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lOANNES SCHONE/
RVS (?SROLOSTADIVS AMPLISS. SENA

torum Ordini ctinnas Noricae Dominis piudcnoG. s, P, D,

Tinam prudenriflimi lDomim,itaDeo irifum fuiAnortqua
occafionc nuncego fum uliis ad celebrandam rcmpirf>l.udtra,
dum uobis optimis ibipas do<!tiiEmi hominis Iohannis dcRe
giomonte d«Jicanduputaui,ca,aiitoriplc inueftra florentiis.
urbeexcudendo cum hoc tum alia plurima ad ilhus immorta*
lem gloriam uti potuillrt: Nimirumutabiblutius hoc opus in

,
^uccmcxirct,ttamaiorem&ma excitaret ciuitatis ucftrar. Sed

quiahancnoniohiminiftapartcnobis felicitatem,(cd innumerabilibus alijs^fua
illa morte abftulitjfecicndumfcilicet quod concedicur^eiuando id quod uolumtia
non licctiHoceftconandum ut quantumcuncp quidem Si qualccunep illius uiri
in manus noftras pcn.ienerit,communicetur ftudiofbrum utilitati.Nihil eft illoj*

enim quamuis impcrfeibim atep inornatum aut etiam dilicchim,quod non ma*
ximi pendiddjcre uideatur.Optandum certc,ut (juia Regiomonunum ab offici

na,imde tot egregia opera emitterentur^ quot indice pracmiflo indicaucra t,in Ita
b'am retraxerat uocariOjhoneftifs.ea quid^,fbl mi obfccittus reuerteretur nun*
quam,ab eo relieffa faltem monumenta cum ipfius tum aliorum uetcmm potifTi-

mum Iaborum,confcruarcnair;Sedharc ipfa quardam ita uafcauit calamirAS,uc
cx tanta tamt^ fplcndida copia,quakm irKliccs oftendunt, perpauculae rcbquix
adnos perucncrint.Qiianim ipfarum non abfq;pnecipiia utilitate fiia& habent
i nobis nonnihil fhidiofi, &,(iDeus iliccdUim afpirarit conatibus meis, habituri
fun t. Hunc autem libnun,cui deTriangulisomnimodis ipfc auior titulu in«

didic,clariflimus ordinis ueftri uir Bilibaldus Pircamcrus,illo tempore,quo tam
rpecic^ rup{:^Iex Regiomonrani panim dilgcntcr confcrtiabatur,cum ,ut for^
dicere audiuinius,magna peainia comparafkc,non tam fibi quim fhidiofis diici

plinartim MathematicarumrHunc igitur ipfumlibnim,ui{lim Deo fuiflb,ut ab
eo,<juem dixi clarils.uiro Bilibaldo Pircamero in lucem :edcrctur:qucm ut uirtu<

tc&fapientiajitaliterisquox^&do^rinaKiinie in(fru«ffitlimum icimus,dc quo
in prcdentianccp res fert,ut multum uerborumfi»ciamus,nccp ipftus uirxutis ac
cruditicMiis magnitudo pauds po tcft dic contenta,qucm in uita,ut dilexcrant, uc

ncrattiiip fuerant doifti omnes,fic nunc ca defundfum deplorant aic^ ligent . ^la«
gnum hoc illi tribuentes ac cerritK teftimonium iudicij fui,cui in epiffobe breuira
te quis etiam prarflans doquenria nedum infacun<&is<go (arisfachxrum fefpcretf

Redeo igitur ad propofitum . Eigo etiam hanc comodiiatem prarodit fiue

Deus flue fortuna,fatiuscflciudicaiiiiTHis,ctfi minus pulcranijOpcinu tame per
(emercem contingere (hidiofisocpoficione noftra.cp ut retenta omninoea care*

tcnt.Et eft primus fanc liber adeum modu ab autorrperculms,ut netp ipfbedm^
cemdiush^turus fucTic.Rdiquis extrema manus& limae laborrwn acceflSt, nS
nicneros procedentium propohiionum,quibusfequenhaprobabat,leuilafW ud
nulla potiusIgentium iaiftura ftftinabundus palTim aftriberenegime , in qui<

busnecpnosuokjimus ingemum induftriam^ nofham oftencarc, quamuis id

facile fu^t,& hoc quif^ (ibnpfe pftare pofStdcd fidemarrina curautmus de a^
cberypoin aliquot exempla tr^ribt,q(xr patrocinio ueftio Domini PrucknnfU

mitrm eft nrra dcfeoi^^ puUicare.Noiipana in fpc gataiuros uo*cam honefta
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uobis ctfentdam ofetigfl^,qui omnes bonas res cupiditate ac promprioid^M
rep.ucftra,quac quidemeatenus abfuermt,inftituere,coaftitutas autem^iiifgditKi
& cura fin^ari conIeruarefbleatis.Necp parum hac uos confid^crecuturos or^
nacum in' cdiooneR^omoncam iubnomine ueftro fcriptorum ,quandoquid5
fliiuiuo V.ciuitau famam,quam deftinarat,n^atum fintparere.Cum enim hac
mors ipiius occluloit,unahsc ratio fuerit&initaurandx illiusdi condliands al'

terius generalis cuiufda benignitatis 'nimiru&&uoris ergabonas artes isffaac»

Qua his turbuIcntiiT temporibus inter has ftulticiashominum comple* nos ui

dcamuspcn^deiCTtasillasabommlj.mortalib.Qua de caulS quantas laudum
qiiamV^ prasclaras materias deducerepofl^ quisnon intelIigitc'Quidcni*npt«e

conio licerarum^ harum protcdlio dfgnius^Aut quo in argumento libentius il#

Ix uiresfuas^ cefebratione cultorum ac dcfenfbnim iiiorum exerciturae irideam»

tur,{^ mihi infufcipiendo hotoncre confiderandum fcilicet,non Iblum quid cu<

piam,ibd etiam ac multo magis quid ualeam.Ne fi para dextre quod ucrcor hanc
rem adminiftraucrim,& illae iure demalo interpretc,& V.Pr.detritore Ipledoris

(iiicoqueri polIint.Rdir^am igitur hanc alijsprouindam, qui gerant gnaui^
xer^cuiuTmo^' ut fcio fiufl^ita futuros multos arbicror.Hocmodo uos orabo , ne
qiu re patiamini opt.&fandiiflThocuobis propofitum extorqueri, quo retento

immortalem profefto gloriam conf«jucmin£,qua di ipfi frui di quam pofteris ue

fbis relinquere polfitts.Qualiahxc fint tempora uidens,p!an^ em'm ut renaicen*

tes artes nemo magnopere reipexit,ills<::piuum tacitae caput protuIere,ita negle-

dfcis ftcrtcntib.hominib.interiruras eift metuendum.t>eus,fblusenim Deus,con
feruarcpotcritjhanc immittendo Prindpib. & Ciuiratib.mente,utr^rc aren-

tes di caducas Udre cupiant.Qi^ ut hadenus i uobis ftrenue fztfiu cernimus,

ita uos orcobteflort^ per hoc nomine quaeficacelebritatem,ne intermittere ueli

ds. Adine& hunc l;ux3remmcum quod atdnetjfatis fueriemihi comprehendi
tne i uelh^ benignitate in uulgaii numero Iiteratorum,quosedam cuuosomnea
tueri fouere'qi conflet,n6 dmeo ne uobis exddam ,ndje poft hancetiam qua
ii indicatione noftri i uobis n^l^r.ValeteDomini prudenufT. ex urbe ueflia

JSoricapridielduisnSecti],4UiRowiitiidipartus d, XXXIII»



LECTORISVJ.
^^jJ,,f^t^iibi^3^itkdi^eome^Mgrtsmfhffe.adauerefiALmJediationkeMlai

rf(^,iO«BnartJ' ^ 9*“^ ^
J^prum ijJit,>ioiwifi^ er>tfmBumpr^4 motio, nulxoms rrfinpurrfaruKeOai niaoto ^rtOriS

^idmJUSTOSi«iio»i«wa»^>«"-Gr4tti^^ m^
ouIAroittg^fmf ^fipiaO^SitmrM. Viktr.

vAMVishofcetnanguIorumlibdlospoflepuoma co

icrjpfcrimjpratpoftcro frenis ordine, pofleriiuquide

opus texendo inaxxlu<ftonum,^ artem ipfam cradi«

derim: nemini tamen triangulosnoftros praetereunti

afh'oiTndifaplina fatis agnorcetur.Quod 0quifpiam
inique fa<f^u innmulet,is niO meanimus fallit,iurequi

cfcec,ubi maiorum parere monitis fiC aequum & bonum arbitrabitur»

Sanemoribundo praeceptorimorem geftum oportuit, qui abfolutis

nuperrimefexluminariulibrisjfupermtcs fepte loannifiio rebquit,

imdmandauit^dtiilimumexpediendos. Tantum nempe apud cu

ualuicBeinuionisimperium,urquod incolumis adhucprincipifpo«

ponderat djgnifIimo,iuxca iam moriturus explere curarct.Igituriuf»

Ia praeceptoris capeflenti mihi,plurimus trian^loru &planorum6S
iphaeralium inddit ufiisrquae res iam pridem Georgio quot^ in pri«

misfcxlibris crebro occurrens,animum induxittriangulorum artem

eonferibere . Verum ut epitomati finem, ita triangulis dare initia

umDeus ipfc uetuit, quo nunc afpirante , orbitam uiri do^iifimi

quoad potero fetflaborreo quidem libendus, quodomina hanc ple«

rifep placituram amids arbitror, quorum quidem infouirc comodis
bonam felidtatis meae partem exifiimo: eosautem,ucuircusip(amo

nct,grads amplexibus munus illud furerptum irenon dubito,fiquide

ad alia demualtiora calcaraddere pergui. Si praeterea magnis SC fci

tu iucudiflimis rebus fidere uelis,quifquis fidem motus admiraris,

lijec triangulomm theoremata in primis legenda funtrquippe quonx

difdplinaoranibus Afironomids,nonnullis(:|t Geometricis quaefitis

ianuampandic.Quemadmodum enim caeteras figuras inuicem tranfi

mutandi ad triangulum ufi^ refblui oportet , ita reliquae Aftrono*

moruqmefhdneshifcenoftris egebunt libellis. Reuera planetarum

atquadoesnumerare,ipras^ in tabulis (x>llocare,rcd& eclipfibus lumi

rari5fatisfacere,quac3cq;rcliqs quincji errands laritudines debeatur,

nofleuolcnd prior cdfulendusucnitliber.Quidemuinqualibctre^
one&afcenfiones6C arcus diumos,ddndc angulos fphsnales eclipfi'

lbIarineceffario»,mediationemcoEliacortuobliquu ftellis fixis eue»

nire folicuni^poltrcnio omnia qu^ per figuras fe<ft<Mfis non fine gra^
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6 PRAEFATIO AVTORIS*
uifudc^c paffimexquirantur, brcuiccr ^ ^facillfmuadcquiaipier,

cxpofteriorelibcilocomparabitauxilium. Quid mcmbrlirlleUaru

iterrauariasmenruram^ incredibiles remotiones at{^'corpulentiis,

orbium^ fuoru fpiflitudinesCquos limites corporibus denfis re{blu«

riuaporcstranfilircnonaufintrgrofficiesinfuper Comera; quandolt

bctapparcntiSjdusc^atcrra elongatio, nunquid nofubrilcuolccfcni

tiniumCHis 6C mille alrjs eiulcemodi rebus harc trianguloru pra?ccpta

itermonftrabunt accuratiffimu, fi prius obferuationibus motuu ate^

alijs primordiis parumper exercearis-Quod fi in tanta reru feiendaru

<opia,plerat^di(fcuambigua,autfa(fl:uforfitaardua,Ie(florisnoui de

terreant animu,haud extemplo defperandum, digna etem'm talibus

rnedelaobic<n:abit,ubi theoremate qiibcttranfcurlo,ad numeros dc^

icendcrisexcmplares.Adharcdemu accedit tabulxCnuunonminus
utilis ^noua compilatio,quxabfcj;fafi:idionumerorumfrangendo

ru autiracflorum ad integros prolixa rcduiflione per finu arcus iuos

cx arcut:^ finu offcrer,prxtcr exteras eius generis tabulas id quide faci

litatis habens, per fingula minuta expandituriquanrucfunifecudo

inquoIibettabulxrerpondcatioco,dircernitur:idautemcertimdinis

tofinus totus in ea iexmiliamiliu particularu conftituit.lmerduue*

ro primos duos quorumlibet numerorum charadferes negligereno

dabitur uicio,fiexa(5tifiimam operis prxeifione parui laciemus, que
admodum canonibus luis caucum eft. Quo tandem fieri oportet, ut

qux carteri longis ferutantur ambagibus,brcuiadmodum nobisSi lu

eunda inuefiigarioneconfequi licear. Hoc igituro pater optime,clien

tuli tui munus alpernari nolis,paucula epuis membrana contcxTu,pIu

rimis tamen atep excelfis rebus folennc mndamentu: Radice fcalx ad
iidera ducratis haud iniuria dixerimrubi quidem immodefti aliquid

li forte olffenderis,iure tuo rclecabiturlicer;fi ueroquic^ ^gregi) au«

toritas tua fummac^huiulcemodiifudioruperitia confirmanda duxe

rit, tuo nomini confeCTatu efto,quiquemadmodum dura hac tempe^

ifateChrifiianxfiluiis accepifii prouincia^itamurmuri fua Philofo

phi moderni te imptt-acore mifla facient, iamdudu enim quafi cccfis

errantibus,fideribus^ orbitas luas oblitis pcrculfi, IpectatiflimuPhi

iolbphixgcnus Ibcordia prarterierc. Pei^ igitur ut ccepifii felici*

ter,6 mundi dccus,cerrcnam prius compclccrcturbam,dehinc fuo cce

lefiia lumina reducas itinerirnc ut antehK cultores deludat fuos,quo

tande immortali polieris glorianimira celcbraberis*Va2e«.

Detci^



DE TRIANGVLIS
LIBER PRIMVS.

DIFFINITIONES.

Ogmta uocabitur quantitas,quam mcnflira famofa, aut pro libits

ftimptaiecundum numerum metiturnotum. Qj^nticasmcnlii

raredicetur alia quantitatcm,qu» in alia continetur iecundu numc

I

rum notum,aut qua; in alia quanticate quoties unitas innumero no
to repetitur. Numenis autem notus fiabd)itur,du interaus unita

tes diicretionem pon't intcUecflus. Proportionem datam appellabimus
,
quan

do autdenominanoiua data e{l,aucipiaud libi aequalis proportio terminos ha
betcognitos. Proportiones aquales iunt,quibus unacommunis eftdenomina
t/o

.
Quantitatum altera ad altera data didtur,dummcn{Iira per quam altera

eaffe nota eft,&! reliquam notam efficit. Quantitates giiotlibet inter ie datas ap
pcllabojquasunacommunismenfuranotas reddit. Diffocntia quanritatum
inaequalium uocatur portio maioris,quaminorem fuperat. Coffa quadrati eft

linea recffa,ex aiius in & dueffione quadratum ipium naicinir. Secundum quan
litarem lineae circulus quilibetdcfcribitur,dum fonidiameterdus ipfi lineae aequa

lisftatuitur. Arcus eft pars circumferenti* circuli. Linea uero reiffa (ibi con
terminalis corda (ua uocari folet. Arcu& corda (iia dimidiaris medietatem cor

d* dimidij arcus (inum reeffum nuncupabimus. Gamplcmentum arcus cuiu

libet didtur,quae (ibi SC quadranti intereft diffo-entia. Complementum autem
anguli differentia ip(ius adangulum redum diffinitur. Si quamlibet termina
lem trianguli lineam bafim intellexeris,duas reliquas ulitato nomine latera uoca
ri 1 icebit. In triangulo tamen squicrurio latera dicimus duas aequales lineas,

& tertiam reliquam balim. Sed dC inomni triangulo linea qu* perpendiculare

(irftentat,bafis uulgo geometrarum nuncupari folet . Triangulus arquilaterus

dicimr,quemrres*qualesclauduntlme*. Aequicrurius,cuius duntaxat du*
aquales (unt linea terminales. Varius aut triangulus,qui tres inaquales habet

lineas. Ca(uspcrpOTdicularisuocacurportiobans,perpcndiculari &:alcerutro

laterum intercepta. Multiplicatio numeri per numerum eft auuldam numeri,

inquomuIriplicatuscontinetur,quociesunitasinmidtiplicante procreario.

Diuiito autem numeri pernumerum ffi,quandonumenu elidtur , in quo uiritas

quoties diuifor inipfbdiuilb repericur.

Commi



lOS. DU* REGIQMONTE

Commun<» animi conceptiones^

s

l

AEquaks quantitates squalitcr meniurare . Ih dualj|-*s quO(^ autquotli-

bet aequis quantitatibus menfuram eandem aequaliter contineri. Vnitas

tis ad quemlibet numcruni,&econ£ra,datam efle propvtionem. Omnisnume
ri partemeneunitatem ab ipib denominaram. Si ^ duabus quantitatibus inae

quaitbus aequalia autidem>commune ab{luleris,rdidiis mter totiseandem
haberidifferentiam. Et fi cx squafibus quantitatibus inxqualcs portiones

leaicris,rclidias& defefbsaJternatim aquales ibrtiri exceflus» Omnem pro«
portionemdatam in numeris reperiri,

THEOREMA I.

Omnis datae lineae quadratum erit cognitum»

Ex data linea a b quadratu dcicribattir a h, quod
dico cognitu iri.Mcnfura em,p qua ipfa a b nota liabec

fit linea d,aH'cx duabus coftis quadrati a h,qfint a b
fin! a n,abi'dndanturdmeaqualeslinecc a e & a g>pro
ducanirc^ g m quidem xqiiediftans linea a b & c f
^qucdiftansipfi a n,crititac^ Tuperficies a f quadrata

I
per 19.& 34.primicIemcntojyEudidis,cuc^ a b fit no
rapermenfura lineale d aut a e fibi aquale^fit k nu-
merus fccundu que d mefuraud ae mcfuraclinea ab.
& I numem.': alius ad kiucmic habeat k,ficuc uiiiras ad

• ipiumnumcrum,erit'q{numcrus 1 quadratus pero(fla«

4iam noni
,
cuias radix quadrata per uigefimamlcptii

roi numerus k declarabitur . Quoniam uero a b nota
ponitur per meniuram d,aut a e fibiaequalem fcaindu
numerum k, erit a c in a b quoties unitas in k numcs»

ropcrdiffinitioncm,quarcproportio a e ad a b eft,ficutimiiatis ad k munem
Vt autem a c ad a b, ita per primam ibeti quadratum a f ad paralcllogramu a
m.qiudratiergo a f ad paralcUogramum a vmicatisad k nimimim eade

eftproportio.item per 34.primi b m «qualis eft a g,qu««quacururriq? lineas

Tirni a c & cLPropiortio igitur b m ad b h coftam quadrati a h dt ut a e ad a

b^ucl a f ad a m, per primam autem iexti b m ad b h eft ut paralcliogramum

a madquadratii a h.quarcparaldlogranrm a mad quadratu a h^poriioneha
bebiream quam quadratum a fadipium paraldlogramum a m. Erat autem
a f ad a m ficut unitatis ad k numerum

:
quare & a m ad a h erit ut um'iaTis

ad k numerum, Bc ideo ut fc numeriad 1 numerum. Per«quam igitur propor*
tionalicatem a fad a h trtunitatisad 1 mimerum.Ex diffinitione itatp a f qua
dramm «quale quadrato menfur« faraofe d meniurabitcuadracum a h linez

a b Iccundumnumcnim I.& ideo notum habebitur quadratum a h,quod erat

demonftrandum. f^C^xisbreuiflTmum. Numerusiccumiim quem nora
cftIinca,inicmuIripliccrur,&produiffus eritouncnis fecuncKim quem quadra-*

tum erus rtotumhabebictn-. v’^tfi a e fiue d menTina fuerit in a b iccundim
numerum y.midtiphcaris y in fc, producuntur ly. miadratellum igitio a fr*»

quadrato a h fccu^um aumemm 2y« repentur,& unuliter ia rdiquis.

Quadra
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1

1

.

Quadrati noti cofta non ignorabitur.

Infigurdtiorn4fi^'5riQ^‘iratu a h ftatiatur notum pcrmoinira qmdnj
tam d,dico q>colQ cius a b noraueniet.Intcrunifatcenim6i:numeru I.fixain#

dum quem moiilira quadrata d^cft in quadraro a h ,medius proportionahs (ic k
numcnis,qucmconltaCeflcradiccmquadrat3nunicri 1 ,piocdiusautcpnmiillje
doaiit pardlclogrammu a m dlemcdiuproportionakmcerquadraru inter duo
quadrata: a f quidem menfurans,& a h tncrmiratum.Cuqtntproportio a f ad
a h,ficutumtatisad I mimcrum,id enim ex hypothef? pendet :cnt proportio a f
quadradad a m paraUclogrammu,tan(^unicacisad k numcrif,quoniamutrac^
harum ^portionum mcdictascft{iwtofius,ibd quadrati a f ad paralldogram^
mum a m prop>ortioclf,utIincar a e ad lineam a b per prima fcxtijCfuarc pro#
portio a e,&.'idcolincac d ad a bfieut unitatis ad k mimcnim.Vnitasigiturin
k numero quoties d linealismenuira in colla a b rcperiwr.unitas aute in k cft

leaindiJ ipiummet k numcru.Ommsefhnumcriparscftunicasabipibder^-mii#
nata,quare&mcnfura linealis d continebitur in cofta a b fecundum numerum
k.ex ditEninbnc igitur collam a b notam cfH:cimus,quod cxpccflahatirr oHcn#
dcndum.Tcncntautelxiccomma,dum 1 numerusfitundilqiKmmduramusqua
dranim ^politum,quadracus occurrct.tuncenim rcperibilis efl medius propor#
tionalisintcrcum &unicatcm:q>n numerus 1 non i^uadratusllieric.nullus erit

medias proportionalis intercum &uniratcm,nccpun<^ cofta quadrati nota habe
bitur,Itando in terminisquemadmodu diffinitiftmt.Oim autc friKntimero aed
dat numeros Icamdii quos quadrata noftra mcnmur eflenon quaaracos,nc pror*
fus ignoremus propinquuueritatidicHintlcibilia humana)laxius pofthac utc#

muruocabulo quantitatis nocXjCp initio diftinierimus. Qiiantitatem igifotin Qp^trit
qii2 aut nota pnecilc fueriqaut none qualitati lerme arquaIis.,uniuoce notam ap« tua Unn
pellabimus.pulchrios egde arbitror fdre propinquu ucritati,»^ ucricatem ipfam defintor,

penitusncgligcrc:nonmodoenimcontingcTcmetam,ucrumctia propinque ac- cr

cedere uircuti dabitur.Non libuit autc hoc paclo ftiperius diftinirc quantitate no •

tam per prarcilum &^pinquum,ncluljxrAalecftori diffinitio noftra redderetur,

fiuctuanceuocabulo propinqui id agente:nam etfi prarcilum pro uero ponere Co*

Icamus,pptnquum tamen ueritan uix diffinitionem ledori facis facfturam accipi

et.Ad rem iplam demum redcundo,quoties numerus occurret non quadratus ,fi#

ue intcgcr,nuc fradus fiierit,acCTpicmus locodus numerum quadratum ipfi ut Ii#

bct^^pinquifTimum,fiucint^cr,fiuefTatftus fucriqinterc^uem&unicace medi
um .pportionalem diciemus,& procedendo ut flipra noram concludemus a>ftam
quadrati,i.]uod menfuranir fraandum numerumquadrarum pro libito accepRtm
Qitemadmoduauccm nirmerus non quadratus nofter, numero quadrato alium
pto propinquus eft,ita& cofta quadrati noftn cofbr alternis quadrati praxiiecu
gnitt propinqua,& ideo nota habebitur. rOpcraaofacillifna. Extrahe radice

numeri fecunckmi quem menfliracurquadratum 4>pu&tum:fi cjuadracus fuait nu
itreTUshuiufmodi,autradiCcmnumenquadracif^ proptnqui,finaa >juadraru«

occuiTet,ip(aerum radix dicica quadrati tui coftam nouficaiMC.

III.

Si quotiibet quanduces inter Cc data; fuerint, aggregatu cx cis no*

tum habebitur,
B Tre»
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Trcsquantitatcs a b c,aiitqiK)tIibctmtcrfcdatarfinf,quannn

Ot Indico h aggregatum Het notum,Quoniam enim inter (e date (unt

^ quantitates iJIa*,me(urabitcascojBpinnitenina

quantitasquaent d^mcrtfurct ieit qwantitatem

,

t' a quidem fcamdum numcruitfr,& b feamdum
^

^

numerum f
:
quantitate autem c (ccundum nus

k_ merum g ,ex histribus numeris coaccruatis re*
"

fiilfetnumerus k.Cum igiturfit d in a,quoties

imitas in e mimero per diffimiionem quantita*

^ tis not»,erit ^portio a ad d meniuram ,
(lait e

numerum ad unitate, fimilicer erit ^portio b ad
d tan^numeri f ad unitatem,6^ c ad d ut g adunitatem;quarcpev.a4.quintt

Ijisaflumptamproportioaggr^aticxtribusquantitatibus a b c,quodefl; had
d meniuram,crit ut aggregati ex tribus numeris e fg,qui eft k ad unitatem,

unitasergoin k numero quoties d menfiira in aggregato h condnchuni.diffis

nitioitacpquamitatisnotseconcludet propofitum,

III r.

Duarum inxqualium inter fedatarum quantitatum ,
differentiam

cognitum iri, •

Sincdusquantitatesinteriedacc,a b quidem maior,& c minor,quarudifs;

fereniialit a e,qiianipracdicofuturamnotam.Communis enimmeiiira ambas
metiens datas quantitates fit d ,qua mefurer qua

^ f _ J* titatem a b quidem fecundum numerum f g
> quantitatem c iecundum numerum h , erit itaqi

proportio a b ad d ficutnumeri fg ad unitate,

^ Z f» d autemad b c ficutimitatisad hjpcrsequaigtt
' a b ad c fieut f g ad h. Quemadmodum ergo a

b maioreft c quantitate,ita fg maior eft h nu*
merOji^ratoi^ numero k g aequali ipfi h,ex f

g differentia eorum habebiarr f k,& eritdiumm proportio a e ad e b, fine ad
c ffcut f k ad k g fiuead h.Quantitas autem c ad dmen(uram,ut h ad unita*

«em. per «equam igitur a e ad d ficut fk ad iHritatem,&idcod menfiira in ac
dif^rentia, quoties unitas in fk numero continebitur : quare per diffinitionem

a e differentia nota reddiair
,
quod erat deducendum. V Operaberis autem

hoc padio . Duonim numerorum foundum quos menforantur quantitates

datae,minoremex maiore demas,reli<5usenim numerus cum meilira comunt no
tam efficiet differentiam inferie datarum quantitatu.Q^ fi huiuimodi duo nu*
meri in unitate Ibla diffCTanc,differmtia iplarum quantitatummeniiirx commu*
tii reperietur acqualis,modusautem iddanonftrandi ipriftinonon difcrepabic.

V.

Omnes duae interfedataEquantitatesproportionem habent eam,

quam duo numeri fecundum quos ipfe menfurantur
,
unde manifc*

Oum proclamabimus,omnem proportionem datam in numeris re«

periri.

Sint dux quantitates a 6^ b intaledatx,quasoc diffinitione cornutus qiiah

(icas
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Iifa5 d mcnfarct a quidem feoindum e numeru, b uero fecundiim f,dico q» pro
portio a ad b eft ficuc proportio numeri c adnumeru ^ I,

t -Quoru^^pim d menfurat a ieamdtim e numeru,
crit perdu^pmdncm d in a quories unicasm e num&: -

ro,& ideo a ad^^portiotan^ e ad unitatem. Item d e ^
in b quories unitasm fnumero repen tur, d menltiran

' ^
%

te b (eaindum fnumenim, quare propomo d ad b fi

cutiinitarisad fnumerum.perxquamigitur a quantitatis ad b quanritatem,

tan^ numeru c adnumerum f erit ^portio,quod libuit concludere,

V I.

Proportio duarum quantitatum data, cx altera carum prajfcita,

reliqua fufdtabit cognitam

,

Altera duarum quantitatum a & b notam ad inuicem proportionem ha<^

bencium,fit cognica:dico,q>^ reliqua nota dabitur. Aut enim ^portio illa data

eft per denominationem,aut per fibi xqualem proportionem.Sit primo data per

denom{nationcm,ponanir'q5 numerus c denominator huiuimodi proportionis,

cuncp altera duanimquanric.icu nota fiibi]ciatur,fi£ antecedens a nota per mena
luram d fecundum numeru e,quodiaifbpernumerum c denominatote propor

tionis,cxcatnumcrus f,crititaq;perd!ffimrionediuiffoms c in e, quories uni-

tas in f numero,&: ideo ^portio c ad e ficutunitatis ad

f ,pcrmiitarim(:^ c ad unitatem fiait e ad f.Proportio

nemaCte c ad unitatem denominat ipfemctnumems c.

denominabitigicur&pporrionem e ad f,cun<^ denos

minet etiam proportione a ad b,crit per diffinitionem

zqualium proportionu a ad b ficut e ad f ,&conuer-
fira b ad a ficut f ad e,{cd a ad d tnenfliram ficut c numerus ad imitatcm.per
tcxquam igitur b quantitasad d menCuram fiait f adunitate.Ti:quare d menfu^
ra in b quantitace,quoties unicas in fnumero continebitur,ex diffinitione ergo

b quantitasrcIiquanotareddinir.Q^fi b conlequencc attuleris datam,fit hoc g
d mcniliram fecundum numeru f,quimulriplicaruspermnnerum c denomina
torem proportionis^producatnumeru e ,feamdu quem oportebit cfS nota quan
titatem antecedente a ,eric enim per diffinitione multiplicationis fine ,quoties

micas in c :quare proportio e ad f ficut c ad unicatem.Proportionis aute cad
unitatem denominator cltipfemet numerus c .omnis enim numeri pars eft uni-

tas abipfbdenominaca,qiTareperconuerflone diffinitionis c numerus denomis
nabitproportione e ad f,denominabat aut 6(!,pporrioncm a ad b,tequalesigic

exdirnnirioneftmtproporrioncs a ad b e ad f,fed b conlequenris ad d men
luram ficut numeri f ad unitate,q> b notadipponatarpcr d menfiiram fteun^

dumnumeru f,per aequam ergo fiet proportio a ad d menfiiram fiait numeri e
ad unitatem, a itac^ continebit d menfiiram,quoties e numenisunitatc,& idc£>

per diffinitionem notae quantitatis concludemus propofinim. V Si autemdata
iic.pportio quaticamper fibi iEquale,iIIa icilicet fibi squalis terminos habdaic

cogn!tos,qui aut erunt numeri,aut ex praemifS proportione habebunt adinuis»

cem,ficut numeri,qui fine k & l,itaq» a ad b pporrio fit tan^ k numcriantece

dentis ad 1 numaum confcquencem.Poficafcp primum quantitate antecedente a
notapermenfwram d ftamdunumerum e miuUiplicecur c per 1 ,61: producKis

B a feilicee
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fcfl/cct m mirtimisdiuidatiirpcr k nvimciiimantcccdci\tcni,ut exeat numcnt»

f,cricita^ per Icaiiidai» partem uj^cffma: (cptimi proportio e ad f ficut k ad

rt
(,

I ,& comicrRm f ad e ficut ! ad k ,& idco^ait ad a >
'

fird e ad unitatem fiait a ad d mcn(uramcxto«irtinitione

—̂ — notx quantitatis.per^quam igitur f l?».miratcm (icut b
quantitas ad d mcnfiiram:quare b quantitas continebit

d menruram quoties f numerus unitatem, per difFinitio^

nem ergo quantitatis notx inferemus propofitum. Si de*

inum b quantitasconiequens ponatur nota, fit hoc per

menfuram d fccundu numerum f,du(flo«:p f ink numc*
rum,produ(fio'cjj diiuTo per 1 ,exeat numerus e ,critbp per

fcamdam partem uigcfimx quinti ut fupratproportio I ad k fiait f ad e,&con
uerfim k ad I ficut e ad f.(ed erat k ad 1 ficut a ad b

:
quare e ad f fiait a ad

b ,
f autem ad unitatem ficut b ad d mcnfiiram, quonia d menfiirat b lecundd

numera f,pcr;cquam igitur a ad d meniliram ficut numerus e notus ad unita

tcm,ciititai:p d in a,quoties unitas in e numero noto,diffinitio ergo quantita*

tis notz quod reliqua eft cocludct. V Opus habeto bimcmbrc.Si proportio da
ta offeratur per denominatione,8<; antecedens quantitas flicrit nota,diiudenumc
iLim quantitatis antecedentis per numeru denominatore ^portionis,5i! exibitnu
merus quantitatis confcquentis.Si aut confequentem hal^as quantitatem nota,

multiplica numenim eius per numeru denominator? proportionis,& producenir

numerus quantitatis anteccdentis.InexenipIo:Si fuerit a. r4, proportio auteni

eius ad b quantitate tripla,ecce denominator? proportionis j.per quem diuido

z4.&exfbunt8.pro quantitate confequenteb.Si autem b fit S. ^portio uero a
ad b quintupla,muItiplicabo S.per 5-.denominatoreproponionis,8(; producent

4o.pro a quantitatc.Qtf fiproportiodatafuerit perfibiicqualem proportione,

& antecedens quantitas lu€ricdata,multiplicabis numciTi quantitatis anteceden

tis pernumerum confequente,&produc&m inde diuides per numaxt anteceden
tem,cxibitenimnumcrusfeamdumqu?qaantitas confequens nota habebitur*

Si uero quanti tas coniequens data fuerit, numeru eius pernumera antcccdmtem
muItip!ica,&:produ(ffupernumerumconfequentepartiaris,qui enim exibit nu
merus,quantitatemantecedent?notificabit.Vtfi a fuerit 8.& proportio eius ad

b ficut4.ad j-.multiplicabo S.per f.producuntur 40.qujcdiuidam per 4.€xibunc

lo.pro quantitate b.Sed ^portio a ad b fit,ut 3 ad 7,fit<:g quantitas b 28 .mu!

tiplicabo z8 per 3 ,
producendo 84.qu3ediuidoper y.exeunt 1 z.ait igitur a qua

titas uJta in ceteris*

VII.

Si fuerint du£e quantitates inter fe data;,quarum altera per mcnfutf

ramnouam iit cognita,& reliqua per eandem nouam menfuram no»

ta ueniet.

Vt iirmo tam breuior cj^ lucidior appareat,ueterem diffinurimus meniliram
caitijperquaambx quantitates comuniter notae iunt,nouam uero,perquam alte

raeatumtantum.tfecauteipramif^mhocdilaepat, qj illa alteram duntaxac

quantitatu lupponitdatam harcuero ambas quantitates fubrjcit notas perunam
fncnruram comunem,& inluper alteram earum pei- menfuram aliam.Sint iginir

du% quantitates a 6^ bdatxper meniliramcomunem d,qua dicemus ucterem,

altera
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alfera infupcr canimCuerbi gratia) a data fltper tnenfiiram noiiam c td/co, g» 6^

b quantitaspercandem c mcnfiiranotapronltet.Meriaturcnim d menflira du^
as qtiaiitiates flibfccflas a & b ftciindu numeros e & f ,erit itacp per quinta hu*

iuspropop^^torumquandtamm a 8i b,tan^duo- ^ j;

^iimnumcrorij^^rum e & f,qujE cum Iit nota, erit .

’ ^
etiam proportio c|uantitatum a &: b nota.Eft autem
a quantitasdatapermeluraCjquareperpracmifSmS^

b quantitas per eandcnnotificabiturmenluram, quod ^
,

f
uolcbamus infere, V Operatio huius habita propor
tione duanim quantitatum propofitarum in terminis nou's,ab opere procedens
tisnon diflbnabit,

VIII,
Si ucrac^ duarum quantitatum ad tertiam datafueric,iprse interic

dat«ehabebuntur.

Duarum quantitatu a & b utrai^ ad tertiam quantitate c data intellfgat J

Di'co,q> ipfeinterfereddenmrnotx.Quomaenim utracp quantitatiJ a & b ad
quantitate c data eft,m€n{urabiteascomumterunamenllira,qux fit d,fimflitcr

dtue quantitates b bL c,menfaramhabebuntunamcomuncm,quxfit e .Si itaq?

d Si e mcnllir» aequales fiierinqeas tancpunam no iniuria reputabimus, ficc^ dii

as quantitates a & b
,
quantitas una comunis metieturuinamquacg lecunda nuai

merum fiium,per diffinitione ergo inter ie dace comprobantur. Si uero dua me
fiirx d e diueriasleobtulcrint,duacquanncaresdidx,etfidaraehabeanturieor

ium,interietamennondudatsiunt.Menfuictigitur d quantitates aSc! c lecun

dum numeros f& g ,menlura aute e duas quantitates b & c fecunda numeros
h & k .Placeat itac^ duas quantitates a & b inter ie

notas efficere per meniliram d ,quam pro libfto prima ^ ^
c ucrolecundamnuncupabimusifimiliter qcp a quan s '

'

titatemprimamuocarelkebiqb autem leaindam,q>
hanc cum c quantitate prima menlura,inam uero fe

^
g-'

—

amdaraetiatur,hocenim paiffolermonis Ititabitur c5 —

^

fuflo.Reperiaturitai^numenisI,adquemiehabeat g .
h jz '

.

numemsficuc k ad h,qdfecikffet,fiad uigefimamie

ptimi recurres.Cunc^ fit proportio h ad K,flcut quan l

titatis b fecundae ad quantitatem e tertiam,ex quin»:

ta huius, eritSt! i ad g tan^ b ad c,iedgnumerusadunitate,fiaic quantitas c

admenfuram d primam,cum c quantitasnotafitpermeniuram d {ecundumu
merum g.Per aequam igitur 1 numerus ad unitatem ,fi'cut b quantitasad d me
^tram;qLiare b continebit d menfuramquoties I numerus unitatem,5(! ideo per

diffimtionemquantitatisnotae,b quantitas nota habetur per meniliram d,qu3
continet fcaindumnumerum 1.erat autem& quantitas a pereandem menilira

nota.exdiffimtioneigiturmterledatammqiraritatumconftabic a & b interie

datasefle.Qff liidempcrmcnfura e coniequilibcat.ficutipfam e menfura pri-

mam,ita& b qiatitatem prima dicemus,adnumerum autem 1 le habeat k nuas

mems,tan^ g ad f,TeIiqua ut antehac procedent. Vniuerfaliter enim mcixfura,

per qua duas quantitates ad tertia datas inter Ic notas efficere conamur,prima uo
cabitur,reliijuai«a:olccuda,SimiIemdcmcpordinemduabus quautatilkis didis

B 3 deputaas



H IOH. DE MOHTER.EGIO
dcputabfmuscam notando prinia,aii&c]uaiititatt teri<;E prima rcfpondct mcn«
fiira,reliqua nero Icamda.Ad minicmm autem rqjei icndum,qui uidelicct nofiH*i

catunKcft quatitacem fecunda fc habeat numerux quatitatis tcrtiy primus ,ficut

numeruseiuldcm quatitatis tertiar (camdus adnumerum quatiia tl^|iftnda:,pri

mum autem numerum quatiutis tertix duos Iiabcntis numen#,«oco cum Iccun

dum quem prima mcnlura in ipfb contincciM-numcro,rcIiquu autem fearndum.

V Operationem fichabcbis.Numerum quaritatis leaindarducin numerum prij

mum quatitatis tertije,produclum uero per numcrulccundum eiufdaTi quatitatis

terti» partiaris,exibit enim numerus quatitatis icamd» qua:fifus,iecundum que
uidelicct menilira prima in ipia fecunda quatita te continetur,ut in exemplo . Sic

quantitas a j'.aibitovum,dLim c cft9.CLibitorum,itcm b 7.pedum, du c cft 26*

erititac^ d aibitusunus,& e pesunus.Volofcircquotcubitoshabcat quantitas

b ^multiplico 7 per 9,producuntur 63,qu» diuido in 2(5, examc 2 C^iantitas

igitur b duos compledef cubitos,& undecim uigefimaflextas unius cubiti, (iccjj

duasquatitates a & b inter (enotas reddidimus,utendo meniura d aibitali.No

aliter operabimur, IT per mcnllira e pedalem ipfasnouilielibcatquantitatcs.Cos:

ftatig{i exhoc,q)7pcdcs 1 cubitis arquipolientjdiuilbtp numero 7 pedum in

numerum aibitomm fibi a;quipoIIentiu,exibitnumems pedum corrci^ndenriiS

uni cubico,qui numerus eiic 2 |-.hoc quonia mul tis in locis utile eft ,prartcraindi

noneratconfiiiam.Polliimusaucem&brauusthcoremapKciens ftabilire,!! a(J

pnemihamcontugerimus.Libeacenfmduasquanticates a & b inter ienotascfsi

ficcre per meniura d,quoniaitacpda»quantitates b & c dac»luntpermenfur5
€ uetercm,quaru.a!tcrauid(diecc c dataeftpermcnfiranoua d,eric&: b quanru

tas ex pnemifla per eadenoLia meniura d cognita.iedhypothelisfubiecic a qua
ticatem notaper d menilira.Duatigiturquatitates a & D,quas una communis
menfiira d metitur leaindunumerosnotos,cognit»pCTdiflinitioncm declaran

tiir,quod pollicebamur oftaidendum*

Si duarum quantitatum utrac^ ad tertiam data fuerit, fumma earS

at(^ differentiam,!! ina’quaks fuerint
, cognoffemus,

Duaru quantitadl a & b utraes fit data ad c quantitatem; Dico,q» (itnima

^ ex eis connata cognoicetur,cum ddfcrentia earu li
"

<r quaIesfuermt.Sicmtnterledat»fucrinr,certia& quar^

b
,

tam huius confilaiiiis.lT uero nen inter le,lcd ad tertiam
.duntaxat,guemadmodurupponinir,data:lint,per pr»;*

miflam reddemus eas inter ie datas,quo lacfto, per tertia

& quarta pr»allegatas,auodreh'quu cfl: abf^lucmus.

F Operationem autem huius ab operauonibus divTtarum propoficionum pende
Tenemo dubitabit.

X-.

Quotlibctquantitates ad aliam dateC,fn ter fenon erunt ignotae.

Tres quantitates a b c,autGUotf/bctdaTceponanturfinguIatimadquantira

tem e:Dico,q»ipfeintcrienoncuenicnt.Quonwenim a & c inter ie dat» fiinC

ineniIirabitcascommimitcrmenfurauna,qu»lit d,(Tmilitcrb & e communem
habebuntmenfur^qu» Ut d/cd&du^quanutatcs e per maiiitra h not%

intdli



DE TS.IANGVLIff XIB* U if

ititdfigantur.SifgfmrtresrneniuraB d g h aquales foeriat tres quantitatespro^
poficas inter fe datas,ex difEnidoneconumcemus: 1! ue- c\

i'oinaequal^s„Q^airrant,nc«eruntdi(fiaequantitatesin- U e
ter fe data.^^ole^ergo tres quatitates propoii tas mter

' ’

notas efScere,^^endaeft una trium nienluranim,per '

qua id facere placet,fi tfcp d talis menllirajquamjUt circa i
odlaua diffiniiumus,prima dicemus,q^titacemqiioi^a
prima trium quantitatu ftatuemus .Cum ita<^diKe qiatitates a Sd b ad tertif

e quantitatem datsBlint,erunt ipfk inter ie nota:,quemadmodu ocSauahuius don
cuitpermeniurad communem.Item duabus ^titatibus a & c daus

,
exiftena'#!

bus ad quantitatem e tertia,easmterienotas,OT'ciet o(Saua huius per menfura

d comunan.Tresitacpquantitates a b c,menfiira una communis notas reddis

dit,quare perdiffinitionem inter ie notarum quantitatu ueritas conflabitpropos
(iuonis.Non aliter procedenduerit,fl.plures cp tres huiuimodi ocairrent quanti*

tates,nec^efert quacuhcg comunium elegeris.Adiumma igiturhuius theorema

tis procefes totusnon eft,nifi odfaux huius tenor repetitus, V Opus ^(5 huius

ab operatione illius o<flau»,quoties oportueritreflimptanon difflret.

xw
Aggrcgatumexquotlibetquanticatibiisadaliam datis,cum difFe

^entia duarum quarumlibet fl qua fuerit,no ignorabit Geometra*

Si enim quantitates illae inter fe noGe fiiermt,tertiam £d quarta huius lepttea

mus,q> finon inter ie,(ed ad aliam tantu,quemadmoduiiipponitur ,
datx extite*

rintjpoftea^ ex praecedenti theoremate inter ie notas reddiderimus eas, ad tertia

huius di quarta confugiemus. V Opus autem,cu& facile fit,6d ab opere didas
tumpropofitionum pendeatjpratereundum cen/eo.

XII.
Siutriufcp duarum quantitatum ad tertiam data fuerit proportio,

earum inter ie proportionem patefieri.

Sint duae quantitates a & b ,quaru utracp ad quantitatem c proportionem
habeatcognii2:Dico,q>^portio a ad b nota ueniet.Oportetemm notas efle^

portiones a & b ^titanim ad c quantitatem,aut per denominariones
,
aut fil?!

aequales ^portiones.Sit hoc primo per denominationes, cum itac^ proportio a
ad c nota fir,erit denominatioeius nota.fit ergo denominator huius proportiois

numerus d,fimiliter denominator proportioms b ad c notx fit numerus e, erit

autem proportio a ad Cjficut d ad unitatem,nam
utriLif^haruproportionudenominatorefl ipfenu* <—

snerus d.denominatenim ^portionem a ad c que J,

' *

admodu pofuimuSjfld 6i proportione ilii ad unitate
'

percommune animi conceptione, omnis enim nus
,

meri pars eft unitas ab ipibdenominata.per eadem ^
i^cpmediaeritproportio b ad c tan^ eadunitate,

&conucrfim c ad b ficutunitasad c,erat autem c

a ad c,ut d ad unitatem.perxquamigitur ^portio a ad b ficut d ad €,1^ pro
portio d ad e nota eft per diffimtionem:quare&^portio a ad b nota redditur*

liquet iiac^ex dictis proportionemprim^ quantitatis adfleundam aequale efie

proportioni
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pi opertioni deftominatoris primi ad denominatorem ircundum,qiiod pro corol
lariononmiitilircpiitabimiK.Qiiodfi a b qiiantitanlad e proportiones da*
tx offerantur per fibi xqualcs ^portioncs,oportcbit eas in iuimcris«5'^riri pdif*

finitionem proportionisdatae&quintahuius.Sicitacp ^>porrto a 3’t e fiait mi
meri e adnumeru f.quatitatisucro b ad e ficutniimcri g acnuimcru li , multi

plicatofcg f per gj&producflodmifopcrnumcru h ,exeat numerus k ,crit(:gpcr

fecunda partem uigcumxieptimi ^portio h ad g,ficut f ad k.Cum igitur emi
menis ad f fchabcat,ficut a quatitas ad e quanti*

* ^ tatcm,f aurem ad k fiait h ad g,& ideo conuer*

(im argumentandOjficut e quantitas ad b quatita-

tem,erit per sequam proportio e numeri -ad k mu
_ ,

merum,ficut a quantitatis ad b quadeatem j^por
— -t— tio autem e numeri noti ad k numcnim notu data

5- ly eft.quare 8^ proportio a quantitatis ad b quadta*

tem cognita elicifj^d libuit explanare. TOpus
primu.Dcnominatorem prim» proportionis per denominatorem proportionis

(ecundx pardaris,exibitenim denominator ^portionis quahabet di<fli denomi
natorcs,primus uidelicet ad fecundu,quascdam proportioni primx quStitatis ad
fecunda communis exiftit.Aut denominarores ipfbs ferua pronodaa proportio

nis,fatis enim nouiftiprim* quantitaris ad feainda,{i eam in numeris notis rqjc

rifti.Vtfi^portto a ad b fi.ieritquintupla,b ueroadeande e quautatem feptu

platcumprimx proportionis denominator fit 5,feamda:uero y^eiii proportio a
ad b ficut j ad 7. V Opus ah'ud.Numcru confequentem pximx proportionis

ducinnumeru antecedentem fecund» proportionis,&!produdb5 diuidc per nu*
merum conftquentem feaindsBproportionis,exibitenim numerus ad que fe ha*
bet numei‘us antecedens primse propoitionis,ficut prima quantitasad fecunda*

Vtfi a ad e foerit proportio ficut 7 ad 7. b autem ad e ficut 5 ad 8 . multiplica*

bo7per3.producenairai.quaediuidoperS5Cxeunti^.a igiturhabcbitfead b
ficutj ad zf-,

xin.
Si quotiibet quantitatu ad aliam datsc fuerintproportiones,omm

«m duarum exeis proportio manifcftabitur*

Tres quantitates a b c,autquotIibctplurcsadquantitatem alia d propor-

tiones habrantcognicas.DicOjq» quaelibetdux ipfarum proportiones Ibrticntur

datas,PIaceacenimprimumproportionem a ad b reddere nota.Cumitac^ utri

ufe^quaritatum a &! b ad quatitatem d proportio fit no
'

^ j
ta,earuminterfeproporriononignorabiturex pnymifla

Similicerdeommbus duabus reliquis pj^xdicabimus.Ni

hil enim alieni prxfens addit pniemif&’, nifi pvoceflCim

cius ingeminat. V Opus huius opus illius eftsquotics oportuerit repetitu.

XIIII.
Siutriufe^ duarum quantitatum ad tertiam data fuerit proportio,

fueritep alteracarum nota,rcliqua^quocp notam fc offeret.

Vtriufep duarum quatitatu a St! b ad quatitatem c data fit proportio , fitfcp

a quanritasnoca.DtcOjf^&bquaritatemnotamfierioporcet.Cucnim utiacp

earum
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carum ad c datam habcatproportjonem^proportfoipfarainterlcpcr iz.huius

nota ueniet.quare per fextam huius e quantitate nota ex

iftcnte,&Uj qLratitasnotacmerget,quodexpectabaturde ' er
^

daranduti^ ^Operatio aut huius ex operibus duode- i»
,

cim<e&! foetaeJw^scommifcour.Nam poft^ex duode
cima huius proportionem huiuimodi quantitatum reperieSjper foetam tandem,

qu* prius ignota eraqnotam efBcies quantitatem*

XV»
Si quotlibet quantitates ad aliam quandam proportiones habue^

rint datas,quaru una quaelibet fit nota,reIiqua? omnes notas profiliec*

Sint tres aut quotlibet quantitates a b c, quarum unaquaec^ad c quantitas
temproportionemhabeatdatamrfittpuna earum qaagss ^
cun(^(uerbi gratia) a data.Dico,q>r€liquxomnes nots '

fc
’

j
occurrent.Eritenim per 13,huius proportio a quantitas

'

'P
' ' '

tis ad fingidas alias data,quare per iextam huius a quan
'

titate nota cxiftente,fingulte reliqua: innotefcent,quoderat condudendu, F Ope
rationem ex trcdccima6c foeta huius fadle comparabis,

XVI.
Quod fub duabus inter {e datis rc<fi:is lineis continetur, parallelo*

gramum recftangulum laterenon poterit*

,

Sit parallelogrammu rcdangulum a b c d,duabusinter (edatis contentum

lineis a b &; a d.Dico,qjip(umprodibitcogniaim.Quomaemmdu$h'ne:E ab
a d interienotaellint,menilirabit eas communiter una quantitas quaz (it h*

menfurec icac^ lineam a b fecundumnumemm k,& lineam a d (eaindum nua*

meru i,&!abrcindantexdaobusiateribusgallelogTami^politi:duxline* a g8d
a e,quarumutracgmenfur^ communi h aqualis €xiftat,produ(flis lineis e n q
demaquediftanteipfi zh dC g f,aquediftante lateri a djCTifc^pei 49*34» pri^

mi 6^ diffinitionem quadrati uiperficies a f qua
^

-r»

drata.aincp h fiue a g fibi aqualis menfiretla*!
j

:

tus a b (ccundum numerum k,€rit a g in a b
quoties unitas in k,S<: ideo proportio a g ad a „ p
b,iicut unitatis ad k numerum, quarep prima

^ '

(bctiproportioquadracelli a f ad parallegram# ^

mum a n,licut unitatis ad k nirnienim.Vnitas — t

tis autem ad k numerum proportio data eft per '

^

“

.animi conceptionem,quare6<! j?portio quadras
telli a fadparalldogrammum a n nota perhibebinir. Item quonia a e »quas*

Jisipfih menfurat lanis a d Icamdum numeru l,erit a e in a d,quoties unitas

in l numero.quare proportio a d ad a e eft ut numeri I adunitatem-proporrio

autem a d ad a e per prima foeti eft tancpparallelogrami a c adparallelogram

mum a n .parallelogramum ergo a c ad parallelogramum a n (icutnumerus
ad unitatem.ftd numerus I ad unitatem proportionem habetdatam excommue
ni animi conceptionc,unde&proportio a c ad a n (cita uaiiet.Iam igitur dua^
rum quantitatum (uperficialium a f & a c,utra($ ad parallelogramu a n pro*

portionemhabet daiam,quare per isJiuiuseaiummter ftconftabit proporrio*

C ^quo
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&quoftianiC[iiantitas a f nota cft:momni'biwncpmcnfuration.ibas notam fiip

poni oportet mcnfuram,perfectam huKisparallcIogramu a e notum e nunciam
biturjquodcratperagcndum.Conftatautcmhocta^ipofitoquadratcniim a f cf
lcmcnuirafuperffciaIem,qicofl:amcius a e menfiinclmcali If'^qua5 inttiofta*

tucrimus. V Idcmaliotramitcconlcqucmur.ProlongetunfJracpItiicarum cl>

& d a ucrfusfiniftra,donccdua;lincce b p & a q fibi,&lincar a b arquales ueni

cnt.continuatisi}^ terminis caiiim p 61: q ,per

lineam p q claudenir quadratum q b per 19.

5 3 .primi,& diffinitionem quadrati,cuius cum
hypothefis nota dederit coftam a b,ipfom

p prima huius notum habebitur.cft aute ex pri

ma foeti ^portio ejuadrati q p adparallelo^a

mum a c,tan^ q a fiue a b ad a d . propor^
tto autem a b linea: note per hypothefim ad a d notam per diffinitionem data,

unde proportio quadrati q b ad parallelogramu a e data erit, per foeta igit

huitisCquadrato q b noto exiftente)ueritatem theorematis inferemus. V Ad*
huc aliter ad operationem aptius-Refumpta figuratione prima,numenjs k in

-numeru l|duc'lus,effidatnumeru i m.Cuitac^,utfupramemoratueft,propor
tio quadratelli a fad parallelogramu a n eftjfi-

cutunitatis ad k numerum . a n aute ad a c fi*

cut unitatis ad I numerum . fuperius emmerat
a c ad a n tan^ numeri 1 ad iinitatem>urtitatis

demii ad 1 numerum ficut numeri k adnumeru
m.eftenim k in m,cjuotiesunitasm lexdiffini

I
tione multiplicationis, per sequa igit ^portiona—

^

litatemerit a f cjuadratelli ad a c parallclogra

mum,ficut unitatis ad m numeaim.quare a fin

a c^quotiesunitas in m numero repentur, p dif

finitionem itzcpnotse quantitatis parallelogramum a c notum effcdmus
,
in eo

cmmmeniuraiiiperficialis a f contineturleamdumnumerum nomm,quieftm
quod libuit abibluere. V Opus autem docebimus unicum, tametfi demonfh^aj
tione freti fimus uaria.Duos numeros duorum laterum parallclogrami notorum
in femukiplicabis,alterum iiidelicet in alterum,^ducetur enim numerlis paralie

logramifecimduquemmeniurafuperficialis.quadratu fcilicet menfiir^ linealis

in ipib continebitur paralleJogramo.Vt fi latus a b 5-,& latus a d 7,pedes co*

plei^atur lineales,duciis 5- in 7,creabuntur 3 5- .tot igitur pedes quadrati parallelo

gramum a c conftituenc.Icaincxtefisoperabere.

XVil.
Ex dato latere quoIibetparaUeIogramirc«f^:a!iguIi coghiti,reliquu

latus emergetnotum*

Sit parallelogramum retiiangulu a b c d cognitum,aiius etiamlatus unu
quodaincpfuericnotum habeatur,fit(^(uerbi gratia) a b .Dico, q> reliquu latus

eius a d fcitumerit.Edu(ffis nam(^ linds d a

& c b adpunda q & p,donec utracp linearu

a q b p aequabitur line» a b datae, comple

atur quadratum q b protrada linea p q,cn'c

itai^perprimafexti^poTtio q b quadrati ad
a c parallelogramum ficut lineae q a ad linea

ad.cft

[.

I
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a d .cft autemproportio quadrati q b ad tpfum patallclogramum a e data per
diffinitionem,q>utra£piuperficierum q b ^ a c data fit. q b quidempprimam
huius.cfr^mquadratumline» a b dat*,parallclogramum autem a c notum
fubiecichypos|r-6p.Proportioigitur SC lineae q a ad lineam a d nota redditur,
(cd q a & a bliintcofe quadrati q b xqualcs,mide&: proportionem a b ad
a d notam efleoportet.cuncp altera illarum,{cilicet a b nota iupponatur,eric per
(betam huius reliqua linea fcilicet a d nota,fic'cp reliquum parallelogrami latus

a d nowm cxegimus,quod libuit attingere. FIdem aliter& ad operationem
accomodatius.Qiionialanis a b noti3ruppontt,meniuretip{lim hfamofaquan
titaslecundumnumenim k,flt«:^ utra<5 linearum a g & a e ex parallelogi-ami

noftrilatcribusabiumptarumaqualismeniur^ h,&ducacur e nquide^quedi»
ftans lateri a b,g f uero lateri a d cequediftans,erit'q? (Liperficfes a f quadrata

per zp.dd 34.primi &: diffinitionem quadrati,qu* quidem fuperfidcsmenfurabit

parallclogramu a c feaindum numerfi notum,
qui fit m .quonfa parallclogramu iupponitur co

gnimm,huncnumerum in poftremo per numes
rum k partiamur,ut exeat 1 numerus.Quia itac^

^portio a b ad h,fiuead a g cft, ut numen' k
adunitatem,h mcnlluantelineam a b lecundu

k numerumrerit per prima ibeti parallelogrami

a n adquadratellum a f,ficutnumeri k aduni-

tatem.quadratcUiautem a f adparalldogramu

a c,ficut imitatis ad numenim m,q> paiallelogramjjipfiimquadratcllo menfu*
retiir feaindum numera m.quave per :equam proportio parallelogrami a n ad
parallelogramum a c eft,ut numeri k ad numenim m .eft autem a n ad a c,

tan^ a c fiue h fibi aequalis ad linea a d per prima fexti , Vnde Si h ad a d eft

ut k numeri adnumerum ni,lcd k ad m fioit unitatis ad 1 numerum per diffi^

nidonemdiuifionis.quareproportio h adimea a d eftjfioitunitatisad 1 mime
rum.mcnfura igitur h in linea a d,quoties unitas innumero I continetur, qua#
relinea a d nota concUiditur.quonia menfiira h famofa continetur in ea(mm#
dumnumeruml notum.reliquumeigoparallelogramilatusdfecimus cognitu,

quod intendebamus. F Opusbraie.NumerumparalleIograminotiinnume#
rum lateris noripartiaris,6£: exibit numerus lateris reliqui qusefinis.Vc fi paralie#

logramum a c offbatur j 6.pcdam iuperffcialium,halkns latus a b 4 pedum li-

neah'um,diuidanumenim 3^mnumenim4,$(;exibunt9.I.atus igitur reliquum
a d,nouem pedes compledtetiir lineales.

xviir.
Ex data proportione laterum parallelogrami reiftanguli cogniti,

ucriufc^ lateris pendebit nocicia.

Sitparallelogramumreiftangulum a b c d cognitum,aiius latera a b & a
d proportionem habeant adinuicem nota.Dico,q» utruncp ipibrum notum habe
bitur.Refompta em'm prima figuratione pr<ecedentis,erit per prima lecti propor
lio a c parallelogrami ad a p quadratum,ficut linese d a adlinea a q .m aute

proportio line* d a adlin^ a q data,q» a q aequalis habeatur linea: a b.qua#
re& proportio parallelogrami a c ad quadratum a p nota redditur.amq? no#
cumlubiecerimuspataileiogramum a c,erit per fex^ huius dc quadratum a p

C i cognitum

\) •>< <r.
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cogninim, mdc qiioc^ pcrieamdu huuiscoft»

1 fiia a b non ij^orabitur
:
qu* qiiidc dl altcru

j
cx latcnlxis parallclocrami ^opol^data avi»

tan tradidit hypothdis proQp_':*ioricm latcnim

I didiparalldogrami.cxIaKrcigimr a b ia co»

T ^ gnito fotta Inuus,rcliqinim latus a d fiifcitabit

notum.utnincp ergo parallclogrami latus effe-

cimusmenniratiim,qLiodpoIIiccbaturprx(ciistheorcma, T Opus ica compa
rabis.Si proportio laterum data eft per daiominationcm,duiidcnumerum paral

Iclogramiperdcnominatorcmproportionfs, &cxibit numerus quadrati lateris

conux|uentts,cuius radix quadrata latusipiiun coniequens notificabitjpoftca ad

operationem foctairhuius aut praecedentis confligias,qu*Teliqua latus eliciet eo»

gnitum.VtfiparallcIogrammn a c con£ineat48quadratospcdcs,latusaute ad
lateri a b triplum fucriqecce denominatorem proportionis 5 . pd- quem diuido

numerum parallclogrami 48 exeimt 1 d.numenis quidebetur quadrato lateris

a b coniequentis,auusradixqiudrata4,Iaais a b notum faciet.4 autem tripli

cans,quoni5 proportionem triplaelegimustaut 48 diuifis per 4 , exurget latus a

d reliqvaim 1 z.Q^ fi proportio lateris ad latus data fiierit,non per denominatio

ncm,iedperfibixcfualemproportionem,utfidiccrefur,proportiolateris a d an*

recedentis ad latus a b conlequentis cft,ut y ad 3 :multiplicabis numerum paralie

iogrami dati per terminum conlequentem,&; produdiu partieris in numerum an
recedentem,exibit enim numerus aflignan^s quadrato lateris coniequenns : cu

quo utantehac ^cedendum erit.Vcfiparallelogramu a c fliatt Nodatus autem

a d adlaws ab iehabeaqutyad 3.multipKcabo6oper 3.producutur 1 80 .qua
diuifa per 5,eliciunt 3 quadratum fcilicet lateris a b, cuius radix quadrata 6,
ipCim latus a b notificabit.reliquaautemperoperationepracedetis ablblucnc,

XIX^
Si quamorquantitatum proportionalium tres quasIiBet data: fuc^

tint,5C quarta reliqua innotacet*

Sintquatuorquatitates a b c d proportionales.quarumlresnotseRntqux*
bunt^

,
dico,q> quarta reliqua nota ueniet.Quauis aute ipfa ignota quatitas niaic

primam,nunc lecundum,intcrdu uero reliqua fbleat ocaipare Ioca,tamcn ne ope
ris uarietas.qux neceffario hanc mutationem conieqiutur,Iedlore perturbettpla»

cuit ibnper ignotae quatftati poftremu deputare Iocum.Pi-aeraris igitur theorema
fecile confirmabimuSjfi prius quo pacfto quatitas ignota,quocimcp nobis ofici ac

ioco,poftrema fiat docebimus.Conftat autem huivfeiodi quatuor quatitatum p
portionalitas ex duabus proportionibus,quaru unius ambo termini funt cogni»
ti,&: illa faciemusprima,lecund* autem ^portionis unus duntaxatnotus efi: ter»

^ minus,qui fi luerit antecedenSjia ordinate fiintqiiatu»~ "—• *-—'

^

oriltequantirates,utuolumus,habcbit enim ignora

^ quartumlocum.Siueroconlequensleauid^ propor-

o tionis notum fiieriqconuertcmus ambas proportioes,

P _ 8itt^fa-eturignotaquaritasadpoftrcmuIocu.Nunc
-— ad confirmationem proportionis dciccndamus.Qiia»

tuor quatitatum proportionaliu a b c d ,
tres primae

, h
, ^ k—

,

limtnoce ieaindura nes numeros fg&Ij,fimiliordi

nepofitos
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lKpofftos,itaQ)qiratitas tertia c,fcilicet nota fit per menfuram e iecondii nu*
menim h .reperiatur<^ numerus k,adquem(eha^t h,fiait f ad g.quodfier,

(iprodut^^smex Ij m g,pcrnumerum f partiemur,quemadmodumex uigefima
lcptimiclc^iffl?|g^tr^itur.eritautemnumerus k,lecunduquem nota habebif^

poftremaquatitatupmenfuraquide e. Najex quinta huius ^portio a quatitati»

ad b erit,ficut numeri fadnumeru g.fed a ad b ficut c ad d exhypothel],&! f
adg ficut h ad k, quare c ad dfiait h ad K,&couerfim d ad c tan^ k ad h,

Qic admcnfiira e,flcuch numeraadunitate,q>e mefiiretc fecundanumeru h.g
aequa igitur ^portio d qiratitatis poftrem» ad e menfura,tan^numeru k ad uni
faccm.eftitac^ e menfiira in d,quoriesunitasin k numero, d ergoquaticas no
tareddimrpermcnfiira e fe<aindijnLimeruk,quodlibuitexpIanare, W Opus,
multiplicanumerum fmindae quatitatis per numerum terfix,& productu in nu^*

merumprim^ quatitatis diuide,exibitenim numerus poftremae quatitatis quxfis

tus.Vt n a fuerit 4.& b 9. c uero i multiplico 1 2 per 9 ,producutur 1 0 s ,quae

diuifa per 4,eliciunt 27numeru uiddicet quanticatispoflremae*

. X2C.
In omni triangulo redIanguIo,(ifuperucrt!ceacurianguli,{ecundii

quantitatem lateris maximi circulum dricripfriiSjerit latusipium acu’

tum,fubtendensangulumfinusredlus contcrminalis fibiarcus ditftu

angulum rerpicientisdateri autem tertio finus complementi arcus di^

<rti aqualis habebiturt

Sit triangulus reAanglus a b c,angulum c redhim habens,& a acuti«n,fii

per cuius uertfce a fecundum quatitacem lateris maximi a b,maximolciIicetan

gulooppofitidefaibaturdrailus b e d,cuius drcuferenci* occurrat latus a c

quoad fatis eft prolongatu in e pundto.Di*
co cjudd latus b c angulo b a c oppofitum
eft finus arcus b e didhiman^ilum fubten

dentis,Latusautemtertium,fcilicet a c,aes:

quale eft finui redio complementi arcus b e.

Extendaturenim latus b c occurrendo cir-

cumferentiae circuli in punefto d . 5 pundns
autem a quidem centro circuli exeatf^idt

amecer a k sqiiediftans lateri b c,8i^pun
clo b corda b h aquediftans lateri a c.fe#

cabunt autemfeneceflariodicelmea b h &
a k,angulis a b h & b a k acutis exiftenti

bus,quod fiat in pundio g.Quia itai^ frinidi

ameter a e cordam b d fecatorthogonali-

ler propterangulum a c b redhim,fecabit8i!ipfampcraqualiacxtcrtiatertrfde-

mento.a-.&araim b dperaequalia ex 29.ciufdem. quemadmodum igitur totali

nca b d per diffinitionem corda eft arcus b d,itamedietaseius,lineafcilicet b c

eft finus dimidi) arcus b e refpidentis angulij b a e fiue b a c
.
quod afleruit pri

mapars theorematis noftri. Secundam deinceps partem ueram coffteberis, fi pri.

iis per 34.primi angulum a g b re<5umefledidiccris,fdnidiamccereniiTi a K,8i.

cordam b h,& arcu eius ex fiipra memorans medifsper aequa feindet. quare per

diffinitionem linea redlab g finus ericarcus b K,Eft autemlinea b g «qualisia

C 3 teritri
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feri triaftgiili a b e

. per j 4.primi,cj) fiipficics a g b e arqircdiRatibus contineat

Imejs.anguliis nero e a g,fiue e a k redus cft per i9.prim(,propter xt]ncdtfVan

tiam Iineaniin b e ad a g,C{iiare per ultima (beti arais e k cij^aimf^ntix (lix

quadras probabitur.arcus itatp b k complemcnmm ipfiiis ar^^^-W^iMiftinictur,

cuiusfinus b g lateri a e xqualis nuperrime concludebatur.utrancp igiair pros
portionis partem (atis oftendifle uidemur.

XXI.
Omncmangulumrciflum notum efle oportet,

Vnus enim redus angulus ad quatuor redosnotahabetproportionem,fum
ima autem quatuor redorum nota eft,cum gradusunus-fcilicct }6o. pars quani-

or redorum:qua can^ menfura famofa uainmrtimuerfi Geomcti'x:lecundu nua
mcrumnocumjfio.contmeatur in quatuor redis.quareper foeta huius & unus

angulus redus notus habcbitur,quod erat lucubradum. Qtiarta ante pars ex ? 6o

cft po.Iufto igitur computo 90 gradus angulo redouedicabimus. Miraberis for

fitan,quo pado diuevfi generis quatitates menfiita gradualis metiaciu . Dicimus
enim circumferentia ciraili ucl arcum tot uel totcompkdi gradus,item quatuor

redos angulos,uel alium angiiium quemamcg aliquot conrinerc gradus
.
Qiiid

igituruocabiilo gradus ftgnincare udimus,paucis habcto.Mcnfura famofa arcu

um eft gradus drcumfercncialisfcilicet 3 60.pars circumferemix draili , menliis

ra autem femola angulorum eftgradus angularis ,uiddicet 3^o,pars quanior re-

dorum angulorum,id eft,(pacq plant,quod dreapundum quodlibct cxiftit.Ima

ginado enimdaas fonidiametros circuli (uper^mdo quoaincp tan^ centro dc^

(cripti:gradumdrciimferentixcirculididiintercipicntes,angulusquem ipfc (e

midiametri ambiunt gradusuocabttur angularis,quonia angulus ille 3 6o,in qua
tuor redis,f!ue toto fpacio centrum drcult ambiaite continetur : fteut & gradus
circumferentialis in tota circumferentia.huius enim anguli ad qiiator redos, il

iius arcusad tota drcumferentia,eandem efle proportionem,ex ultima focri

le comprobabit. TTrahimus poftremo ex iam redtaris,q> auiiljet angulo di ar^:

cui fe refpicienti de circuferentia circuli (liper ucrticeipfius anguli ddcriptt
,
unus

-& idem feruic numaxis.uerbi grat{a,fi angulum quemlibet 3 6 graduu flatuinuis,

eric&; arcus lerefpiciens 36 gTaduum,&econtra.quod quidem ex identitatenu*

•meri totius circumferentix circuli& quatuor redorum,ultima foeti ratiodnante

pendere dinoicitur.

XXIK
Altero duorum acutoruni,quoshabettriangulus rcdangulus,da^

to,rcliquus non latebit.

Duo enim acuti anguli,quos habet triangulus redangiflus ,per 3 £.primi,ua

kntunLimredum,q> tertius angultisfttredus,aggregatu itacg ex duobus didis

acutis angulis notum eft,<^onia ex prxmiflaredus angulus notus cft,lcd di alter

acutorucx hypotheft datus eft,quare per quartam huius rdiquum cognolcanus*

r Opus,numeri anguli acuti dati,ex numero unius redi minuas, di relinquere

turquantitasalterius.VtfianguIus b fuerit zo ,mmuo zo ex pOjtdinquuntur

7o.tantumigiturhabdxi an^um c reliquum«

Si duo
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XXUI,
Si duo latera trianguli,re(5lum continentia angulum,fucrint»qua

lia,duo ?cuti anguli eis oppodtireddentur noti»

Dub latera a c,c b triarmili a b c redlangiili, re*

dKim angulum c ambientia,(mr*quaIia.Dico,q>uter<^

angulorum b & c notus prodibit.Eruntenim perhypos
thclim& quinta primi duo anguli a & b aquales

,
ami^

per 3 i.primiipiiualeant unum redlum
,
angulo c redlo

exiftmte,erit litcrc^ eorum medietas per i i huius cognf*

ti.quare per 6.huius uterc^ eorum notushabd5itur
,
quod

libuit explanare. V Opus. Quantitatem anguli redi

<limidtabis,6i! apparebit utriiilc^ aiiguloru aaitorlim qvratitas.Verbigratia.Re*

dloangiilohabente 90 gradus,dimidiabo9o,&habebo 45" pro medietate rediit

tantusc^ pronunciabitur utercp angulorum a & b . •

xxini.
Silatus trianguli retflumfubtcndens anguium, alteri duorum re*

<5to fubiacentium fueritduplum,angulus acutus ab eis con tentus,reli*

quo angulo acuto duplus enunciabitur*Vnde etiam Utruni^ eorum
agnofeee Geometra *

Sit triangulus a b c,rediumangulum c habens

quem iiibtendat latus a b duplum lateri a c.Dico,

q> angulus b a c duplus erit angulo a b c .Extenda

turenim a c ufe^ ad pundtum d, donec c d habeat
aeqlis lateri a c^duda linea b d,erititai^ a b linea

sequalisipfia djqjutriuf^niedietas fit a c.fM per

qiiartaprimi diixbafo a b ,b d triangulorum a b
c b c d funt xquales

,
anguli qiioc^ a b c 61! d b

c cequales.totus igitur angulus a b d duplus eft adangulum a b c.eft autem td

tus angulus a b d aequalis angulo b a d,fiue b a c per quinta primi triangulo a
b d 2equflateroexiftente,unde& angulus b a c duplus erit adangulu a b c,q(?

oportuit dcmonftrare. VEx hoc patebit corollariumi C^ionia enim in trian*

gulo noftro angulus a duplus iam declaratus habeatur ad arigiilum b,ideft,fiait

a ad 1 ,eritcomunc'iimaggregacuexduobusangulis a & b ad angulum b,ficut

3 ad i.niud autem aggregammaequipollet angulo redtojhypotheu 8^ jz.primi

docentibus.proportio igitur anguli redK ad angulum b nota eft.utddicet ficut 3

ad I.quare per foetahuius angulus b notuserit,redtoper z i.huius noto exiften*

tc.poftremoetiarefiduusexredloangulus,falicet a E4huiusnotusdeclarabif.
XXV.

Duobus trianguli cuiufcunc^ cognitis angulis
, tertium reliquum!

datum iri*

Triat^uli a b c,duo anguli a & b fintcognid.Dico,^ 5:!ang^us c notus

emergct.Tm enim anguli a b c,duobus r€Aisaquantur.3r,primi id confirma*

te.duo aut redii funt noti per z 1 & 3 huius,quare 6d aggregatum ex tribus angij

fis xxis
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Ifs triannili propofiti notvrm haloebi tiir . oinqjduos coru

datos/ubicccrit liypotlip(is,R 4 .huiiK tcrtiiis reliquus no
ignorabinir,quoaIibuif inferre. F C^nis.Si^iiiaduo»

tum angulorum,qui dati ftnitrx tjuutita^j^rmTi rc(flotf

rum minua.'!,8i; reJinquetur tereq angulPt^uanu tas ddidcit

rata.VcfianguIus a fiicrit zo,& angulus b jy graduu,

colledlos IO& jy gradus,qui reddunt yyxx 180 minuo*
telidUenim i2ygradus,angulo e adnumerabuntur^

XXVI.
Omnis trianguli rc(flangu!i duobus lateribus cognitis, tertium ex

templo manifeitari*

Triangidus-a b e angtilum e reatum habeat,aitus duo latera cjucelibct fint

nota.Dico,q> reliquum eius lacus nonim habebitur.Si entm duo latera rectu con
linentia angulum offerantur nota,crunt per prima huius qiudrata eorum nota,

^gr^atumquoepex eis per tertiahuiusnotum, quod xquipollct quadrato a b
per pemdrima primi,unde ipfum notu,& ideo per icains:

^ dam huius co{raiua,Iaais fciiicec a b non ignorabitur.

y Si ueroalcerueorum fit dauim cum latere redtum fubtciis

/ dente angulum,quadratu minoris demptum ex quadra*

y to maioris,pcr penultima primi& quana huius relinquet

/ quadratu reliqui laterisnotum,& ideo per fecunda huius

/ coftae:uscogmtaorief,qu2fiiereluaibrada. F Opus
/ lailgare.Si latera redum ambientia angtiUmt fuerint da

c- ta,quadrabis ea,quadrata<q5 congregabis, 5^ cofledi ex
eis radix quadrata quatkatem lateris qu^ti mamfefta*

bit-Sitiero alteracoram fit datum cum latereredum fubtendente angulum,qua-
dratum minoris ex quadrato maioris demas,&! relidi quadrata radix terrium ia*

tus notificabic.Vt fi latus a c foertt b c 5-,quadrabo /z,exurgunt t^Arc
quadrabo j-jUeniiint zy.colligo t44&z5-,fiunt t ^p.quomm radicem quadraram
faucnio / 3.tanmmt^fejre didici latus a fa.Sed ponatur fatus a b 25i,&larus a

-C -io.duco i? in fe,ueniunt 84 j.fimiliter 20 mfe,facirtnt4oo.aufero4oocx 841.

relxnquutur44 i,quorumradice quadrata 21 fateri b c dq>utabo. Ita in caetens.

XX VI I.

Triangulircidanguli duobus lateribus cognitis,omncs angulos

datum iri*

Si alterum datemim laterum redo opponatur angulo,fatis cft.fi ucrono
,
per

praecedentem ipfiim addircemus,nam abfep eo propoUmm attingendi no erit po*
teftas.Sititacptrianguius a b c,angulum c redum habens,cuuis duo latera ab
& a c fintdataX)ico,q5 omnes anguli ipfius noti enint.Supcr iierrice enim an* ,

guli aoiti b ,qiiem uidclicetfaais fibcendit daaim tancp centro.fecundum quan*
ntaremlateris b a circulo dcrcripto,erit per 20 huius a c firiusaraisfibiconters

tninalfs,quircfpondetanguIo a b c quem inquirimus, cucp duae lineae a b & ac
interfedatarfincexhypochefipermenfuraueterem.a b autem femidiameter drs

atli deferipti data fit per mcnfiira noua,qu» quidem cft una partium finus totius,

eric& a c nota per eaiidcmmci^radocentefeptima -huius ,dum igitur a b eft

(inusto*
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fimis tonis uelfinus qiiadrantfSjCrit a c finus notii^Si

per tabula Rniis,qua negIe(fla,hocm propfito nihil cmce
re polEimus,araieiiis addilcemus. cognito autc arcudi

dh' qiierdpicit arais i]le,naarais

iple&angiiras^-vJidaeundenumeram3urant,qucad-
modu tota circuferetia dC qtuor rcAi anguli fecundu etin

dc numeru coitcr me(Iiratiir,qdin z i huius comemoraui
mus.per zz itacp huius reliquu acutum angvilmn b a c

cognoiccmus.Rccflumaireem angulum a c b, huius

notum dcmonftrabat.Vniuerids iginir triangulinoftii

angulos reddidimus notos, quod decuit explanare.

f^Dpus.Numerulaterisrciflum fobtendentis angulum
conftituc primum,6idnumerum lateris refpicientis angu
Ium qualitum pro iecundo ponas,numer3 uero finus totius tertium . Multiplica

igitur leamdirm per tertiumjSi produdhim diuide per primum,exibitenim iinus

arais refpicientis angulum quantum,aii per tabula linus arann fiium dicias,cu*

iusetia numenis angulum qusfinim manifeftabit.hunc fiex anguli re<fli qiranti»

tatedcmpferiSjrdi^imnumerabisfecundumanguIuacutum.Vtfi a b ftieritzo

a c iz,8(! b c i<?,finus autem totus qucmadmoduin tabulanoftra fuppofiiimus

60000,multiplicabo iiper 6oooo,producuntur72oooo,qusduiidoper 2o,exe#

unt 36000 diuius finus arcum tabula probet gradus 3 6,Si minuta y 2 fere . tantCt

igitur pronunciabimus angulum a b c,qui tandem fublatus ex 5>o,reiinquet yj
gradus di 8 minuta fere,&: tantus habebitur angulus reliquus aaitus.

XXVIII.
Data proportioneduomm lacerum trianguli rctftanguli

,
angulo»

cius percontari.

Aut enim alterum duorS laterum opponitur retHo angulo,aut non, SiprimS
fitlaais a b reAo angulo a c b oppofitum,cuiusproportio ad latus a c ut no^
ta.Dico,q) angulihuius trianguIiinnotefcmt.Eftenim a c finus arais anguli a
b c perhuius.dum a b eftiemidiametercirculifcilicetfinustotus, proportio era

go finus totius ad flnum anguli a b c nota eft,hinc finus iIlenotiffcabitur,&tan

de angulus a b c non latebit.Si uero proportio duorum laterum b c &: a c data

fuerit ,erit proportio quadrarorunotum data,& coniumflim proporrio aggrega-

ti ex quadrato b c cum quadrato a c,hoccft quadrati a b propter angmum c

reAtm ad quadratum a c nota cn't:unde6(!linean.im proportio non ignorabit,

reliqua ut ante. P" Operatio.Si alterum duorum laterum reclo angulo oppo^
natLir,miiltiplica terminuminorem proportionis datx per finum tonim

,
di pro;*

ducfHim diuideper terminu maiorem,cxibitenim finus angu!i,auus latus breuius

oppomtur.Si uero duomm laterum recfto circumftantiu data fuerit proportio,

duc utrunq? terminoru in fe,& colledliex produiflis radice accipe quadrata, ipfa

oiim erit terminuslatcrijquodrafh-imfubtendit angulum accomodandus ,per;s

duccrisergoaditerprift-inu.Vtfiproportio a b ad a cfueritficutpady. multi
plico 7 infinumredlumtotum 6oooo,fi'unt 42oooo.quacdiuido per 9, exeunt
46667 fere.arcus autem refpondens huic finui redo eft gr.f 1 . minuta 3 fere,

tantus habdbitur angulus a b c,Sed ponatur proportio a c ad c b ficut 12 ad
f.duco i2mf^f!unt i44.item 5- infe,reddunt 25-,hiccconiungo,faaunt 169. ho
rumradix^ 13.attribuenda lateri a b,ficproporrioab ad a c erit ut 13 ad 1

D wnde
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undcutpmisangulo a b c cognofcmdo uu paratadfl.

XXIX.
Altero duorum aaitorum angulorum ,cjuos Habet trian^iHis rcs

dfcingulus ,cognito,cumuno eius latere Si angulos & latera

metiemur.

Trianguli a b c angulum c refliumliabetis ,angu,

^ las b iitcognitus cu latere uno quocutpCucrbi gTatia)a c,

y' Dico,q>omnesciusanguliaimlaccribusomnibus inno

y' teiccnt.AnguIiprofeifiocognorcenturexzi S^nhuuis.
y' reftatigiturmuenireIatcra.P£r2oauiem'huius& tabu#

lara finus hypotlicfi iuuante,crit utruncp laterum a c 5^

/ b c cognitum,ut a b eft finus totus,duo itacp latet a Cjux

y/ libettrianguli propoliti datam inuicem habebunt.ppors
ic* tfoncm,am(^ exhypothefi unueorum datum fit per me-

fora nouam,emnt per 6 aut 7 huius reliqua data,quod li-

buit attingere. YOpus pulchru& perutile.Sinum arois anguli dati,^cius c5
plementi addilcas^hab^isigiria latet a nota per menforam uetercm,quaf cft pars

tma finus totius nam latus recflum fubtendens angulum eft finus totus . Si igitur

larus,quod reAim Cubtendit angulum,fuerit datum per menforam nouam, pone
finum totumproprimo,&finumarcusanguli,cuiopponiturlatusquxfinim,pi'0

fecundo,numerSautem noujcdationis tertiu.multiplicato'c^ (ccundo pertertium

productum dtuide per primum,&exibitnumerus lateris i^fiti.Si ucro altenim

duorum laterum redto fiibiaccntium detur,uolendo mcnforarelatus rcc'lum fob-

tendes angalum,ponefinumaraisanguli,cui opponitur ipfom latus datum pro
primo,& linum totum pro ieaTndOjnumenim autem dationisnouie terttum,ab«
fblutoqjopereuulgariquatuornumeroruproportionaliuad meram perduceris

cupitam.Quod fireliquu latus rcclofobmatuangulo inucftigaueris
,
pone finu

arcus anguili,aiioppomtur,latus datum pro primo,& finum complementi cius

pro ieamdo,numen5 uero dationis nou*icrtium,Teliqua ut antehac cxeaiturus.

InexempIo.Deturangulus a b c 3 <5 graduu,^ latus a b zo pcdCT,fobtraho 3«S

510 ,manebunc 5-4 gradus,qui determinant quantitatem anguli b a c.inucnioau

temlineam ac 35-z67 ex tabulafinus,b c uero 485-4r,dum a b eftfin\is totus

6oooo.MuIt!plicofoitur 35-z67 per zo,producuntur 70f 54o-,qua diuilaper

^oooo,eliciut 1 1 17 fereiatus itacp a c'habebit pedes 1 1 &J^,id^tres quartas

pedis unius.SimiIirermu!tiplico485-4i per zo,producuntur 97o82o,qu*diui-

dopEr6oooo,exeunt i 68in minuta fere, tantuml:^ latus b c pronunciabirur.

Quod fi ponatur latus a c zo,Teliquis«tanteamanentibus,erit iterum a c Ia-

tiis3ja(57,&b c 48 5-41,dum -ab eft finus quadrantis ^oooo. Ad mueniendif.

Igiturlatus a b,muIi^licoi5oooo per zo, producuntur t zooooo,quae<iiuido

per 3 5-z67,cxcunt 345c z minuta fere,habebit itacp latus a b pedes 34fii£;zminu.

tafere.Sed libeat menforarelacus b c,multiplicabo 485-41 per 2o,proAicuntuc

970820 ,c}U®diuiia per 35-267 .elidunt zjBc 3 z minuta fcrd.latus igitur b c zt
&: 3 z miruita fer^edis unius compledlit . VHieparumper aufeulta, qiradoqui

dem opusnoftrii TrianguloruAftronom» feruic plurimu,qu* ftacftionibusna

tam uulgaribus^ Phyficis utif,c[Uo pacfto firadionesuulgaresin phyficas comil

tcntur,non erit filentio prxtercundum.Omni nancp inK^oru abibluta ditrifioc

fi aliquiddenumero diuifo;quod ne^lErio minusinuoiieoir diuifore : rdieftum-

fuerit >
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tneroduorum re(floruin,qui enim rdmquiturnwmenis,angiib,qiiembalisrc<piir

citjdeputabitur.Si ucro angulus,quan duo «qualia ambiunt latera,notus oftea*

tur,numerum cius inumeroduorum reefiorum minucs,nam relicti numeri medi
«asutninq^au^i3angulorumpatefed6t.Ine5cempIo:Sitangidus b jogradu
um,critaimWori*.iguIus c fibiaqualis}o.hicolIecfti,rcddunt (So.qui fiiblari ex

i8o.numeroduorumrc(fionimufitato,relmquuc tzo.Qi tantus erit angulus a.
Sed ponatur angulus a ij-o.minuo ijo.ex iSo.ualore fdiicet duorum retfloru

relinquunturjo.quorumcdietas if lurunt^angidoru b & c cognitu elFidt»

XXXVI.
Perpendicularem duobus trianguli a?quicruri) notis lateribus con

terminaleni,aiibalisnota per medium diuiia fubilernitur
,
faciliter

indagare

.

Sit triangulus «quicnirius a b c,auusbafis b c data

fit,latera(:^ a b & a c cognita,lquoru comunt puncflo a
adbaltpt b c ddeendat perpendicularis a d ,cadens intra

triangulum .quemadmodu ex procedenti& 3 0.huius con*

eluditur.Dico,qj ipia ppendicularis a d nota ueniet.Quo

niamemmutcrt^angulorixiiiprabalim apud pundHim d
re<fbis eft,erit per penultima primi tam quadratu lineo ab
oquak duobus quadratis lineanim a d & d b,^ quadras .

tum a c duobus quadratis linearum a d &! d b.fiintauce
^

duoquadratalinearum a b & a coqualia^ptercoftasfuasoc^ales,quare &!ag
gregatum ex duobus quadratis a d a d b oquale aggregato ex duobus quadra

tis a d &! d c.dempto igitur comimi quadrato a d,rdinqueair quadratum b d
aequale quadrato d c,unde& linea d b oqualislineo d c conduditur.cunc^ to#

ca b c nota lit ex hypothefi,erit per foetam huius utracp linearum d b & d c no
ca,{unt enim eius medictates.quadranim itac^ lineo d c per prima Iiuius notum
habebitur,fod& quadraaim a c pereandem iuuante hypothef? notum eft

,
S quo

cum Hiperet quadratum d c in quadrato a d per penultima primi,fi quadratum
d c notum abftraxeris,relinqueturperquartahuius quadratum perpendicularis

a d notam,&! ideo per fecunda huius ipfappendiailaris a d cognita,quodplacu

itattingerc. V Opus.C^iadratumdimidiobafisex quadrato lateris minuas,
rcliAienimradixqaadratappendicularcmanifeftabit.Vefi bafis b c foeric to,

&!utrun<^ laterum a b & a c i3.quadrabomedietatembafis,quocft5-.exurgat

ij-.item quadrabonumerum lateris fcilicct 1 3.producuntur «651.i quibus poft^
dcmp{ero,rdinquenc i44.pro quadrato perpendicularis a d,quorum radice

quadrata 1 2. perpendiailaris libi uendicabit.

XXXV II.

Quales habeatangulos a;qmcrurius triangulus,ex cognitis lateri^*

bus Si bait laciliter indagare.

Qj^Iitatem anguli dicimus recfHtudincm acuriem & obtufitatem . Duobus
ad hoc iudidjs pcr<Scemur,quoru unu accipit ex ppendiculari ad bafim demifft

& bafi',aliud uerocx latere &bali.Nam fi gpcndiailaris dimidiobafi fuerit oqua

lis.ai^ulus,cui bafis opponttur,re(fhxs erit,uuero minor focritmedietate bafis ob

tufu^^G maior aaitus,quor5 dcmonftraa'onembreuiter afferemus. Sit enim in^ triangu-
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tnangiilo requ/cmno a b c perpcdiailaris a d arqiiali.v medietati bafis d c,cirt

itacpexprocdTuzj luiiusbisafliimptoutmpanciulorum d a c,& d a b medie
tasrc(fb',totiisigiturangijliis b a e iccfhishalvbitur. Siaiitcm a d perpnidiai#

larisnunorfiKritincdicratcbafis b c,prolon^cnir d a ia e cHctxijua

Iislincx d e,dutflis lineis e b e e /Itiuiixquicruiiu tri

® angulum claudcntilxis per 4 primi
,
aiius angulus b e e

/ \ ex recitato proccflii redtus declarabit.unde& per x 1 prim

/ / . \ mi angulus b a e maiorco,&idcoobtufuscrrunciabirur.

//

.

\\ Sed fi perpendicularis a d maior fiicrit medietate bafis d

///^ ejabicindaturexca d g xqualis d e ,cxtcnfis'cp lineis b
// 8^8 c,probabituruipriusangulus b g e re<?lus,quig

X

I

primi maior eft angulo b a c,angulu itacp b a e mi-
norem ciTe rc(flo,3c' ideo aaitum nemo dubitabit. FAli

ud ucro indicium apparebit hocpado.Si latus medietati bafis potentialitcr du^
pium ocairra t,rccrus pKcdicabitur,oucm bafis fiibrcndic anguliis.fi ucro poten^t

tialiter minus ^ duplum obtiflus,&: fi maius duplum aaituS,quod fic coftabit.

Na fi quadratu lateris,^d fua didmus potetia , duplu fiierit quadrato dimidia: ba
fiSjCu ipfiim xgpolleatg penultima primi duobus quadratis ipfius (ciltcct ppendi

cularis& dtmiaix bafis,plan5 erit quadi atu ppedicularis aequari quadrato dimi#

dix baffs,& ideo ppedictriarcdimidixbali.ad prius igit exphna ta fi rcfligeiimus

coftabit angulu b a ccftercdum.SiuerocuadratuIateris a bmimisfaei it^ du
plu quadrati dimidixbafis,erit& aggregatu ex duobus quadratis lincaru a d &
d b perpcnultimaprimiminus^dupluquadiati bd.undcqiiadrarii a d minus
oportebiteflequadrato b dA ideo coftam huius lineam {cflicet a d minore eo*

fta iSnis b d ,ex prxdidlis ergo angulum b a e obtuTum efle non ignorabimus*

QuodfiquadraiiJ a b maius fiierftduplo quadrati b d,cScludemusut nuncniic

fecimuslineam a d longiorem linea b d.quamobrcexrfupra memoratis in pri*

mofndido angulus b a e acutus cxpIorabicur.Qualisicaq5fitanguIus,qucmba

fis ftjbtendic,gcmmo monftrauimus indido.uminq? autem rcliquoru, quos dicla

firftentatbafis,aaitumefledocuitcoroIlarium 34huius. F Opusucro poftea*

^ex prxcedenri' pcrpcndiailarem didiccris,ex proceflu liuius fedlc comparabis*

XXXVIII.
Trianguli ^quicrurfj ftuelatus quoticunqj dcderis,fiuc perpendi*

cularem cum uno angulorum ,
SC reliqua lacera 3C perpendiculares

menfurabuncnr*

Sit triangulus aeqiucmrius a b c,cuiustinumIatusquodain<:^ fit notu cum
4Jnoangulorumeius,Dico,qjrelicjuaduolatcranota fient cum perpendiailari*

<v bus.Deturcnimprimoaltcrumduorulateru&fit a e,

A demiiEq? perpendiculari a d adbafim b c,crit trian-

/ \ gulus a d e re(ftangulus,aiius angiilus e aaitus ex eo
/ \ rollario 34.huiiisnotushabebitur,nue per hypothefim

/ \ (olam ,fiue per hypothefim Se! 3.f.huius,quaveper zS hu
iuslatere a e notoexiftente,tamlinea a d perpendiai

\ laris,^ d e nocxoeatrrentjduplicataautcm d e nota

/ \ proucnietbafis b e data.latusautein a b aimfitxqua

, ^ c,neminiericignotum.Sicigitur&Iatcra re
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Iiqiia&peipcndjcuIaratiunammcnfifumus.Q^ (i detur baffs b c cum aliquo

angulorum,erit&eiusmcdietas d c data,habebitfcp triangulus a d c recflangu-

lus notum latus d c,&angulum c acutum cognitum,quare per 29 huius reliqua

eius duo lat^anpri ignorabuntur,quoruunum eft perpendiailaris a d quanta,
rcliquu ucWrtiOTi triangulo xquicrurio propofito communeeft.PerpendicuIarc
autem b c aut c g bafi contcrmmale,ex 3 2 huius pcrpendiadari a d nota exia

ftente,feciltcer addiicemus.Poftremo ex perpendiailari nobis data, cum angulo
quocuc^ reliqua (cibiliadepromemus.Det em primo ppendicuiaris a d bafiinfia

ftens,qua intra triangulum cadet,ut (upra ccmffrmauimus,oportet aute& angu-
lum c acutum eflenotum,fiue per hypodielimlbIam,fiue per hypoihefim & jy
huiiB.Triangulus itacp a d credanguIuSjCumSt:

latus a d nonimhabeat,6^angulum c danim>re
liqua fua latera a c &! d c,per 29 hirius adducet

cognita,a?ncp d cfitmedietasbafis,totaquo(5ba

fis b c trianguli ^pofitinon erit ignota, eft aute

a b aqualis ipfi a c,notaeigiturucneruntomnes

Uncas trianguli ppofiti .perpendicularem autem
b e aut c g, 3 z.huius afferet cognitam.Sed fi det

angulus quicunc^aim altera perpendiculariu b e & c g,habebit triangulus b c

c latus b e cogniaim cum angulo acuto c,&ideo per 29 huius b c linea dabit

cum eius medietate d c .Itenim ergo triangulus a d c re(ftanguIus,notum latus

d c habens cum angulo c,latus luu a d.perpendiailaremfcilicettriangulixqui

crutij .ppoficicum latere a c per 29 huius manifeftabit.Vna igiturexiineis mea
moratis quiccuii^aim unico angulo quiegutd in triangulo sequicrurio inquiri

fokt,apertum efficiet,quod libuit ablbluere. T Opus aute huius, ne diurius ass

quo detinearis,miflum facimus,quQd quidem haud difficulter colIigemus,fl ad 29
& 3 2 huius confugerimus.

XXXIX.
Lateribus trianguli a^quicrurij cum bafi cognitis

,
omnes ipfius an

gulos manifcftare.

Triangulus a b c xquicniriusduolatera a b & a cno
tahabeatcumbafi b c.Dico,qj omnes eius anguli noti fiet.

DemilBenim ad dbafim ppendiculari a d,erit d c nota,

cum fitmedietas bafis,ut iupra comemorauimus. duo igitur

latera a c & d c trianguli, a d c reiftangulinota (unt,qua-

reper 27 huius angulus eius c,qui &! triangulo a b c cornu

nis eft,notus compreheditiir.unde6C per 3 y huius reliqui an#

guli trianguli a b c propoflrinon latdjunt,quod cenlebam

demonftratS iri. F Operationes autem 27& 3 y huius , fi

commilceas opus theorematis pT<eimtis &cile conflabis.

XL.
Si perpendicularem trianguli scquicrurij datam habueris, exbafi

nota latus,aut econtraex latere noto bafim elicies.

Sit tribulus aquicrurius a b c ,cuius altera perpendioffariu a d & b e,ud
c g data fic,Dico,Q> fi etiam bafis b c notafiierit.Iams a c CDgm'tuerit,d:;econ«

E tra,fi
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tra,(i IatU5 a c iicl a b nnnim ftrent,b;»ns ipfa non ignora<

bjtiir.Sitcmm primo pri'|Tcndiailaris u d notacvrm ba(i b
c,crititaq}S^ d c mcdieta.sbafiscognua .quare per 26 Iuik

uis a c notadabitur.Siuero a c lauisuficia^norum,cric

per allegatam ad luiiiis linea d c nota,tlffircin1i'i?r medie»

tas bal?s,duplata banm,iplam conftinict, Sit deinceps ppen

dicularis b c uel c g noiaaimbafi b c,fiuc intra Hucextra

triangulum cadat.diiobusitacg triangulis rccftangiilis b cc

J''
& a d c,angulus c comuniserit,quarcpcr jzprimiacqui»

; anguli concludentur,&idco per quartam (exti erit propor-

tio e c ad c d,ncut b c ad c a.tres autem primse harum li

ncarum proportionalis not^eiimt, e c quidem ex hypothefi & 16 huius, b c ex

hypotlKfi,& d c medietasipiius b c. quare per j?

huius a c quartanotaucnicr,{ciIicetlatus trianguli

«qmcnirijqutcfitum.Siuero perpendiculare b c da
taai habueris riilaccre a b,erit per z6 huius a eno»
raxfi autem ex diffinitione^quicrurij trianguli a c

aqualis ipii a b,quare8c’ a c nota,&;pcr tertia aut

- quartahiuus e c cognica.duobusitacplateribus b e

&e c trianguli b e c rec^anguiinotiscxiftcntibus,

erit per 2^ huius linea b c nota,bafisrcilicettriangulinortri. Quo autem pacfto

perpendicularis una reliquam fuicitare roIeat,fuperius explanatu cft. f In ope
rationehuius non morabimur,quam quidem cx operibus prxallegatarum ^po»
fitionum facilicerconflabimus.

XLI.
Vnoduntaxatangulo trianguli arquicrurq cognito, utrunc^ latus

ad bafim dC pcrp€ndicuIarcs,notas habebit proportiones.

Sit triangulus aquicrurius a b c,imum habens notiim angulo quemamqj,
cuiusduaeperpendtculares fint a d & b e.Dico, q» proportio a c lateris ad ba»
fim b c ,a ambas perpendiculares nota fiet.Erit eiri triangulus a d c reclangu

lu^notu habes c angulu acutu ex hypothefi ibla,autex hypotliefi& 3 y huius:,qua

re per 3 0 huius proportio a c ad a d perpendicularem

nota erit,ied& eiufdcm a c ad linea d c exeade 30 P
portio non ignorabitur.cuncg proportio d c ad c fant

nofa,eft enim ut medietatis ad totum,erit per » 2 huius

proportio a c ad bafim b c cognita.Sicquopadiono
tse fiant proportiones lateris ac ad perpendiculare a d
&bafim b c iamexpIanauimus.Rurfustriangulo ab
c reiflangulo angulu a notum habente, aut per h)po»

_
theiimiblam,autperhypothefim&3yhuius,eritfj 30

• huius proportio a b lateris ad perpendicularem b eno
ta.quucqirid autem de altero laterum a b a c pi<edicamus,6(: de reliquo cum
Imi xqualia enunciatum intelligemus.uenim igitur eft,quod theorema ^pofiiit.

r Operari aut,fl uokSjpropoOtiones theorema noftru confirmantes repetim.

Intextio

/
/ \

/
\a
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In tertiodemum triangulorum genereludendum ccnlra*

TrjafiiperiirstriarigulorudifEniuimusgcnera, quota primo ab xqualitate

laterum originem modicum accidit uarietatis,m cis quas Mathematici
Icrutantu^raus.in iecundo autem magis uaria eft icibiliu inquifitio.q» ipftim ab
unitate fimplicitatefcp laterum recedat.tertium uero genus,quo ampUus i primo
diftatgenere,eo difficilius ie oflert.In primo prxterea genere,omnes anguU, non
quidem ad Ipontaneam pofiuonem tuam,(ed neceflitatecogniti funt, imuquencp
enimeorum tertiam partem duoni re<!lorum demonftrauimus,uno autem latere

quolibet dafo,reIiqua duo non latebunt,q» ipla dato lateri fint xqualia. Secundd
uero trianguloru genus angulos iiiosnon prabetcognttos,m'fi aliquid ex angus»

lislLiisautIineispraecognituhabeatur,quodS(:in lateribus menliirandis euemre
compernmi eft.Terdf autem generis tanta tamt^ uaria eft intricario,utnon latis

Iitunum angulu cum uno latere prxlciuiflead reliqua cognoftenda, aut duo cius

latera tantu,ucrum ut latera SC angulos metiamur uniuerlbs,aut tria latera praes*

icienda funt,ad tres angulos repericndos,aut duo lateracum uno angulo,aut ckio

anguli aim uno latcre.duobus enim angulis datis, tametfi tertius extemplo no^
tus reddatur per aj- huius,non tamen latera nota ueniunt ,uerum proportiones

mlbmm Iater5duntaxat,quemadmod3 infra docebimus,notas fleri oportet.Po*
ftremo in his triangulis abl^ notitia duorum caluu aut alterius eorum,quos per<*

pendicularis ex ipla bafi leparat,nihil efficiet Geometra,quae quidem perpendicu
laris diuerfimode cadere lb!ita,nunc intra nunc extra triangulum,ut fiipra tetigi

mus,multiuariam ignotorum freiet inquilitionem. Principio igitur explorati

dum arbitror,quales fint uniuerfi anguli,quos habet propofltus nobis triangulus

trium datoru laterum,unde perpendicularis qualibet quo pacfto caliira fit,dirige*

te 3 i.huius callebimus,aiius demum perpendiailaris quantitatem metiri non
prorliis inutile uidebirur.

XLII.
Triangulus notorum trium laterum, qualem quemuis angulum

habeat percontari

.

Sittriangulus a b c trium inaqualiu,&notonMnfnterfeIaterum,cuius qua
les fint anguli experiudumeft.Faciamus primo periculudc angulo a.dico aute,

q> fl quadratu lateris b c ,tplum angulu a liibtendetis,aquale merit duobus qua
dratis laterum a b & a c,qua:di(ftumambiuntangulu,re<ftuseri£angulusille.f!

uero minus illis quadra£is,erit acutus,& fi maius,ob£ulus,qua fle conflabunt . Si

enim quadratum b c aquale reperiatur duobus quadratis a b & a c
,
erit per

ultimam primi angulus a redlus .certum eft igitur primuindicium.Si uero qua
dratum b c minus fuerit quadratis a b a c,nonpoteft angulus a efle redlus,

nec^obrullis,eonantpredloexiftente,quadratS b c duobus quadratis a b & a C
per penultimam primiaquabitur,quod eft cotras

riirpoflto.Sednonobtulus.ficemmper i%.laain

di quadrata b c maius duobus quadratis a b &
a c habetur,quodcitm repugnet polito, reltnquir

angulum a efleacutum,dc!iulecundumflrmaul*

mus indicia. Quddfl quadratiS b c maius fuerit

quadratis a ac,no poteritangulus a efle te

E i <ftusne«
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(5hisncqjaamK,nanifiaIccmtin1IonimdixCTis,cn't qiiadraniiTi b c,aut arciiialc

duolxis quadrans a b& a cticrpaiukimam primi,aut mjtuiscis per i ^.fcam*

di,naitru authorumaim pomo Itabit, aii igitur diibiu erit angvilu a obtufum
cricC'Adreliqiiosdcmuangulosqualesfint,fimili pducemur c^am(tw TOpe*
rationcmcxproccICi iamfado non potes non comprehendere.ffTwthiplo.Sitla

tus a b 7,Iatus b e 9,&}atus a e i t,uo1orcirc qualis fitangulus a
,
quadrabo

hngu]alatera,quadratude 7 en:49.quadratudc 9 eks I. quadratu ucro de 1

1

efl

i44.colligoduoquadTata49& i4^reru]tant i^^.aimicat^ quadratu dc9,epjod

efts I fit,mmusc| ijj.pronuncioangulu a eflcaaitu.Itain caeteris.

XLIII»
Datistribus lateribus trianguli,duos cafus ,quos perpendicularis

a punifio angulari ad balim defeendens^ex ipfa diftinguit bafi,coras

perire.

Perpendicularis intra triangulu manens,duos caiiis profccflo diftinguet ex

ipfa bafi.qus ucro cu altero laterum coincidit,unum duntaxat cafum halxbit.ps
pendiailariautemcxtramangulumcadente,cafus huiufmodi nonfunt portio^

nes bafis,iierum bafis eft pars alterius eorum.Sane igitur intclligenda erat,diffini

tio cafus ab initio pofita.uocabuloenim bafis,bafim fimpliciter dictam,& bafim

quantu oportet prolongatam figniffcauimus.Cognitio autem caffiu didom,aut
altcriuseorum,ncceflariaeft adperpendicularem trianguli tria latera nota haben

tis cogno(ccndam,per quam denic^ perpendicularem anguli quxrilblent.Cum
autem dehis,qux in triangulis recffangulis qusri fblent,fuperiori loco fatis dixif

fe uideamur.,ad triangulos non retflangulosprscqpta futura fonabunt potifiimu,

licet quaedam ad redangulos etiamapplicaripomt.Ex pundio igitur a triangu

Ii a b c tria latera habentis nota uerfiis lineam b c procedat perpendicularis a
d,ddlinguens ex bafi'duos cafus b d & d c,dicoq)illi duo cafus noti uenient.

(^a nancp lege fiue intra flueextra triangulu cadat huiufinodi perpendicularis

praecedens 3 i.huius indicabunt. Cadat itacp pri^
^ mo intra triangulum duobus angulis b fiC c aaitis

cxiftenubus.argumcnto igitur 1 3 .fecundi quadratu

lateris a b fiipcrabit i duobus quadratis linearu a c

& c b,tneo,quodfltex b c in c d bis.cuc^tam qua
dratum a b notum flt cxhypothefl5C prima huius,

^aggregatum ex quadratis a c & b c exhypothe-
fi,prima&tertiahuiiis,€ritper quartam hmiis,quod fit ex b c in c d bis notum,
&eiusdimidiu,quodflt€x b c in c d notum.eft autem latus b c notum ex hy^
pothefl,quareper i7.hiuus linea c d nota ueniet, alter uidelicet duoru cafinim,

quo dempto ex linea b c notaphypotheflm,reliquus caflis fa d innotefeet
.
Qtf

fi alter angulorum b SC c obtifcm fepraebeaqperpendicularis a d trianguliarc

am tranfilieqad partem quidem anguli obtufi,qui uerbi gratia flt c
,
erit igitur p

/z,fecundi quadratum lateris a b maiusduobusquadratislinearu a cfiC c b,in

. eo,quod fit cx b c in c d bis.Ex prius igitur adducis
Iocis(utbrcuisflm)exCefliisilIenotuserit,fcilicet,quod

fitex b c in c d bis,&eiusdimidiQquodex b c in c d.

cuncp b c nota fltexhypothcfl,eritper i7.huius & c d
notajflcminoremduorum caiuunotum eniflfumus, cui

fibaflm
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fi bafim b c notam adiccerfs,rdultabit callis maior b d notus
,
quae fuere lucu-

branda. F Operatio uaria proceflum huiulmodi conleqin'tur.Nam fi utcre^ an
guionini,quos bafis lliftinct,acutus fuerit,deme quadratu lateris uni eorum opjs

pofiti ex aggrega tO duoru quadratoru reliqui fcilicct lateris di ipfius bafis, quods
i^rclinqll^^fdimidiatu in bafim partiaris,exibitenimcalus,quicft apudan*
^ilum acutum pr*di(fb5,quem ex bafi minuendo,reliquu haliebis cafiim . In exs
emplo.Ponatquismihilatus a b zo,pedum,bc zj.&ac » 3 .monitu praecede

tis uminc^anguloru b & c aaitumefleconfido.quadrabo igitur a b.fiunt^oo,

quadratuautem a c,quodeft 1 69.coniungam quadrato b c,quodeft44i.&re^
lliltabuntfiio.iquibusdemoquadratCr a D,manent2io,quorumdiinidiu 107.

diuidopcr2i.exeuty,&tantuseft callis d c,auferOfexzrnumero bafis,manet
1 6 pro calli reliquo.Qudd fi alter angulorum praedi^oru obtulvis extiten'r,i qua*

drato lateris obtulumllibtendentis angulum llibtrahe aggregatu quadratorum
reliqui lateris di bafis ipfius,quod'(^ remanebiqdimidiatu perbafim partire

,
exi*

bit enim callis minor,cui poftea^ bafim adijeiemus,emerget callis maior.Ponat
inexemploab j-i.b c ^s.&ac zy.eiitigituran^us cobtullis, quadrabo a

b,ueniimt 260 r.quadralw b c ,exur^mt 1444. item quadratum a c.cft 625-,

colligo duo quadrata b c & c a,relliitant zofi^.qu* dempta ex quadrato a b,re

linquunt 7 3 z.quorumdimidiu 266diuidoper b c lcilicet38.exeunt 7.& tanta #
eftlinea c d,calusuidelicetminor,aiiadiungobafim 38, congregantur 45- pro

'

calu maiore.

xmii.
Quod praecedens docuit,aIiotramiteinuefI:igarc.

Trianguli a b c tria latera lupponantur nota, a b quidem longius latere a
c,perpendicularis autem a d cadat intra triangula lliper bafim b c,eriticacp ca

Ius b d maior calli d c ex hypotliefi,penultima primi & comimi animi conce*
ptione,fitigmir c d ^quaJisipfi d c duda linea a c,Cum autem per penidtimS
primi quadratu a b squipolleat duobus qiudratis

a d &; d b ,quadratum nero a c duobus quadratis

a d & d Cjquadratopcrpendio.ilaris a d communi
abIato,erit percomunem feientiam differentia qua*
dratorum b d fiC d c jequalis differentiae quadratos

rum a b 8C a c.duo autem quadrata Knearum a b
& a c nota perhypothefim,ex quarta huius notam
habebunt diffcrentiam,quare&difierentia quadratoru b d &: d c nonignorabi
tur,led per lextam lecundi quadratu b d aequaair ei, quod fit ex e b in b c cum
quadrato e d .differentia igitur quadratorum b d & e d fiue d c elt id,quod fit

cx e b in b c ,erac autem haec differentia nota,quare quod fit ex e b in totam b
c notum dedarabicur.cuncp iplam b c notamattulerithyporiiefis,eritper I7hu
IUS ipla b e nota,quam bafi b c cognita dementes,lm^ e c relinquemus cogni
tam fiC eius medietatem d c,quxeftcafusminor.huiccumfiicequaIisIinex e d
fi adiecerimus b e prius notam,callimmaiorem b d feitum reddemus

,
Qudd n

perpendicularisarcamtrianguliegrcdiatur,continuatabafi b c, donec concur-

retcum perpendiculari in pundio d,ponatur ipfi c d aequalis d e.priftino igitur

fretus argumento,confitdKris differentiam quadratoru a b & a c xqualem efle

differentis quadratoru b d & d c,quam quidem differentiamhypothefis,prima
quartahu^ laterenon llQuac.quadraca autem b d fiderat quadratum c d,

E j per
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per ^.(cctmdi in co,ciiiod h't ex e h «n tot3 Ii e

.

f^imrfitcx e b mtotam b c,notiimhal>ebimr,m

auteinipfa b e data per hyp(>thcfim,qiiarc per 17,

luiiustota b e co^nofcctiir^cx i]ua n dfiDpierisba

fim b e datatn,rc^ua e e nocaii^^.l^,dl dua

— ^ ^ ^ medietate e d.cafum itacp e d minorem cnifi lifa

^ ^
mus,aufibafimadiunxerisdatam,calus major b

d nlm{uratiis€merget>quod decuit explanare, V Opcratio.Subtrahcquadra*

tum lateris minoris a quadrato maioris, reliiftotpdiuiro per bafim, quod exibit

ab ipfa bafiminuas,fi perpendicularis intratriangula cecidait,aut ab eo quod ex

ibit bafim demas,fi extra ceciderit,eius aute quod relinquitur dimiditr,^ cafo mi»
nori teneto,cui fi id,quod ex diuifionc dicitum cft,(bciaueris,carum maiorem cor»

grcgabis,pcrpcndiailari quidem intra triangulu cadente.fcd fi extra ceciderit ,ca

Ium minoremcum bafi fummabi€,rc(ultabit enim cafiis maior quafitus.Inexem
plo.Sitlatus a b 20.a e ij.&bafis b e ri.quadratude r j.eft i^^.quadratude

2o.cft4oo.rubtraho r^p.34oo.manent i.quaediuido per zi.exeunt 1 1 .lia:c

fublata ex z I .rcltnquut lo.medietasde to.eft 5- . tantumip minorem pronuncib

cafumjCui adic(fh‘s r 1.colligo i6.procalumaiori,h2ecdumperpcdia?laris /ntia.

I Sed extra offeratur latus a b fi.a c zjv&bafis b c jS.quaequideperpcdiculare

extra triangulum cadere fignificanc.fubtrabo quadratum de zj-.quod eft 6zy . ex

quadrato defi.icilicetz6oi.manent ipyfi.quaediuiiapcr 5 8.eliciunt 5- z. i qut»

busdemo jS.manent »4.quonimmcdietatcmfdiicet7.caliiiminori deputabo,

collig07&38.relliltant45-.tantuigitmaiorem enunciabo cafiim,

V Quod llib diffoentia latcru& congerie comuni continetur,xquum eft ei,quod
lub differentia caiuum atep congerie eorum,lcilicei ipfa bafi continet redang^.

XLV.
Huiufmodi cafus per alia media numerare.

Sit triangulus a b c non red^angulus trium notorum larcrum in:pquaKiim,

S cuius punAo angulari a demittaturperpendicularis a d iupra bafim b c tri»

ar^iIiiuperfidemnontranigredtens,quxcxbafi b c duos ieparet cafiis b d&
d c,quorum alterij altero maiorem efle in praecedenti conclufimus, propter inoe»

qualitatem laterum a b a c,hos cafiis meniurandosprxftoIamur.Superpun
dio •a tan^ centro fecundum quantitatem lateris

minoris a c deferibo cirailu h e c .cuius circum

ferentia neceflariofccabit& bafim b c,&]anis a
bjQ) a c linealongiorfitperpendi^ilari a d,bre

uior aute latere a b,lecctitacpbafim b c mpim-

j
dio e,quo cum centro circuli copulabo per linea

ea ,lineam uero a b fecet in pundio h . extenda

deinceps b a ultra centrum ciraili.donccoccur»

retcircumferentixeius inpimdio g,crit!citiir li

Bea c d per tertiam tertij aequalis d c cafiriminori.&ideolinea b e eftdmercn»

fia cafiaim.Quonia autem i pundio b extra circulum fignato, duae linea b g 8^

b c producixcirculuiecenf,ericper 3f tern},quodficex g b in b h aequale ei,qd

ex c b in b e,fed quod fit ex g b in b h,notum eftper j 6 huius,linea enim g b
nota eftcum fit cequalis duobus trianguli lateribus a b & a c pcrhypothefimda

yiy.faigf b h dtf^rentiaftilicetduoiunilataittnfdwcftpcrhypothefim 8<:quar

cam huius
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tamfiu{us.qiiarc8dquodftib c b Sd b notum habcbiair,amc5 Irneam b c nota

(iibicccrit hypothcfis,eri t per i f huius linea b e nota,diferentia (cilicet cafuum,

qua demptacx bafi b c nota,relinquetur iinca c c cognita, cuius medietas d c

«i:cafi.isnTgQrJ[temcaruidi(flominori lineam b c notam adqcias,& prodibit

caiiis malW^nicro perpendicularis extra triangulum ceciderit deferipto circulo

fupcrcapitcipfiusperpendicularisfecundij quantitate lateris minoris cotinuet,

lanis longius ultra centrum circuli,donec obuiabit circumferentiae ciraili in puti

dfo g,qucadmodiim fupra fecimus.Extendatur denit^ bafiSjUC inea relidere pol*»

fit perpendicularis demifla, coucniantcp

perpendicularis ipia& balTs prolongata
xn puniffo d.non tamen ibi fiftat, fcd pro
cedat qufip offendet circuli circuferentia

xnpuncfo e,da<fla{emidiamctroa e.pri

ftino igif freti fyllogiimo declarabimus

quod fft ex e b in b c nonim. cui^ cx hy
potliefi notam habeamus bafim b c,erit

per ly.huiuslinea e b( fiimma uidelicet

duorteaiuum) nota: dempta ergo bafi b
c notaperhypothelimex b eiainuenta,refidua c cno erit ignota. Sd cius medie
tascd,cafusicilicecminor.Itemfibafim b ccafui minori iam noto adiunxeri»

mus,cailis maior b d notus conflabitur,quxtliercdepromcda, rOperatio.Ag
gregatum ex duobus lateribus per differentiam eoRr muItiplica,produ(ffo<:^

iimdiuilb,quodexibit i bafi iubtralias perpendiculari intra triangulu cadente,

autbafim exeo quoddRrifionefadtaelicinirminuas.refidui enim dimidia eritea

fus minor qtKfitus,au fi id quod cx diuifione elicitum eft,addideris perpendicula

ri intra cadente,aut ei bafim adteceris,fi extra ceciderit perpedicularis,caiumma
ioremconftitues.Verbigratia.Sitlanis a b . a c i7,8dbafis b c z8. congre-
gabo 2 j- Sd I rjrcTuItabunt 42. differentia duojt laterQ eft 8 .multiplico igitur 42
per 8,produaintur 3 3 6.qu3eLdiuidb per 28.numerum fcilicet bafis,examt 1 2. fizb

traho i2.ex zS.manent i6.quojfcmedietaseft8.Cafiisergominorerit8.Iteadjs

do 1 2 .ad 8 .ueniunt 20.Sd tantus habebitur cafus maior.In hoc exemplo oportuss

It perpendicularem cadere intra triangulum. Sed offeratur mihi latus a b maius
2o.a c i3.6dbafis 1 1.quo fft ut perpendicularis a d triangula egrediatur.Sum*
maduojKlatemmeft33.differenciaeop'eft7.muitiplico 35. per 7, producuntur

a 5 1 .quae diuido per 1 i.numerumfcilicetbafis,exeunt 2 i.aquibtisminuo ii.ma

nent 1 0.medietas de 1 0 eft j .tantusf^ numerabimr cafus minor.Item congrega#

boniimerumbafis 1 i.aimcafii minori 5-.redduntur id.procafii maiori. Tripli#

cem igiturhuiiiimodi cafus metiendi artem ab{bluimus.Nunc quid utilitatis ipfi

afferant paucis lucubrabimus.

XLVI.
Perpendicularem aquouispunefto angulari ad oppofitum fibi latus

protenfamex notis tribus trianguli lateribus reddere menfuratam*

Sit triangulus a b c,ex aiius pimcfto angulari a
deftendat perpendicularis a d ad bafim b c,fi in-

tra triangulum ceciderit,aut ipfi bafi quantu opor
«et continuate occurrens,fiextra triangulum profi

Uei. Di#
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liet.Di'co,q)ipnipctpcadiaiIaris a d notaiicnict.Namhiiiiifmod/pcrpoidiaila

n' dcfcoidciitcconcludentur duo trianguli rcAan^uIi, larus commune habentes,

ipfam fcilicet pcrpcndicularcm,quorum finiftcrliniftrutriangulipropofitilatus,

& caliim Rnirtnim pro lateribus duobus reliquis accipit,d€xtcr aute l^tus dextru

cim ca(u dcxtro,c[ucmadmodu in figura apparct.per ad.igi tur ex pe»

nultima primi pendeCjperpcndiailaris a d nota ucnictdatcrc a bnotoexiftcnte

pcrhypothefim,cafu autem b d per quamlibet triumprxmilEnim.Idcm efficies

1? triangulo a d e recflangulo ufiis fiieris. V Opus braie.Quadratum alterius

duoru cafuum ex quadrato lateris fibi coterminalis niinue,reli(ff i enim radix qua
drata perpendicularem quxfitam manifeffabit.

XLVU«
Si quis trianguli tria latera habuerit cognita, trium eius angulo^:

rum addifcct quantitates.

De triangulisnonrcAanguIis (crmo futurus habebitur,derccffanguliscnim

fupcriuslatisdixifleuidcmur.SintitaqitrianguIi a b e trialatcranota, dfco,q»

jtes eius anguli non latebunt.Danitcatiir enim ex puntflo a ad bafim b c ppen
^icularis a d,qu* cadat,ne intra triangulum an extra foperiores docuerunt. Ca

dat primo intra triangulum,erit autem ipfa nota g
prxmiflam.triangulus igit a d cre<ffangulus duo
latera a d & a c nota habens,per z7.huius angu-
los iuos acutos manifeftabit . Similiter triangulus

redlangulus a b d notos habebit acutos angulos,

duobus autemangulis b & c cognitis,quitriangii

lis dicffis retfiangSis& propolito noftro triangulo

a fa c comunesiuntjtertiusangulus b a c perir.huiusnonignorabinir.omnes
ergo angulos trianguli a b c notos effecimus. Cadatdemum perpendicularis a
d extra triangulum,argumentis igitur priftinis duo anguli a b d & a c d noti

•a- declarabuntur.cuni^ ex 13 primi duo anguli a c d & a

c b duos retffos notos,per i i & 3 huius ualeant,erit per

4huius&angulus a c b cognitus,unde per zj- .huius

angulus b a c non ignorabian-.Poteris autem h^ebre»
uius concludere ,(i loco perpendicularis duos cafus acce

^ peris.Nam propter duo latera a b & b d nota ex hypo
tb€ff,& aliqua trium condufionu,quas de cafibus numerandis tradidimus, per z?

huiusnomseritangulus b,fimiliter propter latus a c notuexhypothefi,6il ca*

(um d c (uperius numeratum,angulus c patefiet,duo autem anguli b & c co*

gmtijfbciumlluimangulum a perzyhuiuslulatabunt. rNeautemjequodi
utius obtundaris,operationem duabus exrebus colliges

,
nam perpendicularem

ex praemtfl^aututnmc^duorum cafiaim ex aliqua trium procedentium numera
bis.angulos autem triangulorum partialium re(ffanguIorum,qui 6C triangulo fi
pofito comunes habentur, zy huius non finet ignotos,qui tandem a j- huius dirw
gente,tertium angulum elicient menluratum,

XLVIII.
Duobtis trianguli notis angulis, laterum proportiones inuicem

cognitum iri.

Trian*
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Tr/angull a b c duos angulos fiipponafflus da^

tos.Dica,9 quorumlibet duorum laterum proportio

nota utdebitur.A communi enim ccrmmo duorum la

nTum,quoaimproportionem eniti uoles,demitte perss

pcndicuIIMl5uerfusrelicju3latus,qu2cadat ne intra fc,

an extra triangulum ex angulis,quos bafis {uftentat,fe
~5“

cile doceberiSjillud autem proceflum noftranon uariabit,eritenim triangulipar
tialis a b d redanguli angulus b notus ex hypothefi,iuuate iyhuiuSjffopusfLie

rit,quareper johuiusproportio a b ad a d nota accipietur.fimili argumento
propordo a c laterisadeandcmperpendiailaremnota

dcclarabitur.utrocg igitur lateium a b & a cad gpen#
diailarem a d proportionemhabcnte,en'iper ii.huius

eorum inter le proportionota,SimiHter procedemus<ir

ca duo latera quxcuncpelcgerimus,quod erat ablbluen-

dum. r Operatiomautemimmorarinoneftconfiiiu ^

ipiamenimexoperibusallegatorumtheorematumfacilecomparabimus.

XLIX.
Si duo latera trianguli data notum ambiantangulum,reHquos an*

gulos reiiduumt:^ latus dimetiri.

Sintduolatcra a b & b c trianguli a b c,nota cum anguloquem ambiunt
a b c .Dico,q> latus a c notum eritoim duobus angulis reliquis.Demma enim
& uertice anguL' ignoti perpedicularem ad latus fibioppofitum, quae uerbigratia

fit a d.nondumautemexhypothefinoftrafcirepoterimus,cadatneperpendiai

laris illa intra triangulum an extra,hocenimnon ftatim conlequicur notida ana
gult,quem duo data ambiunt laccra,m’hilominus metam attingemus cupitam,
qualege perpendicidar/s ipia incedat expIgrabimus.Cum igitur triangulus a
b d reAangulus angulum b acutum hab^tdatum ex

hypotheli cum latere a b,erit per r? huius ucrac^ linea

nim a d & b d cognitareipedulateris a b.fi itacp b
d iam inueta per iyllogiimu minor rcpericturbafi b c

nota per hypothefim,perpendicuIarem intra trian^#

Ium cadere nemo dubitabic.fi uero maior fuerit bau b
c ,cadec extra,&; fi xqualiSjCoincidet perpendicularis a d aim latere a c,cr{t<»

^pter hoc triangulus a b c re<SanguIus.Sic ergo b d calus primo minor bafi b
c data,quo ablato ex b c nota,reIinque£ur per4 huius linea d c cognita . ctmcp

iam pridem a d peipendicularem notam coiicIuiCTimus,habcbit triangulus a a
c redangiilus duo latera a d & d c nota,quare per huius latuseius a c notu
cIicietur,quod&:triangulonoftrocomimecft,fea6(^anguluse['usacutus a c dar
giimento ^7 huius inuenietur.duobus autem angulis b & c cognitis,tertius azu
ulus a per zj huius laterenon poterit.Qudd filinea

d maior occurratbafi b c,dempta ipfa bafl nota

g

hypodieffm ex linea b d inuenta per argumentatio*
nem,manebit c d nota,deindcutpn'uslinea a c no*
ta prodibit cum angulo a c d,quem fi ex duobus re*

tftis abftuleriSjTdinquetur per 13 primi&4huiusan-
gulus a c b cognicusjtandanl^ ex zj huius angulus

ametisF
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a menfiiratusancrgcf,i]iwfiicrcluaibranda. f OperationisucrotcnorcmiC

ftim facimus,quiad allegata tlicorcmata conRigicnti iiltrofc ingeret,

L.

Si alterum exduobus notis lateribus trianguli, angulj^htufo da«.

to opponatur,alatus SC angulos reliquos non ignorimitTieomctra,

Duolatera a b & a e trianguli a b e nota fint,quorum alterum (edicet ab
opponatur angulo a e b obtufo dato.Dico,q> & latus b e cognitum uenict cd

duobus angulis a Qi b,Ex termino enim communidatorumlatcrudcfccndafp*
pendicularis a d,concunensaimbafi b e,quantum oportet prolongata in pun

djipfiim enim extra triangulum cadere cogit 3 i huius.Triangulus itat^ a e

angulum a e d notumhabcbiqipfe enim a e d an
gulus cum angulo a e b per hypothcfim noto duo*

Ixisreflisxquiualent.cucplatus a e trianguli redan

gult praediAi notu fit ex hypothefi, erit per 29 huius

utra^ linearum a d & d e notar^c(iw lineae ac,
item triangulus a b d redangulus duo latera a b &
a d nota habens, a b quidemper hypothcfim, a due
ro per argumentatione iam faAam,ex 26 huiusSe 27

latus fiw b d notum affiret cum angulo b,quare dempta e d prius cognita ex

tota b d iam nota,relinquenirbafis b e nofgnota.duo autem anguli b & e tri

anguli a b c,temuman^3 a per 25- huius exdtabunt.Vcrum igitur enuncia

bat theorema noftrum. rOpaationemexeis,qua«ircatriai^ii!os recfian»

gulos tradidimus,facile colligemus.

LI.

Trianguli duo latera data cum angulo acuto, cui alterum eorum
opponimr,ad latus& angulos reliquos cognofccndos nequa^ fuffi*

cere.Veru qua Icgc perpedicularis cadat, fi callebimus^oia patefient,

Inbacreacaif^dauem’tinfirmitasanguliacuti,quinequit docere cadat ne
perpendicularis intra triai^Ium propofitum an extra.quod obtufus angulus in

prscmiiEindicabat.Namficmanguliis a b c,cuius duo latera a b quidem ma^
ius,8C a c minus fint data cu angulo b acuto ,fit*

angulus c aamisnondatus,&ipun(flo a de-

mittatur a d perpendiailarisadbafim,quae per

3 1 huius cadet intra triangulum.cx prOceiB auce.

huius,caius b d maior erit cafii d c,ab(dnda
turergoex b d linea e d aqualisipfi d c,du(fia

linea a e,qu*per quarta primijcqiialiscritlinese

a c.Q^uisitat^ latera a b & a c triangidi a b
c data fint,& aequalia duobus lateribus a b & a e trianguli a b e .angulus autc

b datus communis ambobus trianguIis,tamenba(«corum uarie (unt& reliqui

anguli.Ad praecognitionemigiturduoru latcrumfiC unius anguliacuti,cui alte*

ru eorum opponitur,nonIigamr noticia reliqui lateris & anguloru reliquorum,

quod pollicebatur theoremanoftrum, FVt autem latus & angiilo's reliquos

agnoicamus,pr*iciendumeft,qua!egeperpcndicularis 5 communi termino da*

torumlaterum exorta cadat,Si enim intra triangulum cedderir,triangulus a bd
r«^anguhtf
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redangiilasliabcbit latus a b notum cxhypothefi cum angulo acuto bjquatcg
zjihutListainperpcndeVularis a d nocauiaebjtufjCpcaftis o d . lix duobus aute

lateribus a d & a c notis,triangah' a d c rccflanguH per 26& 27 huius linea d
c inueniy^^m?! angulo c .duas igitur lineas b d Sd d c iam fingulatim notos,

ficongregaWmas,totaballs b c perj liufusmenftrrataucmet.duoetiam anguli

b & c noti tertium angulum a zy.huiusdirigcnTCjCogninTm dident
.
Qudd fi

perpendicularis a d extra triangulum ceciderit,oportiut angulum a c b dleob
tuliim.praemiflam igiturconfiilcndoj&bafim b cSC angulos reliquos trianguli

nobis propofiti metiemur. V OpusaucemcumSCfadle{it, 5(: ex iuperioribus

pendcac,mifliim fado.

LII.

Si latus trianguli datum duos fuftcntet notos anguloSjreliquaduo

latera non erunt ignota.

Sit triangulus a b c,Iatus a b datum habens,aitinfideant duo anguli a b c

6c b a c noti.Dico,q>duoeiusla£erareliqiiafientcognita.Proanguloautemter

tio mcnfiirando,non cft terendus dies^quem 25- .huius exemplo notu afferet . Ab
a termino latens a b dati exoriar ppendicularisadbafim b c ignota,qu2e cadat

ne intra triangulum an extra anguli,quibus fiibiacec bafisjperji .huius edoces*

bunt.Cadat igitur prius intra triangulnm,rrians:

gulus icacp a b d recfanguius anguium b acutii

habensdatum cumlatere a b per 29,huius,relisi

qua duo latera ilia a d &: d b cognita afid-et res*

ipccftu laceris a b. item triangulus a d c redfangii

luscum latus a d iam notum habeat,pari ratioas

ne fua latera a c & c d,manifeftabit rdpedu per

pendicularis a d notae, cucp perpendicularis a d
datafitadiarus a b,erit&:utracp linearum a c d per8.huiusad ipfum latus

a b daca.latus ergo a c trianguli propofiti notum effecimusdl duobus caflbus

b d Sd d c .quibus collecfiis bc bafls cognita refiiltabit. Sed cadat perpcndiculas;

lis a d extra triangulum, crittj? per media prxta(fla

trianguli recfanguli a b d utnmcp latus a d & d b
notum rc(pc<ftu a b.itcm triangulo a c d redlangit*

lo angulum a c d notum habmee propterduos ans*

gulos b a c& a b c notos ex hypothefi, quibus ipie

perjr.primixquipollctjdilatere a d,per 29.hmus,
reliqua duo fiialatei a a c & c d cognita habebimr.
Sic ergo lacus a c trianguli abe propofiti notii erit

cum duobus cafibus b d&d c,quorum minor ex maiore demptus relinquet ba-
fim b c nota,quodaolcbamusexplanare. FOperatio autem ex allegatis com
parabitur tlieorematibus

.

L 1 1 r.

Latus trianguli notum,quod alteri duorum datorum angulorumop
ponitur

,
reliqua fufeitabit latera.

In triangulo a b c latus a b notuangulo.a c b dato opponatur,firi5 ango*

Ius a b.c datus, Dico ^reliqua duo lateranonenmtignota.Deao^oaucetec
F ^ tio



^ IOH« DE MONTBRBOIO
tio,qiKroadmi>diim in pr.TCC<Jentt,nflifl amiifgiil

nosucxabit.Latcriduohiivdatt.siubtaccntt angu

Its infligat per]>cndiailaris a d fxpun(floanj{ula

rinbioppof)to(iimcnsoriginmi,^^^||4jmIitcr ca

det anguli dati j i.huius commoncruccxploratu

reddcnt.Cadat igimr primo intra triangulu,ut fi

at triangulus a od reaanguIus,(nticQbabeacIa«

tusa bnoaimatm angulo a b a acuto, habebit

& latusc deognitum cum latereiuo c d,i9.huius dirigente.Similiter triangulus

a d CjCum&iatusa diamnofumhabcat,&anguIuac dexhypothcfi datu,duo
latera lua reliqua a d& d cmanifefiabit.omncsigiturlineasb d,a d,a c & d c

ineniurauna,perquaa bnotaiupponcbatur,lccundu numeros metietur notos,

quareetialineab cexduabusb dad cnotisreiultasnoncritincognita.Scd ca*

dat perpendicularis a d extra triagulum concurrenscum bafib c,quatum Tatcft

Continuata.Cumitac^angulusa b cnorusfuppona

A turcumlaterca b,eTitper ijJiuiustriaguloa b dre
dian^o exiftente.utracp linearum a b&d b nota.

Rurto in triagtilo a d c rccflanguIo,cum latus a d ia

fitnonim,angulusautcma c d propter uicinum llia

a c bexhypothefinotum ij.primi arguente, notus'

habeatur,erit per i^.huiusurracplinearuma c&c d
refpedhjt !ine:e perpendicularis a d,&: ideo refpeAu a

b cogTuta.poft^ autem linra c d ex d bminuemus,reb’nqucntrbafisb ccognita.

reliqua igitur rrian^Ii a b clatera,notidanoftrxiubiedmus,quod expedabac

oftendendum, rinhisautempoftremiscondufionibusoperarionem milBm
facere libuif,nefoTiione obtunderemus nimiOjqua quidem operationem, fi colli*

gereuoIes,ad i6»z7,SiC .huius reficias.

Liiir.

Trium laterum trianguli inter ie datisproportionibus,omnes eius

angulos menfurare.

Lamsa b trianguli a b c,6 ad latus enisa c,^adb c proportionem habeat

data,Dico,q» omnes angidi eiusnoti fient.Pro libito enim ipium lanis a b in St*

libetpartes icindas,quarum una hoc in propofito

meniura ccMtimunis habebinir.cum /tacp a b latus

fitnotum per meniura huiufinodi,erunt per ^.hu*

IUS reliqua duo latera hota per eandem meniiira,

6^ideo per 48.huiustriaguJi a b c omnes anguli

patefient,^oderafoftendendum. T Operatio
autem huiusjpoft^ unum lacus quodeuni^ tan^
numerum nonim pro libito polueris,5i: reliqua in

de latera per opus i^tjc huius didicens,ab operatione 48 .huius no dilcrepat.

LV.
Tribus angulis trianguli cuiuslibet datas,inter fc proportiones ha

bentibus,unurquif<^ eorum cognitus habebiiur,lacera quoc^ inter fc

proportiones accipient npcasr
Sic trian*
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Sit triangulas a b c,cuius tres angulimtcrfcproportioncshabeatdatas.Di

co,q» quilibetcoram notas crit,proportioncs'9 laterum mter fe datas fferi oporte

bit.^ionuT enim anelli a adangidum b data eftproportio,fitipfa ut numeri h

ad numcmra|j^ccelte eai eft ea. in numeris notis inucniri) dC ^portio anguli b
ad angalaSTcnota.tan^ numeri k adnumerum 1,cum itai^ proportio anguli

a ad angulum b,fit ficut numeri h ad numerum k,

eriteoniundiim a & b angulorum ad angulum b
ficut h &! k numerorumad k numerum, eft aute

b ad c iicut k ad k .perxqua igita b ad c tan^
h k ad 1,& coniundim a b c ad c fiait h k I ad
l.^gr^atiicac^cxtribusangulisa b c adan^ss
Ium c eftficut aggs^ati ex tribus numeris h k 1

ad numerum 1 proportio.iumma iginir trium an

f
ulorum a b c ad ipfum angulum c proportione

abet nota,fumma autem huiufmodi per j r.primi

duobus redisxqiupollet, quos oportet efle notos

exfupradidiSjUndefidllimma triumangulorum di

donim nota conuincifur,per iectam ergo huius angulus c notus dedarabitufi

qui cum ad reliquos angulos datas habeat proportiones,erunt& reliqui anguli p
'6.huiusnoti.quareper49.huiustriaIateratrianguIi a b c proportiones inter ie

notas accipient,ambas ergo theorematis partes latis oftedifleuidemur F Ope
ratio.Tribus angulis tres accomodabis numeros, ita q» primus angulus ad iecun
dumfehabeatficuc numerus primus adleamdum,iecundusuero angulus ad ter

tium,ficut iecundus numerus ad tertium,quod facile fiec,fi operationem 1 9. huius

conruIueris,quofado,fummabisdidostresnumefos,&Colledumex eis nume-
rum pro primo ftacuas,numerum ucro anguli,quem nofledefideras,pro fecundo,

& numerumduorum angulorum redorum pro tertio.multipIicando itac^ fecun

dum per tertium,3idiuidendo in primum,exibic quantitas anguli quxfiti. Vt fi

proportio anguli a adangulum b foeritflcut 1 o ad 7.anguli autem b adangus
Ium c ficuC7ad j.colligo tres numeros 1 6.7.6<; 3. fiunt ao.pro primo numero, lia

beat autmtinuenireangulum a,cuius numerus eft 1 0.quem pro lecundo,numea
rus autem duonim redorum uficatus eft iSo.multiplicO igitur 180. per lo.protf

duamcur i8oo.qu»diuidoper zd.exeuntnonaginta.angulum igitur a inuenid

90 .
gradus continentem,ut duo redi ftmt 1 80*quare& ipfe redus habebitur.Rea

percisautemangul{sadoperationem49.huiusconfiigiendumeri£,ut proportio-

neslatemm addiftamus <

LVl.
Data proportioneduorum laterum,uno^^angulo cognitOjreb’qui

duo anguli noti fiet.Vnde utriuft^ dictorumlaterum ad tertium pro
portio non latebit.

Sic proportio a b lateris ad b c latus trianguli a b
c data,aimuno angulo qiloamc^.Dico, q> reliqui duo \
anguIinQCiuentent,&proportioutriufcp«iidorumlate \
rumadtcrtiumlatusdacaerit.Diuiibenim ad libimm \
latere a b in quotlibecpartcs,una earum tan^ menfiia b ^ _

racQmmuniucemur,qu3f quoties in latere b e eontineawr,fottahiuuscdoccbit,

F 3 duo
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diiofgfmrfatcra a b &: b c inter Ic data habebuntur, ninq? anp;iilus rnnis qui*

ciiticp per liy|>othcfim datus Rt,erit per fo.y «,aut fi.huius rdiiiiutm lanis coj»ni

Hiin,ifuarc|xrr diffinitionem laterum omnifi inter fc proportiones habebimusda
tas,lcii&pcrcafdcmrelK]uiani>ulimcnfurabunr,quodintendebanj^ocludcic«

r Operationem ex allegaris comparabimus locis, fi prius altemm^onim la^

terum tanij notum conftituerimus.

^ LVIh
Datis proportionibus duorum angulorum,utriurcpuidclicctrcor

fumad redum anguIum,uno^ latere quobbet cognieo,omne$ angu«

licum reliquis lateribus cognofeentur.

Vtriufq?duorum angulorum a & b adrctfhimdatafitproportto.fitfcplatus

a b aut aliud quodeunep cognitum.Dico,q) omnes anguli trianguli a b e noti

A fient aimlatcribus.Erit enim per foetam Iiuius urcri^

didtorum angulorum cognitus,re(fio per 1 1 . huius no-
\ tocxiftente.cjuarcperf 3.&f4.huius,quod reliquuefl^

\ ablbluemus. F Operationi autem niiul locidaraus,

\ qjipfacxfupradicftisfaciledcccrpatur.

ir

1 I s«

^ LIBER SECVNDVS
TRIANGVLORVM,

Tn omni triangulo roflilineo proportio lateris ad latus eft,tan^ (i*

nus recti anguli alterum eorum respicientis, ad finum redtum anguli

reliquum lacus refpicientis.

Sinum anguli,ut alibi uocamus,fininn arais angulum ipfum fiibtendentis.

Sinus autem huiufmodi adunam 6C esndem circuli femidiamctrum,fiue ad plui
res,aqualcstamen,referriopoTtcbit.Sittgiturtrianguliis a b g retftilineus.Di#

co,«5» proportio lateris a b adlatus a g mutfinus anguli a g b ad finum angu
li a b g .Item lateris a b ad b g tancp finus an#

^ gidi a g b ad finum anguli b a g . Si enim tri#

angulus a b g fuerit rertanguUis, ex 28 primi

huius comparabimus demonitiationem. Si uero

non fuerit recftangulus,duo tamai latera a b &
a g fiiermtjrqualia,enint quocp duo anguli eis

oppofiti,6C ideo finus coru JEquales,imde dc /pfis

•duobus lateribus propofitionem noftram ucriff#

f cariconftat.QLiodfiakerumaltcrolongius exti

terit,fituerbi gratia a ^ logius,dirigafurtp b a ufqtad d,donec tora b d arqua
lis habeaturlatcxi a g;dcindeluper duobus puntfhV b-fit g- fadlis centris, deferi#

biintcl*
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bimteHigantcirduodraiUxqualesfcarndumquantitateslmcarum b d 6^ g a,
quorum ciraimferennaeocairrancbafi trianguli in puncflis I dC e,ita,ut arcus d
1 qiudcm angulum d b I (lue a b g > arcus autem a e angulum age (lue a g b
fubtcndac:cxduobiisdemumpun<4ts a & d duae perpendiailares a k d hba
n.incidan«p£'(^itcmq> d h ell (inus redus anguli a b g,&: a k finus redus
anguli a g b.eft autem per4.(acti Euclidis proportio a b ad b d,&ideoad ag
ficut a kadd h,quare certum eft,quod aflerd^atpropofitip.

1

1

«

Cognito aggi'eg^to ex duobus lateribus trianguli , cuduobas aiu

gulislibioppolicisjununiquodt^triangulilatus iecemere»

Triangulus a b g congeriem duorum latcrS

a b 2C a g habeatdatam ,& utninc^ angulorum
a b g & a g b notum,Dico,q> tria lacera eius in

ucmentur .Erit enim cx prxcedenti proportio ab
lateris ad latus a g cognita propter angulos da#
tos,&: ideo coiundim proportioba&agadag
dabitui :aincpcongeriesdiiorumlatcruma bfiCd g flt nota per hypothefim, erit

fiClatusa gcognimm^hincfiCa blatusnonlatebit.exhypotheliautemduoar^u

lia b g&a g bnoti,laterenonfinantangulumb a gjUc demum ex duobus an-

gulisb a g&a g b cognitiscum latere a b,terriumquocp latusb g notumcon
ciudemus^Poteft autem aliter,quan$ prolixius,idem ablblui,!?priusex pundo a

adbafimb g perpendicularem a ddemilerimus:habebitenimtriangulus partia

lis a b d redangulus,angulu a b d acutu cognita,quarep j i primi huius propor
tio a b ad a d nota prodibit:ex eifdem quo^ medtjs proportio a g ad a dnon la^s

tebitjUtruc^ ergo diiamm Uncarum a b ag ad petpendicularem a d proportio

nota conclanwbinir:hinc per a8 primihuiusearum inter ie proportio fcitauem-

et,& ideo comimdim aggregati exds ad utranc^ earum proportio notificabitur

cpiaobremutrac^ earum nota prol?Iiet,hinctandem lineab g,quemadraodum
primo prxcepimuSjCOgnofcetur.

III.

In triangulo a;quicrun',li unus angulus datus fueritcum uno latere

quocunc^,reliqua cognitum iri.

Quan^ in primo lufRdenter hancrem explicafle ui# «t

dear,libet tamen pauliiper circa triangulos aequicrurcs,&

deinde circa triangulos uarios immorari:^ ea quxfuperi
us quaerebantur breuiori tramite coniequamur.Sit talis

triangulusa b g,duo lacera a b&a g habens xqualia,

aiiusunusangulusquiamcpfltdatus cu linea tcrali dus.

X)ico,qjreliqu£lineadusnot«uenient. Erutenimg 38 y
primihuiusduoreliquianguli cogniti. unde& per ante

pr^emiflam reliqux lineae faciliter nocificabuntur.Sic abi^ perpendiculari unde#

cuncp du(fl:3,propofituni attingere dididmus.Qudd fi unus angulus dus triangu
li duntaxat fuerit danis,pioportionem laterum nonignorabimus,eiuntcm'm per

3 n>rimi huius& reliqui anguli dati;hinc dC per anteprjcmi^m «erum cfle,quod

aflerebam confiteberis.
Si (^ns
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Si(]ufstnanguliuari)diiosanguIos feorfum dederit cuunolarcre

eius ejuolibet,reliqua latera faciliter mcncmur.

Dctmthi qutfpiaduos angulas trianguli a b g fria

latm inaequalia habcnri.s,aim uno ipfo^ latcru
,
uctbi

gratia a b.Dico,q>reliquaduoIatcraaccipictcogiiita,

Nam j z.primi elcmcntojfe interccdctc tertius quoepans»

giilus innotcfcet:amqi per antepraemiflam proportio fl

tius anguli a g b noti adfinum anguli a b g noti fit uelutlareris a b ad lanis

a g . tres'q? harum quantitanim notjc finf,cui nili prorfiis ignaro quarta quanti»

tas.uideliceclatus a g non manifdlabiturc' Idem codemtpmodo lateris b g co«

gnoicendi praeceptum habebitur.Hocpadoperpcndiculaicm undecuncp etiam

duxiflcfupcruacancum cenlcbicur.

V.

Ex duobus lateribus trianguli daris cum angulo alteri eoru oppoli

to,reliquos angulos actertium latus notificarc*

Sic talis triangulus a b g,diio latera a b & ag habes

cognita cum angulo a b g.Dico q> reliqui duo anguli

cum tertio laterefuo innotdeet. Superiori erum freti fyl

^ logiimo ex duobus lateribus a g & a b cognitiscum S
-JT nu rcClo anguli a b gnotiperhypothcnm,angulusa g

b notus emerget.Hinc quocp ? z.primi ratiocinante tertius angulus b a g haud
Ignorabitur, Proportio aute finus anguli abg notipcrhypothefimadfinuans:

guJi b a g notiperargumcntarionceltutlateris a g adiatus gb.quare&latas

g bnon erit ignonira.Quauis aurem ex duobus lateribus a b & b g cogniriscu

angulo b a gabeiscomprehcnfbaliter^mprimoreliquosangulos cum tertio

lateredimctiendi(itpotalas,quemadmod5nuncrecitabitur.Non tame per hac
uiamoperandumftiadco.eritenimpropterangulum ba g notum congeries du
oruanguloitabg&agb cognita, cunc^ proportiofinusunius eojt adfinuahc
Itus fircogmtai^enimficucduojt laterum a b & a g proporriodata,fieretper

tercrfutercpangulop: a b g fiC a g b notus.ScdhxcuiaiuhilfeaTitarisaddir,

quare in tali propofito i primi recederenon licebit,
' VI.

Triangulus trium notorum anguloru lateribus filis proportiones

uendicabit cognitas

,

NihiIhabetdifficuItatishrecpropofiHo,m'fi i.huiusnegligcnterprartcrieris:

nam quorumlibetduorumlaterum ea erit proportio,quam habent linus angulo ;;

rum eis oppolitorum ordine uidelicecpr*poftero,uc fuperius traditian eft,

VII.
Data perimetro trianguli cu duobus angulis cius,unumquodc^la

tus feorfum cognofcerc.

'Congcriestriumlaterutrfanguli abg fit data cuduobus anguliseius abg
S^agbJDicoqi omnia latera cms(eoriumtnnocercent,£rut emeres angulieius

noti.
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noti,qaarc per argirmciifionem fepe addudam propor-

tio a b ad a g nota en'
e,
& ideo coniimcftim aggregatis

ex b a & a g ad linea a g .pportionc habebit nota. Ite

^porcio a g ad g b nota cnr,imde& ^portio b a,a g
adg b co^^^m^piicnict ,& ideo coiundim tota gimeter

tnagiili a b g ad lincab g nota habebit^portione.cu(^

pimcrruipfamdedcrithypothefis,erit hirnea b g cognita.hmc^cp reliqua duo
latera nota declarabunt.Poteris pr^terea ide cocludereduda ppendiculan' a d t

nam per 3 o primi huius utriirf^ linearum a b a g ad perpendicularem a d pro
portio nota erit,quare earum interleproportio manifeftabinir, item a bad b d
nota elicietur proportio,item ^porrio a g adg d fimiliternota erit,unde6c utrf^s

u{^ duarum linearum a b&a gad lineam b g proportio data proclamabituri

hinc ut prius congeries trium laterum ad ipiamb g lineam ,prc^ortionem habe
bit datam,extera ut ante.

VIII.
Datis proportionibus trium Iaterum,perpcndiculari^^ nota, cun*

dta latera dimetiri

.

Trian^Iia b gbina latera proportiones habeant
cognitas,iitq^ perpediailaris a d data,Dico,q> tria eius

latera innotcicent.Namli duo latera a b &! a g fuerint

scqualia,ericb dxqiialisipfid g,unde proportio a bad
b dcognoicetur:Si:;ideoquadraua bad quadratum b d
proportio (cita uenict:quare etiam euerfim argumenta-
do quadrati a badquadranima d nota dabitur proportio:am<^ quadratum a d
iTt notumjpropter coftam fua ex hypothefi datam,erit quadratum a bnotum

,
8d

indeip& linea a bnon ignorabin.ir,ex quademum proportionibus laterum g
hypothefimdaris,reliqua latera innotefcent.Quddffalterumduorum laterum a
b &a g altero maius extiteritjlic a bbraiiusteritfcpobhoccafusb dbrauorcaiu
d g,ablcindaturd e aequalis ipfib d.exproccfltiigifur primi huius, quod Ht

exe ging beftxqualeexceflui quadrati a gflipra quadratum a b,quoru.quide
quadratop: ^portio nota erit,unde&diuifimeius,^dfitexe gtn g badqiudra-
tu a b pportio nota dcclarabif.Hxc aut ^pporrio per 6,eIementopir coponit ex
^portioenotalinexg badlinraa b.&ex ^portione e g ada b,cucpta ^portio
compolitai^ipracomponensprima fintnotx,erit & reliqua componens notar

unde& proportio b e,& ideo medietatis eiusb dadiineam a b feita conlurget

quadratiega d ad quadratumb d innote(cet,& ideo euerfim quadratum a b ad
quadratum a d notam feret proportionemtquadratoigicura dnotoredundabit
quadratum lineae a b cognitum,hinc ipla a b linex cum reliquis trianguli lateris

bus innoteicent,

IX.
Exproportionibus trium laterum trianguli ,

tres angulos eius in«!

ucftigare.

Rdiimpta priori figuratione concludemus propter hypothefim,ut in prxmif
fe,proportionem a b adb dnotam ideo per primi angulus b a d

,& inde

angulus a b dcognofcetur,de(nde propter angulum a b g iamnotum-aimpro^
portioueduonimlateruma b a g data angulus a g b huius arguente inno-

G tdeee.



telcct.hmc&tcrtuKan^iUis nofi potci it ignovaTi.Halx*.f tairjcn ni prim(^ alium

modum,quifiplajiJoruidctur,rcpctcndusd[l, Sihlxaialitci haiicabfolucrccjc

ponanirluicaquajuahbctnoct (]uaiititatisrcl{M'(^ipcrpaidicuian's a d, ad qua

inucnianturduat aliaffeauidu proportiones latcrutnanj^uli a ho datas :ex hts

tribus mtelfigatur conftitutus triangiilus,& per primi huiusmft>.>atur perpe

dfcularis (iia,procedens 1 termino coi duop.-Iatcnim proportioiialiu duobus late*

ribus a b& a g.haecem perpendicularis (eciindi trianguli hal^ebitlc ad perpena

diculare a d licut latus quodlibeciecundi trianguli notu ad latus trianguli a bg
fibicorrdatiuum:cucp treshuiufmodi quantitatum fintnotw,c]uartam cognttil

iri nccefle cft.Hacc tr^iuntur cx fimilinidine duorum triangulorum totaliiun ata

partialium,quamex (beti dementorum faciledd colligere.

X.
Data area trianguli cum proportionibus laterum,unumquode^ coru

notificari«Vnde6Cangulos fuos metiri licebit.

Repeto triangulum a b g eu perpendiculari flia a d,

queadmodu apud huius figurauimus,ubi codudebac

proportio a b ad perpendicularem a d nota:hinc&.p

pter hypothefim perpcndiailaris a d ad bafim b g
^ ^ ideo ad eius medictatemhabebitnotamproportioncm:

cuncp quod fub ipfa perpendiculari& dimidia bafi continetur,fit nom, uidelicec

arca ipla trianguli,erit per primihuiustSpeipendicuIaris a d ^bafis b g no
ta. quamobrem &! propter datas laterum proportionesrdiqua latera& tande an
guli ipfinon latebunt.Qjod fimodus illeuel prolixiusnimium uel difficilis uide

atur;^iumaggrediaris:non dico tamen fedliorem,{ed fortafle tibi magis placi;»

turum.Ex triitws lineis quan£ifain<^,notisper menfura,ex qua area trianguli da^s

tafurrexighabentibustamenproportionesuelutitrialatera trianguli propofid

intellige conftitutum triangulu,cuius perpendicularem quamcuncpuoles per
rimihuiusmctiaris:qu3ediU?faindimidiabafimfS3i fubffrate fiifcitabit aream
uiuimodi trianguli feaindi cognit2:cuncp duo huiufmodi triangulos confletef»

£eacquiangulos,eHtarca trianguliiecundi ad aream trianguli primf,qua:iam no
tx Cuntjficut quadratum lateris cuiusl&ct feaindi trianguli ad quadranim lateris

fibi relariui primi trianguli.unde quadratum illius lateris de primo trianguIo,&

ido) latus ipfiim notificabitur,hmc <^ocp rdiquanonlatebunt.

XI.
Data perpendiculari quacuncp cum duobus angulis trianguli qui«

buslibetomnia lacera menCurare.

In triangulo a b g fit perpendioilaris a d cognita cil

duobus angulis.E>ico,q> omnialatera innotefecnt. Ha^s
bebitenimttiangulusa b d partialis redangulus latus

a dcognitumcumuno angulo aaito,nam duobus angu
lis a b g cognitis,tcrtius latere n5 potuerit.qua

K per primi huius utracf linearum a b& b d menfurata ueniet. per cade rur*»

(usmediautranc^linearua g&g dmetiemur:hinctotab g,&ideo omnia Iate«

la ttianguU propofid cognofcentur,quod erat explanandum».

Data per
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XII*
Data perpendiculari at<^ baff,62 proportione laterum cognitis

,

utruncp latus cognofeere*

Hocproblema geometrico more ablblitercno licuit

haeSenusji^ per arte rei &! cenfiis id efficere conabimur*
Habeat itac^ triangulus a b g perpendiodarema d,6C

bafimb gcognuas,proportionem'cplateruma b&a g
datam,quatimus utruncj eorum.Sit ucrbi gratia ^por-
tio a b adagtan^ 3 ady.itajUtlatusa bfitbreuiuslaterca g,quodemum euenit

utcaiumb dbrcuiorecaiud gnemoinficiaripoffitjfitergod e aqualisipfi b d,

decuri^perpendiadarisa d j-,&baltsb gzo pedes.pono lineam e g ares, ita,

undelineab eerit zo.demptisduabusrebus,5(^eiusmedietasb diominus i re,re

liqua uero d g,erit lo&unares.ducob dini^producinir i cenfus& ioo,dem
ptis zorebus,quibusaddoquadracuperpendtcularisfciiicet ly.colliguntur i cen

lus& I ay.demptis 20 rebus.itemb gini^flunt i cenius,fores& loo.quibus adij

CIO quadratum perpendicularis ay.colliguntur i cenflis aores& iay.fic habebo
duo quadrata linearum a b& a g, quorum proportio eftut^ad ay. duplicata

icilicet proportio 3 ad y,qux erat jjportio laterum.cum itac^ proportio quadrati

primi ad quadratum fecundum fit tan^ 9 ad ay, fi duxero ay in quadratum pri^

mum,tcem'^ 9 in quadratum fecundam,qux producenair erunt squalia,reftaurf
ransfcp ut aftolet defeflibus,& ablatis afqualibus,utiobicp perducemur ad 1

6

cen-

fus 9(! aooo aquales 680 rebus:quamobremquod reftat,pracepta arcis edocebat*

Lineaergog equampofui aresnotarcdundabit,hmcrefidua exbafi b e& eius

medietas b d ,quacum perpendiailari a d ,latus a b notum iufiritabut, unde tau
dcfiC latus a gnotum pronunciabitur,qua libuit efficere*

XIII.
Cognito utroc^ cafuum,8fproportione laterum data

,
quantitates

laterum emoliri

In triangdo a b g dutfia perpendiculari a d,{it uter

t^cafuumb d&! d g datus cum proportione laterum.

Dico,q) utruncp latus cum pcipendiculari ipfa innote^

fcent,Sit caiiis b dbreuior,namfieflentaquaksduoca l
ius,lateraquoc^ haberentur xqualia,eorum tamen co< ^

orum laterum fit h g.cum igitur pportio a glaterisada b fit data,ericdiuifimp

portio h g ad a h data,&id€o h g ad duplam ipfius a h fcflicetcongeriem dua
rumlinearuma b 8C a h dataerittquareetiamcomundimpportioh g adfiim
mamduorumlaterum a b&a gnonerttignota.quod autem fubh g8t duobus
lateribus a b& a g coiuncfHs continetur,3equum eft ci,quod fub e g & g b . illud

autemnotum eft <pptcr duos cafus ex hypodiefi notos,undc & per proceflum
prfnifhuius,quodfiAh g &g a a b coimnetur,notumer{t:cuncp proportio line

arum hoc continentium fit nota,erit per primihuiustamlineah g epeonger*

esduorumlaterum notadrinctandem demptah g notaexa^regatolateruno*
to refiduimedietas pro latere breuiori reputabitur,unde&longius innotefcet laai

G a tus,quae
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tus,qii3e liicrc dcmonflranda

,

xmi.
Siutcrc^duorumcafuuminxqualiumdatus fuerit, aggrcgacunic^

ex lateribus datum,u(runc^ latus fecerncrc.

latcnim a b & a g ficnota.Dico,q>utruncp latus

—
* agnofcctur.Ent enim quod fit ex e g in g b co*

^ ^ ® ^ gnmiin,& ideo quod fitex h g in g a, a bconiun
dlimnonmierit.c5c5congcri€sipfbmmlaterumfitdata,cricpcr primi huius

h g nota differentia icilicet latmim,quaficx fiimmaduorum laterum dcmplcris

reliqui medietas quantitatem lateris minoris proclamabit, hinequotf reliquum

latus non ignorabitur,quod erat abfbluendum.

Bafis trianguli data notum fubtendens angulum cum aggregato

laterum cognito,utric^ lacerum & utric^ angulorum fibi oppofitoru

uiam menfurationis aperient.

Triangulusa b gbafimb g notam habeatdJ

angulob a gdato,fit'cp congeries latcnim a b&
a gcogm’ta.Dico,q>utrunc5 laaiseiuscuurrocp

angulonim eis oppofitorum innotcTcCTit.Diuida

turenim angulusb a g permediu demifE linea

a d adbafimcontingenteinpun<fiod,eritigiturpertertiam foeti elementorum
^portio bd ad d g ficuta bada g,& permutarim ^portio a badb d ficut a

g ad g dtquareper quintielementoraproporrioaggregatiex lateribus a b
& a g adbafim b g,ficut lateris a badlineamb dtcunc^htec proportio fitdata

eft enim uterc^ terminus eius datus>erit proportio a bad b d data,led&: angulus

b a dnotusaccipieturtcumfitmedietasangulib a g perhypothe^ noti: quare

per primi huius angulus a b d menfuratus habebiturthinc quoc^ reliquus de

duobus rediis angulus a d bIaterenonpotcri£,quicumfit*qu^is duobus angu
lisa g d8^d a g,&angulusd a gfitnonjs,eritrefiduusangulus d a g menfiira

tus.fic duo anguli a b g&a g b noti erunt.congeriem autem duorum laterum a

b & a g datam flibiecit hypothefistquare per huius quarti utruncp laterum a
b 2C a g notumpronundabitur,qu*flieredccIaranda. Illud autem aliter atrin

gerepoterimushocpado.lnicribaturtrianguloa b g ciradus h n 1,cuius cen«

trumneceflarioerit in linea

a d,queadmoduex quar

tielementorum trahitur, ^d
fit e quo ad tria pundia c6
tadhium h n 1 , educanntr

tresfemidiametri e h,c nSC
e ! ,

deinde oc pundVo a de^

(cendat perpendicularis a k
occurrens bafi in pundto I

J

oportet autem pundium k re

periri
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permmpaitclateris a b,d Irnea diuidetcangtilfl per aqualia punc5la b di d,Illa-
tus ipliimbramisfiicnt latere a g: erit cnim angulus a b gmaioranguloag b,

& ideo duo anguli a b g b a d ,gbus aequipoUcc angulus a d g ,maiores erue

duobus

a

g & a gd, (cilfcec angulo a d b, adiediis utrob/cp aquali-

bus angulis b a d& d a g :anguluscrgo a d g maior,& angulus a d b minor
recflo conuincctur.hiac etiam coftat lemidiamctru e I feaiifle lineam b d ,duca*

turindipcrlmca e m xqucdiftansbafis,&ideo perpendicularis ad lineam ad,
pratereabafim b g xqualancfle duabus Hneis b n g h,nonegabis,fi ter-

tq elementorum fatis didicifl:i,lublata ergo bali b g data ex congerie laterum da
ta,relinquetur congeries duarum linearum a n & a li cognita,a ideo medietas

eius fcilicet linea a h menfurataroportec enim duas lineas a n6<!a heirada con
dngeeesefletequales.trianguluseigo a e h recfiangulus ex latere ilio a h cogni

to aim angulo aaito e a h noto propter duplum eius notum , duo latera fia a e

& e d cognita depromet, fic circuli triangulo propoffto inicripti femidiameter

nota coiligetur,ex qua in medietatem perimetri trianguli notam refiiltat area tri

anguli nota:ex area auce nota& medietate baffs^pterhypothefim cognita per

primi huius perpendicularis a k mefiirata dedarabitur,cui fi lin^ km tequa

Icipfi e 1 lemidiametro circuli dempfois,relinqueturlinea a m cognita, ex qua
demum fii^Iinea a e luperiusnota,angulum eam metieris^quotandemfiiblato

cx medietate anguli b a g daalcilicetexangulo b a d,relinquetur angulus ba
-k notus,qui deindeangulum a b g latere non finet:ied& duo anguli b a g& a
b.g tertium fbciumfiiuangulum a g b notumiufcitabuntjpoftxemoigiturg^

huiuslateratriangulihota profilient.

XVI.
Databafi alicuius triangulicum perpendiculari aii fubfiftit

,
&ag

gregato laterum cognito,utruncp eorum fcccrncre.

Hxc partim conuertit prarcedentem,& ideo figuram lua refumet,ubi ex per^

pendiculari notaaim medietate bafis aream triangidimedemur,ciincp perimerer
trianguIificnota,eritlanidiameter e n circuli fibiinicriptinotatlineaquocp a n
nota proclamabit,utinpr*cedenti;quare5<!linea a e &angulus e a n notifleas

bunturjUnde&dapiusangidus n a h fiue b a g non latebit, k m autem xquas
lis fcmidiametro e I fiue e n cognicce cum perpendiailari a k per hypothefim

nota,dif&rentiamluamlciltcet a m lineam notificabunnqiixmrfiis cum a epri

dem cognita,angulum a e m notum reddeiit,£equalemuideltcet angulo a d b:
€x duobus autem angulis nae fiue b a d a d b cognitus,angiiIus quoqj a b
d fiue a b g notus declarabitur:erat autem b a g cognitus, quare refiduus a g
b non ignorabiturjSc! ideo per huius utruncp latus notum enunciabitur

,
quod

placuit determinare.Non autem necefieeftperpendiailarem a k intra triangu#
Ium cadere,(ed contingiteam cadere extra trianguIiim,nonmm^ etiam coinci^s

dere lateri m{nori,fi fiierint inatqualia lacera,iTiaiori enim coincidere non potcftt

huius rei indicia erunt taIia.Si acciderit hneam a n fiiomodo repertam cum Cea

midiametro circuli infcripti triangulo coniunefiim lequales efle perpendiculare a
k daC3e,ncceflario perpendicularis dicflacoincidet lateri a b,id eft, oportuit ans

gulum a b g triangulipropofitieflerc<fhjm:fiuerotaleaggregatumminus fuc^

ritjipla perpendiculari datse fignum efteamintra triangulum cecidiflc,& fimaius
cxcradupo^hocautemdemoi&acionemconlcriberenon eftconfilium, cum&cl

G 3 le quidem
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leqiridcm autem utilitatfs adcIucat;mo «Vitur quod rcl/quiim efl fenia*

tur inanio,ngiirx prastcica aliter cadenti demonuratione rudillimus

ilieris,accumodarc poteris.

Datis duobus anpolis flC uno cafu quocun^,omnia!u^a cum per

pendiculah manifeitare

.

Sit triangulus a b g qualis proponttur.in quo
pendicularis a d duos cadis ex hali diflingiiac b d
a d gtquommaltcruabi gratia b d fit cognitus

eu duobus angulis trianguli a b g.Dico, q> omnia
laterafuanoticianond^icnt.Eruntcnim per hy^
pothefim 3 z. primi elementorum iuflragantc tres

anguli trianguli a b’gkogniti,quarc triangulus partialis a b d redangulus an
giiiuma b d acutumhabmsnotumeum latere b d,reliqua duo latera fua a b &
a d per primi huius notiffcabitthinc in triangulo a g d partiali angulum a g
b acutum habentenotumaim latere a d,«tracplincarum a g &g d innotelcet

per eandem primi huiustcoUedis ergo duabus a d &! d g ,refultabit tota bafis

cognita,S!:pr(i)lcmatis integra condimmabitur intentio.

xvni.
Data proportioneduorum lateru triangulicum angulo alteri eo*

rum oppofito,reliquos duos angulos mcnlurarc

,

Talis cfto triangulus a b g ,cuius duo latera a b
a g ^portionemhabeant nota,fitq} angulus a b g da
tus.Dico,q) reliqui anguli non latebunt. Erit enim per

huius ^portio a g lateris ad a b lan^finus anguli

a b g adunumanguli a g fa,tnbusautcmhanimnors

tis eriftentibiis quarta quatitas nota ueniet. inde ergo
angulus a g b norificabitur,& tandem tertius b a g angulus latere rio poterit,

Conftatdenic^utruncplatemm a b & a g adipfambafim b g notam habitiun

ireproportionem,fiiupramemoratarepetieris,quod quidem corollarij uice Ua
bait annedere.

XIX.
Datis duobus cafibus cu differentia latcruutruc^ eoru percontari.

Eftenim quod fiib diffOTcntia callaim &: ipfa bafi continetur aequale ei, quod
lubdiffCTentialaterumatt^ipibrumcongeriecontineturteoigitur cognito &dif
ferentia laterum data per primi huius congeries laterum menlurabinirrimde

ctiamumin^eonim noticiec fidjqdetur.

XX.
Siqufsd20d‘enciamlaterumdederit,diffa'entiam^ cafuum euan

gulo que bafis rubtendit,omnia latera cognitarecipiet.

Efto triangulus a b g,m quo perpendicularis a dduos callis b d & d g feccr

mt,quoruindmerenuae g n(daca:(^erentiaemmlateruqusfith gnotaTup*
pona*



©B TRIANGVLIS LIB* tr.

ponatiTf cumaftgulob a g.Dico,9 omnia latm Qi

omnes anguli cognoicendiuem'ent,Dcicendat nan<^

ex uerticc trianguli i linea a k ,dim'dens angulum b a
d per afquaba^itita^ ^portio a g ad g k,licutdu

arum b ^oniundlonim ad balim b g ,quemad
modum iupeiius in huius ratiocinati fiimus: ^\)ors

tio aute b a, a g ad bafimb g eft,ut e g ad h g per

primi huius,« lecunda partem fetielementorum,qux cum fit nota^pter ter^

minos filos exhypotIiefidatos,erit&;proportio a g ad g k cognita:cun£p

lumb a g dederit hypothefiSjCrit eius medietas g a k cognita,quare per coroUajs

rium liuius angulum a g k fiue a g b notum comparabimus
, d( ideo tertius

angulus b a g trianguli^pofitinonlatebit.indequoc^per huius proportio a

g latetis ad latus a b fcietur,&diaifimproportio hx differenti* laterum notae

ad latus breuius a b nota erit,unde 5C latus a b &: tandem reliqua omnia ex fiipra

dicbs cognofcemus

.

xxr.
Datis duobus lateribus trianguli cuiuslibetcum proportione cafii

um,quantitatembafis agnofeere*

Sint duo latera a b&a g trianguli a b g
cogita,proportioi^caiuum b d&d g fitda-

ta.I)ico,q? bafis ipfe nota proueniet. Eft enim /
differenuaquadratOTuma b&a gnota ^pter /
hypothefim, xqualis differenti* quadratorum ^ ^

- —
b d 8Cd g,quemadmoduin huius oftedimus,

cuncg proportio cafuum fit data,erit&^portio quadratonim fuorumdata: 8i di

uifim differentia huiufinodiquadratojfe ad quadratum callB minoris b d notam
habebit proportionem,cucp differetia ipfa fit nota,eiit dC quadratum caflis minos!

ris cognitum,unde& caflis ipfeminor&deinceps reliquus innotefeent, tota igit

bafis nota elicietur.Non mireris autem,q? ha<fi:enus ut plurimu perpendicularem

intra triangula cadere fuppo{lierim,quau!s nonnun^ extra triangtuum cadere co

gatur,habet enim hoc omnis triai^ilus infallibiliter propriu
, qj ab aliquo punss

clorum eius angularium ad latus fibioppofitii ducibilis eft perpendicularis una
intraangulum ipfiimcafura.Q^ fi extra triangulum perpendicularis ceciderit^

pauds rSjus mutatis& cognitu fadlibus,quicquid fatfto opus eft,c6fequeris :nol

iem equidem ingeniumtuum pauculis quibufeiam inueniendisnon fetigari.

XXII.
Datisduobuscafibus cum proportione laterum , utrunt^ eorum

dimetiri,

H*cuideturconuerterepr*cedentem,dedu<ftionem autemeam prorfiis ha-
bet qua pr*cedens,quaobrem tan^ fatis lucidDrata tibi relinquo.

XXIII.
Data difFerentia duorum laterum, difFerentiaf^ duorum cafuu c5

ipfa perpendiculari cognita omnia latera propalare.

Sit talis triangulus a bg,cuius duo latera a b&a gdifferentiahabeantnoia

h g,diida'c^Spcndicuiaria d duorum caTuumb dd^dg,differentia fit e g:h*
duxdiftb
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duxdiflcrcntix rntdatxA ipr» pcrpcndioila

tis a d data.Dico,({> omnia latera trianguli no
ta concliidcntur.rcr artem rd Qc caifits lux ;p»

blcma ablblucmiis.Dcair crgo^iffitTcntia late

nimut 3 jdiRcraitia cafiaim iTS\,v.pcndicii

laris 1 o.ponopro bafi una rcm,&pro aggrega

to fatemm 4 res,na proportio bafis ad congeri

cmlatciu dluth gadg c,(ciIicctuniusad4.critcrgob d~rci,minus6,feda b
erit aresdanptisr-.ducoa b in ic,produamtur4 cenfiis demptis 6 re»

biis.itcb d inrc&cit^ccn^,di 3^minus 6 rebusdiuicaddoqiiadratiim de 10

quieft ioo.coUigunturj-:Ccrdiis& i3^mmus 6 rcbus^q«alcsuidclicet4ccnn»

bus&z ^demptis 6 r^us.Rcftaurandoitacpdefc(!liis,&aufcrcndoutrobicpa:rf

qualia,quemadmodum ars ipfapnecipic,liabebimusccnius aliquot xqualcs nii»

mexo,unde cognitio rei patebit,& inde tria latera trianguli more iuo inno tdeet,

XXIIII.
Datis tribus lateribus trianguli redtilinei, diametrum circuli eum

circumferibentis inuenire.

Hiectametfi de angulis trianguli' inuenicndis

nihil proponar,utilis tamen i^icntibus uidcbif

.

Sint tria latera a b, b gfiC g a.rrianguli a b g
nota,qusrimus diametrum circuliaim circuferi

bentis-Eftocirailushuiultnodi a b g d,oportet

autem duos angiilos quiamcj fuerint trianguli a
b g efleacutos,quilint,iierbigratia,a & g,quos
facile cognoiceSjfiprimo triangulonim libello la

tisincubuifti:demittatur'c^ipun<fio b perpendi

cularis b 3,6^ diameter drciili prsdidi b e d,
cuius terminus d copulaur pundlo g per lina

d g.habes ita^ duos triangulos a b3 2Cb d gaquiangidos,utercpem'mangulo

rum b a g&b d g in ciraimferentia conhftens fufeipit arcum bg ucercp

angulomm a 3 b 6Cb g dre(3us-cft:a3 b quidem ex dilpofitione figura, b g d
autem ex difjx)fitione« 3 o.tertq cIementorum,quare& tertius tertio aqualis co
uincetur:unde&perquarfifoctiproportio 3 b ad b g eftut a b ad b d.tresau

tem harum nota uint-diiafcilicet a b ad b g per hypothefim
:
popcndicularis

liero b 3 ex primi fuiius inianitiir,ergo& quarta,qua eft diameter drculi, no»
ta ueniet^quod expeeSabas oftendendum.EIegimus autem duos angulos acutos,

iit perpendicularis intra triai^ulumcoartareturfacilitatisgratia,nam fi caderet

excra,parumperuarianduscffeproceflus.Qii6d fiaedderit quadiatum alicuius

trium laterum quadratisduorum reliquorum laterum fimul iundis aquiualerc;

uerbi gratia, quadratum a g aequari duobus quadratis lineanim a b 6«; b g,
erit a g diameter drculi circumfCTibentistnan^u,ne^ ampliori qu^fitoopus
cftlfietenimperulrima primidementonim angulus a b g re<fhis,6cideoperco-

uerfionem 3 o.tertij a b g fonidrculiis habebitur,& a g diameter circuli,quod
dat exequendum,

XXV. ^
Si balTm trianguli' notam acceperimus cu perpendiculari fiue arca

trfangulijCum quoi^ijuembalisfubtenditangulumdatum habuerim

mus,utrf



DE TRIANGVLlS IIB, IT,

muSjUtnufc^ laterisnociciam extemplo reddemus»

Sit triangulus a b g,bafiffl b g no<»

tam habens a^^crpcndiculari a

iKcum fua,n5 alterumex altero pen
dci:fitquo!:p angulus b a g datusJZ)ico

g» utrunc^ laterum cius notida attinge^ i>

mus. Detur cnim angulus b a g obtUs*

fus,exten.daturt^ g a donec perpcndicu

laris b k ex punifto delcenlura relidere

pofllt irt eadem,erit ita(^ propter angiis

Ium b a k notum proportio a badb k
nota per huius:proportioauteab

ad b k efttan^ eius quod a b & a gad
id,quodfub b k & a g continetur,qua-

re&inaproportionofaerit:quodaucemfitcx b k in a g notum efl,quia dupIS
area? trianguli,igimr&:quod lub a b &! a g continetur,redtangulum eritnotij:

exaratademum circulo triangulu a b g circumld:ibcnfe,diametereiusnodficass

bitur ex prxcedoiti propter perpendicularem a d nota cum eo, quod ilib a b Qi

a g continetur notodiuiufmodi diameter lic p q,fecans corda b g permedium,
& ideo orthogonalitcr in pun(fto m,educ!iistpex centro e tribus lanidiametris

e g,e a e i,qiixaEquediftetcorda: b g,cui incidat perpendicularis a d latis

prolongata in pundo n.propter fonidiametnim igitur c g ^dimidiabali mg
notas cum angulo c m g rec1:o,noti{icabitur linea e m ,cui aequalis eft ipfe d n;
hinc tota a n cognita rcrultabit,qu* deinceps auxilio ftmidiametri e a noce,
angulo apud n redoexiftcnte,fuicitabitlinra n c cogni^cui aequalis habetur

linea d m,qua dempta ex dimidia bafi b m,relmquetur callis minorieauero ad
iec'la,Te(lUtabitcaliismaiorcognitus:hinccxcafibusnotis&pcrpcndiculari a d
latera duo cogmtafient.H^c autem tenent,quandoduorum lat^ a b a g al

terum altero maius extitcrit,cuius rei indicium erit ,li linea d nex perpcdiculari

uideliccc a d & linea m e Tdult5s,mmor fuerit fonidiametro:liem'm eflrt ^qua
Iis ianidiamctro,duo latera a b & a g necel&rioluiflmt»C[uaIia,undeetiaperi*

pendiailaris a d diui{ifietbalimperaqualia:licexpcrpendiculari notacum du
midia bali rclultaret ucrunc^ latus cogninim.In his rebus demonftrandis non fis*

fto gradum,aim fecilia admodim oftenlu reputentur. Si autem angulus b a g
fuerit lecfhis,en t b g neceflario diameter circulo trian

gulum b a g circumlci ibentis,cuius medietati tequa

lis fi fuerit perpendiailaris a d dataverunt duo latera

trian^i 3equalia,utnmcp uidelicet corda quadrantis,
unde facillime cognolccair.Si uero oerp^icularis fijc

rit minor dimidix bafi,erut duo latera inaequalia, edu
dia igitur lemidiametro c a,qua eft tequalis dimidia
bafi,nota erit d e, hinc ut prius uterc^ cafiium eum
utrocp latcru innotefcent.C^idd fi angulus b a g acu
tus oferatur,crit portio b a g maior (onicirCido

,
Si

ideo iemidiameter e 1 Iccabitperpendicularemiquarecatetfs ommlnisut antea
proccdentibiis,mfi q> perpendiailaris b k intra triangulu cadit,linea d njequa^
Umipfi e n ex perpendiculari a d notaminuemus:,muent^'c^ tandem lineam

H dmec
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d in,cxd<infd^abandanmim,ticrclmqiiaturcaru.<i minor,pcrpcnibcufart fattcm

a d intra angulum cadcntc,iiuodaccidir,duin1mca d m minor dimidiabafi rc«

(ultabittauiccontradimtduhanmcx linea d m minucmusjipcqiordicularuac

tra triangulum ceciderit,id cft,fi d m dimidialufimfupcraucm,i]uarduarfifucif

rintaequaIcs,conftabitpcrpcndiailarcm a d coincidiflclatcrit^fl» '.quodau-

lan in hac demonftrationc rcftat,fi pauailum habes ingcnium,cniti poteris.

XXV 1.

Data arca trianguli’ cum co,quod fub duobus lateribus continetur

reAangulo,angulus quem bafis rclpicit,aut cognitus emerget, aut eu

angulo cognito duobus rc<ftis arquipollebit.

P
Rdumphs figurationibus pnecedetis,

fi perpendicularis b k uerfus linea a g ^
Cedens,extra triangulum ceciderit,erit per

ea,qux in prxccdenti commemorauimus,
proportio b k ad b a nota,& ideo per

primi huius angulum b a k notum acd«

piemus,fic angulus b a g aim angulo b

a k noto duobus retfiis aeip.iiua!ebut. Si ue

ro perpendiailaris b k intra triangulum

cccideric,qucmadmodu in totia figuratio

ne praecedentis cernitur, erit ut prius a b
ad b k notahabens proportione ,& ideo

angulus b a kfiue b a g notus conclude

tuf.At fi perpendicularis b k coinciderit lateri a b
,
necef^ eft angulum b a g

fuinere(Sum,8C ideo cognitum,quod quidem accidit.quando arca trianguli pro«

pofitiaequatur ei,quod aib duobus lateribus eius continetur redangulo,

XXVII.
DatadifFcrentia duarum linearum,quacretftangulum Ipadu con^

tinent notum,utran^ earum dimecirC

1

1

Sint dtCE line» a b&b c inaequales, redanmi
lumijjacium a c continentes notum, fittg diue^

rentiaearum d c cogntta.Dico.qp utracp earum

I

notareddet.Eritenimquodfit ex d b in b c pa
; .

I

ralIdogramure(fiangulunotum,q> b d fitxqua^
h ^ c* lis ipfi a dtdiuifafcp d c differentia permedium

in h,ericquadranim lineae d h cognitum
,
quod

quidem adietfhimredlangulo a c noto,perlextalecundiconficict quadratum b
h cognitumihincergocoftaluaicilicetlinca b h notiffcabitur,exquafireiec»ii«

muslinra d h not^manebit b d.fiCideoipla a b nota:fcd&eide b hnotae ad-

demus medietatem diiferentix,(cilicet lineam h c notam,ut reiultci tota b c co

gnita,quod eratablbluendum.

XXVIII.
Data area trianguli*,&angulo quem bafis reipicit cognito cum dif

ibroicia laterum,ucrun^ eorum innocefeet.

Permo^
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PcrCTodum enim circa huiusexplanatum concludemus,quod (ub duobus
|atcrtbuscotineturcognitum:cuncpdifercnti5corumnofiaftulcn't hypodicfis,

eritper procedentemumm^eorum cogm*ca,cuius graua ^cigaa* (Imius.

Sia^n^io triangulinoto defeendat linea qosedam cognita ,1>a^

(im datam diuidenspera:qualia,utrun^ latus, reliqui edam anguH
non erunt ignotis

Sittrianguhis a b c,angulum b a c

notum habens ,
i cuius uertice a defeens

dat linea a d notardpedhibaiis b c,c^
permedium feindit in puneSo d.Dico,q>

utnmcBiatenun a b & a c notum ueni^
cum reliquis duobus angulis. Circumiari

bo enim huic triangulo circulum a b h c

(iiper centro e,anusdiameter p q ppun
d tranlbit

,
orchogonaliter fecans

ipfam b c datam lin^:continueturi^ Ii»

nea ad, donec occurret dreumferentio

ciraili in h ,educantur denic^ duo {emidi

ametri c c quidem coterminalis duobus
lateribus trianguli propofiti : e I autem fecans corda a h fi poflibfle fit per meditf

um&orthogonaliter:eri£itac^anguIus c e d oqualisangidob a c dato,&id^
per primi huius propteran^um apud d redum,proportio d c noto ad line

am d e notaeriqquare linea d e nota habebitur.efi autem quadratum hrieo bd
noto^pterhypothefimoquakci,quodfi£cx a d in d h po* tcrtijdcmentoru,

cuncB a d fi£nota,erit& d* h indcqtiocpnota a h cum eius medietate a k non
ignorabitur:hinc refidua k d (cita dabitur, ex duabus itacplinds d e 6^ d k cS
angulo k redo per primihuiuscognoiceturangulus d e k ,& ideo arcus 1 q
notus accipietur,propter triangulum autem d e c notorum angidorum linea d
c,& ideo edam dupla eius b c rdpedlulemdiametri drculi e c notam habebit

proportionem,unde& corda ah, quo nota prius erat reijjedhi lineo b c
,
iam re

(pedtu diametri drculi huius cognita dabitur:imde&; per tabulam finuiiaut cor»

darum arcus a b h mnoteicet.oportui£ autem arcum b q c efle notum propter

ai^ulum b a c datu,dempto igitur arcu I q prius noto ex arcu b q fcilicetme»
dietatearcus b q c,relinquetur arcus b-I notus, qui deinde reiedhisex arai a I

(cflicetmedietate arcus a 1 h,mand>i£arcus a b notus,ciiifiaddidcristotumar»

cum b q c notum,refultabi£ arcus a b c cognitus:horumduorumarcuumcor»
das ex tabida colIigemus,fic duo latera trianguli propofidre^edHi diametri dr-
culi nota ueniem:erat autem SCbafis b c re(pe(fhidu(demnota,unde&; ip(alate

ra rd*pecfhi bafis menfiiratas habebunt !ongitudines,anguIos autem trian^li
pofitirdiqiioslaterenonfinuncduoarcus a b SC a c,in quosipfi cadunt (lipra

drcumfe-cntiamc-onflftenrcs.Gondngitautemiineam a h efle diametrum cir*

adi,quod quando fiet,iam comemorata (atisedoedsunt
, conclufimusoiim tam

ipfam k h,^ diametrum ciradi re^cAu bafis b c notam habere quantitatem,

Pot«it etiamquifpiam dareangulum b a c re(fh«n,unde bafis b c fieretdiame

ferdrcidi,d£ a d femidiain6ter;nmcautemprobkm3erictiaTmm,nifialiaquod3

H a condicio
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condkfdifceflcrft.Tn hac autem ft^irationcar^ilum hac aamini fiiHcchnui

quKiobniUuoflfmctur^quauis Huuratio paiiliipa uatiarctur
^
procdfiu tamen

Idem&nnd ad intentum nos perducet.

XXX.
Siluis triangulusduo latera habcatinxqualia,d qtic^uiTi^Commu

futermino defeendat linea angulum per xqualia diuidens, baiim au«

tem per inaequalia, ipfa lineadiuidens nota cum portionibus ba*

iisdiuifae utrunqt latus cognitum iri.

*' 5itialistn'angulus a b g ,cuius latus

a b brcuuis latere a e : i anus anguto a

dciccndarlinca a d nota,anguIum quide

b a e diuidcnspermcdium,DafTmautcm

induas partiales a d & d e notas.Dico,

qutrunq; laterum a b& a e innoteicet»

Ciraimfcribatur eirim huic triangulo dr
culus a b h e centrum e habens:proccn

(a'q? a h ulepad occirrfum circuferenti*

m h,ducant duxeordx b h & e li,quas

coftateflesequales j?ptcr angulum b a e

pcrsqualiadiuiilim.ducacur ntrfiis dia«

meter circuli I h ,qu;c nim diutdat araim
b e per mediimgdiiridct etiam per tertij

cordam eius b e peraequalia,iinde&per tertij orthogonaliter eam iftrcabit.cu

autemutrac^ linearum b d&d e fit nota.erit per tcroj ftxti& primihuius

iinea d h nota:eft autem &: d k cognita uidelicetdilftrentiadimidixbalTs^mi

noris fefiionistangulo igitur k redo exiftcnte,Iinea k h per primi huius nota
pronunciabitur,oc quademum& dimidia bafi cognita,run primi huius mcnria
euTjUtrat^ cordanmt b h&h e aequalium nota rrfultabit.quadrangulumitai^ a

b h e drcuIoinfCTiptungduasdiametros a h & b e notas habebit,quod autem
<ubGscontmetur,aBquu€ftduobusrcdanguIis,quommaltentmhjb b h & a e,

alterum iub h a b continetur:hoc enim alibi demonftratum cft.Hsecautcm
duoredangulaparallelograma aquanturei,quodfub b h & congerie duorulai*

Cerum conrinctur,^pter «qualitatem linearum b h &: h e
.
quod igitiH' ilib b h

bii aggtegato laterum a b & a e continetur,eritcogn{nimnindc&propter line

am b h cognita primi huius ratiodnante,cogeries duorum laterum nota pro-

Meniet.eftaute ^portio b d add e licu* ab ad a e per tertia focti,&:couindini

b e ad e d ficuc congeries duoru lateru ad ipilimlatus a c:cunqjtrcshuiulmo

diquanritatu(intnot«,erit&quartaicilicet linea a e inuentamr^&reliquum
latus a b nc«tpotericlatere.h«cprolateribus cognolcendis, ad angulos autem
-imieniendos,iam paratum habes iter, fi huius intento tuo accomodaueris.

Poterimus 3 o huius aliter abfolucrehoc pado.Si t triangulus a b c,aream ha
bens notam aim bafi bc& angulo b a c .Dico,qj utrunc^ lateru a b & a c no
tum prodibit.Intelligo enim huic triangulo circumferiprS circulum a b d c,in

quo produco cordam a I «quediftantem ipfi b c,&diametnim d k utricpdida

rum cordarum perpcndiculariterincidentcm:huicquidem in punefio 3 ,illi aute

inpundo h a e perpendicularis ac b c ,fi oportuerit prolongata
.
qiionia

igitucareamcriangulicumbafi b c notam fi^KCimus» ait perpendicularis a e
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enfm fn badm dimidiamduda,

confiat aream trianguli daca:hmc%qua«

lis 3 h,obeamrem non erit ignota
.
pro«

ter angulum a^ttnn b a c&ideo arcum
c cogn3fiim,OTi corda b c cognitapc»

tabulam finuu aut cordarum reipedHi dia

metri circuli: unde & lagitta 3 d eadem
rdatione nota fieticum autem perpendi*

cularis a e co^'ta habeaturrdpe^coi^
«te b c,erftS(:ipiarefpedKi diametri cir*

culi nota,& ei aqualis j h: tota igitur te

gitta d h reipeAu diametri circuli nota
confurget5& ideo arcus a d cognitusda«

bitur,d quo fidempfoo arcum b d ,medb
ctatemlcilicetarcus b c pri^m noti,relinquetur arcus a b notus: hinc cordi a
b cognofcerurrefpeAudiametridrcuIi,&confequcnterrefp€«fhi line» b g «ar*

cusdenic^ a b lam notus arcui b c adiedus,totum arcum a d c cognitum fii*

fcitabiq&ideocordaciusrelpetfhidiametridrcuIijtandemi^refpetfHi lineie b c
manifeftabicur.AnguIos autem a b c 6C a c b propterarcus a b & a c iam.i»
tos nemo ignorabit»

XXXI.
Duobus triangulis fupra bafiiniunam notam conflitutis,bfna^ Ia*

tera aqualia ac cognita habentibus,quantum uertices eorum diiteni

anquirere»

Supra bafim b c notam conftiruantur duo triart*

guli a b c&d b c,quorumutn'u% latera fint cogni
tarducatuv linea a d uertices eorum coniungens,qua
pr^fens quxrit problema.Ex uerticibus a& d duae de

fcendant perpendiculares ad bafim, fi opus fiierit, fa*

tis cxtenfam.qu* fint a e & d g ,has perpendicula*

res quo paciio inuenias,fuperius comemoratum eft;fi

igiturfoerintxqualesjdiftantiaduorum ucrticS erit

per primi elementoru aqualis linea c g ,qice eftag
grega ta ex duobus cafibus e c& c g in hac figuratione,quos fiipcrius ineniura*

re doaiimus:unde&: diftantia uerticum notaerit.Si uero perpendiculare no foc

rint aquales,! ilimmitate minoris earum qua fit,uerbi gratia, a c,ducatur a h
aquediftans bafi,&! occurrens reliqua perpendiculari in puniflo h ,c^ja nota cric

quoniS aquali linea e g aggregato duorum caflm:lineamquoc^ d h nonigno«
rabie Geometra,cum h g fit aqualis a e perpendicuIarinota:hinc6C^pterantf

gulum a h d recfhjm primihuiusratiocinate,linea a d latereno poterit, t^ias

hacftenusquarebatur.Ad linea autem a h cognofeendanofempa oportebit ccJ

ligereduos cafus,quemadmodu in prafoitiarum iuflimus:f€d nonnun^ alterS

exaltero demi,utrelinquatiir linea e g fiuc a h cognita,&dficuthic coiumdniufl

cafumminorem unius trianguli minori cafui alterius,ita intertUim cafumnuno*
remumus maiori cafui alterius coniungere opus erit;quodquando fie^tuoinge*

nio rdinquicur diTcemendum • ^ .H } Sidao



IO;f* OB MONTBREGIO
xxxru

Siduo trianguli fuprabafimunamnotam conftituti fuerint
,
quo*

rum unus arquicruris,altcr autem uarius,& anguli,quos bafis iubcen*

ditjdatifuerintcumdiftantiaduonim uerticum fuon&jb^na latera

eorum cognitum iri«

^ Supra balim datam b c condituantur duo tri

—yr—^ anguli
,
a b € quidemduo latera a b 6C a c ha<

/\ bensa^iaUa,d b C autcmdiiolatCTahabcmin»

/ / \ \ acqual^Scfitutercpanguloru b a c&b d c da-

/ / \ tus,du<lfe'cplmea a d diftantiaicilicctduoriica*

/ / / \ pitum fit data.Dico,qi utriufcp eorum duo latera

I
/ /<— cruntdata.SitcnimproIibitoangulusb a cma

l // II
iorangulo b d c,dcmitiatur(:gcx pundo a per

corounem^quae neceflario

;pun<fio k;
V // \\ //

\i_ \y diuidetfaaiimperxqualia,qiiod

hac perpendicularisintelli^tur utrinepindefini

— I ta quantitat!s:draili itacp dreumferipti criai^
n Io d b c circumferentiaieceteam fuperiusin g,

|nferiusautcminpun<So htconftabicitacplineam g h eflediametrumlHjiusdr

culi percoroUarium pnmae terrij,in qua fit emtrum drculi e :du(!la'cp fonidiame
trQ€ d &duabuscordis g fa&g c,eritangulus b g c aqualis ang^o b d c;cS

igiturmercptTianguIorum a b cfiCg b c aquicruriumhabcatangulumnotum
dimt«fidata,crunTper primihuiusbmalateraeorumnotaciHnpcrpendicuIa
ribusiuis:undeetiamtotadiameter g h nota fiet,quadratumeram dimidia ba«
iis k c nota aquaturCi,quod fit ex g k iara nota in k h,hmc k h^ coniequen

ter tota g h diameternofaueniet;demptaautemdife:entiaperpendicuIariuga

propteripfasperpendicularescognitacxlanidiainetro g e nota refiduabitur U
nea a e iata:l?c triangulus a ed tria lacera notahabens>angukon fuum e a d
cognitum efBciet,ex quo demptus angulus eae notus

,
quonfi medietas b a c

dad,rdinquetangulum ca d menluratumtisdanumcum duabus Hnds c a
a d notis,tertiam quocp c d manifefiabic.lcem dimidiusangulus b a c ,

qui ell

b a k adieifhis angulo e a d prius cogm'to,conflabit totumai^ukim b a d no-
tum,quicum duobus lateribus a b & a d iamdudum cognitus, fineam b d ili-

lcitabitnotam:ficergoduoIateratrianguIi d a c dimenliiiiinus,quodlibuicac-

ringere,Paulo aliter ratiodnabimur dreumferentia circuli b c d g (ecanteper*

pendicularem infia puncfhnn a, ^dd reuera contingit,dum angulus b d c
maiorangido b a c oblatus fiieric.i^udd fi duo didi anguliquales llibijdatur,

dreumferentia circuli b c d g perpundum a trai^tnecefle efttcognita igit

diametro dreub' ut antea,itemtp duabus lineis a b & a d,cpjse erutcordx dido
drcutoinfcripta^nonertcddfidlemeniurareutrantpcordaru b d & c d,fidri:a

cordas circulimueniendas parumper exercearis,quod igitur in haere (uperefi^

rdinquimus indribix •

XXXIII.
Si emusbbettrianguliangulum persequaba diuidat linea ad bafim

nota dricendcns,ftierint^ fecftiones bafis inaequales notae; itemf:^ an«

gulus acutus,quebnea diuidens ,cum ipfa bafi continet notus datus»

Utustrianguli cognitum reddetur. trian *
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Irt triangulo a b g ^ducatur Imca a d , diuidcnsangulum quidem b a c per

arqualia,bafim autem b c notam per insequalia inpundo d : fitfcp utrac^ le(5b*o«

num b d minor 6<: d c maior datacum angulo a d b acuto.Dico,q> utnmt^ la-

tus cognolcetin^portet autem angulum a d b,quemadmodum comemoraui-
muSjdle a«.itu.!^ropter b d minorem (edionecui tnfidet, erit enim tertia foeti

ratiocinante a b minor a c,& ideo angulus a b c maior angulo a c b conuins
cetur.angulus a d c ualet duos,b a d&a b d . item angulus a d b aequiuakC

duobus a c d&d a c:cuncp angulus b a d fit aequalis angulo c a d, reuiltabit

angulus a d c maiorangulo a d b,&; ideo hic quidem obtufiis, ille uero acutus

enunciabitur.Ciraimfcribaturergotriangulo a b c circulus a b h c,rdiqua^:p

difponanairquemadmodu in huius:ex angulo itacp a d b fiue h d k noto cQ
angulo k rec^Oj^ linea d k diflerentiadimidiaEbafisdatx& minoris lediioms,

utrac^ linearum d h&h k nota proueniet aim angulo d h k: deinceps utrac^

linearum b h&h c propter dimidiam bafimnotamcumlinea hk cognita das.

bitur:cuncp quod fiib duabus b d&d c continetur fitxquale ei, quod fiib a d &
d h cona'netur;tresautemharumfuntnotx,eritper SC primi huius linea ad
nota>fic duas diametros a h&b c quadrangulo a b h c circulo inferipri notas

habemusumde 5C reliqua ficuti in huius ablbluere licebit.

F I U I S,*

^ LIBER TERTIVS
TRIANGVLORVM.

Si fpbafra plano fecetar, communis fediio fuperfidei (phacricxdC

plani fecantiseritdrcumferentiacirculi.Vndeconftabit pedem per^

pendicularisacentro fphaera; ad fuperHdcm fecantem defccndentis

drculihuiufmodi ceniru meile»

Comums ledHo foperficiei lj3hseric?e& pla-

nieam fecantis fit linea a b g,quam dico efle

circumferentiam circuli.Planum cm’m fecans

aut per centrum iph^ne incedit,aut non. Si g
centrum eius,quoni5omnesredi lincte i cen^

troipheenead ipfam iedionem comunem in

plano huiulmodi edadae,xquales iunt,ddfini-

tioneiph*rteidconfirmancc:,mamfeftfiq> pia

num intra lineam a b g conclufiimeft circum

Uis.ipiafcg linea a b g circumferentia eius .Si

Iteroplanum prattereat centni iphtera?, demit#
tatur5centrolphaerce,quodfit3,adipCimplanumperpediaJarisre(5hilinca j

i cuius pede (cilicetpundo h .lineseredae quodibec educanturadfedionemptx
didam



<4 montbrugio
tres !uj/iifmodi h a

,
h b &! h g ,protra(flis (cmtdumefm fi^>hnrwc

3 a, }b&}g.Tiiumicaq? triangulorum a h},b h 3 & g h 3 unulc]uiTq) an»

gulumuixta 3 rc(flumhabct,proptcr lineam 3 h pcrpWmilaritcrplano iiuidcn

tem,latera autem rctflos angulos fubtatdcntia^ftinr femidiamtt»-! Tphame cftjua*

Ics.dcmpto igitur quadrato pcrpaidiailarisfingulatim i. quadratis f-mid/amc^

tronimremanebunt per pcnultimaprimi&comuncmfdenru quadratarriumli
nearum li a,h b &: h g acqualia:undc&li'ncasip(asacquales dic oportet.Non
alitcr^babisaliaslmcasquotlibctJlpundlo h ad fcdiionem comunem cdudaa
libi&tribus lineis iam memora tis aequales cflc.diffinitio igitur draili theorema

tis concludet ueritatem. V Ex his aQt& diffinitione ccnrri trahinir pedem de»

miflic pcrpcndiculariScfle centrum circuli iamdidi,quod pollicebat corollariu»

1

1

.

Omnis Iinearc<ftaaccntrofpharrsc ad centrum circuli minoris in

<aprodu<fta,perpendiculanscilad iliperBciemipnus circuli.

Haec conuertit corollarium pratccdcntis. Sitdr

culusminor ab g d infphaerafignanjs,cuius cen

trum h ,quod cummeum centro iplixrar 3 copulabo

per lineam 3 h .Dico,q? linea 3 h perpcndiailaris

eft ad fupcrficicm huius circuli,Produdisenim dit»

abus fcmidiamctris a g&b d circuli minoris, ter

minos earum centro(plms copulabo per femidia

metros Iphxrx a
3 ,

b 3 , g 3 flC d 3 .per iffinirionc

igitur drcuH&lph^rae linea 3 h cornum' exiftente

ex S primi omnes anguli,quos facit linea 3 h cum
linds fibi in ftipcrficie circuliminoris contermina-

IibusKmtTcdi.quareImca3 h perpendiculancerindditduabusdiametris a g&
b,6Cideoper4.undecimipeTpcdiculariseftadflipcrficiemcircu]i a b g d,quod
libuit deducere. autem linea i centro fpharx fuperficiei ciraili minoris per»

pendiailariter inddens,ad centrum ipfius circuli minoris termtnctur,ex procefliJ

prima huius fatis didicimus.

III.

Linea red:a,quaE a centro dreuiffn fpbaera poftd,orthogonalitcr

^greditur,centrum fphxr^neceflario continebit.

Sit drculus in fpharra a b d g,cuius centnim b ,5 quo
^ediatur orthogonalis linea h k ucrunc^ indeffnita.Di

co,q» in ea centrum Ipharae reperietur.Si enim cirailus il

|l \ ^ le maior extiterit,cum centrum eius fit centrum etia fphae

V j ra,i quo orthogonalis ipfanafcitur,planumcft quodp»
y poluimus.SiautemfueritcircuIusmmor,8Cc€ntrufpliarsi

racxtraorthogonaleftijfeitentia quidemaducrfiirij ha^
^ beatur,fitipfum x ,produ(fta igitur linea x h ,

per ptxs
miflam erit perpendicularis ad fliperficiem circuli a b g d.ab uno itatp pund»
h fuperfidd a b g d duaorthogonal€s^ediuntur,quodeftfmpoflibiIc,& cora

ca undednii,quotntcr€mpto,rdinqiawr «eritas conclgfionis noftne.
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Omnis Imca reda apolo circuli ad eius centrum dcmifla,perpendi

cularis ad fuperliciem circuli conuincitur,produ<n:ac^ ultra circuli cen

trum,d^ecl^erficici fphicricx obuiabit, reliquum circuli polum
offendet^

at

Sit circulus d e b g ,
cuius quidem polus fit a

puncflus,centrum uero j ,demittaturc^ i polo a ad
centrum 3 linea a 3 qua dico efle perpendicularem

ad fuperficiem circuIt.Duarum enim diametronim
^

d b & e g terminoscum pun<fto a copulabo per Ii

neas ad,ae,ab&:ag ,quo fit,ut trianguli a b j

& a d 3 bina latera fintxqualia, a 3 cnimcommujs
ne eft ambobus, 3 b autem 81^ 3 d fimt iemidiames

trieiufdemciiaili,duasdemumbares a d&a b xs
quales affert poli diffinitio.quare angulus a 3 d aess

qualis eft angulo a 3 b ideo a
3
perpendicularis

eftadlincam d b.Similiter probabimuseande a 3

perpendicularcmefleadlineam 3 g.cumitac^ triu

lineanim conterminaliu una duabus reliquis ortho

gonalitcr infiftat,erit ipfa perpendicularis ad ftiper

heiem reliquarum duarum argumento 4.undecimi.haec autem ftiperficies eft ipie

circulus d e b g,primam igitur theorematis partem oftendifleuxdemur.Secuna

dxucro parti auenties,fi linea a 3 ufepad puncftu ftiperficiei fpbsciicx h prodUi»

tfta,ip{um h puneftum omnium diametroru terminis coniunges.omnes enim
dfi trianguli,quibus uertex comunis cft,centnim circuli 3 bina latera habetaqua
lia, h 3 enim commune,reliqua uero ftxnt femtdiametn' eiiridem circuli, le<l& ans
gulieorum apudpiind^m 3 aquales fiint,qma recfti:quare bafes didforum trian#

gulorumuniueriaaquabuntur,perdiffinidonem igitur h puneftus ciraili diefti*

polus habebitur,quod eratliiaibrandum,

V.

Omnis recfta linea a centro circuli in fphacra orthogonalitcr exies,

per polos eiusutrinep continuata tranfibit«

In figurattoncprahabitaintelligatur lineam 3 a orthogonaliter 5 centro cir

culi 3 exiuifte,reliquis ut antehac confeniatis . Dico ,
duo puncfta a& h efle pos*.

los circuli d e b g .Quia enim linea a 3 orthogonalis eft ad fuperficie circu!i,per

centrum eius tranficns,erit ipla per conuerfione diffmitionis orthogonalis adom
nem cirailifemidiametru.pofito igitur quadrato 3 a communi,cum omnfaqua
drata iemidiamecroru fint 3equalia,erunt per penultima primi& comunem aniss

mt conceptionem quadrata omnium lineaiu ab a pundlro ad circumferentia cir-

culidem{flarum:equalia,8iiidcoipfelinc*scquales.per diffinidonem ergo poli

conftabituaitaspropofitionis.Idemfimilitercondudcrede pundo h licebit.

vi._
In linea recftaccntrufphscraEcu centro circuli minoris in ea fignati

cotmuate,n quatu oportet utrincp ^logetjipfius circulipolos luent ri

1 Circuli
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Qraili mfnoris a b g d fn (phasra conftitiiti cctnim fft h,qiK>dcumcctitry

Tphrerar 3 contmueairperlmcam h 3.Dico,cbtn linea h 3 qiiancu faf eftprolo»

gaca,diios polos ciraili a b g d rqxrricni(.is.i 3ritcnitn piT a huius linea h 3 per

pcndicularis ad fupCTficie ciraili di<fli,quare per tertia huius ul^-'Cp continuata,

donec fupcrficicifpharricxocairrct adduosciradimemorati polos tn-minabis

fur.Quatuor itacp huiufinodi pun(fla,ccntnim uidelicct circuli minoris in Iphar*

ra intcllc(fli,caitrum fplitcr»& duos ciraili minoris polos in tuia lemper rccla lu

nca reperiri ncceflc el^,quod eratexplanandum.

VII.

Qajccunc^ linea rccfla per polos circuli in iphajra ITgnati tranfiucs

rit,per centrum quocj ipfius tran(ire,ipfi<^ circulo oriliogonalitcr in

cidere cogitur.

Linea k I trannensperduos polos k & 1 drais

Ii a b g d jieceteum in pundlo 3 . Dico,q» pondus

3 fit centrum circuli a b g dj&q) linea k 1 ortho*

gonalitcr incidar drailo a b g d. Apundo enim

3 egrcdianturplurcsi|!duzrectarlincx adciraimj*

ferentia ciraili didi
,
quae fint3a,3b,3g&^ 3d,

quarum terminos utric^ polorum connedemus per

lineaspolaresdupliccsconcludendo quatuor trian

gulos uerticem comimcm habentes polum k ,bafes

autc quatuor polares lineas ^ polo 1 deriuatas, quo
fitjUt anguli eorum apud polum k 8.primi arguen
te,acquales hab^tur.angulus uidclicet a k 1 aequa

lis angulo b k l,&itadec»teris.Trasferamus nos
demum adquamor triangulos,quibus latus k 3 co
mune eft,reliqua uero lareraxqualia habentes qua^

tuorfcilicetpolareslineasabipfb polo k delccden

tes,qui cum angulos fiios apud k aquales habear,

quemadmodum oftendimus per 4. primi, ^ba*
fo habebunt xqaalesjlincas uidclicet 3 3,3 b,3 g

3 d .quare per p.tettij pundus 3 erit centrum cir

culi a b gd.pnmam igitur theorematis partem ro

borauimus.unde& per quartam huius feaindae par

tiaflentirecompeIlimur,lin^ k 1 per polum cen«

ciradi didi tranf^te,qLKBuol€bamus declarare,

vm.
Linea rcdla qua? perduo quatuorpundlorum didorum incedit,re

liquaduo przcterire non poterit.

Quatuor illa punda notamus ccntmmiphatrae,centrum drculi minoris in ea

duos polos etus.Sititacp cirailusminor inl^ih^a quatuor charaderibus a b

g d reprae(entatus,auus centrum h,duo'cppoli k&l,centrum autem iphaersefit

3 .Dico,qj linea reda duo eorum qucccuncp conrincns,&reIiquaduo,fi fa tis por^
reda fuerit ,compledetur, Nam,ut i capite initium fumamus,polum k & cen-

trum iphsrs 3 in linea k 3 ibtuamusjextenfa^c^ k 3 occurrateirado a b g din
pundo

b
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puntflo h ,aii nondumnomen centri imponimiis.producantur denic^ lineae poti

ics k a
,
k b , k g& k d .ite icmidiametn' Iphaerae 3 a , 3 b , 3 g & 3 d,ied QC lineae

a h , b h
, g h SC d h ,fetis tamen erat trinas huiufmodinon quaternas produce*

rc.quamor ig^^trianguli in uertice k comunicantes,quorumbaiesliint quatu
or iemidHmelTnphxraCjCum fint xquilateri per diffinitionem fphaeraeS^ poli ,

Ii*

nea k 3 comunt exiftente,per8.primienmtaequianguli,pofteauero^ anguloa
eorum apud k aequales effi didicimus ad quatuor triangulos,quibus &: didlian*

guIicomunesilmtjbalesautetTiquatuorin punifto h confluentes
,
tranfeundum

cftjQui cum bina Iatera,quatuor di<flos aequales angidos ambientia^hab^taqua
lia per diffinitionem poli,linea k h coinuni exifi:ente,per quarta primi bafes ha-
bebunt xquales.ipimdo igitur h plures^du^ line» tcquales exeunt ad cireum*
ferentia ciraili a b g dtquarcper^.tertij h centru erit circuli pr<edi<fli,d(: iplum
eftin linea k h indeterminata,in quacum habeatur etiam centrum fpli»Ke,cona

eludimus per pnemiflamrelfqUuquatuorpuncflorumuideUcet polum 1 ineare-
periri.Ponanturdemum duo pundla,k poIus&: h centrum circuli minorisin-U
nea k h,erititacppcr4.!unushnea k h perpendiadaris ad iuperficiem circuli a
b g d

,
quare per ta tiam St! quintam huius reliqua duo ptincflajcentrum uidelicet

ij3h»ne&polus 1 inlinea k h indefinitareperientur.C^fiduospolos k & 1 in

linea k I ftatuerimus,concluflonemnoftramprobaruriquatuorpundla a b g d
ipfipolo I per lineas itias,quemadmodum figura docet,conncdtemus.qu» cu finc

xquales diffinitione poli id exigente,flmiliter&quatuor line» polares I polo k
deriuanCjfibi inuicem aequentur,!inca k 1 cornum exiftentequatuor triangulis a
kI,bkl,gklS«::dk 1 ,erunt quatuor eoritm anguli apud polum k xquales,

Rurfijs propter angulos huitrfmodi aequales,Imeas<:^ polares uiperioresaquales,

linea k h communi aflumpta,ex quarta primt quatuor bafes ahjbh,ghSid
h aquales conuinccmus.per 9,igitur terti) h centrum erit circuli a b g d;«nde

& per fupradicla centrum iphar» in ipfe linea k 1 neceflario reperietur.Poftre*

mo inlinea 3 h .quemadmoduexpramifiatraliitur^neceflario r^eriuntur duo
poiiciraili a b g,{cd in linea 3 1 continebitur,Si Centrum circuli h polus cius

k,quodnon aliter ^delinea k 3 confirmandumerit.flmiliterqUodcirca lin^ k
h diximus,lincaquoc^ I h attribuemus.Ex quatuor autem fapedicflis puniflis

no m'fi fex eliciunt cobinatioes quas enumerauimus,ueru igit eft ^d ^poliiimus.

Circulum in eadem fui parte duoshabere polos eft impoflibile*

Quilibet cirailus ex fphara ipfum contfnCnte duas {cinditpartcs,quaru una
ftipra ,reliqua autc infra fe relinquit.Dico itac^,q» in naitra illarum duos circuli

unius polos reperire eft poflibile.Nam fl ita opinaberis,counuemus ipfbs c3 cen*

tro circuli per duas redias lineas,erit igitur utracpearum ordiogonalis adfiipcrft

ciem ciraili per huius.cunq; ab uno pundo feilicet centro circuli exurgant,nie*

ticturnobis undecimi Euclidis,quod eft inconucniens.Non ergouerum eft

putabas.Sonac autem hac conduno dc polis in iiiperficie um’us^hara fignadiSj

no aiim me latet eunde circula in inultis contineri pofleipharis fe fecantibus,in

quarum fupcrficicbus licebit exeadem etiam parte circuli mdtos affignare po*
los.quotquot autem fignaueris polos,hUiuftnddiuna lineaxeda orthogonalitcf
^ centro circuli egrediens-omiieseoscompkdetut •

1 » Silrneam
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Si lineampolarem circulus qiiifpiam tliamciro fphxrx potentia»

(itafubduplam habuerit,ipfe circulus maior erit.

er: ,
Sit a polus circuli in fpharra (ignati,cuius linea

polaris a d quadrannn habeat (ubduplu quadrae

to diametri iphorrar.Dico,q» cirailus ille eritma*
ior.Ducatur enim ab a polo per centrum drculi

di(fli,quod fit 3^inca a 3 ,
qux continuata ocaire

ratfuperficici^harnc in puncflo g,erit itacp a g
diameterfphafne,nam per quard« tertiam hirius

ipfa incedit per centru fph^rae.lntclligatur dciru

ceps fuperficies plana tranfiens per lineas a d&a
g ,fccando fphacram.fiet autem comimis feflio cir

cumferctia,drculi quidem ex prima huius
,
magni

uero per difFinitioncm,habebitenim 8i centrum diametrum fphxra. diameter
autem circuli in fph*ra fignati fit linea d 3 b ,& linea polaris fecunda g d . Quo
niamigiturquadratum a g duplumcft quadrato a d perhypothefim.quadratu

autem a g duobus quadratis lineatum a d & d g arqualeeftpcrpenultimapri#

mi,q» angulus a d g in femicircuIorcdusfit,erit quadratum a d aequale quadra

to d g,aideoIineaIine«aequalis.utcrcpautemanguIorum a 3 d & g 3 deft ree

dius per4.huius& diffinitionem linear perpendiailaris ad fuperficiem, linea igic

d3 communi,eritp€rpenultimaprimiflCcomunemfcientiaquadiatu a 3 aequae

fcquadrato 3 g,&ideo cofta a 3 cofta 3 d xqualis.eft autem a g diameter^hae

Tar,ut fiipra decIarauimus,neceflar{o igitur 3 centrum ciraili fignati erit centrum
lph3erae:perdiffinitionemita<pdrculusilleinaioreft.Quandoain(^ ergo linea

flaris circuli cuiufdam pocentialiter fubdupla eft diametro lphaer*,aut aequalis

cofiae quadratimagno circuloIphxrae infcn'ptibilis,ipfe drculus maior eft, quod
expedabas declarandum.

XI.
Omnis circulus maiormfphxra lineam polarem utran<^ habetpo

tentialiterfubdupIamdiametrolphxraejXqualemb lateri quadrati,

^uodipft drculo magno inferibitur.Vnde manifemim eft arcum cir

culi magni,d polo ad circumferentiam circuli lignati demiHiim , eiTe

quadrantem circumferentiae fuse.

In figura procedentis addo duas lineas a b & b g,inteIl!gendo 3 centrum
lineam b 3 d diametrum drculi in Iphora fignati.Dico,q) utracp linearu a b &
b g polarium potentialiterlubdupla eft diametro fphaerae,6Caequalis lateri qua*
drati,magno circulo ^fiusfphacromfdiptibilis.Entemm per4.huiusunufquifi

<5 quatuor angulorum apud 3 redus,quatuor itacg trianguli,quibus uertex com
munis eftpundus 3 ,bina latera liabentes arquaIia,idnidiametros fcilicet fphor»,

per 4,primi bales habebuntoquales.unulquifip autem angulorum totalium
,
qui

apudpunda a b g d (unt,redus declaraturcx30.tertn.per diffinitionem igitur

ab g d quadratum€ft,mlcripnimquidemcirculomaiori a b g d :fictp Iccun;»

da passtbo^rematis oftenfa eft.unde &per penultima primi coimrmabimus pri»

mam parte
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mam partcm.CoroIIanu aute nemo dubitabit ex teroj quatuor cordas

arc[ualcs,coftasfcilicetquadracipr%dtd;i,qiiatuor arcus «equales abicindere de*

clarabimus,

XII.
Siab«liqtio pundlorupcrHciei fphxrx duo quadrantes duarum

circumferentiarum magnarum egredientes,ad eundemarcum draiH
magni termmentur,pun(ilusilleeritpolus circuli,ad cuius arcum di«

di quadrantes terminantur.

SitpiUKflus a miuperficieiphxrae lignatus, i

quo ^rediantur duo quadrantes circumferentia*

nim magnarimi angdaritcr coniunAi, qui fint a

b & a c,& terminentur ad arcum circuli magni
b c.Dico,q> a fit polus cirailimagm', cuius erat

arcus ille b c.Producam enim per centrum Iphac

rje 3 dtainetnim a 3 g,complendo duas femicir*

cumferentias magnas a b gScla c g,item binas cordas duOrumqqadrantum dl

Aorum&duorum quadrantum refiduorum,quilunt g b&g c.duas poftrcmo

femidiametros circuli b c,quxfint 3 b &:3 c .QuoniamigiturduotrianguUa j

c & c 3 g bina latera habent aqualia,duas'(^ bafes luas a c& c g per prxccden

tem aquales,erunt per g.primi duo eorum anguliapud 3 aquales : quaredua li-

nea a3 & 3 c gpendiadariterlibimuicemmnftunt.NonaliterdecIarabitur line

am a 3 perpendicularitcrinfifterelinea 3 b.per4,igiturundedmilinea a 3ppen
diailariterinciditluperficieicompkAentiduaslmeas3b & 3 c,qua quidem fii

perficies eft ipfe cirailus magnus,quem lupra notauimuSjSi ideo per j.huius pvw
Aus a erit polus circuli b c, quod erat demonftrandum.

xni.
Si^punAofuperficiei fphsericscad circumferentiam circuli cuiuC*

cun<^ in fphaera lignati, plures^ duas aequales lme% dcfcende*

rintjpundus ille didi circuli polus habebitur.

SitpunAiis a in fuperficielpharica notatus, 5

quo ad circumferentia circidi b g d plures^ dua
aquales reAa linea dercendat,qua fint uerbi gra-

tia tres a b
,
a g 6C a d .Dico,q> a fit polus circu

!i b g d.Demictanirenimab a punAoad luper

ficiem circuli b g d,per i i.imdecimi perpendicu

laris a 3,cuiuspcd!punAolciIicet 3 tiiapunAa b

g d copulabimus per tres lineas 3 b, 5 g & 3 d,

claudendo tres angulos a3b,a3g8^a3d, quo
rum ar^los apud 3 punAum retfms elli oportet,

conuerla diffinitione linea perpendicularis adlu*

perficicm.aim itacp tres linea aquales ad circuitu

ferentiam circuli d&endences,illos rcAos fubten*
daniangulos,pcrpenultimamprimi8CcomuneslcicntiasImca a 3 comnwnfoe
ifientCjtribus«Ais triangulis tres linea 3 b , 3 g 3 d aquales habdmntur: qua

1 3 tepa
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re per j.lcrtij \ ci^t ccntmm eirculi l> g d
,
& idco

pcrrJutiiKpvmcfiiim a cllepoludrculi b r deon
ficclxrris/jii^ hlniit attinj^ac. AlKimpfimiis avite

inliocproccHii pundum j cada;c intra ciraikim

cuius rei ccrtinidmc aedpies lioc^j.^do Ni>n enim

potcftpuncfius } dlcincircumfcraitta draili,ficm

ita ftici it (CTitcntta quidem aducifan
j,
i centro cir*

aili,quod fit h,in nulla lincari"i
j b, jg & j d exi

ftcntc,ducantur tres (emidiameti i h 3 ,
li g & h d,

erit itacp per odauain primi angulus 3
h d aequa»

lis angulo 3 h g ,pars toti,quod cft impofijbilc.Si»

mile inconucniens concludemus aduerfario putan

ti pundhim 3 extra cirailum cadcrc.huiufmodi au

tem impoflibilibusintcremptis,rdiquueft,ut pun»

dhis 3 in fiiperficic circuli b g d reperiatur,

XIIII.
Omnes duae luperfides plana: in puntfto uno communicantes,in U

neaquocprecflaperpundhimipfiim incedente, fi indefinita: extendan

turcomunicabunt.h^cautem linea communis earufectio habebitur»

Sitpundhis a communisduabusplanis fiipct

fictebus.Dico,i$ ipfeiuperficies,fi indcfinitarcx-

tendantiir,in linea per a pundhim tranfeunte, eo
L inunicabunt,& in ea linea ie interlccabunt.Intelli

gat enim tertia (uperficicsplana duas ptadidas

vr inpundo a communi iecanSjffattipfetflio cornu»

nis iliperficici ternae aim altera propofitarum, li»

ticarediab a g per 3.undecimi, qu* fifucrit,edaminrdiqiiaconftabit prima
pars tlworematis.Siueronon fit communis iedioiwius tertix iLipcrfidci,& reli»

qu®duarum propofitarum linea da h.educaturt^ipundo a infiipcrfide ter»

tia linea a k,arg^ento igitur 13.primi duo anguli d a k& k a h duobus re*

dis aequiualentJimiliter duo anguli b a k &: k a g duos ualet redos,quare duo
r€dimmoreseruntduobusredis,quodeftimpofltbilc,quointerempto,primam

propofitionis partem aftruemus.Similiter probabimus,q> dux fuperficies illx in

lineacommuni praedida le interfecabunt.Si enimnon interiecent (e in ea,intclli»

gatur tertia iuperfides fecans praedidasduas,nonquidem in lineacommuniiam
dida,i^ in alia.i€cet autem SChxc tertia fiipcrfides lineam in qua communicat
duxpropofitxiuperffciesinpundo a,5 quoeducanir linea a k in i^erficic ter»

tia,quotedo,duosangulosredosduobusangulisredis minores efle conclude»

nius,quodefl: impoflibile.Non poflunt igiturdux propofitx fuperficiesno com-
municare inlinea reda,&: in ea fe mteriecare,quod erat lucubrandum.

XV»
Perduo punda in fuperficie fphserse fignata , circulum magnum

producere.

In fiipcrfide^hxrxnotenturduo punda a Si b,perqux fi producendum ue»
lis circiuummagnum fiiper pundo a tan$ polo,(ecundum quantitatem coibe

quadrati
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^adrari magno circulo fphaerae ircriptibilis,quae

nt a d,dcrcnDC circulum c d g . (ecundum eandc
quocpquanritaccm/cilicetlecundiim Irnea d b k,
aqualem ipfi a <j,^erpolo k circulum e g k de

faibaSjhoF duoS Circulos le inuicem lecare ex pra
mifla liquer,^ centrum Iphxrx comunehabeant*
(ecent Igitur iecircumfoentia eorum in punAis

e & g >quorum alterum uiddicet g duobus pun^
ilis a a: b copulabo per lineas a g b g , quas

nccefle cft efle xqualcs,& utranc^ earum aequalem

eflclines a d aut b k coftae icilicet quadrari ma^
gni.dux em'm polares linea: a d & a g tequales

iimt,poncbatur autem b k xqualisipfi a d,qua-
re& a g aequabitur linea: b k,aii etiam bkxa
qualis cxiftit:lunt enim b g&b k lincje polares,abeodem polo unius circidide-

iccndcntes.cirailus igic deferiptus ilrper g puncflo tan^poIo,tra(ibicper utruc^

pundonim a 5Cb,magnusautera erit per8.huius,ttlinea polaris (ira g a squa
lisfitcoftxquadratimagni.Quoigicurpado ^poutum OTcere oporteat, faris

oftendimus.

xvr*
Circulus magnus perunum polum alterius drculi incedens

,
per re

liquum quoc^ tranfibitpolum»

Circulusmagnus a b g d per polum a circuli

b e d tranfet,Dico,q> tranfibicetiamperreliquu

eius polum.Continucmusenim polum a cumcen
tro 3 circulimagni prxdidi, quod & fphxrse ipfi

commune cft per lineam a 3 ,qu2eproduda ampli
us,donec iuperffdei oeairretiphxricx per 4 aut 7«
luiius,reliquum polum circuli b e d offbidet,qui

fit h .Si itacp linea 3 h pars icilicet linex a h flie^

ntinfiipcrficiccircufimagni a b g d,iieruenunis

ciabac^pofitio:fiueronon,Iinea redx a h pars

erit in plano,& pars in fiibIimi,quodeft impoffibi

le per primam undecimi.Circulus igitur a b g d,
per polum a circuli b e g tranfies, reliquum eius

polumprxtcrire non poterit,quod libuit declarare*

XVII.
Circulusmagnusin ipha^ra per polum alterius drculi tranlien;,

cum per aequalia Si orchogonaliter fecabit.

Sit circulus magnus a b g d
,
cuius centrum 3 tranfiens per polum'

»

ciraili b c d . Dico
, q>

circulus a b g d fteabie drailum b e d per aqualia

& orthogonalitcr.Ducatur enim i polo a ad centnnn 3 drculi a b g d
:
quod

6(;ipfiipharaeftcommune;linea a 3 ,qua;cumfltin luperfide drculi a b g d,

SCiran*
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& franfcat per centrum circuli l> e d ,cx diffinitio

ne quide ciraili magni
,
fi h e d circulus magnus

fticrir,aut per Iqjtimam huius, fiminor,nwfii:

quoque erit,ut cirailus a b g ct»: ^r centrum cir*

culi b e dtranrcac.qiiarcfccabifcump( r '.rqualia.

Praeterea quoniam linea ^ 3 ex polo a ad ccntnl

circuli b e d dcIccnditC fiuc illic quicfcagfiuc uU
traporrigatur,niliilrefcrt)crit ipia per quartam'

huius perpediailaris ad iupcrficicm circuli b e d.

quareper iS.undccimi fuperficies ciraili a b g d
per ipfam lineam a 3 incedcns,orthogonalis erit

ad fupcrficicm circuli b e djquxfiicrc lucubrada.

XVIII.
Siquisinfpharradrculusaliumper aequalia orthogonalitcr ke

cucritjipfc magnus eritjfiCpcrpolos eius quemfecat tranlibit.

HajcconiTcrtitprzemiffam.CircuIus a b g d fc

cet circulum b e d p aqualia & orthogonalitcr.

Dico,q> circulus a b g d magnus crt,Sit enim cos

muniseorum feflio linea b'd, quam oportet die

diametrum circuli b c d,quemadmodumcxhypo
thefitrahitur,cuiuspun(ffus h fit centrum circuli

b e djipundloautem h in fiiperficie ciraili a bg
d ^ediaturorthogonalisad diametru b d,cfux
etiam orthogonalis erit ad firpcrficiem circuli b e

d, ex diffinitione luperficiei orthogonalitcr ilipra

fiiperficiem ereda& quarta undecimi
.
quare per

quintam huius orthogonalis illa tranfibif per poje

los circuli b e d ,unde & circulus a b g d ortho*

gonalem praedidam continensper polos huiufinodi incedct.Item g 3 luiius ipia

orthogonalis tranfibic per centrum iph^erx.fi igitur iitrincp ad fupcrficiem fplia**!

rs aut circumferentiam circuli a b g d porredafuerit,ipfaericdiamctcr:iphar*

rae quidem per difBm'tionem,circuli autem a b g d,q) per centrum eius tranfeat

auipercoronariumpn'ma:tCTtq.recatenimcordam bd perxqualiaS:: orthogo

naliter:pdiffinidoneigitdrculus a b g d magnus eft,quas oportuit explanare,

XIX.
Omnes circulimagni in iphaera per xqualia fc inuicem fccant.

Communeenimomnibus drculis magnis in Iphsera diffinitur centrum Iph*-
rat.quicuncp igitur duo drculi in hoc uno pundo participat,& in linea reda pun
dum iplumredpiente,tan^iedionecommuni participabunt ii. huius confir^!

niantc.h«ecautemfediocommum'sueriun|i drculorumeritdiameter,utnina eo

IUg«equa feindes,quare dC ipfigxqua fefdndent,§dnoftTa enuciabat coclufio.

XX.
Omnis circulus magnus perpolos circuli inIphxra magniad que

ipfeercifhis eft craniibit.

Linea
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L/neanant^ 3 centroeorum communi Coranesaiim circulimagni in centro

Ipterar participant) ad (edionem communem in altero eorum orthogonalitei

«grediens ad reliquum,erit orthogonalis per diffinitionem fupefidd fiipra fiiper*

ficiem erc«ffc:c&'.,«quartam undecimi.quare per quintam huius ad polos eius perne

niet.cunqjipla\dpcrflciemcircuIieredinon ^rediacur,neeefl&rio ipie circulos

ocdlus drculi iubftrati pobs compIecfleair,8i: hocdecuit confirmare,

XXI.
Qukuncp circulus magnus alium in fphscraminorem circulum or

thogonaliterfecaCjipfumquo^persequa partietur,^ (i per sequalia

rdndet,orthogonalicereum fecabit,Vnde polos circuli minoris prs
terirenon poterit circulus ipfe magnus.

Secetenim circulus magnus a b g d,cuius cen

trura } drculum minorem b e d orthogonalitar

iecundumlineam b dX)ico,qjlecabicd5 gacqua*

lia.quem fi per asqua iecuerit,orthogonaliter quo-
^(ccuific prxdicabo.Diiufa enim iecfiione comit*

ni b d per «qualia inpunda h, ducatur 3 centro

fph«r« ciraili magni a b g d,c|uodeft 3 ,adpun
dum h linea j h ,

qu« ex diffinitione lphacr« S» l 5 |
odaua primi dudlis duabus fonidiametris 3 b 5C \ /

3 d,gpeadiai!artsericadfedionemcommunemb y
d.quare per diffinitionem lupcrficieieredat ad fits

pcrficiem&quartamundecimilinea 3 h orthogo
nalis critad f^erficiem circuli b e d ,8C ideo per ^

corollariumprim« huius pundus h erit centrum ciradi b e.d,S^^^ h d dia

eneterciLis,qu«aimfecet circulum b e d per«qualia,eundem quocp drculus a
b g d fecabicper«qualia,quod afleruit prima pars th^rematis, Secet dente^

per aequalia,linea d b diametro circuli minoris cxiftente,in qua pundus h cen*

tnim eius accipiatur,quodcum centro 3 circuli magni&fplwrse ipfius copula*

bimus per lineam 3 h,quam ex (ecunda huius ppendicularemcfleoportet ad lu-

perffeiem drculi b e d .quare dC per 1 8 .undedmi fuperficies circuli a b g d ad
ipiam orthogonalis erit.Circulus^imr a b g d circulu b e dorthogonalit^fe

cabit,quod erat exponcndu.Neceffcauteeft,exutracphypodiefi Stleis qusin^a
cefiii praefortirecitaiumus,lineam 3 h utrincpiiiperficiei Iphsricae occurrcntcin

circuli b e d polosinuenire,c5cpipfaflipcrficiemdrculi ab g d egredinonpof
(ic,ip(e drculus a b g d maior polos circuli mmorisnon praeteribib^ood polii*

edatur corollarium.

XX II.

Omnes drculi in fphaera,quibus cidem fui poli fibi xnuicem %qus
di{lant:6^fi fuerint acquediAantes quodibet circuli,duospolos habe
bunccommunes.Vndepatet,quodibetdrailoruin iphxra xquedi«
ilantiucentracumpolisfuisinunareperiri lineare^a.

Sint tres autplures circuli quotiibet a b g d,&c hfiifbh«rauna,^tbusAo
poli k Qi \ c6muncsexidant,l}ico^ipnmterft«equediHabunt,qiufiponantur

K sequedf
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tranftbit idco ex j-.huius per polos omnium ince

* dct.cunq?poIosinluperfidelphxr»dutaxat %na
-vefbleamuSjipni au(em &pedi(fla linea mfuperficic fphxra; duo nntuin oifcndf

c

punAa,conftatpunAahuiufmodi eflc polos oranib^ drcuUs squcdiftantibus

«ommunes,quodaflCTebac fecunda pars ^po{iiiom's»Cc»:ollarium autem huius

ex cjrollario primar,& 7.huius confirmabitur.

XXIII.
Omnes duo circuli magni ex circulis in fphacra aequcdiftantibus,

pcrquorumpolosincedunt^arcus abfumunt iimiles*

Sint duo circuli atqucdiftantes a b & g d in^
*N>. fphaera una,comunem ex prarcedenti habentes po

•

. \ ^ oppofitum polum incedat

\ \ duo circuli magni.quorum arcus duntaxat in hgu

( / \ rahacpoiuifle^useft,quifint j a & 3 g.iecaiirf

j L/ / ”1/ ^
j

circumferentias circulorum tequediftantium,

\ j j
circuli quidem a b mpunAis a b,draih ucro

y' y dgin puntftis g 6^ d . Dico,q> diro arcus a b

N. y g d fintfimiles.EgrediaturenimipoIo j ad po-^ iumfibioppofiaim linea r«fla,quam confiat eflg

comunem ieefiionemduorum cirailoru magnoru
inquanecefledlrepcrinduo centra drculorum a b & g d ex corollario praxe»
dentis.fitigitur h centrum drculi a b,&ecentrum circuli g d,5 quibus binae

educantur iOTidfamccri ad quatuorpun<flafci5ionum,qu3efint h a,& h b quu
dem circuli a b , c g autc fiC c d ciKuli g d .oportet aute has iemidiametros ei£

in comunibusiconibusduorum circulorumagnonim& ipibrum arqucdifianrf

*ium,q> puntfiaeas terminantia in utrifep circtilis exiiiant-Quonia icacp cirailus

a g 3 i^at duos circulosaquediftantes a b 6i g d,eruntper undecimi dtali
ncae a h g e ft<ffa'oniscomunis3equedifiantes,fimi!iter duae lincic b h &' d q
sequediftabunt.dux igitur lineae a h & b fi angiilariterconiund* aeiiucdifian*

duabus g e di d e angulariterconiun<fh’s,&ideop€r undecimi angulus a h b,

sequaliseritangulo g e djUtriulcpergoeonimadcjuatuorredos una eft 4’por^

tio,qu<equid6m,utexulcimafotun:^tur,^cari$ utriufe^ 'duonhh arcuu a b
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8^ g d ad fiiam draimfercntiam.proportio itacp arcus a b ad (Ita ciroimfocn*

c/amcfl ut arcus g d ad (uam.pcrdimmcionem igitur duo arcus a b 6^ g d du
obus circulis magais intercepti Tunt fimilcs,quod oportuit expIanare.Non aliter

^cedemus, fi plurcs^duoacquediftantescirculinobis offerantur, nifi $ media,

quibus fr^ifunA^quoties res ipfa popofeerit ingeminemus.

XX Illi.

Si fuper duas diametros duorum circulorum aequalium cri^

gantur duae portiones unius circuli aequales,aut duorum circulorum

sequalium,exipfisautem portionibus accipiatur duo arcus xquales,

quorum utert^ minor fit dimidio arcu portionis ru3e,itcmf:pcx circum

ferentqs circulorum arcus xquales conterminales quide arcubus por^

donum acceptis,linca: retflaj continuantes extremaarcuum acceptoru

scqualcscrunt.SC fi lineae ipfaelint aquales
,
arcus autem portionum

^quales,minorcs tamen dimidqs arcubus fuarum portionum, arcus

quocp circulorum aquales erunt.

Sint duo drculi a b g 6C d e h aquales,d quo
rum diametris a g &: d h exiirgant dux portioes

aquales a k gfiCd 1 h uniuscircuIi,autduorucir*

culonim xqualium,orthogonales ad circulos ilibis

iacentes,quarum portionum uertices fint pimifta

m& n ,diuidentia arcus portionu per xqualia, ac*

cipiaturtpexunaeamarcus a k minor arcu a m,
cx reliqua uero d 1 minor arcu d n.fed&! duo ar*

cus a b& d e drculorum fubftratoru xquales fta*

tuant.^dudVas itacp lineas retflas b k &! e 1 aqua
les,concludam hac argumentatione,A duobus pu
(fiis k 1 duas ppendiailares k r & I s

,
demitto

adfecliones comunes circulorum & portionum,

pun(fla'cp b &: e pedibus ppendicularium demiffii

rum& centris circulorum copulabo,b quidem per

lineasb r di! b 3 ,e autem per lineas e s&e x,du
as'c^ cordas k g & I h in portionibus ipfis pona.

Quia itacp duo arais a k & d 1 aquales funt,erut

duo anguli k g r&l h s aquales,uten^ autem an

r
ilommapudpuncfla rfiCs reifhiscft,latus autem

g trianguli k g r aquatur lateri 1 h trianguli I

h s^pterduosarais k g&l h aquales.quarepcr

. primi duo latera refidua manguli k g r duobus lateribus reliquis triam
guli 1 h s aqualia erunt, r g quidem ipfi s h&k r lateri 1 s. demptis ergo cir*

culorum aqualibus femidiametris,relinquetur r 3 aqualisipfi s x,eft autem bj
aquaiisipfi e x .fontenim ex hypothefi duo circuli aquales,quorum ipfafemidi

ametti habcntur,angulus autem b 3 r aquatur angulo e x d f>pter arcus a b
& d e,quoshvpothefis aquales fubiccif,ulama foeti coopcrantc:quarc perquat

tam primi bafis b r trianguli b 3 r aquabitur bafi e s trianguli c x s . Cum ail

tcmutracBlinearum k r&l s d^flaficperpendiculariteradfecfbonem com^
K a nemuK
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nem fiipcrficffriim,cx diffinitione fiiperflcici ad fiipcrflciem crodinr& quarta nn^

dccimijCrit utraqicanim pcrpcndiailarisad liipcrHcicm ciraili (ibi iiibUrati, &
ideo per diffinitionem [>crpendiailat is ad omnem lineam in fubfirata (irperKi ic (i

bicontcrmfnalcm.diioiginirani^li b r k&c s I rc<rti runt,cp\'5 aim circundet

arcjualia latera qirrmadmodu dc^ud^um effienint pcr4.prii'ni oiitt* linee b k &e|
rcais angulis oppo(it;c :equalc.s,quod cnficiubat tlicoremaris nodri prima pars.

Qtf (icas lineas ponendo aquales uclimusofraidcrcarqiialitatcm araium a b&
d c^relkjuisutanrehacmancntibus,hocpac^oratiocmabimur,^pterduaslincM

b k &! k r xquales duabus e 1 & I s . angulos'q? apud r 6Cs rc^os pciiultima

f

irimi&coniunibusfcientiisconfirmantibiiSjIinca b r aequalis erit linetc e s,ba

is uidciicct trianguli b r j faafi trianguli e s x, quonam etiam bina latera fiint

a:qualia,quemadmcdu in priori proccflu explanauimus,quare per 8
.
primi duo

eorum anguli b3 r&c x s in centris fuorumcirculoruquieicentcsarquabuntur,

&tdeopcr tcrtij duos arcus a b&id e a^jitalesedc oportebit, quod .pmittebat

fecunda pars .ppofirionts.Aduertcndum tamen, ex creiftis porticibus arcus

aquales abfump(crimus,non minorcs,fed maiores dimidqs araibus fuarum por^

tionum cartei is ut antea mancntibus,candem per omnia paflToncm dcmonftrabi

mus,fyIlogiimo etiam non mutato.Pneterca fi erexeris femicirailos «cc;ualcs,ide

accidcr,uerum femicirculis ere(dis,aut portionibus minoribus femicirculo fpen#
dicularcs danittendx occurrent diametris drailorum fubftratoru, forma igitur

fuperioris argumenta tionis haud mutabitur.Si ucro portiones (cmicirailo maio
res ftatucrimiis,poflibilc erit ex eis abfeindere arcus aquales adeo paiuos,ut pers

pendicularcs fupradiffi* non offendant diametros iubftratonim drculorum, led

occurrant eis extra circulos (uos prolon^ris,aut fortafle fient diametris contere

mtnales.Poftrcmo quod de duobus (ubftratis cirailis diximus,ad unicum applis

care poterimus,fiue feipra diametrum dusunam portionem, fiuc plurcs erexeru

mus.Igitur fecundum harc iiariabis parumper figurationem, ^ceflum autem de*

inonftratum,fi fijpradicfla fatis tenueris,fedle comparabis,

XXV,
Si ex portione fupra diametrum drculi ercifia arcum minorem di^^

midioarcuportionisabfumpieriSjOmniumlincarum redtaritab eius

punefeo terminali ad circumferentiam circuli feibftrati demiflaru cor*

da arcus ablumpti eritbreuiifima,corda autem refidui arcus portiois

omnium longiflima,reliqu^uero,quobreuiffimefuntuiciniores,co

funt remotioribus brcuiorcs,2cqualitcr autem d breuiilima remotae,

aequales habebuntur»

Sit circulus a b g d luper centro j ,an'us diameter a 3 d fit corda portionis

a h d orthogonaliterinflftentisciraiIodi(fio,fiimatur'c^arcus a h minor dimi*
dio arcu portionis,^ alius pimdio h ad circumferentiam circuli a b g d demit*

tant lineae re(ffcr,h a quidem corda arcus h a,& h d corda arcus refidui,ttemt^

quotlibetaIi»linexre<S*,quarnduae h b & h g in»qualiteribreuifl[imadiftan

tes,du2uero h b Sd h k xqualiterabearemotsc,demonftrationiperficiendsEluf

fident,D!co,q» corda a h omnium demiflarum linearumeftbreuiflima,& corda

d h omnium longiifima,linea autem h b breuior linea h g,quod fic accipias.

A

pundb} h ad diametrum a d perpendicularis defeendat h 1, cuius pedi pimiffo
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^Hicet I Aiopimcfla bS^g connccSaniurpcrUtf

flcas b Ifl^g I.oportet autem puncfhim 1 diftare

iccntro 3 ucrfiis a pimdHim
,
quonia ex primi

huiuscafos a 1 «nor eft cafu 1 d ^ptcr latus a

h triangHli a li^o^minus latere h d ,quod cornis

tatur hypothefim.puTKflo igitur I prater centru

circuli a b g d figfiato,eritper terdj linea I a

omnium ab co punAo ad circumferentiam circu

Ii egredientium linearum braiiflima, 1 d autem
omnium longiflima, item 1 b breuior linea 1 g.
Cum autem h I in ftiperficie alterius duanimiu*

pcrficierum orthogonaliter fe fecantium/edioni

earum communi orthogonaliter inliftat,erit ipfa

per diffinitionem foperneiei ad iliperficiem eredfe,8i! quartam undecimi brthos
gonalis ad reliquam,& ideo perdiffinitionem lineae erecffee ad iuperficie ,ipfa erit

orthogonalis adomnem lineam (ibi in rdiqua (uperficie conterminalem
,
quare

omnes anguli,quosambiuntline»Jipiin<fio 1 cgredientes,cumipfalinea h 1 rea

<ffi habebuntur.fi igitur quatuor triangulos in latere h 1 communicantes nota#

ueris,quorumrdiquaIaterafimtlinesab h puncffodemi{&,&ab I puneffo^re
dientes per penulcima primi& comunes animi conceptiones confiteberis lineam

h a omnium demiflarn linearum eflebreuiffimam,&; h d Iongiflfmam,h b ue*

robreuiorelinea h gj&linta h k aqualem hb,quapolIicebamur demonftran

da. Huiufinodi painonem demonftrabimus etiam delemicirailo eredlo fupra di

ametrum cirai!i,non aliter^ de portione quam minorem pofirfmus fanicirculo,

fimile praeterea accidit portioni maiori {anicirculo,ueru pemendicularis h i no
fanper refidebit in diametro circuli lubftrati,nam poffibile eft abfeindere arcues

huitomodi portione adeo paruum,q) perpendicularis di(ffanon occurrat diame*
tro,nifiextra circulum prolongenir

,
aut fortafle cocurret cumea in termino liio*

quodcueuenerit,utemur&: tertijinprocefludemonftratiuojidsi pridem addil

ximus teraj,reliqua uero omnia prorfiis repetemus.

XXVI.
Circulus magnusm fphaera tranfiens per polos duorum circuloru

fe fecantium,dmidit arcus feparatos eorum per aequalia.SC fi diuiferit

arcus eorum feparatos per 3cqualia,tranfibit per polos eorum, q? fi ar

cus unius eorum peraequa partiatur,p€r polum alterius eorum tranfe

undojipfe quoc^ arcus feparatos reliqui diuidet per squalia ,
61 per

polosamborum incedet*

Sint duo circuli inlphaera a b g & c b g qualdomt^iecantesie inpuncffiS

b 8^ giperquorum polos incedat circulus magnus a e 3 d ,{ecans binos aroisfe
paratos circulorum a b g& e b g in pinuflis a

,
e , 3 & d .Dico,^ arcus a b a-

qualiseftaraii a v,&b 3 xqualis gj .item duo arcus b e&e g inuicem,duo5:g

arcus b d&d g ^i aequales cruntlrolusnanc^ circuli a b g fit k,& polus cirs

culi c d g fitpundus h ,5 quo ad duo piindla b & gprotrahantur du<c redae h
b & h g,quasoporteteflcaequales,h polocirculi c d g exiftentc.Quoniamigi

tur dr^us a e 3 d tranfic per polos atnbonun drculonim ,
ipie (ecabit utrunc^

K ) eorum
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conim p«r arcjiulia & orttioj^onalircrex huius.

qitarcDortio a c j crieiturfupra diamcmiifn cir«

culi a b g ,cx qua ablcindlc arcu.v ) h ininor dimi

dio arai portionis,! aiiiis tcrm^jo li diwr rc(fhc

aequales ad circumfe’entiam ciiUdi a U g dcfccn

dunt,iit igitur per luuusarais b j arqualis arcui

5 g.cuncpuiaqtaraaim a b j & a g j
Ht iemicir

? cumfermtia ciraili,q> circulus a c d tranfiens per

polum circuli a b g ,(ecct cum per xqualia
,
dein*

ptis utrobicp xqialibus araibus,manebit arcus a

b aequalis araii a g.Non aliter oitendemus arcu

c b aequalem eflearaii c g,fi portionem e h d fu

pradiametru circuli e b g ac^am cflcintellcxe*

rimuSjCritem arcus c k minordimidioaraipor*

tionis fijae
,
Iinc2c'c^ ! pundlo k ad duo punda b 6«:! g demitfe ,:equales proba-

buntur, k polo ciraili a b g cxiftcntc.Hincetiam reliqui duo arcus b d & d g
«quales o{rendentur,primx iginir parti dieorcmatis allmtire compellimur

,
ied

pone circulum a e j d diuiderearaisfeparatoseonimper«qualia in piuuftis a

c 3 d,Dico,qjtranlibitpcrpolosconim.Sicnimnon, tranicat alius circulus

magnus per polos eontm,quod qiudcm poflibilc eft per & huius,qui per iam cie

monftrata tranlibit edam per quatuor puntffa a
,
e

, 3 & d .iecabunc ergo fc duo

circulimagni in iphxrain iftis quatuor pun<ftts,quare per huius imufquiic^ ar<

cuum ae,a 3,e3&ed erit icmidrcumferentia,omncs autem femidrcumfcj

rentiae imius circuli aquales ghibentur,pars igitur aqualis erit toti,quod efl: im*
poflibile.Non poteft ergo cirailus alius tranure per polos hmuihiodi,nifi ille qui

diefia quatuor pundatranfcurrit.Cumitacj per omnia duo puntfhi in iuperfide

IphacKc lignata tranlire pofli t cirailus magnus,ut ex huius didicimus,^ no po
imtranlire per duos polos k & h aliuscircu]uspraetcr€um,quiperquaruorpun

a ,e
, 3 ,

d incedic,mamfeftum eft,q» circulusmagnus per quanior dida pun<
(SatraniTens,duospolospraterirenonpoterit,qui tandem ex huius per relie

quos duos polos incedere cogii«ir,6t: illud^pon^at pars fecunda.Poftremo 1? cir

^us a c 3 d fecuerir,uerbigTaria.araim b a g permediuinpuncflo a,&trafie

fic per polos alterius fe fecantium ctrcuIorum.Dico,q) fccabit rcliquug aquais

lia per polosamborum tranfeundo.Si enim non,fecet eos alius quifpiam p aqua
|ia,aut tranfeatper polos eorum.illeigiturpcr polos amborum incedens, fecabit

arcus feparatos eorum per «qualia.comunicabunt itacpdua ciraimferentia cirs

edorummagnorum in eribus pimdis,uidelicet duobus polis alterius eonim &

!

>undlo a,erit(:;punui^nT(5 arcuum inter duo qualibet punefia comprehenfus,

emiciraimferentia per huius,unde feqiutur partem iuo toti aqualem eflc,quod

eft impofltbile.Non igitur ftabit hachypothefis,nili drculus ille tranfeat per po<
los amboru,&: fecet utriufep arcus feparatos per aqualia,qua fiiere demoferanda.

XXVII.
Omnes circuli fecundum aquales lineas polares deferipti in (phx*

ra una^aut diuerlis aequalibus tamcn,xquales exiftunt, fi circuli x*

quales fuerint,lineas eorum polares aequari necefie efe.

Silinea polares lateri quadratimagni aquales habeantur, conltabit per s.

huius
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hufiK8(!d{ffinitionem:omncs circulos magflos

&*qualcs muicemcfle.Sedponamus cas minores

aufmaiores huiirfmodi latere quadrari magni, fint

a g&d hftc-^|fkim quas duo circuli b m g Si

c n h in fpliaeral1na,autdiuerfis aqualibus tamm
deferibantur^quos dico cfleaqualcs. Tranicanteni

per polos eorum qui fint a&d duo circuli magni
a b g,cums centrum 5 ,8id c h fiqjer centro s,q
per I f.huius iecabutdeferiptos ciroilosper aquas
lia Si orchogona!iter,fiht<::p communes lecfrioncs H
nex b gSie h,de{ccndant demum i poKs a Si d
ali* duae polares line* a b&d e pdi(flis duabus
arquales,5 centris autem circulorum bina egredias

turfemidiametri 5 b Sig 5 circuli a b g, s c aiij

teniSi s h circuli d e h,erit igitur ex hypothcfi Si

tereq arais a g aqualis araii d h ,item<^ arcus

a b aqualis arcui d e,quare per communem fcien

fiam totus «rais b g toti arcui e h aqualis habe»

bicutjSiideoper tertij corda b g,quaeft etiam

diameter ciraili b g m aqualis erit corda e h ,

qua eft diameter drculi c h ,quare per difBnitione
circulonimaqualiumpatebit prima pars theorc»

fnaris.Conuenendo autem proceflum tam recita»

tum,facile concludemus aqualitatem linearum po
lariujfi prius circulos ipfos Ribiecerimus aquales,

erunt enimdua eorum diametri b g Si! e h aquas
les per conuerfionem diffinitionis circuloruaqua»

luim,undeSc;per terrif arcus b g Si! e h,quonum‘pfefuntcor^,^TafcsfmJe
nientur.quare per comunemicienciam arcus «>ru dimidrj a g icilicet St! d h rp
crutinaquales.Siideoper tertij corda fua a g & d,qua& polares lincaflin^

aquales demonftrabuntiir.utrancp igitur theorematis partem fimiiuitmus, quod
qiiidem fmdiofus expeciabac diicipulus.

XXVIII.
: Omncsmmorescirculiaequalcsi centro {phjerae cos continenti»

tequaliter diffant,S£ fi ab eo centro aequaliter diifiterint drculi mino«

quoclibctjipfos aequales eiTe conuincemus.

Sint duo circuli minores a b S!gd .aut plurcs quotiibetin

fp1iaraacquaIes.Dico,9>ipfiaquaIiterdiftcnti cmtro iplia»

ra,qui fi fuerint aequediftantes i centro iphara,aquales neccf

fariohabebUntur.Primam partem fic confirmabimus.A cen»

trofphara quod fit 3 ad centra duorii circulorum hSCk edu-

canturdua linea 3 h Si! 3 k , dua'cp fenidiametri fphara 3 b
^3 g,quanmi duos terminos connedlcmus per lineas h b 8C

k g ,eritfcp per huius iitrac^ linearum 3 h SC 3 fc pcrpOTdicu»

laris ad fiiperffciem circuli cui incidit, SC ideo per dimnirione

papendicularis ad femidiametrum libi contcrminaIeni,quarc

utera angulonim 3 h bSC 3 k g reifhis habetur. oportet aute

Sddnj
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& fcrnidiamctro*; U b&k j» cflcacquaIe.^^ptcrdrailosc(mim,quos hypotlK^s

xquulcstradi<Jit.(>cri>ciuiltunann^iturpiimi&ccmimimcsrcicntia.scrit ) It li«

nca»}ualis j k,uncfc&pei' diffinitionem cirnilididiarcjualitcr icetrofphcer*

diftabuntjquodinrcndcbatprmiapars^^ponnonis.Scdpona^diiocirailipnc-

didlixqualitcrdiftantcsiccntrorpharnr^cjnamobrcmoportcDlf duajjrlincas
3 h

j k c{icxequalcs,undccxmcdtispr;talkimpti.sduasrcmidiamctro5; h b& kg
cci^ualcs cflcconftabit.diamctris ergo cirailorum «qualibus cxiftcntibi^ ipfi cir

culi padiffinitioncmaVailoitaqualiiim «quales haltebuntur
,
quod aflmift fc-

oindaparsthcorcmatis.Potcrimusautcm&hasmutuas pafliancs dcmonftrare

dedraiIisdiuerfarumlphacrarum«quaJiuratajTicn,non aliter quimde drculis

unius Iphatra^

XIX,
Si duos circulos minores in fphxra aequales fiC xqQcdiftantes,cir3

culusquidamfececmagnuspcrpolos eorumnon tranfiens
,
arcus ex

eis coalcernosabfdndetxquaks. circulus praeterea magnus duobus

praedictis aequediAans,arcus circuli inclinati interceptos duobus dtf

'«ulisaequedikanubusminoribusper aqualia fecabic.

Ex duobus drailis minoribus a 1 p qin
fphxra una «qualibus fiC «qucdiftantibus, circulus

magnus I b o d per poloseorum non incedcnSjlc#

cet arcus coaltcmos 1 a m & n g o, quibus quide

circulisaequediftc-tcirculus magnusb x d,iecans

duos arais I n &: m o circuli 1 b o d in duobus
punctis b& d,Dico,q> arcus I a m «ejualis eftar

cui n g 0 ,6^ arcus I p m arcui n q o a;cjuaIis,5C

q» circulus magnus b x d «equediftans duobus mi
nonbusjduos arcus I n 6C m o perxqiuidndetin
punctis b d .Duos enim polos per huius com
munes efle oportet, tribus dictis circulis «cpiedi*

ftantibuSjCjui fint h&k, polus autem circuli 1 b o
d flt punctus 3 ,per duos icacp polos h & 3 incedat

circulus a h 3 k huiusedocence,quitranfibiceti3

perpunctum k ex huius.Cum itac^ arcus r s ik

fonicircumferentia per liuius,arcus'c^ h k fitme
' dietascircumfercnti«,q>duopoli h &: k diametrumfph«r« terminent, quemad
modum cx huius trahitUT,abIato arcu communi h s > relineretur arais h r «#
qualis arcui k s .ex autem huius duo arais k g & h a «quales iunt,cpiare& re

fiduus a r refiduo g s «qualishabebitur.Supradiametnimautcm circuli 1 bo
d ere<t«funtdu«portiones«quales,ex quibus iiimunturarais«quales r h & s

k,quonim uterc^ minor eft dimidio arcu portiomsiu«,line««^5pun(tis h & k
adduopundla m 8C o protcn{«,»cjualesluntper huuis,quareper huius ar*

cus a m «quabitur arcui s o,arcusautem r m «qualiseftarcui 1 r,fimilicerar

cus s o arcui s n,cumciradus a h 3 k pcrpoloshonimcirculonimieiccantiii

tranfet.Ruriiis quoniam ftipra diametros duorum cirailorum a 1 p & g n q

,

crc(t«(untdu«porriones «quales a p&g q,ex qbusabrumpiillintarais«qua

les a t & g s,quotumutercf minor elf dimidio arcupoitiomsru«,line« liero i

puntfbs
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i&s adpuiK^laciVailonimfiibftratoitJm m (cilicet QC o protoinc tunc

»qualcs,proptcr arcus r m & s o,quos aquaJcs nuperrime concIuRmus,cricper

huius arais a m lequalis arcui g o,arcus autem a m aquatur arcui a I,«aT

cus g o arcui g.a propter circulum magnum a h 3 h ,pcr polos circulorum Ce

IccaiiriunjtraniC^tcm.quarctoaisarcus I a m aquabitur tori arCui n g o^rcH

quusc^ 1 p m reliquo n q o noncritinarqualis.conftatergoprimaparspropo*

htiomsnoftra.PoftrcmounuTquiic^quatuorarcuum rb,bs,sd&d r eftqua

dranscirCumfcrcncte,quandoquKiem circulus a h 3 k per polosduorum circu#

Iorum b I o d & b X d magnommtranfit,^ quibus fii^ularimquadrantibus,fi

dcmpfcrisquatiiorarcusjeq^cs 1 r^r m,n s & s o ^relinquentur quatuor ar#

cuslb^bn.od&dm interlcaequales.utrunc^igiturarcuum I n&mo dra

culusmagnus b x d duobus minoribus aequedillansjper^ualia fdndic^quod
Iccimdo looa demonftrandum extitic.

XXCJt.
Omnis angulifpha^ralis ad quacuor retflos cam cfTe propottionc,

quam baiis eius adcircumferendam Tuam.

SiuItimamfcxtiEucIidislatisuidilfi,nonIatebittenoftritbeorefflatisdemo

ftratio,per habitudines enim xquemultipiicium ufitato iuuabis tefyllolpLlmo.

XXXI*
Cun(fli fphaerales anguli,fiue in fph^ra una,fiue diucriiSj quorum

bafes fune dnules,fibi inuicem xquabuntur^

Eritenim bafibqs fimilibus ad fiias cfraimferctias una proportio per couef

fionem diffinitionis arcuum fim!]ium,angu|ora autem ad quatuor redlos praecc

dens,eam coclufit ^portionem,quambauum ad luas drcumfcrentias,eric igitur

ommumangulorumadquatuorredlos Una proportio,per 7,ergo quinti anguli

ipn xqualeserunt,quod oportuit declarare.

XXXII.
Omnium angulorum «qualiumbafesinumiri flmilcs.

Aequalia nancpangulorum ad quatiwr reAoseandem conflat efle propori

tioncm,qua: quidem per huius eft,ui balium ad iuas circumferentias.baliu igic

hmufinodi angulorum ad liias circumferendas eadem habetur proportio ^ quare

per diffinitionem fimiliu arcuum bafes ipfat llrtifles conumcenf,quod eft ^pofitu.

XXXIIl.
Quorum diflimilesruntbaresjangulosin^ualescfre^angulorum

quoc^ injequalium difltmilcs repetiri bafes*

Haec ex contrario tulMe(fH pra?mii&&ant^raemii^ contrarium infert paf
fioiuim itiarum adueriarium ducendo ad impofliDtle.Si enim bafes diffifhiks adi*
iniferft,angulos autem asquales , eruntex pr^miife bafes fimfles,igitur liniiles

difllimi]csefleconfitebiturealdcmbafes,quodeftirtconueniens.C^dd fi angulis

inaequalibus exiflentibus bafes putauerit fimiles,fequitur ex anteprzmifla8can#
gulos efie squales

.
quareeoldem angulos atquales inuicern Si inaequales aflirmai

Dic,quod,quoniam repugnantiam parturit,efletionpoteft.DeflnidisaUcodim-

poffibiiibus,iieritatc ^politionis inferemus. L luxta
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luxtapurnflum quotiibcc jii fiipcrficic fphxrsc (ignatum
,
angulcj

propo^uo^cquum angulum Ibuucre.

Sit angulus propofitiis b a g,cui foxta pd^lm d in fphaera

quaajnip*t]vialcmconftirucrc libet.Angulo b a g fubilono ba

nmfuam bg,deinde fupcrpunrto d fecundum diibiuinthquan

1 1 tamlibetdcicribo circulum,cx aituscircumtcrauia abfciiido ar*

cum e 3 fimilcm arcui b g,quod per 13 primi &! idtimam Icxti

lacilecomparabi.s,duo'cp pinwfla cius terminalia e & 3
pundo

d per duos arcus circulorum magnorum copulabo, qui lintde

& d 3 jQUOsdicoapudpuncflum d continere angulum aequalem

angulo b a g,cuius ratio propter fimilitudinem duarum baliuni

, b g & e 3 ex huius manifelta apparcc.Facilius tamen id effici

; €s in iphyrauna,aurdiueriis aequalibus tamcn.Superpundfo em
^ d fecundum diftantiam a b circumduccscirculum,cxqnuscir^

"* cumferentia arciim e 3 abfcindcsaequalemaraii b g,rcliquaut

antehac difponcndo.Erunt enim duo circuli,ex quarum ciraimfercntijs bales ab

fcinduntur,per huius xquales.ainc^ bales ipfs fine aequales, erunt etiam fimb

kSjper igimr huius fyllogilmum conficies.

XXXV.
Omnium duorum triangulorumrphxraIium,quorum (!un(fra la*

tcrauniuscundtislatcribusaltcriusarqualia funt,ocs angulos sequis

oppoficos lateirbus squales eiTe.

Omnestrianguli,deguibiisfutunim habebimus fomo-
nem,in fuperficie unius Iphaene,autduarum uel pluriu aeqira

itum tamen,ex arcubus circulorum magnorum conftantes

. inteIligemus.Sintitacpduotriangult a b g,& d e 3 ,quo#
Jtrum trina laterafuntsqualia,latus quidem b g umuslatci*

/ ri e 3 alcerius,8(:reIiqiureliquis.Di(S>,q|>angulixqualibus

oppofitilateribusiunt<equales,angulus uidelicet a angulo

d,& reliqui fuisrelatiuis.Si enim utricp araium angulos a

QC d ambicntiumfuermtquadrantcs,eTuntduopunc'fa aSi

d poli circulorum b g & e 3 per huius, quare per hu#
ius duo anguli a & d aequales erunt,q?bafes eorum fint fii

miles,im6 aequales.Si ucro bini arcus didfos angulos contio

netes fuerint xquales,mmores rame quadrate diuifim
,
de#

I

(criptis duobus circulis fuper polis a & d lecimdum diftai^

tias aequales a g & e 3 ,circuliipfi*equaleseruntper. . hu#
^ lus^rais autemeoram ad bina puncfla b g & e 3 terminas

tl(nccefleenfmdl cos adpuda dida terminari propta- aequalitatem binorum ar

cuum i pundis a & d dacendentium)arcus inc^ iUi xqu^cs erunt, quoniam ha

bcbiint cordas xqualeSj^ptcr arcus b g & e 3 eis cohtcrminalcs, quos quidern

hypothefisflibiecitaequaleSjCjuareperxi.huiusanguli a & d arquaJeshabebun#

tut.Qtf fibiniaTCUS,quiatnbiuntduosangulos a dL d,inaequales fiKrrmr,fintml

nores eorumdiio aro» a g ^ d 3 /upert^ pundis a d (adis polis fccunduni

- • .
diftantiitf
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dcUantias xqualcs a 8(! d j ddcribaiitur circuW g h &! 3 k ,quos confiat cfie

aequales per hums,^pra qiioruni diametros ercdfae fimt duae portiones ^ua:*
leSjCx quibus quidc portionibus accepti (iint duo arcus h b & k e tcqualesjquo*

rumutaqjminoj^dimidioarcuportionisru^.b g autem rcefia linea,fi produ
dbfLierir^quaftfmipfi e 3 ,proptcr arcus b g & e 3 aquales,erit igitur per

fauiusarcus g h aqualis arcui
, 3 ic,iIliautemduoarcus,cum flntbafe duorum

angulorum a& d,per huiiisar^uIosfuosafeentaEquales.Quemadmodum
autem circa angulos aSi d proceffimusjcircareliquosquoc^faciemusj&hacin

ftituimus declaranda.

XXXVI.
Omniu duoru triangulorum,quorum duo latera uniusduobus Ia

teribus alterius iunt a!qualia,angulus(^unius didlis lateribus cotetus

angulo alterius,bans quo^ unius baiim alterius asquabit, reliqui de^

mum anguli unius reliquis angulis alterius^quifc^ uidelicetiuo reia^

tiuo aquabuntur.
Trianguli a b g lanis a b lateri d c trianguli d e 3 se

quale habeatur,Iatusuero a g tequalelateri d 3 angulus

a aequalis angulo d .Dico, q> latus b g lateri e 3 %quabir..

angulus etiam b angulo e,^angulus g angulo 3 tequabu

tur.Simimutrunc^laterum ab & a g fuerit quadrans cir«

cumfarcntfejfimilitcrutrurw^ laterum d e & d 3 ,.er0tduo

pimifta a & d poli cirailorum b g & e 3 per huius,c5^

pofiti fint anguli a & d arquales,erunt per huius baftsco

rumllmileSjarcusicilicet b g c 3 ,&ideo «qualcs,q> cir^s

cuIieorum<cqualeshabeantur.SiueTobiniarcus,quiduos angulos a & d ambi
unit,tnter fe fii^int ecqiiales,non tamen quarta circulonim,necefle eft circulos de

fo-iptosTuper polis a & d fecundum diltanfias a gS^ d

3 tranfireperpunefia b & e:,erunt'c^ cxhypodiefi& hu
lUs arcushorum drculonim,quos latera trianguloru in-

tercipiuntfimiIes,&ideoaqiialcs,q>ciraiIi eorum hu^
IUS confirmante aequales habeantur.undeetiam eoru cora

das aquari oporte^quaquidem corda arcubus b g & c

3 lateribus fcilicet triangulorum ^pofitonim comunes
Cmt,quare& arcus ipfi aquales erunt.Poftremoduorum
arcuum a b & a g alter altero maior fit arcus,uerbigra

tia, a b maior arni a g ,item'c^ d e maior d 3 .deferiba

turitac^fuper duobus polis a & d,fecundum diftantias aquales a g & d 3 df
culigh&3 k,c|uos huiusaqualesarguit.exportiombusautcmaqualibusfii
|)radiametroseojfeere(fiis duo arcus h b & k c abfumunniraquales,quoruuter

caminor eftdimidio araiportiomsflia.efi: aute arcus g h fimilis arari 3 k ex
hypothefi& huius,S<: ideo aqualis ddem,qj droilifui aquales exiftant

,
quare

per luiiuslinea b g,fiproduaafi.ierit,aquabiturh’nea e 3 .unde & arcus b g
& e 3 ,quorum ipfa funt corda,aquaIcs rcpcrientiir.Tres igitur arcus triangula

a b g claudentes.tribustriangulum d c 5 ambient!bus,aqualeshabcntur,angii

lustp a unius angulo d a!teriusaqua!is,unde8tperpracedentemrcIiquosangu

los unius reliquis duobus angulis alterius aquales uideti necefle efi» pro quibua

ludams fatigati fumus. ^
L » Omnis
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XXXVII.

Omnis trianguli duo qiixlibet latera tertio reliquo fimt longiora.

» Duo latera a g&t' b trianguli collcda dico

efle longiora latere a h .Si enim latus jrqmle fuerit

lateri a b,aut longiusco,planum cflduolatcra a g&g
b congregata fiipei are latus a b.Siuero minus eo flie«

ritiecundumdiftantiam a g, fuper polo a defaibatur

cirailus, cuius arais g d latus triaguli a b offendat in

puncHo d .Supra diametrum ttacp circuli g d crcAa eft

portio drculi.excjuafumptuscft arcus d b minor dfmi

dio arcu portionis fuae,quare pa huiuslinca b d rca

(!fa,nprodu<fla fucrit,breuiorcfliinca b g,undc&'arcus b d braiior arcu b g.
adiedis igitur uorobieparqualibus a g & a d arcubus,critpcrcommunemfcien

tiam aggregatum ex duobus arcubus a g,g b maiiisaggregato rxduobus ar»

cubus a d^d b fcilicecarcu a d,quod libuicabibluere,Non ^iterdeduobus relto

quisquibi^cuncp ad tcrtiumcoUatis procedemus.

XXXVllI.
Si a duobus pu^is terminalibus unius laceris trianguli duo arcus

cxierintjintraangulumipfumconcurrcntcSjCruntipfi collcdti mino^f

rcsduobus reliquis criangulilaceribus.

A duobus putTtis b & g tcrminatibuslatus b g tria-

guli a b g exeant duo arcus b d & g d,intra triangu^

Ium connuemes in pundo d.Dico.q? duo arcus b d,d

g coRgregari,mjiioresfuntduobus arcubus a b & a g
coniundis.Protcndaturcnimarcus g d in e pundum
laCCTis a fajCrunti^perpratcedentcm duo arcus g a,a
e longioresaroi e e.quare adiedo communi e b fiene

duo arais g a , ab longiores duobus g e & e b . item

duo arcus d e
,
c b longiores fiint arcu d b ,

fado igi^

cur d g communircrunt duo arcus g c,e b longiores duobus g d,d b ,fHcrat

duo arcus g a
,
a b longiores duobus g e , e b ,multo iginrr longiores habebun

turduobus arcubus g d & d b coiundis.imde&ilh‘uiccuerfammoresiftis,^d

iioluimus pertradarc. Coftac autem ex didis,q> fi ab aliquo pundo lermmaJi Ia

Ceris trianguli arcus,producatur latus fibi oppoficum fecans,crunt duo arcus fcill

cetprodudus,&exlatere trianguli refedus minores duobus trianguli lateribus.

XXXIX.
Cuiuslibet trianguli fpfiscralis tria lacera duobus femicirculis efTe

ininora.

Producantur duo latera a b a c utconamatm d.
erit ita(^ b c minor duobus arcubus b d dt: c d , adici*

‘ dis icacp communibus a b & a c , tres arcus a b
,
a c ^

b minoreseruntduobusi^idrculis a b d a c d.

Cuiuslibet triangubduosxquales angulos habentis, duo quoc|t

Uteral eos rcfpideauaaequari neceffe eft.
Habeat
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Habeat nancj; triangulus a b g duos angiitos b dC

g afquaIes.Dico,qjlatus a b xquabitlateri a g.Stenim

non,altera altero mauiseritjfftc^ a g longius ipfba b
cx quo abicindata^cum g d esqualem arcui a b produ
cendo arej^m b iiTDuo itat^ trianguli abg&bgdbi
na latera habent *quaiia,anguiostp hifce contentos late

ribus3cquales,angiilumuidelicct a b g aqualem angu*
Io b g d ex hypothefi

.
quare per Iiuius angulus d

b g aequaliseritangulo a g b,quemhypothefis iubiecit

aqualem angulo a b g . imdc dC angulus dbg angulo

eide a b g aqualis habebitrpars lalitet toti,^d eft impoflifbile.No eritergo alt^
altero maius,& ideoxquaba inuicc relinquent, quod expedabas demonftrandu,

X LI.

Duo latera cuiufuis trianguli aequalia angulos atquales rul>tendere

oportet.

Hac conucrfmdo pitemiflam ex paflione eius iiibiedlu inferre ilium pollice*

tur.Triangulusergo a b g duo latera a bSda g habeat aqualia,Dico q angii

Ius g aqualis erit angulo b.Non enim alter eojfe altero maior eflepoteft. quod fi

foriiran ita arbitreris,fit angulus g maior angulo b
,
fiattg per huius iuxta ter

niimim g arcus b g angulus b g d aqualis angulo a b g ,produ(fto arcu g d *

Trianguli itacp dbg duo anguli d b g & d g b aquales func,quare per prace

denam duo eius latera d b & d g f?bi inuicem aqualnintur . adieclofcg coi arcu

a d erit aggr^atijcx duobus arcubus a d ,d g aquale arcui a b,qui ponebatur
aqualis arclii a g.Vnde&aggregatumex duobus arcubus a d,d g ^uabitur
aro.u' a g, quod eft impoflibile,repugnans huius.Deceptusigitur affirmabas

alterum altero maius ^e,quare propofiabm' noftrac aflenrire compelleris . Hanc
autem Si procedentem oftenfiue potuimus deinonftrare,uerum breuioresinom#
ni opere uias eligendi fuit confilium* ^

XLII.
In omni triangulo iphteralimaiorem angulu \

longius fubtendit latus, /

Anguluscnim b trianguli a b’g maiofoccurratan / n\

gulo g.Dicoq» latus a g longius rillacere ab. Iuxta /

pinwftiimemm b arcus b g fiat angulus d b g oqualis
j

angulo a g b. erit igitur per huiusarcus dboqualis S'"

arcui d g.adie(ftol:^araii a d coieritarcus a g a*qua«

lis aggregato ex duobus arcubus a ci,db,qiiodqutdcaggr2gatSp« huiusmsi

ius eft latere ab.unde& latus a g latere ab logius habebit,§d plaouc addtlcare.

X L i 1 1,

Longioridemu lateri trianguli cuiuslibetma
lore opponi angulum.

Sit triangulus a b g latus a g longiushtere fiio a
fc habcns.Dico q> angulus a b g maior erit angulo a

g b.Noenimpotefte^acqualisei, ficimim per huius

latera a b dt- a g coniuncerenmroqualia, ne^ mi-
noreopotefthal^ri.ficenim angulus a g b maior eflet

angulo a b g,& ideo ex proc^enti latus a b longius
tilcr*
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larcrc a g,qifonimcumiitruncpcontramimfithypoihcfi,dfthti(ll^sij)fis,TtHni*

quicur ucritas tlicorcmacis noiln,t]uam dcduccrc ({.ki abamus'.

XLIIII.
Apundloinaraicirculimagnifignato,orthogon^m araim dr*

<ulimagnieducere. •

Sitaraishuuifmodj a b,S cuius pun^lo gU
betcducerc orthoconalc.Super puncflo g tait^

poloiccundumdilKuuiam quantamlibct mino
remtamcndiamctrorphirra-dcfcriluuir circu-

his c d 3 ,oportet autem arcuni c d , c 3 dic fc«

midrarmfcrcntjam,circuluscnimmagnus a b
pcrpoloscirculiiamdefcripti c d 3 tranfigica

turcTgoarais e d 3 pamedium mpundo d,

duo'flp puncfta d&g arcus ciraili magnidiligente huius producatur, qui

m d g ,hunc dico die orthogonalcm ad arcum b g ,critmim per huius angu<

Ius a gd lequalis angulo b g d.per diffinitionemigitur arcus d g orthogona-

fiterinfidebicaraji a b,quodh'buitdficerc.Q^fi polus drculi a b danis nicrir,

fecfliusopcrabimur,ipftim nancj pundo g copulabimiispcrarnimcirailima»

£ni,quiorchogonalis erit ad arcum a b ,drculo illius per polis alterius traicunte*

X LV.

Circuliin (phscra nobis propofiti polum inucnire.

Sit circulus a b g d inrphacrafignatus,fiuema-

'ior flue minor€xiftac,cuiLis polQ reperire libet.Do
icribe circulum,utlibCT,(ecantem circulum a b gd
propoficum.qu^ facile uidebir,!! iuper aliquo pun
dio circunferentis a b g dimmdum quantiratem

minorcmdiametrodrculi a b g d circulum drdi
duxerts,qui Gc a g k . utrunc^ autem araaun a b

g & a h g permediumicindas,huncquidcinpun
«flo bjfliumucroinpundo h,Aper duo punda b
& h drculummagnum b h 3 d producas Ikiius

docente,cuius araim b fa'd,qucni reiecat circulus^

a b g d propoGtuspermedium partiaris m puns»

<fb> 3 ,
queoportet^ polum ctrasG propoGti.Na

per partem huiusdrculus b h 3 d traiifitp po
losdrailia b gd.oportet autempolura^equ^tcr
diftarcSpundis b & d in cBrcumra-cntia circuli a
b g d Ggnaus,quod profedo nuUi punclo arass b
h d oonuenftprateripiumpundum 3 ,quod faciJ

limcoftenditur.pundlusigitur 3 eftpolusdrcol! a» gd quaefitus.Reliquus au
«em polus mucnicnir,firdiquus arcus drculi b h 3 d per medium diiriGis fiicrir,

nampundus medis diuiOoms eritpolus ill^aiiusdemonflrauonem uc antehac

£ibrkabimus,
XLVI,

A punsflo in fiiperfiderphacrae fignatoadarcum Circuitmagni puti

ipliunnonsHclud6nd$,p^uidicularein d^ittere,
Siepuu
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• S/tpim^is a extra arcu b g ftgnatus ,3 qiio

ad arcum ipdim demittere libet perpcndiailarcm*

Per pnecedetem inueniaair polus circuli, cuius eft

arais b g,quifi5.^ducatur'cppcrduopuncfta 3

a circuIu>ynagm^quemadmodu huius doaiit,

cuiusarcus 3 d occurrat araii b g fipoffibileeft,

aut ipfiquantum oportet prolongato in pundo d.

pico qj arais 3 d eft perpendicularis ad arcum b
g. Cirailus enim 5 a d per polum 3 circuli b g
tranffes orthogonalis ad ann eft ex huius

,
quod

Si araibus ipibrum circulonim accidere neceik eft.

quicquid enim de inclinatione aut eredione arcuu

ad arcus dicitur,non nifi ex habitudine cirailorum ftioru trahitur. Forfttan illu4
tenon fatiatjpone igitur arcum h d quantumlibet sequalem arcui d k,duo<^pa
da h S! k pundo 3 polo fcilicec circuli b g connedas per duos arcus circuloriS

magnorum qui fint 3 h & 3 k ,ut doaiit huius.duo icacg triar^uli 3 , d h SC 3:

d k terna latcrahal3OTt9equaIia,quareper huiusangulus 3 d h tequabimr an

3 d k ,Sl ideo arcus 3 d propter quod & a d perpendiailariseftadarcum

b g,quoduolebas declarandum. ^iter idem efficies.Super pundo a fadopolo
dclcribe circulum,cuius circumferentia fteet arcu

b g,ftpofiibflecft,auccum prolonganim quoad
(atis eft in duobus pundis d Si e,diuidatur»::^ars:

ais d e permedium in pund:o h ,qui continuem

tureum pundo a peraraim circuli magni a h,
quem oportet efle perpcdiailarem ad arcum bg,
producam enim duos arcus cirailorum magnojt:

a d Si a e.doo igitur trianguli a h d Si a h e tri

na latera liabcncscqualia,latere a h communi exiftente,quarcper huius an^
!us a h d xqualis eft angulo a h e,Si ideo per diffinitionem arcus a fa perpendi

cularis eft ad arcum b g,quodlibuitatringere.

XLVII.
In triangulis fphaeralibus cduifto latere uno,contingit angulum ex

trinfecuntaltcri intrinfecorum fibi oppofitorum nuncelTe «equalem,

Tiuncuero maiorem,interdum etiam minorem eo*

Duorum enim circulorum ad (e inclinatop:

f^fcircumfcrentix coincidant in pundis a di

b,ab{cindanirq! ex una earum arcus a g mia
rior quadranfe,^ cuius tennino g ad arcum ab »

iubftramm pcrpedicularis arcus ciraili magni
defoendat g d,crititacp trianguli a g d angu*
Ius a d g redus maior angulo aaito d a g,an
gulo ftilicet inclinationis .eft autem angulus a aequalis angulo b,quodQDnftab£t
per huius deferipto circulo fecundu diftantiam quancamlibet minore diametro
Iphsr^iiiperpolo a ,S ideo angulus a d g extrinfccus ad iriagulum b g dma*
ioreftintrinfccoangulo b libi oppofito.Rurfus cu fit arcus a g minorquadran

te,tnaior autem arcu a d per huius,erit 3^ arcus a d minor quadranf^&: ideo
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rnmorarcu dg,fxqiToab(cindaaffciarqinlisarau d e.produ(7u9 ftaqp arcua

gcpcr Initus,acqualiscritaraii a g)(^arcpct huius angulus a c g 7C}ua

Iis ciit angulo e a g,illud tamen fola huuis inferre potuit,cltautctn angulus

e a g xqualisangulo b .quare angulus txtriniccus a c g auj^binir angulo b

jnrrinlccoffbiopponto.PoftrcmofignemrpundascjuiJilxtmarcu cjb,quifit j

copulandus g puniflo per arcum 5 g,quiprofc(!lorupcrabitarcum e g,& ideo

araiin a g xc]ualem,per igitur huius angulus 3 a g xqualis angulo bma
iorcricangulo a 3 g,6^uiccuernangulus a 3 g cxtrinfecusadtriangulum b 3

g minor erit angulo b mtrinfecolibiopponto.qiKe ^pofuimus luo^rare.

XLVlii.
Si fuerit angulus extriniecus arqualis alteri intrinfccorum ei oppo*

litorum,aggregatum exiateribus reliquum angulum intrinfecum ei

oppofitu ambicntibus,3equabitfcniicircumfcrciitix.fiueromaiorin

trinfeco fibi oppolito,crit aggregatu huiufmodi minus fi minor,

ipfum maius.
Sit triangulus a b g, cuius latere g bpdiKfh)

ad parte puncli b,fiat angulus cxtrinicaisxqua

lis intrinieco fibioppofito angulo a g b.Dko q»

duo latera g a & a b colleifbaequabuntlcmidr

cumferentia.fi uero maior fiierit angulo g,ipla

duo latera minora habebuntur fenfcircumfoen-

tia,& fi minor maiora.Protcndantur enim duo arais g a &: g b donec concur«

rentinpuncflo d.Cum itac^ angulus a b d simialis facrit angulo g,crit ipfeeti

amxqualisangulo d.quareper hiuusarcus a b squalis erit arcui a d,adhibl

tofcp arcu communi a g,eruntduo arcus b a & a g coUedtisequalcs arcui g d,

quieftfemidrcumferentia.&hocaatprimum.QuddfianguIus a g d maior fii

€ritangitlog,erit&Tpfcfnaioranguio d.quareper huiusarcus ad iuperabit

arcum a b.adiedotp coi a g ,
«unt duo arcus b a & a g c5tundi minores ar«

cu g djOuenTGonftateflefemicircuferentiam.apertaigitureftparsfccunda. Po*
ftremo fi angulus a b d minor cxiftatangulo g,mmorquo<^ erit angulo d.ar^

cus ergo a b per allatam maior inucnietur arcu a d. coicp fodato arcu a g
critaggregatum exduobus arcubus b a,a g maiusarai g d,quidl draimfe-

renti» dimid/u.Vcnimitacphocarundauimusthcoremate. ConuerTamautehu
ius mcdijsutmdo conuerfis demonftrare haud uidebitur difficile.

XLIX.
Omnis triangulus fphxralis treshabetangulos duobus reifHsms

iores.

Plerai^coffluniterdcmonftrarefolemuspafllonesdetriangulis &planis

(phaeralibus,nonnullas autem differenter.SphMahbus enimno accidit tresangti

los ilios duobus redis aquales habere,quemadmodum pianis.quo fir,uccogniris

duobusangulistriangulifphceralisnonpendeacindecertij an^i cognitio.Ne

l'gi'turdr^ haec quempia enareconni^tanommcnto theorematis huius caud

crein'reddereltbuit.Sititac^triai^uIu5 a b g ^h^ah'5.Dicoq>trcseiusangidj

a,b,&g,ma/oresiunt(!uobusredis.Prol^;atiscm'marcifou5 g a & g b,doneC

mf^ndod conatrrenc,eric angulus excrinlecus a b d per huius auc xqualii

tncrudeco angulo b a g fibi oppofito,am minor€9 autmaior. Si aequalisadie#
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(So comiml atigwlo a b g , cnint duo anguli a ^
b g 5(! b a g aquales duobus abd&abg,
Guos liquetaequales cfle duobus redis, quare 6^

duo anguli a b g ^ b aequabuntur duo^
busred'is.§i ideo- ifts anguli a,b,8(!g,duos lib

perabuntredos. Si uero angulus a b d minor
fuerit angulo b a g,quoniaiplcc5 anguloa b

g duobus redis *quatur,enmt duo anguli a b

g & b a g maiores duobus red/s.Trcs igitur anguli trianguli a b g multo tna

iores erunt duobus redis.Qudd fi angulus a b d maior fueritangulo b a g^fi*

atiuxtapundu b arais a b,angulus a b e aequalis angulo b a g produdoar^
eu b e fenicircuferenti» d a g,occurrctc in pundo e,Cum ita(^ angulus b ag
extriniecusaequalisfitintrinieco angulo a b c trianguli a b e,erutduo arcus ae

& e b coniundipcrpra;cedcntemaquaIesfonic!rcaferenti3c g a d,ablato'£^col

arcu a e ,manebit arcus b e ^jualis duobus arcubus a g 8d e d.maior ita<^dt
arcus b e ipib e d arcu.quareper huius angulus b d e maior angulo e b d
habdjitur.Eftautc angulus b d c ac^alis angulo a g b,quare&:ardius agb
maior eftangulo db e.adiedisigitursequalibusangulis a b g & b a g,item a

b g & a b e ,erunt tres anguli triangidi propofiti maiores tribus angulis a b g,
a b e & e b d,quoscon^tefleduobusred!S2quales.undetresar^Iididi ma
tores cruiitduot^ redis,quod oportuit demonihare.

L»

Si fuerint duo latera unius trianguli aequalia duobus lateribus aU
terius,angulorum autem hifce aequalibus lateribus contentorum alte

Ito a]teromaior,erit quot^ bafis maiorem fubtendens angulum unius

maiorbafi alterius»

Duo triaf^uli a b g & c d 3 bina latera habent aqualia,

a b quidem aequale d a g aequale ipfi d J ,angulusautem a
maior fit angulo d .Dico q> bafis b g longior m bafi e 3 Simiss

lempafltonemi4»primiEucIidisdetriangulis planis condudit.

Modus autem demonfirandi hanc& illam noneft uarius,

it.

Si fuerint duo latera unius triangui aequalia duobus
lateribus alteriuSjbafisautemunius maior bafi alterius,

«it&anguluslongiorem bafimrefpidcns maior angu^* ^
lobreuiorcmrefpideme bafim.

H*cConuertit pr«cedentem,& corrdpoftdct af.
primi Euclidis

. Quemad^
modum autem illa eX 4.&! z4.primi^didis ad impoflibile demoftratur, ita hsec

ex huius praecedenti ad inconueniens ducendo aducrfariiHn, ueritatem pro*
baftirhabere iicceflariam.

iil.

Omnium duorum triangulorum binosangulos aequales fiaben*

tium,duo^ latera aequalibus fubieda angulis sequalia,reliqua quocp

M late»
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Utefaxquot angulos refpicicntia runtxqualia^fiCanguIasreliquus an

gulo reliquo,

A. Sint duo fr(anmili a li gAd e 3 ,
quorum duo angulf b Qi

g irqualc.'; iTnt duobus angulis f & 3 , lani’^, b g ^uale Ia*

teri e 3.0ico9larus ab a:c|ualTiturlaren'cd,i5i;!anipa g lare*

ri d 3
,fimilifer angulus a angub d irqualis liabebirur. Si enim

non bcrint duo lataa a b dc! d c arqual>a,ci it alterum altero ma<
lus.cx maiori iginrr conim quod (if,ucrbi gratia, d c,abrcindatut

arcus e b aequalis a b producendo araim 3 h .Icqtutur itac^ per

huius angulum e 3 h xqualcm efle angulo a g b,qiu pontba

turarqualis angulo d 3 c.angulus iginir c 3 h arqualiseritangii

^ Io d 3 e pars toti,qui^eftimpoflibilc.Nonpotcft /gftur alteri!

^ duorum laterum a b&d e aIrcromauKcfl^quare& xqualiaha

bebuntur,Similucrprobabis duo latera a g&d 3 efle cequalia,

angulum poftremo a «qualem angulo d conuincet hirius,au5

quae dcaiit ftabilirc.

LIIl.

Omnium duorum triangulorum binos angulos habentium »qua

les,duo<^ lacera^qualibus oppoiica angulis aequalia,latera uero rdi*

quos arqualesrefpicientia angulos coniunda non sequalia femicircu*

fcreniix,bina latera reliqua erunt xqualia,€f angulus reliquus angu

lo reliquo.

Sint duo anguli b & g triangidi a b g ««
c^alesduobus angulis e & 3 trianguli d e 3,

iatusi^ a b «quale lateri d e:duoautcmlatc-

ra a g & d 3 coniuncia fonirciraimfooiti«

non «qualia.Dico q» latus a g «quale critiaj»

teri d 3 ,Iatus<:p «quale lateri c 3 ,
& an*

gulus a «qualisangulo d.Producam enim du
os arcus g b Si g a donec concurrent in pnn*.

dio h jl^dami::^ ex iemicircumfo-enria h b g arcum h 1 «qualem arcui e 3 .&
ex fenidreumferentia h a g arcum h k «qualem arcui d

3
,ncccfle cft autent

pundlum k aliud efle^ pundum a ,qj duo arcus a g& d 3 non «quentur Canu
circumfcrentix.contmuaboi^ duos arcus a b& k 1 donec conatrrent in purfldo

n»erit autem per huius arais bl «qualis araii d e,led& angulus h 1 k «qua
Iis angulo d e 3 ,itet^ angulus h k 1 «qualisangulo c d 3 .po

nebatur aute angulus d e 3 «qualis angulo a b g .quare &an
gulus h I k «qualis CTit angulo a b g,imde&.'corucontrapo*

miuidelicet n b l&n I b «quales erut,quare per huius duo
arcus b n&n J-«qualeser5t.aincp duo arais ab& k i fint«*

quaIes,eh:enimuterc^eoru«qualisarari d e,erit totus arcus a

fi «qualis toti arcui k n,& ideo per huius angulus n a k ajqualis angulo n fc-

a,Tefidufc}? ex duobus redis anguli icilicec b a g&h k 1 inuicem «quabuntur.

erarautem angulus h k I «qualisangulo e d 5,quare&angulus b a g «quabi

furangulo e d 3.duo itacp trianguli a b g&d e 3 duo latera a b& d e ha(>en*

to «qualia,bmos'<^ angulos hiice lateribus infidentes «qi»lcs,per prarmiflaiti'.

Itacp quod rdiquum ril obibluemus.

QuiainiJ
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Quicunc^ duo tnanguli trinosangulos habent aequales,^ crina Ia

tera habebunt xqualia»
iijjj

Ineadem (pharra aut diucrfis aqualibus tas

men lint duo trianguli a b g & d e 3 ,
quorum

unius tres anguli tribus angulis alterius fingula

tim fintxquales. Dico g? tria latera unius corii

tribus lateribus alterius xqualiahabebimf,late«f
”

ra gdc arquos angulos reipicientia ad ie coferen

doTProducaem duos arcus a b&g b ad parte

pimdli b,ponam'q;arcu b h aequalearcui' d c,arcu aut hkx*
quale e 3,61; per duo pun<fla hk du(5arcu drculi magni,que co
rinuabo utrinc^ donec cS arcu a gutrini^protenibconcurratin

duobus punefiis I dC m. Cum itac^ duo latera triaguli h b k fint

jcqualia duobus lateribus triaguli d e 3 anguli hiice cotenti late

ribussquales,angulusuidelicet h b k zqualisangulo d e 3,eric

per huius&bans h k imiusbafi d 3 altcriusacqualis.angulus quoc^ b k h a-
qualis angulo d 3 e,ledS^anguIus b h k aqualisangulo e d 3,duo autem an<
guli d &! 3 ponebantur aquales duobus a&g .quare angulus b k h extriniecus

ad triangulum g I k aquabitur angulo a g b mtrin(eco,S(: ideo per huius ag*

gregamm ex duobus arcubus g I I k aquabiturfemidrcumferentia.Simili*
ter angulus g a b extriniecus ad triangulum a I h ,mtrinieco angulo b h k fiue

a h 1 aqualistduos arais a I &I h colledos axjuarf conuincetfdnicircumferau

tia,demptiscrgocommunibusarcubus a I&l k,relinquetur arais agaqualis
arcui h k,Duo itacp trianguli a b g&b h k duo latera a g&h k habetaqua
lia,angulos% binos ipfis ii^dentes laferibusaK^aks,quare per huius triangu-

lus a b g aec^aterusSdaequianguluserittriangulo h b k,qui pridem aequilate

rus&seqmangulusdemonftrabaturtriangulo d c 3,unde& duo trianguli a bg
&d e } trinaIaterahabebunta:qualia,qiioderatablbIuCTid’.imJS3eautem(iifpitf

ceris araim a g utrin<^proteniiim occurrere arcui h k inpundis h&k:flc efh

caflaretiirfbrma'argumentationisnoflT»,oftendemusidfierinon pofle.Nam fi

ita acddereqficret arcus h g a k femicircumferentia per huius,q> du* circum

ferentix circulorum magnorumfefaarentin duobus punflis h&:k,fimiliter 0«

portetaraim g a k eflefonidreuferentiam, omnes fom'circuferenri^ unijs

us circuli fintaquales,fieret pars aequalis toti,quod eft impoflibile. Idemlequeret

fiarcus a g continuatus alteriduntaxatduorum pundVorum h& k occurreret,

oportet igitur duopunda IS::m eflediuerfaSpuniflis k& h,

LV.
Omnes duos triangulos, quorum duo latera unius iunt aequalia

duobus lateribus alterius,duobp anguli eorum duobus squis lateri«

busoppofitiacquaIes,reIiqui uero duo anguli eorum reliquis duo^*

busa?quis lateribus oppofiti,autambo acuci,autambo obtufi,a;quila

teros dC «equiangulos ciTe necelTe cH:*

Duo latera a b&a g trianguli a b g aqualia fint duobus lateribus d e 6^

M » d 3 trian«
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dj iriangidi d c 3

,ticxtniniuidcluctdcxtro&nn!ftiiimR9

f\fftro,axi^ulusq; g ittjiialis angulo j.utcrq? autem angulo-

rum rclK|uorum b fciltcctSc^ e,aut acutus', aut utcrcy olmi-

fiis.DicoifaiiguIus a .njualiscritangulo d,angulus etiam

b atqualss angulo c,&latus a b aequale

I

^lti d c.Siccnim

primo uterq; angulo;*: b&c acutus,!? itaqj latus bg »qua»
le flicrit lateri e 3 ,pcr huius concludemus intentum, n uc*

to alterum altero maius lucrit,fitucrbi gratia b g longius e

),protcndatur'c^ arcus 3 e in h,ut3 h arais aequalis Hat bg
&ducaturarcus d h.crftigiturpCT huiusarcus d h ac*

qualisarcui a b,& angulus d h 3 a-qualis angulo a b g.
ponebatur autem arcus ab acqualisaraii d e,quarcduo

arais d h & d e nbiaequabuntur,& ideo per huius an*

gulus d h e xcjualis angulo d e h . cunt^ angulus d h e

/\^ lit acutus propter angulum a b g ei aqualem acutu, erit

& angulus d e h acutiis,undcangulus d e 3 obtufusbae

bcbinir,quod cft contrariu pofito.No aliter procedemus,

fiaduefarfus arcum e 3 maiorem arbitretur arai b g.Q^ fi pofuaimus utruij

•anguloru b&c obtufiim,concludcmusfimi]iargumcntatione angulu e cileacu

tum.Volenti igitur contradicere propofitioni noftrae,concluditur eundem angu
Ium efle acutum &: obturum,quod aim efie ncqucatjmanifcfta relinquetur uaitas

theorematis*

LVI.
Omnes trianguli rctfianguli bina latera habentes ecqualia , utrac^

autem latera redtos angulos ambientia minora quadrante diuiUm,

aequianguli dC arquilatcri comprobantur.
Sint duo triangdi a b g&d e 3 ,quoruangIi b&c funt

rciSijUtrun® autem fateru a b& b g trianguli a b g minus
quadrantc>iimi]iterutruncp d e&c 3 minus quadrante, duo
'c^ latera unius ducAius reliqui lateribus quibufotcp fint xqua
Ii'a.'pico q> rdiquu latus unius aquale erit reliquo lateri alte^

riiii,& anguli reliqui unius angulis rdiquis alterius : hoc cft,

ipfi duo trianguli aequilateri erunt& ^quiangiili. Sienim bi

na eojt latera «qualia circa reiSos fuerint angulos,per hu#

ius conftabutomnia.Siautlatcrahufulmodiarqualia angu^

los ambiant aIi'os,fintuerbigratia duo latera b a,a g «qua
liaduobus e d,d 3,dcxtrudextro&!fintftiumfiniifro com*
parando,producaturtp utcrep araium b a & e d

,
donec

at quadrans, b a quidem ad h ,fiC e d ad k
,
erunt itacp pun

dia h & k polidrculonim b g & e 3 quibus demittant

duo quadrantes h g & k 3 ,quos «quales coftat,aim in una
iph«ra aut duabus «qualibus eos imaginari folcamus. cft

auie&!arcus a h «qualisarcui d k. hiem duo funt comple*
menta duoft araiu a b& d e,^s «quales tradidit hypothefis*

per igit huius duobus araibus ag& d 3 «qualibus exiflentibus
,
erit angulus

hagacqualisangulo kd3,imdc&; refidui ex duobus redis anguliicilicct b ag&
%d 3 n5 erurin«quales, ponebant aut&duoarais ba,ag«quales duobus e d,<i

j.quarepcr huius triangulos propofitos«quianguIos conuincet & «quilatcrf

tos,cjiKfoerelucHb»nda, Finis tettij triangulo^.



BE TRIANGVLIS US« •*”*

LIBER QVARTVS
TRIANGVLORVM.

Si a polo circuli magni in iphasra ad circumfa‘entiam ip(ius,aut «if

cum eius arcummagnum demifcris^arcus ille demilTus ent quadrans

perpendicularis circumferenti2c,duosangulos fupraarcum
,
cui inci«

dit^rciflos feccrncns.

Sit circulusmagnus in (phaera a b g,a cuius ..

S
io 3 demittatur arcus drculimagni qui fit 3 b,

ico q> arais 3 b erit quadrans circumferentiae / \
fnagn»,&uccrcpangulo{^ a b 3 8i3jb g redlus / \
erit.Producamenimlineampolaremciraili a b ! ^ \
g,<juaefit 3 b,quamper tertq huius oportet ef#

[

le lanis quadrati inicripticircdomagno.quatu»

orautemIaceraquadratihuiuimodi,cufintaequa

!ia,quafuorabicindunta:quaIes arcus per ter* \ \

tij,excircuferentiacirculi,quor3 unusdftarcus} \

b ,arcus igitur 3 b eft quadrans circuli. Praeterea

circulus,cuiiis^arcus3b,tranfitperpoli5 3 cir

culi a bg,quareere(fiuseftadeumper tetti) huius, quod non poteft

utercp anguloru ab 3 fiC 3 b g fitre(ftus.Sedfortafl€mflrmatnfui(picarishacar-

gumcnfationem,dercribeigituriiiperpolo b fecundu quantitatem b3 ciradutn
fptwrajCuiusiCTnictrcumferentiafic a 3 g arcus,erititai^ ex eis, quae flipcr hoc
theoremate prsi«itiprimudiximus,uterqjaram a 3 & 3

g ‘quadrans circujfrcn«

tiaf,<^re per tertrj hirius duo anguli a b 3 &: 3 b g tcquales declarantur,per dif

finitionem igitur arcus 3 b eft perpendicularis ad circumferoitiamcirodia b g,
qu% fueruntexplananda.

II.

Si ab aliquo pimcfto arcus drculi magni quadrans magnus ortho^

gonaliter egrediatur,terminus eius erit polus circuli i quo egredieba

turquadrans ipfc,cum quo declarabitur punifhim concurfusduorum
arcuum orthogonaliter a tertio arcu exurgentium ,

effe polum circuli

arcum ipfum continentis.

Apimdo b arcus a b g drculimagniorthogonalitcr^cdtatur quadrans
circulimagni b 3.Dico q> puniflus 3 terminusuiddicetquadrantisegremcritpo

lusdrculi a b g.Subtenlaenim quadranti diefto corda fiia b 3 ,
quam conftat ef

fecoftamquadratimagnf,feainduciusquanritatemdefcribat circulus m^nu^
cuius fonidreumferentia fit a 3 g .cuncp duo anguli a b 3 & 3 b g fint aequales

hypothefiidcxjgcnte,cnintpcr terti) huiusduo arcus a38(!3g fimiks,unde&

Kquales.Q» de eadem dreumferentia exiftanc,eftautem arcus a 3 g fonidreumfe.
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rcntia Ciraih' ni.il^i,cjiirmatfrTnx1ri tiahittrrcx huius,quare utcrqi arai3
a ^& j

jr dlmcd^eta.s/cmiarcimi{citnti;r,& ideo tiuadran.vcirtufercnri.r rotiiw

cirailiinas^ni’.tre.9igitnrarais a 3 i; 3 ;«jtulcs(imt c|uadr;uitrs circuiufc

rcntiaa'magnarua*cjiuiluim,(juarcprr reitr
3
cord;eeoje:equ^«dccIar.mtur. 1

pimdoitaq?3 ad circumferentiam eirculi a !> g mbusirqualiluii rcdlis dcicen-

daitibus tcrnjliumspundfi 3 polum ciraili a h g declamabit, quod uolcba<

mus aperire. CoroIIariu autem fic conftabi t. In utnxp aram ortliogonaliu, tjuan

funi fat cft protcnibp;',ncccflc cft inucniri polu ciraili huiurmodi,qucmadmodum
cxprxfoiti trahitur,aut igitur punefius coincidentias duojk aroiu orthogonaliu

eftpolus,aut duo erunt poli unius ciraili ex eadan parte,(cd nullus cirailus duos

exeadem parte polos habet per tertq^punifKis igitur in quo confluutditfli arcus

ordiogonaleSjpolus circuli, i cuius arai egrediunt ipfi habebitur,

1 1 1,

In omni triangulo rciflangulo latera reiflum angulum continen*

fia ad quadrantem circufcrcniia? 5C anguli cisoppofiti ad redtum an*>

^lum limilcs habebunt comparationes.

/'Nrt Volodicerc. Siangulus.qui unicx lateribus re*

dnimangul5confinemibus,oppomturrcdo,fuaic
/ \ »quah's,Iatusipilimqiiadranri3equaIeerit.limaiorrc

f//^ \ dlo,8cipiumlatusquadranccmaius.fj minor, ipfum

j// \ minus quarta circufcrcncice.Verfademu uice.Si alte>

W \ rum ex huiuimodi lateribus retftum ambientibus qua
•L \ dras cxiftat,angulus ei oppofitus erit reifhis.fi maius
^ 1» quadrante,maior recltoerit angulus.& h minus, mi#

nor. Sitigiturexemplicaufa triangulus fphxralis

-a b g,cx arcubus arcuIon3magnoraconftitutus,angulu b rcifhim habais. Di#
<oq»li angulus g re<flusfueritlatus,a b erit quadras.huerorcclo maior,arcus a
.I3 quadrantem iuperabit.SCfiminor redo extiterit, arcus a b quadrante minor
habebitur.Similitcr fiarcus a b quadranti aqualis occurrat, angukis g redtus

«rit.fiuero quadrante maius,& angulus g redu iiipcrabit.& fi minus quadrante,

angulu g redominorem enunciabimus,quK fic habebis.Sk primo angulus gre
dus,urercpigiturcircuIop:,mquibusruntdiioarcus ag&a b,ercduseft adfLi#

perffciemcirculijcuiuseftlatustertium b g,tranfibit(:pperpoIumcircufi b g.cu

autem hq duo arcus in pundo a coinddant,eric a polus circuli b g magni,qua
re per corollarium tertq huius arcus a b refpicicnsangulfi g,eritquadrans cir

Ciwferentfe,Sitdcindeangulus a g b maiorredo,&fiatiuxrapimdu g arcus

.tg angidusredus b g e,docente tertqhuius,|)dacendoarca g e .crititacp c

polus circuli b g,6(!ideo arcus e b quarta circuli,quarcarcus a b angulu ag b
-fubtendcnsquadrantemiuperabit.C^fiangulus a g b minor fuerit redo. Ita#

tuatur angulus dbg redus,erici^quemadinodu antea concluliimeft, d polus

circuli b g arcus d b quadrans circuferenti«,quare arais a b angulu a g b
fiittendens minor quadrante. Praeterea ponamus arcu a b quartam ciraimfe

renti*,erit(:^propterhoc a polus circuli b g,6(: ideo arcus a g ercdusadarcub
g,anguIusergo a g b redus habebitur.Sed intelligatur arcus a b maior qua#

drante,ffat<^ arcus e b quartacircuIi,8t!ideo e polus circuli b g,arcusitaip e g
credusaitM aremn b g angulus c g b re^is, quaie angdus a g b maior

redo
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«(So.QcKfiflatiicrimusarcu a b minorem quadrantc,prolongctiiripfe intd^re«

,

<fhim ufcp ad d .dt^nec b d fiat quarta circuli,idco'c^ d poluscirculi b g « dcmii»

fb igitur arai dg,erit angulus d g b redus,5i angulus a g b minor re<5o,mai

mfeftamitacpcfeimus tneorcmatis noftri uaitatem.

^
• IUI.

In omm' triangulo rc<5Ungulo,fifucrit alterum ex lateribus redlum

ambientibusquartacirculiJatusquoc^reAum fubtendcns angulum
critquartacirculi.fiuerofuerintlaccrarccflum angulum continentia,

autambo maiora quadrante,autambo minoraverit lacus red^u fubcen

densangulum minus quarta circuli.qjfialtcrummaius quadrante,^

alterum minusexciteric,lacus re<flumangulum rerpiciena,maiu$ qua«

drantepronunciabicur.

& b g minor quarta fuerit, erit arais a g / \
minor quadrante,fiat enim arcus g c quar / /\\ \
ta circuli& arcus b d firniliter.tranicarc^g / J

\ \ \
duo punAa d&e arcus circuli magni d e, / . / \ \\
arais autem g a prolongetur,donec ocair / yr > \]

r^arcui d e in punefo 5 .Quoniaitai^an- ^ J-—-'"c
guli apud b llinc recb',& arcus b d quarta t b

cii culi erit d polus ciraili g e,& ideo angu
Ius e re>fhis,ftd&: c g eft quarta circuIi.quarepimcSus g cft polus circuli d e,8i

ideo arcus gjcftquadrans circumferenti*,arcusigitur partialis a g minor qua
drantefiet.Sit deinceps utercparcuu a b,b g maior quadrante. "Dico q> arcus a

g ericminorquartacircumfercnti*. Abfeindamenimummc^arcuu g t & b h
quadrantem,pcrdaocppundta t & h producam araim circulimagni occurrens

tcmaraii g a continuato in n,quoniamita^anguIus b eftre<fhis,& arcus b h
quarta circuli,crit h poluscirculi b g,& angulus apud t recHis.cuncjarais t g
fit quarta,erit g poluscirculi t n,quare arcus g n eft quarta, ideo arcus a g
minor quadrantc.Pofl:remo fit arais a b maior quarta,& arcus b g minor. Dia:

co q» arais a g maior erit quadrante.Fiat enim uterq; araiu g e& b h quarta

cirajli,prolongando quidem arcum g b ufep ad e ,arcu autem b !i rcfecando ac
ardi a b ,mc^at'c^ arcus draili magni per duo punda h St e ,occurfurus arcui a
gmpimdlo k.Cum igitur arais b h eu: quarta,& angulus b re<fhis,erit h po-
lus ciraili g b e ,quare& angulus apud e redius.eft aute Si^ arcus c g quadras.,

g igitur cftpolus circuli e k,quare arcus g k erit quarta ciraili, undeSi a g sx*

ctis quadrarem fupcraredinolcitur,quae fuere concludenda,

V.

In omni triangulo reiflangulo fi fuerit latus re«5ium fubtendcns an^

gulum quarta circuli,erit alterum exduobus recftu ambientibus quae
facis
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tacA^Ii,Si‘u<rofueritmmusqiiadranre,ent utruncjr rcfn^oru aut

maiusquadrante^aut minus eo «q^fi ipfum fiicric maius quadrante,

erit alterumexduobus rct^uin ambientibus quadrante maius, reli«

quumaucem minus co*

Hxc ed conuerfa prxcedcntis^it ita^ in trian

gulo a b g angulum b re(fHimhabentc,laius a g
qiudram ciraimdrcntisr.Dico « alte^-duorfilate

rum a b , b g eri t ijuaita ciraili-Super punefk) cm
a fado polo

,
icamdu quantitatem a g deferib^

drcuIus,quemopnricbitefleiiia^o,qr arcus a g
Htquarta ciraimferendztnagme.n igitur ciraim*

foentia dus tranfibit perpundfi b, planum cft ar

cum a b efle quadrantem.ffuCTopnctcrcatiplum,

aut ibitfupra aut infra ipilim.fi iiipra,fecabit arca

a b inpundoquifif d,per itac^huiusduoarcus

a d&d g orthogonalitcrfibifnuiccminlTftent,eft

autem Marcus g b orthogonalis ad arcum a b propter angidu b reAitm exhy
pothcfi,qiiarepcr huiusg eftpolusciraili a b,&ideoper hufusarcus g b,
latus u/ddiccttr/angwlipropofiri eritqiiarta ciraimfercnaar . Similem prnunis
concludes mcdrjSjfidrcuferentia circuli iuper a polo ddCTipti,rranfibit infra pun
^mbjoccunensarcui a b prolongato in punAo e . Sit demum arcus a g mt

<v norquadrantc.Dicoq>utercparaim a b,b g aut

€ritmaiorquarta,autminorca. Crefeat enim ar#

cus a g in diredum,donechabeat arcus a d qua
dranSjfccundu cuiuscordamcfrcumdiKaturdrciw
lusmagnus,quinequa^ offeidetpundlS b , aliis'

enunper huius&hypotfadimiequercturr^hmi
anguluefleminoremr^o.Autigiturfefando ar-

pra b p
neceflario atrum b g in pundto qui fit j . erit itac^

per huiusai^Iusj € b rcdus.cu(^fltcriam aa
gulus e b 3 .reraisexhypothefi^critpercotollarS

a.huius 3 polus drcidi a b,&ideo per primam hiuusarais 3 b quarta cfreumftf

rentix.Iatusigitur b g quadrantem fuperabit,latusdcni(5 a bquadrantS exce#

dercneminitwbium erittconfiderantiialtcm arcum a e xqualem araii a d efle

ejuartam circumfbmtiac.Scd tranieat circulus diflus infra pundiu b ,iecahda ar#

cum a b proteniumopdituncinpun(fioh,arcumautemb gprolongatuin pi?

dio k,critita(5permcdianunccommemorata^neiuftocrcbn'usprfmamatc^ie#'

eundamhuius repetam propofitiones,angu2usapud h Tedhis,fed&angulus

b rctfhis ex hyporiiefi,quare pundiis k erit polus ciraili a b
,
ideol:^ arcus K b

rdrans,& latus g b trian^ilindibi quadranteminus , latus autem a b
itebfcutuseflcnemodubitabif.Tandemarcus a g reda fubtendens angulff

quartam foperareponatur.Dfco qpalt^dtiornlatcrum a b,b g maius eritquS
drante,reliquuueroniinus.Rdedoenimqiiadranre a d,cordam ipfiusiiip a pa
Io efreumferenfies creabimus circuKim magn6,cuiusprofedodrarrhferenoapun

b prssttdbi^alias enim nionfhumnaR«returinathaRaticu,iin^ uenus im
poifibile
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fcflirtc anuiilus rc(flo ma/or.Tran

katiw<jpruisfuprapun(SG b,fccandoarcum ab ^
inpunoo e ,arc«m ucro b g oportiinc extcnfiim X\
in piiiK^io j conftabic cffe polum ciraili ab / \
angulis apud b a c redis cxiftcntibus,unde 6i^ar / \
cus} b circumferemiat quarta pars habdoitur.Ia^ /

IUS igitur b g trianguli a b g quadrante breuius f \

relinquitur,latusautemrcliqufi a b quadrantcfui*

pcrabitproculdubio.Q^ fi circumferentia dida
defcenderit infra pundu b ,iecando arcum a b fa ^ J ^
tis porredu inpundo h

,
arcum autem b g ( nam

ita fieri ncceflc eft)m pundo k
,
priftino freti fyllos

giimo,declarabimus k cflepolum circuli a b,& arcum b k quadrantanciraim
Krcntiae,undcconiequiturlatus b g triai^ilinoftriquadrantelongiusefi^rdij»

quuuerolatus a b quadrantis a h longitudincmhaudattingit.Tresigiturtii&«

orematispartesconfirmauimus,quodlibuiC€fficeTe. Poflutnus prseterea pros

pofitionem noftram ftabilire.aduerfario oppoficu aflCTend concludentes impofC
bile per huius . Nam ponendo latus a g quadrantem ^
fi dixerit neutru rcliquojt laterum efle quadrantc,erit nes»

ceflarioutrunc^eopiautmaiusudtninusquadrante,aut /
altemmaius& reliquu minus.quoamcp autem iUoje exi- / \
ftente,fe^uimrper huius arcum a g non efle quadrans / \
rem,fic idem arcus quadrans&non quadras aduerfario / \
preteruienti habcbirur,quodeft impoffibile.Siuero lanis / \

a g fueritminusquadrante,&nonfueritutrunc^rdiquo
[

3
rumlatcrumaut maius quadrante, aut minus fententia &

quidem adueriari|,eritneceflario altejeeomm quadrans,

aut alterum eojtmaius quadrante,& rdiquuminus eo,quo ita exiftente , fequituf

per huiasarcum a g cflequadrantemautmaiorcmeo,quipridem ponebatur
minor co.Q^filatus a g maius fupponatur quadrante,^ cr^ataduerfarius,al-
temm duoru laterum a b & b g eife quadrantem,aut utruncp eorum maius ueji

minusquadrante,concIudemuseiper huiusarcum a g aut efle quadrante, aut

quadrante breuiorem,quem nuperrime conceflit cfle maiore quadrante. Deffru*

<?hs igitur impofiibilibus,ad quae duximus aduerfarium,theorematis noftri fims

dabitur ueritas.

VI.
Inomni triangulo re<frangulo,fi alterduorum angulorum,quos fu

ftinct latus,reiflum rcfpiciensangulum,rcdus fuerit, erit latus ipfum
quarta circuli.fiuterc^ eorum aut obtufus aut acutus extiterit, latus di

quadrante breuius erit, (i uero alter eorum obtufus,reliquus aut

acutus occurrat,latusipfum quadrantemaius conqcietur

«

Triangulus a b g angulum g re<frumhabeat.Dico q> fi alter duoru angUtf

loftf a Si g redhis fuerit, latus a g erit quarta circumferentise^fi uero utcre^ cojs

aut obeufiis aut acutus extiteritdatus a g quadrantebreuius h^bit.&fiangu*
ius a fuerit obndus,angulus aut g acutus uel econtra,arcus a g quadran^mfii
perabit,Si enim altei angulo$k a & g revhis &erit,eric pec huius alterum duo«

N nsnla^
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nim laterum a b &! b g e|uarfa c/railf, qiiarc per InN

Aijarais » g erit quarta ciraili.Siucroutcrq; anguloit

a & g aiKobtuiumairtaaituflicprsrbcatjCrit per alie*

gat3 huius utrunc^duo|(r laterum & b g aut ma«
iusquadranfc,autniiniisco,undc per huius lanis ag
quadrante braiius arguetur. u alter anguloru a «
g obtufus,reIiqiius autem acutus extiterit, erit ex hu*

'It IUS alter duo^ aram a b & b g maior quadrante, rcli*

quusautcmmmoreo,quarcper huius latus a g qua^

drantem fiipcrabif,qu3c cenluimus explananda,

vn.
Silatus replum angulum trianguli fphscralis rcfpicicns quadrans

circumferentia: fuerit,alcer angulorum libi inOdentium rct^us indica

bitur,n uero quadranteminus extiterit,erit uterep discorum angulo«

rum aut obtufus aut acutus«dC li latus ipfum quadrante longius oftera

cur,alter didoru anguloru obtufus,reliquus aut acutus prxdicabic,

«V

Hafccftcouerfa prioris. Sit triangulus a b g recllan

guliis,ar^lu uidclicet b redum habois . Dicoq fi Ia»

tus a g fueritquadrans circumferentite, alter anguloru
a & g reduserit.liueroarais a g minorliient quadra

te,utercp anguloit a & g autobtufus erit,aututcr(^ acu
tus.& fi arcus a g quadrantem excedar,erit alter angu»
lorum a &: g obnifus,reliquus autem aaitus.Namaaxu
a g quadrante exiftentCjCrit alter duorum arcuu a b &

hmus,quareper huius alter angulojt a 6(! g
! a g quadrante minor extiterif,erit per eandem

huius utercp arcuu ab & b g aut maior quadrante,auc minor eo,quare per

huius utercp anguloru a & g aut obtufus eriqautacutus.Qd' fi arcus a g quar»

ta circumferentia maior occurrat>erit alter duoru arcuum a b & b g maior qua
drahre,&reliquusminoreo,quare per huius alter angulorum a a g obtufus

crit,& reliq^s acutus,qua foere declaranda,

vin.
Siquis triangulus fpharalis duos acutos habeat angulos, aut duos

obcufos,arcu5 egrediensiuerticetertij anguli,lateri fe reipkienti per

pendicularicer occur{uru5,iritra triangulu reperiet « ii uero alter eoru

acutus,dC reliquus obtufus extiterit,extra triangulu neceiTario cadet.

Sictriangulus huiuimodi a b g,duosangulos b &g
habens acutos,aut ambos obaifos. Dico q> arcus ab a

pundo lateri b g
:
^uisutrinc^indefinito, perocndicu^

l[ariteroccuriurus,mtratriangulu a b g confiftet.Non

cmmpoteritegreditriangiduipium,quodfi poflrbilcar

“•bicrerisjfitarcus ille a d coincidens arcui g b,quant3
(at eftponedo dextroriiim inpundo d ,eric itacp arcus

d 4 Unu convnuae duobus triangulis a d b & a d g
redangulis
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re^lanj:jttTf?.nis»fturdaoajigiiIi b g triaguli a b g focrmtacutf,«-(t'anguUia

ab d obtiiliis,quare per ludusarcus a d mtnorcricquadrantcpropter angu#
Ium a g d trianguli •g d aaitum,3(f per candan maior quadrante propter an#

girium a b d tr^unili' a b d obtufiim.idcmitam arcus minorent quadrate cir

cumfcrenti*auiclcm,6c: maiorco,q«odeftimpoflibilc,arcus ergo perpendiaila#

jris huiufmodi nem cadet extra rrianguIu.Prohibet autem hypothclis,ncarcus die

tranieatperakerupimcftoffe b & g,ucenim angulus acutus autobtuliis haberet

rccius,quodcft impofllbile.DeftruAis autem incouenieatibus ilhs relmqiutur q»

non nin intra triangulu permaneat,quod pollicebatur prima pars theorematis*

Sit demii alter praediifioruangulois:,uerbi gratia. b ob
rufiis,& reliquus g aaicus.Dico qj perpendicularis ca

detextra ti iangulu.Non enim poteft coinciderc alteri

duorulatcru a b & a g,(ic enim angulus obnifirs aut

acutus eflet rccflus,f«l necp intra triangulum confifterc

potcric.Sienimitapiitaueris,iic arais a c perpendicu

laris adarcum b g,cuiiecimdam pimtfhi e communi
cat.erititacplatus a e commune duobus triangulis a

b e & a g e re£flangulis,quoji: unus angulu a b e has:

bet obarfiim,reliquus autem angulu a g c aau3,quarcper hufitsbisafliifflptS

arcus a e maior erit quarta drcumferenfi*,&minorea, quod eft ineonueniens.

Cum igitur arcus perpendicularis huiuimodi non poffic coinddere alteri dtionim

lateru a b & a g,necgmcra triangulu cadere,reIiqu5dft-neceilaiio ut extra trian

gulam reperiatuqquae cupiebas addiicere»

IX.

Cuiuslibet trianguli tres angulos acutos babentis, trium laterum

unumquode^ minus quadrante pronundabitur*

Trianguli a b g tres anguli fint acuti. Dico q> un3
GUo4t^ latus dus quadrante minus eric.Fiant em'm apud
duo pLincla b & g duo anguli redi,edudis duobus ar# ’

arbuscirculoa-magnoru b e & g e inpundo e coair-

rentibus,quemper huius oportet efle polum circuli b
g. a polo igitur e per puncftu a procedat circulus ma#
gnusjquineceflariofecabitaraim b g,fienimnoniecas*

rcE,neccflarioalteruduopiarcuu a b &a g,fieret'cppars

quadrantisremicircumferentia,quodeft inconueniens,
^

iecer igitur in punc'lo d ,erit autem utert^ angulojk apud d rcifhis per huius , 8^

ideo uEcrcp triangulo?: a b d & a g d redangulus.cunc^ duo anguli a b d & b
a d fint acutijtotum enim b a g acutum tradidithypotIicfis,erir per huius ar«

eus ab minor quadranteJimiliter probabimus arcu a g minorem qiudrantt^
reftat igitur,ut arcum b g quadrante breuioremoftendamus,quod quidem habe
bitur,fi apud duo puncfta a & b duos red:os,quemadmodu nuper; imeapud duo
punda b&g confticuerimus.&hoceracperagendum,

• X. .

Si quis triangulus duos acutos habcatangulos ipqualcs,utrun<^la

terum cos refpicientiu minus quadrantepixdicabitun

Sit triangulus a b g,duoS aiigidos b g acutos tebens aquales. Dico

^

fq 2 ummq^
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Ufrunfplatcrucius,a b & a g mimis eritqilaftacirfliH,

Crcabimu.'}<niinapudduo(^(^a b & g diiosrcdlos an
tmlo.srarcui b g infHKnos cdudi^duobus araibus b d
& g d inpunao d conHiientibiis^qu^n, huius nonfi

nitcfle polum circuli b g,& ideo per Tiuius ujcrcp ari«

cuiiin b d & g d quadrans habcbtnir. Cu itaqp duo ar«

CIS b a & g a, ex puncflis terminalibus lateris b g eri»

anguli dbg cgrdK intra triangulum dbg conairrat,

erunt per certq huius duo arcus b a & a g coniimdi

breuiores duobus arcubus b d 6(! d g.Vnde& medietas

"hojtarcusuiddtcet b a breuior erit medietate ifto^,quadrante fcilicet b d . fimi

iitcrarcu g a minoreefle coftabit iplb quadrate g d . oportet cm duos arcus b a
GC^g aequales efl^ cercij (luius eiuinciante,quod libuit attingere.

XI.
Trianguliduos obtuibs habentisangulos aequales utruni^lateru

cosrefpidcntiu^matusquadrante reperietur.

<v Sintduoanguli b&g,irianguli a b g obnifi »qua

ft

les.D^co q) urnincp laterum a b & a g quadrantem fifc

perabit.Fa(flisem duobus reAs angulisapud duo pun»
tffci b g,araK b g ,

educendo duos arcus b d g d
,

quos conflat intra triangulum a b g concurrerc,quod fi

at fn pumflo d,eruntqueadmodum in prpemifi& argume
tabarduo arcus b d & b g,quos oportet eflequadrates,

minores duobus arcubus b a a g lateribus trianguli

noftrii& ideo ficutduo arcus b a,a g aequales^pter an
gulos a b g & a g b xquaIes,fuperabuiduosquadrarbi

les b d & d g,ita uterc^ arcuum b a & a g quadrante
” maior inielliget

,
quoduoluimus exponere,

xn.
Si quis triangulusinaequales habeat duosangulos acutos,latus mt

nori eorum oppoiitum minus erit quadrante.

Triaguli a b g duo anguli b g fintacuti,flttp ai*

gulus g minor angulo b. Dico q> latus a b eft minus
quadrantc,Na conmniendo duos re<flos apud duo pun»
(fla b & g , producflisarcubus b d &: g d inpundo d
concurrcntil^,eriitduoarcus b a & a g minores duo
bus b d &dg,quiiemicircrcferentiampcrficiunr,quo-

niamutereg eorum eft quadrans circumferentiae, d polo

drculi b g exiftente.duo igiturarcus b a 6^ a g mirio

res iuntfemicircumferent!a.cu(^ arcus b a minor fltar

€U a g per tertqhuiuSji^angulus g minorexiflat anr

gulo b,erit arcus b a minorquadrante circumferentiae,

quod eratdemonflrandum*
XIU.

Trianguliduos obtujfbs habentisangulos ina;quale$,latusmaiori

coruoppoiicu maius quadrantepronunciabitur»
Habeat
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Habeat triangulus a b g duos angulos b & g ob

tufbs ina*tjuales, g Icilicet maioreman^o b , Dico qp
lacus a b maiiisdiquadrance« Apimais enim b 6^ g
arcus ercefii orth^onaliter concurrentintra triangulo

a b gj^dficinpundo d poloiblicetciraili b g, erunt

^duoarais b a & a g maioresduobus araibus b'd,

d gjquixquanmriemiciraimferentiaejquare duo ar«

cus b a, a g fo-nicircumferentiamfiiperabunt,undcS^

maior eorum icilicet arais a b quadrantemaiorhabe*

bitur^quoderac abiblucndum*

Xn 1 1,

Si quis triangulus duos acutos habuerit angulos, latus^ uni coni

oppoiitum non minus quadrante,erit reliquus eius angulus obtufus,

latus^ ei oppoiitum maius quadrante»

Sit triangulus a b g duos angulos b
6l g acutos habens, cuius lams a b alterii

acutof!{rcfpiciens,nonfrt minus quadrate.

Dico q> angulus eius a erit obtuiiis,& laais

b g maiusquadrate.Fiacemapudduopun
dia b & g duo anguli recfli,ediKflis duobus
arcubus in pimdto d extra triangulu a b g
conairrentibus, quem quidem oportet eile

polum circuli b g,demittatur'cp i polo d g
pimdhi a quadrans d a e,incidens arcui b

g inpundo c . Cum igitur arcus a g non
iitminor quadrante,erit iple aut quadrans,

aut maior eo.Siquadrans,per huius altess

rumduojtlaterij a c,e b trianguli redtan*

guli a e b erit quarta circumferentte.eft autem arais a e minor quadrante,rdi-
quusergo c b quadrans erit necelTario,quare totus arais b g maior erit quadra

te.Similiter per huius probabimus angulu b a e efle red^,Cum angulus a b e

fit acutus ex hypotheii,tocus igitur angulus b a g maior eftredio.Qa fi latus a

b maius fiierit quadranf€,eric per huius arcus b e maior quadrante, cum rdias

quus a e fit minor quadrante,araisergo b g multo maior erit quadrate. Simili

ter per huiusop3rtebitanguIu b a e efleoDtuium,cumai^Ius a b c fit aow
tus per hypocheiim,angulus ergo b a g multo magis erit obtuius

,
patet igitur

propofitio,

XV.
Sifuerintinfphccraduocirculi magni ad fc inclinati , fignenturc^

in circumferentia unius eorum duo pundl:a,autm utriufcp circumfer*

rcntiapundlusunus,6iproducaturexunoquoc^pundl:orum ad circa

fcTCTitiam circuli alterius perpendicularis arcus,proportio finus arcus

qui cft interunum illorum pundlorura,& pundtumiedlionis circulo*»

rumadfinum arcus perpendicularis ex eo protradti ad circulum altc^

rum eff,ut proportio finus arcus comprehenfi inter pundlum alium

N 3 S< pundhi
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Kj)Un^mre<ntionisBdQnuniarcu5 proclucfli exil/o piinAo«

Nonabftcrrealobfecro trxK‘r!x>rapr.Tlcnspropofitfo,& primo afpeAl iiuri

catarrebusmim Marhcmaticis m'x faris liiddum,ncdixerini accomoda

bis fi:rmoncm:fni(fiQ profc(fto diilciflimu hac arbore ^lis rtgida dcccrp,rs
,
quen»

ubipcrfenieriSjtoCu ^m^prajfcntclibnim intcHigcs.Smt i^it duo circulima^
in (pharra ad fe inuiccm inclinati a b g
d a a c d ,qiiojt ciraimfercntiat fecent

fe in punAis a & d ,fignent'cp duo pun
(fta b g in circumferentia ciraili a b g
d ,.{ quibusdefecndant duo arcus ppens

dicularcs b r
, g s ad draimferentiam

draili a e d . Dico q> proportio finus

arais a b ad (inum arcus b r efe ut fic

mis arais a g ad finum arcus g s . A
pandis enim b &: g binx perpcndioi

iaresrcd*demittatur,unaf quidem ad

fediocm communem circulofi: feilicet

lineam a d,qu*fint b m,g n , alterae

uero ad fupcrficiem ciraili a e d
,
quae

fint b k 8»! g 1 dudis lineis k m & 1 n
quoniam itac^duar lineat m b,b k an

gulariccr com'undae
,
aequediftant duabus n g ,g I angdariter coniundis

,
b

tn enim xquediftac lineat g n per primi
,
b k autem ipfi g 1 per imde««

mijCrit angulus m b k aequalis angulo n g 1 ,uterq} aurem angulop: b k m
g I n redus eft ex diffimtionelineae perpendicularis adfupcrficieOT,quare per j z

primiduo triangidi m b k & n g I iimtarquiangidi,&ideoper4.iCTtipermuta

am arguendo proportio m b ad b k eft,ut proporuo n g ad g 1 . eft autem m
b ffnus redus arcus a b per tertij& diffinitionem ,n g uero Unus arais a g

,

item b k fimis arais b to I aiitem finus arcus g,-s-.proponioiginirfinusarais

a b ad finum arcus b r dr ut finus arais a g ad Unum arcus g s . Habemus er-

go partem propofirionisueram,quando duopunda in unacircufercnria fignanm

ftir,Signemus eademumm duabus circumfercntqs dj'c'loru ciraiIojK,fit'cp unus b
tn circumferentia circuli a b g d ,reliquus autem c in ciraimferentia circuli a e

d,dercendatipundo t perpendicularisarcus t x adciraimferenriam circuli a

b g d .Dico q» proportio finus arcus a b ad finum arcus b r en:,ut proportio fi*

nusarcus d t ad finu arcus t x.Sintenimpoliduoru circulop: h & 3, per quos
Xranfeac a'rculus magnus h 3 p e fecanscircumfcrentiasdidorucirailo^/npu»

dtis p dC e .1x1 circumferenria itacp circuli a b g d fignata fune duo punda b Si

PsSquibusdefeendtintduoppendtailares b r & p e,quare ^portio finusarcus

ab ad finum arcus b r eft ut finus arcus a p ad finum arcus p e .Ruriiis aon in

circumferentia circuli a e d fignata fint duo punda e & t,! quibus duo perpen

riiailaresoriuntur e p &! t x,erit proportio finus arais d c ad finum arcus t x,
liait finus arcus d e ad finum arcus e p .eft autem proportio finus arcus d e ad
finum arcus e p ,ficut finus arcus a p ad finum eiufdem arais p e,uten^eWmar
cu3 a p & d e eft quarta circumferenticeunius.proporrioiginir finus arais a tf

ad finum arcus b r eftutfimisarcus d e ad finu arcus t x,quat fuere peragenda.

Sed Ibifitan adliuc aiumus pendeqattento i quolibetpundo in fqpcrficic fphx

rica piTc-
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n*ca ptttfrr polum c/iculicuiiislibctjcxyatamcn circumferentiam cius fignato,

geminos demittere liceat arcus perpendiculares ad ciratmlcrcntiam ipfius circu

ji.ponibilccftcidm per pun<flumfignatu&; polum circuli tranfire circulii alium
magnum tei t<giiuius doccnte.ciraili igitur hoc paiflo dcicripti,duo arais inter

piinctii fi^natum &ciraimfcrentiam circuli iaccntfs intercepti
,
pcrpendiailarcs

erunt ex huius ad ciraimfcrentiam circuli iacentisJn figuratione itacp pficien

tt a pundo b prodibit pcfpendiculan's,unus ad partem indinatiois,relfquus aus

tem ad partem oppofitant.Idem quoc^ accidet caeteris pundis in utrac^ ciraimfe

rcntiaru fignatis,ucrum liocnon interturbabit fyllogilmu noftrum, nam hij duo
perpendiculares cum fint aquales fenicircumferenua per tertq huius, commur
nis animi conceptio cuivicm ipfiscommunem donabitfimnn.qiiicquid igitur de

uno araiu praedicabit theorema nofi:nim,& de reliquo demonftratu habebit»

XVI.
Inomni triangulo reifliangulo omnium laterum finusad finus an*

gulorum,quos fubtendunt, eadem eft proportio.

Sit triangulus a b g angulum b redum habes.

IDico q? ^portio finus laceris a b ad finum anguli a

g b eadem eftproportioni finus lateris bg ad finii

anguli b a proportioni,quam habet unus latess

ris a g ad unum anguli a b g ,quod fic demonftras

bimus.Neccfleeft,auc utrunep anguloit a &: g efle

rc(fb.im,aut altera eop: duntaxat,autnullum.Si utera

cpeorum reAus eft,erit perhypothefim di huius pu
(^is a polus circuli b g , b autem polus circuli a g -

& g polus circuli a b,quare per dimnitionemunufa
quifep trium arcuu diflon: determinabit quantitatem angiili le reTpidentis. idem
igiair erit finus cuiuslibet trium late^ di anguli fibi oppouti,6<: ideo finus omniu
lateru ad finus angulo^ fe relpident{S,proportionem eandem accipiunt uidelicet

aqualitatis.Siautemalterduntaxatangulojfe a & g flierit re<5hjs,flt ille,uerbi

gratia,angulus g .tradidit autem di hypothefis angulii b redhimjquare per hu
IUS a dl polus circuli b g,8c!per huius utercp arcuu b a,& a g quadrans cir*

CLimferencisemagns.per diffinitionem igitur unufquiTcp arcuu ab^bg&ga
quantitatem anguli le refpicientis determinabit,erifep idem finus cuiusli^c latest

ris& anguli le rapidentis conuertendo diffinitionem finus anguli, unde poftre;*

mo conffabftomnium laterum finusad finus angulo?: fe relpicientiu, eandem ha
bere proportionem fdlicetxqualitatis.Qff fi neuter anguloa a & g redlus offe

ratur,non poterit aliquis trium arcuu lateralium efle quadrans circumferenti^,,

quemadmodu ex huius trahitur,uerum in triplici uarietatehabdjutur. Si enim
utercp an^lopi a & g.flieritacutus,eritper huiusutcrep arcuu a b & b g ml
nor quadrante,unde di per huius arcus a g minor quarta circumferenti». Cre
feat igitur arcus g a uerfiis a donec fiet quadrans a d,fecundum cuius cordam
qu» eft cofta quadratimagni fuper puneffo g fado polo deferibatur circulusma
gnusdecans arcum g b prolongatu in pun(ffo e.prolongeturdenuim arcus a g
ad partem pundi g,donec quadrans habebitur a 3 ,cuius corda foper polo a df
cumdudla pariat cirGiluocairrentem arcui a b continuato in pun<ffo h.Pinxiss

inushocpac'lownamfigurationeni,SiMerouterqpangulowm a & g obtulumfe-

pr^beac
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t>nebeat,peroicd/anupcmmcconimanorataiiccrcparaia a b & b ^ ^ladran-

CcmTupcrabit^arcis autem a g (jiiadrantc mitiorem confitebimur •Piolon^ato

i(gi(ur ut antea utrinq^arai a g,doncc&ai'ais g d c]uartanafcccur&arcus a j,

fuper polis g & a duo circuli magnfd^ribantur,<^tie
uniusftipcr g fcilicctdefcripticircumicrcntianccciurio

(ccabitarami g b maiorem ^adrantc/iuodKacinpun
(So c,rcIiquiucro fuper a dcfcripti,fccaount arcu a b,

quod contingat in pundo h.Sicalteraiurgit figuratio.

Qd' fi alter angule^ ^ g obtufus fuerit
,
reliquiis autc

acutus, fit a obtuiiis g acutU5,crititac^cx pallegatis

^ locisutcrcparaiu b g g a quadrantcmaior,arcusaii

tem a b minor eo.abfcindant ergoex arai a g duo qua
drates g d & a 3 in arcu d ; participantes, dcfcriptoi::^

cirailoutpriusfupcr g poloocircumfcrcntiaciusfccabitarcum bg maiore qua
dtante,quod fiat in punrto e,circumfa-entia autem ciraili fuper a defcripti,non

ftcabit arcum a b,cum'fit minor quadrante,(cd occurret ei quantufateft porre^

^o,quod fiat in pundo h .Neutro igitur angulop: a & g reiflo exiftentejtametfi

figuratioc tripliciutamur,fylIogifinus tame erit um'#

ciis.Cum enim duo circuli g d & g e ad fc inclinati

fim,&in circumferentia drculi g d fignentduo pu*

<fta,ex quibusduo perpendiculares a b &!de ddeen
dunt,erit perprxe^entem proportio finus arcus ga
ad finu arcus a b ficut fimis arcus g d ad finu arcus

d e,d(;permutatimfinus g a ad finu g d,fiait finus

a badfmu d c.Icem duo circuli a j & a h adfe fnx

clinari iuntjfignanturtp duo pundla g & 3 indreu*

fefsrriadrculi a 3 ,cx quibus defeendunt duo arcus

perpendiculares gb & 3 b,quare per pnemiffim^
portio fmus a g ad finum g b eft tan^ finus a 3 ad finum 3 b

,& permutatim
imus a g ad finum a 3 ficut finus g b ad finum 3 h .efi autem finus a g ad (ia

num a 3, ficut finus g a ad finu g d,q> iiteri^ arcuS a 3 & g d quadrans habea

tur.Sinus^iturlateris a b ad finum d e,& fmus lateris b g adfimnn3 h,ean-
dem habent proportione,qua uidelicet finus lateris a g ad finum quadwntis.^i

fiusaute d e eftfinusanguU a gb, amis enim d e derterminatquanticatean:*

guli a g bjpuncflogpoloexfftcntedrculi d e.Sfniiliterfinus3 h eft finus ancu
li b a g.finusautequadranriseftfinusan^iredi.quarefinuslateris a b ad u«

num anguli a g b,& finus-latcris bjg ad fimun anguli b a g , finus quot^ late-

ris a g ad finum anguli redh' a-b g unam dC eandem iufeipiunt proportionem,

quod erat declarandum,

XVII.
In omm ttiangulo non retftanguloftnus laterum ad ftnus angulo

rum ds oppofitoru cande habent proportionem.

Quam prxcedens de triangulis redangulis praidicabat palfioncm, pralbis.

quocp de triangulis nonrcdlar^ulis enunciat.Sit igitur triangulus a b g , nullu

habens re(ftumangu]5.Dicoq> finus lateris a b ad finum anguli g, finus<3p late

cis a b ad finum anguli b,&nnuslateris bg ad finum angdiuru& cande prd.

poitionanaccipiuntfPo^ttameradtpimifto a perpendicularoh a d incidoi
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*tc*m arari H g fi uura triangula man(cnr,aat ocoirrcn* a
-icmaraii bg oportiincprolongaroficxtratn^igulum

• cccidcrimjiixncutriaraium a b & a g fibi contcrmi* ^ I \
nalium comcidr<^ poterit . fic em alter angulop- b &! g / I \
rectus ha^ctiir,que hypothcfisnoftranon reAim tra / \

didjc.Cadaiitacp prius intra triangulfijdiftmgucnsdu#
(

\

J
ostnangulosja b d & a g d redlangulos.cr/tergopcr

\

pnjccdcnte terminis permutatis proportio finus a b ad ^
finum a d,fiait finus anguli a d b red^i ad finum angu
li a b d.i^Si per eandem praemilTam proportio finus a d ad finum a g tan^
finus anguli a g d ad finum anguli a d g redi, c5cp fit idem finus anguli a d g
&anguli ad bjqjuter^eojKrcduseft.eritperxquaproportionalitateindireda

finus a b ad finum a g ucUm' finus anguli a g b adfinumang^' ab g^SC- per-

mutarim finus lateris a b ad finum anguli a g b tan^ finus lateris a g ad fina

anguli a b g.Eandem denicp concludes proportione finus lateris b g ad finum
anguli b a g',fi prius ab altero pundoa: angdarium b & g ad latus fibi oppofi

tum dcmifo-isaroim perpendiculare. Quddfipeipendicularis a d extra trran»»

gulum cedderit mutata panimper figuratione primniim repetemus iyUogifmvu

Erit era ex pr^mifla permutarim arguendo finus a b ad ^
finum a d tana finus anguli a d b ad finum anguli a b
d rtdi.itemtpfinus a d adfimim a g,fiait finus angidi

\ \
a g b ad finum anguli a d g redi.quare per «quam indi / \ \
redamentfinuslateris a b adfinumlateris a g,ficut fi« / |. \
nus anguli a g b ad finum anguli a b d.finus autem an»

f
I

gult a D d eft etiam fimis anguli a b g pd communem L,

fdentiam.finusigitur a b ad finum a g eftutfinus an» S" ^
guli a g b ad finum anguli a g b ideo permutatis xyx'

minis,erit finus lateris a b ad finum anguli a g b,tan^ finus latoris a g adfinu

anguli a b g.Hancdemuconuincemuscfle proportionem finus lateris b g ad
finum anguK b a g.quanadmoduhadenus pToceffimus.Paflionem igiturquse

’ detriangulisrcdangulis&nonredangulisfingulariminhifce demonftrabatur
theorematibus,communitertandemdeoranifaus triargulis qualefam£^.iucn’nt

condudcrelicebit,qu« res quantos bi^ iucundos allatura fitmidus pedetentim

intuebimur

XVIII*
In omni triangulounicum habenteredum angulum,propordo

nus angulino rediad finum anguli redi cft,ut finus complementi an
guli reliquiad iinum complementi lateriseum fubtendentis*

Sittriangulus a b g,cuius angulus b quidem fit redus,neuterautem duo^
a & g redushabeatur.Dicoq>proporriofinusanguli b a g ad finum anguli b
redi eft,ut finus complerrienti anguli agb ad finum complementi lateris ab,
fimiliterfinusanguli agb ad finum anguli b redifehab€t,tan^ finuscompk»
menti anguli b a g adnniimcomplementi arcus b g,quod fic demoftrabimiis.

Quoniam neuter anguloium a 8C g efl:redus,critaututercp corumacutus uel

obtufus,aut alter acutus,& reliquiisobtufus.Sit primo uterc^ acutus
,
quamobre

per huiusumou^lateru ab bg minusent quadrante,ideo'q^ per tuiius

O S^axeus
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& arcus a g minor cxiftct quacfrantr

, protendat
cr^og a ad partem puncti a,«ionccHct quadrans

^ -d ^fecundum aiius corda fiipcT g fat^o polo cir*

cumducaturdrculuvfrcamaro^ g h utis proii

iongacum m punefio e . arais uentep b a ad parte

puntfli a porrcdbjscomcidatcircumfercntisc ctt*

culifuperg polo drcumdurti in putflo j, que ex

huius conftabitcflcpolum circuli g b c.pcr au*

tena huius uteitparcuTr j b & j e quadrans habe*

bitur.&anguhisjc g rcdhis.quareperdiffinitio»

nem arcus a 3 eric complementum lateris a b,ar

cus auton d 3 coplementum arais d e. aTcp arcu*

determinet cjuanritatcmangui i a gb^-pundo g polocxiftcte circuli j d

«lecenTunabitarcusjd (xiantitatemcoplemcncianguii a g b,quodfaa1ius<kb

^arcu g} cofitd)CTis,cftautcjn proportio linusangulib a g adfinvmiangu*

Ii a b g rc^' per fcoius conuerfim ai gucndo,ficut proportio finus b g ad fino

g a. finus demum b g adiinum g a,ucut (inus dj ad iinumj a per huius.

^uoniamin.cireiim&raKijsduoR:ciraitop; g a d & 3a b fignataflmtduopuda

g SChicluibus aitemuim defeendut; duo arcus perpendiculares ad dreumferen*
dashuiulmodi circulo^e, g b quidc propter angulum a b g rcdhimexhypodu^
li,jdautcproptcrangulum3d grc<fbim,g ^odraiU 3d ocift€ntc.Sinus au

^ 3 deftunuscoplementi anguli a g b,& arcus a 3 cft complementum lateris

a b. Proportio igitur finus anguli b a g ad Rnum anguli a b g re<5H,eft tani^

&Ul$C^iaiKiiti anguli a g b ad finum complementi lateriseum Ribtendends*

<!^6d fi faerit utcrq? angulojt aSig obtuiiis pet

hiuus utruc^ lateR! a b & b g quadrante fiu

perabit.imde& latus a g minusquartacnunci*
abimr . Crefcit igitarais g a,donecarcus g d
pa' a pundtii incedens Rec quadrans,fccunducu

ius corda deferibatur circulus magnus,&cans ne
ceflario arcu g b, quod fiat inpundo c , fecabic

aut circulusflienecef&rioarcum a b in puntfto

qui fit 3. per itacj huius duo arcus g c 5«: e 3

perpcndicularitcr fibi inuiccm infiftoit, cucp per

nypothcfim arcus a b perpendicularis fitad ar*

cum b g angulo b re<& cxiftcnte, erit per hu
ius 3 polus circuli b g,& percorollarium ciufd^

Utert^ arcuum 3 b6i 3 e quadrans ciraimferentix. quare per difiituttonem zt*

eus a 3 erit complementum arcus a b,arcus eaatn 3 d deteiminabit compleme
tumai^uli a g b,quod apertum uidebicur fi arcu g 3 produxerimus, erit enim
angulus h g 3 re(flus,aTCu 3 b ^adranteexiftcntc,finuserg6arcus 3 d ait fi-

lius complementi anguli a g b.Cum itaty in circumferentijsduorum circulorfi

a g a b adie inclinatorum fignaucrimus duo pundia g & 3,! quibus defeen

duntduo perpendiculares, g b quidemad arcum a b propter angulum b rctfhi

exhypothefi,3 d autemadarcum g d propta g polu circuli d 3,CTitper bw
Ius conuafistamim'5 proportio finus arais b g ad finum arcus g a,ta^ finus d

3 ad finum arcus 3 a,uidelicettan$finus complementi anguli a g b ad finum

complemcoti lateris a b,finus autem arou b g ad finum arcus g a ie habet pet

huius
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hufiT<; permutato terminorum fi tu, tan$ ffnus anguli b a g ad ffrtUm aftguli a
b g redii,&idco (imis anguli b a g ad finum anguli a b g r€dlilehabet,ucutfi

nus complementi anguli a g b ad linum complementi later» a b iplumfubteni

dentis.Poftrcmc.^tcr anguIoRj a & g Iit obtidlis, uerbi

gratia,angulus a,fidrcliquus g acuniSjCrititai^perme

diailipradidlaarais a b minor quadrante, utercp uero

arawm a g & g b quadrantem luperabit. reiecabo igi

tur exarat a g quadrantem g d,dclcripto^:^circuIofc

eundum mianciatem g d lliper g polo
,
ciraimfcrenaa

cius ncccnario concurrens c2 arcu g b quadrante fupca»

rante iecabit araim a b,qiiod flat in pundlo 3 ,que opor >

tet efiepolu circuli b g,pcr huiuspropter binos anga /

los ap3 b fid e redtos .unde& ex corollario eiufde utercp
j

arcuum 3 b & 3 c quadrans conuincecur. Cucp arcus d e ^
quantitate anguli age dctcrmmct,arai

3
c quadrante

exiftcnte,arcus d 3 quantitatecoplemetianguli a g b determfnabit,quodhaud

incertum affirmabis,ubi arcu g 3 produxeris.fimiliter a 3 erit coplementulate

ris a g.In circuferenttjs autcduo^ circuloje a g 5d a b ad le mciinato?» ( eildem

enim characleribus nunc arais nunc cirailosmos more noftro reprxfentamus )

lignata lunt duo punda g 6d
3

quibus alterni egrediuntur perpendiatlares gb

3 d,quodno mffoc locis comemoratis oftemJemus, Sd tandem fyliogilmo freti

priftino concludemus flnum anguli b a g le habere ad finum anguli ab g rcdl#

tan^flnucoplementi anguli a g b adflnumcoplementiarais eum liibtenden^

tis.quodiuuatactigilft.NonaliterprocedemusanguIa a g b uiceanguli b a g
aflumenteSjCxterisutres ipla poftulatcommutagis,

XIX*
In omni triangulo,cui unicus eft rcdlus angulus,finus coplement?

latcrisreifturubtendcntisangulijadlinu copkmenti alterius redlunt

amb!cntiu,eamhabetproportioncni,qualinus complementi reliqui

lacerisad linum quadrantis*

Sitrrtangiiluslph^eralis a b g angulu brediu hss
bens,8dutrumcB rdiqnornnon ledHzm.Dico q> propot*

tiofinus complementi lateris a g ad finum complemen
ti lateris a b,efl:utfinuscompIementf lateris b g ad to
ttnn fcilicec finum quadrantis, itemcp finus complemen
tieiuIHemlateris a g ad linum coplementi lateris b g
tan^ finus coplementi lateris a b ad finum quadratis.

Huius demonftrationem afferemus fimplice,cametfi tri

uarialbleateflefiguratio.Slenimutercpangulop! a 6d g aaitusfiicritcrftpmctf

diamprarm!ffislWpenumeroaddudla,unuquod^lateru trianguli noftri minus
quadrante.Prolongeturergo latus g a ad partempundi a, donec fiet arais g
d quarta circuferentite,l^undum cuius corda fiiper g polo cirailus dderiptus Ic

cabit arcum g b latis continuaaim,quod fiat in pundo e.lecabitautemSdarctS

b a prolongat5,quodflatinpundo 3.Sideni^uterq3angulo^.- a&g obcufimt

fc prxl^at,eiituter£^arcuu a b & b g maior quadrante,arais autem a g qua*

dranteminor.quocrelcentedonecfictquadrans a d,fecundumcorda ipfius de*

O » (oibatut
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. (cribatiir drailus magnus fccans ncccfTujo araim g b

f ciuadrantcmuiorciti|Hinitflcn]iiifit c^arciiautc a g nt

\ pundoijucmuocabinuis jJit(iportrcmoaltciangiiIo

j/ mm a & g obtu(usfiicn't,ucjbigraU:^angulus a,rcli=

y ^ quusautanaarrus,critntmjjaraium a g & g b qua»

•''v c<JrantcmatorcxalIcgatislocis,araisaiitfm a b mmor
\ i quadrante. Abfcindam igitur cx arcu g a qiiadratcm

/ g d,iecandu cuius corda fupcr polo g circulfi magnu
V. / cicfcribo,quilccccarcu b g inpundoc,&arcu b a co

tinuatum in pundlo 3 .Qi.iibus ita ordinatis conftabit p

a
huius 3 cflcpolum ciraiJi b g proptcrbinosangu

los apud b & € tcAos,& per corollarium eiufde utru

cp arcuum 3b & 3 e cflc quadrantem, quareperdiffi

nitionem arcus a 3 cft complementa lateris a b, at

cusaut a d complemcntulateris ag.&arcus b e co
^ plementuIatcrisbg.CuncfduocircuJi 3 b8i!3 cadfe

inclinati fint,inquojfe unius fcilicct 3 b ciraimfcrctia

fignantur ckio punda a & b
,
ex quibus pcrpcndicus

lares arcus ad circumferentiam alterius defccndunt,

I qui lunt a d & b c,propter binosangulosapuddSi
ercifios g polo circuli 3 e cxiftenre,cri£per huius

proportio Imus 3 a ad finum a d^cut finus 3 b quadrantis ad linum b e ,

&permutarim finus 3 a compIementi,fcib'cetarcus a b ad finum cjuadranris 3

b tan^finus a d complementi lateris a g redtumfubtendentis angulu ad finfi

b e compiemerilcilicet lateris b g rccftuambietiSjquod^ponebatcofirmandu»

XX,
In omni*tnangulonon rcdlangulo perpendicularis d ucrticeangu«

li cuiuslibet ad latus Gbi oppoiitu demifTus cu duobus lateribus libi

conterminalibus duoscompledlcturangulosjcrit^ proportio linus

dextriad linum liniftri eorum anguloru tan^ linus coplementi angu
Ii dcxtriipfius trianguli ad/inucoplementi anguli finiftri*

AngulumdextruappeMo,quem fecirperpendicularis cu latere trianguli dex

tro,Siniftrumautemquecumlim'ftro. Sfttriangulus a b g,nullu habens redu
c angulu, i cuiusanguli uert/cedelccndatarcus a d per:»

fi

pendicuIar^s ad arcum b g ,
copkdenscum duobus late

ribus trianguli libi cotcrminalibus duos anguIos,anTi Ia

terequide a b dextro angulu b a d,aimlatercautemli
niftro a g angulu a g d.Dico q) proportio finus angil

Ii badadfinuangulig a d,eftficut ^portio finus cople

meririanguli ab g ad finum coplementi anguli a g b«
Pcrpendicularisemarcusautcadit intra triai^ilu, aut

€Xtra,cum neutri arcuum libi conterminaliu coincidere

poflit.fic nacp alter angulorum b & g redus fieret que
hypothefis nonredum tradidit.unde etiam palam q> per

pradiculariscumduobuslateribusduos continebit an#

gidos. Cadat prunmn»tr3,€t iitmuior ^drante,qiTod quide accidit du uterc^

angiis



nn TRtANGVLIJ LIB. 1 1 1 1» lOp

afljnilomm I> aamis fucrit.qiiomaJmodiim oc luiuis fnhjttir,fiofi potcft

autem clk* (jiwdtaiK angulo a h g non cxif^rntc redo . lixtaidatur er-

go d a udp a4 e donec arcus d e quadrans halx^atur , critcp per luniis e,

poKisorculi quo duobus piindis b & g occurrant duo arcus circuloro ma'

gnou- e b & e g,quos oportet cUc quadrantes pcrpcndicularitcrqutde arcui bg
jnfiilcntcs.critfcp pcrditrlnitioncm angulus a b e coplcmcnnim anguli a b g,
exanguius age coniplemaitu anguli a g b.Per aute huius conuerfis termi-

nis eft proportio finus anguli a b e ad finum arcus a e tan® finus anguli e a b
ad finum quadrantis e b.& per eandem finus arais a e ad finum anguli a g e,fl

cut finus quadrantis e g ad finum anguli e a g .Sinus autem quadrantis e g^
etiam finus quadrantis e bjpcr^quaigif finus anguli a b e adfinuanguli a ge
proportionemhabct,qua finus anguli e a b ad finum anguli e a g.Cuncg finus

anguli e a b fit etia anguli b a d,qj fimiliter finus anguli e a g finus habeat an-
guli d a g , q»

bini binis redis afquipolleant
,
erit proportio unus anguli b a d

adfinuanguli g a d,tan^ finus anguli a b e,icilicet coplementi anguli a b g
ad finum anguli a g c,icilicet complementi anguli a g b,qiiod libuit dficere. Si

autem arcus a d qiiadrante maior extiten't,quod quidem eucnitutrocp anguloru

b Sifi g obtu(bexirtente,ablandanircxeoquadrans 3 d,&; i pundo 3 que hu
IUS poliJ ciraili b g dcmoftrar,duo arcus procedat duobus pimdis b & g occur

fori,quos liquet efle quadrantes per huius orthogonalitcr infidentes arcui b g,
an^us igitur a b 3 eft complementum anguli a b g per diffinitionem.itcmtg

angulus a g 3 complementum anguli a g b diffinietur. Eft autem per huius

conuerfim arguendo proportio finus anguli b a 3 fiue b a d ad finum quadrans
tis 3 b,ueluri imus anguli a b 3 ad finum arcus a 3.Stipereandem finus quadra*

tis 3 g ad finum anguli g a 3 fiue g a d,ta^ finus arcus a 3 ad finum anguli a

g 3 .per aequam igitur finus anguli b a d ad finum anguli g a d erit ut finus an
guli a b 3,rcilicetcomplemenrianguli a b g ad finum anguli a g 3,fi:ih’cetcos

plementi anguli a g b.Cadacdemum perpendicularis extra triangulum, altero

angulorum b & g obtuib exiftente,&; reliquo acuto,quemadmodum ex huius

trahitur.Obuiabitautcmperpendiailarisarcui g b prolongato ad partem aru
guli obtufi,quiuerbi gratia fit b .erirt^ minor quadrante
qj angulus a b d aaicus habeatur, extedamusigitureu

donec quadrans fiet adpimdium quidem h terminatus,

que oportet eflepolum circuli b g huius arguente', ab
eoitacppoloduo arais egrediantur h b & h g ,

qui e«

tunc quadrantes orthogonaliter arau' b g incidentesp
huius, quo fit ut angulus a b h complementu anguli

a b g habetur, angulus*:^ ^ g b cSplcmentum anguli
a g D . eftauce per huius conuerfis terminis proportio
finus anguli b a h ad finum quadrantis h b,tan^ finus

anguli a b h ad finum arcus a h .& per eandem Imus
quadrantis h g ad finum anguli h a g.uelutifinus ar*;

cus ah adfinum anguli a g h.perxquaigiturproporriomfinusanguli b a h
ad finum anguli h a g ,

xqualis^proportio finus anguli a b h ad finum angu
Ii a g h. finus autem anguli b a h eft et finus anguli b a d.itemfcp finus angu*«

ii g a h eft finus anguli g a d
.
quare proportio linus anguli b a d ad finum an

giili g a d,tan^finusanguli a b h complementi uidelicet anguli a b g ad fi*r

nu anguli a g h coplemauiicilicet anguli a g b habebitur . Ratu igitur exegt

nus quodpropon^atur* O 3 Si quis
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Si qurt arcus notiii minor fcmicircumfo-cntia in duos diuidacur,
quorum (inus proportionem habeant datam,utcrqi coru notus erit.

Sit arem a g b datus minor Imiicirciffe

tentiadiuifiisinduosarais a g &gb,fft<::^

proportio finus arais a g ad fimim arcus g
1) data.Dicoifutcr<^arcuuparttalium a g

g b datus habebimr. Subtendatur enim
arau a g b corda ilta a b

,
ducatur'cp per

pun<fbjm g 'S)C centrum ciraiH 5 diameter

ciraili iccans cordam a b in punefio d .ex

pun<ftisautcm a Sd b arcum a b terminan

tibus duae rccflardeiccndant perpcndiailarcs

ad diamctrum,qux Hni a e & b li ,quarum
ucrancp conftat efle finit rcJhim arais fibi eo
terminalis,a e quidem arcus a g,& b har

cus b g . educatur etiam ionidiaiticici' 5 I

ordiogonahter fecans cordam a b mpuneSo k. Si igitur proportio finuu data

fiieric proportio atqualitatis,erunt duo arars a g g b aequales per commane
feientiam finibus luis aqualibus cxiftentibus.cunc^ totus arais a gb fit notus,

crit8iduter<^arcuu a g & g b notusex piimihuius.Siueroproportio didiojK

finu5 nofueritpTopornoa*qualttatis,eritaIcereop:alteromaior.fit itacp a e ma
lor finu b h ,unde SC arcus a g maior erit arcu g b -cum autem proportio a e ad
b h fit nota,oportcteam in terminis notis reperiri per diffinitionem proporti5is
iflatae,8Cideopcrquini3 primihuiusmnumcrisnotis,quifint r & s,rquidcma^
ior,& s mmor,ita ut fit proportio finm a e adfinum b hficuc r ad s.aimame
duo trianguli a e d Sd b h d redbnguliduosangulosapudcontrapofitoshabc-
antJequaIes,eruntipfipcr3z.primiaec}uianguli,&ideoper4.1bai propoitio a e

ad b h ficut a d ad d b,j)portio3irtem a e ad b h cractan^ r ad s,quare8d^
portio a d ad d b eft ueluti r ad s. Se' coniunSlim a b ad b d ficut r s ad s ,

tresautembarumquanatatunotxfunt,! s quidem propter duos numeros r 8C

s notos,numerus autem s ex eis quae iliptadicffa fime,corda denicp a b ^pterar*

cum a g bROtum,intcrcedentetabuIalmuuauTcorda{t,quarraigitur Silicee li-

nea b d nota ueniet per primi huius,eftautem b k nota medietas cordae abp
tetdj,reliqua ^'tur d k nota erit, educla iiofiiper fenidiametro 3 a ,

erit tr i-

angulus 3 a k tecffangulusjcuiusduolatcra 5 a &: a k nota fiint,unde Sdper

primi huius linea 3 k nota prodibit.triangulus itacp 3 d k duo latera 3 k & k d
habens cogm‘ta,angulu d 3 k cognitum anCTet per primi huiUs,qui quidem ad
qiuatuorrc(fioseamhabetproporrioncm,qu3 arcus g 1 ad totam circumferentia,

qucmadmoduexulcimafexti trahinir,arcusig/tur g 1 notus habebitur^ quem fl

arcui a 1 dimidiofeilicetarcus a g b addideris,rciulfab!t arais a g notus, ipfe

iiemum ex eodem arcudimidiOjfiue ex arcu b l ablatus rdinquet arcum g b co#
gnitum,utercp igitur araw partialium notusbabebitur,quod pollicebatur noftru

theorema.Poflumus autem dC ea quar dcmoriftrauimus applicare ad araim fimi-

circumfereniia maiorem,ut fi arais a t b notus diuidatur in duos arcus a t Si C

b,quorum finus proportionem habeant notam,dHm tamen uterqj arcuum pari»

iialium fuerit minor femi€ircumferentia,fic enim necclfecAdumetru circuli per

ptmduni
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pim<^rm t tran[cimtcm,ciii»(Tt t g (ccarc cordam a b arcus a f b,qia Si ar*

cui a g b communis,unde Si (ccaliit arcum a g b minorem fonicircumferctia,

ft:d«fh'iiguctexcoduos particulares arcus (cihcet a g&b,quorum finus propor

tionem habebun^datam,quoniam Si huiufmodi finus communes /unt duobus ar
ailxis a t & t b ,utnmcp igitur araium a g g b ex fupradiAis cognitum (ub
trahcmusiiemiciraimferentia,flircIinqueturfociusfeus,arcus uidclicet in (invi

Ccaini participans.Qiidd fi arais a g b fuerit faniciraimferentia,6^ diuidatur

in duos arcus a g & g b ut cotiiigit,rametfi fuerit data proportio finus illius ad
finum iftuis,qua oportet cfle proporuonein aequalitatis percommunem icientia,

non tamen altereo^ncccf&rio dabitur,infiniusenimmodis poteftdiuidi arcus

illc,qui cft fotiiciroimfercntia proportione finuum,quoshabmt arcus particula

fes,n6 mutata. VOperatione hoc paifk) peffides. Si ^portio finuumdaca firerit,

aequalifatis,arcum datu dimidiabis,& habebis duos particulares arcus cognitos*

Si uero luerit in:equalitaris,duos terminos dus congregabis,colledium'cp pro pri

mo ftatuas numero,minorem autem terminu ^portionisdatac pro feainc£5,5< ni|

merum cordae arais dati pro tcrtio.mul tiplica igimr fecundu per tertiu,6t: produ
dhim diuidc per primum,quodt^ exibiti dimidia corda arcus dati auferas,& refi

duum cuftodiaSjdcindcfanidiametro circuli in ft multiplicata,aufo quadratum
dimidfe cordae arais dati,quod autem relinquetur quadrato cius,quod cuftodiri

pr«cepimus,coniunge,6(: collccfli radicem elice quadratam,cuftoditfi deni«^ per

finu totum’ cxtende^&produiftuinradicem elicitam diftribuas, exibit enim fi*

fiusdif&rcntiar,quaeeftmterdimidiaarcumdatum,dc! utrimi^ arcuu quaefitoris

qua oc tabula finus inum^ minueex dimidio arcu dato,S(! rdinquetur arcus mi*
nor quacfitus,auteidem adde,ut rcfultct arcusmaiorjn exemplo. Ponatur arcus

4o.graduum,&! proportio finus arcus a g maiorisad Imum arcus g b minoris,

flcuC7.ad4.coIlig07.&4.fiunt i i,proprimonumero:4 autemaccipiam profe

eundo,5^4 i04i.{alicet cordam arcus datipro tertio.mdtiplico 4 1 o4t.per 4.j>«

ducuntur f<54n58*quadiu;idoper i r.excunt i49Z4.1ineauidelicet d tr,^afub*
traheimedietatccorifemanenti 5’5-97.cuftodiendaprolinca d k.Itemkmidia-
meter fiue finus totus 60000.qua duco in ie,produamtur 5 6000 0o 00o .i quo au
fero quarta dimidia cordae,quodeft4zi 1 1 1441,manebunt 3 i78888j-j5».hocad

do quadrato linea d k fcilicec 3132 6409 .rcfultac 3210214968.huius radix qua*
dratafereeft 7665-9. quam{emo,deindemultipliconumerum linea d k per fi*

num totum,producuntur 3 3 7820000.qua diuido per radicem fttuatam.excimt

7927.huuis arcus 7'*4o*fe^>qu«n deme ex dimidio arcu dato fcilicetZo.manct

14. 2o.aTCUsfcilicet g b.item eidem ipfumaddo,ucmunc^. 4o.&cotus^^ha
bebiturarcus a g.

XXII.
Si data fuerit differentia duorum arcuum cum proportione finuu

ruorum,utercp eorum cognitus habebitur.

Duos arcus a g & g bcoterminalesmtenigantur,muior^:^quien: g b pars
maioris a g,quorumdmerendafitdataarcusuiddicct a b,eorum'c^ finus hal^
ant data proportionem.Dico q» utereseorum notus reddeturJncedat enhn perg
terminum communem arcuu didojtc Si centrum drcuU 3 linea reifhi utrinep inde

fimta,diametrum tamen circuli g t compIcd€ns,educatur^ Idnidiameter 3 m
(^anscorden a b onbogonaliterinpun^o pun^ autem a & b cor^ a

btdnd
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1> tcrmiiuiUtliusduit papcndini
larM a d & b c addiamctnim dc

Tcaidant^quas coidlacrllcduosli*

na^arcuii ag b. 8(iucp ip(i

fucnntxqitaIcs,hocc{l:, proportio

Hnuu data fiierit proportio ;cqualj

tatis,crtt per communem faentia

arcus g b accualisarcui a t.dcm«

pto igitur a Ia noto perhypotiic*

lim ex fonicircum^entia nota,re

fidui medietas, arcus fcilicct b g
mmor cognitusertt,au fi arcum 'a b notum adieccris,prodibit arcus a g maior

cognitus. Si ucro alter finuum maior reliquo cxtiteric,(it uerbi gratia arcus maio
lis a g finus,maior finu arcus minoris b g,abfCmdatur'c^exUQU a d linea re«

dia k d xqu^s ipfi b e,du(fia linea b k,qux per primi aequedifiabit lineae e d,

unde&per prtmiangulus e b k rcdhis habebitur angulo e d k redtoexifi^e

& ideoangulus a b e redhimfiipcrabit.Produifia autem linea ab a per b inde«

finitaexpartepundli b, erit reliquus angulus apud b acutus, cumcp fit angulus

g b e g re(flus,b'ncadida a b (aris porredla concurret di Unca t goportunepro
longata,quod fiatin puncHo Iu Quoniam igitur proportio a d ad bedataefi.

iniiiinia:isdtr^eriemu5percoroUariuqulcaeprimi buiu5,quifint r dC s,r quide

maior numero s,

^ru diffirentia fit

X. Eft auteper

primi 2<: quartam
-fexti proportio a

d ad b e,&ddeo r

ad s tan^ a h ad
h b, quaredifiunji

dlim a badb h fi

cutdiffCTcntianu»

meroje r & s,uitf

delicetx ad ipfinn

ftUffl^ s.Cittncg tres harumqiTantitatum proportionalium fint dat^,a b quide

cordamarcusluusnotificatpcrtabuIafinuumautcordarum,eritdtIincab h no«
«a,& ideo tota a h cognita uemet.itcm b‘ I medietas lineae a b notae non erit in

Cognita,unde&linea h Idatacomparalritur. Quod igitur fub a h & h b con«

tineturper primihuiusnotumerir,ipiumautemxquaturei quodiub t h h

g per terttj,quamobrem quod iiib t h & h g contineturnotum erit,cui fi qua#
dratumionidiametri

3 g notae adiecairaus,refultabit per foeta quadrata li#

ncac h 3 notum.unde&ipia h 3 linea cognc^cetur.Trianguli ergo 3 h ! r^an
guliduolatera 3 h & h i nota fiint, quare per primihuius, anguluseius h 3

1

notus eritjCuiusdenicpnumerus arcum g m notum faciet,adquem fi arca m a,

medietatem fcilicet arcus a b dati adiun5:cris,arcum a g notimi habebis, itc'q;

fiexeodcmarcu g m dimidiiimaraimdatum Tcicceris, arcus b g notus reliti#

quemr,quod hadenus expedhuimus.Qiiod fi maiorduorum finuumminoris fii

erit arcus, ut fi quis offoatproporrioncm finusarais b t ab finum arcus a t,cS

arat a b noto,nonaliter^nupecrimeperagen^erit,donccdicieturarciis b g
cognitus
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f^^jtiw,quodcinptocx(cmi'ci'raimfcrfntia, rclmqiiccur arcas b t notiTs,aMfi

ai:cuni a b cxhyporhefinotumUibrraxeris,arcum minorem a t notii relinques.

I^Operatio. Sidata proportio finuu fuerit a*qualitaris,fubtrahe arcudatum ex
fcinic>VaimfaTn,^,& rcfidui dimidnim erit arcus minor quxl?tus,cui fi arcQ das»

tum adiccqriSjrcfiiTtabit arcusmaior. Si uero fucritproporub inaquafitatis,2<! fis»

nus maioris arcus maior finu arcus minoris, differentia terminorum proportiois

data* conllifueprimum numerum,terminum autem minore pro feaindo, Qi cor«
dam arcus dati,qui efi: differentia ararum quacfitoris,pro tertio.Mul tiplica igitur

fecund-.im per tertium,8i! protLidum diuideper primfi,& quod exibit addas cor-
djcdimiduc arcus datf,cone(flum'q? fenia.Idem quocp adde toti cordae arcus dati,

di colloAim mul tipJica per id quod cordx toti& eius medietati a.(ididiCti^ei'q(

producitiir, quadratum femidiametri, feilicet finus totius adijdas, huius demum
aggregati radicem elice quadrata. Deinde quod fiipra (cruatum iri iuRimus, per
finum totum multiplica,&! produdlum diuide in radicem iam elidtam,ab exeunt
tisi^ arai dimidium arcu datum minue,& relinquetur arcus minor quaefitus, que
Si eidem fi addidcris,maiorcrn arcum qiixfitum numerabis. In exemplo. Ponat
proportio finus arcus a g,ad finum arcus b g, ficuc lo.ad 1 3 .fit^qj differentia ars

cmim4o.huiuscordaeft4io42.dtfferentia zo.4.i3.eft7.MuItiplicoigir4io4x..

per 13.producuntur 5’3 3r46.qitediuidoper7,examt76ii 1.linea fcilicet b h.

huic addo medietatem cordje a b,fcilicet xojxi.refititant 5>d74X. linea fcilicet I

h,itcmcoUig076x2i.&4io4z.ueniunt r I 7263 .qu3emuluplicoper 76ixi,pro
creantur 89379031x3 .quibus addo quartum finus totius,quod eft36oooooooo*

colligunt 11537903 ix3.huiusradixquadrataeft 1 1 i973.quaferuo,demdemul
tiplico 9^741*5 6booo.^duamtf8o45zoooo.qdiuidog 1 1 1973.6X6215183?
finus fcilicet arais m gj^quierit^ 45.3 quo aufero xo.manefaitarcus b g 3p.4^
item adde lo.ueniunt 79 ,^6.SC tantus computabitur arats a g.

X X n I.

Si angulum notum in duos particulares fecucris angulos, quorum
imus proportionemhabeant datam,utercp eorum notus erit,

Hxc ad angulos fiipcrffciales Si planos re<ffilineos Si fplia:ralcs accSmodabif•

Sicangulushuurfmodinotus a 3 g diuifusinduos a 3 b & b 3 g,fic<::|p propor;*

cio finus anguli a 3 b ad finum anguli b 3 g data. Dico qutrumt^eorum co^

gnofeet Geometra.Super uertice eniman^i,fcilicet puntfio 3 fado cetro, fi pia

nus Si redlilinais fuerit feaindu quantalibet diftantiam deicribatur circulus a b
g,autfiTperpiui<ffo 3 fa<Jio polo fecundum corda quadrantis magni circidus a b
g circumducatur

,
prolongcntuffq? tria latera angulos particulares completffen;^

tia,donec obuiabunt circumferenuiedeferipti circuli in puniflis a, b,& g.Vnuf»
quifqj igitur trium arcuum, a g quidem totalis,& duorum partialia a b & b g
quantitatem anguli ferefpicientis determinat, undeSc finus illorum araium tai^

finus angulorumiuorucenfebimus.Oporcet autem arcum a g efienotumper 1?
primi huius,fed Si finusduorum arcuum a b & b g ,qui fimt etiam angulorum fii

orum,proportionem habebunt notam, quare per huiusutcrcpillorum araniin
notusen't,&ideopercoronariumpn'mihuiusuter^ angulorum a 3 b & b 3 g
notushabebinir,quoderatdeducendum.Opcratiohutusabopere huius inntS

lo diTarqiatjmfi q? uice angulorum arcus fe^terminantes accipias.

XXII II.

Data dififerenuaduorumanguIorum,3(prpportione finuumfuo*

P ruin

I
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rum^vtrrurqt »>nini quaimcatcm addjTccmus.

Hanccx luuiisnonalitcrc^pricmiJlamcx emanaTCConflat.nnnlcTifmno

III admifcrtiir,qiiod noncoUi^jan tia anj^iilonifn& arcimm (i: determinantium ad

mmiftrct. Qlp:haiflcnuslucn!biauimu.'i,flK.TC pi-xainbula artf^rianguloiu fphsc

ralium,niincicmipfamingrtxliam«i. Halict autem trfanguliis(plixri.listriala

tcra 2C tres angulos,quonim tribus qiribufcucp cognitis,relK]ua tria cognofccnda

uia parata cft. Dcmonftrabimus enim q» inomni triangulo (phacrali cx arcubus

circulorummagnorum conflante, cui nonflmt duo rcai anguli, flue duo latera

ctruno angulo,«ucduosanguloscumunolatert^ aut tria latera, aut tres angulos

notoshabucrimus,reliquatriaTionlatebuni.Cuc^ nonpolsintcflcplurcscobma»

tioncshuiurmodi,oinncmhocpa(flo tnanguloTtimfpha;ra1iumarteablblucmus,

&quidemplanifllme,quac res futilis quamip iuaindaucniat AftronamOjnon fa

tisdicipoteft. Vcautem res ipfa cognita iacilior cxiftat, libuit intermifccrcnu^

meros exemplares ixpcetenim obfcuritatcm propofitionis, numeroru foluit ac«

comodacio.Huiusoperationem ^cilecomparabis, flpro angulis umuerHs arcus

fedeterminantes accepetis,quemadmoduminpneccdcnti.
XTJCV,

Omnis triangulus unicum habens rciflum angulum, cum duobus

lateribus cognitis,reliquumlatus reliquos^ angulos latere non linet.

Trianguli a b g angulum b reiflum liabcntis,duoIatcraquajc3<${intcognii

ta. Dico q> reliquum dus latusnotum erit cu reliquis (^obus angulis. Etitenim

proportio finus complementi arais a g,ad iinumcomplemcti a b,l?cutfinuscoB

pkmoiti b g ad floum quadrantis.Ex quaiuor itaqt quantitatibus proportiona

libus tres notaeiuntpropterduo latera nota per hypothe
fimeumqua^rantenotos. Vnde&per 19. primi huius

quartanotaerfCjUidelicet finus complementi a g tertii

lateris,qiure iplum complementum quod nuni^ quadri
te maius exiftie cqgnitumhabcbinir, quod quidemdem
ptum cx quadrate, relinquetlatus tertium notfi, fi iplum

quadranteminor€xtiterit,aut complementum illud ad-

ditum quadranti,Iatus £lludnotumeflidei^fiquadrante
•^1, luperaucrit. Vmim autem minus quadrante aut maius

fuen't,docebunt quantitates latcnim datorum, huius

dirigente. Triaig!turmangiililateraluntcognita,ciw

finus finguIorS ad finusancorum fibibppolit onim proportione habeant no»
tam,eamuidelicetquahabetUnus a g ad unum anguli a b g redi, quemadmo
duenunciauit huius,erunt& finusreltquo^angulo|i;noti,anguliaucipfiqua

les fint,uolo dicerc.maiorcs redo an minores duojt lai eru le rdpicientlff quatita

rescdoccbuc, huiusmtercedete,qirare&oesangulinoticrut, FOpario.Siduo
latera reduambientia foerinc data, multiplica finu coplemcnti alterius eorii per

finumcomplementi lateris reliqui,quod'c5 producetur in finum totu, Icilicet qua»

drantis partiare.cxibic enim finus complementi lateris redum fubtendcnris, cu-

ius arcu,Tcilicet ipfum complementum demes cx quadrante, fi utruc^ datorum la

terumaUtmaius quadrante fiieritaut minus eo,8c relinquetur quatiraslaterisre»

du relpicicntisangulam.fiaero alterS ex datis1atcribusqi»drantcmaius,rdqitf

uero minus extiterit,compkmcntum ipCan quadranti adi|cias,& relliltabit latus

quarfitu.Quod fi dltcru datorwmlai^jvrcdo oppona^multiplicabis finocompk
menti
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UKrnfilatcris re^flum Ti^tcndcntJs per finu quadrantis, produefio enim diiufbper

(mum reliqui lateris dati exibit finus complementi lateris qusliti,cuius arcCf/cili

cct complementum ipHim ex quadrante minuas, fiutrumcp datorum lateru qua*
drante aut maii^ aut minus cxtiterit,fi ucro alterum eorum maius,S^ reliquumu
nus qua(lrantcoccurrac,complementum iplum quadranti adie(fhim, latus tertiu

fnanifeftabic. Hicc pro latere tertio reperiendo. Duos autem angulos non recisos

(redHis enim quilibet notus eft )lioc pad^-o metieris. Sinum lateris oppofi tiangu
Io qiwfito per finum quadrantis extende,produdKnnfcp per finum latetis redlum
(iibcendetis pariiaris,exibitem ^nus anguli quariiti, cuius arcu in tabula Hnus ac

cipias:maiorc quidem fi arais ipfiim refpicicsangulu maior quadrate fuerit, mu
norcmucro fiminor.omnem quippe finum duobus refjjodere arcubus perTpicuS

eft.InexempIo. OfFerann-arcus a b xo.graduum,8d b g 3 6,libet muenire arcu

a g.CompIcmctum arais a b efl: 7o.cuiusfinuseft5-^3Sz.ComplemenCu arcus

b g cft 5'4.cuuLs finus eft 485-4 1 ,du finus tonis, fcilicec quadrantis eft 6060 0
.
que

admodu in tabula noftraconftituimus.Mulriplicoiginir 5-638 z.per48 5-43 -prcte

ducunnir 273683866 z.qua diuido per finum totum 6oooo.examt4r6 14. finus

fcilicetcomplcmentiarcus a g,huius arcus cft i^.coniplementiimfcilicetau

cus a g,qu^ minuo ex ^.relinquunnir^. 3 i .& tannis erit arais a g. Sedpos
nanir latus a b i^&latus b g 144. finus complemcntoru funt, quibus nunc ufi

(iimus,ucnietcp latus a g quantum antehacelicinimeft,oportct enim arcum ag
minorem efle quadrante, Quodfilatus a b fuerit lo.Sii b g i44.liC€C finus prioa:

res rcdcant&complemenmm arcus a g idem quod pn'us,ipiiim tamen nunc ad
dendiim eft quadranti,uc habeatur arcus a g,q» alter arcuum a b & b g minor
quadrante fit i e,di reliquus maior eo. Sitdemum latus a b lo.graduu

,
a g aute

^.complementi! a b cft 7o.auus finus f63 82. complementa a g 40.cuius finus

385-67.multipIico 385-67.per6oooo.producuntur 23 I4o2oopo.quxdiuidopcr

5-6382.exeunt4 io42.( quod enim propi^imeft uero,ueritatisutimuruice )hic

cft finus coplcmeci arcus b g,aiius arais 43. io,ferd,quedemocx^. relinquunt

yo.pro arai b g.tannis denicg haberenir arcus b g,fi arcus a b fiiiflet i6o.&
arcus a g i3o.quoniaiitrobicparcu b g minorem quadrate oporteret efK.Siue

ro arcus a b fticrit 20.& arcus a g 1 3 o.eritarcus b g maior quadrante,repettjs

tocg opere priftino,quoniam eidem erunt numeri,ueniet complemcntuarcus bg
Iterum 1 o.addcndum quidem quadranti, quo faifto congregabuntur 1

33“ 10,

tantuseg numerabitur arcus a g quxfitus. H*c de lateribus. Poftrcmo lil>eat in

uenircangulum a g b arcu a b exiftente 2o.& b g yo. Sinus lo.graduumeft

aoyzi. Sinus^.eft4y963.Multiplico zoyzi. per finum totum, producuntur

123 1260000. qua diirido per 4y963.exeunt 26788.finusuidelicet anguli a g b,

aiius arcus minor eft 1^. 3 1 .determinans quanutatem anguli a g b, quonia ar*

ais a b minor eft quadrate.& tantus cenlebiturecia angulus ag b. Si aut arcus

a b (liperaret,angu1us a g b redfo maior habercnir. Vndeaccipiaidus efleiar^

ois maiorrefpondcns finui pradi(fto,qui eft 153 . 29.8^ tantum pronundaremus
angulum a g b.Non aliter ad notitiam anguli b a g perducemur,

XXVI.
Tribus angulis trianguliredanguli cognitis,oinnia cius latera pa#

tefient*

Sit triangulus a b g cuius tres anguli noti habcantur.Dicoq» omnia ciusIa

tera fient cognita. Aut enim duoeorum liint redi^aucunus tantS. Si
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iurrbigratUjb & g,critigiturper huius pQcfliis a pnlus ciraiW b R^&pcr
hiuusutert^aFCuum a b n a g ({uadtanscogninis^fcdS^arais h g uctcrm(nat

quaatitatcm anguli b a g noti, unde &ip{c notus habetur. Tria itacp trianguli

latera notareddidimus.Si ucro umis ditntaxat angulus,uabi g/^ia,b iit rcaus:,

huius confiilcmus^eri t enim proportio (inus anguli b
a g ad (inumanguli a b g rc(51i,tan^ (tnus comperne

ti anguli a g b adfinum complementi lateris a D,frcs

autemhorum Hnuu noios feduf anguli per liypothcfim

dati,quarcd(! (inus complementi arcus a b cognitus ue

niec,euius arais,uidcliccti{:^umcomplcmcnm ex quar^

tacircumfercntix-dcmptusrdinquctarcum a b notum
fi arcus a b minor quadrante exriterit,aut addinis qua
dranciipfum arcu a b notum coftituct.liarars a b qia
dcaniciupauerit. Arcus autc a b qualis RicritTrfpetfHi

quadrantis,angulus a g b huiusdirigente tndicabit.Similuerperomnianota

reddemus latos b g,&tandepcrpraccedentclatustertiu a g innotcfcct.Vctfiin

uentoarcu a b hacuiaingredilicebit.Proporriofinusanguli a g bper huius

adfinum arcus a b eft ut (inus anguli b a g adfinum lateris b g.Tres autemhu
iufi[nodifinusnoti(unt,quareS^qaartus,5(;idcoarcusb g cognitushabcbitunfi

militer TCpcriemus arcu a g mt^/ante angulo a b gredo. Caurumprofedotc
uehm efle in accipiendis araibus per (inusjiaTos,ne centies idem repetendomem
brana c^minctur.unumqucq? em finuminore-finutotoduobus refjxjndcre at*

cubusfepenumerodidue(^quo5KaItcrquadrantemaior,aItcreo minor cxifrii.

Volenti ergo finui dato arcunium reddere,colidcrandum^dljfit ncarcusfiiusma

lor qnadrante aut minor eo.qubd nimirufijpcriorescondulionts (atis apertu tra-

didere. Idem praeterea dc coplemcnt/s arcuum anguloR: obfouandu eft, quead

modum enimunumquodi^coplementuaraialcducmus fieruitarcubus, quos- al*

terqnadranicmaioqalcerautcm eo minoreft,ita&omnecoplcmentum angula

re duos rdpidtangolos,l5micquide maiorc,iiIu aute redo minorem.Si igitur co
plemento arcuali reddere conaris ateu fuu,prius exploratu habeas,fit ne arcus ilti

ic maior quadrante autminor eo . fi maior.coplemenium fuum additu quadrans

tiarcumconftituecqiKEfitu.fiuerominoqcopiemcntoex quadrante rcicdum at

cusquzfitirelinquetquantitaTan. Nonalia circa angulos procedemus,mfi^
«bipridem arcus eraqnuncangulum intcUigamus. TOperatio huius.Si trian

gulus habuerit duos recftoSjiam conclamatu eft, utnmq; cfhlatciu cos fubtenden

tium eritquadrans notus.tertiu autemlatuseu.quean^ihisfcrefpicienslbrtiair

numerum.Siuero unus duntaxat redusllieriqmultiplica finumcomplcmetian-
gulinon rcdi,quemfubtendit1aTusquaefitum per finum totum,6(:produdum di*

uide per finum reliquiangalinonredi,exibitenim finus complemcnu'arcus quae
flti,cumquo,utfupramonuimus,operabcre.AdreIiquademumcognolecndala-
tera,multiplicabisfinuarcusiaminiientipcrfin5anguli rcfpicientis aliud latus

qu2fitum,fiuercdus fiuenonredusextiten't,&produdum partieris per finum
anguli que (ubtmditlacus nnper inuentS,exibitenim finus lateris qujenci,cu quo
utanteapr*cepimus,lat^ipmmch'cics.InexempIo.Sicute^an^oitj'b & g,
9o.gradufi,&anguIus a 4o,ericucercp arcuum a b £^b g 9ograauu,& arcus b

g ^ .Sed ponatur angulus b Tc&is,angulus uero a 50 gt.& angulus g 70 . uo-

lo inuenirc arcum b g, (inus ^gr.eft 45-96};Sinus complementi 70.gr. eft

soj-2 1« quem duco m finum cocum, prt^ucuntur <231260000 , hxc diuido

pcf
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per 1^788 . (inusjcilicetconiplcmenti arcus a b
,
cuius arcus

fcilicct ipfutn complementum cft itf. j i.qucm demoex quadrante ,q> arcum
*’i'uorcmclSquadranrcoporteatanmiIo

g; acutojpcifteiite,& relinquuntur
tfj.i^.ranniscg^mputab^rarcus b gjiurius pro latere b g metiendo, finus

SiSU^ponebann ^oefty^jgx.iinus lateris b g,quod iam nunc reperfj

nuis aj.ip.eftyjfiss.quemmultiplicoperfinif anguli a,quierat45-5.^3 ,pro^Utf

cunturx4^76di5'44.qu^iuidoper5-638z.exeunt43767,finusicilicet lateris b
g»cuiasarcusminor^4<s,5’o,&tantus cft arais b g, quoniam angulus b a g
ponebatur acucus.Similiterreperiemusarcum a g,mliilprorilisuariando,nifi$

ioco anguli b a g angulum a b g redum conftituamus.

XXVIl.
Vno latere trianguli rcdlanguli cum altero duorum non retfiorum

-cognito, angulum rcliquu cum lateribus reliquis inuenire»

Sittriangulus a b g, angulum b redKimhabes,

duosc^ a & g non recflos,quorum alter, uerbi gras*

lia, g fit datus cum uno latere quoaincp.Dico q> an*

giilus a cognitus ciit,&! reliqua duo latera* Si enim
latus datum angiilo dato opponatur, ut in figura eft

latus a b huius confulemus,erit enim conuerfis ter

minis proportio finus anguK a g b adfinum lateris

a b tan^finusan^i a b greai adfinum lateris a

g ,cribus autem primis quantitatibus-cognitis,quarta dabitur nota,& ideo arcus
a g cognims-Ex duobus demu lateribus a b & a g iam cognitis huius inter#

cedcnte,&latus b g &angulus b a g numerabimtur.Non aliter arginnmtabi#
inurlatercdatorec&manguIufubtendence,eritexprxaI1cgato theoremate pro#

•port/ofinusanguli a b g recli ad finu lateris a g dau,flait finus anguli a g b
dati adfinum lateris a b,ficitepK duo latera a g fiC a b cognita uenient

,
caetera

ut prius.Qtf fi latus datu retfio angulo fubiaceat,anguIo<:g non redo dato, quale
cft in figuia latus b g ad huius refligiendueft,peream enim ^portio finus an#
guli a g b ad finimi anguli a b g redicft,ut proportio finuscomplemennan#
guli b a g ad finum complementi arais b g .tres autem harum quantitatu iunt

norar,de prima SsC lecunda nemo hefitat,quarta uero cognita erit, propter arcum
b g datunijhinc finus complementi anguli b a g notus occurret

,
ideotp angu#

Ius ipftnon latebit.Habebimus igitur tres trianguli cognitos angulos,quampb#
rem auxilio procedentis reliqua duo latera innoteftent. F Gperario.Silatus da-
tum angulonon redo dato oppofitum fiierit,mul tiplica finu ipfius lateris per fu
fium quadrantis,quod'c^ procreabitur

,
per finum dati anguli partiaris,exibit em

finus lateris redu iubtmdentis,cognito autem ipfb latere per finum fliu
,
ad opus

huius conftigiendu eft.Si uero latusdatum redo opponatur angulo,finu eius per
finum anguli;datiextendas,&prodududiuidas per finu totum, exiftentis enim
arcus eft ipfiim latus quxfita,deinde operationem huius rcpmm*Qii6d fian^
Ius redus &:relj[^ius angulus datus lateridato infideant,Rnullimsdati per finS

compIementiaB^&dati multiplices,&produdu per finu totum parriaris,exft«'t

enim finus coplemmti anguli b a g, quo intercedente angulus ipftnotus habe#
bitur,deinceps uero opus piTemiSx ref^temus.In numerisexemplanhus fic habe

to.Ponat angulus g ^.gr,& latus a b io.gr,€ftfinus^.gr.eft 3j-z^7»finaSio*

P ? leya
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xoyz j.fitTem tnuItrpKco pct finitm t»7nnii,|n-oduainfur »i? n^oooo.fxmcdiui

dopcr H9**-^’iHisrcilicvtLiffm a ij.muaiio igitur cx tabulaU

tus a g js.jr^dciudcprj^latcrc&angulo icluiiusadjiumcros huius rofcjgio.

Sed maneat angulus g quantus eratA! fit laius a g Io.gr. muUipUco flnum^.
gr.quicft ^5-t67.pcrfinum lo.grdcilicct xo5-ii..procreamur7xj7 i4io7.quard<

uidi^cT finum totUjCxaint i io6x.finus fciiicct arcus a b, quare ipic arcus a b
erit iMiJ.rcliquapcr huius numcrabimus.Ponatur demum angulus a gb,ul
prius ^ts.&arcus b g to.Sinus js-267.Sinu.scomplcmonrito.cft 5-6332*

qucmducoJn35'i67.producurm,ir i9884i39<)4.1iocdiuidopcrfinumtotu,cxc

unt 3 3 1
4^.fi:ilicet firms^omplemcnti anguli b a g,aiius arcus cft.^. 3 1 . hiedera

ptuscx9o.r€lmc}uctftf.28.&:tantus habebit angulus b a g. ipfum em minore
eflequarta circumferentia,arguit arcus b g datusminorcpjadrate.RcKciuatan#

dem peroperatione,prjccedenttsabfi)!uefnus.Noncgrcferas,fi Iblito prolixiores

in his tribus pvopofitionibus utdcamur,id enim pomilat tenor operationis, no ni

hil mone attulit exemplaris numeroa- manuducftiOjin quafi tc fatts exacucti$,to

-ta ferme artem trianguloit Iphxralium focilem arbirraberis,

XXV 1 1 1.

0)gnnts duobus lateribus trianguli no reiftanguK datu angulum

'<cotinentibus,rdiquu lacus rcliquosi^angulos cognicumiri*

Trianguli a b g norc(ftanguliduolatcra-a b g fint datacu angulo b*

Dico lanis a g,& duo anguli a-&! g innotdccnt.DcfccndatcnimcxtcniiJ

no alterius datop: lacera ad rdiquum,perpendiailaris,quae ncceflario irrna rrian#

gulumconfiftetaucexrraaimcadct^neutricnimlaterufibi contcrmfnaliu pote*

rit coinciderCjlicem idem angulus& re<5us habercnir& non redhis,Vtiiim aute

iiop^ fiat nondu fidendi allata dl foculras,id enim non immediate poidcrcx hypo

^ ihefijficdpaulopoftexploratumdabimus. Cinnautcm*
quolibe^undofiilimiexrra circufcrentfatn circuli.fig-

natopoufmusdcmmercduasperpcndiailarcs.hocm^#
polito camdunraxatdigcnKis,qi»fiibcendit angulu'<fo«

tum.SititacphxcperpendicuIaris a d, habebit ergo tri-

angulus a b d angulu b nonredum notum aim latere

,

a b,quarepcrpr3Emiflamuter(^arcuu a d & d b cognu
^ tusucnict.fiitacparais b d nurKinucnnis minor fiierit

arcu b g dato,conftabit perpendicularem ceddillcintra

ttiangulu a b g,fiucro maior extra,oportetautemdifferentiam duc^araiu bg
b d notam ^,triangulusigitur a g d recHan^ulusduoIataa a d & d g ha

bensnotaper huiuslanisfiun a g, quod& triangulo a b g communedl,ditt
os'c^ angulos d a g & d g a notificabit.triagukisitae^propofitus a b g tria Ia

tera nota (unt,cfi duobus angulis ab.g quideperhypothdim,a g b aute perae

gumcntationem,eratauran&u£ercpan^c«t; b a d & d a g notus, qtubus coi

Ic<!tis,fi perpendicularis intra triangulu cecideric,aut minori ec^ i maiori iiibfra

^o,angulu b a g addiicemus,qux fueredeclaranda.Dicercs fbrfiran.proportio

linus arcus a g per argumentationem cogniti,ad finu anguli a b g, quem de^

dichypothdis,fitucfinusarcus b g noti per hypothefim ad finii anguli b a g
.huius dcmonftrante.cuncp tres hait quantitatu fint nocar,&; ideo oporteat finum

anguli b a g fieri notum,nonnc facilius hoc pacfo per unicam operationem in-

ucniemusan^u b a g ingeminando opus duobus angulis bad&^dagdi
utfim
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y,fImcogn/ris,ipfiimangiiTum b a g clicicmas.Rcfcondco libf finum qiiidcm
aiigiili b a g liaciiia n^rm^latiHimc,qiKctnduobusrefpondenteanguIisin*
certum dl uter eojircligcndus fi t,id aurem minime turbabit uiam noftram,quoni
amutcrcpanguf,«gfc b ad 5^ d a g quabs fit rcfpctfhianguli redU certum tradis
dimus. .

xxi:x.
Cognitionemduorum laterum trianguli non rc<n:anguli,& anouli

uni eorum oppondjinuentionireliquilaterisdC rcbquorum angulo^
rumminime iuiFicere»

Similem paflionem dc triangulisplanis rc4

Aiitneis demonflrauimusinprimo huius angu»
lodaro£xtfienreacuto,qtiam nunede fphxraUjt

buspraedicabimus,fiueangulus datus fuerit acifc

tus:,Uueobtuius.Sitciiimangiilus fplr^eralis b a

g jduobusarculxisatqualibus b a a a g contm
tus,quonjutercpminor fic quadrante, copuloi^

turip duo punfta b & g perarcum circidi ma^s

gni b g,quiieceturpermediuinpiin(fh> d dcicendentcarcu a d,inarcu autem
c b proIongato,fignctuy5un(fi:us fa iibilibet,fictamc,q>arcus g h fiefonidreu*

foentiadudoarcu a h.Cum igiturduo trianguli a b d& a gd fintaequilaie^

rijCrunt&xquianguU per tertij huius,&ideo duo anguliapud d ilint lefti, &: an
gidus b a d eftaamis,eritper huiusarcus b d minor quarta ciraimferenti*,

cftautem& a fa minor quarta,c^are per huius&arcus a d minor^uadrante
declarabitur,imde&per huiusangulus a h g acutuseric.Offercntiergonobis

duo latera g a & a h cogmta,autduo b a & a h ipfls »qualia,cum angulo a h

g ,ne<5 tCTtium latus ^leij reliquos angulos reddere poterimus,nam duo triangu

ligafag&ba h,ecfi in omnfbusquandtatibusdarispartidpmt, latera tame
tertiaibrcrunruruaria,quemadmodi5infiguraclaret.Id^ declarabitur angulo,

h obtufb exiftcnte.Repctitae'enim priftmx figurationi iterum dabimus locu hoc
unouariato,q>utercparcuu a b & a g aequaliu quadrante excedaf,erit enim ut
nuperangulus b a d acutus,& ideo per huiusarcus b d minor quarta, cuiicp

fit arcus a b maior quadrante
,
erit& arcus a d quadrante maior ideo per

huiusangulus a h g obtuiiis,c*terautantehac proi^uemur.
XXX.

Duobus lateribus trianguli non re<5binguli cognitis cum angulo

alteri eorum oppofito , liqua lege datum angulum refpidens pcr«

pendicularis ca^t exploratum fuerit,reliquumlatusre2iqui^angus
1j non latebunt»

Sic^angulus a b g non re^^gulus,duo latera ab
& a g notahabes,c3angulo b unilciliceteoiboppofito,

fite^ certu quonam pa(fiocadat perpendicularis i comu«
ni termino daco|e lateruadbafim,uiddkec an intra an ex
cratriangulu,qujefit a dJDicoqi&latus b Si duo angu
li a SC g nod uemet«Certi«niin peiodpid fimus perpens

diciila«
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dicularcm a d cadrrcuiitarrtjn}{iilum.hutx'bitnaipcii;)n5^)Tm a d rc(^an^i*

Ius lacus a h cognuum cumatigitlo 4 h d,quaicpi*r hiuusduoWm latera a d
£CdbnocauenicntcumauuuIo h a d.Triaiigulusdcmu a g d duu Utera a g

qiuami per hypodwlim^a d auiejn [ht ar^umentaitonc

habebit cognica.S^ ideo |x'r huius&iat^.veiiisg d &ite

terq^duoj^anguk^ a g d & g a d mnotcTcet. C^icmacf

fnoduauccm ex duobus arcubus b d & d g (rodum 110«

tis arais b g notus rcfultat, ita& duo anguli b a d & d
a gxdlcdtjangulutotfi b a g rcddnucognirum.Quod
fipapaidiculai iscxtra triangulum ceciderit, fyllogiimu

repctcmus,niliiIpror(ii.<!immurando,nifi epardi d g ac

arcu db'fnunuanius,ut notum rcKnquatur latus b g tciangulipropo(!ti.angulij

deniep g ^ d exangulo b a d,&an^i!um a g.d ex duobus cedis demamus, re.

liiiqumturemduoanguii b a g & a g bnQti,i]uaduoIcbamus attingere, . .

XXXI.
Si quis triangulus no rccTcanguKis duos habueritangulos culatere

«osfuAinente datos^reliquu angulu 6C reliqua latera cognitu iri.

Habeat triangulus a b g rio recflanmllus n«
ros duosangulos a & b,latus(:p ipfis fubiacens

a b cognitum.Dicoq>S£! angulus a g b^Sedua
latera a g g b innotefeent. Defccndac emi
uertice alterius datOK angi^R; perpendicularis

xicrfus latusno datum,(ubteiidens relit^uum an-

gulum cognitu,&niucrbigratia a d,quje cadat

ne intra an extra triangulum nondum (ciendi cft

poteftas.idem no ftatun noftra cofcquitur hy'potbel?m. Vcnim.paulo longiusp
KAihocexpIorabimus.Exanmiloiginir a b d cognito,& latere a b trianguH

redanguli a b d per huiusaarigidus b a d ficutruncg laterum a d & d bea
gnirioncib«ientur.Siitacpangulus b a d ryllogiTmo cognitus minerem fcofie

ratangulo b a gp«hypochef!mdato,ccnuineuperpcndiaiIarc intra rrianga

lumcecidifle.angnlusqjb a d exangulo b a giublatusrclinguctangulu ga d
notum.Trianguliis^gogadrciflanguIus,cui&arcum a d & angulum g a d
notosdeclarammuSjdudhi huius,angulum a g d,qui 6< triangulo a bg termi

nis habetur,cum utrocplatejfc a g & g d in luce depromet. Duo autem arcus b
d & d g fyllogifmo cogniti fi coadunentur totum arcu b g datum accipiemus.

Si uero angulus b a d ex argumentationercpernismaior occurrat angulo bag
quehvpothefistradiditjpcrfpiaiumeritperpendiculare a d extra trianguluceci

difie.Proccflu'cp(uperioria3ptta:atting6mmmetam,nibi!immurando nifi q'ai
cum g d,que nuperrime arcui d b adiedmu$,nuncexco reijciamus, arcus rcli^

S d cognolcendigratia. Sed 5i angulum a g d duobus retflis fubtralicndo

im metiemur arcum b g,qu«ecenfeba explananda. No poterat autem pet

pendicularis a d alteri duop; ubi cemterminaflium laterum coincidere,hypotheli

idprohibenti.ficenim ahcrduonim angulorum b g & g re<fluseuenilKr,qucni

«amen hypodiefisnon redhim adminiftrabac.

XXXII.
Duobus angulis triangulino rcdlanguJi cognitis cum latere alterii

€orufubiendecc,rdiqu angtUu reliquab ktdrainueftigare*
Dari
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fiintduo a b g & a g b trianguli a b g non
K(^anguli aim latcre^ucrbigraiia, a b, alrerirm eofufci*

licet angulu g rubtcndaitc.Dico q) & angufi a & iitri-

tifcplatcik a g b noriciam conieqiicraiir. Defccndat

em exuertice anguli a non dati,pcrpcndiailaris a d ucr

ftis latus
,
quod duos fuflentat datos angulos, qice cadat

neintra an extra criangulu a b g duo ai^ili b & g co*

gniti huius manuducente declarabunt.Cadat pnus in> 9
"

tra.TrianguIuscrgo a b d rcdiangulus
,
cum cC latus a-

b daaimhabcar,&angulu a b d non rccfhim,pcr huius& angu/iftii b a ddC
duorearaiu a d & d b noticiamaffereqpereandemdenicp huius latere a dSi!,.

angulo a g d notiscxiftentibasj&angulus g a d, St! duo latera a g & g d in^

nofdccnc.eft autem& a g commane triangulo propo (ito,lanis demu b g exdu
obus arcubus b d & d g fingulatim notis,quemadmod2 angulus b a g ex duo.

bus angulis b a d & d a g inuentisconflabinir.Qiiddli perpendicularis extra

triangulo ceciderit ,non aliter ratiocinabimur, ueru an
gulum d a g, quem prius addidimus angulo b a d

.

nuncexeominuemus,utrelinquaturangulus b a geo
gnitus.fimiUtcr arcus g d ex arcu d b demptus,relin- / \ \
quet latus b g trianguli noftri cognitum ,

angulot^

tandem a g d ex duobus retftisfublato,manebit angvi

li propofiticognitio
,
planum ergo reddidimus quics

quid praeiens pollicebatur theorona,

xxxiir.
Datis tribus angulis trianguli l^^hjeralfs non redianguli

,
tria eius

latera mcnflirarc

Sic triangulus huiirfmodi a b g tres notos habens angu
losnon rec'los.Dico q> tria eius latera fient cognita.Ex uetss

tice enim anguli aiiafiiisLierbt gratia a uerius arcu fifai op*
poflcum procedat perpendicularis a d,qu* cadat ne intra

an extra triangula huiusmanUducente callebimus
,
utrot^

anguloi^ b g notoperhypothe(imexfftcnte,neutricm'm ^
duoRrlate^a b&a g coincidet,licem alteranguloitb&gre
diusefler,quod interdixit hypothefis.Cadatergo prius intra

triangula,erit itacp per huius proportio linus anguli b a d ad linum anguli d
a g,liait finus complementi anguli a b g ad linum complementi anguli a g b.

proportio an^m linus complancnti anguli a b g ad linum complementi angu
iiagb nota eftj^pterutrucp angulo^ b & g cogntt&quar€& proportionem (i^

nus anguli b a d adlinu anguli d a g datam non innciaberis.cunc^ toaim an<
gulum b a g notum tradiderit hypothefi's,erit&: per hutusutcre^ angulorum
apud a particuIariunonignotus.TrianguIus igitur b a d redtangulus omnes
angulos filos habens cognitos,argumento • huius duo latera lua a b di b d co^
gnirioninoftrxfiibi)ci€t,nonaIitertrianguIi a g d redanguIi,tresai^;ulos ha*

bcntisdatos,duo latera a g 2<! g d mctiemur.fic duo latera a b & a ^rianguli

propoiitigeminodidicimusprocellu.duobvisaiitanatcubus b d &^ congre

Q, gatis
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gausCnamfOsfin^iUtimdimcnfinjmmJrclijlfalWf trrtkim lanis Ii g fnanguU
a b g cognitani..Su?orapcrpmdiaiUrisirum»iili fgrclUKicntjrntcxpiiraHc*

gata luuusproporrto(inasaiigt)It b a d adfiiiuangitU g a d nota,i|iionu pro

portio (mus complcmrntlangiiii a hg adfinuincomplcmcntiVniguli a g bda
tadt . cimqj nota (icdilfocntiaduonim angulojfc b a d & g a u,uidcljcct angus

Ius b a g,critpcr Initus utm^angnloji- b a d & g a d cognitus. 'rtiangukts

ergo a b d roflangulusomnes angulos fuos habet notos.angulu enim a b d no
tumrelinquiiangulus a b g,qucmdcdit hypothefis, pofVeai^ ex duolnis rcs5h's

auferetur,quarcpcr huuis latus (Itu a b,quod& triangulo a b g communceft

notum habebituraimarai b d. Non aliter ad noticiamdiKiR: larem a g & g d

tnanguh' a g d rctflanguli trcseognitoshabcntisangulospcrueniemits.duoita

cp^triangulipropofitilatcra a b&! a g nota reddidimus,dempto autem arcu bd
ex arcu d gquosgcmintiseltcuitfyllogifmus terti] lateris b g nottciam confer

qucmur,quxdccreuimuspromulgarc. His autem poftrcmis theorematibus teno

ran operationis numeros'cp exemplares (ubiungere non erat confiliiim, (atis em
aeshuiuimodiapudfuperioresconcluiiones lucwiauimus

,
quas (i memoria tua

perdiderit ccnico repetendas, Tri

anguh' a b g tria latera (intdata,

fiant a & g poli circule^ e k &
d 3 ,

intelligatu/cn paraldlus h Jc

fuper polo g ddcnptus fcanidi}

quantitatemarcus g b,quo&ifio

eritopusomnino fimile ei, ubi ex

altitudineiblisdataquaerif dilhin

eia eius 4 meridic.fic habebis qua'

tuor modos dcmon(handi probk
na de tribus datis lateribus triaiv*

guliiph^ralis.

XXXIIII.
Cuiuslibet trianguli tria lacera nota habentis, tres angulos reddet

re«agnitos»

Sittnangiili^ ab gjCuiustria latera nota fint a b,a g & b g.Dico qi tres

eios anguli notiiiabebStur. Libeat primo tnuenireangulu b a g.Si igit uter^

araiu a b ^ a g quadranteminor extiterir,protendaiurutercp ad partem lare#

ris b g,donec fiant duoquadrantes a d & a c,6i

fuper polum a (ecunducordam quadratis a d dc

foibatur circulus,quem conftat tranfire per pun#
(Sum c,qui(it d c,araBita<5 d e (juantitateman

guli b a g quemquxrimus dcterminabic,qui ut

notus emergaqprocedant i centro fphiercC 3 nes

fonidiametri^triapuncfhi a,d,& e,qiKe (int 3

a, 3 d & 3 e. i pundlis autem b & a cordam b

g term!naniibus,binarducantur perpendiculares

g h quidem& b k adduaslbnidiametros j edi

3
d,duxUero reliqua; g 1 & b m ad femidiame-

rrS 3 a,quasquidmperpendicuIa(escon{late(]i

iinus arai0,£ quo^ terminis egrediu tur,duo'q) tau

dempun
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ckm panda h & k copulctiirpcrliiicam Ii k.Siigiturdaoarcus ab & a g xn
qiulcsfuortntjcmntduxlincc g 1 & b m ar<5uales&contcrminafes,itcm'q; iu

nca g h Imca: b k a:c|ualis quidem proprcr arcus b d & g e xquales ,
seqiicdi#

ftans autem pc^diffinitionem (iiperndci ad (tiperffciem ereda& quarta unded*
inijUndc&pcr primi dicclmc^redx b g & k h aequaleshabentur, eft autem

g b nota fcilicct corda arcus g b dati,quarc& linea h k nota fiet. Item duae fii#

perficies 1 h &: m k luntacquecUftanti5lareru,quarcper prfmi g I notaar^-
liscrit h j & b m cognita ipfi k. 3 .triangulus itacp h 3 k planus redflineus

tt ia latera halvns cognita per primi huius angulu h 3 k manifeftabit
,
cuius

quantitatcmdctcrminatarcus d e,& ideo arcus d e diffiniens quantitatem an*
guli b a g notus concluditur.habetigitur triangulus Iphxialis a b g duo latera

b a & a g cognita cum angulo b a g,inide&per huiusreliquiilnangulinon

latebunt. Aliter ramcn&fadlius procedere poterimus, fi duo arcus a b & a g
sequales flicrint,hoc pado,ex a punc'lo deicendet perpendicularis arcus a d,qui
necctlario fatis continuatus iecabit latus b gipflustrianguli,quod fiat in pun«>

CTod.eritc^ b d aqualis g d per .ejuare cu totus arais b g fitnotus,eric b d
datus,per autcluiiiisfinuscoplcmcnti b a adfinumcoplementi a d fe habet,

ficutlinuscoplcmcnti b d adfinutotu.unde a d notus erit.

Hinc quocp angulus a b d ei xqualis a g b . item tande

angulus b a g &c.SiautealccrduoRf arcuu b a & a g reli*!

quomaiorem ie offerat, utcrep th minor quadrante, fit uerbi

gratia arcus a b maior arat a g.quaobrem alcematim erit

arcus g e maior arat b d ,rcpctitafcp figuratione priftina e#

ritiinca gh longior linea b k,abfcmdatur ergoexeapor#
iio hnsqualislinex b k.dudalinea b n,quautiupraopor ^

tetcilc aequale linea h k,fimilitertam g 1 linea h 3 aqua**

lis eric
, ^ b m ipfi k 3 .erit autc angulus b n g redus, amcpduo latera b g &

g n cinaguli g b n rcc'langu!ifintcognita.eftem b g cordaarcus b g perhy
pot'-. .imhoti.g n autc differentia duoRrfinuum b k & g h notoit, erit& latus

eius b n per primi huius notum.et ideo h k nota declarabitur , Duas autc lu

r ?as h 3 & 3 kqueadmodum antehac notas declarabimus, tria igitur latera tri«

ar.guH h 3
k nota ffint.unde angulu h 3 k &! reliqua ut nuperrime dimetiemur»

Qiicdfiutcrqiarcuum a b & a g quadrantema ^ .,^6
iorcxtitcriqprotendanturipfidonec inpundo s

coincideqquo fit iic duo arais b s &! s g noti red

daatur.Eft enim per primi huius utercp arcuum
a b s & a g slcmidrcumferentianota.Triangu S''
Ius ergo b s g trium notoit laterum ex ia didis

angulum b s g aequale angulo b a g Ibrticnir cognitum.Ad uia itacp priftina

perduclijcx duobus lateribii a b & a g cu angulo b a g cognitis,reliquosdu<

os angulos huius dirigente inueftigabimus. Poftremo fit alterduo^ araium a
b a g maior quarta circumferentiae,rdiquusuero minor. fit uerbi gratia a
b quadrante maior, a g auteminoreo,rerLimpta'c^figurationenihilineauaria#

brmus,nifi qj lineam g h continuemusadpartepundi h.donec h n fiet sequa^s

lisfinui b.k arcus b d.fimiliter a 3 foniefiameter prolongetur, ita ut b m ipfl

pcrpendiailaritcr infidere poffic.quibus ita dilpofitisargumetabimur hocpado
Corda b g nota eft propter arcum fuum notu, linea g copkditur finum arcua

g e noti,3^ linea h n aquale b]k finui arcus b d noti,totacrgog n notaeft,an

7 oi *



It4 >01f* DE KBGTOMONTE
gulus aiitcm b n j» rcdiK c(V,n3 fliprtfi

cics h n b k :¥qucdillantilni5 coimne

tiir Iinds,&angulus cius apudk rcifhis

quare jxt: primi hut^’s lanis n b tri#

anguli b n g rciflangul/ notuerit, a»
aequalis cii finca ii k. trianguli itac^ pia

nih } ktribuslatcribuscognitisangu

l» lumhj k&rcliquaqucadinodumante
hacmeitfurabimas. rOpaationi au

tem paitlod dabimus . nihil dxt docebi

musniff quo pa<fiorcpcriannir tria !a«

teratriaguliplani,cuius unus angulus

incentro Iphacra: i^uicrccstcTpondct an
^lofph*rab'qir»fito,quaIisinf?guraefttriangulus h 3 k.Tclkji.racnim in lods

illis lliperioribiis latis explanaflemdemur.Siue igitur duo arais a b & agxrcjua

les fuerint,fiue non,(inus eopt accipiemus pro duobus lateribus continentibus an
gulum trianguli plani in centro fphxra: quieicentem,qui rcfpondct angulo fpliae

rali quxfito.pro tertio autem latere trianguli plani cordam arais ternj conftinics

mus, fiaquales ocairrant duo arcus anguluquafimm continentes, qui fi fuerint

inaequales,utercptn aut minor quarta,aut maior ea finuscoplcmctop: aTcuu,qui

angulum quafitBambi0t,eliciere,3(!diffarentiamco5t in fe multiplicata cx qua-

drato corda arcustcrtqminuas,reIicii(^Tadic-emquadratapro latere tertio trian

gulipIamponas.Q^fiaItereofs:maiorquadrante,reliquusauteinminoreo fiics:

ritjfinus complementopjhuiirimodi colIige,& fiimmaeoru in feduda,cx quadrans

to cordaarcus tertq (uberabas,relidlienim radix quadrata lat^' tertio trianguli

plani adruimerabitur.Inexemplo.Situter<5arcuu a b Sd a glo.gr.Sdarcus b g
^,fimisio.graduu€ftaojxi.tantum'<:^numeraboutnmcj3lateii: k3 & 3 b,Si*
nus jd.gr, mjya^y.tantueft latus h ^fimiliterfeciam,fi uterep arciiu a b & a

g occurrat i do.gr.6d arcus b g js.redi^untenimpriftimnumeii.Scddabit mi*
hiquilpiamlanis a b jf.gr.latus a g i6.3dlatus b g 46.finus^.gr.cft i5-35-7.

quem dabo lateri k 3.finus ig.dt 163-38 .lateri 3 h adnumerandus corda b g
46888-.SinuseompIementfId.graduu^3-7676.Sinus complementi i5.gra . cft

543 78.quemminuoex j-7676.manet 3 z^s.Ikcc in (e faciunt 1 08768 o4.qu:e llib

lata exquadrato cord» b g ,(cilicet 2 i9S484j-44.manct 2 1 87607740. quorura
radicem quadratam 4677 z.conftituo prolinea h k.Tandem ponatur latus a b
jjo .gra.Iatus a g ^.&latus b g d^.Sinusi 30 .gra.eft45-963.pro latere k 3.

Smus75-gr.f79f6.numerus lateris h 3,8<!corda55.gr.efl:64476.1inuscompIes!

menttTJ^.gr.eft 3 85-67.finus complementi arais a g eft <5-5- 29. quem addo ad
38j-67,coIligunmr 5-4o96Ji*cm(e(aciunt29263772i6,qua (ubtrahoex qua*

drato cordae b g,quodeft 41 s7 * r4r764nanet 12307773 6o.huius radicem qua
drata35-o82.Iat€ri h k-depucabo.PerduAiigituradhypothefim primi huius,

qu» nobis angulu b 3 k cognitu feciet,unde& angulus d enumerabitur, quod
non erit ambigiiu,fiea quae in proceflu primi huius comemorauimus

,
memos

riicmandafti.arcusautem d e quantitatem anguli b a g deteiminat,unde 8d fa

a g 6d reliqui anguli noeruntignoti.Poteiimus aut altbtramiteidcmatringcre.

Nam ^politus triangulus a b g habeatduo latera a b fld a g in^qualia.utiui^

tammmmusquadrante,& libeat inuenire quantitateman^Ii b a g,(uper pun
dio a polo ddaibaturdrculusmagnus in (ph%ra d h,auus circurafeiW

tiseoc
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tixoccurrat arciis g b prolongatus in pimt^o h .diio etiam arafs a b fi? a g ex
tcndanmradpundia e & d,critiitiTq?arcuu a e Se! a d quadrans orthogonalis

fer ci edus ad arcu d li.pcr autem huius prof^rtiofiniis arcus g d ad mui ar^.

ais !) e cft ranc{»ynus g li ad finu arcus b h .cfl: autem utcrqtduoji; arcua g d&!

b e notus,proptcrllia complementa a g & a b per hypothcfim nota.proportio

igitur finus g h adfinu b h nota habebitur,cfit^ diflFcrcntia duoit araiu g li 6^

b h fitnota,laIicct arcus g b,eritper huiusutercpeojL-araiunoca.binicxarcu

b h &; b e cognitisper huius^pccrangula e redum,compIementu arevB eh
& ideo iple arcus e li innotelcet.SimiIttcr ex duobu-> araibus g d Si! g h , arcus

d h cognofcccur,quarediffercnaaduofk:arcuu d h & e h fcilicctarcus d e non
ignorabitur,ipleautcmdetermmatquatiratcmangult b a g,quare angulus ille

notus er/tjhinc& reliqui ut antehac noti ffene anguli.Si uero alter quidem duops

araiu a b & a g maior quadranteftrcrit,altcraacmmorco,iTt a b maior quas»

diatCjdclcriptotputpriusdrculomagnofupcr a polo,circumfermtia cius (eca*:

bitarcumg b, quod fiat inpundo,(ecabitetiaarcu b g in puncto,qut fit h,ar5

aisaut a g conanuatLis,occurratdiapundo d,erit autennitcrtpduojt arcuum
e b & g d notusifunt enim coplcmcnta araiu datoR:,eft ante ^portio fimis b e

ad finum g d nota,fiait proportio finus b h ad fiiiu h d per huius'.fic propor
tio finus b h ad finu h g nota habcbitur:amLp totus arais b g datus fit per hys
pothefim,entper huius utercp araiu b h &! h g cognitus.cxduobusaut arai*

bus b h fii^ b e cognit/s,& propter angulu e reefium per huius innotefeet arcus

e h .fimiliterduo arcus h g & g d propter angulu d redKim notiffeabunt arcu

d h ,fic totus arais d e determinans quantitatem anguli b a g non latebit, un^
de angulus b a g cum reliquis trianguli propofiti angulus notus proclamabit.

Si uero utcr($ arcuum a b & a g quadrantem fuperaueriqproducanturipfi do
nec concurrant,erit'cp angulns apudconcurfiim eorum aequalis ipfi angulo a

,
fl-

eti^ nouus triangulus lliper bafi b g ,cuius duo latera minora quadrante nota

crunqunde reliqua ut fuperius abfoluentur. Operationis autem tenorem praete*

teo,nainabopcrattombus hiuusati^ pendere dinofeitut»

Q^ti libri Triangulorum Finis,

Q. J
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Sifijcrintduo trianguli rc^anguli,<jui duos angulos acutos & ac*

qual<s habeant,latera autem reiflosUibccndentia angulos ina:qualia,

eritpropOTtionnus differentiae eorumlaterum adfinum ditferentiac

duorum laterum re<ftisatc^acutisaequa]ibtisfubifracoruni,tan^ pro

portio eius,quodfub{inibus complementorum acutis angulis fubcen

forum laterum concinetur ,ad id,quod iub iinu toto fmu coplemen

ri anguli acuti.

TriangulosTiuurftnodi ocarcubus cirai#

^ lorum magnoR: unius fpliarr^
,
aur duarum

arqualuim concludi fubaudmir,de rcHquis

enim in praefentiarum nilnldiflcrinius.Sinc

tales duo trianguli a b c & d c f, duos quf

dem angulos a g b & d f e rcdos,duosaii

tem a b c & d e f acutos aequales liabercs:

fitip latus a b trianguli a b c longius late

re d e trianguli d c t',quxrcsarguctctiam

latus b c iiniustriangiiKlonguiscflc latere

e f alterius,!? tertium huiusfatis tenes. Dis
coita9,q» fimis redius difFeienrix duotu la«

terum a b d e adfinumdtferauiarduos
rumlateru b c & e f proportionem habet,

quam id,quodiubfinu roto& fimi comple-
menti anguli a b CjUue d e f ad id,quod tubfinubus

complemcntoriiduojt arcuum a c & d f' contineair.

Quod ut facilius demonftretur,fcindo ex a b arc5 gb
aqualem arcui d c,&!ex b c arcum b h aqualem ar^*

aii e f,conftnuatis5:pduobuspun<flis g& h per arcu

g h,conflabit per fecundi huius angulu g h b cfle

redlumx&tdcopcr fecundi huius duo drculfiquo^funt arcus a cdC g h p pos*

los circuli b c tranfibuntrduo itaa arcus a c & g h continuari paulo liiperius

concurrant inpunefio k,qui nccefwrio polus circidi bchabebitur,&utcrcparai

um k c & k h quadrans circumferenti»magnaEpronuna'abinir,in£eIligaturdc

nicpcirculusinagnustranfiens^perpolum k ,& polum circuli a b,cuius arcus k
m occurrat ducJjus a b& b c prolongaris,quoad faris erit uerfiis fimftra,huic

quidem in puncflo 1 ,ifri autem in pimdio m :occurrct autem orthogonaliter fe

eundi huius arguente,crucp per & eiuidem unufquifcytnum arow k m , b I

& b m quarta circumferentixmagna:unde&arcus 1 m quantitatem anguli a
b c decerminabitjCuius complementu eft k I :nemo autem ignorat arcum a g cf

fe differentia duo^ arcua a b & d e.item c h exceflum arcus c b fliper f e,d&f

mittatur ita<^ ex puntflo g perpendicularisarcus g n ad quadrantem k c,pro*

portio igitur finus a g adfinum c hcomponicurocduabus,proporcioncfcilicec
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(iiuK .1 ij aOfmitm g n,&cx proportione finus g n adfinu e li.cftairtempcr

fcrhj Imius linus a g ad linum g n,licutfinus a k ad linum k 1 .finus pratcrca

g II iid linum e li ex eodem loco cft,ut liiius g k ad finu k li
.
proportio igitur li

nus a g adlinun^ e Ii coinponiturcxduabusfdlicctproportionefinus a k adfi

rium k l.,Sc!proportionelinus g k ad finu totura,!^ ex ilhs componitur ctia per

iexticIcmcntOR,-,quodiiibfinibus a k & g k contmea!radid,quodfublinuto

to&finti k I fcilicctcomplementianguli a b e conunetur,uerum igitur enunci

abattheorema praeiens.

1

1

.

In omni triangulo fphacrali ex arcubus circulorum magnorum con

ftantCjproportiolTnusuerliangulicuiusIibctad difFerendam duoru

finuum uerlbrum,quorum unus eft lateris eum angulum fubtenden^

tis,alius liero digerentia; duorum arcuum ipG angulo circumiacentiu

eR tani^ proportio quadrati linus re^i totius ad id,quodfub Onibus

arcuu dicRo angulo circupoRcorum continetur recTtangulum.

Sithuiufmodi tri« ij_

angulus a b g,duo Ia

tera habens inarqua- ^ X

^

lia a c maius a b,6C *

utruncp eorumminus \(
quadrante, fuper pun / \ /l \ \
iflis a & b ftidis po^s / \ / / \
lis deferibant duo cir / X / \
culi magni,quoRrcir- 3-/ IV \.

cumferentiaricleccnt V. / n.

in puiflo e
:
prolongc

!

|

tiirq? arnis a b utriep _——

—

donec ocaiiTetcircua '

lofup adeferipto in ptwllisdSC f,cfrculoa)5tfup b lineato iiU)udHsg&h,coftat

ar<m g d cequalc efle arcui a biutruc^afitaraiu e d&e g diequadrante circufe

rctixmagnae.cotinuencdenicpduo araisa c&b c,donecuteTcp€op; quarta drcCi

ferenti» nat;hic quidem occurrens arcui d c in I pun(fto,ilIe aut arcui g c in p3
do m:fadis(:pitejtpundis a&b polis,liiper a quidefecundu quandtatem cor

d» a c deidibat cirailusminoriniphera k n: fuper b aut leamdu diftantiab

circulus minor o p,erit itacp arcus b k diffoentiaduopiarcuu a b&a c,& arj*

cus b o xqualisarcui b c,arcus aut d I q^ntitate anguli b a c determinabit,

bico igiXqj ^porrio Unus uerfi d I ad dincrentiaduo^Unuuucribru,quos habet
arcus b k&b c eftut quadratifinusredi totius ad id,quod continet iiib duobus
finubus redis araiu a b&a c, ut apertius demonftrec.altera figuratio afiu^

menda eft,m qua firdrculus g b h,quemadmodum prima liig centro x,quod&
ccntrSipli»r»habcbif,fit'cpcoisicdiodrcu!oife g b h&g e h diameter gh,qua
m prima figura lineare no deaiit conliilionis uitandat gratia,Ibi&cois Ibflio cir

culoR' g b h&d e ffit linea d f.item duo circuli g b h&k c n fecentleinlinea

k n ,duodemu circuli g b h&o c p mlineareda o p c6umcct,deindeeducanf
duaciimidiamemTplmsc x aquidclecanslinea kn fnpundo y,x b aut lecas

o p inpundo r,conftacaufper . huius k n cflediametru circuli k cn,&o p
linta «fle diametru circuli o C p, 9» drculusmagnus g b h perpolosutriulcpeo

nnn in
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rfl y crft

cnuniciraili k c n,&piin

<ftiK rcctifru circuli c p,
rurruscx{v,trt(fj(> jc diuc ^
iicni.it ppctidiculai cs

,
una

•quidc k X ad linea o p,alia

airt k 9 adlmcii b x.pun*

ifKisitcm a Iit caput ppen
dtcularis a u fiipra linea b

X dcfccndcittis.erititacp Ii

nea a ii fimis rciTnis arcus

a b ; b q aut fimis uerfus ac

cus b k,fi b r finusuerfirs

arais b o fine b c,horufi»

nitumucrfb^'dif&rmtiacftr/nca q r aequaKs lineae k t.fignato itcnl puniflo s

,

<n quo coicamduse diametri cirailoR kc n&o c p fcihcctlincx k n&o p,rci

cnaucltlinea k s efle fimi uerfiim arais k c primte figura:,eu cmutercpcirailoife

'k c ndio p c orthogonaliterfiteidfhisfupracirailu g b h,pcrpo1oscpR;incc<

•dcntc,utdocet huius,erif corui€Aiocois,cjuaeptranfitpuncfbj sex undecic

inicIcmmtoR:orthogonaIitcrcrc(flafiq5raciradu g b h,aidcopcrconucrfionc

-difFiaitionislinex gpcndiatlariter erecr^ fupra fupcrficicjhacc cois iccfiio linee k
• ii,diametro fcilicet circuli k c n ortiiogonaliter incidit,& ideo hac Iciftionc coem
diameter k n diuidetpermcdium,cnt'cf;mcdietasdusfinusrc(fiusarcus k c,&
ideo k s finus uerfus eiufile.cum d f reda fit diameter circuli d c f.fumat ex ea

d j linea finusicilicct uerfus ipfiusarcusd I,adquai€ habebit k s ficut femidia

meter circidi k c n ,q eil k y ad fonidiametru circuli d e f fcilicet d x :funt enj

duo arais k c & d 1 fimiles per huius,^ptcrduosarcus a d&a 1 i polo duo*

rucirculoi^ k c n&d e fd^endete^&tkdos arcus includdes.Ia ad portuacce

dcmiiSjUbi prius duos triagulos k c s S>iz u xsequiagulosoftcdenuis boepado:
duo anguli t k s&r 9 s, ideoi^ x 9 y iuntaequales^ptcracqucdiftantiahncariS

k t8cr9,quarecuuterc^,angiiIo9i k t 3 8Cx y 9 fitredus,critrclic}ints angulus

k s t xqualis reliquo y x 9 iiue a X u .angulusaut a u x redus difponcbanir,

fiintitacpduo-trianguli fc t sdCz u x a:quiangulL,&ideopcrquart5l«ti&pmu
eatim ^portio x a ad a u ficut s k ad kt.proportio aut d 3 Icilicct finus ucrd

•anguli b-a c ad linea k t fcilicet differentia duoft finuuucribruiiipramemorato
rum componifex duabus icilicct,pportione finus d 3 ad k s^dCac proportione

k s ad k t:erat aut d 3 ad k s ficut d x icilicet finus totus ad linea k y , qu:e efl;

-finus redus arais a k fine a c,5ij3portio k s-ad k t fiait a x finus reditotius

adlinta a u,qua:eft finus redusarais a b .^portio igit finus uerfi arctis d 1 fiue

angulib a c,addiflerennafinuCfueribr!iiupr^idor5 coponit€xdualHus,expro*

'portione icilicet finus redi totius adfinumredum arcus a c,&!cx,pportione

nus redi totius ad finuredum arcus a b .ex eiide aute duabus proportioibus c5
ponit etia j5portio quadrati finusredi totius ad id,ciuod cotinctur iiib finibus re

•dis duoru arcuu a b&a c .proportio igit finus ueWi anguli b a c ad diffirrentia

duoriifimn3 ucribruin,quoshabentduoarcus b o&b kefLui ^portio cuadraci

finus redi totius ad id,quod continet iub duobus finibus teAis duo|! arcuu a b
-a c ,quod erat demonftrandu.Hoc tn nonignorare uideris,q» duo finus ucrii duo
-lumarcuu b k&lb o eamhabent difFerenti^^mi duo finus redi coplemcntoi^

_£{os
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flommjimcfc fi in quopia n^cio tiio opus Eicrit lioc theoremate,poteris Cipra«

diVlSdfifcrcntwm inucnirejubrralicndo fimim rcdfi coplemcti alterius duorum
araiu b k&b o ex fiiiu redo copIemmtircUquico^.AUrimpfimusaute duos ar
aKangiiIii,dcqqpienTioliabituscft,mtnorcsquadrantc,ciuo dcmonftraao no*

iba planior putaret :nam fi fuerit utcrep cojl’ maior quadrate,intclligant prolon^

gari.donccconairrantangulum alium aequalem priori comprehendendo : fice

itacy nouus triangulus fupra arcum tcrtium.aiius duo latera quadrante minora
habcbuntur.Qiiodfialtcreorum minor quadrante, alter ucro maiorco praebea

tur,tametfifigura(ioncmparumper mutari oporteatjUna tamen eadem (yllogif

mi forma iicritafem theorematis concludec:hoc uno attento,qj arcus quilibet c3

eo,qui fibi ex fomicirculo deficit,cundcm finum redhim acdpit.Saus ergo certitu

dinempropofitionis noftracoftendifle uidemur.

1 1

1

.

Dacis tribus lateribus trianguli fphxralis ex arcubus circulorum

magnorum conflantis,omnes angulos cius dimetiri*

Etfi propofitum illud exequi liceat per huias,tamen quo iucundior dletuc

ritacis contemplatio,dum per plures ac diuerias uias ad eandem metam perueni*

tiu-,!ibuit prarcedens theorema propofito nofbo fiippeditare.Talis ergo fit trian*

guhrs a b g,ex arcubus circulorummagnorum conftans,propofinimeftmueni

rc angulum eius b a c,aut alium qucm!ibet,iubijciamustrialateraeiusiruequa*

lia,nam fi duo eius quxcuncg latera fuerint aequaIia,procedendum erit iuxtamo
nita hiiius.Cum itac^ ex pratcedenti fit proportio quadrati finus redti totius

ad id,qiiodlub finibus redhsduorum araium a b a c continetur,tan^ pro-

portio finusuerfi anguli b a c quxfitidifforcntiamduorumfinuumucrforu,quo

nim unus eft ipffus arcus b c,alteruero differentiaeduorumarcuuma b & a c,

bc tres harum quantitatum font notaepropter hypothefim,erit &! quarta cognita

fcflicet finus uerfusanguli b a c,hinc aTaisfims,qiri determinat quantitatem an
guli b a Cj&ideo angulus ipfomenfliratusofforetur.pro reliquis autem duobus
angulis cognofccndis nihil nouipra:cipimus,quoniam ex angulo b a c iamco*
gnito aim latere b c eumrelpiciente,r€liquis<^ lateribus notis argumento
huius,quod reliquum eftenitemur.

IIIT.

Quod prarcedens tradidit alio fyUogifmo condudcrct.

Habeatem propofitus trian*

gulus a b c,duo latera a b &! a c

in%qualia,quadrante diuifimmb
nora,libeati^ iiiuenire quanrita *

tem anguli b a c,iliper pundto a
fadlo polo,deicribatur circulusma
gniisiniphaera d h,amis circum*

ferentiae occurrat arcus b c prolo

gatus inpundlo h :duo fniuperar

cus a b & a c extendatur uTc^ ad
aroimd h,cuiinddant in pu<ffis

e d ,
erit itacputeri^ aramm a

c & a d quadrans orthogonalf*

terccefftusiupraarcu dh»duo aii

R tem at
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tcm ar<U5 b d 8^ c e noficnmt,funt rttm complcmcnra duonmi arcinim a h

a c per hypothcf?!n twtorfi^ffd proportio fimis rc<!J^ b d ad flmun rcdhim e e

eft per huius,ut finus rci^li arais b h ad finiim rectum h e
.
proportio igitur

finusre<Si b h ad finum rccSutri h e nota eft,ciincp dlffacntia (diorum arcuum

b h h e nota fitjfcilicct arais b e ,eritper htiius utcre^ connn cognitus,d«

inde ex duobus araibus h e e e notis,a angulo e rctftojKr huius cogno»

fcetur arais h e .fimiliter duo arcus h b & b d notiaim angulo d rcifto notifi#

cabunt arcum h d :arcus igitur h e demptus ex arcu li d
,
relinquet araim d e

cogtiitum,quidetcrminatanguIum a b e,unde& ille notus fiabcbitur .-reliquos

huiusnotoselicicnt. Siucroid

ter duorum araium a b & e ma*
ior quadrante fiicrit, rdi(]Uus’ucro

minor eo,fit a e maior, deferipto*

ut prius cirailo magno fuper a

polo
,
circumfcrenria dus fecabit

duos arais a e & b e : hunc ago
fccetin e,i]linnuCTO inpuncfto h,

prolongeturcp arais a b
,
donec

occurret dicts draimfcrcntia in

puntfto d ,ent iterum utacp arcu*

um b d & e e notus,quonia funt

complementa duorum arcuum a

b & a e datorum
,
eft autem pa

huius proportio finus rafd b
d adfinumretfhim e e,ficut finus

tcAi b h adfinumroftum h e propter duos angulos d & e reAos,fic ago pro*

portio finus redii b h adfinumred^m hc norahabebicur.amatonisarcus bc
fit notus pahypothefim,erit per huius uterc^ araium b h & h e cognitus:

ex duobus autem autem arcubus h b & b d cognitis cum angulo d re<fto co-

gnoicetur arais d h per huius:fimi]itaduo arcus h e & e e cum angulo e

redo,arcum h e notum firfcitabuntrduo tandem arcus d h & h e coIlc<fti,tot3

arcum d e notifleabunf,qui detaminat quantitatem angulib a c,unde&ipie

notus concludetur,c«Eterautant€hacpCTncicnmr.Qiiddfiutcrcp arcuum a b &
a e quadrantcmiupCTauait,mtclliganturproIongatidonccconairrent,lacicn*

tes angulum nouumxqualemipfi angulo a quatfito,fiecita(^ alius triangulusfil

praaraim b c,cuiusduolataaminoraquadrantenotacnint.pamodum ago
pKedidhmianguIusduobusillislatCTibuscontentus innotefeet, qui eft arqualis

angulo a,unde&ipie angulus a notusenunciabinn-. Eft prattaca alius modus
mueniendi angulum trianguli iph^ralis qucmcunc^ uoles ex tribus lataibus da-

tis,mteI[iganturenimducitrescordxipibrumarcuumdatoru,tres quo(^ ianidi

ametrifphaerae^ediantur ad triapunda angularia ipfius triangiili-.habdiis igi

turpyramidemiuprabafimtrilateram,cuiusl«Iinea nof»iunt,potais
aliunde diicac inclinationem unius fupaficiei lateralis iupra aliam jfupafKiem
inquamqu% daudinir duabus idnidiametris (pha;rat,& una trium cordanon di^

darum^antiras enim huius inclinationis angulumduorum arcuum
,
quorum-

cordxaftjmptat iunt manifeftabit.in hac autem inquifitione finus redi araiun*

datorum,ac unusredi complementorum filorummaxime utiles erunt,ne tamer*

prolixusninuuxnuidearjpofttresuiasbonasiamabfokttas^ianc quartam
teieondam

autem duos angulos lataa tibi oppouta per

e%
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fcrctiindam arbitratus fum
,
prxfcrtim cum oc alrjs (aiptis mcis pTand <oIltg^

pollit.

Datis ducVus angulis trianguli fphan-alis cum aggregatoduorunt.

laterum eis oppoficorum,ucruncp eorum fecernere»

Triangulus a b c ,duos angulos a b c & a c b
notos/ialKat, congcriemt^ duorum laterum a b & a
c cognitam.Qux» imus utruncpeorum (corfum,quoni

am per huius proportio finus redii arcus a b ad fi-

num redtum a c eft,ut (Tnus rcdli anguli a c b ad fi#

num rcdiimi anguli a b c:illa autem nota eftpropter

angulos datos,finus ergo redius a b ad finum redium

a c proportionem habebit datam, cun(^ aggregamm
ex iuis arcubus fitdatum ,cric per huius utercj eoru

ftparatim cogninis,quod erat mueniendum,pro reliquo autem latferc, reUquo'cg

angulo cognofeendis huius repetendam cenTeo.

VI.
Datis duobus angulis trianguli fphafralis ex arcubus circulorum

magnorum conflantis
,
cum differentia laterum eis oppofitorum

j

ucrunc^ eorum fccerncre.

Hxcex quemadmodum procedens ex . hmus pendere dinoicitur terit

enim proportio finiis redh' unius quxfitorum arcuum ad finum redhim alterius

cognita,propterangulosdatosra£iocinante huiustcimcp diffoemiam eorfi

prxbuerit notam hypothefis,uter£5 cotum proculdubiocognitus emerget.

VII.
Si abangulo quolibet trianguli fph^ralis ad latus fibi oppofitum

defccndac,arcus circuli magni angulum i quo ducitur diuides per me
dium,finusrecl:i duorum arcuum angulo diuifo circumpofitorum,

finus redii portionum lateris diuifi eandem proportionem acce#

ptabunc.

In triangtrfo tali a b c ducatur arcus a d ex pun«
dio a diuidens angulum quidem b a c per aqualia

,

arcum autem b c in duas portiones b d a d c, Dico
q> proportio finus redii a b ad finum redhim a c eft

,

ucfinusredli b d ad finum redtum d c.Erit enim per

huius finus rcdhis a b ad finum redium b d fiait

finiis redhis anguli a d b ad finum rcdhim anguli b a

d .item proportio finus redii a c ad finum redium c d
ficutfinus redii anguli a d c ad finum redium anguli

c a dtfinus autem anguli b a d aqualiseftlinuiredioanguli c a d ,finus denfe^

anguli a d b ajqualis,imd idem eft finui redio anguli a d c thii em'm duo anguU
duobus rediis aquantur,quemadmodum enim duo arcuslemicircumferentix ccu
iunditmarqualesunum&eunden(uf<:ipHBicfuiumtedhim,ua&duoanguli duo .

R a bus re«
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busre(5h's confundlim xqintcsm fiiui re<^o communicare oportet . imam if^iiur

habent proportionem (inusrccfhis a b adfliium rriflum b d^&finus a e

adfinumrc^iin e d:p€i mutatis itacp terminis ucrum emmeiade propoHtio*

nemconHtebcris. ^
V il I,

Sf fuerint duo trianguli reiflanguli,quorum angulus acutus unius

datus fuerit arqualis angulo acuto altenus, differentia quoc^ laterum

reAosfubtendentiumxqualts differencix duorum araiuni ,qin rc^

iffis Kacutis datis {ub{bernuntur,fueritq; latusunum quodcuiicp alte.*

rius duorum triangulorum cognicum,rcliqua omnia cumipfa differ

rentiapraedii innotefccnt

«

Sint duo trianguli tates a b e & d e g,duos
r«fk)s habentes a b e d e g,duos'q,* acutos da

tos a e b & d g Cjfit^latus a e unius longius

latere d g altcrius.dimrrciiriaautcniduoiiun ar

cuLim a e & d g arqualis dilfercntiar duorum ar

cuiun b e &’ e g ,^iii.s non fit nota ; fit demum
unus fex arcmim ex duobus triangulis daais.Di

e eo q» omnes reliqui arcus innotefccnt . Sit arcus

b e uerbi gratia datus,cxcjuo& duobus angulis

b &! e notis arguentc,reliqui duo arcus dufdcm tri-

anguli notificabuntur.eft autem per huius preportio fi

nus differentia: duorum arcuum a e & d g ad finum dif»

ierentixduorum arcuum b e & e g ,
quae d't proportio

arqualitaris,ficut eius,quod fub finibus oomplcmentorum
arcuum a b Sc d e continetur ad id,quod fLibfinutoto&

fimi complementi anguli a e b fiuc d g e cononctur;

ha:c Igitur duo fub pi-»didis finibus contenta flint

liatquodautemilibfinutoto&ffnucomplementianguli a e b continetur,eft eo

^pMOim,propter finum totum&finum complementi anguli a e b notos:quam«

obrem quod fiib finibus complementorum araium a b 6C d e continetur notS

critjCft autem complementum arais a b notum proptei- ipfum arcum a b pri;*

us mCTiluratumrhinc finus huius compIemaiti,& ideo per huius finus cople»

tuenti arcus d e innotefccnt,quo demu cognofeemus coplcmenru arcus d e,6<

ande^fum arcum d e,quitandemcumduobusangulis deg & d g e intercede

te huius rdiqua latera trianguli fiii manifiifiabit.h inc etii differentia duoru
.arcuum a e & d g,qu£ ponebatur aequalis differentiae duorum arcuum b c
cg notapronunciabicur,quxfueruntdemonfiranda.

IX.
Datadif&renciaduonim arcuum, fiquod fid?duobus eorum fim’;*

bus concinetur, redlangulum fuerit datum, utriufe^ arcus attingere

nodeiam*

Duorum arcuum a b 6Cb c difEirenda a c fit data,quodt]; fub finu arcus a

J} qui fit a e,6^finu arcus b c>quetnuides c 3 contine(ur,fitdaattn. Quaerimus
utruntj
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ucninc^ arrni-im a b 6^ b c . Intclligo autem

re^angiiKim prarditfluni efle datum rdpe(fHi

quadrati icmidtamctri circulirconunuacis ita

duobus finibuij a e & c 5 ,doncc in duobus
pun<flis h & k circumferentiae delinant

,
dus

canruT cordae ac,ah>kc&k h.aim igi

turquodfub a c & c 3 contineturdatum lic,

erit quod fub duplis carum continetur datum,

hoc etenim ad illud quadruplum conuincitur

fx fextielcmentorUjCui fi addiderimus quas:

^atum cordae a Cjidcftjquod lub a c & h k
aequalibus quidem propter aequediftantiam

cordarum a k 8£! c h : notis autem propter arcum a c exhypothefi notum,cof^
ligenir quadrarum cord* a h cognitum : eftnanc^ a h diameter quadranguli a

c h k circulo infcripii aqualis c k diametro eurfdemtquodautemfubduabus di

amctrisIunufmodiquadrangulicontinetar,sequumeftei,qu6d fub binis latcru

bitseiusoppofitisconcludtturihinccorda a h Si arcus eius a h innote{cent,e5C

quo fi dcmpfcris arcum a c notum,relinquetur arais c h cogm'tusaim eiusdi*

jnidio c b
,
cui fi addideris arcum a c notum,relultabii totus arcus a b cogm<

tuSjCuius obtentu hatSenus airfiim eft»

X.
Si fuerint duo trianguli red:anguli,quorumanguIus acutus unius

jcqualis angulo acuto alterius,duo autem latera redlos angulos fub^

tendentia habuerint difFerenciam notam, ftemf^ duo latera reddis Si

acutis datis rubiacentiadiderentiamcognicamhabuerintyomniaeo^

rum latera innotefccnt

.

Sint duo trianguli a b c 6^ d e f,du-

os angulos redos a b c &; d e f haberu
tes^duostp a c b &; d fe acutos jequales /& ^los : lanis autem a c unius uerbi gra /
tia fit longius latere d f alterius

,
quorum <v/

differentia fit dara,differentiaquoc5 duo* /V
nim laterum b c & e f fit cognita . Dico

f
l \

cp omnia latera horum triangulorum no* ^
ta uenient. Si enim duae dat* differentiae

foerint*quaks,per huius propofitum

ton>parabimus.fiucrom*qiiales offeran

tur, Icindam ex. a c ararm g c aequalem

araii d f utemerp ex b c arcu h c *qua*
lem arcui e f,dudo<:p arai g h

,
conftabit aflgufum

g b c eflerccnimjOportebiteniraper huiusduos
triangulos d e f& g h c clie<cquilatcros&; aquian
gulosicontinuecurdeindeduoarciis b a SC h g,do*
nec concurrent iri pimdo k, qui pet ' huius erit

bolusciraili b c,lliper quo fecundum quantitatem

K gdefaibatur circulusminor in fphimsCuius arcus
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g 1 ocorrrat araif b k in I .Quia autem per huius proportio g ad fb

num b li dl^utdus quod iubimibus arcum a k & g k adid/juodfuhfinutoto-

8(!finu complementi anguli a e b continctur,tTesautcmharumquantitatumno

txdmtjduos enim arcus a g & b h dedit bypothe(is,quod aut(^ iiib finu toto

8c!(inu complementi anguli a e b continetur notum m,propter angulum a e b
danim:quarc quod (ub finibusduorum arcuum a k & g k continetur, notu ha*

bebitur.dl autem per huius quadratum finus totius ad id,quod fub fiiubus ar«

cuum a k & g k continetur,tan^ finus uerfi anguli a k g ,
fiuc arais b li eum

determinantis ad differentiamduorum finuumucrforum,quos habent duo arcus

a g & a l:cun<5 tres harum quantitatum fint none,ut patuit, erit& diffirrentia

dicfforiHnfinuum ucribrum cognita.cuncp arais a g per huius fit maior ar*

eu a l,St;ipie notus cftphypothefim,erit eius finus uerfiis cognituri quofidem*

pfois prsditffam diffoentiamduorum finuum ueribrum,manebit finus uerfus ar

cus a I inuentus:hmc arcus a 1 non poterit latere,qu!eftdif&rcnua duorum ar»

cuum a k & g k: quod autem fiffj finibus a k & g k continetur, notum pridc

concladcbatur,& iam differentiam eorum arcuumnotam reddidimus
,
quare ex

prxmiffa uterep eorum cognitus offCTetur,hinc iua complementa,arcus itiddicec

a b & g h innotefccnt : ex arcu denicp g h duobustp angulis g h c & g c h da
tis huius ratiocinante,utertp arcuum g c& h c,qui funt ajquales duobus d
e Sn! d f cognofcetiir,quibus fi adiecerimus duos arcus a g & b b

,
cx hymotbcfi

liotosrefiiltabunt duo arcus a b & a c cognm:trina igitur latera propoUtorum
triangulorum nota fedmus,quod erat proclamandum.

XI.
SfiiQ uerfo alicuius arcus ad Hnumre^him eiufdem proportionem

Iiabmtenotani,arcumiprum innotefccre*

Sit in drculo a b g c diamctnim a g ha-
bente,corda b c

,
quam diameter per medium

lecetfn e,coftabititai0 a c efle linum uerllim

arcus a b & b e finum raftumetufdcm;det er-

go quiipiam nobis proportionem a c ad b c.

X)ico qp arcus a b cognitus reddet, Dueffis

S nim (fiiabus cordis a d & b g , erunt per 30.

tefrrj 8C 8 .1«deIementorumduotrianguIi pat

tiales a b e & e b g fibi inuicem& tori trian-

gulo a b g funiIes,»percorolIariumeiuicj!eni

odaux linea b e medio loco proportionalis in

ter g e e a, cunc^ proportio b e ad e a fit

cognita,eratenim a e ad e b data, erit SCgc
ad e a dataproporrio,&coniuncffim totius di

ametri g a ad finum uerilim a e proporriofi^diametrumautem drculi ^pter

arais cireumfoentixmetiendosnotamiupponimus,quaTe&finusueilus a cno
tus habd>imr,qui tandem arcumTuum a 1) non finet^notum.

XII.
Si (uerintduo trianguli redlanguIi,quorum angulus acutus unius

&ent aqualis angulo acuto alterius dato,difia:cntia ctiatn laterum rc

dis an
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toangiiltfioppofitorum fucritdau,cum difFercntia latcnim acutis

sngulis fubtcnibrum^omnialateratriangulorum cognitareddcre#

Rcflimpta figuratione fiiiius datos,

fiipponamusduosarcus a g & a t difi^ens

Cias uidclicct arcuum angulos datos Tubten;!

dentiuin.Qiiacrimus omnia latera duorum
triangulonon hoc paAo:Proportio ejuadra

ti finus totius ad id,quod (ub nnu toto QC fi»

nu complementi anguli a c b conrinetur,

per primam forti eftut^proportfo finus to»

cius ad finum complementi anguli a c b

,

fumpto finu toto tan^ altinidine communi
ambobus re(fiangulis;ha:c autem componi-
tur ex duabus prcmortiontbus,fcilicet pro»

portiocquadrati finus totius ad id,quod fi^

finibus a k & g k continetur, proporciotf

ne cius,quod fimbus a k & g k ad id,quod fob finu to-

to& finu complementi anguli a c b condnetur: prima ha /V
rum componentium per huius cft,ut finus uerfi arais / n.

b h ad diffi:renciamduorum fihuum ueribruin,quopj unus v/

cft ipfius arcus a g ,
alter uero arcus aj 1 : (eamda uero co»

ponens eft,uc finus redi a g ad finum recfhim b h: quare
proportio finus totius ad finum complementianguli a c b componitur cx dua»
IxiSjproportionefcilicetfinusuerfi b h ad differentiamduorum finuum uerforii,

quos diximus,8c: ex propordone finus re(fli a g ad finumretfium b h,&idcoed
am proporrio Imus totius ad finum complemenri anguli a c b componitur cx
proportionibus duabus,(cilicet proportione finus retSt a g ad difi^rcntiam duo
rum finuum uerforumpr»liAoru,&: proportione finus uerfi b fa ad finum reda
eiuldcm arcus b h .hsc autem proportio compofita eft cognita propter finum to

lum,& finumcomplemcnd anguli a c b dati,cogn!tos,priinad^c^compones

cftnota:eftenim arcus a g datus,&ideofinus eius redusco^itustite arais a 1

efidacus,ip(eeaimeff dif&endaduorum arcuum a k & g K,iiueduoru a b
K 4 g h,qua«

quod fid> flnihat

^uArampmtoHus,^ «KcKg.

fumuafm
/tfwrftfltf. bh, fmre^tsaz.

quodfuhjinu toavffiu

cSpl^titiang^U a cb.

ftmtohH» fum 4g*
fimifUtt

fmbb»

frmcSj^evtcnti difftrentiafim Jhui b b*

iJiffdi « €]b • m uerforii^

fmcopUtJieti differetUjjm rem

tutg^Acb. Hucrfoivt ^bb.

r%. tr
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g Ii^qiUKUKr^ arcuum a g ^ a I fiminiuerfumaccipirtnoftim,quorff finutt.

ucribmm diflcrmtia non latcbi cfic igitur pr/nw proportio componens notos ha
befterrmnosjca aute proportioe ftibtra<5la ex ipfu proportione

,
relinquet leams'

da componetis proportio cognita,qua* erat finusuerfi b h ad fiiu»'Si rectum eiuf#

dem,quare per huiusarcus iplc b h non /gnorabitur.cx duobus autem arcu

bus a e & o h eogniri$,rdfqua qux proponcoantur quaerenda, argumeto
huius wibluentur,quorum gratia contemplati fumus.

XI II.

Si duorum arcuum differentia datafuerit,cum differentia fiiiuum

torumucert^ notus refultabit.

Sint duo arcus a b & a c ,quorum differentia b c

fit data,duo autem finus eorum b d & c e differens

tiam habeat cognitam.Dico uicrc^eorum innote

(cet.Duco enim cordam b k ortliogonalitcrinciden.

tem ffnui redo c c m pundo h,erittp c h differens

tia duorum finuum,rubtcndatur etiam araii b c cof
da fua b c,qua oportet effenotapropter arcuipium-

datum; ffeex duabus lineis b c & c h noris angulo:

apud h retffo cxiftentCjper primihuius angulum c

b h metiemur,ac fi in centro alicuius ciraili quicfcc*

ret:nunc autem,quoniam in ciraunfcientia llipra ar*

cffcofiftitjCrirSCarcuscufiibtedens Xcilicct arais c k notus,aiifiadiunxerimus

arcum b c ex hypothefi notum,totus arais b k ni^itus rcdundabit,&idco dimiV

diusarcus b l,inde quocpcomplementum iuum a b innotelcent:ex arai autem

a b & b.c notis conflabitur totus arais a c notuSjficummtj memoratorum ar

cuumnotum effecimus,quod erat ablbUiendum,

XUII.
In omni triangulo rciflangulo duos habenteacutos angulos, ficut

linus complemetj anguli cuiufuis acuti ad finum totum, fic, quod fub

linu complementi lateris fibi oppofi ti,& fub finu reliqui acuti contine

tur ad quadratum finus totius.

Triangulus a b c habeat anguICim a rc^

^ (t- dlum,& reliquos duos aaitos . Dico finum
~ compicmentianguli c aciitteffeadfinumto

/ tum ficut.qiiod iub finu compluenti a b&
j finu anguli continetur ad quadratum finus

yA / fotius,quod fic demonftratur , Producatur

f
uterc^ arcuum c a 6C c b

, ut fiant duo qua
/ drates c edCc d,fimilitcr b g&b h fiatqua

/
I

N. dranteSjContinuenturcppunda d5t eperar

I I
aim d e, qui extenfi^ concurrat aim h g

\ ^ educfioin-fjericergoutercparcuumd h—-A £ quarta circuli propter angulos d & h re*

tffos.denicpduoarais c-d & a b infcriqsc*

dueffi concurrant iii k.Iam k d ad d f compohitur ex duabus k b.ad b g,&g
b ad h f,de finibus loquoitSed k d.effcom£lemqicumai^^ a'cl5,'''qtiomani



»37DB TRIANGVLIS LIB. V.

lc'‘eftpolii9cImi]i c e ;ppter aneiilos a e re^os.

k b aiitcm rft complementum lateri.s a b oppoflcl

angulo acb,&ghcil quantitas anguli a b c

,

imufqinTcp autni arcimm df,bg&hfcft qua#

drans circuli.Cum ira<^ proportio eius,quod iiib an#

tccedcntiluis componentium continetur re(flangu(um ad id,quod (iib cotifejiien

fibus eorum continetur, id e(l ad quadratum Hnus totiusex eifdem proportioni#

bus componentibus componitur,patet propofitio.

XV.
Dato triangulo (phscrali circulum ciraimfcrihere*

Modus circumlcribendi di inferibendi circu-

los eft,ut in redilincis triangulis, diiudendo fcili-

cei latera per aequalia,aut angulos etc.uerum dia#

metrum circuli circumferipti aut inferipti inuefti

gare,alia requirit media.Dupiiciter nancp poteft

inumiri diameter circuli circumicripti
,
aut fcili#

cet per tres cordas notas,autperarcusipibs di ici

entiam triangulorum fphaeralium,de inferiptione

non fic,nam quicunc^ circulus circumicribit fphac

ricum triangulum, is etiam rediilineum circum#

(cribit,cxtribuscordis trium arcuum conflante,

quod infcriptodrailo non accidit. Triangulo a
b c fphxralocircumicriptus efto a b c cirailus,

cuius femidiametnim qimimus per ratio*

nem araium. Sit a d arais perpendicula*

ris ad b c
,
b c per medium diuidatur in f

punflo,unde exeat perpendiailaris f e
,
in

quo nccefie eft efle polum circuli circumicri

pu.diuidaniritem a c permediumin g,c*

duAus'c5 perpendiailaris occurrat arcui f e

in h,quieritpoluscirculicircumfCTipri.ex „

tribus autem datis lateribus angulum c ha lU
bcbis,& deinde propter f c notum perpen*

dicularisquocp f c cum angulo f e c inno*

tcfcccj&aimarai e c ,hinc c g notificabi

tur,& deinde propter angulum c notum ar

cus g h patcfiet.cuncp 2c g c notus fit, erit

etiam h c notus,qui inter polum & cufpi*

dem anguli c , id eft circumferentiam circuli circumfoiptt compi^bcndittff*

Quinti ultimi libri Triangulojt finis.

N0K.1MBBR.GAE APVD io. PETR.E1VM,
ANNO CHR.ISTI M. D. XX3Cnu





lOANNIS DE REGIO
MONTE GERMANI, NATIONIS FRAN
dcsE,Mathematicarum difdplmarum prindpis,De quadratura drcu

Ii, dialogus ,
fiirationes diucrfae feparatim aliquot libellis ex<»

quifitx:AdeadereCardinalis Cufani tradita SCinuetita:

quibus autorhaec pracfcripiit uerba Graeca, qu3e,ne

quid illius fubtraheremus ftudiofis,fubijcicu*

rauimus*

tssimm: “Tt^V fSS- t? hvjcAov

mviqjiovs 'la Kovsvlov ^Si^hpSj/ovf»

Ejf fcfo5gTO'iB\tfftotr3«/X(X.TiK9v'?. iWvlui ^Kytofuimci v^Ji*

c/aiJW«Aov MwTDv •ytd§yov TarfpTnl^ov, low^^ftAV,

Kcd wr”ct^NiigiAot? M’a-5KV4tt’ Ht/^XifjLouoif

ovfoM-is? itfovf vo/witf,

tov ^a.ai\ia)S aV’ofoirf <j)^xyn(Sv cctc^”a{(fvio

liv n )ut.5s>«'7{ii '7yATra^‘jra;>^ov.

R5t5 tdh (fti drx.vfjxi(iTi Kgd ouj'riu> ait TrCotrazst»

ov(f' ctai ^NTUciv K9U %<: '(•nTfic# ofucf .

XVi«Ksui’'^a'nDV(2.7t5^ovaT tzKJituaTO fJjoe.uj}i£

•TujjTot^xzsihTnsZkiS o«A''nji5fw 0X9^%





1lOANNES SCHO-
NEFL CAROLOSTADIVS GEOR

CIO .^fANSTETERO REGIO J5EDICO S, D*

VM aliquandOjUtfscpe fado,uerfaiiti mihireli^ftos ex
opukntifs.bibliotheca loan. dc Regiomontc libros,

ncc numero nccargumento cum amiffis coparandos,
fcd qui tame omnes efl[entoptimi,uenifl€C in manus
|meas libellus de quadratura circuli comparatus i Re
^ giomontano aduerfus inucnta hac de re Card.Cufa=r

ni.‘fi:acim dignusmihi libellus uilus fuit, qui ftudiofis Mathematica

rum difciplinarum communicaretur:fed perocium introfpicienti hoc

multo magis,quo meliorutilior^apparuit.Cumautem placeret mi^»

hi commendari hunc libellum praeter autoris opinionem etiam alicui

ius horum tempora excellentis uiri nomine, tu mihi in primis occur#

rebas,qui quamuis egregium librum acceiTionefama? tuar ornareau=s

gcre<^pofies,GeorgiTanftetere,propcercximiam8iperfeda cognk

tionem rerum Mathematicarum,quarum dotflrina ea laudem 8igIos

riamcsadeptusjutcumucteribustacileparcmtc prasftantia tua wci*

at,tum quem conferretecum exomnib.nationib.iure poflimus inu^^

niatur nemo.Mihi igimr,&admiranti te Si colenti, quod tibi ignotu

efle nequit,diu ia curas fuit declarandae uoIuntatis,iudicrj(^ de te mei

omnibus fi poiTem mortalibus.Quain cupiditate quas aptior occafio

potuifretfefe oiFerremihi,quam dedicandi tibi hunc libellum, dotffif

fimi uiri,utricp noftrum nationc,mihi etiam patria coniunfti. Cuius

ut magnitudine doftrinar Italicos etiam Graecanicos coftarecadmi

ratos,ita relinqueretur intelligendum omnibus,quantt te faceremus,

cuius nomen ornamento clarifs. autoris fingulari icriptofuturum eU

fe iudicaiTemus.Ncc^ te inuitum teftimoniu iudicq noltri admiilu*

rum confido,quum& te honorificedcme fentire. Si nos diligentia Si

laboribus innotuifle ftudiofis,illorumc^ nonhuUam efie cxiltimati^

onemdemeisftudrisfciam,Quodfiquisrcmipfam,& i u ^

amtur,expendereuolet,inucnietur profcdlo celebritatctua igni i-

mamateria.Nam tanto ab hinc annorum interuallo ^ntatum opus,

nccftpofteademanibusdo(ftorumdepofitum,adjioftramc^aEtatem

ufcKretent5,cercedcbernequaquamcontemnenduuideriJnuenio^

temAnaxagorse tribui in circuliquadratura cxquircn
a

laudem,cum£^incarccrc,mqucmcfretconie(ftusab^
t^emen
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tan^ impietatis damnatus,illam rationem confcripfiire,Grscci uocac

•tif^cuunafAov xuKAoVjUnde non,utopinor,ineptifl.quadraturam latinefc

ccrunt.Sed hanc rem multis feculis poftArchimedes putatur diligen

tiafiimmaexquifiuiirc.SiquidcmAnaxagoramconlia^ Periclis tem

poribus uixifIe,qui&auditor fueritillius. Ita interArchimedem
Anaxagoram fere intercident anni ducenti o(flogintao<ffo.PolIenc

.alq nominarijUt Antipho,BrifOjHippocrates,Apollonius, qui& ip

fihocipaciudecurrifrent,mcnfiirationiscurua:Iinc3c ad regula. Sed

proxime Cardinalis Cuianushanc quafi prouinciam gnauilfimc ads

miniftrauit, rei difficilis,^ ut ignoratae,ita opinor emigientis captu

humanu,quauiscognitione comprehendi poife Ariftoccles {cripfes

riCjinueniife rationem profeffus.Cuitisbreui libello fumma,eandet^

breuioridiaIogoexpoluic.Qu2eIoanninoftrati acutiiT. ingenij ho^

mini cum non probarentur,inftituic in illa quafi inquifitione quanda

ad Paulum Florentinu illis temporibus in omni genere fcicntiaru pc*

ntum.Cum aute necp gloriscnecp emolumenti fpe,muItoc:^ adeo mi»

nus inuidia incitatus,hoc opus lufcepilTetjnenominauitquidem fere

Culanum,tantum abeft,ut illius aliquem fiimac labem alpergcrc cona

tus fucrit.Reliquimus autem omnia in Regiomontani feripto, ficue

in archetypo ab ipfo informata quoc^ alicubi tantu offcndimus,iucun

damfuturaratiftudiofisnoncognitionemodoeorum,qu<E illeacu*

fifr.cxquifiuiflet,fcdcxquifitionisetiamquafiuiam 8C ratione, at(^

adeononfolumquidautorcffecifletlibcnccruifuroSjled quos etiam

habuiflet interdpus cogitationes &animi motus. Accipies igituri

nobis do(Siff. uir hunc libellum exiguum munufculum, SC admit»

tes teftimoniumdetenoftrum grato liocntic:^ animo. Et nos,ut fedf*

fe tecompetimus,ita perges tua bencuolenuacompletfli. E Norico

pridie idusiulii,anno xxxni.
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ia,Cardinalis,Legati,Epifcopi Brixincnfis*

V A M V I s fam dadum a fliidfo Geometrico nos altior ipecil
lario ac publica retraxerit utilitas: tame inter innumeras ferio
las curas,quas habet apoftolica Iegauo,fe inter colloquia ftudi
olonmi deledabiliter immifeuit. De quadratura circuli fcibili
&:nonK:ita,afleTtio:Quamdumnuper equitando reuoluercss
mus,quod attigimus confcriplimus.

Non legimus quenquam propinquius acceffifl^ ad huius noticiam, quim Ar*
chimcdem.qui primo quadrangulii circulo aequari oftendit:inquo femidiameter
ciraili duda eft in mediam periferiam.hoc quidem fic efle necefle eft, fi hoc cen*
lendum cftcflc a;quaIe,quod nec maius nec minus effc conuincitur. In omnibus
enim poligoniis,ilTbpleuris di iflbperimetris,de quibus ibiu in hoc feripto loqui«
mur,lemidiametcr circuli inferip ti fi ducitur inmedietatem periferia;, oritirr qua
drangulum squale. Pofle autem inter fcmidiametnim &! medietatem periferis

medium proportionale fecile conftitui,Euch'des oftendit. Quare tale cum fic Ia*

tus quadrati squiualcntis,conlcito qiKC linea reefia squettir periferis circuli. Ici*

tur&eiusquadraaira,&:lisceftcernoroftenfio,Seddumperelicam hanc ulti*

mam partem (e reperifle crederet Archimedes
,
iucro defecit , Elica enim deleri*

bincquic,nififignumicentropericmidiametrum in tanto tempore moneatur,

inquanto lemidiameter pro circuli deferiptione ciraimuoluitur.Defcriptio igit

elicshosmotusfupponit.quorumhabinidoefi: ut fcmidiametriadcircumferen*

tiam. Pneflipponit igitur id,quod qusrit.Ciaus enim reda dari poteft circulari

lines squalis, quam elica uera figurari.

Nos autem confiderantes trigonum Bi drculum in capacitate extremajoca te

ncreiin trigono iemidiametros circuIorum,8(! inferipti Si circumlcripti cotraric>

modo le habere,ann (emidiametro circuli,in quo circuli inlcripcus& ciraimfcri

ptuscoincidunt,quidiffmintintrigonomaximc:cflecpibi iemidi^etrum dr*

cumferipti maximam,& inferipti minimam,&: fimul iundas breuiflmas:contra

riomodo in circulo ubi fimul iunds funt diameter circuli m^ima. Ob hoc la*

mus,omnes medias poligonias iflbperimctras Si iflbplcuras fecundum capaat^

tem in illis adsqualitatem Icmidiametri drculi accedere. Si igfiur lignata en

quantitas cxccflus icmidiametri ciraili,iuper diametru inferipti trigono, quan

titas quo ipfa femidiameter circuli fuerit minor femidiametro circulcrigi

notnincomnispoIigomamediafecundumfuamcapacitatOT in^c u ‘

amem' fibi inferiptifuperfemidiametaim inferipti trigono: 5^ dimmutione

diametri fibi circumfcripti,d fonidiametro draimfcripn
trigono r

ter fe haliiit.Nam cum illaex diueifa capadtate uanmcur,
nnndfi-

efle habitudo illorum abhabinidine capacitatum. Sic
lemper ne

, . .

cut fe hahet exceflus ad exceflum,etiam fic feha^t
cum capacitas ita fequaturunam diiKrfitatem ficut aliam,

oJa;,minutio ta-

unamqu5maIiam,Erunt Igitur in omnibus poIigoni]sexceflu
^



« NICOtAVS DE CVSA
fes (e adinuiccm habentesm proportionetmatc^iarc data una habitudfnc,pcr

Iorum facntiam in nota aliqua poligonia,tiinc Icitur& in cirailo. Et quia cxcef

(us &diminutio in drculo fimul iimA/ aequantur icmidiamctroinrCTipti trigono

Ut de iepatct.Igitur fi reperta habitudine diuidentur fecundum cam fonidiamc-

terinlcnptitrigono.&maiorportioaddercturadipram ionidilmetrum ciraili

inferipa trigonohaberet femidiameter circuli iflbperimetriA ita oc quxfitum»

Facianus autehanc partem tibi hocmodo clariorem.Exa b Itriea in tres pars

tcsdiuila,cd e triagulusdefignetur,&!ineiuslatcrecdfignetiirparsquarta ab>

qu* fit i k,quae quadretur,& fit ik 1 m.Dricribantur infoipti8C circuiracripti cit

culi,&;fltinlcriptitrigonolemidiameterf g,&circuicripti f h,&infcripti tetra-

gono n gjdrciHcripti n o.Signetur ddndc linea f h,5:; in eius medio g,linds de f
gh tractis quantumlibet, traliatur ad fh aeque

diftans t n,cuius medium fit aa, di fignetur fes

midiamcfcr infaip ti alicuius poligonix illbpe»

rimetitE,puta tctragonc.qux lit n p,& lemidias

meter drcificripti.quxfitnOj&trahede g per

p in infinitum, Stlfimiliter de h perohneamin
infininim >dCubi ille concuitunt figna q,tralieg
q jBquediftantcm ad fh>quxfit sr,incuiusme

cfio figna bb.Dicimus r q efle fonidiametrij

circuli quaefiti, dC eius circumferentiam aquale

a b Unex

Multipliciterprobatur & fedliter. Scniaca

Igitur priori figura, ponatur g bb lin^efledif

toentiam capacitatum mgoni& circuli iflbpe

rimetri, &qu6dlineade r s moneatur uerfusf
h atquediftanter,Manifeftumefl:,lineas hq 6d

g q de illa abicindere omnes diffeentias femidi

ametrojt circulorum infcripcorum&; drcufcri*

|5toruin omnium figurajb poligonianan de tri*

gono ufep ad drculum ubi coinddunt. Eft etia

manifeftum,q> fimul linea illa mota abfdnde*

ret de linea bb g omnes dtffercnrias capacita

tum inter trigonum & dredum . Nam quanto diffirrentia lemidiametrorura

differentiarum eft mmor , tanto figura capador . Ideo cirodus capaciflima

figurarum, quia ibi coincklLmt,& trigonus minimiecapacitatis,quia ibi ma-
xime diffmmt . Sit igitur linea mota t n , qua abfeindat lineam g bb, in aa
punefto, & fit p o differentia fonidiametrofum in tetragono

,
quare fi g bb

eft ut differairia capacitatum trigbni;6<: drculi iffbperimetri, erit gaa utdi&
ferenria capacitatum trigoni& tetragoni.Et quia n p eft ex prafiippofito iemidl

ameterinKriptitetragonOj&iaapexceflrTseiusfiiper fg (emidiametrum inferi

pti trigono.Ideobb qerit exceflus fonidiametri ciraili iflbperimem'fuper lemi;*

diametrum inlcriptitrigono.Nam quae proportio bbg adaa g,illa bb q ad aa

p,utnotum eft.Correfpondentautemdiffoencia femidiametrorum inferipto^

mpoligonrjsiflbperimetris aim differenttjscapacitatum.NonenimeuenitaIi<

unde capadtatum differentia ininbpleuris ifBpcrimetris,nifi ex {emidiaate^

trop:
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tronim cirodorum mfcr/ptomm dif&rentiar^ioniam capacitas ex multiplicati
one ilhus rcmidiametri,quae iiarianir in duierlts talibus figuris inl^iperiferiam
qua'fempGrcfl:cadc,exoriniruteftnotuni.Sic lipofueris fab s lineam duop- ex
cefluumiemidiametrorum,ucexceflura capacitaus circuli fuper trigonum erit

mtetragono^ceflustalis'capacitatis,utlinea*quaIisduabusto & paa lineis,

& quia una eft habitudo illius ad s bb,qu»p aa ad bb q, igitur utfupra. Vel fi

dixeris capacitatem trigoniminorem efle,quim circuii,ut linea a g erit tetrago

niminorut p o.

Si adliuc ncgaueris,5(! dixeris femidiametru circuli minore eflcjputa qi termi«

net in puncfio medio inter s& termina lineaeg,qux fit u, ita e u fit iemidiame
tercirculiiflbperimetri.tuncfificextendatur u s,quoiE(«5®quetur r u,&fit rx,
& finiiliter extendat fh adxqualitater x,&fitfzut rx,trahez x linea,deinde

trahe de u lineas adg&h,& ubi iecauerint t n linra figna 2& tn extendat uf
cp ad zx ,& fit ccn ut rx.Dico,qj fi diameter inicripti circulo iflbperiraetro ads*

(iit fiiper iemidiametnim infoipti trigono quantu eft

bb u,t5c femidiameter inicripti tetragono addit quan ^
tueftaa 2,igit fi i^idiameterinfcripti tetragono ad

dit quantum eft aa p, tunc femidiameter circuli iflbpe
^

rimetri addit quannim eft bbq.Hoc de ft patet,fihabi ^
tudo additionum eft ut bb u ad aa 2,& nota eft addis

tio in tetragono, eft ut aa p , iginir erit in cirailo „
utbbq,cumunal!tliabitudo aap adbb q,quaaa 2

ad bb u. Quodautemillafithabitudoprobatur«N3
fi r u ponatur fonidiameter inicripti cirailo,eritux le c
midiameter circumlcripti,quacoina'dunt indrculo '

iflbperimefro,&manifeftumeft,qudd r x eft linea ex

duabus illis lbnidiametris,&fimiliterfz eft linea illi aequalis,& eft ex fimidia^

metro infcripti trigono &lmiidiametro ciraimlcriptieidem. Omniiiigitur po^s

iigoniarum inter trigonum& circulum duce lemidiametri tales nonerunt mino-
rcsf z,necmaiores rx,&italanper«qualis,critigjturn cc jequalfs duabus illis

fcmidiametris in tetragono,&quia 2 9 aequatur neceflario p o, cum g h q trian-

gulus aequeturghu,ob aequedfftatiamqu8iigh,&fimiliter o 2fitaequediftans

adg h,hinc 9 2 erit ut p o,ut ex Euclide Icilicet 37.pn'mi,& 4.foeti notum tibiex
iftit. fed p o eft exceflus fonidiametri dreuferipri trigono luper fonidiametru in

feripti eidem,igitur &: 2 9,& aimn 2 xquetur cc 9,igiturn 2 erit utlemidiameter

inicripti tetragono,& 2 ccutfemidiameter circui^ripti ddem. Si igitur ponit

Iemidiametnim drculi fiiper fonidiametrum infcripti trigono addere quantum
eftbbu,addetneceflariofenidiameterinfcriptitetragonoquantumeft aa2. Et
hae additiones pollent capacitates fuper capacitatem trigom' nominari, cum in

iflbpieuris& ilteperimetris capacitatum exceffiis cx his Iblum proueniat. Habi«s

tudo igitur additionum crit,ut aa 2 ad bb u,quod eratprobandum.Et ita in oiru

nibus poligonijs parifoniuter procedipoterit,flcut in tetragono.Ex hoc conftat

propofitum.

rq Idiudla 4



NICOLAI DE CVSA

s X sequale r q

.

y medfam inter r SC centrum ciraili r y x.

s u medium proportionale inter rs&sx.Exnonafocti.
suz 2. quadratum xquale circulo,cuius iemidiameccr r q.

Adhuc aliterXapacitas ciraili (iiper capacitatem trigoniefi:maxima,& diffe

tcntia femidiametroi Lim circLilorum infcripci ciraimicripti eft nulla feu mini

ma limpliciter,quia minor nequit,lcd diffoentia fcmidiametromm circulojt

inicripti ciraimicripti trigono cftmaxima,capacitas uero eius fupcr luiipfius

capacitatem eft nulla uel minimafimpliciter.Efto igiair quod aliqua linea fit ut

dinereniia ftmidiametrorum in trigono,& etiam fit ut capacitas drculi ftiper tri

gonum,qice fit a b linea.quadretur iginir illa,8(; fit quadrarum a b c d, & fit a

b ut differentia iemidiametrorumcum illaminima capacitate trigoni fupcr iiii

mfius capacitatem,&! c d rapadtas ciraili fupcr trigonum aim illa minima dif

£erentiafemidiamctrorumtalium,&craliaturlmeadiametrah's b c.Dicoinom*
rubus poligomjs me^s inter trigonum dC circulum lineas capacitatis fiipcr capa

citate trigoni cu diffbentia fenidiametrorfi nonpofle cfle maiores nec minores

a b aut c d,uc defepatet. Efto igitur,quod trahatur e f lineaaequalis&:xque

p
diftans ad a b Sl c d

,
illa iccetur per b c in pundo g,

& fit g e ut differentia (emidiametronim talium in tetra

gono.manifeftumeft,q» g f erit ut capacitas tetragoni

fuper trigonum . Erit igitur habitudo capadtatis tetragos

t ni fuper capacitatem trigoni ad capacitatem circuli fupcr

^ capacitate trigoni,ut g t ad c d. Signaair igit in fg addi#

tto femidiametri inferipti tetragono fuper femidiametriS

ifcn'ptitrigono,&!fitfh,&trahatdebperhad c d linea, &cocadusfic i.Dico

^ d ; eft additio fdnidiametri drculi ifloperimem fup fenidiametru inferipti tri

gono.Qusem eft habitudo fg ad d c,illa f h ad d r ,f^ diuerfitas capacitatis in

iflbpieuris& iflbperimetris fiig capadtate trigoni no eueni t nifi cx diuerfa addi»;

tfone femidiametrojfc cirailop: infcripcojK fiig Idnidiamctrum inferipti trigono,

Qu2 igit eft habitudo capacitatu fup trigonu,ilIa eft addirionu fonidiametroje

inferip toftj flig fdnidiametru drculi irifcripti trigono,Per hoc patet qu»fitiim.

Eiufde
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T^X his nunc circa cordas arcus {cientia perfediaelici poterit. Namfiuna
jn^cft habitudo eius quod addit femidiameter infoiptipoligoni» iflbplaira&
ifloperimetrar pi)ft trigonum iiiper{anidiametmm info-ipei trigono ad id,quod
addit iemidiametercircufcripti trigono limer femidiametrum ciraimfoipti illi

poligoniae;& G illx additiones una cum differentia lai (kgitia. Gmiil iunctesqui
ualent lagittx laceris trigoni,ut ex praemiGis clare conftat, tuncfcica habitudine

talium additionam,quat tamen numero no attingitur, Geue necmedietas dupl*»

ars eftrepertaadomnefcfbileincordis&aradjus.Quae autem Gthabitudoadtf

ditionum fic in propinquis numeris inueftigatur.Efto q> fenidiameter circuli tri

gono ciraimfcripti Gt 14.erit lOTidiametcr inlcripti y.cuius quadratu 49.&qua
dratum lanilatcris trigoni ter tantum,rcflicet 1 47 .6^ quadratu lanidiamctri cir-

cumlcriptiquatertanhi/cilicec 1^6. eik igitur lonilatus tetragoni radix

quadrad fenilateris trigoni fciiicet radix de 8 z aim 75 . dC talis erit femidiame*

ter inlcripri.Erit autem femidiameter circumferipti radix dupli numeri fciiicet

t6s' cum ^-Subtracfla igitur radice de 49.^ radice de 82 differetiaeftad

ditio femidtametri inlcripti tetragono lup femidiametrn inferipti trigono, quae

erit aliquid plus ^duo,6<: fiTbtra(^ radice de rdy cumfg S radice de 196. quae

eritpanimpIusquhnunu.Habesadditiones,3i{cari5habiaido eftil[a,per quam
omnia inueftigantur.Nam G has additiones fiibtraxeris £ fagittalateris trigoni,

(cflicet7.remanet(agittat€tragoni.Siigiturdiuifo-is7 lecimdumprxfetam ad
ditionumhabitudinemj&maioremaddiderisfiiperfonidiametrum inlcripti tri

gono,habes {emidiametrum drculi iGoperimetri.Poteris etiam ex quadrato late

tis trigoni aut quadrati fcire Gc quadratum latcris cuiushhet poligoniae dabilis;

ex eius fcientia& habitudine additionum deuenitur ad fagitta & Idnidiame»
truminfcripti,S!:Gc{citurcorda.Eth»c cft perfecfao ultima Geometrica artis,

adquam hac'ienus ucteresnon legimus daieniffe. Eftetiam nunc ars comple^
ta Geometricarum tran{mutationum,quam ante minus,tamen (ufficienter quo
ad quadraturam circuli delcripGmus,Ec putamus,iuhil fcibilis in Geometrias
nuncuolenti diligenter in hocmedio inquirere,remanere occultum. Uste Gcma*
ximefcripferim,ut uideatur potentia arris coina'dentiarum,perquam inomni
fecultate ocailca penetrantur.Ex Ibla enim coincidentia femidiametroru inferia

pti 8d circumfcr^iti circulorum in omnibus poligomjs differentium,& in circulo

tantum coincidentium mquiGrio nos adprstmim perdiKic* {.aus Deo*
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Dialogus inter Cardinalem nin<fliPctri,epilcopu Brixinenfem,

& Paulum phyiicuFiorcntinum,dccircuIiquadracura.

P AVLVS.

HAtci opdmc,quia menofti'i puero ucritatem quxfir ‘.{ni!-,qitt inMa
dicmaticis darius uidetur reiuccrc,atcp quantum eupiam hadienus
ignotam ciraili quadratura.Si igiair poft milu miflbs tuos dcMa
dicmaticis compicmcntis,utic^ mihi obfdiros att^ incertos libellos

alius certior modus incidit, rogo communices. N iCO i a vs
CARD. IradiaciliSj&iutputoccrtus. p A v. Dicito quaiib. Ni. Omniatibi
nota icio,qice ad rem pertinent,iblum hoc unico dempto,fcilicer ut datx circum

ferenua: ciraili iciasrediam linea ei xqualemaflignare. PAV. Itaeft,namrai*

hi ex Archimedenotum eft,l?iemidiamctnim ciraili duxero in lineam scqualem

icmicircumfercntiijoririquadrangulumcirculoxqualcm. N i. Vt igiturtibi

pandam conceptu circa id quod reftat accipe propoutionem. Si corda quadran»'

tis dati circuli fuerit addita lemidiametro,ciurdcm oritur diameter circuli circita

feripti trigono iflbperimctro circuferent/ajdati circuli. Puta fic datus cirailus fu

per a deicriptus b c d e,& b c quadrans tracra corda b c,& lineis a b St! a c,

fit alius circulus iupereodem a centro delcriptus,cuius diameter f g fit ut a

b & b Cjfcilicet g h ut b a,&! h f ut b c,&^infcribatur trigonus i k l.dicoil

Ium trigonum redtilineum squan' circumferentia cuma b c d e . P A v. Fas
cilisefthacpraxis atcpcariflima,fihocuemmoftenderis. ni. Conabor femas*

tadeferiptione dati ciraili, lineam a c continuabo in infinitum,qua fit m a,

diconondubium de b ad a m lineam, aliquam pofle lineam dua',qualic fe lia

faef,q» fi eiadditur aUa linea,qua fe habeat ad ipfem ficut cofta ad diametru qua*

drau,exfurgetlmea aqualis ^ametrodrculi^rcufcripti trigono ifibperimetro
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daticirculf. P Av. Admitto,nam poteftdarilmcafic de b ad a m trada,cutf]

additur aha habens fe ad ipftm ut cofta ad diametrum,on'rur Imca m/nor diame
Iro circuli circufcriptitr^onoifopcrimetro dati circuh,ut fi trahitur ad puncfiu

prope a,qux ponatur cfle n.& fic poteft dan' aha.qu» ad pundtum prope mpun
<!io o trahatur,qu»c3 cofta fit maiortigitur inter n & o eritpundus, adquem
fi trahitur linea de b.flla aim cofta erit aqualis,nec maior icilicet,nec minor dia-
metro ciraili ciralfcripti trigono ilbperimetro dati circuli, n i C. Bene dico igi

tur,q>ffait fi acceperis b n c5 quotquotuolueris cofhs luis, lineaquaorimr erit

minor diametro circuli circulcripti tr^ono,&toclbrudiametris dati draili,

coftas addideris una cofta dempta,&: fi accq>eris b o
,
cu tot coftis luis licut uoiu

eris,exurget linea maiorlemidiametro ciradi circulcripti trigono,&! cot lonidia

metris dati circuli,quot coftas addiderisuna dempta.Igitur etiam eritpuniftus in

ter n & o.adqucmfide b lineam traxeris,ficlehabem't,q»ipla erit icqualis dia*

metro circuli cirorla-^ti trigono & tot lemidiametris dati circuli,quot coftas ad
dideris,una dempta:hoc%utnocftpoffibilenifi in pun(fto c.cuius cofta eftutle^

midiameter dati circuli,lcilicet ut b a
,
ali^s fi cofta foret maior aut minor^ b a,

noecithoepoflibile. p A v. Fateor primu,fcilicet^ bn dStotcoftis.ficutplacu

crit,lumptis,maneat minor diametro circuli drcfilcripti trigono ilbperimecro,6^

tot lemidiametris dati drculi una dempta,intelligo unadempta
:
quia un5 col^

iungis linex b n pro diametro drculi circ5lcripti,patet,na cu b n cofta fit minor

^ illa diametri,& cofta fit minor^ a b
,
patet totu.Sic contrario modo le habet

linea b o,6i ecia patet:eft ctiz certu,fi.fic debet fier/,quo ad aequalitatem in aliquo

medtopuncfto,qjilIefic c,ob ratione qua dixifti.Siem cofta foret minor aut ma-
ior a b linea,nuIlo modo ftqueretur.Sed quid fi quis negaret piinAu tale dari itu

tern& O- N I C. Qm negat inter minus& maius cadere mediu xquale, negat da
ripofle trigonu ifopei imetru circulo.Ego aut praeliippono quadraturam circuli

poffib{l^& per colcquens oTa fine quibus no eft polfibilis, p a V. Poflem dicere

nihilominus poflibiIe,ledno cfle hoc poflibilede quotquot coftis ad linea addens
dis,utdiameterilleciraihc!rcufcripticrigono&to£lemidiatris dati circuli una
dempta onanmr,qiua poflem dicere,qjpundiiscadacintern&c, qui ponar efle

p.&! qj linea b p cCl cofta »quctur diametro di<fti circuli circulcripa*. N i C. Tuc
no negas,quin fi b p caperetur cu duabus coftis,q> tunc foret aqualis diametro

didlo,led cf ,c minor lemid^metro dati circuli,quia cofta minor^ a b, p A v.
C^omodo negarem hocc" N i c. Efto igit q» recipiam puneftu liiper p , qui fit q,
libi b q cucoifta fit tantu maior diametro di(flo,<^antumuna cofta minor linea

a b,hocqLude tuc eft poflibile.Nonne hoc datob q cum duabus coftis ualeret di

tftudiametru,6^cuhoclemidiametrudativ PA V. Quisdubitatf NIC. Quid 1?

quaterem hnea ,qiBe cij cofta excederet diametju di<ftu,quantudua cofta funtdu
obus lemidiametris dati circuli mmorest' P A v.Oportetpundluefleadhucpro
pinquiorepundlo c. Nic. Quid li adhuc pluribus coftis additis uelles lina plu

ribus femidiametris aquari. P A V. Necelk foret cotinue puncflu accedere ad c»

NIC. Re<fte dicis,!? igit in infinicu fic proceflCTis,neceflario ultimo ad c pundiu
deuem'res,aiantecpiin«ftumcoftafen^crfitminor a b. PAV. Optimedids,
N I C.Q)nftac igif q» hoc no eft impolhbile,lci!icec inter n o cadat pundhis,

ad qu2 linea duaa,fic lchabeat,qj quotquot coftas el addideris, ipla erit aqualis

diametro circuli drcumlcripci trigono ilbperimctro,8d tot fenidiamecris dati cir

culi,quotaddideriscoftasimadcmpta,l«lilleerit c pun(ftus,S(! fi dixeris punctu

ultra, c ueiius o cfle, idem inconueniens letatur, cotrariomodo arguendo,quia

deueniec
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deucnfeturnecef^rioitcruad c pundum. pav. Nonpoflirfnncp;areqajOfta

(ir,utclareoftaidifti,maniteftecnIconfi:at,q)qui'piin<ftu citra uehilcra c dixerit

efle,ilIeerrac,&erroTConuma'tcxipfiuspoUtionc.qiiomaoislineamaio.r b c ctS

cofta fiia cft maior diametro circuli circdfcripti trigono ifopcrimctro ,& minor

cu cofta eftminor diametro. N i C. Poflctacfriucalia uia idiplunioftendi,& plui

resmodi ftint diametros cirailoru infcriptom&; circumicriptoru polygonrjs ilb^

perimetris datis ciraihs laciliter reperiedi ex fcietia, qp capaciffima polygoniaifi

nitort laterucoincidit c« cirailo,lai lufFicit ifte modus,rdiquu ad tcremitto. P
Satis eft ftiremoducuma circumferentia inredam linea tranlinutandi, & econ-

u^o redte in curua^ex quo oIa,quaehadenus in matliematids ignorabatur, pofi

font elici,prout in mathematicis tuis tetigifti coplemcntis. Qui igitur reduxerit

curuainreif^ducatfonidiametrumdaticiradiiniemireda xquale dreuferen*

ti2e,putafit r s utab,6<: s t utmedietastriumlineajt i k I, concludendo qua?

drangulu r s t u.qui erit ut area draili b c d e,reperiatmediu ^portionale ins-

ter r s s t per nonamiexti EuclidiSj&fit x y medium proportionaleicili*

cet cofta quadrati,& erit x y z &quadratijsequalecirculo.lftanotaftmt,&ideo.

tibi Nicolao patri optimo gratias ago,cp6d tot tuis curis no obftantibus dignans

tus es tuu ingeniu ad Ikc rem ab oibusdodis in Mathematicis defiderata,&no re

perra apph'care,5(: poft multos labores& uariosmodos fedlima ateg clariffimam

inuentione tua propalare, &:inquifitoresa feriga magna releuare. i

Fuus.Brixina. Hj-y*
Capacitates
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CApacitatcsomnium poligoniamm ifloper/metrariim admuicem ad cii -

ailum ifloperimctnim eandem proportione Iiabent,quam primx linex uni

us ad primas lineas alterius,8d ad iemidiamecrum ilToperimetrum. SimilitCT ckh
ccflTis capacitatis alia^ ii triangulo liipra triangulum in eandem proportionem
(ehabentad capacitatem crianguli,quamhabcntexceflusprimanim linearij ak'

arumfigurarumitrianguloadprimamtriangulilineam, gratia.

Sic prima trianguli a b prima al

terius ffgurx medijEjUt quadrati cd

f

)rima ciraili fiue fenidiametric e,

it a c femidreumferentia oimifta
rum(uperfiderum,quon{amfunt if

(bperimetr<e,eritluperficies a e cajs

padeas drculijfuperficies a d capa
citas figunt mediae ut quadrati, fiig

fides a f capacitas trianguli. Dico
primo, q» qualis eft proportio fiiperficid a e ad a d fiipcrficiem,ta1isefi: c e*lij«

n^ade d lineam,^ qualis proportio eft a d fliperficiei ada f fuperficie, talis

eft c d lines ad c t lineam. perprimaenimlextiEudidisdiftsfuperficicsrant

duTdem aItitudim's,ergo luis bafibus llint proportionales.Eodem modo proba;»

turdeexceflIbuscapacitatij,quiaesdemluntproportioncsde ^perficiebas g c-

& b d ad lineas e d & d f, ueldefiiperficiebus b e & b d,quiluntcxce:lus ca

pacirawmdrculi& quadrati Cupra triangulum ad lineas f e Si f d,e.ui{iintex

ceflusprimarum linearum ciraili& quadrati liipra primam trianguli .bxc cla

ra lunt ex eadem prima Sexti Euclidis. Quicquid ergo de capacitatibus cor»»

porum diciair,& capacitatibus excelluum deipfis primis lineis, dici poteft& de.

eomm exceflibus.

Si a lecunda extremitateprima circuli ad fecundam trianguli linea reda d’b

caturaquediftanrerbaliineaproportione,quadiiudet exceftum fcamda fupra

primam ipfius trianguli,in eadem proportionediuidetexceflus fecundaru i pri-.

misommumalianimfigurarummediaffe.Sitlupraextremitatem linea a c erc-

da linea a b, qua fit prima cirail£,&:luper alia extremitatedida linea a c,liE

ereda linea c d,qua fit fecunda

wianguli,quialinea a b eft mi* —_
[

nor linea c d, lia pundo b tra# P
haturlinea b e aquediftansbafi ~ ^

a c
,
pemeniec in linea c d,& di-

uidet excefl&m fecunda 5 prima,
p” ’’’

qui eft h d in quadam proporti
^ ^

ne d e ad e h . Dico q> fi prima
‘f

S^iecunda alicuius figura medise

defcribatur,ut g i prima,& g f
fecunda,® exesus fecunda i pri

ma,quieftf i diuidentabipfa b
€ linea inpundok, in eadepro =-J i-I

portionequa erit f k ad k idu
^

dis lineis d b h b.itaqi erit eadem proportio f k ad k i, oies d e ad e h,tCH

tus enim triangulus d h b diuifus eft per aquediftantem bafi f i, erit ergo pro^

portio e b ad k b,ficut d h ad f i,&eadem proportioeric deadki,&eh
b adk
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ad k I propter flmflmid/iTcmtnanguIoRf^ficut c b ad k b: Siaitcrgo d c ad f
k , ita e Ii ad k 1

,
pcrmiitatim ergo fiait d c ad e h

,
ita f k ad k i

,
ergo illi

exceffijs proportionabiliter luntdiuifi,qiiod fiut probaiidu. I-ortc dicitur,

fi g f cft lecLinda imuis figiiiic medue
,
quod g i noncritpriin?.Kn'tcrgopri*

«laciufiiemfigurte aut maior g i aut minor.fitprimo maior, ^'fit 1 m, qua ex*

tendo fiirfiimufcp ad n,ua quod I n fit aequalis g traho lineam f n arquedi

ftanter bafi propter eandan longitudinem duarum lineam g f,& 1 nJnterduo
ergopunefU g 1 funtfignandxpluresprimac&leamdjelincafigurarum media
rum.Signeturuna,&fit o p prima,qux extendatur ufip ad Icaindam eiirfHe fi*

giinc,aat prouenictinfra linea f n ,
aut in ipraIinca,autfiipva.Non infra iplam,

nec in ipla,quia eftIccuda figurse minoris capacitatis,crgo deberet efle longior,

non tamen poteft poni longior,quia g f cftpofita inter figuras minoris capaci

ta tis,&! eflet breuior,quodm impolfibile,quia non diminuendo procederent Cea

cunie linexuerlus capaciores figuras {nccdaido,quod cft impolfibile. Eodemo
do dicetur impoflibile lequi,fi dicatur,qudd prima eius erit rmnor g i . Cum er*

-go nec maior necminordici poteft,ipia g i.ciitprima,quia omnes excefliis Cea

-eundarum a primis in cadem proportione diuidentur, quod fiut probandum.
Hxcuidcair declaratio undecimx conclufionis umr2e,in qua pendet tota de

Tnonftratioquadraturx.Nam qualis eft proportio h q ad q i,talis cft h r ad r

i>.Iftanim autem quatuor linearum proportionaliu tres prima: ftint notar, h q
prima,quiarubfraaioiagittaquadrati ucl alterius mediiellagitta trigoni q L
&cunda eft ctfa nota,quia excefliisnrim^ tetragoni ^ prima trigoni. Tertia etia

eft nota, h r,quiaftgitca£rigom.Siergomultiplices h r in q i,&diuidasperh

q,habetur r b nota,quxadiuncfta primae trigoni r a erit a b nota prima cirai

ii fiaeftmidiamcter,quod intenditur. Sed non uideo air duae lincte h b & b d
concludentes omnes illos excelfiis primanim ftcundariim

,
non poflaittf-

(e xainix omni genere airuitatis,6^tuncnon procederet demonftiatio :eritem
illud quod in decima tua conclufione dixifti,q) prima: capaciop; erue femperma*
iores,& fteundte minoresrliaec uolo mihi in pnefenct fiifficiiit. Multa habeo,qux
inemouent,qu6d iftx coincidentia fine intenfioues di remifliones formarum no
perlincasre(fesfignaridebeanr

5
Utmodernipomm£,led in aliud tempus refer*

uo. Vale, Detur uenerabili noftro fideli dilecto magi*
-ftro Georgio Peurbachio Aftronomo*

Declaratio recftflineationis curuap,quxponitur inprimomodo
feaindi libelli de Mathematicis complementis,

PRima fuppofitio.Sextaaim medietate portionis qmntop,qiKC cadit inter cur

uamSi:; quadrata poteftaquari b ecuncc.Hxcfitppofitiocertaeftiitinlite*

ra. Secunda fiippofitio.Sexta cnm medietateportionis,& quinta cum medie*

tate differetis cords,C]US eft foeta,&: partis quints,qus ct/am eft corda, poflmit

sequari b e eurus bis.illafiippofirioprobaairuDprsmifla intextu probantur*

NamdabiliseftIocus,ubifuntmaiores b e ciituabis,6<!ubiminoK:s,& ideo 6^

ubi t^uales.Dico hanefteundam iuppofitionemnon haberelocum,nifi ubidif*

feroitia eft utportio,& hoc prima fuppofitio^am fi' dixeris in fteunda fiippofi^

tione,diffCTentiam maiore portione,erit igiou' quintaminor focta,qus cft focts

squalis,quado differenda cordaru ficut portio qiiints,^ minor fi differentiama
iOTjdCmaior fi differentia minor,ut defopatet, cfto igiair, ^ ad foetamaddatur
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tota portib,S:I ad qiiiatam tota dtffoentjajtimcenmt sequales^ qoselibet maios
ris b c curua.Si igiair (ubtiahitiir aquale^iit quaelibet fit ficut b e curua, tunc nc
cefle cft q» dc fexta aim portione fi.ibtrahat,pIuC:|mmedietas portionis, cum por
tio ponatur miiiprdifE:rentia,8(;oportetq?dedinerenriaiubtrahat minus me
dietas,& tantum minus eius medietate quantum prius plus medietate portionis,
ut fimul maneat medietas portionis &! medietas differentiar, qire additte focts
&^quintae,efFiciant b e amiambis,utdefepatet.Sextaigiturcum'medietatepor
tionis erit tunc maior b e curua,non erit igitur ’fexta cum medietate portionis
aequalis b e curuaediffo-entiaportione excedente , Puta ni dicis,q> b g quinta
cum medietate differentiae f e iextae,& b g cordae quintae,& e ffextacum medi
etate fg portionisflmuixquentur I5 e curuxbis,&;dicisdifferentiamfe & fb
maiore fg portione.SitigicIinea h i ut quinta b g,cui addatur differetia quae

fetut i k.SitalialineaiubdiAadeferipta 1 m utfexta fe,cui addatur portio fg
6^fit m n ut fg jlinea h k eftutlinea 1 n ,fignetur medietas differentfequxlic

1 o,& medietas portionis quae fit m p,cadatorthogonaliter inter p 6C o,quae fit

r s .Quanto igitur m s eft minus medietate portioiscpx eft m p ,tanto i r ma
iormedictatedifferentiaequ^cft i o,eritigitur I s aequalis b e curux,fic fexta 1

m cum medietate portiois eft maior b e airua,ubiergo fexta cS medietate por

tionisdebetcflexqualis b e curua ,medietas differentianon erit maior medieta

te portiom's.Sic fi dixeris differentia minore portione jfequit fexta cumedtoatc

portionisminorem b e curua,oportetigitur,fifexta oim medietate porriois de

betefleaquaJis b e curua,qudd differentia fexta& cordae quintaeno fit maiorac

minor portione,q^ cafii probatprimum prafuppofitu fecundum,feilicet quin^

cum medietate differentia,&fextamcetmedietateportioms,tunc aquari b eatr

uabis,quandodifferentiafueritutportio,&hoceft,quando quinta eft ut f^ta,

&hoc eft intentum.Ecce mirabilemmodumoftenfionis,quomam fiue dixeris dif

fercntiam aquari-portioni in fec5dafuppoCtfone,fiuenon aquari^eqi^tur in pri

ma flippoficione differentiaitiaquariportionij&^per confequens feciMda

fuppofitione,a^ eftquadam coinddmriaoppofitorum,quoniainper hoc mas

differentianon aquari portioni,fequitur,^ a^KtUTjS^ felfusti intenmitfeipfum*

b z



D0 VNA RECTI CVRVIQ^VE
1«ENSVRA,

Nicolaus Cardinalis S,Petri.

Via uidipraflicum mag/ftetium commenfurationis cunw'& redlJ

1 deeffeGeomctricis,idco iplbs impcrfedos,& pluraqu» poffibflia fie

“ «ident,ad a^him deducerenon pofl^conatum igiturnon pamum
^^^^®adliibui,utipfamartemal]equa:er,quamfirepcri,tu qui haec leges,

iudicabis.

Commenilirariautemcunium&rcdhim dico, quando una menllira mcniu-

rantur
«
puta quando rccflalinea tot pedes habet r^os,quot arcus curuos,

Propofitio prima.

Dacoarcu,r€^^am d commcnfurabilcm affignarc.

Sit b c datus arcus,aHus a mcd!ura,6^ trahatur corda b c,&inillapun<?las

aKjuediftansde a & b quifjt d,&hic^pun(fhJsbuuismagifteri),dei!loigitinr

per b continua redain,quaelit d e taliter,q>(ide a cordara a g ,quxfitut me-
dietas d c per d e traxeris,flIacordauadatper fpundum linex d e.Sit autem
d f quarta pars d e,Ginc d e linea reda eit commenilirabilis b c araii.

Adhoc probandum pr3Eiupponodao*Primo,q> d el!cfignaripoteft,q>mter

fptmdum,perc|uamuadiccorda,utpraefertut:,& e finemlinese d e portio xque
tur tribus quartis commeniurabilis rede,patetdei^nam certum cft,qj taliter ff*

gnari potm>q> f e eftplus,utmiecadafigura,&!etiamtaliterq>eftminus,ut in
tertia,igitura taliter, q? nec plus nec minus.
&amdo prafimpono,q) quanto d e eft minor,tanto f e in habitudine ad d

c eilminor,& d imaior,& quanto maior huius contrarium;hoc etiam periepa
tet ad oculum in fecunda dC tertia figuris.

Dico igitur primum praflippoluumiicrificarf,aut quando d c eftquafitafd
licet commcnfurabih‘sarcui,autquando minor,aut quando maior. Si primum,
habeo mtentum,namoportd3ittunc d fefleneceffiirio quarta partem d e, Sidi
cis UCTincari,quando d e eft minor commenfiirabilf,hoceftimpofiibiIe, na cum
tunc ex fecunda fuppofitionc fe ficminor in habitudine ad d e,6C d f maior ^
incommenrurabOi^&feaindum texquabitur tribus quartis commenfurabflis,n3
«it d c minor commenirabilifedmaior;ficfidjdsueriflcari quando d e eftma
*or commenforabilijfinuTiter implicatcontradi<ftion€m.





«8

Propofitio feoMida#

Datx rediaearcum dati circuli commenfurabilem aflignarc*

Sitda-tzredh. d c,& datus cirailus,aijus centrum t ,&:djameter s t u,8i!a

medium omnium araium,de a trahe cordam a g,quae fit ut medietas d c,&in
d e figna eius quartam,qt^ fit df,di applica d e squediftantcr ad t u>taliter

q» f cadat fuper a g cordam,Si: ubi fecat circumferentiam circuli pone b,fi tunc

d aquediftat de b & a ,erit b a medietas arcus quaefiti:continua igitur b d quo
uf:^ compleatur corda in c ,Si[habes b c arcum commenfurabilem d e recfisB.to

tum patet ex pr^mifia.

Vt autem uideas d efle puniflum huius magifterij, qui fi a g corda eft b a ar

aiicommenrurabiUs,ab f fec!lione,ubi a g fecatb c d,ipfepun(fiuspermedie;*

tatem a g diftat.Conlidera, q? quanto b c corda eft maior, tanto d de b & a
plus Sede centro circuli minus diflrattSe quanto minor huius contrarium , 5( hoc
de fepatetjnmaxima igitur corda d minime diftat 5 centro drculi,&maxime
de b Se a in minima cordamaxime diftat de centro,6e minime de b Se a ,unde

d inmaxima corda eft in centro ciraili,8e in minima in ciraimfercntia eius , fed

certueft,q) d fiue inmaxima corda fiue in minima acqucdiftatde b Se a
,
igitur

fic in omnibus mtermedqs.
Vndefequitur,q)(i b c eft corda arcus tertiae partis circumferentiae circuli

,
d

pundus i centro^ de b Se a xquediftabit.

Adhuc fic de a poteft trahi a h corda per b c
,
quam in i piindo fecet. Dico

a i h fic poteft trahi,q» a i eritdiftantiapuncfh’ d de a in illa corda a h,hoccer

tum.Aut igitur hoc erit,quando a h eftut b c, Se tunc i fecl^io aquediftabit de

b Se a, Se erit d utriufcp,Se eft intentum.Aut a h eftminor,8ehocnoneft poflis

bile,quia tunc a i efletmaior^priusquandoaequa]is,aucquadomaior,6eeftife

£um impoHibil^quia a i minor^ prius quando xqualis.

Propofido ter*
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Prppoutio tertia.

Arcui fcmicirculi re<S:am,3C arex cius curux rcdilincalcm convncn*

furabilcs defignarc, ^

Sit circul«s,&! b c araisiemidraili,cuuis medium a & d puncflus magtftc*

rnxquediftansde a & b,pilcahoccarucentrumcircu}i%&!trahc a d lineam,de*

inde trahe d b mcontmuum,&:fic d e, ita quod fi medietatem d e feceris cor*

dama g,qu;cdea per de trahit,ipfacranieatperf punefiud e,qui f puncIHis

diftet de d per quarta parte d e modo quo fupra. Deinde claudcorthogoniu per

a e Iaws,dico aream a d e orthogoiirj commenfiirabdcm arex fanicirculi, 6c d

e commenfurabilem arcui b c.Secundumpatetiupra.Primumpateteodemmo

dout prius perduoiuppofita,quorum primum eft d c pofle fignarij&pere a or

thogoniumdaudi,taliterquddfidaciturcorda,qux fit medietas d e de a per d

c, ut fit a fg area inter a fe,cadens erit comme^tiiurabilis tribus quartisarea fe

micirculi.pater,quia datur id^i eft plus& ubi minus, igitur&ubi nec plus nec mi

nus. Secundo praluppono,qu6d quanto d e fuerit minor,tanto illa area a f e

eft minoris habitudinis ad totam aream orthogonij a d c,&quanto maior ma*
foris.Primum igitur pi-»fuppofiaim aut ueriticanir,quando area orthogonij a d

e eft commenlurabilis are2elemicircuIi,S«^habefur intentum. Autubi minor ftu

maior,&utrumc^ implicat contradiiflionemprxcnemodo quo fupra.

Palam ^ianr eft,quddfi orthogonius,aiius unum latus eft i^idiamctcr,& ali

ud cum illo redlum angulum faciens,eft commenfiirabile toti circumferenti» cir

culi;area illius orthogonij eft commenfurabilis are» ciraiIi.Et quia qu»Iibet po*

lygoma inaliam uerti poteft,igitur potens are» draili commSurabtlem aream
trianguli,quadranguli,quadrati,pentagoni,6t cuiufaint^ alterius polygoni» aC
fignare,8(: cuiuslibet partis circuli eriam circulo incommcnlqrabili. Dare etiam
angulos poteris dafarumlinearumhabiaidmis,&! figurarum omnium unius in

aliam comen(urabiIifer:dico mirabiles tranfmutationes facere.SaIua cuiuslibet

figur» capacitate &!propnainuariabili'q3 natura, &; ad multa occulta,qu» uix

enarraripoflunt,hacarteperuenies,erfammfe<ftionibus8iuniformicer difformi

bus curuitatibuSjCciam angulos &inftrumenta componere poteris,cum qui*
bus prxmifia fadlirac&&bito ftia'es,qu» tu» induft^ relinquimus.



Area a g b f comcnfaratur medietati are® circuli,& arca a b c c commcn
Tiratur are®drculi,medium proportionale inter a d ibnidiame£ru& e credia

medietati circumfoenti® circuli commenforabi!e,qua nona foctiEucIidisrepe-

riredocec,en:coftaquadrati,cuiusarea commeniuratur circulo d fredacoms

meniurabilis eft odiau® circumferenti® circuIi,ideo area a d f ordiogond com*

menlliratur oclau® are® circuli.Ideo quando habes redam arati commenllirabi

lenijhabes bi aream redilinealem are® portionis circuli commeniurabilem.

t i a i s.
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colau CufenfemjDialogus loan.de Monteregio.

ARISTOPHILVJ. CRITIAS,

^ A ND I S me tenet huius uiri admiratio,ait & fi publicis ars
^^ duisi^ circouento negodjs,tantum tamtg clarum philoibphte

munus iiio ex diefauro natura ipla dcprompfic. Scio equidem
plurimisiamdudum phfloibphis huiidbcmodimet^ attingens

daelibidinem incefiiiK:pIerii^ qiudem fruftra nitentibus, Ar«
chimedi autempalmamnon iniuria uenii^, tametfi principia

iiia nonmodo non admittere cogatur animus,ueructiam quos

dammodo horreat:ipiraIem uidelicet lineam defignarc, ct'c^ in punclo quolibet

contingentemappIicare.HicautemfpedlatiffimusDei8<: natura prarco, nihil

prorllis ambigui admifeere uidetur.Sed quidmecum hac mulfitando diem con^
lero^conueniendus hercle eft Critias meus,ut inuentu hoc^primu reiciat: cui,ni

fime ammus fallit,ingens auri pondus aduexifleuidebor. mirum autem fino do
mi luae manens ad lucernam etiamhocmane literis inuigilet.Adibo, hui graues

hafce fores aperi obiecro Critia. CRIT, Quiseft^ aris. Ariftophilus (Mj*

uere te iubens. C r i t. Redle quidem te demiror,qui hoc triduo nufqua appare

bas,auroram uero literis meis delecfiiflima importunus adimis, aris. Haud
ab re Critia mihi iuccenies,habituro tamen,fic fpero,ucniam,ubi quod porto no
uumperfenfois. CRi. Idnouiamico comimefacito. aris. Faxo equidcli;t

bcns,n prius calamum medullx tua fiirem reijcias. C R i. Ita'ne iocis cedendum
tuis^ Aris. Imdierio. Cri. Perge igitur quod lubet. Aris.Poneigiturquodiuf

fi, Cri. AhmiflosfechoiceIudos,nifiiniblensauEigei'emaIis,qucmpridcm im
portunumadmifi. Aris. Profedlomiieretmetuinun^ le macerare definentis.

remitte quaib pauliiperanimu tuu,6ii:labori quietem intermifeeas tuo. uix ocii*

los tuos uideo dimidios:gena pallidadiuida labiojK tindura, quid mali porten-

dant ipie calles, Cri. Nihil eftquod uerear:iam enim pridem febris grandiulcuu

!a id rdiquit ueftigiorum.Verum ita fimt reshumana,utqua tibi conducant,ali

Usquilpiam^ ipl^et certius iudicarit. aufcultandum tibi cenfeo Ariftophile.

Aris. Nobile eundis iamduduphilofbphis natura expofiiitbrauium,cuius obti

nendi gratiaplerofi^ Gracos clariffimos egregie cucurrifle atej concertafle aiuc.

cri. C^ias mihi nebulas affors? Aris. Archimedeminearecaterosfuperaflefa

niaeft. cri. Pergin perplexeloquif Aris. Ambitumdrailidirigere,arcam<:^fli

am quadrare perpaucis hadenus libuit. Cri. Imd nemini conanri etiam iter paj*

teTer,nifi Siculus ille Geometraru flos inuentadia literis mandafld. Aris. Aliu

tibi dabo qui lucide brcuiter^cg linea circulariaqualem redam dare polIicetur,un

de& circulum ipfum quadrare haud arduum uidebitur. Cri. Hippocratem forfls

tanquem perlunulas id afKqui conatum defecifle clamant , ubi lunula exagonx
aqualem triangulum rediUnetimdatum iri tan^ certum pridem firmatum af

fumii.
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fitmit,no cnim nifi lunuix tetragonx xqiaim trigonum re<fhlin€nm delignaujr.

Aris. Non Chnimilliim,icd moderniorem uirumprxftantiflimum. Cn'. Grars

ciimanLatinumJ' Aris. Latmum. Cri. Perplacet fi Grxca rerum imienienda

rum facilitas Lqtino cuipiam acccfierit,ut quamuis iuri,proh fortunx inuidiam,

incertis liac nouja tcmpeftate uagenmr fWibus.bonanim tamen artium fiianmi
fimulacra animus quifquam poflidcat egregius. Sed tantx rei inucntorcmnofle

uclim. Aris. Vidiftinopusquoddam dedocfiaignorantiaf Cri. Vidi. Arift,

Alius autem de ftaticis experimentis libellus tibiun^ obieckiseftc' Cri. Eccum
ipfiim. Aris. Quihunc&aliainfiipcrclariflimaediditopera digito monftra*

retur.fiRoma: una eflcmus. Cri. Quimiuuathominanuidere. Aris. Prind*
pem appcUcs Cfniftiame religionistrubro etenim galero tcgitur,{ummo%Pon#
liffci frater habetur digniflimus. Cri. Etfi uirum hunc uiderenun^ liaierit,tan

ta tamen,tamq; infignia monimenta fiia fedle mihi perfliafee,!!! quidquid phi*

lofbphus iilc afiduerigi ueritate alienum efie non polfrLfbla enim autoritate flra

fides extemplo nafcitur.Scdquonam patflo rem illam tradiderit,Ariftophile do:<

ceri percupio. Aris. Si benignas aures orationi cmdjc, quam Geometra uitare

nequit,accomodes,plan€datK3fditcntiamdus, Cri. Haboneuir,quafiuenufi:a

ti magis ucritati fiudendu {it:quin uocabulis peregrinis,aut characteribus qui

bufuisLuaris licet.modo quod uerumeft afferas. Aris, Ita intdliges. hanc cociti

fionemuir ille affirmat. Si ex femidiamctro drculi dati,atq? corda quadrantis

eius directe coniunccis,diametnim alteri drculo conftitueris:trianguIus xquila-

terus eidem infcripnis circulo dato ifbperimerer habebitur, cri. Teneo quod af
(cris.VerumutQ:omcmsmoseft,figurationem inftituto nio accomodandam
cenl^, quo res ipfa cognitu fiat facilior. Aris . Oportune mones.Pingo igitur

drculum a b g d ,cuius dua: diametri a g& b d adreAos angulos fe fccentia

e centro ciraiiijduAa corda quadrantis a d,alius demum circus z h k 1 (ug
centro ndelcriptus,diametro habeat z k aequalem duabus linds,e d ludelicecfe

inidiametiocirailidati& a d cordae quadrantis,pariteriunAis.infcribacur de«

niep huic fecundo circulo triangulus acquilaterus z h 1. Cri, Quid tum pofteai

Aris. Triangulum z h 1 inquit ille ifbperimetruefle circulo a b g d, Cri. Tres
ergo lineas rectas z h , h l & 1 z ambimra circuli a b g d sequare affirmat,

Aris. Rem tenes, cri. Omcmorafudignamconclufione.qu*fiuerum pra^ii^

caquetus iamdudum mimicitfa drculi dC Hguraru rcAilinearum proilus ^olebl
tur,

5
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tur,circuIiK cnim poflhac in figiiram rccUiIincam quamlibet ac uicc uerfa fpacili

recflilineum mcirailum facile tranfmutabitur,qiiod in ffgiiris tuis Ariftophilefu

pra definitis intueri licebit.Corda cnim quadrantis a d femidiametru c d poten

tialitcr duplans ex penultima primi elementorum Euclidis principis nolbi data

cr/CjUtracp igitur rediannn e d d undeSi! z k arqualis ciiS^cm data ucniet,

cumepipia z k diameter circuli z h k 1 potentialiteriHquitcrtiafitad latus tri

anguli atquilatcri eidem drculoinicripti, Aris. Hem quam turbam milii inge»

ris,ubi dids z k diametrum porentialitereflcfeiquiteitia lateri trianguli zhlH
Cri. Scies quid uelim.Potentiam linex recflx quadratu fiium uocant Geometrae*
Aris. Idmenonfugiquerumquadratislinearum z k Si z I proportionem ef*

lefefquitertiamoftendasqi«fb, Cri. Ducigimrin cirailotuo maiori cordam
kl, Aris, Fadhim. Cri. Eahabebiturlatuscxagoniaequilatericirailo zhkl
inTcripcibilis. Aris. Conficeor,quandoquide arcus k I eftfotta parsde ambitu
circuli huius, cri. Dimidiam irdliper circuli JEqaabitdiamctru,nifi dccimuquin

tum quarti elementorum theorema mentiatur,qaadiatum ergo z k diametri ex

quarta fecundi quadrato k I quadniplu accipietur. Angulus autem recbis zlk
duo quadrata cordarum z 1 &! I k ipfi quadrato z k xquipolIereiubct.Vnde5^

ipfa quadrarum k I quadruplabunt;qiradranTm(:p k I tertiam partem efie qua»

drati z I nemo infidas ibit.Congeries itac^duorum quadratoni z 1 1 k .cui

aqufpollet quadratum diametri z k fuper quadraturn z I,addit eius tertia par

tem.Duo igitur quadrata z k uidelicetdiametri,& z 1 lateris trianguli propor

tionehabcbuntid^iitertia. Aris. lam fatis eftjOftendifti etcniipfam z k dia»

metrumJateri z I potentiaidquitertiamfore,pergequodccEpifti. Cri. Datam
ci^o aedpiemus cordam z l,ideo<pcogeriestriumlaceru trianguli z h 1 xqui

Jateridabitur,cuiaqualemr€ciam p r defignarcIicebic,qu2&ambitumdrciiU
a b g d'iiuerumprxfefertconcIufioaquabit.Q^ fi ex termino p dufdemre»
diam p ferexerisxqualemfemidiametro c d cirailidati claudendo triangulS

fp rnlletriangiduscirailo a b g aequabitur,quemadmodu in libeDomeilirarie

onis drcuii dcmonftrauitArdumedes.Ex ultima aute fecudi elemencoru triangu

lofp r *qi»Ie quadratum defcnberedididfti,quod& cirailo a b g d nimiru

aquabitur. Aris, Redeproceditratiotua.SeddeconcIufioncfupramcmorata,

qu»caputhuiusreiuidecur,quidfoitisc'ueramneacdpis,annon^ cri. AuAori»
tasuirimagnaeft, Aris. C^dnit’ cri. Fama pradara. Aris. Etiam, cri. Ni
hiinei^iapientixnecp bonarum artium reliquicintentatum.Verumutprofun»

de res diuinastn animo uerfatjitafubtiliter omne genus pliilofbphix perluftra»

uit. Aris. Quas per ambages ierpis; Siccine fatis mihi r^ondilTe te arbirrarisd

quin ad rem ipfiuiiconuertaris decet. Cri. Tantxrdidoneusiudcxaliunde pe»

tendusefl,S€y tufiquamhuiiifce conclufionis probanda uiam habes proferto*

Aris. Nullam protfus inuenio,ratione tamen quadam demonftrafleuidetur,qux

nuncmmentemuenirenonpoteft. Cri, Ita n^Iigenciam tuam aperte fateris^

Axis*
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Aris. Suie ncgltgcntiam fiuc infcitiam dkere malis niliflmea refert
, hoc imum

{ciasCnHa/yllogifmofiionepenumeromcddiriumcflc.dum enimmeram pra
fe ferre certitudinem uidecur,nefcioqua animo irrepit fludhiatio, ueluri anguilla

prendes quo mt-^tais manu conftringit,eo facilius illa fubterfiTgit. Cri. Fac re*

mfniicaris. Aris. Quiefee. Cri. Redijtmcmoriac’ Aris. Nondum. Cri. Profe

(flo mirarinon iiifFicio,q> tam fecilem ciraili recfiilineationcmnemo prifeoru ad-
mucncrit,qui longe difficiliora enill funt. Aris. Quidtuteaimf Cri. Nihil ad te

Siquodquarcbasmentiredditumeft,ediflere. Aris. Ah Critiamino eft hacin
re terendus dies,Demipho nofterexemplum habet,is ubidomum redibit euefti»

gio nobis afferet. Cri. Potes ne recordari quo demonllratioms genere uius ffie^

rit ille philofophusjmathematico uidelicet ,an alio quopiamt' Aris, Mathemati'
cum hauduidetur. cri. Fruftra igiturhocmane obamdis,qui concluflone hanc
abfi^ demonftratione povtas:facis<:g uthac atq; illae curfitem fi quid ceititudinis

habratexplorando.Dum aute fic cogito,modasoccarrir,qui, nifi me animus fal

lif,quietemnobisafferet. Aris. Eum exponas amicemi. Cri. Aufculta igimr,

Archimedes nofter in libello menfiirationis ciraili officio numerorum dcmoftra

uic ambiwm circuli fiue dreumferentia addere iuper triplum diametri fiKc minus
quidemreptimaparteeius:maius aute decem f^tuagefimis primis eiulcJem dia-

metri. Aris, Nemini dubiu id eft.quid tum poftea^ Cri. Scies pedetentim,fi pr£s

usfemidiametru e d ciraili minoris in quadringetas nonaginta& fepte aquas
particulas apud incellecfrum fecuen‘s,erit enim una earum qualibet meirnna com
munis omnibus lineis propofito noftro feruituris.cum rationalesduntaxat line«

as admittere fit confi'lium:ubi ergo unitatis charadlerem mdebis in lineis quidem
unam huiulmodi particularum ,iii quadratis autem quadratellum eius fac intelli

gas.Mtrandum praterea nequa^ ^>9’ numeros huic lineanimnegocio accom#
modarim,cum Archimedis fupra memorato exemplo fatis liceat.Lmeis deni<^ fl

ue longitudinefiue potentia comuincatibus proportione ,efle qua&numeiorum
decimus Euclidis theorematefuo quinto docuit.imd uero linea talesllmt muneri
realiter,intelIafhirecundumunitatemmenfuracomunis eas difeernente. Aris.

Placet apprime hac tuaintrodu<ftio:iam enim pridem arbitrabar numeros inhu
iufcemodi linearum comparatione nihil habere lod.ann &: alius quidam circulu

quadrarefruftratentaritnumerisffetus.Sedtuquotendebas Critiaperge. Cri,

2i)iametcr ad circumferentiam circuli fe habet,quemadmodu femidiameter ad fe»

micircumferentiam. Aris. Confiteor totius ad tocum,dimidij''c^ ad dimidiu ean

demhabitudme. Cri. Dimidiaergocircuferentialuper triplufdnidiametriadss

ditminus quidem una eius feptima:maius aute decem feptuagefimis primis
,
fle

enim in totis aeddebat. Aris. Noneoinfiaas. Cri. Mifie^ngenta: fexagin«,y^j

ta una partes addunt ftiper triplum quadringentaru nonaginta feptem partiu de
^

cem feptuagefimas primas ipnus fimpli. Aris. Ita eft,una enim feptuagefima de
quadringentis nonaginta feptem partibus eft feptem.h^c decies fecit feptuagin

ta,quae luperadditamillc quadringentis nonaginta uni particulis triplo uidelicet

quadringentaru nonaginta feptem partiinn,fumm5 conflabunt mille quingeta-

rumfexagintaimiuspartium. Cri. Laudem mereris AriftophiIe,qui tam facile

ueritatem aedpias-nonne igitur femiciraimferentia drculi mille quingentas fe»

xaginta unam partes fiiperabik Aris. Necefiario res ita eft. Cri. Totamdenic^
circumferentiam a b g d duplo ditflarum partium uidelicet tribus milibus cenjs

^
tum uiginti duabus maiorem haberi negabisC Aris. Minime. Cri. Idergomcjs

morisl^uio haereaqut du opus eo fuerit extemplo refpodeas ,Nunc ad triangu

c lums
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lumz h 1 umicndumeft,utquanta(itejusperiinctcrnon{atcat:aiitCTiiantama«

gnitudjncmmorncccflanofitexp!orcmus.SeiT«'d«amctrnni c d conmtiiimus

cari in quadringentas nonaginta (epte partes,quarum quadratu ni elicias. Aris,

»4700? DucentaquadragtntaicptcmmiliaSCnoucminucmo. Cri. T^tumcftquadra
tum e d fenidiamerri,& toties quadratellu unius licpcmcmoratanim partium

in quadrato ipfius iemidiatnetri e d rcperictiir. Sicutetri pars lincalislineasoes

Ita quadratellum cius omnes metieair uiperficics.Cum autem quadratum cordx
a d quadratum lemidiametric d duplet,erit ipdim quadrantm a d quadringen

-ij^qoiS nonaginta quamor milia &;decernod:o. Aris. Verum cft. cri. Hicnumeius
non eft quadratus:proximus tameneo maior quadratus radicem habet iqaringe

ta6dtria.quajnobrem cordam a b minorem efleieptingentis Sitribus conftat.

Aris. Nemini dubium.Si enim quadrato quadratu minus cxiftatjCoftam quoc^

coftaminoremhabcrinccclleeft. Cri. Erat autem icmidiamcter e d quadringe

tx nonaginta ieptem partcs:qutb«s adiunge memoratas icptingenras & tres, ut

fommarciulcetmi!leducentanimpartium,quibusprofe<rto minor cft congaies

duarum linearum e d fin! a d . Aris. Ratio conuincir,nam idem cemune dua*

bus inaqualibus adicckim quantitatibusduarum iiimmaru alteram aJteramino
rcmeffiact. cri. Duabusdemum lineis e d & a d fimuliancTtisaqualcm ftatu

cbam diametrum z k,quaobeam rem mille ducentis partibus minor exiftet,

quadratumbp eiiirdem diametri mille quadringerade; quadraginta milia nequatp

attinget. Aris. Teneo,mille nanc^ 5C duccnris partibus in ie multiplicatis, mille

quadringenta Sd quadraginta milia reftikabiint. Cri. Quarta item pars quadra
ti diametri z k exeo quadrato {ublata,rdinquctquadratulateris trianguli tequi

lateri drculo inlcripti.Habent enim,ut ilipra comemoratu cft,hac quadrata pro

portionemfelquitei tiamrueluti quatuor ad tria, exquawor autem fi quartam ftit

dempfois partem,tria refiduabimrar. Aris. Bene. Cri. Quartainlliper parsde
mille quadringentis& quadraginta milibus eft triccta fecaginta mi1ia,quam ex

toto fuo auferens mille& ocniaginta milia relinqui cernes. fit ^portio qua
drati z k ad quadratum z 1 , tanCp milJe quadringetorum& quadraginta milia

ad mille& oduaginta milia:utrac^ enim earum l^uicertia eftierit permutat/m

quadrati zk ad mille quadringenta quadraginta milia,ca proportio quamha
bec quadratum z I admille&oduagintamilia.Quadratiim autem diametri z
k minuseftmillequadrmgentis&quadragintamilibustundeSi quadratum z 1

inille& odoginta milibus minus habebit. Harc omnia patere uidetur:aut fi qua

habes ambiguitatepulfamfexo. Aris. Certa intelligouniueria, cri. Qiiadra*

tusdemum proximo maior mille& odoginta milibus,is enim quadraais no eft,

i:adicemhabetmiIle&quadraginta,qmobremlmea z 1 minor erit ia didis mil»

le&quadraginta, Aris. Haud incertum.Si enim quadratumlinciez I minus cft

mil]e&odogintami!ibus,minusquoc^ericpIuribusmuare&ipfacofta z I mis*

noreritradicequadratahuiufeemc^iplurium. Cri. Firma igitur in animo ruo

latus trianguli z I minus eflemille&quadragmtapartibusrpropc enim portui

conceffimus. Aris. Noninficiaborun^,qiiodryllogirmoratu dedifti tuo. cri.

Veritas fibime delegitamicumreamcquidem operafprccium inueftigareftudco,

•inuentaautemiiuscomonftrareciiltoribus:quaperfi)edaautor ipfe ueritatis al

tiflimus digniufeuleialtem laudetur. Aris. Quim iuuac audire quona renim tan

dem euades 6 Critia. Cri. Pauailis prius detinebereuerbis Ariftophilc: continii

o^nififallaxcontentusabibis.Sedlatus z 1 trianguli noftri aequilatcri minus

«flemille&iquadragincaparticulisadhucconfiferec’ Aris. Et confiteorSLcernim

fcio
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fcio. crl. Siha{ce mi1Ie& quadraginta particulas ter rqjctierOjfumma triu milis

umcentum&uigintipartiumcolIigens,nonne partcsiUe triplum lateris z l,id

^pcrimetrumtrianguliatquilateri z h 1 iuperabuntf Aris. Maximecumut
fimplum ad l?n-Tlum,ita triplum ad triplum,temiinos5^ proporrionu permutan
do luce darius iduidcatur. Cri. Perimeteritac^ triaguli z h 1 minor erit tribus

itiilibusccntum&uiginti. Aris. Negarenon poiliim. Cri. Multo igiturminor
erit tribus milibus centum 5i uiginti duabus particulis. Aris. Verum condudis,

quidtum^ Cri. lam reddequodantehac dudum memorix mandatum iri iufie*!

ram. Aris. Quid hoc eratc' cri. Circumferentiam circuli a b g d maiorem cf
ife tribus milibus centum& uiginti duobus. Aris. Inmemoria habeo. Cri. Peri

meter ideo trianguli z h I ,quae minor erat tribus milibus centum& uigintiduo
bus,multo minor erit circumferentia circuli a b« d. Aris.Hem quo ruisc’ Cri.

Perimetrumeam trianguli z h I nonxqualem^ circumferentiae dicti circuli’

demonftratum habes. Aris. Siccine condufioni audes contradiceret’ Cri. Imd
uero non audeo,fcd cogor. Plcrunq,’ tamen conairfores ad metam fupramodum
mtenti,&; fi campus tranficurrcdiis fit planiflfmus, auiditatebrauq uacillare com
periuntur,quibus cum ne ludibrio habeamur computum cenfeo retracladum.

Aris. Recl:c fiiades,nam ubi alienum contredtare caperis opus,fi quid paulo ini

quius carpas,geminum inan res uiaiperiS:odium etenim amici& infeitia te tua

condemnabunt,fec iterum pcrluftres fingula. Cri. Afpicias& tu Ariftopliile,uE

fiquiserrormefugiattibinotetur. Aris. Italibet. Cri. Hi numeri recleiacent,

hoebene ftat,nfliil ifta multiplicatio fe^itjConfequentixomnes bona: habemr;
Quidfeiturobftat,curnonucraputes qua conduflmust’ Aris. Virum tantum
temerc^tentiamiuampronunciafleuixhabeouerifimile. Cri. Quidtuc’ Aris*

Pace tuadixerim Criua mi,tato philoibpiiono pofilimno adharere, cri. Ha ha
tecumegoientiEeuideor,quisenimomni5noftra tempeftatc hominum cateris

tantopere praftat Geometris,utnouam prorllis,etiam fi tota pereat,tradere poP-

fit artem:cuius hactenus diucrfi&magni pafilm extitere conditores . San^ huic

uiro& linea numeri libentes obediunt, Aris. Quo amplius procedis Critia

dodliflime,eo perplexiorem me reddis,duas equidem inter diuerias partes incera

tus pendeorutri earum conceda no fatis doceor. Vellemnonmodono contradic

cerememorataconcIufioni,uerumetiampropofietutari,contra autem ma me
deterrent argumentariones. Cri. Meas arbitrariseflerationes,quibus animi tui

fidem hac conclufionearcebamc’ Aris. Tuasnon putem ,quimirum in moduco-
fotandiofRciumaflumpferisc’ Cri, Meashaudqua^ fac illiceris tfed omraum
prorfiis& GeometrarQ& Arithmeticorum quos prifea tulit atas concinnem flu
ifle uoluntatcm,ne quis concluflonem huiufcemodi proferret, quibus^o praco
modernus inftituor.Quocirca non mihi,uenim illis tribuas,flue acerbam dixeris

aliena fententiadifcufiionem,fiuedulcem ueritatis aiiuslibet inueftigationem.

Aris, Satis hercle perfuades,uaname hadtenus credulitatinimium indulfffle.Fa

teorequidem trianguli noftriaquilateri perimetrum circumferentia dati circuli

minorem haberi neceflario,tandcmfcp rectam aqualem airuae circulari producci*

re,ac ideo circulum ipfum quadrare nihil ipei fupereft.Hoc unum tamen poftre

mo doceas,quantumintcrnt ueritati& opinioni mea iam penitus abiedia, Cri.

Quantulum id fit ,ncmini mortalium nanira in huncufe^ diem difeernendum de
dic,necp enim perimeter trianguli numenim habet rebus ut antea diipofltis :nec^

circuliambitum rationalem efle lineam conftat.Sed illud accipe defedium periss

metri trianguli i circumferentia circuli dati maiorem efleduabus fepe diclarum

c 2 par*
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partiimi,nam ut Hipra oftenfiim habcs,pcrimctcr quidem trianguli minor cft tri

busmilibuscentum&uigmtijciraimfcrcntiaucrocirculi maior tribus milibus

centum dC uiginti duobusJ'Jumcrorum autem iam addu<5:onim differentia dl bi

nariusrquare diffidentiam perimetri trianguli dC ambinis circuijmaiorcm bina*

rio confiat cfle,modicotamcn;cuiusdedudioncm cum parum afferat utilitatis

miflam facio. Aris. PropinqueigiturueritaticoncdTituirillc. Cri. Propinque

adeo,ut fudoris fui fru«fcuhaud jjenitus fniftrari iiidcatur:&quidemnon uneglo

ria.m plxrift^nempe rebus uix prope ucnim confiftendi natura mortalibus do*

nat licentiam. Aris. Nun^ ad te accedo Critia quin docflior abeam.^Qua calli*

dehomo nodummffii tantum diffi>Iuit:ncc^minus hilaremmc reddidit contrari

umueritatirelellenda,quamficuruamcirailarcmrccflificandi aream uefija qua*
drandi faailtatem tradidiffit. Cri. Quid tecumtacinirnusreputasdi reliqui ni*

hil eft quodme uelis,abire iam Iicet,abfbluendum mihi eft opus problematum AI
magefti quod coeperam,iamdudum refrixit calamus, que uix domum ingreflus

abqci iuflerastis denuo refumendus eft hora monet . Aris, Difcedam hinc tua

aim beneuoIentia,f? prius pollicearis huius negocq noftri exempla literis teman
daturum. Cri. Etfcribam&:communiatibifeciam:catamenl^e,utamicis no
ftris noftra fcriptauillnis Critiam Ilium comendareftudeas,fecg haud mordaci
dentequempiam l^fifle ,nec^ roimmir fibi qiiid arrogafle perfuadeas, qui aio per

motus infhnduquicquid id eft aclubens effecerit. Aris. Omnesdignetibiplau

luros arbitror,quos dubia hucufcpfententiadetinuit.ex ueritate autem declarata

odiu tibi nafd tuanon finet modeftia.Verum fi opus fuerittua iam nunc monis
taauabo &tis»VaIe«

I
aanrjf? o rfef/uavop tbvtsv J\x\oyev
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lOANNES GER-
MANYS PAVLO FLORENTINO AR

tiiinr>x mcdtcince dodior» cdcbratiffimo, ac Matliematico

rumprxftanaflimo S» P, D.

ISI fidelem te milii prxftolarer iudicem atq? tutore Pauleoptime,

jl® tam audax facmuSjtamtgdubiCTferibendi genus haudqua^ atten

taflaTi,fiquidcmnouam ac propria tradlantibus matcriem,uix hac
noftratanpeftatefatisparcitur,c[iunliuore quo<te praeter aequum
& bonupCTnirbentur.Nam fi quid paulo obicurius traditur, ucl dijs

minuta Icientiae uel etiam ignorantiae notamimpinguntaemult.Si uero dilucide

ac feitiflimeunum aliquid pronunciaueris, furem te nonferiptore efle extemplo

infimulant.At^o recens difciplinanimuerfator,longe duriorem accepi prouin
ciam,quippe qui alienam retractare aufim materiemiplurimisc^ modis inquifita

amii redlilincationem quibiilda mcdqs examinare dccreuerim.SedDeum teftor

immortaIcm,nullamun^ lacefldidi libidinem mihi inceflinemullis me pollicitajs

cionibus gloris fndudtum clE,quo confidentius id agerem. Veritas nacg fbla tan

tos milii labores effecit iuanidiflimos:quos'emendationi msfiibiecifie non pude
bit.quoniam qui id officq dignius in mundo accipiat reperio nemine.Habes pro
feclo plenilfimam Geometris cognitionemthabes expeditiflimam numerosepes
ritiam,quibus abfe rebus ficut coplerinon potuerut hsc examinadta necg lima-
buntur:habcbis,m'fimc fellit animus,aliquando ocium literis alienis accomodas
bile.Ingenium prsterea aium adeo mite& manfiictu perfpexi, ut fi qiism'mium
prolixa,autnon facis Iucubrata,ucl fbrfitan inordinate dicta offmderis,immode

fte tolerare atep interpretarinon poflis,quod inde libentius te faeffurum arbitror,

ubihscfcriptameabreuiadmodiitemporeablbluta perpenderis, lituris crebris

primorum exemplarium id docencibus.Ne autem pluribus decinearis,adrem ips

fam propius accedendum ccnlco,ubiexemplo Archimedis in libello fiio demen*
furatione circulinon nifi lineis flue longitudine flue potentia rationalibus utenj*

dum erit.SoIebat enim Archimedes,fi qua linea potentialitcr tantum rationalis

occurrit,inter duas notas lineas longintdine rationales eam conftituere:quemm
rum inter oes Mathematicos primarium imitatus ego qusdam prsambula huic
negotio confcripfi neceflaria,quo facilius cstera intdligefenair:ne«^ eadem Ispi'

us decet repetere oportcret.Hoc igiair literalc exercitia ,quod Venedjs peregri

nanti mihi pauailosabrLimpfitdics,inmanus tuas depono gratifflmaslimandu

atep tradcndum,fl placuerit ei utro,citius res agitur:nolim equidem in publicum
prodeatjnifi primo tibi perfpedum fuerit at(^ iudicanun. Vale.

DEFINITIONES.

Quantitatem per fenotam uocabimus,quam menfura aliqua famofa autpro

Itbito ailiimpta fecundumnumerumnotum metitur.Terminus quantitatis aiiuf

libet diccair quantitas alia per fe nota maior aut minor huiulmodi quautate. Vt
fi b quantitas minor fiicrit a qiiantitatc,&^ c maior eade,fueritq5 utrac^ quantita

tum b & c perfcnota,b & c dicentur termini quantitatis a,flueipfe a quanti

tas per fc nota cxiftai flue non.Dicemus quocj a quantitatem inter huiufoodi
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terminoscontmeri. His demum communibus animi coceptiotiibusutemur.Mi
nus adicdum minori conftituit minus,maius quocp maiori adiun<flu maius reds

dit.Subtra(fHo minoris quantitatis ab alia quantacuncp maius relinquit fubtra

<iiio maioris ab cadem, hac foitentiae ilint manifeftiflimae. ^
PRAEAMBVLA.

I.

Siutra^duarum quantitatum propoiitarum inter duos notos con

ftituta fuerit terminos,congeriesquoc^ earum inter duos notos repe

rietur terminos.

Sintduae quantitates a & b,mtcr binos terminos notos, a quidem inter c8d

d,b autem inter e & f,congr^atisc^ duabus quantitatibus a & b refultet g.
Summa autem duarum c & e nt h,8<; congeries duarum quantiranim d & f ut

k ,Dico g quantitatem contineri inter duos terminos notos h &! k . Cum enim
c iit minor a,Sc; e minor quantitate b,ex a autem dC b coniimclis rciultat g^,

erit perprimam conceptionem h minor g ,
fimilitcr oftendetur k maiorem

g quantitate. Sic g quantitatis inter duos terminos Ir k coprelicndiair,quos

oporteteflenotosper.j.primi TrianguIorum,quanior quantitatibus c e d 5^ f
notis exiftentibus. Quod fi ad operationem accomodare uoIucrimas,hocprxam
bulum numerosduonim terminorumminonimcongregabimus, refiiltabit nacp

numerustermmiminorisquaefitus,fimfliternumerosdaorum terminoru maio-

rum colligemus pro maiori termino quaefito.Idemetiam tenebitjfi plures^ diK»

huiufmodi quantitatum obijeientur ordines.At fi una quantitatu per ie data fue#

rit,rcliqua uero inter duos terminosnotos hd3earur,ipfa per ic nota quantitasdu
atum Ilices quantitatum habebittaddita nan«^ minori termino minorem,maiori
autem adieda maiorem conftituet.

II.

Si fuerint dua? quantitates inasqualcs,quarum aitera quidem inter

duos notos terminos concIudatur,aItera uero per fenora exiftac,aut

utrac^ caruinter duos notos conftituaturterminosrdifferentia quot^

carum inter duos notos habebitur terminos.

Duae quantitates in^quales a&b inter binos notos conffatuantur terminos,

a qiiide maior inter c & d^b autem minor inter e & f
:
quarum quantitatum

differentia fit g.Dicoq>& g quantitas inter duos notos confiftet terminos. Cu
enim e fit minor quantitate b

,
& b minor ipia a

,
acdemum a minor d quand

tate,erit& eminor d quantitatetdiffaentiaigiturduaruquanticatum c 6c dfit

k.fitdenic^ c quantitas maior f quantitate,aliter enim non concluderemus g in

ter duos notos terminostdifferenuVcpduamin quantitatu f& c fit h:crit ita'c^

h minor g,nam b ex a dempta relinquit g difterentiam,quarcper commune
fcientiamfecundam f quantitas maior ipfa b fubtra<?^ ex c minore ^ fit a rc^

'

Hnquit h minorem g quanttiate.Item cu b ex afublatarelinquatgdifferentia,

pereandem communem fcientia e quantitas minor ipfa b fubtracfnex dmaio#
ri^fit a, relinquit k differentiam maiorem gquamitate;fic g differentia inter

diios

,
b

,
. .

, (i
, t 3-, ^
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duos terminos h & k conftituitur,quos quidem terminos notosefle oportet ex

e d e & fnotos.Tenorau
tcrri op is CTit 1 e.Subtrahe minorem terminum minoris quantitatis exma
lori feminom^ns quantitatis,&relinquetur maior terminus difFerentix ,dein

^ termmum minoris quamiratis ex minore termino maioris
quantitatis,^ relinqueturminor terminus difFerentiae.Haclenus utra® duarum
qu^tiratum inter duos notos conftiniti terminos fupporuimus,ran® diffidiius;

ti alt^a duaru huiufmodi quantitatum per fe nota fcieriqfaciiius operabimur
dum caim maiorearum per fe nota exin:et,cx ea fubtrahemus maiorem termina
minorisquarititacis,& relinquetur minor terminusdifFerentix duarum propoli*
tarum quantitatum:minor autem terminus minoris quatitatis demptus ex ipia
maiori quantitate per (enota,relinquet maiorem terminum diffirrentiat. Si uero
minor quantitas per Ic nota fiierit,lubtrahemuseam fingulatim ex duobus termi
nis maioris quantitatiSj&rdinquentur duo termini diferentix quos qicereba*
mus.Horum omnium demonftratio planiflima dF,immediate ferme ex commu*;
nibus animi conceptionibus pendcns.Exempla autem inferius occurrent pluri*
ma rem hanc abunde declaratura.

iir.

Si quis duas lineas inter binos terminos habuerit notos, quod ex

ductu alterius earum in alteram nafeitur,inter duos quotj notos ter^

minos comprehendetur.

Sintdux linex a & b
,
quarum altera quidem a duos terminos c minoTCin

& d maiorem habeat: b autemlinea e minorem &: fmaiorcm.Dico q» paralie*

logrammurectanguluex a in b inter notos duos confiftet terminos. Fiat enim
ex' a in b parailelogrammu g : ex e autem in a fiat h : item ex e fn c produca

tur k,deindeex b in d fiat J,5c;ex f in d nafcatur m parallelogrammum.erit

igitur perprimam fextielementorum proportio k parallelogrammi ad h paral

lelogrammu,(iait lineae e ad lineam b (iimpca c comuni altitudine duonmipa
ralldogrammom k & h:icd e linea minor eft b, quare&: k paralldogrammu

minus eft paralldogrammo h .Similiter probabitur h parailelogrammu minus

ipfb g paralldogrammo fiimpta b commimi altitudineduorum parallelogram

mortim h & g,confiat ica<^ k parailelogrammu minus efle paralldogrammo

<T .Non aliter probabimus paralldogrammu m maiusefleipfb g paralldogra*

mo,lic g parailelogrammu inter duos terminos k&m conftituiturnocospro*

pter quacuor terminos c d e 6C f cognitos . 1 6 . primi triangulorum arguente.

Modiis autem operadi habebitur,(i mfiiores terminos in fe
,
altenim uiddicet per

airenim multiplicabimus,maiores quocp duanim linearum terminos per fdpfos,

nam ex liac quide multiplicatione minor,ex illa aut maior terminus procreabit.

Datis duabus quantitatibus fingulatim inter duos terminos no«

tos,quod ex diuifione alterius per alteram elidetur,mterduos quoqp

claudetur terminos notos.

CB m S IXI H Sint dise
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SmtdiKc quantitates a b,quanimutra(^ inter duos terminos notos con^

ftituatur,a quidem inter duos c 6c: d : b autem interduos e & f ,diu(dcndo<K

a per b
,
exeat g ,dico g quantitatem inter duos notos claudi terminos . Dtuila

enim a quantitateper f, exeat h, percande quocpdiuiia c ex^t k’,erit kquan
titas nota propter duos terminos f& c notos,minorquantitate g.Namcu per

difFinitionemdiuifionisex b in g,fiat a'quantitas,qu^ etiam fitex h in f ,erit

per, i 5-.fexti,fiucuigeflmamfcptimi proportio b ad t fiait h ad g,lcd b minor
eft f:quare6(! h minor eritipia g quantitate.Itemcum cx f in h fiat a, ex eas

demquoqj f in k fiat c,eritperprimamfexci,autperdecimao(rtauafeptimipro

portio c ad a ficut k ad h,fei c minor eft a,quare6(: k minor eft h quantira*

ic:erat autem h minor g,unde5i^ k multo minor erit ipfa g^Riirflisdiiufa qua*

titate a per e,exeat l,d autemdiuifaper e>excat m, erit ut prius proportio b
ad e ficut I ad g,led b maior eft quantitate e:quare5(; 1 fiiperabit ipfam g.Si

militerproportio madi erit ut d ad a , cunc^ d maior fit a , en t dC m maior

!, erat autem 1 maior g,quaremuItomaiorerit m ipfa g quantitatc.Sicigitur

g quantitas inter duos terminos k & m conocabiairnotos,propterquaiuor ter

minos c d e & f cognitos.Tenoroperationistalishabebitur:Dandc minorem
terminum quantitatis diuidendx per maiorem terminum quantitatis diuidentis,

& exibit minor terminus quxfitus,item maioremtermintim quantitatis diuiden*

d« partiaris perminorem diuideus,6(;exibicmaior terminus qusefitus. Interhos

ergo terminos quantitas exiens continebimr. Solent autem nonnulli in multipli

canonibus ate^ diiiifionibus quofdam habere fcrupuIos,minim enim uidenir eis,

linea trium Cuerbi gratia) pedum ducla in Iinea,quatuor pedum faciat fuperfi

ciem duodecim pedum,cum linea quatuorpedum terfumpta,non nifi linea duo*
decimpedum linealium coaceruetur Duaru enim quantitatu alteramper altera

multiplicarenoneftal{ud,nifia!teram eannn toties fibicoaceruare,quoties in

reliqua eft um'tas:muItipIicationancp qualibet additioni cuidam refpondet fiue

sequipoUet.Gircahoc confiderand5eft,q>non cuilibetdudioni line» in linea cor

relpondet qu»da multipIicatio,nam fi line» in fedutffae fiierint incomunicantes,

altera quidem in alteram dud poteft per diffinitionem ei'us,quod eftlineam duci

in Iineam,nulla tamen multiplicatio habebit ibi Iocum:mulcip]!catio enim in nu
ineris duntaxat reperitur,fbilinearu incomumcantium non«f ut numeroru pro
portio.Cuilibet autem ducfliora' linearum comunicantiumaliqua refpondet mul
tipIicatio:nam tales line»proportionem habent ficut numei-i cerD,tmd ipfcmet

iine» fimmumeri numerati,ex colledtionemenfur» ekrumcomums reflil cantes,

utinexemploX)u»Iine» a b & b c in fedu(fbe,habeat proportionem duorum
numerorum tria dC quatuor, a b qiiidan fitut tria,id eftmci^ra comunis fit ter

in ea,b c autem ut qaatitor,diuidatur'(:^ a b in tres partiadas »c[uales,8<: b c in

quatuor,qu» fignenrur characfleribus fLiis,ut in figura cemis^ducanrufq? 5 pun^
(Sis(e(ftionumline»»quediftantesiateribusparalIeIogrammi a c, ita ut totum
parallelogrammum refblutum habeatur in quadratella,quorum quodlibet amen
iiiracommuni defcribitur,Sicut ergo iineimcula b g-cftunitas lffieaU's,ita qua:*

dratum

A, ^
I

^
1 ,

^
^

1»

r
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dratiim Caim b q cftunitasfupcrfidaliSjTot^iniitatumfiiperficialiumcftparal

Iclogratnmum b p.quotlmcalmmlmca b c perprimamfexcielcmentorum.Si
miliier tot funtunitates fup>erfidales hmufmodi in parallelogramo b I ,

quotuni

tateslinealesinlaxereilio a b.Cum deni« quamlibetrem mundi pro unitateili

mere h'ccat,quein'admodum in ueritate ipla cxiftit.Si iumpfo-imus parallelogtarf

minn b p tan^unitatem,eninttottaiesunitatesintoco parallelogrammo a c,

quot iiint unitates lineales in latere ilro a b
,
quodnon ineptius dici potiut de pa«

rallelogrammis bl,gm,hn&kd xqu2ilibus,unumqiiodq?enim eoru toties

eUinTuperncie a c, quoties unitas linealis eftin latere b c.Vno igitur& eode
charadere autfigno,fiueuocalinueldiptofciUcct*4.fignificamus lin« b c fus*

pcrficicm b p,&:fuperflciem b d,qualibet enim haru quantitatum quatuorhaa
bctunicates.Similitcrdiceturdelatere a b &iuperficiebusexeorurgentibus,oes

enim tcinario atep eius caradiere.j .fignificatur.Dumitac^ inhoc propofito muls
tiplicantur quatuorunitates per tres,non intelligas unitatem linealem , fic enim
nim’1 ?Jiud^ linea rerultaTet;ied perunitatem de quatuor intellige quadratellum

b q,per unitate aut dc.j.mtelligeluperffcic b p :hacc igic qujceft quatuor qua*
dratenaterflimpta,conftinicttotam{uperficiem b d fcilicet duodecim quadra^

teIlorum,hocmodo in rcliquisomnibus multiplicationibus te expedias. Sed fint

diuidenda. 1 z.per,4.inteUige. 1 z.quadratclia, quorum unumquod(^ deferibitur

abunitate lineali b c,pcr quatuor huiufinodi quadratdla.Vnitasitac^ de. 1 z.cft

un-imquadratellum huiuftnodi,6(; fimiliter unicas de.4.icd unicasde.j .qu^ per dl

uifionemexeuntjcftruperficies b p .Fadla igitur diuilTone, dicimus Irneam a b
efic trium unicatum,non q» unitas ternam,qui per diiiifionem exiuit, principali-

ter iic linea a e, aut alia libi»qualis,{«jiuperficies a o,quajaimterntintotafo
perneie a c,nccelleeft lineam quoc^ a e ter contineri inlinea a bj&ad huncmo
dum in exteris.

V.

Linea: duobus notis intcrieda? terminis, quadratum quo(^ inter

duos notos concludetur.

Linea a inter duos terminos b & c notos contineatur, dico & quadratS
ctus inter duos habebitur notos,deTcnbantur ex illis tribus lineis (iia quadrataeif

dem nomirJda charaiSeribus.per comunem itacp fcicntfam fiait b linea minor
tjl a,ita& b quadratum minus eft a quadrato:(^od& per prima fotti, fi opus
efiet,oftendipoflet,relecando uidelicetex a linea xqualeipfl b. fimiliter quadra
' jm c maius declarabitur quadrato a.fic quadratum a inter duos terminoscon
fti:uitur,notos quide perprimam primi Triangulorum.In operarionc nihil diffi

cultatis iatetjU enim numerus termino^ fingulatim in feiplbs multiplicaueris,ha
bd)i3 numeros terminorum quaefitonim,

VI.
Cjiuslibetquadrati perfccogmti,cofta aut perfenota redditur^

aui: inter duos terminos notos coprtehendi poteft.

Sienim numerus huiufinodiquadrati quadratus eft, radix cius cofiam quadra
’ tipropo

Q
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t! proponti maniJeftabir.Si' ucro mimctiis illenon fuerit q«adratiTs,ncccnario co
tincbitur inter duos quadratos numeros fibi uidnos,quoji: radices notificabut du
os terminos coft* quadrati propofiti.Vt fi quadratum propofitum fiicrit zy.cos

fta eius erit j.Si nero quadratu talc fit 28,cum numeitis illc 28 ic proximos

habeat quadratos 25-&36’.quojKi:adiccsfuni y &6.critcofta^iadrati 28. inter

hos terminos y dC 6,hiec oia fiintmanifcftiflima,S(: dcmonftrationeno egent,

VII.

Si quadratum quodfibct inter duos terminos notos contineatur,

coii:am quoc^ eius duobus notis terminis interponi.

Vt fi quadratum a flierit inter duos terminos notos ,qui fint b & c, dico co«

ftam eius,qu« fit d diftindionis gratia tnter duos terminos notos contineri. Sit

enim e cofci quadrati b,&f cofta quadrati' c,quasoportcbiteflenotas,fiialtem

numeri quadraro^fe: b & c quadrati fuerint,ODftam autem d cfie inter duas line

as e 6«^ fnemo dubitabitcommunianimi conceptione informatus. Siait enim
quadratum b minuseftquadrato a, ita&cofta eius minor ipia cofta d habdbi^

tur,fimiliter cofta fmaior eadem concipiemr. Quod fi duo numeri quadrata b
c notiffcantesnonfoerintquadrari,accipicnduscftnumernsquadratus proxi

meminorniimeroquadraaira b notificante,& huius numeri radicem dabimus

termino minori cofW d,redprorermmomaioriaccipiendus eft numerus qiia«

dratusproximemaiornumeroquadratum c notiffcante,ftuius radicem maiori

termino coftae d accomodabimuslQ^fialterduonimnumcronimcofta d dxs

cumpofitonnnquadratusfuerit,aIterauC€mnonquadratus,utemur radice eius,

qui quadratus eft,prouno terminorpro reliquo uero termino ut prius radice nu4

irieri proximo minoris aut maioris aflumemusjfecundum quod res ipik hortat.

VIIl.
Si aliqua quantitas inter duos terminos notos comprebenfa fuerit,

quxcuncp ad eam quantitatem habuerit datamproportionem, ipfa

interduos terminos notos collocabitur.

Sit a quantitasinterduostenninosnotos c minorem d maiorem, quan
titas autem b ad ipiam a proportionem habeat notam:dico q) & b quantitas

inter duos terminos notos collocabinir.Cum enim proportio a ad b fit cognis

ta,ponamus ei aqualem proportione c ad e, fimiliter proportio d ad fficficut

a ad b, oportebit igitur b quantitatem comprehendi inter duos terminos e f,

itaq> e fit minor b,6>i fmaioreade:erata5t duo termini e & fnoti jjpter pros?

portionem a ad b nota aimutror^ terminorum c & d ,qj autem c minorfii b
& f maioreadem,ficconftabit.Proportto c ad e efiut a ad b,&idcopermuta-
tim c ad a fiaic e ad b,fe:d c minor eft a,igitur& e minor eft b quantitate.Si

militer permutando terminos duarum proportionum a ad b 61:! d ad f,conclus

demus f eflemaiorem quantitate b,quemadmodum d maior erat a quatitate,

C^iantitasigitur b inter duos terminos notos conftituctur,qaod erat explanans

dum.Qw autem paclo duo termim' e & f inueniantur,nemo ha:c noftra Icripta

i€<fturusnefcired^)et,facil€€nimperl€gem quatuor numaorum proportionas:

liumid

_lJ EI 0
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Kiim fd ab(bluet,R producfhim ex multiplicatione conlequentis propoitioms no*
tae in utnimlibet duorum terminorum notorum diuiierit per antecedens propor-
tionis notae ,exibit enim terminus minor (ecundae quantitatis,fiminorem primaa

quantitatis mi‘^'plicabit,maior uero fimaiorem.Quod fi per diuifionem huiui*

modi numerus nabens fracflioncm annexam,eliciatur,& libeat terminos iecun*

dae quantitatis habere integros,abijcienda erit minutia,qu* drea minorem ter»

minum fecunda quantitatis reperitur.Pro fraflione autem,quam maior termi-

nus habet,unitas integra adijcieda eric,hoc enim patflo nouos terminos integros

feamd* quantitatis extrahemus,quorum alter quidem minor erit eo
,
quem per

opus quatuor numerorum proportionalium accepimus,reb’quus autem miaior

erit eo,quem hiiiufmodi opus elicuit.Numeros autem exemplares,quoniam feci

les (iintjprjEtereundos cei^i.

IX.
SifucrinttresIineaecontinu^proporeionakSjCjuarum duae qua:^

cun<^ inter binos terminos notos conftituantur, reliqua quoc^ inter

duos notos terminos reperietur.

Sint tres huiufinodi line» a b & c,quarumdu» inter binos terminos notos

confiftant;dico q>& reliqua duobus notis interiacebit terminis.Si enim du» ex»

tremae terminos habeant nocos,eric per tertium pr»ambuIum,quod fit ex altera

in alteram inter duos terminos noros,illud autem per, ( 6.iexti elementoniaequa»

tur quadrato medi»Iine»:fic quadratum medi» line» inter duos notos confiftet

terminos,& ideo per ieptimum prxambulu ipfe linea media duos terminos habe
bit cognitos.Si uero media linea fuerit inter duos terminos cognitos cum altera

duarum extremarum,eritpcr quintum pr»ambuluquadratumline» m^i» in»

ter duos terminos cognitos,quadratu autem line»medix aim altera duatu linea

rumextremarS per uiamdiuifionisfirfcitabunc reliquam extrema : cunc^ utrac^

illarum fit inter duos tenninos cognitos,erit di per.<t,pr»ambulum reliqua linea

extrema inter duos terminos cognitos,

X.
Quatuor linearum proportionalium ,{i tres quselibet inter notos

iaceanttermmos,quart3equo^ duos terminos notos fufeitabimus*

Nam per. 1 5- .foeti elementorum,quod fiibfecundadi tertiacontinetur,»qua»

le eftei,quod flib prima& quarta:cognito igitur eo,quod fiib fecunda di tertia co
tinetur,mediante altera duarum extremarum,peruiam diuiflonis cognofotur re

liqua:idem quoc^ accidit, fi quod ex prima& quarta fit
,
parallelogramum fuerit

cognttum,ipfumenimperuiamdiuifionis cum alteraduarummediarum cogni

ta,reliquafiErdtabitnotam.Inhocigiturpropofico nolfa'o,aut amb» extrem»
inter notos confiftimt terminos,aut amb» medi».Si du» extrem» inter notos ia

ceat terminos, per tertium pr»ambulu,qcP ex duefiu alterius in altera fit,interdu
os notos coftituecterminos,& ideo p.4.pr»ambulu altera diiaramediaru inter

notos exiftente terminos,reliqua ouocp duobus notis circundabic terminis.Simi

liter fidu» medi»inter notos cofiftant terminos,qd fub eis continet,inter notos
habebitur terminos per tertium pr»ambulum,cuncg alteraduarum etiam extre»
marum inter duos notos exiftat terminos,erit per quartumpr»ambulum fecun»

dumuiam diuifionis& reliquaextrema inter duos terminos cognitos. In exem»
plojSic a Une» ad b proportio ficut c ad 1

,
a autem inter dae terminos, b

d 1 inter
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Wlter g,c inter Ii S>C k. multiplicabimus fminorem terminum (camd^ in
h minoremtcrti3e,8(: produ^him diuidemus per e maiorem primae

,
exibit enim

tninor terminus quarta,qui fit m,Itcm g maioremicamdsduccmusin k ma«
forem tertfej&produAum diuidemus per d minorem primac,^^ exibit maior
lerminusquarKequifit n.Quantitas igitur 1 inter duos terminos m 6^ n notos

habcbitur,quod erat abfoIuendum.Fadlius autem id cxequcmur,fi una talium

quantitatum per ie data fuerit,aut dux etiam,utcmur enim termino ipfius ^an-
titatisperiedataeuiceduorumterminorum.Vtfi a quantitas per le data ftierit,

b auceminterduosterminos,8(! c fimiliterinterduos,produ<fhim ex f in h diiii

demus pernumerum ipfius a quantitatis.,& exibit m minor terminus quartx

quant!tatis.Simih'terprodu<fiumex g in h diuidemuspereundemnumeru qua

titatis a,Sd exibit n maior terminus quart»,ita in C3eteris.RacioTiesomnm ai*

diorum ex tertio dC quartopratambulis aim quintadecima ie xti elementorum fa

cile comparantur^

ry

XI4
Si Fuerint duas quanti£ates,quarumproportio rtfi ignota fit, inter

duas tamen notas confiFbt, fuerit^ altera duarum quantitatum per

fe data,reliqua quoc^ interduos notos continebiturterminos»

Sint dux quantitates a & b,quarum proportio minor quidem fit data pro«

portioe d ad e,maior autem proportione f ad g:fitq? a quantitas perfe data;

t)ico q> b quantitas inter duos terminos notos comprdiendet . Efto enim 'pro*

portio a ad h ficut d ad e,proportio demum a ad k ficut f ad g,erit autem b
quantitas nota,propternotam proportionem d ad e,atej quantitatem a cogni

tam.Cum autemfit proportio d ad e ficut a ad h,proportio autem d ad ema-
for fit proportione a ad b,erit& proportio a ad h maior proportione a ad b,

& ideo perdecimam quinti h minor b ^antirate.Similiter probabimus k ma*
iorem eadem b quanacat€,b iginirquantitasimerduostcrminosnotosconftf*

tuitur,quodexpeAabaturdedarandum.Operationefichabebimus : Conibques
tnaiorisduarumdatarumproportionummultiplicabimusper quantitatem da*

tam,& produdlum diuidemusper antecedens eiufdem maioris proportionis
,
exi

bit enim minor terminus fecundx quantitatis,deinde fimiliter conftquaismino-

ris datarum proportionum multiplicabimus perprimam quantitatem,perie fei-

licetdatam,& produifium partiemur per antecedens eiufdeminoris proportiois,

di exibit terminus maior qusefirus. Ex commemoratis fecilc dcmonftrabuntur

hx dux conclufiones,fiduarum quantitatu utra<^ inter duos terminos notos con

ftitutafueritjproportioquocp^rum inter duas notas claudenir proportiones,

Itcm:Si duarum quantitatum proportio inter duas notas confiftat proportioes,

quarum quantitatum altera interduos notos comprehendaturterminos ,
reliqua

quoc$

c

L
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qiiocp inter duos notos rcpcrictur.Scd quoniam ad propolTtum noflxumno fimt

ncccllari.tfcitu,fflenuopnctcreiindasceniiH.

XII.
Nuncad*;|-i'niordiacxcrdtii noftri propius uenicndo,cerfiffimu

pronunciamus,circumferentiam circuli cfleciuidem generis cum qua
libet linea re<fla,im6 omnes lineas, fiue redi» fuerint, (lue curu<e, quali

curuitate,non diftoTC Ipecifice*

Nam idem eft principium generationis omnibus lineis comune,{dlicet pun
dlus,auus fluxu (iiiemotu imaginario lineas nalci praedicant Matliematid : eo

eni fluente,per uia brcutflima linea recfe o eat,peruia aut alia curua generat, Si<

militerfoitiendu eft de iligficiebus eribus,& itede corgibus :{icut cni ex fluxu pu*
(fti linea , ita ex motu lineae fiTgficies,& ex fluxu{^erficiei corpus coficit.Ad hac

Tcm cofirmanda teftunonia fti)fiftunt plurimoru Geometrar5.Nonne Archime<
des in principio Rjimi de Iphxia& cylindro demonftraturus congeriem latenim
polygonii drculo cirarmicripti maiore efle circuli ciraimferentia, afliimit qiiafi

libet duas redas ipundis contaduupo^gomj & circuli ad pundum unum con
currentes,efle maiores eo arcu,qut inter ipfapunda contaduu intercipiturc'mzg
iores autem efle non poflent,niu deeodem genere quatitatis exifterent;alias enim
inter cas& arcum circulinon caderet proportio,Archimedes deniep in de ipirali

biis lineis circumferentije ciraili xqualemredam inuemrt pofle ftipponit,Item in

libello de menluratione drculi eum triangulum redangulum circulo aquale efle

demonftrat,cuiusunumquidemIatusredumangulum ambiens femidiametro,

reliquum uero circumferctix circuli aequale eft,unde aperteforflfle dinoftitur At
diimedescuruu&redumlinealeeiuldemelSrgeneris.PcoIemxus quoqiin Cexto

libro magnae compilationis fua capitulo {^timo,ubi ex digitis eclipticis lineari

bus iuperflciales conatur elicere,Archimedem imitatus,proportionem circumfe»

rencia circuli ad diametrum eius inter duas proportiones claudi notas enunciat;

aream inluper circuli dimenlurus,fonidiamecrum ciraili in foniciraimferentia

fiiam ducit,quamrem profedo impnidenter ageret,nifl eiiridem generis diames
jmm cimi circumferentia ciraili efle cognouiifet.Sed& in libello trium fratru tass

lia {Imponuntur,ubi etiam demonftrandum proponitur aiiuslibet drculi circum
ferentiam ad diametrum iliameandem habere proportioncm,Id autem pralupa*

ponit airuam circularem dCredam efle eiuldem generistproportionem em’m dif

finiunt Geometrx duarum quantitatum eiuidem generis certam habitudinem.

Quo uehementius admiradi flint>qui neftio quibus territi {bmnrjs,curui adredu
i'nquiuntnonefleproportionem.rogati(^curnamid fieri oporteat, relpondent

curuum&redumnoneflcdeeodemgenerequantitatis,quxres ^temeraria fit,

fecilc quifi^ fenferit.cLiruum reuera & redum paflionem quidem quantitatibus

inferunt,genus autemnon diuerfificant.Hunc rumoreortum eflearbitror exucr
bis Ariftotelis in Prxdicamentis,ubi ad tempus ufep fiiumneminem ciraili qua^s

draturam teftatiir inuenifle:circuli autem quadraturanon uidetur pofiibilis
,
nifl

doceaturquonam pado circumfererix circuli xqualis reda defcribatur.Dimcul
tatem igitur quam nonnulli impoflibilitatcm dicunt,c^adrandi circulum ex dife

fiailtate,aut fi uis dicereex impoflIbilitate,ciraimferentiam redificandi conilir^

git.Hanc autem impoflibilitatemredificandi circumferentiam draTli,fiuexqua
lem eiredam dderibendi clamitant inde euoiir^q» non finteiufdem generis.

d 3 Pixterea
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Praeterea non cflignorandum^circuniferentiam circuli adda'e /iia

per triplum diametri iuae,minus quidem una feptima eius, plus aute

«icetm (^uagclimis primis iplius diametri, ^

Qiius rci certitudinem Archimedesin hbcHo de mcnlurationc ciraili manu
feftauit,numerorum fretus ofRcio.Vtemur autem& nospene fimili ingenio rau
merorum in hoc noftro pi opoffto,!iccntiam id faciendi ab Archimede fiimentes.

Necp turbabit nos un^^q? plerifq? uifinn cfl,ineptum fiue impertinens lincaruba

bitudines pernomeros inueftigaretnam in propofito noftro non nifi lineis ratios*

Tialtbus communicantibus utemur,quarum proportionem quintadecimi dernoj
ftrat efle utnumerorum.Quid qu»fo aliud fi^icaris efle lineas

,
aut quantitates

quafiKs commum'cantes,nifinumeros ex coaccniatione menHirac earum coithuu

nisrefuItantesc'Curautemnonnullisin negocio linearum numeri fufpeAi fine,

nilime fallit animus,apermmdabo.Arabesolim drculum qu^:arepolliciti,uhi

circumferentia fuxxqualem rcclam dricripfiJlentjhac pronilnnauere lententia.

Si drcdi diameter fuerit utunim ciraimferentia fua,erit radix quadrata de de»

•cem.Qua quidem fententia,aim fitciTdhea,quemadmod3 alibi Hplanauimus,
cuna numeros reAilincationem effedhiros introducat,numeri ipum hoc nego»
CIO lufpedi habentur.Ex fipra comemoratis trahifur,q)fidiameccr circuli diuili

fiieritin 497ipardailas.aquales ,circumferecia circuli ent minor 1
5-^ 2. huiufmo

di partiailis,maior autem ^1^6 1 .Similter fifemidiameter pofita fuerit 497.par

tictdarum cequaliu,fcmicircumferenttanvii«>r quidem erit hnea reeffa coplecftcnte

4 j-62,huiufeemodi particuIas,maior autemknca rec'ta habente i^6 f .tales parti-

culas.Nam i y^z.adduntfuper triplwn de497.unamfeptima de ipfis 497. circus

ferentia autem circuli,utpn£miflumeft,minusaddit.lTem iy6i addunt fipertri

pium dc497.dccemfeptuageCmafprimasde497. circumferentiam aute addere

llipcr triplum diametri.craae ponitur 45»7.plus ^ decem fepniagcfimafprimas,fu-

perius expIanatumeftvNon iniuria igitur dicemus drcumferenriam ciradi inter

pr^didtos numeros exifl:ere,non quidem tan^/iumcrum,cum inter di(flos nume
tos nullus cadat medius,{ed tan^ maioremminoreeorum,&; minorem maiore,

ita q> addat fiipraminorem aliquam particula unttatfs,cuius particulae quantita

tem nemo 11% ad hodiernum diem didicit,ficut necp comprehenfum eft: circumfe

rentiam eflecommunicatem diametro,autincommunnicatem.Hoc fulpicor ctia

cfleinud,quod ^ero% impulit dicere, curui adredumnon efle proportionem:

ubi enim nonelleproporaonanco^itam fiuedatam diceredebebant, fimplici»

ter abnegauere proportionem,quali non fit proportio aliqua non cognita fiueno
data,quales tamen multa lunt. Sic ex genere proportionis ignoto proportione

nullam prorfusefl^fellb putaacrunt,Di’(flos itacpniimerosuocabo terminos cir»

cumferenua,q> inter eos quantitas circumferentia concludatur
,
quem loquendi

inorem in alqs fimilibus n^odjs obferuaxum ire decreui.Non autem Iblum illos

fed quoslibet etiam numeros maiores maiore didtorum,& quoslibet minores mu
noreeorii, terminos appellabo.Nam fi (uerbi graria)cirai!i ciraimferentia eft in

ter hos duos i5-<52.eritctiaminterhos ic6o,dC i f^j.&fimiliterde alijs.

Quod autem de dreumferentia droiU enuneiaminus,adomncs altas quantitates

quibus binos huiufinodi terminos ciraunponimus,accomodandum erit.
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ovKto9-o'7r»?8^tr'fsflf JMtANjCvsfftTxa.acflV*»®*^ «Jts/ wccs

53«tJ7fMA^,

IN EDITIONEM DOMINI NICO^
laidcCufa Cardinalis S.Petri ad Vincula, De qua^»

dratura circuli*

[Pud maiores noftiosuetLisiamdiuagitatum efl: problema , circula

pre^fitum quadrare,breiie quidem uerborum tenore
,
cffaflu aute

ita ^uiim at(^ inexplicabiie,ut plurimis philoibphis id abibluere

tcntantibiiSjtameriidiuerramquirc^ pro modo ingeni) fui eligeret

J^m,rpcs omnis adempta lTr,nemo aut^ eorniatis dodierem hanc
tradidifle uidctur.Nam etli ArChimedes Syracufanus egregie atq? propinque ad
metamhanc acceflerit,adeo ,utuniueribs alios longe iuperafle credat

,
tamen quia

utiwr lineis^iralibus ad propofitumiuum,quaru deicriptio difFicilips fermd pro
bIemaobqcitintenec'h.ii,cpipfacirculiquadratura,uirum eft pleril^ Archimedi
huiuice problematis ablblutionemhaudqua^ conftitifle.Adde q> in hac re utitur

linea recla contingente ipiralem in prima reuolutioe deferiptam in termino iuo;

quod profc(floobiainimatcpincernimfac'hieft.Ne{^ mireris, q» Archimedis in

hoc negocio meminerim,de (quo nihil fcripfifle uideturrqiuppe qui nulli librorum

Iliorum dequadratura circuli titulum impollu't.Satis reitera hoc intendifle uidess

tur,dum circumfcrencite circuli «qualem retftam deferibere conatur, qua quidem
deicripta,nihil reliqui cft,qLK)d circulum qua(irare prolubeat. Verum Archime^
des ipie,quo padlo linea recra «cjualis ciraimferentise circuli deicriberetur,no tra

didiq^uis hanc conclufionem enunciauei it.Si linea reda contingat ^iralem in
prima circulatioe delcriptam in termino eius,educaturcg reda ab initio fpiralis,

contines angulumredum cumlinea,qu« circulationis exiftit,principium reda
qu« ipfa contingente,& dido circulationisprindpio intercipitur

,
circinnferenss

ti« circuli «quabitur.Defcribere enim redam aequalem circumferentite ciraili

prallipponit defcripfifle lineam lpiralem,efcgcontingenteappliatifle,quae duo
non minus profcdo difficiliauidentur,^circumferetiaecirculiaequalem redam
defignare.Nonnulli tamen fliCTe,qu{ circulum quadrare tentarut abfc^ dcTcriptii»

onc praeuiared« «qualis circumfercnti«circuli,qucmadmodj5 Hippocras,ail
per lunulas cirailum quadrare conanti,PhiIopatrisnotam inrufficienti« impin*
xit,& quidemnon iniuria.Hac demum tcmpcftate noftra, uir quidam egregius

cirailo propofito «quale quadraaim defcribCTe tentauiqhmiliter abfc^ defignaja

tionered««(qualisciraimfcrenti«ciraili,iedlege quadam conftimit quadrata
medium inter duo quadrata,quonnn alterum (quidem circulo propofito ciraims
fcribitur,alterum uero eidem in(cribinir,ita,ut circa diametros amborum confi-

fteret,cm'us iiitetionem cp pauciffimis explicandam cenfui . Circido a b g d iliss

per e centro delcripto,circumldiibacur quadratum h k
,
inicribaturfcp quadrata

1 m
,
pro*
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I mjprodiK^tisdiiabusdrcuIi diametris a g & b d , orthc^onalirer iefecatibus

ad rcCTOS etiam lateribusdidonim quadratorum incidentibljs.difcatur deinceps

cc centro drculi linea c li per angulos quadratorum li &! 1 , & item alia c u in«

delinitelongitudinis exparte u ,cuiusquidemtermmus e idnn^r adhaereatcm
tro circuli e ,

ipfa uero linea intelligatur

moucriilinea e h uerfos lineam e a le

cando dreumferentiam circuli:intelliga

turiniupcrquadratu,cuiuslatera aeques

diiVent lateribus praedirorum quadrato
rum,unumautemcorum laterum tranle

at perpunAu lecfHonis praedicfae^in quo
uidelicct linea eu lecuit circumferaitia

circulitipium etiam quadratuhuiulmos

di medium coliftat circa diametrosduo

rum quadratorum extremorum. OpOTss

tebit autem talc quadratu neceflario fen
‘f>eruariari,proptermotu linex e u cir-

cumfoentiam circuli diucrfimode lecan

•tis,itaqjquancomagisre^etlinea e u
i linea ch

,
tanto magis habcbitur,dum

autem linea e u coindditaimlinea c h
quadratuni,talecoincidetcumquadrato 1 m,cumueroadfitumIine^ e a trada

mfeeritjComcidetquadratumtalecumquadrato h k.Praeterea linea e u ieca-

bit duo latera quadratorum h k 1 m , contingittj^ aliquando,ut duae partiais

tedidorum laterum inrerceptx,duabus lineis e u & e a f«iiultuncfce,fint:Equa

lesmedietarilaterisquadratimedij,quodfdlicct'ftaindummotumIincaee u uas

natur,Nam quando linea e u iacetiniituline* e h,dtce linear h a &: 1 1 fimut

iun(fe,longiorcsluntmedietatiiaterisquadratiperpuncnumfefHorus 1 tranfc*

tmtts.Dum autem fiierit linea e u in Utu lineae e a ,nihil inter duas lineas e u &
c a interdpietirr:fiGergopermotumIinc3ee u i maiori tranfimr continue

adnon quantum,qiiare aliquando uentumeftad xqualedioCjTiifime fellit opinio

nemim' dubium uidebinir.Sititacpnimc linea c u intali{ini,fecanisdrcumlcrensr

tiam quidem circuli in pun<?^o q,latera autem quadratoium h k & 1 m inpuRs

(flis p Qi r^delcribaturqpquadranim n o-,cuius unum latus incedat per pundu
q,copaiAoutiupracommemorauimus.Du3eaHtQn Hne^ p a & r t fimul iimss

d^,xquales iint ipfi linea n f,dimidio mdciicet lateri quadrati medii,quibusira

dilpofitis,pKedicatpIiiIolbphusiIlequadratum n o aquari circulo a b g d.Q^
fi ita eflet,ingentesnon iniuiia habereimis huic inuentori gratias, ^uis nondum
probIemacirail!quadrandiablbIutumcflec.Hacnamcpconclufi'oaliud prsemit

ti libi uellet problema,duo folicet latera quadratorum extremorum,pcr lineam i

centro drculi egredicntem,lic lecarc, ut duae paniaila p a & r t fimul iimiffce,

aqualeseflmt dimidio lateri quadra£i,quod per incifionem ciraimfcrentia in q
piindro fedam tranfit.Tale autem problema diffidlem pra le fert abfolutionem,

imdelicet uerum eflet quadratumedium fepedidlu aquari cirailo,dum duapar^
ticula p a 6c; r c coniun<fhe,aquantiirdimidioIaterisquadrati n o, non tamen

Propofi adhuc circulum quadradifeiailtatemnacnefldnus.Cirailttm enim quadrare di

tio inue aliquid operari,(ed nihilo minus explorandum cenieo,an«era fit hac propofitio,

toris« nadeproblemate dtidundopolihac tacebo. .Sicx centro circulidati egrediatur

linea
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Iiiica rccfhi indofinicx !ongicudmis,iccans cfrcumfomtia d\js,itttt\'<^lztetn qua^
dratoriim ciraimfcrip tj Icilicct& inJcripu' fp(i cirado,quadratoruminquam cirs

ca eandem diamctmm confifc€ntium,frc q> dux portiones laterum prxi'<fiorum

qux ab ipfa linea indefimtxlongitudinis >dCfenidiametro drculi ordiogonaliter

lateribus quadritonim incidente,inrercipiunmr,coniun{flim fint xquales dimi^

dio lateri quadrati,quod perpimdum inciffonis circumferentix incedit
,& drea

diametros prxdidorum quadratorum confiftit,taIe quadratummedium xquale
circulo propolico habebinir.Hanc tamen propofitionem facilius ex lupramemo
raris quifep intdliget,^ perlongam uerborum forem ab(<5 eharaderum aflignaa

tionc.Exploraturus igitur quidnam ueritatis habeat hxc coclufio, prarmitto hac
coniequentiambeneualere.Siduxporriones p a & t r fiint xquales linex n f,

quadratum n o xquale eft circulo a b g d,igiatr fi quadramm n o xquale eft

circulo a b g d,dux portiones p a & r t coniundimfintxqualcslinex n f,ita

q? alterum cx altero pendet,xqualitas uidelicet linearum p a & r t coniundlim
cumlinea n f ,ex xqualitate quadrati n o cum circulo a b g d .Nam fi dixeris

xqualitatecogerieilinea^p a&r t cu linea n f,noiequi ad xqualitate quadrati

n o cu circulo a b g d.ponat quadratun o xquale circulo a bg d,& cogeries dii

z^Unez^p a &r t,maiorCuerbigraria)ip{aIinea 11 f.Cuautpoflibilefittradii

ccrelincac u uerfus e a,donecc5gericslmea|fep a 6^ r t ffatxqiialis linex n T,

no dico autem lincx n f prius defignacx,led ei, quxdefignanda erit per nouale
rflioncm linex e u,8«lciraimfoentixciraili a b g d.illud enim quoties opornte

rit,repetendumuolo,uttranfmotaIinea e u,quadratum quo(^ n o uarietur,fic

q» lams das fuperius incedat perpunctum circumferenrixciraili, ubi eam linea

e u iccabit.Procedenteautemlinca e ii uerfiis lineam e a,dux linex p a & r t

continue fiuntminoresrlinea autem n f continue maior,nam puniftus fedtionis

in circumferentia circuli propinquior erit ipfi puncto a antea foerit. Sit ergo

aam tianfmota ad talem utum,ubi congeries duamm linearu p a & r tfitxquas

Iis ipfi n f:critergofeaindumtequadratum n o xquale ipfi circulo a b g d,fcd

ponebatur quadratum n o primum xquale ipfi circuloiquareper commune fcis:

entiani quadratum n o leaindumxquabiturquadrato n o primo,totum parti,

quod eft impoflibik.Non aliter ad ineonucniens redigemus aduerfarium,fi proas

pterxqualitatcmlinearum p a & r tconiuncftimftimptarumcumlinea n f d^-

xerit,qaadratu n o efle xquale circulo a b g d,no tneconuerfb,propter xquali

tate quadratin o,&cirailipTxdictiduaslineas p a & r t comun<ftimfi.imptas,

xquales eflelinex n f,ied minores ipfalinea n f .Namtranfinota linea e u iiers

(us h,doncc duxlincx p a & r t fiantxquales ipfi linex n f,nouiter ut fupra

monuimus dcfignandx,eritex tenore conclufionisfupra memoratx quadratum
n o fecundum xquale cirailopropofito.ponebanir autem& quadratum n opri
mum xquale circulo:quare quadratum n o fecundum xquabitur quadrato n o
primo,pars tot!,quod eft impoffibile. Siue igifuera fit propofitio fuperius redta

ta fluenon,conieqiTcntiam prxfatam optime ualere oportebir,quod prxtereaam
piius confirmabioir hoc paclo.Quoticfcun(^fignatur quadratum circa diamCi*

tros quadrari h k,confiftensx quale circulo propofito,Iatus eius fuperius fecabic

circumferentiam circuli in cifdem femper puncftis:alidsenim facile coduderetur,

partem xqualem efle toti.Sitergo,q> propter duas lineas p a r t coniundim
xquales linex n f .quadratu n o fit xquale dr€uIo^pofito,fecet'q? latus dus lupe

rius circumferentiam circuli in pundto q,ita,uttriapun(fta p q & r firit in linea

reda e u indcflniixIongiwdimSjdeciirdeindequandocB^libetquadratuxqu^

£ k dr*
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Iec{raJopropofTto,qiiod circa diametros quadrati li k confifl-atifccabitergoite

nim latus fupcrius huiiifmi)di quadrati ciraimfcrcnciam circuli in puiicfio cj ,pro

duc'^a'cglinca e u indcfiniraequantitatispcrpuiv?lum q /ccabit duo latera fupe*

Tiora duorum quadratorum extremonim in punefiis p & r,ina.iibus& priusic

cuittquare iterum duslincic p a r t coniunefix
, ilmt arqualo.' lineet n f . Sed

quid in hac re manifcftiflima contero diem^ad principale negocium deiccndcrc

iubemur,quod ut cp breuifiimc atep facillime abfoluatur,ponamus iemidiametru

circuli propofiti 497,partiaiIarR xqualiu,crit ob hoc per 1 3
.
preeambulu fcmicir

cumferentia memorati ciraili inter hos duos notos terminos 1^61 di jyfiz .ma*
lor quidem minore,mmor autem maiore conim. cunq? area circuli ex duAu fani

diametri in fcmicircumfcrcntia nalcatur.quemadmodum Archimedes in libello

de mcnfiirationeinrculi tradidir,&; in libello trium fratium habetur demonftratu

eritpcr 3.prxambulum area ciraili inter duos terminos notos,qui flint 77 T'S 17»

61^ 7763 i^j^.Sicdenitpquadranim n o aequale ipfi drailo,cuius latus fuperius ie-

cetciraimfetendamcirailiinpuncSo q ;cduda<:p linea e u indcfinitce longini-

dinis per pundcufecet latus quadrati quidem circulo ciraimlcripti in punifio p,

latus autem quadrati eidem infcripti in pundto r ,Sit autem quadiatum n o c6

fiftens circa iametros quadrari h k,iatusinfuperquadrari n o feccr lineam ea

inpundlo f,Cum igitur quadrarum n o fitaequale circulo a b g d,aiius area

inter duos terminos notosconc!ufimus,erit&area quadrati n o inter duosrerss

minos notos:quareper 7,pT^mbulum cofta flia inter duos notos repen'etur,qui

funt88o.& SSz.Si ideo perS.prsambuIum medietas huius coftacfolicet linea n
f,inter duos notos conciudetur,qui funtpr^ai ta-mini dimidiati,(cilicet 440.

&44 i.Eft autem linea e f aqualis ipfi n f, unde 8(!ipfa inter commemoratos
habebiturterminos.Sedper penultimam primi elementorum quadratum c q ,

«cqutpollet duobus quadratis linearum e r& f q^quadratu aiit e q ell: 247009,
quadratum ucro e 1 inter hos confiftit terminos I939y4^.£'i 19407S —.illud

quidem per 8.praambulum:nam proportio quadrari n o ad quadranim linea e

f,eftquadnipla,CLimluanTmcoftarum proportio fit dupIa.Sunt aurum duo tcr^

mini,quos amgnauimus fubquadrupli adduos terminos quadrati n o. Igit quan

dtato linea e q per le noto,Si quadrato e f inter duos terminos notos exiftente,

per z.praambiilum differentiaeorum fcilicct quadratu q f inter duos terminos

notoscontinebitur,quierunt5-z93o.&5-305-5-.quareSiper7.praambuIum ipia

linea qf inter duos notos collocabitur terminosfcilicetz3o.&:z3 i.Rurfiisquas

draaim e a ad quadrarum c t eftduplum,namquadraaim e a aquatur quadra

to e l,quod per penultimam primi dementomm duplum eftad quadratimi e t,

Eftautem c]uadratum e a 247009. quadiaaim ergo e t erit 1233-04 —.nume^
rusautcmiiIcD.onhabecradicemquadratam,led quadratus proximo minor eo

hab^ radicem 3 5- 1 .proximo autem maior eo quadratus radicem haljet 3 5- z.qua^

obrem neceflario linea e t eritinterhos 35- 1.& 3 3- z.Eft autem per quartam fexti

elementorum e fa<Wq fiait c a ad a p ,
quarum dux quidem primx inter bi*:

nos terminos notos conftiamair,tertia autem per fe nota eftuinde& per i o.pix^

ambulumcjuartaquocp a p inter duos notos terminos concludetur, Icilicct 23-9,

Se! 26 1 .Amplius cum proportio e a ad a p firfiau c t ad t r,quaru prima quisi

dem per ie data eft,reIiqiixuero dux terminos circum (epofitos habent notos,

erit per 10 prxambulu&linea t r inter duos notos,qui iimt 182 & »85-. fcd nu-

perrime a p fmc inter duos notos collocata, quare& perprimam prxambulum
congeries duarum linearum a p&t rintcrduostCTminosnocos comprxhcnde
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tur,{cilicct 44 1 & 44^^maior qutdcm minore exiftens& minor maiore.Superius
autem dididmuslineam n s cfle inter hos duos terminos440& 441. maiore id
licet primo & minorem (ecundo.congerics igitur linearum a p & t r maior ex«

sftens^44i.rp.‘-dtomaioreritipfalmea n s.quarefalfaefthachypotheaca con
ditionalis:Siquadratiimn o eftxquale circulo a b g d.cogeries quo^Iinea^?;

a p 3^t r arqiialiseftiincae n s.Cuftc^ huiuimodi propofitio perprsemiflamhuas

ius negotii inferatur exilia: Sicongeriesiinearu a p & t r aqualis eft lineae ns,

quadranim n o aequabitur circulo a b g diexueroautemnonlequiturlalium:
oportebit&didam propoiitionem^ueritate recedere. Nondum ergo quadratu
xquale cirailo propofito defignare licebit,nifi prius rectam aqualem circumfe*

rentiae circuli deicripfer/mus.Qudd fi libeat fubiecfhim huius propofitionis efRce

rc,fcilicetq>duxlinc*a p&t r conumtfefintsequaleslinexn s.dimidiceicilii:

cec cofce quadrati per incifionem circumferentte modo iaepe dido tranfeiintis,

oportebitlincame u tranimoueri a fitu priftino uerfus a puncfhim , cu ergo ad
huiurmodifitumperueniet,ubidu2didlxlmeaea p 6(! t r coniundimfintxqua
leslineaen s,quadratum n o creuifle interca conftat.Quadratum autem n opri
mumponebatur<cqualectrailo:quare quadratum n o fecundum maius eritip*s

(bcirculo.tametficongeriesduarumlinearum a p di t r aequalisfitlineae ns in

Iccundofitulinex c u.hinc iterum faifitasfupra memoratae concliifionis colligi-

tur.Argumentationem autem,qua uftis eft in hoc fuo propofito inuentor ille, no
in prompto tenco,ficutineq? alqs libellis meis uti iam licet in hac peregrinatione

diutuma.Ne tamenfolem Venetorum fiuftramihi luxifle quifpiam fortafle da^i

mitet,hasnotulas ut indderunt raptim confcribendas cenluiiquas quicucg leifhi-

nis es,ueritati feuere potius,quim loanni Germano foccenide uelis : cui profe*

dio non Iacdldidi,(ed ueritatem cognolcendi cupido huiidcemodi periculum

tniedc*

Venetijs die quinta IuKj,anno 1464.

TiAof srf^'T57tf^«>ovie5uot/’'7Viwt*nic NixoAwjvtov Kovevl&v «y

1H eViViTICC «WTlAoV/liCVCSA.?*
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NiKeAtft? 0 WVm£ociBVKvxAoi’7t(^(ic^vf^jvj6«vAop^<’f ^
K},ovT[^^(^^^{^TOuv-aKa,‘mffK6jcd^ftSi<ly^a{ifJicu.’i)^ <ft'nwTH fxido^i<: ov^ foc

^ifcr 9vSi^i$M «C7i5</^iv»^''7rtt> «/i^fl/uavowAov^if-TOfawo/iAsu^wTZ» 'p'^yfi«»

Circulus a b g d quadretur dua
bus diametris a g &! b d, ortho

gonaliterfeincentro c fecatibus: cir

cumfcribatur huic circulo quadratum
h kjCirca cuiustiiametmmaliudquad

dratum exiftens I m eide circulo in«

fcripcS fit : intelligatiir^linea e u ad
centrum ciraili terminata,ex alia aute

parte indebnitae longitudinis* banc li

neaimaginemurmoueri ab b uerfus

a fecando circumferentia drcult a b

g d,(it^ tandem iradu^aadeuntum
ubi fecet latera duorum quadratorum
pratdi<fiorumm punctis p dC r,circ6*

ferentiam aute in pundo q, defcriba*

turt^ quadrata no, circa diametrum
h kconfiftcns,aiiusunum latus perpundum q tranfeat, fitaute medietas
fiuiufinodilateris n s, ita quod dase linea a p & t r coniundim fint squales

lines n s. Dicitur q> quadratum n o fit aquale circulo a b g d . Id experiai

lineisrationaltbus intercedentibus.

Pone c a,. 497.

if6i.

Interhos erit iemicucu
ferentia b a d

«

Quareper praambulij

area circuli erit inter

duos notos terminos,

na ipfa fit ex femidias

metro inlcmicircumfe

rentiam,

Ij6i

497
10917

»4049
<g^44

775-8 »7

minor terminus area

circuliabgd.

. 497

1093+
i4oyd

^148

77^3 '4

maior terminus area
circuli

,

Inter hos etiam termt*

nos erit area quadratin
0,5^ ideo per praamb.
latus eias iiue colla in^

ter duos notorcotine^

bitur.

r» 8

4',r5<4 8

AIS76

tX7i 3

W9r3 s

1

XH76

880. 882.

Inter hos eft cofia qua*

drati n o.

Quare per praamb.
medietas eius fcflicetli*

nean f interduos no«
tos habebitur*

8$o* 8S x.

440» 44»*
Interhos erit linea n f«

cuiaqualiseft e f.

Quadratum autem e f

demptu ex quadrato eq
relinquit quadratu q f,

& ideo per praamb.
quadri
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quadratu q f inter duos
notos habebfrur

.

497
49 7

3 47.9
4475
1^88
2.470 09

quadratom e a
.

Eftautem quadratu n o
quadniplu ad quadratS
lineae e f.coftaenifua

ad lineam e fduplaeft.

fed quadratum n o efl

inter duos notos
,
quare

& per praeambulu qua-
dratu e finterdaosnotf

tos concludetur «

*939r4.i
minor terminus quadrS
ti e f

.

*94078i
maior terminus quadra
ti e

Z47 e 09
<94079
5-1950
minor terminus quadra
tt q f.

147005»
< 939f4
5-305-rr
maior terminus quadra
ti q s,

X I

34^0

4

XX I i

s's’-<^fr

4 ^

150 13»
Interhos eft linea q f.

£ftautem quadratu ea
duplumadquadratu e t

na e a aequalis eft lines

e t.

1470 op

<135-041
quadratum et*

3
''r } 3 3

'»'i.5'^'04j-

(?7o t

35-< 35-1

Inter hos eft e t

,

Sed proportio e fad q
s,eftficut ea ad a p.
cucp dux illaru inter tcr^

minos notos finq&rer^
tiaper ie nota , erit per
prxambulum &! quarta

inter duos notos.

440 130

44» 13»

497
497
130

14910
994
1/4310

497
Mi
497

»49 »

994
» »4807

3'.^4 1

^'./'4507^

^^fS)So o

444
4

>'449
3:0X0 I z

Xx^yxes y
44.ra' 1 9
444

15-9 2<5/

Interhos eft linea a p.
Similis proporf7o e fad
fq eft,ucctadtr,qua«
re iterum per prsamb.
t r interduos notoscon
eludet. Item proportio
c a ad a p ficuc e t ad
tr. Hac fecunda pro»
portionalicare utar,

497 23-9

^6|

3TI

371

279
- lli

279
1 297
777

9 0909

^4
>J^5'

494.<
5''»'>'4r »

0s$£f.9 8
4.9.f-f7i

4.99

4
3 5-1

2^ »

33-1
11/2
704

9 /871

i



4«

4
5

*

tyxxa\

45^9

4
iSz «85-

Inter hos eft t r .

zyp z6i

Jnterhoserat a p.

44 » 446
Inter hos erit cogcries

ex a p & t r

440 441
Inter hos erat n s-

Congertesitacp linearu

a p & t r maior eft ^
44 1 , Lmea autem n s

aninor ^441. quare co*
geries linearum a_p &
X r multo maior erit Iiss

nea n s« Hoc autem
paifto argumentabimur
Tu ponendo congerie

linearo a p &: t r efle

aqualem line^ n s ,na
hoc eft poflibile , afleris

quadratu n o aequari cir

culo propofito, fed du
.
quadrati! n o aquatur
circulo dicfto ,congeries
linearo a p & t r no eft

aequalislinexn s.ergo
fi congeries linearo a p& t r eft aqualis lineae

-n s, ipfa congeries diifia

no eft aqualis lineae n s

quod eft impoffibile

.

Eft &alia.uia direcfti

tis id examinandi.

Ponamns femidiame
tru e a.4970. unde per
demonftrata Arcbime^

IOH. DB MONTEREG
dis fcmicircafercntia b

a d.crit inter hos 15-^10

& 15-610. ducftacp femi*

diametro c a inutrunc^

horum terminoru ,
pro^s

ducetur duo termini,in

tcrqnosneccflario con

tinebitur area circuli.

funtifti 775-8 »700 &
7763 i4oo.ha:c ex priori

bus coputans facile rra=*

humur.
Nunc ponatur conge

ries linearum a p & t r

aqualis linea n s , fiue

c s. dico autem, q> linea

a p neceftario erit inter

hos terminos 15-73 Si

25-8<J.Nam fipofueris a

p. 25-78. erit cogeries ex

a p & c r minor ipfa n
s. multo igiturminoref

fetjfi poneres a p mino
rem ^ 2.5-78 . Item fi po
fueris a p 25-86.eritditf

(fta congeries maior ip*

fa n s.multo igitur ma-
ior eftet fi poneres £3

maiorem^ zj-S^^.Pris

mum fle oftendetur.

Efto a p primus 25-78,

25-78

247009 0 o.

quadratum ea.

24700900
6646084

*5T}-4-69 8'4

quadratum ep.

A .51948

t 8

r I I

5
-

5-?8 . y5
-

99.

Inter hos eft e p.

Bft autem proportio c

p ad c a, flent q e flue

e a ad c s . ideo e a.

eftmedio loco properer
onalisinter p e& e a.

55-98. 4970*

497.

47

^ 5 ,
3-1

.r/S 8^4,1

?-'.3
'443 '»'

»1

5r.?.?.9'.? 9
|

.S'S'.? 9'9

20624
I 8046

-I 28.90.-

_Sts 6

66460 84
quadratum a p.

8
.r4 r

.<?.^72 I4
'.r ,7 18-4 4

rr,^ssss
S'r.p.99

s

44U. 4413.
Inter bos eft e s fiue n
s ei sequalisr-

24700900.
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'»'>'.j'i’ o^^r.^r j

4
7

35
-»4 *

, 35-iy.

Inter hos cft e t.

Proportio autem e a ad
a p cft ut e t ad tr.qua
re per praram. t r erit in

ter duos notos

.

4?7o. 25-78«

35-14.

3y»r*

35 *4
^5-78

2$ I r 2

245-98
175-70
702S
905-90512

^SiSfS I

j^r«y.d5- 8

,9 .oj.y ,9 ,09 2 2

49.y£fo’.oo 2

4.9-'/-7'7

499
4

905-9092
25-78

9061670

rt I

.44
r.r.is 3

4S'5'.fr
I

»

5'.f9l'26 8

9,<j,6.r,6yjo 2

49'y«^.y7j 3

49 c^9 1

44
4

'1822, (824,
Inter hos erit t r

.

2f78, 25-78,

4400. 4402.
Inter hos habebitur con
geries lineatu a p Sc t r

44»», 44»3*
Inter hos erat n s .

Congeries igitur ex a p& t r minor eft §440 2 ,

&: ideo mulco minor
^4411. Sed linea
n s maior eft quim
44 1 1

.
quare congeries

ditfta minor cft ^ linea

n s, multo igiturminor
efTetfiponercs a p mi*
norem ^ 25-7S.fic enim
decrefcercc congeries
ex a p 8(1 1 r: linea autc

n s crefteret.

Ponamus nunc a p
25-86,

2 5 S 6

^ 5 ® ^

15-5 I «9

2068S
12930
5 »72
66 8 7 3 9 6

qitadratum a p,

2470 0900

3 1388296
quadratum e p.

5 5
0 pi-0S 26

3'r98S>9j6 o

4
-04-vxo 2

^ I I

5-602. 5-603.

Inter hos erit e p.

Vtar per omnia fyllogif

mis priftinis

,

5-602, 497C‘.

5*603»

4970.

16

-i-rV.y

23'9,2.r8 24
249,0 o'9o'o4
99,02^-^20
990.09 9
996

_ 5

28

^'47-9 |4
i,9.88'9764

>490.0,9.00 |o

560.3-99 3 8

9 6 0 .0 o
'

9^6

4408. 44fo,
Inter hos eft e s flue n s

4970. 25-86,

3724.

3y»j*

2986
3 5 '4

1 0344
25-86

t 293o
775-8

90 87 20 4

42-

4-44'

'

S

9os9>04 2

S0 00 S

4-? 9
4

9087*04
25-86

90S979®
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<r4

y0S^i9°

^

8

44
l8iS. 182.9.

Inter hos eft t r.

25-86. 2 5-86.

44»4^ 44'r»
Inter hos crit congeries

gx a p 8^ t r.

4408. 4410.
Inter hos erat n s.

Cum itacp congeries ex

a p & t r fit maior g
44 14 .erit multo maior

^44io.Lmeaaute n s

eft minor ^ 44 lo.quatf

recongeries ex a p 8d

t r maior eft^ linea n s,

inulto igitur maior fiet

filinea a p maior ftatus:

cretur ^ 25-86. nam fic

crefeeret congeries ex
a p Sd t r, linea aute n s

decreiceret

.

Concloditur ergo linea

a p neceftario reperiri

inter hos 2r78 8<! 25-36.

dum cogeries ex a p 8iJ

t r eft «equalis ipft n s.

Nunc quod reliquu eft

abfoluamus*

25-78. 2786.
Inter hos eft a p .

Horu quadrati proximo
fuperius eliciti funt hi

.

6646oS4‘ 6687396

«

24700900
6646084

~
3 I 34<59 84

minor terminus quadra

€i e p.
24700900
668739^

5 t 3 8 8 296
maior terminus quadra

t«gp*
Hosnumeros hic repe*

to,ut omnes in parato

habeantur
,
^uis etiam

fuperius exprefti fint

.

-r 3

-r 99^8 7

6-r,98'S'4 r

8

rt I

S
IS >-.6S 2|r

3'4',3r8'S'^9.6 6

-r .04" 2' 20 jo

.r t I 2

779S. 7602.

Interhos erit linea e p

«

Eft aute e a medio loco

proportionalisinter ep
& e s

.
quare per prxa.

inter duos notos habe*
bitur

.

7798‘
7602, 4970.
4970.

2

3
«'4y

JS.9;^2

4
?^.y48'^»4 4

^4.700,9,00 I

.rr9'88'S'8 2

r

(6
>'y'7.y 4

2 4

7
^00 >' 2->- 2'9

9,600 o

9,66

T

4409. 441 3.

Inter hos erit e s fiue

n s aequalis ei.

4409. 44 t7 .

88 IS. 8826.

Inter hos erit cofta qua*

drati n o,erat enim n s

medietas ditftgcoftg

.

8 8 jS

8 S I 8

“0^44
8 8(8

70744
70f 44
77777 1 i4

minor terminus qua*

drati n o

.

8826
8826

7 2976
(7672

70608
70608
77898276

maior terminus quadra*

t i n o.

Superius aute area cir*

coli erat inter hos,

7778 1709.8^776^ 1400.

Quadratum ergo n o

maius eft^ 77777 » ^4*

& ideo multo maius ^
7763 1400, fedareacir*

culi minor eft quam

7763 (4oo.quamobrem

quadratu n o maius eft

drculo a b gd.ducon*

geries ex a p &
qualis eft
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qualis cft lineae, nifi cft contrarium enimciationi recitata-. Quo aute pa<flo

Concluferim lineam a p clTc oportere inter praedi(ftosrerminQS,longue(ret

enarraretS^fortaffcobfcurumuideretur, paucis enimadmodu ane Algebrae,

(tue rei dCccn^s fatis cognitam fcio ,qua quide arte hoc innegocio ufus fum*
Satis tame erivuniciiit^ uidiflTe ea, qux ha^enus tracflauimus : fic etenim ne«
gare non poterit linea a p interdi<4os claudi terminos, do congeries exa p
QC tr xqualis eft lineae n s. DehocHnem facio.

Venetijsdie.27,Iunq. Anno 14^4.

BTiouvtSfJlir tbV m-iSfx vfjLtaVjot ov poVov

C{7IBIUtAl7if^,2tVi«K5d7TK»

ALIVD EXAMEN SVPERIO
ris editionis.

Ed repetenti mihiparumper negotiu iftud, necp quiefeenti priuf

; ^ direAiorcmodum id explorandi reperiam, aliud iter monftra
1 tum eft:quod literis mandare conftituf.Principio igitur hoc cer

I

tiiltmum prxdico,^ fi duas lineas a p & t r aequales lines n f
j habere uoluerimuSjnecefle eft linea a p contineri interhos du*

os terminos 15-78 dum femidiameter e a eft497o^articuls.Quo
autem paAo bos deos terminos inoefiigauerim, longueifec enarrare, 8^

ualdearduu, nifi docftiflimus in Algebra exifteres. Vttanieprsdi«ftaoften

dantur cffeuera,^paudfll'mis numeris ntcmur.Efto prius linea a p 15-78,8^

femidiameter e a 4970, quadratu e a duplu eli quadrato e t : fed quadratu
e a eft 14700900 .undequadratum e t erit ti35-o45-o. hic numerus non
habet radicem quadratam, fed radix quadrati proximo minoriseft
proximo maioris jr 15-. quare neceftario linea e t erit inter hos duos ter,*

minos 35-148^ 35-1 S", Eftautem proportio c a ad a p,ficuc c t ad t r , quare
cum primae duae fint per fc notae , tertia autem inter duos terminos notos erit

per lo.praeambulu.&linea t r inter duos notos.quifunt iSii.Sd r8i4.unde

& per primum praeambulu congeries duarum linearum a p & t r inter duos

terminos notos habebitur,fcih'cet44oo.8<;44oi. Deinde quonia quadratum
lineae e p duobus quadratis linearum e a ^ a p notarum squipollet , erit dd

quadratum ipfius c p cognftum,fcilicet 3 13469S4. hic autem numerus radi*

ce quadrata caret, radix tame quadratiminoris eo proxime eft 5-5-98. &radix
quadrat/ maioris eo cft 5-f99 .quare linea e p ncccflario continebit inter hos
duos terminos 5-5-98 8^5- 5-99. Eft autem proportio linea p e ad e a ficut q
e ad e f fimilitudine trianguloru p c a 8t! q e fratiocinante

, Sc! q e aqualis

eftipfi e a , quare linea e a cft medio loco proportionalis inter duas lineas p
c 8C c f,at(^ idcirco per i<5.fexri quadratu linea e a aquabitureiquodfitex

p e in e f. per9.ergopraambulu,utbreuisfim,linea e f inter duos termis:

nos comple<fteturcognitos,quiftmt44i 1.8^44« 3. hneaautem e f aquator

linc% n r>qua eft dimidia cofta quadrati per incifionemcircuferentiaq eram

f (euntis
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feuntis. Ltneaigftur n f maior eftc^ 44» i.Siideo multo maior tp44o2.f0n
gei ics aurem linearum a p t r minor erat 4402. Dum ergo linea a p cfl:

2j-78.congerieslincaruni a p & t r minor ertipfa linea n f.& ideo neccire

eritlineam a p maioremeffe^ zj-TS.ficongcriesduarulinear^im a p r

debebir clTe scqualis ipli n f . Nam fi poneres lineam a p minorem 25-78 4

fieret dicfla congeries cx a p & t r multo minori^ linea n f .quantoenim
linea a p abbrcuiatnr,tanto linea n f maior redditur, Conftatitacpq» lineam

a p mafore efle oporteat 25-78.adhocur congeries ex a p & t r xqualisfit

ipriline» n f
.
Q_uodaute lineam a p minorem eflfe oporteat^

ingenio lucubrabimus ,erit em ut prius linea c t interhosduos 35- 14.&35- ly*

&ideoper lo.prxambulii linea t r hos duosterminos 1828,& iSz^.compre

henderur:limcperprimfrpraeambulucongeriescx a p t r interhosrcr#

minos44i4.&:^44J5-conItituetur. Rurfus quadratum line» p e innotefeet

propterduas lineas e a a p cognitas, erit enim tantu 3 1388296. fedhic

numerus radicem quadratam non habet , minor tamen eo proximus quadras

tus radicem habetj6o2.quareIinca p e continebit inter hos terminos 5-60 2,

5-603. Sed quemadmodum fupraoftendimus.linea e a medio loco pros

portionalis eft inter p e & e s: unde quadratum lineat e a cum ipfa linea pe
notam fufcicabut lineam e s.fed lineat quidem e a quadratum per fe notum
clt

. p c autemlineainterduos terminos notos iacet: quare & per 9 proeab.

linea e s inter duos terminosnotos habebitur,qui funt44o8.&'44o 10. fcd

linea e s aequatur ipfi n s . quare 8C linea n s inter cofdem concludetur ter:s

minos , minor fcilicet exiftens^ 44 1 0. & ideo multo minor ^ 44 14. erat aus

lem congeries linearum a p St! t r roaior^ 44'4* Quando ergo linea a p
25-86,parriculas habebit, quales e a habet497o. congeries lincaru a p &! c r

maior eft ^linea ns, quare necefle eft lineam a p minorem cfle ^ 2j-86.fi

congeries ex a p &! t r debet effe »qualis line» n s.nam fi pofueris eam ttiaa

iorero^ 2y36. erit diefia congeries multo maior cp linea n s. quanto enim lia

nea a p prolongatur tanto breuior linea n s efficitur. Ad fumma igitur huc

ufc8conclLi{1mus lineam a p effe inter hos terminos 25-78. SC 25-86.quadofal

temcongeriesex a p & t r »qualiseftipfi n s. Nuncquorffihxctendanc
nefruftradicmcontriuifleuidear.^pauciftimisabfoIuam.Cum pnea a p fit

inter duos terminosnotos, 6(! linea c a fitper fe nota
:
quadrata autem diiftaa

ru linearum »quipoIIeat quadrato lineat ep> erit per i.&7.praeamba1a linea

p e intcrduosterrainoscognitos,fcilicet5-5-98.&!5-6o3. hos autem numeros
ex ftipra coputatis collcgimus.eft denic^ e a medio loco proportionalis inter

p e e s,ut etiam priuscomemoratumcft.fed quadratum e a perfenotum
eft,&l linea p e iam inter duos notos habebatur

:
quare perp.pr^ambulum lin

nea e s SC ideo n s »qualiseiinterduosnotosconftitueturterminos,quifut

4408.5^ 44 1 3 . inter quoru quadratos per 5-. pr«eambula continebitur quadras

tum lineae n s.quifunt 1943 0464.& 194745-69, eft autem quadratu n o quas

drupliim quadrato line» n s:coftanacp eius dupla eft ad linea n s: illud per

18. fextiuei per4. fecundi elementorum :cuc^ quadratum line» n s fitinter

duosterminos notos, ericSn! per 8.pr»ambulu quadratum n o inter duos ters

minos cognitos.qiii iunt 7772 1 85-6. 5i 77898 276. Dum autem femidiameter

e a eft497o.femicircumferentiacircuIi a b g d per . 1 3 ,
pr»ambulum inter

lios terminos collocabitur 1
5-6 1 o,& 1 5-620. quare SC pcr.3 .pr»ambulum arca

circuli huius erit inter terminos notos, qui funt 7758 1700, & 77^3 1400. ftc

area
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arescirculi minor erit ^ 77^3 i4oo;&idcomultommor^777n85-<5.1edqua
dratu n o maiuserac(|t777i i8y6.undenecefl!arfoareacirculiniinoreritqua

drato n o. Igimr ut ad primordia huius negocqreuertamur,dnm congeries

linearum a p(^ t r zqualisefllinex n s,area circuli a b g d,minor euqua^
drato n o: quod quidem repugnat conclufionifiiperius memoratae. rcIiquS

ergo quifep ueritatis amator concludere poteft. Habes tandem 6 Ictfior fyn
ccre dirceSiorem huius negocrj lucubrationem, quam fi numeros tibi obedic^
tes reddideris, librare dimare

,
poftremo etiam li ratio iulferit reprehendere

Lcebit. Velimtamen ita tranquille loannfs Germani icripta fufcipias,ut mo^
defte is fefe rem hanc contrecfiaflc arbitrator . Nam fi more quorunda paulo
oehementius in eos ftriderec,qui gloriam nondum effedr» rei fibi ufurpant,

aut ingenium fuuinfolentius oftentant, tunc dC maxime odio habendus eflet,

quippe qui uel erranti
,
quod humanum eft, non daret ueniam : oeliufte for*

iican redarguendo non compateretur tprxfertim cum morbus ille familiaris

quemdulcedogloriaparit,nemineranontangatmortalium. Quicquidigit
hac in re efFeifium ell,ueritati iubenti potius ^ obfequenti feriptori non iniu*

ria tribuendum erit

«

Venccijs dic fexta lutij . 1464,

Ma tS
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paiflo femicircumferentiscuculi xqualis defignetur reda.

Eorgius ille dodifiimus MathcmaticorS prxeeptor olimmeus
quandamcuruiredificationem breuem admodu mihiobiecitac
faduexpeditiirimam,cuiprindpioquidem plurimufidei habuit

autoritaceinucncorisperfuadente; ubiuero pro acumine ingenq
luiinuentum huiusmodi examinare ccepit,nam demonftrario*

nem niisg coperit, longe aliter^ ratus erat accidere didicit : lineam enim re*

dam.quam inuentor ille praedicauit aequalem femicircuferentte circuli , mul*
to rninorem eadem femic£icumfercntiaconclufit;modus tamen Georgii acu<

tillimi,qucm huic negocio difeutiendo accomodauir,memoriam reliquifie u^
deturmeam:iitameniseft,quem inferius exponam , non podebit unquam
aliena feripta renradare

,
quo recenrior ad memoriam redeat imago praces

ptoris.Sentenriam igitur inuencoris in primis recitandam cenfui. Sit circulus

a b c d fuper centro e deferiptus
,
quem duae diametri fuac a c & b d qua*

drecceducaturc^ altera earum b d utrincp ad longitudinem indefinitam.Ia*

tus rrianguli aequilaceri inferiptibilis huic drculo fit a f, cui ponatur «qualis a

g: fuper g itacpfadocentrofecundumdiftanttam g a circulus deferibatur,

cuiuscircumferentiafecetdiamecrum b d ut fuprautrinep prolongata in pun
dis h di: k. Dicitur Jineamredam h k atquale eflefemicircOfcrenriff b a d;

unde SC dupla eius toti circumferentia circuli a b g d aepuari oportebit. Hac
£ » conclu
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concluRonem nulla demonftratfone hrmatam iiidco, quare more meo cxpe<
riar per lineas rationales,quid fequatur H talis diTpoficio fubtjciat.qualem hasc

conclufio pfuppomt . Continuabo duo punrta g& k per lineam g k.dtiAa

etiam in circulo corda f c, quae erit latus exagoni circulo prof*^>fito inferipti*

bilis. Siigiturpofucrimusfemidiametrumc a 497.particularum xqualium
erit per. 1 3 .praeambulfl femicircufcrentiab a d inter hos duos terminos 15-61,

& Lineaantem a f fcilicet latus trianguliaiquilateri circulo inlcriptibi»

lis potentialiter triplat femidiametrum circuli,queadmodum ex trigefima ler

tij uel oifiauatertijdecimi di pcnultima primi elementorum concluditur . Sed
quadratum femidiametri eft 147009. quare quadratu a f erit74ioz7.hica«s

tem numerus radicem^uadrata non habet . minor tame co proxime quadra«

tus hanc habet radicem.86o .& proximo maioreo habet.86 1 . quamobre ne*
ceiTario corda a f reperietur inter hos duos terminos 8 6o,&! 861. erat autem
a g aqualis ipfi a f, quare &! a g inter eofdem cotinebitur terminos . Cucp
femidiameter e a per fe nota fit, erit per praambulum linea e g refidua

inter duos terminoscognitos,qui fune 363.& 3^4. lam confequeter ad qua-

litatem linea e k ueniendumeft. Quoniam e g inter duos notos concludit

terminos
,
erit per. 5- .praabulum quadratum eius inter duos terminosnos

tos.quifunt 13 1769. & 132496. federatquadrauim g k per fenotum:eftem

g k aqualiscorda a f, quadratu aute g k per penultima primi duobus quas
dratis linearum c g e k aquipollet tper.z.praambulum iginir quadratu

€ k inter notos terminos habebit.qui ilint 6085-3 ».5(^^o9iS’8.&;ideoper,7.

praambulumipfa quoc^ linea e k inter duos notos habebitur,fcilicet78o.&
7Si,Hinctandeper,8.praambulutota h k dupla ipfi e k inter duos copre*
Iiendeturterminosnotos,quifunt 15-60.& 15-62. eratautecircuferenriacir^

culiimerhos 156 i.&/j62.& idcirco etia inter hos i5-6o.&J5-62.quicquidem

maius eft maiore, maius quo(^ minore exiftet, Vnde non polTum non mirari

qnonapacftoaduerOita propinque accefteritinuentor ille, ut inter binos ter

minos linea h k Sdfemicircumferemiabadnonnifionicaparticalaimerfic.

Veruntamen nondum certitudo apparet huius fenrentia, heut nccp incertitu

di:^ coprehendere potuimus. Naetfiinterhos duosterminos is-6o&i5-62,

contineatur ra linea h k ^ feraiciraimferentia b a d , in tanto tame interual-

Jo infinita quantitates inaquales intercidere poffunt. Id ante euenire palam
eft propter groflicie particulara497,quasfemidiametro e a tribuimus, Vt
igitur animo noftro quiete coparemas.ponatur denuo femidiamef e a 4970,
particularu,quoderaufitiUtfemicircuferentia b a d inter hos duos termiiKJS

reperiatur is^todi 15-620. praabulo. 1 3 . id edocente, quadratu ita^ femidia

metrie a erit 24700900. quemadmodu ex ftiperioricoputoelichur.ficuteni

terminos fecimus decuplos,ita multiplicationes eorum centuplas fieriopor<e

tet. Triplumautem huiuseft74io27oo.&tantucrft quadratum cordae a f

fyllogifino priori refumpto. quadratum enim lateris trianguli aequilateri ck*

cnio tnferipti quadrato iemidiametrieiufdem circuli triplum foredemonftra»

tum eft
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tum cft . Numerus autem ille radicem quadratamno habet , uerum minor co
proximus quadratus radicem habet &6o8. maior autem habet 8^09. quaobrc
corda a f inter hos duos terminos reperietur 86o8.&8<5o9.&! inter eofdem
quocp linea a ^habebitur, unde per*z,praeabulumrefidua e g continebitur

inter illos, 3 63 8& 3639. &ideopcr.s-.pr»abulu,cius quadratu inter hosdus
os reperietur 1 3 23 5-044.& 1 3 2423 2 1 .qUadratum autem e g demptu ex qua^
drato g k relinquit quadratu ek,per penultima primi elementorum, au^id
circo per.2.prjeambulum duo termini noti quadratue k circundabut qui funt

^o86o379.&6o8<576j-6.6i:ex.7.pr»ambuloipla'Iinea e k inter duos notos
comprehendeturterminos,uidelicet78oi.5^78o2. Vnde Sii^tota h k dupla

ad ipfam e k duos terminos circa fe poiitos habebit noios,qu/ fimt 1
5-60 2. SC

15-604. Linea iracp h k minor 15-604. atc^idcircomultominor^i5-6io.

fed femicircuferentia b a d ex fupra comemoratis maior erat ^ i5-6io,quare

linea h k multo minor eritqu5m femiarcumferemia circuli b a d.N o eft !gi«

tur linea hk aequalisfemicircumfcrentisecirculi b a c, cuiuscontrariumin-
uentorillealTerebat. Quantum aurem ueritati & opinioni inuentoris intere

(it nemo fatis docere poterit, nondum enim femicircumferentiae b a d nec^

ipfius etiam lincx rectx h k longitudo menlurataeft, tametii utrac^ earu duo
bus terminis notis interiaceat. Verum differentia huiufrnodi neceflario maicr
erit fex particulis, quales 4970.femidiametro a e dedimus, minor autem dc^
cemoclohuiurci-modi particulis,eratenimfemicircumferentia b a d maior

^ ij6io.fed i5-6jo.fuperauic 15-604. in fex particulis, quare femicircumfere

tia b a d excedit ( 5-604.10 pluri ^ fex particulis, amplius 15-604. fuperanth'

neamrediam fa k, excelTuquamuisignoto.manifeftumigitureftjexceffufe

micircumferentix b a d adrecfam h k maiore effe fex diifiis particulis.Prxs

terea cum recia h k maior i5-6o2.6^femicircumferent{a b a d minor^
15-620: differentia autem terminorum commemoratoru eft r 8. conflat diffei*

rentia femicircumferentl» b a d & redtae h k minorem efle decemoiflo dw
<flis particulis . Prope igitur ad meta acceflit uir ille,quamnis medioflueretur
fecillimo . non tamenidcirco fatisfecitintellediuiueritaremmagis ^ propin-
quitatem inueftiganti. nam fi admetam ipfam propinquius etiam ^ Archime
des ueniendi fuerit libido, uiam in promptu habemus,ab Archimede /umpta.
quiquemadmodum proportionem circumferenti* ad diametru conclufit inf

duas, fcilicct triplam , ferquifeptimam,&: triplam fuperpartiente decem feptu

agefimas primas: ita inter duas proportiones multo inter fe uiciniores eande
conftituere poterimus circumferenti* ad diametrum proportione, fed in hoc
non quiefcit animus,cum recla *qualis circumferenti* circuli n5 fit data.arc^

idcirco fpes omnis circulum quadrandi adempta. Si qni ergo fiue modernoru
flue pofterorum huius rei gloriam uenari uelmt,curu*lme* recftiticand* uel

circuli quadrandi problema fibi noufter obieiflum habent, ^uis plurimi quide
ttetuftiflimi philofophi id aggrefli fint, nemo autem Archimedem in hoc phi

lorophandigcnereufcp ad hodiernu diem fuperauerit . admirandus profetflo

efret,qui tantu tam'(^ inexplicabile curui dC redti diferimen rumperet ; alceruc:^

in alterum commutandi facultatem traderet: is enim maiores noftros uniuers
fos ingenio fuo,pr*fertim in Geometricis exercitfjs,longe anteuemre crede#

retur

,

Vcnctijs dieodaualulfj. Anno 14^4,
f 3
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Tt cirailus a b c d fupra centro c defcripcus, quem dux fux diametri a c

a: b d quadrent,educaturc^ altera earum bd umnc^ ad longitudinem in

detinitam: latus trianguli xquilateri mfcriptibilis huic circulo Iit a f , cui pO;s

natur xqualis a g: ftiper g itacg facio ccmrofecundodiftamiam g a, circus

fusdefcribatur^CBiuscjrcumferencialecetdtametruin b d .utibprautriqtpro

Iongaramin.punifiish& k. Dicitur lineam redam h k xqualemelTcfemicir

aimfercntix b a d : unde & duplaraeuw tottcircumfei entix drcxili a b g d

«quari oportebit.

Hancconclufione nulla demonftrattone firmaram iiideo,.quare more meo
experiar per lineas rationales

,
quid fequatur.fi talis dilpofitio fubijciatur qua

iemhxc concluflo prxlupponrr. Ex pundo ftacp g ad k ,produda reda g k

aquali ipfi g a,ponoiemidiametrum e a 45)7.particularum&c«

liL-iii.

aii 45>7

•1^41
.

Inter bos er't femicirca

ferentia b a c nccefla*:

rio.

Lineaaucc a f. fcilicet

latus triagulixqutlateri

potentialiter triplat fes

midiametrncircuU' abe

497 .

Linea c a ftue f c.

497
497
^479

44.75
19 $8

347009
quadratum e «u

147009
5

741017
quadratum a f,

I 8

^4^4 6

o

MSI *

860 « s£i.

Inter hos eft a f fiue a

g etarqualis.

-Quare per prxamb. cg
inter duostiotos erit.

8^0 , 861 .

497 . 497.

363 . 364,

Inter hos erit c g.
Quadratum antem g k
notum (eft cn/m g k xs
qualis lateri triagulf) su

'^pollet ditob.quadratis

cg&ek.&c g iam

inter duos notos habet,

quare per 8^ prxa^

bula e k inter duosno*

tos continebitur.

J_£3
^ 1089
1178

I 089

»5 '7^9
quadratum minoris ters

mim' e g.

3 <54

3^4
i4y^

i I 84
> o 9 t _
I 3 149 ^

quadratummaioris tew
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m^ni e g.

741017.
quadratum g k.

741027
'

» ? ^49 ^

6085-5 »

~

minor terminus quadra
o' c k.

74*617
* 3 » 7^9
60925-8

maior terminus quadra«
tt e k

.

1 7
00Sf$

I

8

^4-56 o

^«r.ys 7

00 .^^S-S 8

^4 r 6 o

780. 781.

Inter hos cft e k.

Qiiare per praeamb. du
p!a fua.fcilicet h k inter

duos continebit notos.

780. 78».

780» 78»
»

1560. 1762.

Inter hos eft linea h k.

(5-6). 1762,

Inter hos erat femicircu

ferentia b a c.

Nullum igitur inconue'
niens adhuc apparet,na

fi femicircumferetia eft

inter hos i5-6i,Si

erit quoc^ inter hos

15-60.$^ 15-62.

erit inter hos i76io,&
15-620.

24700900.
tantum erit quadratum
femidiametri c a.

74102700.
quadratum a f.

a' 65-

-»'4 r46 a' 36 S

^0 ^ 0 o-

2 8
'*• 7

8608. 8609
Inter hos erit a f.

4970. 4970.

;6)8.
Inter hos erit e g.

36J8
3 '5JS

29104
109 »4

2182S
109 14

13237044
quadratum minoris ter*

mini e g.

3^39

10917

21834
109(7

13 242321

quadratum
mini e g.

maioris ter#

15257044

74102700
quadratum g k

74102700

TS

74102700
15237044

60867676
maior terminus quadra^
ti e k.

3" •*'4 7
xx0 -)ifj 8 8

0aZ0 0 o
^'47-660 I

-*• S

S ‘
I

.r^.622 77
00Z0 i 0 sA^
'*'4f'66o jo

-7 7 »

7801. 7S02.

Inter hos eft e k.

780 i. 7S02.

17602, 17604,

Inter hos eft h k»

r76io. 17620.

Inter hos cft femicircutf

ferentia b a d.

Linea irat^ h k minor

eft^ I 76o4.5^ideomirf

nor ^ (7610. fed femis

circumferemiab a dma
ior eft^ 1 76 1 o. quare li

nea h k mulco minor

eft femicircumferentia

b a d. cuius contrarium

affirmat conclufio.

Vcnctqs die26. lunif.

AnnoChrifti 1464.!^
na die ab exim fumi p6-

tificis de urbe Romana,

ituri contra Teucros.

Deus bene uotiat.

Sed pono femidiamc#

trum c a 497® •^ *deo

fenudrcomferetia b a c

15242521

60860379
minor terminus quadra

ti e k.
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nam pado triangulus squilaterus dcfcn'batur,ambitu

habens arqualcm circumferentiae circuli dati

.

nempe inuento circumferentiae circuli datf;
’

sequalcm reda^atep deinceps ipG' circulo

sequale quadratu defignare facile efler,

BI quif^ cft,quem ftudium pbilofopliiae celebrem reddcre.autma
themadeatu dcc us emirati ccfccrarc debuit, praefertrm hac no
(ira tepeCtate, unicus es inter fra/os Paule Florctine tato dignus

tn/nere;qu;ppe qui di/ciplinas oes adeo egregie tenes,ut ciiAn
:himede,oidoriam propemodum habiturus, certare uidearis . te

philofophia ex alumno docili profefTore-dodiflimum reddidit: nec^ un^ qui

€uifles,oirorum optime, nifi poft medicinam fummopere percognitam, lite*

ras graecas didicifles ,quo ingeni) rui uim abundiore oftendercs ,&.'fi quid fom
nolento interprete latinitati ineptius forGrai-eddirum e greco offenderesjipfe

limare ac demam caeteros -docere poires. Igitur Nicolao Cuiano fandi Petri

aduinculacardinali, cpifcopoBrixineh.uiro in omnibus fdbilibus profiin-

<liflimo,cmus ingenium magis diuinum^ Iiumanum apudomnes noftra xta

lis homines reputatur,h*c tua excellentia adeo perfpeda eft& probata,ut fa

miltaritatis fuae maximum participem tefacereriquod cquidc cxdialogo quo*

<iam circomferentix circuli rediftcandx compertum habeoiubi perfonas cola

loquentes Nicolaum& Paulum offendo.quem quidem dialogum nuper lege

ti mihi, canta & tamfuauis inieda eft animi uoluptas.ut nun^ ea maiorem in

Mathematicis ftudqs fenferim. Platonem enim iprumin dialogo faibere foli

tuuidereuidebar : ipfa denfe^ materies multis quide iamdudum celeberrimis

quatfita ingenijs .mihi aut cognitu defiderutiftima , animu fnpra modu affecit:

^eouehemetiiiSj^tantxaucoritatisniros haberet tradatores.Sed itcruatc^

itern relegente n»^ me defatigaoit ille dialogus, quinimo pmaxime placuit»

interea tamen fcrupulusquida crebro mihi obijciebatiir. Na etfi folida enunci

ationi fidem haberem autoriiatctanroruuirorum permotus ,tamen pro con^

fuetudinemea feruore animi fcire cupien tis magis ^ credere, baudqua^ fe^

dare potufinif argumentatio quatdademonftratiua redderetur: ratio eni ejua

dialogus ille habebat, ficuti non plene intelligebatur>ita ne<^ animo fatisfacic

bat.quae res tandem effecit ut muentum illud penitus negligeremrmhilledu
dignum arbitratus,in Geometricis potifllmumtquod non demonftratione ro

boratur. Nuncautem in urbeVenetorum exiftenti mihi,forte in mentem re

dijt huiufcemodi inuentio :uerum argumentatio fua non occunif,quam in ex
emplo commemorati dialogiuidcba. quamobrem decreui explorare,anh:rc

dida inuentio circumferentiae redificandae confonec demonftratis Archimcs
dis,aut ei in aliquo repugner, nam fi confonabit.non poterit ullo pado reprae

hehdi,cum Archimedem in nulla un^ redefeciffe conftet. fi aurem repugna^
bit,quod reliquum eft, facile quifep concludere poterit. Tenorem aute inuen

tionis fepe didae.fubforma conclufionis talis, exprimendum cenftii. Si ex fc

midiametro circuli dati atep corda quadrantis eiu«,direde in longu coniundis
diametrum alteri circulo conftituen'mns:triangulus aequilatcrus eidem alteri

<ircuIo infcriptusjcirculo dato %que circummenfurabitur. Sed exemplari fi*

guratto
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gurationcluc/diusidfict. Circulus a b g d datus,quadrCfur duobus diamc*
tris a g 8^ b d in centro eius e fe fecantibuSjducfiac^ corda quadrantis a d,

exponatur 3 k reAa atqualis duabus c d ,fcilicetfemidiametrocircuIi a b g
d 8^ a d cordar^adrantis circumferentiac.dcinde 3 k permedium diuidatur

in puncto n^rupiaquo facfto centro {ecnndum diftantia n 3 defcribaiurcir*

culus 3 h k 1 , CUI demum infcribatur triangulus aquilatcrus 3 h I - Dicitur

huiufmodimangulumefreaequecircummenfnratijcirculo a b g d:idefttres

lineas cius laterales coniundiim squales circuferentivC circuli a b g d. Quod
fi uerum cflec^quis nefcirec circumterenti* circuli dati «qualem re^am defi-

gnarc, ac(^ deinceps circuluipfum quadraret" Huius igitur negoci) profeque

di gratia, ponam femidiametrum a e circuli dati497.particularum:erititacp

femicircumferentia b a d, per 1 3 .
pr*ambulu i nter hos duos terminos 1

5- 6 1

&: jyiSi.&ideototacircumferctia a b g d,interhosduos 3 1 iz.St 3 124. Qua
dracum autem cord* a d, duplum eft quadrato femidiametri a e,peiiultima

primi id arguente, fcd quadratum a e eft 247009: quadratum ergo a d erit

4940 f 8, Hic aurem numerus caret radicequadrata: proximus rame minor eo
quadratus radicem habet 702. fiC maior eo quadratus radicem babet 703. qua^»

recorda a d inter hos duos terminos conrinebit,qui funt 702. SC 703. & ideo

pcrpr*ambulum z.congeries duarum retftarum a e & a d, inter duos notos
comprahendet cerminos,quifunt \ i99.&i2oo.quadratuergo diametri 3 k
inter duosnocoscontinebitur terminos,qui funt 143760 1.5:; 1440000, Eft au
tem quadratum diametri 3 k fefquitertiumquadratolateristriangulixquilaa

teri inferipti circulo fuo:quod facile confiteberis,f incirculo 3 h k i corda
k 1 prorraxeris:qu*crit}acus exagoniinfcripubiliscirculo 3 h k l,femidiamc

troi^ ipfius circuli aquabitur.erit enim angulus kl 3 recftus,& ideo quadratu

3 k, duobus quadratis linearum 3 I 5: 1 k «quale cric.cumqt ipfum fit quas
druplum quadrato k I : eft enim 3 k dupla adipfam k I :erit 5: quadratu 3 k
fefquitertium quadrato 3 l,fcilicet lateris trianguli «quilateri circulo inferipti.

fed quadratum 3 k eratincer duos terminos notos: quare per8.pr*3mbuI0,
quadratum 3 I inter duos notos continebitur terminos,quifunt 1078200,
1080000. 8^ ideo per7,praeambulum,ipfa linea 3 1 imer hos duos notos cons
ftituetur terminos 1038.8^ 1040. totus autem ambitus trianguli 3 h 1 triplus

eftadiineam 3 I.PerS.crgopra-ambuIfi, totos ille ambitus inter duos notos

comprehendetur terminos,qui funt 3 1 14.&3 izo. ambitus itac^ trianguli 3 h
1 minor eft^ 3 1 20.quare 8ii multo minor $ 3 122, eratautem circumferentia

circuli a b g d,utfupraconcIufimus,maior^ 3 i2 2,quocircamanifeftiimeft,

circumferentiam circuli a b g d maiore elTe ambitu trianguli a b g d.& ideo
ipfe triangulus 3 h I,non «quecircummenfuraair circulo a b g d dato,cui

ius concrariu fupramemorata conclufio enunciabat. Non confonat ira<^ h*c
conclufio demonftratis ArcbimediSjfed diferepat. differentia tamen inter ucs
ritatem 8d opinionem muentoris,maior eftduabus particulis.qualcs 497.iunr,

in femidiametro a e circuli dati,& minordecem huiufmodi particulis, minor
enim terminus circumferenti* drculi a b g d.cxceditmaioremterminuams
bitus trianguli in duabus huiufmodf particulis.Sl ideo circumferentia circuli a

b g d, excedit ambita trianguli in pluri^ duabus huiefeemodi partieniis. Ite

maior terminus circumferenti* circuli a b g d,exceditminorem terminuam
bitus trianguliin decem huiufinodi particulis: quare circumferentia circuli a
b g 4 neceftario excedit ipftim ambito didi trianguli in minori,^ dece huiul^

g modi
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mod/partfculfs. Habes tandem 6 Paule dodli{fimc,bfcnc huius inuentio*

IUS examen.quodii un^ oculis tuis obiet^um foerit^promanfuetudinctua le*

gereuclis accxiftimare.nihil cni un^ proferre auflm,quod iudicio mo*qui0J

mononforet confirmatum. Quod fl rationem mea iudica^; cfficaccm,tibi

gloriam tribuendam ccnico,qu! fingularis ac obferiiandus nfihi haberis praj®

ccptortfiueroinualidamautforfitan nullam pracdicaucris, id mihi lucro erit

inueniflejqut errores meos aperte at(^ fideliteremendet ,uirum integerrimu;

quod genus hominu hifcc noftris temporibus perrarucxiftit.adeoiftafeda

Gnaton!cainolcuit,quae2^morcsquor^optimos intcrimit,&: leges maioru

nofirorufiindituseuertit* Sedne difiantius cgrediar,ualere te iubeo.

Venetijs die nona lulij. i4<^4»

NiJteMsx 0 KovffwxofTOfetac/jfirof «Tn^uSda TtlfOiv

ovrof TOfA/trstt >W'iau,5ct cvk (npHtuuTtisiiit a'sj5/a|t®r

iaedm ayS^fielvoi»

Circulus a b g d quadretur duabus diametris a g & b d in centro cius c
fefecantibus,dudacpcorda quadrantis a d, exponat 3 k re<Sa sequalis

duabus c d,fdlicetfemidiametrocircuIi a b g d & a d corda quadr5tis.de*
inde

3 k permedium diuidacur in n pundo quofado centro feomdudiftan
tiam 0 3 .deferibatur circulus 3 h k l,cuiinicrifaamr triangulus aquilatcrus
3 h 1. iJiciturhuiufmoditriangutumeffcifopcrimetrucircuIo a b g dtideft
tres hneas cius laterales coniuntSim aquales circumferentia circuli a b g d.
Jriac enunciatio quoniam demonftrationcm manifeftSnon habet,perlineas
rationales pulchre examinabitur.

ponatur
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ponatur 3 c fcmidiame
ter 497 fParti'cularum.

Iy6z.

Inter hos crif^^jcircu
ferentia h a d.

ly6z.

Inter hos enc tota circus

ferentia circuli' a bgd.

497
497
3479

4473
1988

147009
quadratum a c.

Ellautem quadratu a d
duplum quadra to a e«

147009
147009
^940 1 8

quadratum a d.

11 47
4940’ I so
^4 o 1

»4

702. 703,
Inter hoserit corda ad.

Quare per pr*amb.c6s

geries duarua e & a d>

inter duos notos cotine

biturtcrminos^

701. 703.
497« 497»

1199. lioo.

inter hos erit congeries

linearum a e & a d
, fia

uetota 3 k.

Et ideo per prxamb-Ii*

nc^ 3 k quadratum in«

ter daos notos comprse

hendetur terminos.

• ‘99
‘ ‘99

I I 079 I

10791
I 199

‘ »99

143760

I

minor terminus quadra
ti 3 k.

1200
1200

240 000

1 440 000
maior terminus quadra-
ti 3 k.

Ert autem quadratu 3 k
fefqnitertium quadrato

3 l,quareSc:pcrpr«am.

quadratum 3 1 inter dife

os notos concludetur.

^ /T

I 4,3',y;So I

379400 I-

1078100 —
minor terminus quadra

ti,\.
1

^440 000
360000

1080000
maior terminus quadra

ti 3 i*

4
I

o

TO 8-0000 3

^)i0o6 9

7
*

KCiSyfie 3

^ ^00 6 8

1

1038. 1040*
Inter hos efi linea 3 1.

Perimeterautem trian*

guli 3 hl, tripla eftadli

neam
3 l.quarcpcrpr»

amb, & ipfa perimeter
inter duos terminos no
tos habebitur.

1038. 1040.

3 3

3114. 3110 .

Inter hos erit perimeter
trianguli 3 h 1.

3112. 3124.
Inter hos erat circumfe

rentia circuli a b g d.

Perimeter iiacp triangu

ii minor eft ^ 3 110, Si

ideo multo minor ^
3 12 2. circumferentia au
tem circuli maior eft ^
3
iii.quarcperimef tris

anguli non cft aequalis

circumferentiaecirculi a

’b g d,cuius contrarium

afferebatur.
s

Venctijs 26junij,i4^*

g '
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IN EDITIONEM E I V S D E M. Q_VO
modo fpaci5repcriatur«quflateriim 6^«cquiangulum,cuius

ambitus circumferentia circuli dati fit aqualis lod

Iterum ad curui reftificatione circulfc^ quadraiiira

conferret, fi bene traditam effet,

'^^^^^Aepe &multumipfemccumrecenfut,atcp admtratus fumuebe*
mentet . tantam tamc^ inexplicabilem curui & redit diftantiam,

ac nemo ad hunc ufe^ diem latis aperte tradiderit,quo padioalte^

rum ex altero nafccretur,prafertim in lineis: quibus tantam difsr

crimen propter curuitatem &rediitudinem jntericdiueft,iu necp

exredia linea curuam,necp curua propofita aqualem reda conftituere pofli

mus.qua de re fadum eSearbitror, ut poft multas uetcrum uigilias, ac uarios

euroum redifleandimodos .Archimedes tande permotus Ot excogitare quod
dam medium.utroq? extremoriim.uidelicec curuo &! redo participans, exem
pium trahens i tranfmatatfonibus naturalibus, ubi de extremo ad extremum
nun^ tranfitur.nifi incerceflerit quoddam mcdm,cum quo extrema ipfa rranf

mutanda communitatem quandam habeant. Nauuitas autem linexred» fit

per motom pundi breaiflimu.curua ucro linea circnlaris ex fluxu pundi cuiuf

libet a pundo centrali in motu fuo xqucdiftantis nafeitur. Hos igit duos mo
tus.redum uidelicet 2d circularem Archimedes commifeens, motum quenda
promifcunmadimienic.^pereummotumquandalineam media interredQ

5dcuruuconftituit,quara fpiralem appelJauic.cuius qnide 1/ncse officio curuaS

circulari aequalem redam defignare conatas eft. fed Cicuti modu producendi

hanc lineam non tradidit hifl perimaginationem,ita neepeontingentemreda
ei applicare in pundo quolibetdocuit:qux res necefiari» funt ad hoc, ut cur*

circulari xquale reda defignemus.Vnde no iniuria qoifpia dicere aufir Ar
chimedem cura» circulari nan^ aequalem redam defignafleiqirippe qui cone

tingentem redam fpirali linex appHcare nuf^ docuerit. Qiiis enim,ut ex pri

mordqs Geometrix exempla fumamus, ^ pundo quolibet dato line» red»
propofitae sequalem reda producerer, nifi' prius triangulum »quilateru fuper

lineam datamcollocare feirete" Nemo denic^ angulo plano redilinco squale

redderet angulum,fi prius tribus lineis redis propofitis,quarum quslibetdu»
tertia reliqua maiores funt, ex tribus alqs eis aequalibus triangula conftituere

didiciflet . Ingentes nihilominus Archimedi habendae funt grati»,qui tot& ta

tis tamc^ fubtilibus inuentis Geometrias pofteritatem adomauir, ut fempiter

num indemoramenta haud indigne nadus fit: quiprofedo rem hanc plenius

edidiflrer,nifi importuno milite Marci Marcelli Syracufas obftdentis,fpmtum
coelo reddidiflet. d ingenium uiri acutiffimum. d uigilias & labores perennes,

quos in Geometricis ftudfjs ad mortem ufep pertulit philofophus ille celeber*

rimus.Quisuncpdignumaliquidtantis fudoribus rependet:’ Quem nonmu
ferebit huius hois,quicariora duxit pofteritatis ornamenta publica^ uita pro
priamc' cui minime pepercit,utmaximum Geometri» thefaurum pofteris con
gereret.Occurrit demum illud interomnia opera faa admiratione digniflimo,

q> fuperficiem planam curuilineain planam redilinca aertere docuerit, nullo

medio interccdete.quod curui& redi natura coiter faperet.demonftrauit cni

iedioneiE coni parabolam efle fefquicertiam triagulo redilineo, qui baitm ha

beret
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bcrct communem cum ipfa fcc^ione parabola& altitudinem eandcm.quamsi
obrcmfacilc redditur ipfi parabolae fedljom xqualcm redtilineam defignare

fuperficic.Sicinrranfmutandisfnperficiebus uirilleacurillimus iter praebuit,

quod in iincisr^wcntucratdifRcillimum, Nolim tamen qnifpiaminihifucceita

fcar, q? raperius‘^xerim,Archimede curu* circularisqualem rectam non de
fcripf/ne,arcp idcirco quadraturam circuli nun^ atrigilic: ipfe enim de feipfo

id confiteri uidetur.ubiiniibello demenfuratione circuli eurus drculari squa
lem ferme,non tamen prscife rectam defignare docef;officio numeroro con^
eludens proportionem circumferentis circuli ad diametru cius imer duas con
fi ftere proportionestquem quidem libellum poft !inea.s fpirales fcripfifTe eres

ditur: ut faltem propinque ad uerum quomodolibet accederer, quandoquide
squale eurus circulari reftam in ueritace confequi non polTet. ad metam em
ii prope conieceris fagittam,tametfi piincffum non tangas,haud inglorius hais

bcbcris.Hoc/gttur curui recflificandi problema,ad noftrs statis ufrostande
deuolutum eft quafi intentatinn Si nemine un^ i^cis abfolutu: foluendi tame
fpes atep polfibilicaSjSgregium quendam hifce noftris diebus uiru innafir, qui

multos quide alios modos id efficiendi tradidit faciles &abfcg motu linearum

fiendos:hanc uero difficile di per motus linearum docuit abfoluendum, cuius

tenorem hocinlocoexplicandii cenfui. Efto circulus propofitus ab c fuper

centro d deferiptus,^ cuius diametro a m sque uclocitermoucriintelligant

dusfemidiametri d b & d c,hsc quidem uerfusdexrram,iilaautemuerfusfi(

ntftranacpfinttranfmotsadeufltUjUbi b c puncta squalircr ab a punefo
diftentrdiidacp corda ac & linea a e ei squali, fuper punefio e fado centro

fecundumquantitatem e a defcribaturcircalus,cuias circumferentia fecet fc

midiametru quidem d b inpundfo f,d c autem continuatain gj ita ut d f fit

fubdupla ad d g .Dicitur q? triangulus squilaterusinfcriptus circulo habenti

femidiametram d g,squecirciimmcnfureturcirculo a b c, (.i.habeat ambitfS

squalem circumferentis circuli a b m c.)Poniturautem d f fubdupla adip
fam d g ob hanc caufam.Nam fi' eidem circulo unum quidem infcripferis,ali

umuero circumfcripferis triangulum squilateru,perpendicularis qus ex cen
tro circuli ad latus trianguli mferipti ducitur,fnbdupla eft ad eam,qusex cem
tro circuli ad latus circumferipti protrahitur perpendicularem, Qiiod fi libcj*

at quadratum squecircummenftirabile

circulo a b c defignare , fecundum in^»

tentione huius inuentoris, difpofitis cs
teris ut antea,fit proportio lines d f ad
linea d g , ficut perpendicularis duifts

ex centro circuli cinufcunc^ ad latus qua
drati eidem circulo inferipti, ad perpen*
dicularem dudlam ex centro talis circuli

ad latas quadrati eidem circuferipti . Su
milif de pentagono reliquiscp figuris xn
quilateris ac squiangulis intelligendum

eft. Quamuis autem modus ifte pulcher

admodum uideatur, q» ad omnes figuras

squilaceras SC squiangulas accomodari
poffit,nullamtamen cius demonftratio-

ne ofiendo,quaid roboraripoific.quod p
g ?

cumex
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cum exponitur. At fi ucra cfleth*c fentcntia inuenrori$,nondum circumferc

fite circuli aequalem reefiam defignarc poflemus,nifi prius fubiccflum huius eo
cluiionis pradifponere fcircmus.difficilc enim dC ncquaCjp abfoKitum cft.quo

paiflo dua femidiametri d b & d e fle elongent xque uclorjerapundto a.

Ut diTpofltis exteris ,quemadmodufupracommemorauimu‘«,h'nca d f fitfub

dupla ad ipfam d g . Illud aure prius efRcicndu erit,^ circulari curux xqualc
reAa aflignemus.problcma itac^ curiix circularis rccftihcandx, ex alio problc

mate prius abfoluendo,pendere dinofeitur. Sed eo prxtermiflb, ad fententia

inuentoris fupra recitata ueniendum ccnfeo,afcg explorande,eonfonct ne de*

monftratis Archimedis anno. Hic igitdiu ac fummopere laboranti mihiCdiffi

die nancp erat modu hunc examinare
,
proptermotum linearum qui in eo fup

ponitur) tandem uia comprxhenfa elt confequendi intentum. Sit itac^ fecun

dum mentem inuentoris,Iinea d f fubdupla ad lineam d g ,& ob hoc trian*

giilusxquilatcrusinfcriptuscirculohabenti femidiametrum d g,xquecircu

menfuratus drculo a b c:ponatur(pfcmidiametcr a d iSoooo.particularum

Kqualium,unde6L circumferentia circuli ab c inter duos terminos notos c6*

prxhendioportebit. Nam quando femidiameter a d eft497. particulx,fcmi

circumferentia circuli a b cperij.prxambulummterhosduosterminoscoti
ftitoitnr 15-6 1,8<! 15^2. quare per 1 1. prxambulomdum femidiameter a d
^oooo.particulasxqiialeshabuerit,iemicircumfercntiacirculi a b c inter hos

duos continebitur,i8845-o.8(; »S8j-72.accp idcirco per S.prxambulu totadreu

ferentia circuli a b c inter duplos didorum terminoram rcperictur,fl:iljcetj

^76^Qo.dC 377 i44.cumc^ fecundumente inuemoris,ambitus triangulixqiu*

lateri infcripticirculo habenti femidrametru d g,xqualis fit circumferentiae

circuli a b c,erit dC didus ambitusinter commemoratos terminos, fed ambi*

tusille triplus eft lateri ipfius trianguli : quare Si per 8
.
prxambnlu latus didi

trianguli inter duos terminos notos comprxhendetiir, qui funt tertix partes

didoruterminorinntotiusambitns trianguli.Iatusitacp trianguli continebit

inter hos terminos i ay ($3 3 1 23-7
1 y. Latus aute trianguli xquilateri drculo

infcripri,potenrialitertripiatfcmidiaractrueiufdemcircuIi.Vnde&per8.prx

ambulS linea d g femidiameter fcilicet circulfcui inferibi intelligit didus rri*

angulus,inter duos notos claudetor terminos. Na latere ipfius trianguli exi*

ftente inter duos terminos notos,fcilicet 1 25-^3 3 . & 123-7 1 ^ ,per y.prxambu*
Ium, quadratu eius duobus terminis notis concludet, qui funt 1 5-78 3 65'o^89,

& 1
3-8 0426 1 2 2s-.fed quadratu lateris didi trianguli ad quadratum femidiame

tri d g proportionem habet trjplam.quareper8.prxambiilum,quadratu d g
inter duos notos iacebirtcrminos,qui funt tertix parces prxdidoru termino*

rum.quadratucrgodg ericinter hos terminos 3-26 12 16896.& y 268087073-.

unde 8C per 7. prxambulu ipfa linea d g inter duos notos reperictur terminos

qui funt 72y34,5C72y82. habebat autem d c xqualisipfi a d. 60000. xqoa*
les particulastquare per z.prxambulum refldua cg inter duos notos cotine»

bifur terminos iftos 12734,8!: i2yS2.Sunt autem duo trianguli a d c,8!:e a c

xquiangult.nam angulus c commums duobus didis triangulis per quintam
primielcmentorum,xquaturutricpangiilorum d a c.Si:a e c.Duo igitur tri

anguli xquicrures a d c 8(: a e c binos angulos fupra bafes fuas habet xqua*
les.quare per3 2.prinn tertius reliquusunius tertio reliquo alterius xquabitur4

ideo per quartam fexti proportio d cad a c flue e g xqualcm ci eft ut a c

ftue e g ad e c .fed e g nuior eft ipfa e c ,quare& d c maior eft linea e g,
ablata
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ablata igiturcommuni e c relinquetur d c maior ipfa c g.abfcindaturitacp

exea c n ecqualis c g,ita ut tota c n fiat arqualis ipfi e g: erit ergo propor;*

tio d c ad c ^ficut c n ad e c,totiusadtotam,ficutabfciraeadabicifam,&id

eorcftdu* d refiduam n e, ficut totius d c ad totam c n: quare per ir.

fexti, quod confmctur flib d c & n e xquabit ei quod fub d n & n c
,
quod

autefub d c & n e continetur,intcrduosterminosnotoshabeturper j.prse

ambulu.nam d c per fe nota cft,& n e aqualisipfi c g inter duos terminos
notos comprehendebatur, quare& quod fub d n & n c, comprehendetur
inter duos terminos notos, qui funt7j-zo4oooo.& 75-4910000, Quod autem
fub d n & n c conrinef, cum quadrato dimidie difFerentte linearu d n & n
c

,
per quintam fecundi, equatur quadrato medietatis d c . cumq; quadrarum

medietatis d c fitnotumjfcilicet^oooooooo. erit per i.pratambulum, quadra
tudimidiediiferentielinearu d n & n cinterduosferminosnotos,quifunc
145-080000. & 147960000.& ideo per 7.preambulum,dimidia differentia Iis*

nearum d n &! n c inter duos notos terminos reperietur, qui funt / 1 044.
j 2.164, Hecautedrmidiadifferemiafublatacxmedieraielinee d c,relinquit

lineam d eidem addita,conficit totam lineam n c .quamobrem linea n c
contincbiturinterhosduosierminos 42o44.&^4i 1 64. & ideo linea a cequa
lis ei inter eofdcm reperietur terminos. In hocaote proceflu fupponitur linea

d n minorem efle linea n c, cuius probatione inferiusaperiemus. Producta
deincepsiinea c m cumipia a c angulum rc<flacontinente,pertrigefimater

tij.quadratum a m duobus quadratis linearu a c & c m aqufpollebitperpe
nultimam primi.cumcp linea a c inter duos terminos notos, atep idcirco qua^
dratum eius inter duos notos terminos habeatur,fed& quadratum diametri a
ra per fe notum fit, erit per 2.pr»ambulum,quadrat0 lineae c m inter duos ter

minos notos, quadratu autem a c eft inter hos 1777801896.

& quadratum a m eft J44oooooooo.quare quadratum c m inter hosreperie
tur terminos j 2612

» 97 1 04. &! 1 26? 23 0 2064. & ideo per fcptimu.prsambu-
lomipralinea c m thter duos notos comprehendetur terminos iftos 1 12348.
5i I t2394.Ducancurdemiim linea b m & bc cumipfa c m claudentes tris

angulum b m c fimilem triangulo a d c .Cum enim arcus a c & a b flnt a?,*

quales, erunt SiJrefidui ex femtcircumferentqs b m & c m aquales ,& ideo
corda fua b m & c m aquales.Vrert^auteanguloru a d c & bmc duplus
eftadangulumamctillequidempcr J9.terti|:ifteuero per ultimam fexti ele

mentorum Euclidis, q> arcus b c duplus fit arcui a c , duo igitur anguli a d c &
bmcfuncaquales.Cunc^duotrianguli a d c 3Cbmcfintaquicrures,opor»
tebir reliquos eorum binos angulos elle aquales:& ideo triangulos ipfos efss

feaquiangulos.quareperquartamfextiproportioda ad ac eft utmc ad bc;
Si prima quidem harum quatuor proportionaliulinearum per fe notaeft,reIia

quaautem duainter terminos notos conftimuntur:quare per i o.praambulo
linea quoi^ b c duobus notis intercipietur terminis,qui funt 78725-.&;78984.

Conftatitacp cordam b c maiorem effe femidiametro d c,cum terminus mia
nor eius ipfam femidiametrum d c excedar, fed& quadratum b c minus eft

neceflario duobus quadratis linearu b d &! c d :id eft duplo quadrati femidias

metri b d:cum quadratum maioris termini b c minus fit duplo quadrati femi
diametri b d. quare per42.primiTriangulorum noftroru angulus b d c acu
tus habebitur.ducf?:a igitur perpendicularis c h ad linea b d cadet intra trian*

gulum,quemadmodu ex 5 o.primi trianguloru concliiditur,red per 45-. eiufde,

exceffus
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excelTas quadratorum b c & c d xquaturei quod Hib differentia cafuumbh.
& h d atc^totaipfa b d contmetur.fedcxccnTus quadratorum b c & c d in«

cer dnos notos confidit termfnos per a.pr^ambulum, quoniam alteruqufde

ipforu quadratorum per fenotum eft: alterum uero inter ducr^, terminos cosi

gnitoscomprachcndif. eft cnim quadratum c d j^ooooooo.oKjuadratumaute

6 c inter hos iacet terminos notos 6 i679Z5-6zy. 6^ 6z}847nr<^.quarc pe*

prseambulu z.differetia horu quadratoru eft inter hos terminos i.^’)-j6xs6xs»

&z63847izy^.Si inter cofdem erit etiaquodfub differentia cafuub h & h d
actota b d conrinetur.cumcptota b d perfeno£afit,crit&per4.praambul3
differentia cafiiS b h h d inter duos terminoscognitos,quifunt43293.8i
4397f.difFercnciaautemduorumcafua b h &: h d dempta ex tota b d,relfn

quit duplum cafusminoris.icilicet h d:per z.igiturpracambulumjdupluline*

h d eft inter hosduos i6oz^.SiC 1^707. quare &:pcr8.pr:eambulumipfa h d
linea inter hos duos continebit terminos 8 o 1 z.& 8 3 5-4. Quadratum infuper

h d cumquadraro h c squipollenr quadrato d c perpenultimam primi elc^

mentoi um.quadratum autem h d eft inter hos duos <54 191 144,& ^9789 3 16»

& quadratum d c per fenorum eft; quare per z,prxambu!umquadratum h
c inter duosnotos reperiec terminos, qui fiint 35-301 10684.&! ?s’35'So785-tf,

atq3 idcirco per 7.praambu!um,ipfa linea h c continebitur inter hos terminos

5'94i5-.&5-9463.Eftautcperquarcafexti,proportio d c ad c h ficutd e ade
k perpendicularem ducftam ex punefto e ad lineam b d: &! prima quidem baa

nim quatuor linearuproportionaliixnperfenotaeftireliquarOuerodAiaium

utrac^ inter duos notos comprarhendicurterminos.crat enim c n aqualis ipfi

a c inter duos terminos cognitos, fcilicet42044.&:4i 164. tota autc d c erat

tfoooo.Silideorefidaa d n inftllosduosnotoscocludet 17836.& i795-6,Scd

& c g ftoe e n ei aqualis inter hos duos erat 125-34. Si i25-82.quarepcrprid

muni praeambulum tota d e continebitur interhos terminos 30370.&! 305-38*

Linea uero c h concludebat inter hos 5-94 15- & 5-946 5.qnare Si per lo.prxatf

bulum,quartadi(ftarum linearum,quae eft e k inter duos terminos notos com
praehendetur, fcilicet 30073, Si 30265-. Ite proportio c d ad d h cftficot e d
ad d k quarta fexti arguente, fed prima loarum quatuor linearum proportio^*

naliumperfenofaeft,lciIicet6oooo.fecondauero,fcilicet d h concludebatur

inter hos duos Soi2,8i83J4.tertia denic^ inter hos duos3037o,8i 305-38.

quareper lo.prsambulum linea d k interduosreperietnotosfcrminos,qul

funt 405- 5-.8i425-2.Expenulttmaauteprimf quadratum e f duobus quadratis

linearum e k Si k f tequipollet. quadratum autem e f lineae aequalis ipfi a c,

fupicrius inter duos terminos notos continebat : Si ipfa linea e k inter duos
notos confiftit, qua de re etiamquadratum eius inter duos notos compraehen

detur,qainto pr^mbulo id edocente t quare Si per z.priambulum.quadratu
lineae f k duob9 terminis notis circudabi£,qui funt 8 5- 17277 1 1 . Si 8734

1

7^67,
unde Si per7.p7-2!ambulum,ipfa linea f k duos circa fe notos accipiet termiss

nos, fcilicet 29i84.Si 295-5-4.Sicurracpduar5 linearum f k Si d k inter duos
notos habebitur terminos;quare Si perprimam praeambulu congeries duarS
linearum fk Si d k. fcilicet tota linea d finter duos notos conftituetur illos

33239.Si33So6.SedIine3 d g habebatur fuperius inter hosterminos725‘34.

Si 725-8 z.atc^ idcirco medietas eius inter hos 362 67,Si3629i,Linea igitur d
fminor exiftens ^ 3 38o6.multo minor erit^ 3 6267. fed medietas linea d g
maior eft^36267*£ftica^linead fmultonunor^fubduplaadipf^ d g.D»

ergo
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ergo triangulus *quilatenis infcriptus circulo habenti femidiinictra d g,*^

b «''pra linea d f minor cft ^ fubdupla ad Ii=
no poterit ftare fententia inuentoris,mfi contradidoria fcfe

«ran.Vifr^ T.'»>

exdifpofitione fubiedi conceditur ( qiiia fup*
^

rtfl-

^ fubduplam lineae d g & deinceps ex argumentatio*
«^"^“'^^‘'o^edioportetlinea d famanentreademfemn ^ '

^ .
eeademfemperdifpofitione^no

clle iubduplam ad ipfam d g. Ad fine igitur laboris maximi perdudi fumus.
^ncuidcntes maentionem fupra recitata aduerum quidem accedere,intelle^
dui amem ucritatem ipfam defideranti nequaif fatisfecere. Seddubita^
bittorlicai^iMTpiamlineam d n minorem effe linea n c

,
quod tan^ certum

jupenus airunipfirausdtautpimdus n cadatultra pundum media fcdionis
lin^ d g uerfuspnndq d, quatenus per quintamfecundielementoru,ratio
noltra procedat,ut ilipra explanauimus. IIKrd ergo ratificabimus hoc pado»
Ponamus duas lineas d b & d c motibus fuis difceflfifre i pundo ajntantum
q> corda a c fit latus decagoniaquilateriinfcriptibilis circulo a b c:&: ponat
linea a e aqualisipfi a c: facWcp pundo e centro fuper eo fecundum quan^s

titate e a defcribacurcirciilusscuiuscircumferentiafecetiineamquided b in

pundo f,lineam auce d c continuatam in pundo g, quemadmodum etia fus*

periusdiiponebaturtducaturdemumlinea e f. Cum igitur fecundum argu*
mentationefuperiusfada,duom'anguIi a d c 6^ a e c finttequianguli:itaq>

angulus a d c fit squalis angulo e a c,& reliqui reliquistangulusaute adc,

g ultima fexti elemcntop:,fit decima pars qtuor redorfi ,atcp idcirco quinta gs

duornredotu:erit&angulus c ac quintapars duoraredoru.fed angulus d

a c eftdusquintsduo^redopj^^ptereaqj duo anguli d ac&d c a squales

inuicc ualec qtuor quintas duopzredop:: erit igit angulus d a e s^is angulo c

a c,qui sqlis erat angulo a d c.ficdtio anguli d a c & e d a funt squales,^

ideoperfextaprimisduslines a e & e <J Quales habebuntur, pofita demS
c n squali ipfi c g,itanttota c n fit squalis lines e g,atcg idcirco ipfi ^ c ffo

ue a e, erit d n refidua squalis ipfi' e c.fed propter fimilitudine trianguloru

a d c & a e c proportio d c ad a c ficut a c ad e c.& ideo proportio d c ad

c n ficut c n ad n d.EftitacpIinea d c diuifainpuncfto n/ccundu proportio

nemhabetem medium& duo extrema,cuius maior portio eft c n. In tali igit

fitulinea^ d b d c punclus n cadit ultra punAumcdis fcc'lionis d c uer

fus centrucirculfiAmpliuscuduo latera e d & d f triaguli d e f fint si^alia,

erunt g j-.primi duo anguli e d f& e f d squales, fed angulus e d t elt dus

quints duorum redornm,quia duplus ad angulum a d c,qui eltqumtaduo*

rum re<?toru:quare &! angulus e f d eft quints duorum rectorum ,a ideo an*

gulus d e f una quinta duorum redtorum.igitur triangulus d e t ma^u o e

a c eftsquilaterus8<:squiangulus:erftitac^ d f squalis ipfi c e, a ideo e la

squalis lines d n :fed d n minor eft® medietas lines d c cum ipla d n mi*

nor fit iinea n c : multo igit minor erit d n & ideo etia d f^ medietas hnes

d g. quamobrem oportet duas femi^ametros d b & d c amplius clongm

punifto a,adhocut df fiat squalis medietati d grquanto autem magis e om

gancurdiiftsfemidiametriapunAo a.tanto minor nc linea d n,ponen o

per c n sqnalemipfi a c fiuc e g:dom autem ac

teri circulo a b c infcriptibilis>linea d n oftefa eft minor inedieute

remultominoreritmmaioreelongadonefemidiametroru ^ ^
do a» Conflat itat^pundumn cadere ultrapundumedisftatonis
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fus pun(flum d ,duni d f cfl; Tubdupla ipA' d g. qnod erat cxplatiandu. Nemo
infuperfufpicandebet.q» circumferentia circuli fuper e centro cicfcripti,fc-

cec lineam d b in alio puncto^ f.conclulimusnamc^ruperius lineam e f fis

ue a e inter hos duos terminos4xo44.&4ii64.Iineamam‘*. ia d e interhos

30370. 3oj-38.Lineaergo c fjfcilicctfemidiametercirculimper e centro de-

rcripti.maioreliipla e d linea, quare nullus puniflus lineae d b eftincircums

ferentiacirculifuperc centro defcriptfprxter pundium f. Adfummaergo
concluditur 9>,flanterupramemorata dirpontione>triangulu$aequilaterusin«

icriptus circulo habenti femidiametrum d g,non habet xqualem ambitum cir

culo a b c. Nam (i ita cflet, requcrctur lineam d fminorem elTe^ fubdupla

lineae d g ,quxtamen Tupponitar fubdupla cidem:quod implicat contradtaia

onem. Huiufmodiexamen accomodari etiam polTet ad quadrarum, ad pen^:

tagonum,ac alias hguras aequilateras circulis infcriptibiles: in triangulo rame
aequilatero facilius erat propterdatam proportionem rationalem perpcndico

larium.qu» ex centro circuli ad latera triangulorum tequilateroru, inferipti ui?

delicet di. circufcriptij^ducunt : in reliquis aut figuris aequilateris j>portiones

huiufmodi perpendiculariu irrationales funt, inter binas th datas rationales^
portionesoes cotinent,§d quide^ examinefiedo fufficerct.Scd poft^ in tri

angulo xquilatero no proceflit inuetio comemorata, uerifiFc eft q» nccp in cae

teris figuris locu habeat. Tanto igit labori noftrofrudius refpondebit ille,q»

pofterifupra recitatam conclufionem Icdturfnon fufpenfum habeant animu,

quale nos diu gellimus,prmf^fatis negociu iftud exploraremusangetcsifpno
iniuria nobis agent gratias,qui ueriiate tantopere QC ferutati fumus & poflhac

tuebimur. Necp fruftra uigilias noftras huic exercitio nos impendifle quifpia

fufurrarcaufit, quamuisnihil aftriDcifle uideamur
,
quippe qui necp curuam

redcdkraredocuimus iineam>ne^xqualcm circulo quadratam aream reddide
r/mus.foIentenimnonnun® opiniones erroneae grauius nocere ^ ueracac fir

m* lententi» prodefle poflint. Hunc igitur fcrupulum diuturna meditatione

acmagnotandem labore eripuimus. Rationes autem qu» mouere potuerut

inuentorem, nullasinueniofcriptas, quibusTi qu» efTentinon iniuna obaian«

dum eflet in calce huius orationis.-quas nequa^ Mathematicas,fed LuIIianas

potius foiffe arbitror:quaIefcunc5 tamen fuerint,cfficaciam habere non poiuss

enini,nifiduo contradictoria fimul (fare polTe aliquis confiieat. Satis in hoc
negodo ludlTe uidemur,ad aliam deinceps inuentionem nouidimam tranfire

licebit, (i prius uniuerfos heeenoftra fcripcalecturos hortabimur, ut proman*
fuemdine fua nolfras fuldpiant rationes,non tan^ dccractonas ,fedueritati5

duncaxat monlfratrices.nam fi aliumquempiam laceflere, autno(tia oftenia

re cupidi fiiiilemus,multo plures,^ fecunns,raC(ones adduxilTemus,mo
re oratorum, quifuum ^plurimis argumentis confirmant propofitum,quauis

non squefortibus.Vnica igiturratione ufi fumus,ut humiliter acfincereoerl
tatem inuefiigaiTe ponus.credamur,^ arroganter alijs detraxinc*
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12033 1090

77488;2894
Numerus diutdendus*

14166
3 ^ 4 f

1741«
Diaifor,

> 44-
•

.3' .^ .3' »
.

2-6^8^45’7

44.^5'48|

i7’7 48S^>--S',5(4j;

x^^XXXXX 1]

JC^^^XX I

•*'y444

4-^7
.

Differentia lfnea d f& Corda igitur a c «cllet

medietatis d g. 60643 3 77*f6CU'^‘^^
b^c

tadam.tcrum fecundu
pofitio^is_&!»

poficionenifelfam,-.
feftcrumcxamrab^
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4 i
~

Tantus crg^^VlIetc/Te
arcus a c.

47^ 7^
complcmentS arcus a c.

6 O O 0 o

44? 3 t

I S6 6p
I f66p
4 « 3 ? 8

Linea e c.

2S662,
Linea d e.

4335-7

7101 ^
Linea d g»

4 X 2 z

4z £ z

84 44
arais b c.

5-9747.

Linea c h,

Reipice primam figura*

eft enim angulus b d c

acutus.

60000, 5'5’07.

zS66z .

i8 66z
75-07

200634
«4 3 3 IO

»43 3 » o

8 '»'

1

4-9984
2630

1634

263 I.

Linea d k.

• 43377
4337 7
303499

216783-
13007»

»30071
» 734^8
18798 29449

qnadratum e f.

2894 »

2894 »

2894»
I >4164

142709
2 28 3 28
970 8 2

37269
Linea d f.

72019
36009

Medieraslineg d g,

36009
37269

Differentialine* d f&
medietatis d g,

Faciam fecundum regu
lam pofitionis faifaeute

do duabus pofitionibus

imcdiatepfcriptts, quass

rum una habet errorem
addito dC alia diminutu.

Pofirio I.

44794 . 43377 .

errot ad# error di#

ditus. minutus.

3247, 74° .

44794
740

179 1760
3 »3778
33 147960

CLVADRATVRA circvli.

32638
263 /

9 » 6

complemento arcus b c

9907.
Linea d h.

60000, 79747*
28662̂

79747
2 S 6 6 2

I 19494
378482

3784S 2

47797*5

8 »498868 I

q
uadratum e k,

7879829449
$ »498868 »

»069 240 7 6 8

qoadratimi f k,

r4«

r43'.3'.’^i
,

-6
,
64 y>26

1 »9494 '.>3

9 l

1

^

4
-

94
-

9.-46 85- »4 51658 .

2894 « ^ - - Linea f k.

2894 «_•

Linea e k.

43377
3 249

2

I 678 9
173428
86714

» 3007 »

1406934^7
3 3 » 477^0

,75841029
Diuidendus.

3

^47
740
3989
DiuiTor,

43624^
;Quotiens.

Tanta ueUelcffe corda

a c,

Nunc iteru examinabo



MOKTEREGIO
z8 z 84
495- f

4 » 38
tStus uellet efle arcp a c

47 zz
complementi! arcus a c»

z8 z8 4
14 14x0

Xj-45- j-(5

I I 3 » 3

1400 34084.

^0000
44 «4»^

irs^s
I J-85-8

yiyi
\

4084
2333'

3 ‘7^6
Linea c e.

»3 34«

Linea d k.

28284*
Linea d e.

, 35
-

629 .

Linea d f.*.

/./«904.

35-95-4*

Medietas d g.

Dmcrentialineac d f &
medietatis d g»

»

lam per regulam pofitb

onis falfa;.

Pofitioi. Pofitioz.

43624.
Error di*

3^5--

43 35-7.

43624 Error di.

43624 740.

43624*

71908.
Linea d g.

42
42
85- 16

arcus b c.

,
5-9795-‘

Linea c h.

4* 44«
complementa arcasb c.

495-1.

Linea d h.

60000,

28284.

r979i-.

5'9795-

2 3 9 I S o

470 360
I I 95-90

4783 60
_« « 95-90

4-r5'42

28 187
1780

28187 .

Linea e k.

60000 . 495 »

s8 z84*

»74496
87 248
1744

130872
174496
190303-3376

quadratum e f fiue a c.

28187
'

2$ 187

197309
225496
28 187

225496
5-6374

7945-0 69 69
quadratum c k.

1903053376
794506969

I I 0 8 54640 7
quadratum f k.

5-

'*'3^.?3-«'9 7

.r^08'

5
^

4^ 407
]

666.6458
6 6
6

43624
740

1744960
305368

3 2281760

43 3 57
3 25

2 j 6785
86714

»30071

1409 1025

3 228 1760
1409 1025

» 8 I 9073 5

Diuidendus.

740
325

4»5
Diuifbr,

4
|4

.r 8-

.

59 .0 :5^ 3” 5^

I

444

_ 33295.

Linea fk.

.4-3833.

Tanta uellet eile corda

ac.
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ExamfnaboiHud.
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Q-VAJ5R,ATVRA
45-34

xS o o o

CIRCVH. 71

4 » TO '1

Tamosuelletcffearcus
ac«

2116.
complemcntuaraisa c Linea dk.

^OOOO ——

_

36 x 710
9068

9
1

zl 1 5
-

XO 0 0

16000
f 60 0 o

43833
_4 3 8 3 3

3 xooo
Linea c e.

Z8000.

Linea d e.

43833.

71833 *

Linea d g.

35-^ 16.

Medietaslineaed g.

DifFerentia line® d f 6^
medietatis line® d g.

lam iterum per regula
pofitionis falf».

Pofitio I.

I 3 1^99
13 «49 9

3 90664
I 3 1499
<793 3 ^

f5>i I 3 3 1889
quadratum e f fiue a c.

»79 «9
»79 >9

43 ^»4*

error di,

3 »9 *

43833 *

error di.

9 ‘

43833
3 »9

z 15» I 69
8 7 66 6

' 3 »499
» 4 »497»9

436x4
9

4 » 90
4 » 90
89 40

Arcus b c.

99818,
Linea c h,

4. xo.

CoplementS arcus b c,

4934*

Linea d h.

60000. 998x8,

zSooo,

998x8
X 8 o 0 o

478 6x4000
1 1965-6

4 r-9y 4
X6itxz[4000
»79 »9

17919.
Linea c k.

60000« 4934*
28009*

X 9 » »7 «

» 79 '9
491x71
<99433
998 3 8

7794709 ^

I

quadratum e k,

19x133 I 8 89
7794709;^ I

i 1 4 I 8 6 1 3 X 8

quadratum f k.

'<• 3
'

r rf^9$
3

7
' fS.^fS^^SS 9

/S 7 f

6

3379 <*

Linea f k.

xm 6.
-

39907.
Linea d

3 9 X 6 1 6

< 4 x497 xy
39x616

13893 109
Diuidendus.

iTy

3 <

Diuifor,

^0 -XX 4
9^8^84 3

8

gX!S0 !S069
,j;XXX I

-3'J3

43839.
Tanta uellet ede corda
a c,

Examinabimus iilud.

X 19 X0,

4 1 . 46.,

4 (, »6
,
^



42. y**

arcus a c.

47. 8.

complementu arcus a c.

^ oooo
4 i

>6024
1^024
32048

Lfnea c e«

279^2.
L/nca d e.

7t79l.
Lmea d g.

42 i-2

42- y2
8 y 44

Arcus b c.

59834.

Linea c h,

4.

complementu arcus b

4464.
Linea d h.

60000. 59834.
27952.

59834
27952

I 1966S
299 '70

5-38706
4*8838
119668

'»'.<^9'9-'47'99^8

27S74
27875.

Linea e k.

60000. 4464 ,

27952.

27952
44^4

DE MONTEREGH
I I I 8 0 3

»677*2
I I 1808

I t t 8 0 8

4->' 4.yy 7728
207 9

2088.

Ltnea d k.

27872
27875

' 3 9 3 75
195125

223000
195 * 25

55750
7770 »5625

qoadratum e k.

43839
43839
39455 I

I 3 1417
3507 I 2

13 * 5*7
* 7535 ^

I 9 2 I 8 579 2 I

7770 I 5^25
f I 44842 2^ 6

quadratum f k.

2 5

»3

3

.r-r4484 >-;<.9.68

0 iStSi (S 66 3

7 5
6

33836.
lUnea f k.

Medietas lineae d g.

J,
2 ».*

Differe; linearo d f,

& mcd/<'tatis d g.

Dum igitur ponitur cor
da a c 43 83 3. linea d f

minor eft medietate dg
in 9.du uero ponit corda

ac43839.1incadfmaior
eftmedietate d gin 21 .

Vellctitac^ corda 3 cef
fc inter hos numeros

43833, 6(^43839. ad hoc

ut d f haberetur medies

tas d g.

rSed nunc explorabo

quanta oporteat eCTe d

g, dum triangulus asqui

laterus infcriptus circu-

lo,cuius ipfa eft fcmidia

meter, ifopcrimetcr fuc

rit circulo a b c.

3^ 3^
220 . 223.

70* 7 *.

15620 . 15610,

4970 .

Dum ergo femidianicc

circuli eft 497, femicirs

cumferetia eft inter hos

I
562.& »56».

Sedlineaa d eft 60000.

queadmoduhucuTc^ uft

iumusJgitorper prae

ambulum fcmicircutnfc

rentia circuli a b c, erit

inter duos.

497 . 156 », 15^**

60000 .

15^1
g oOO 0

93 6 ^ 99 ®®
7179 *.

35895i.



DB aVADRATVRA CIRCVLTi

I

3

8

^^yyyyyrr

^^»4
18845-0.

mmor tcrmfnusfemicir
CumfercntJ* a b c.

I 5- 6 X

6’o o 0 o

937x0000
A X

»

'»'4.3'^ryi 8

I

^Sf.^.^.09

4444
issryx.

Maior terminus femidr
rumfcrenti* a b c.

Segiicircumterenna igi

tur a b c eft inter hos,

18845-0 .3^ l 8 Sf7 l. &is!

deo tota circumferentia

inter duplos eorum.
18845-0, I 885-7 X*

18845-0» I885-7X.

376900. 377144,
Inter hos eft circumfere
tiarota a b c.

Quare& ambitus trians

guli ifoperimetri c eft

inter eofdf.81! ideo per
prarambulum latus eiun;

dc trianguli eft inter ter

tias horS terminorum.

AAAA I '1'X ^x
.ryy-f44

«17633 IX5-7»4

12763} I <1*

Inter hos eft latus didi
trianguli.

Quonia autem latus tri^

anguli xquilateri poten
tialtf triplat femidiame«
trum circuli cui infcribu

tur, erit data proportio

quadrati lateris diditns
anguli ad quadratum fe

niidtametri,8i ideo per
praeambulum quadratu
femidiametri huiusmo#
di dabitur.

1 17633
« 9

376899
376S99

773798
618167

171166
»x 763 3

17783670689
Minor terminus quadra
ti laceris trianguli didi.

I X77 I 7
> 177 > 7

628777
1X77 »

7

880007
618777

17 f43 0

1x77 »7

17804x61 127
Maior terminus quadra

ti lateris trianguli prK^s

didi.

X

7 2 6, 1 2 I 6 8 9 6

Minor terminus quadra
ti femidiametri circuli,

cui infcribit prsedidus

triangulus.

.rf

7268087077
Maior terminus quadra

tiiamdidi«

74 7
3'S'y9.67 yr X

tv0A^ XlSZ!$!S S

^ Hf 6 j

4 r o 4
'»'4 7
A 4

I

7x734.
Minor terminos femidi
ametri circuli^idi, cui

infcribitur triangulusx
quilaterus.

AAp8
7 7

.3'S^48'.3'7.6 »4 X

^y0S0Zifiit S
't4447’jef I 6 S
'»-7447 »

«

Maior terminus femidw

ametri drcuIi,Cxri inferia

bitur didus triangulus.

Sed h*c femidiamef fe^

cundu tenorem propofi

tionis aequalis debet cis*

fe ipft lineae d g ,
quare

neceffe eft linea d g effe

inter hos terminos,
7Z734.S«:7X78x.fitrian«

gulus aquilaterns inicri

ptus circulo, cuius ipfa

eft femidiameter, debet

effe ifoperimet circulo a

b c.

Conclufimus luperius

Corda a c efle inter hos

terminos43833.Si

43 8 39. quorum primus

facit,ut linea d fminoc

fit medietate d g <n 9»

partibus .fecundus
autc

6cft9.m^ora»»M«



•75 IOH. UB MOMTEREGIO

quod htc quidem efi: oc:»

cafio nunoris dfminutfo

nis, additionis. Si

ergo pro minori termis;

no accipiemus 43831.

& pro maiori43 8 3 8 .aes

riiimiliter tantum minus

cc d f ex medietate d g
propter minorem coro,

quantum addit propter

alterum. Seruemus er«

go hos di<5los terminos,

& omnia perdemonftra
tiones lineares inueniaa

mus ,non per tabulam fi

nus. Continuemus autc

in figura femidiametra

a d urc^adoccurfumcir

cumferenti* in pun(?io

m,da^is tribus cordis b
c,b m & c m. Eli aute

a c medio loco propor*
tionalis inter d c & c e,

quadratu ergo a c aqua
turei, quod ntex d c in

< e.

43831. 43838.

Jnterhos efta c.

43832-
4383^
87564

13 J495
3 5-o6j6

131456
177 3

'^^

Inter hos efi d g.

Quadrarum autem a m
aquatur quadratis linea

Tum a c & c m.

14400000000.

quadratum a m.

152 1244 a-

^

4»

“
I 24787yj’775,

quadratum c m.

,r4

I >1

^;t»>.2ri-,3'4

i'^>-23 4

1521244224
quadratum a c.

4
4'.«i>i-;; 4

j
4 2 24

3 20 20j

32020. 32021
Interhoseft cc,dum a
ceft 43832.

27580. 27575,
Inter hos eft d e .

43S32. 43832,

71812* 71811»;

3' i

8 1 6 06
forS

81606.
Minor terminas c.

48563870^6

^
1jsss 8

81607

8 ! 5«8,

Minor terminus b c,

81606. 81608«
Inter hos b c.

81606
8 I 60 6

111708. 111705,

Interhoseft c m.

Sed propoiTio d a ad a

c eft ut c m ad b c. qaa

re per praambulum b

c inter duos notos habe

bitur.

60000, 43832,

111708. 111709«

43832
i 1 1708

370676
306824
43832
43832

4383^
4856387076

485636
485636
81606

672848
5575735256

quadratum minoris tcr«

mini b c.

8 I 6 o S

81603
67 2864

485648
8 I 608

67 2 8 64
66758676 64

quadratum maioris ter«

mini b c.

5675735236
3600000000
3075735236
Minor terminus eius ^d
fit ex differentia cafuum

b h & h d inrotambd.

6 6 75 8 6 7 6 64
3 5

3079867664
Maior terminus buiuU

modi.

f •

3
' 5 j',97'3

60992
913«

J'4

,3
' 0 S'.986

5-0997
7664

70552. 70598.
Into-hos eft differentui

cafuum b h & h d.

5008. 5502.

Inter hos eft duplum ca

fusminoris.quieft h d.

4y0'i*
Inter



, . . avADRATTRA CIRCVlr.
Inter hos eltcafus h d.

Quadratum autem h d
cumquadra'o c h ualcc
quadratu I/n^^ d,qua
re per praam^lum c
h inter duos notos habe
bicur.

43-04
45-04

1 So I 6

2.0 x8 6o 16
quadratum maioris ter^

mint h d*

3-4

I

^aA'Z 90 6 6
I 9

f

3
-

5>83 o, 5-983 i.

Inter hos eftc h»

Eftautemproportio dc
ad c h ficut d e ad e k.
quare per prxambulu
e fc inter duos notos co
tinebitur.

77

»7979
4 f 0 f

^7979
139895-
11191 6

1

2098
3479

4ro4
27980

360340
405^6 .

3 I5-2S

900 8

45-0 I

45-0 1

45-0 1

2-25-0

1 8 0 0 4
4045-900 I

qiradratum minoris ters

mini h d,

3600000000
40286016

35-79713984
quadratum minoris ters=

mini c h .

3600000000
4045-900 t

35-79740999
quadratum maioris ter«

mini c h
»

4-

sr
Xft0 S ^

XX.^Z,^^S'
5>

3!S'-‘fr9ffx,y0S48

^0^Z^066 3

o

60000, 5-9830. 5-983 I»

»7979* 17980 .

5-9830
^7979

5-38470
4188 10

5-38470
4 I 8 8 10

1196 60

X0^P0Z
27899

3770

7983

1

47980
47864^0

75847-9
418817

1 1 9664

'!

Z 790 1

1380

*-7899. 47902 .

Tncerhos efi: c k.

Item proportio cdadd
h ficot e d ad d k,quare

& d k inter duos notos

habebitur.

60000. 45-01* 45-04*

»7979. »7980*

^>',6041940
4 I o o

!

4098. 4101 .

Inter hos efi: d k.

Quadratum autem e f

aquatur duobus quadra

tis e k & k f,

27899
27899

25-1091
45- 1091,
223 19 2

» 95-^93
5-7798

7783742^ 0 »

Quadratus minoris ter

mini e k.

47902
279° 2

77804
471118

»97 3 '4

7 7800
“ ^7787 21604
Quadratus maioris ier«s

mini e k.

194» 444 444
778721604

minor terminus quadra

tifk.
i i



DB MONTEREGI'
per prxatnbalum cg
inter duos notos.

7 iy )4 7 ^T 8 ^

-6 0 0 0-0 6oo o o

ixy34 lifSi
Inter hos erit Irnea c g,
cuifitatqiialis c n.opor

teceninid emaioreelTe

ipfa c g,nam proportio

d c ad e g fiuc a c.eft ut

a c fiue e g ad e c , fed

c g maior eft ipfa e c,

quare^de maior cftH

nea c g.ablatacommtirf

ni c c rel/nqaif d e ma
ior ipfa c g.Cum igitur

fit proportio d c ad c a
ficut c n ad c e totius

adtota,;ficuc abfcifae ad

abfciiam: eritrefiduae d

n adrcfiduam n e ficuc

totius d c ad totam c n.

quare quod fub d n & c

n cotinemr, aequale erit

eiquodfubne & d c.

fedquod fit ex ne in d
c ,efi inter duos notos
per prsambulum,

115-34
0 o o

75-2040000
I Z 58 2

60000

30000
.

900000 0-0 o
Quadratu» medietatis

^
900000000
75-49^0000
>45-080000
900000000
75204 0000
1479^0000

Quadratumergo dimi^

di^difFercmiaelinearad

n 5^ n c eft inter hos.

14508 0000.&

J47960000.
2

6 2

'f >'^8-4^40

;^A’44«foS 4
>^4

*-^>4 »

* 4 ^ i }

> 4 3

y 4

lOH.

< 9 lf 244224
7783 5

* 4^0 t

"1 »42890023
maior terminus quadras

tifk.

I

3

43

fSiS0^iS6o o

0 7 4
6

'T 4
ri' ^43 3

^•>^i' 4r8
-

48 T 3

0lS^:f06o o

67 6

6

33804. 33807.
Inter hos eft f k.

3 3804 33807
2098 2101

35902 3590S
Inter hos eft d f.

7 > 8 II. 71812 .

interhos erat d g
3^905^. 3

-

5
-90 '^*

Inter hos eftmedietasd
g. nonda ergo apparet
certitudo huiusrei,nccp

incoueniens aliquod,na
fi medietas d g eft inter

hos 35905i.& 35906.es
rit neccflario etia inter

hos 35902.8i359o8.in#
terquos etia eft ipfa d f.

Huc attendeanimum.

Aggrediar aliam uiam.
In prima facie praecede^*

cis carta columna terna
condufimus lineam d g
efte inter hos terminos

725 34, 8^ 7158 2. cumi^
linea d c fti ^9900 • erit

754920000
Igitur quod fit exd n in

n c eft inter hos duos
75204oooo.Sd
754920000.

Sedquodfitexd nin n
c cQ quadrato dimidi*
differentfe earum acqoa

turquadratomedietatis
d c. quare per praeam
bulum quadratumdim^
dixdifferennx d n & n
c intex duos notos hai>c
bi tur.

Igitur dimidia difteren*

tia linearum d n & n c

eftinterhos »2044.5^

1 2 164.
.

30000. 30000«

42044. 42164.
Interhos eft neceflario

n c !inea,cui aqualis eft

a c.

Quadratum aute a c cii

quadrato c m aquipoU
let quadrato diametri a

in>quare&per przam

bulum quadratum c m,
8^ ideo



DE CLVADRATVRA CIRI
&Ideocriam,prali„„c

,,»,48. ,,2554.m intduostcrmmosno Interhoscft c m.
tosconcludi-tur. ,

’ " autem pi opomo «
^^°44 a ad ac ficuc cm ad b c
- 4^044 propter fimilitudinc trt
168176 anguloru.quarc^per
ATo ' .•

:vLi. 79
6 1976x96x5*
3600000000
XX 4!

7‘t ydif
43 193'

• 68 176
84088

I 6|8 >76

-»».
'767697936

Minor terminus quadra
tf ac *

41164
41164

177780x896
Maior terminus quadra
fi a c.

1440000 0000
I 77780x896

I z6 xz
I 97 j 04

Minor terminus quadra
ri c m.

1 44QO 00 o 000
1767697936
1x63x30x064

Maior terminus quadra
fi c m.

praeambulu b c inter du
os notos habebitur,

60000. 4x044.

41164,
11x348.

j 1x394.

t 11348
41044
449391
449391

XX4696
44939 1

78984
789 8 4

6
3 ‘5-93

6 3 I 87 X

7 1 o 8 5" 6

63 r 87 i

ffxSSS
6 z 3 S 47 iis’6
3600000000

7 87 19
jps * 1

i 9
’

4 i 3

1196
43974

1

60000» 60000.

11x394
4 x 164

449T76
674364
11x394

XX4788

f rr-4^
,0616

xv <^$^
j

1' ySySjl

;x^^z4
X X i

1

X I .X

vxS^rf6

f!^ZXXZ!^-?i5

b d C efie acutum.

7S715‘* 78984.

Tncerhos eft b c,

DifFeretiaauccqdrati b

C&qdratidc aequat ei

fit exb d in differeria

cafuum b h & h d.

78719
78719
393615-

I 5
- 745-a

5
- 3-1079

6x9800
3

-

5
- I 079

43193 * 43974* ...

Inter hos eft differentia .

cafuum b h h d. _
,16707- l6ozj‘.

853-4. 80 IX.

Tnter hos eft linea h d.

Qiiadracum aurem h d
cum quadrato h c ualec

nuadrarridc.Tgit&c.

S 394
3 34 I 6

4*770
i j o 6 1

668 3 1

697893 *6

Quadratum maioris ter

mini h d. _
* 80 / X

8 o 1 X

160x4
8 0 I X

64099
64191*44

Quadruumminoris tef

mioibd.



30 r 58 '

g 3 r 4

S9 IOH»

3^000 ooooo
^97891 » ^

j5'^02.io^S4
Quadracum minoris ter

ininic h.

^6 00000000
<$4 t 9 x 144

3 5--3 r 8 0 7 S 5-

6

Qaadtatum maioris ter

Plini c h,

6

i
J(XX

7̂ 0$ S

3',y^S 4 9

X0X88S^2, ^
XXX I 8

7

x8xS f

9
I 24

X-0X888 P 2 2

I 8

5
'

94 'r» 5
’

9463 *

Interhos eft linea c h.

Eft autem proportio d
c ad c h ficut d c ad c
Ic^quarc& per praam
bulu c k inter duos
tos habebitur. Scdpri*
ttsquarendaeft d e.

60 000 ^0000
4 ^ K?4 4. z o 44
17 S 36 17976

Interhos eftd n,

'» 2-^34^ |^SS^.
Inter bos erat c g fine

e n.

DB MONTEREGIO
I 783‘5
1 *^7 3 4

179 !^
12782

30370 30738
Inter hos erit d e.

60000. 794 ' 7*

794*^3 *

30370.

30758*

794»7
30370

4179070
178247

178247
>'7

3770
30073

.S 94^3
30 r 38

477704
178389

2973 >

r

178389

.7^4
XSXfSS
30264

1094

30073. 30267.
Inter hos eft linea c k.

Item proportio cdad d
h iicut e d ad d k,qua£

re & per pr«eambulu
d k inter duos notos ha
hebitur.

60000« 8oi2«

8374.
30370.

30738.

30370
8 0 12

, .
60740

3037
2429(7

;^4 .3
'

3'i|444 o
•40 yj-*

I 2 2.1 y i

172690
91614 ^

244304
'f.3' 7

|

Xj^ixx]447 »
4271! —

4077. 4272.
Inter hos erit d k.

Cumautemduo quadra,

ta lineari c k & fk ua*

leant quadratu e f.duae.

autem line» e f Si e k
ftnt dat» inter binos ter'

minoSjCrit& per pr»*
ambulu fk inter duos
notos.

41044. 4216^
'

Inter hos eft e f fiue ac;

30073. 30267.

Inter hos eft ck.

3007}
30073
90219

21071 »

9 °^ «9

9043873^9
Quadratum minoris ter

mini e k.

30267
30 ^<^ 5

’

i 7 * 32^r
18 1790
60 7.3.0.

9079 y

9 17970227
Quadratum maioris ter

mini e k.

Quadrata autem termi*

norumline» e f fiue a c

aqualis ei fuperiushab^

tiir.
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»7^7^97936
9 »T 97 oat 5

‘

S,5- fXi 77 I t

Minor terminu' quadra
1' fk.

177780 x 89 ^

904 385-^9
8 7 3 4 '

7

5
- 6

j7
Maiortcnnmus quadra
tifk.

% i

.tfJ-S i

9

itrss?ii6 +

rjg
»

.
i

9

I 0
. 3

1^5-9

29184. a95
-

5
'4*

Inter hos erit fk.

Sic urracp Itnearu f k&
d,k int duos notos habe
tOT fctminos.quarc per

j.praambulS cogeries

earum inter duos notos
eonftituetnf,

»5» 184 » 993*4
4 6 f f 4*25-2

33*39 338^0
Internos er/tlinea d f.

7 *934^ ^rSa,
Inter hos erat d g.

36267. 36291.
Interhos efl medietasH
neg d g.

X>um igic triangulus iD«

icriptus circulo.cuius fe

mfdiametcreft d g.ifoi

perimerer eft circulo ab
c, neceile efl lineam d f

multo minorem elTetnedietate linex d g,na linea d
fminor eft ^3 3806. quare Siminor^ 36267. fed
medietas litlex d g eftniaior^36267.igifur&'c*

Finis laboris maximi. Hoc igitur pado ad
impoflibile duceris. Eftofecundum intentionem
tnam, 91dux lines d b & dczqueuelocitermotx
recedant^Iinea d a^fimcpiammeonniquem fup«
ponis/dlicet diipo(itisomnlbus,tjcconclurto tua
fonatJinea d 1: ftt lubdupla linez d g:& ob hoc ht
triangulus xquilaterus inferipeus circulo habenti fe

rnidiamerrum d guroperimetercirculo a b c. lam
fcquitur fecundum procelTum meu rcfoIuenSo hoc
ncgodum,q>inhocfi'tuIinea d fmulto minor fit cp

medietas lineg d g>Sic lineam d f xqualeelTeme
dietati dg,& eandem nonelTexquale medietati d
g confiteberiSj ^dcftimpofltbile. Confiteris enim
d f effemedietate Utiexd g.idenifupponisjfed^
pter procefTum iam fadum certiitimum, confiteri

cogerisjlinea d fnon cflegqitalcm medietati d g.
Omnia aute in hoc procedit meo affumpta fune cer

tiflima,prxcer hoc uniim,quod fortalTe dubietatem

ingeret fntellcdlui, 9» fdlicet in figuratione qua fup
ponit conclufioylinea d n minor fit^ linea n c,ita

9>pun(flus n cadat ultra pundlum medix redlionis

d c uerfus d. Hoc aute Irc roborabitur» Ponamus
duas lineas d b & d c motibus fuis peruenifTe ad
eumfituubi ac fit latus decagoniinfcriptibiliscir»

culo a b C,di(poritist:0 reliquis omnibus ut res ipfa

poftulat>eruntduxlinex a e & e d squales. nani
duo trianguli a d c & c a e funt xqutanguli > duo
enim anguli d a c d c aperquineSprimixquan
tur,fimiliter duo anguli a e c & a c e trianguli a e

c xqualesiumiaCcepto ergoangulo a e e comuni
duobus triangulis& adeum exteris relatis^ omnes
quatuor did^i anguli inter fexquales habebuntur»

Hinc & per 3 1. primi tertius tertio xquabkur. Eft
autemangulus a d c decuria pars quamortetftora

per ultimam iesct^S^ideo quinta pars duoru redlo^

ru :unde angulus d a c dux quintx duoru reeioru

eritifed 6^ angulus eae xqUalis angulo a d c qm^
ta pars eft duorO redlorum^ unde reliquus angulus
d a e erit quinta pars duorum rcifloruiduo itac^am
guli d a e & e d a xqualesiunt>unde&duxlinex
a e e d xquales conuincuntur.Cu denit^ e f

neafif xqualisipfi a efiue a c,&idcoipri d e, erit

triangulus d e fduorum xqoalium angoloru c d f
SC e i d,angu]u$ autem ed f eftdux quintx duoru
reftorum.duplusofim eft ad anguis e d a.quierac

k quinta
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quinta pars duorOrciflorumrquarc angulus d c f erit una quinta duotureiflo

rum,&: triangulus d c f arquilaterus&aequiangulustriangulo a c c.unde^

linea d f Jcqualis rcperiecarlineai c e,fed c c cft minor ^me^’ £Us linea d

g. Cumenimpropter fimilicudinem triangulorum a dc & > « c (it prdpor*

rio d c ad a c.&ideo ad d e eiaqualem.ficut a c fiuc d e ad c c,& d c ma*
loreftipfa d e,CTita: d e maior linea e c.S/cconllat lineam e c minore clTe

medietate Iinc« d ciquare multo minor eritmcdictateipfius d g.ergo^ df
minor erit medietate lineae d g,a: ideo oportebit duas lineas d b & d c mdi
gts elongari ab ipfa d a,utcrefcat linea d f. Si autem pofuerimus c n «cquale

fpfi a c iiue c g,eritlmca d n minor linea n c.&idcoifort/ori minor erit Ii»

nea d n ipfa n c in maiori elongatione linearum d b & d c ab ipfa d a.qu5

foeniA magis elongantor duat lineae d b & d c ab ipfa d a, tanto maiorred

ditur linea e c,& etiam tanto maior linea c n. Qiiod autem linea d n minor

ficimea n c,dum a c cft latus decagonizquilateri circulo a b c inferiptiper

numeros ficoftendeinus* Semidiameter d c eftdiuifainpun<fto e fecundiS

proportionemhabentemmedium dC duo extre*

raa,eft enim proportio c d adac fiued e *qua
lemeificot d c ad c c. Videndumigiturquan*

taftc d e. Diuidatur d c permedium'inpun^o
o, & a puntfio d erigatur orthogonalis d p a*

«r qualis ipft d c dacla o p^cuilit aqualis o q. Ia
‘ dq lineacritlatusdccagoniinfcriptibilis circu*

io cuius femidiameter d c«

doooo«
trinea d c»

3^00000900

45-0000 00 00
C^adrarum o p,

4- i

6

7
o

8

*r«r3'34 a

67082. 67083«

fnf hos eft 0 p fiue 0 q.

30000. 30000,

37eSl, 37*«3 .„

Intcrhoscftd q.ftilicet

latus decagonit

«Soooo 60000
37083 ? 7 oS *

»2917 22918
Inter bos eft e c, cui cft

aqualis d n.nam dua c

n SC d e funt^aquales*

quare ablatacomum* n e
relinquitur d n aqualis

ipn e e*

: Siccoftat d n eftetnl

noreipfa n c» inulto igj

tur minor erit quando
duaiincad b6^d c ma
gis elongabunt I linea

Habemus /gitur finem

huius rei>quaiadiuma4

gnum laborem ingefiil

xnihi«

Venetijs dic

Anno 1464, mrbata re

publica Chriftiana per

hoftem fuum Mabunie
cum*



«It>E ra.VlADRATVRii" ClRCytl,

TMmcnfa dei pcrfc<?h'o aperte nob/s defflonftrttur,duni iftfatiabilem

J|,antma! racion^is cupidinem perpendimusmam continuis additamen^
tisnafciroIeantarteshumanae,adplenicudinemtamen earum nun^ pertine

gere licet. Quo.namcp amplius in fcientijs procedimus, eo plus(mirabi!e dia

<fhi)reftarc uidetur ad diicendum:fit^ deinceps.quemadmodum uulgo dicit>

ut plura dubitcnt,qui plura dtdicere. Summus igitur gradus perfe^ionis ne^
qua^ humanitus attingi poteii^fed cognitis fcibilibus quanti(car{r>ad aliafem
per inuenienda tenditur,quod profeAo obtigifle arbitror huic uiro celeberri*
mo ac diligcntiffimo rerum fccretarum inuemgatori

:
qui poft multos modos

circufLimercntiam circuli aut eius medietatem redhficandi, areamcp fuam qua
drandi/edulo conatus eft tradere.quojiam paAo arcui qirantoKbet wqualis re

defignaretur : ac ccontra lineae recf^* quannccucg propofits, qusminor fit

circuaiKrentia circuli dat/, aequalis ex ipfa circumferentia arcus abfdnderet*
Ipfetamen,quemadm6dum uerba lua lonancmon aequalem circumferentis,

aut arcui cuilibetreclam adignare pollicenir/ed ei commeofurabilemjCredes
foxtaiTe,euroae drcularixqualem retiam dari non po(re,cum, ut uulgus Geo^
metrarum clamac,carui ad re<‘lum non fit proportio,cuius contrarium fupcri-

iis comprobatum cft.PolIicetar itac^ curu« circularicommenlurabilem redta

defignare ad hunc fenfuin.ut tot fint pedes, oerbigran'a>redh',in ijjfa linea rcj*

dia dengnata,quot funt curui in linea euroa proponta,fed reuera fugiendo im*

conucniens,qucKf fecundum mentem huius philofophi requeremr,fi cumae
circulari

LECTORIBVS.

Had^enus progreflus eft feriptis fuis Regiomotanus, quibus flf nihil

dempfimus^ic ne addere qde quic^ placuit. Impexfedlu igit opus,acpo
tius uix infiiruci particula lianc curauimus dCipfam apponi,quxfani tolli

commode poterat.Sed fidem noftram pra:ftare uoIuiraus,quam gratifli^

mam uobis efle par fuerit, ira utfiudiumlaborem^ nofirum,

tnrUXtewKovsvlovip^^snfjildofiifWii/pfivffiSuict^ffnvii "jSkvk^cv «iS

•vpomoAs7W7ovxv/cAov'^0£f««, 3ivi* ney' mxrii T[iifjM.'n KTjo¥nii{T mk^ovoMs
ecixASetu. 6s^ 7*

JtSdftfeTttTOWTBC aUTO AW/UatQOjTIV Aoj JiOfiSoiWTBt*

Clrcolum a b g d fupcrccntro e delcrfptum,du2 diametiiiuaefecentiii

quafuor quadrantes,extendatur^ d b diameter ultra b abfc^fine defer
«iinatotdemittaturcordaexpunAo a,qoatfit a fifecans diametrumpr*didfa
Inpunt^o g,haclege,utfired^ e h flimarurdoplaad eam cordam a i^e gin
tercepta cencrocirculi&pundo g fit quarta pars lines e h.Diciturre<&ni
c h effe squalem lemicircumferentix b a d.

Pro huius rei executlone,ex centro cfrculi educo ad cordam a fperpendw
cularem c k. Elio igiturnuncfecundum intentionem ati^afferaoneminuen

toriSjlinea e h dupla ad cordam a f,& c g quarta pars lineat c h:&ob hoc Ii

nea c h aequalis femicircumferentiseb ad. liceatdemum ponere femidiamc
k a cnim
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trum c a 4^70.pa!ticularum. quantobrem (emicircumfercntja erft fnterbos

tfimunoc I f^ f o.dC i xoMtcx fuperioribus lam conclamatum eft.Vnde& U

neam e h jntcr eofdcmtcnnmos repertum iri conftat* Nunc numeros de>

Icendendum*

Inter hos eftltnea e b»

Eftautem a f medietas

eius>& ideo per prsea^

bulum inter duos notos
habebitur»

78 oy, 7810»

Inter hos erit a f«

Expunctoautem e tri#

anguli a e g redangu^
Ii ad latus recfio angulo
oppofitu defcendit per^
pendicularis e k. quare

perS.fexri e a erit me«
dio loco proportionalis
"inter k a a-g,&idco
per li.fextiSi praeam
bulu linea ag inter du#
9s notos habebitur.

4?7o
4970

3 47900
% 4473

-
1988

»47od9©tf

Quadratum' e a.

3-

6

/^3'y.?47S- 3

2$00<i

2^9
3

7805-. 78 >0.

59oa. 39oy.

Inter hos enim oportuit

elTe a k medietate cor»
4z a f»

X
2y

I z

.^2S'22^ <5

y^^0000o 5

290?7^?‘Xi
20000 o

209
3

6331,
Interbos erit a g.

Quare per pemiltimant

primi& przambulum
quadratum e g interdu
osexiftetnotos.

6319
6327

3 I 6zy
» a^yo

I 8975’.

379 y°
4oooy6ay

Quadratum minorister

mini a g. ^
14700900. '

'

»y 3047 iy.

Minor terminus quadra
riCg.

;

633 *

. ^ 3 3 i

^331
i i 99 i

J 899 i

t ? 9 8 g

4008 I
yg *

Quadratummaioris ter

tniniag*



i^^So66it
Maior terni? quadra
«eg>

^r

fJ^$)30 S I

‘»'r^^ 4 y.2^rl
/S^ss z

^6
U
9

i\f y8

0

g

g

g^SS^ |i

BE Q.yADRATVRA CrRCTtr.
tas partes di<5lorum ter«

minora neceifario c]au«

detur,Sii ideo inter hos
390Z.& jpof.flciprami

noreft ^ 390 fedper
fylt^^fma conciuHmus
ea cllc maiore ^ 5 9 1 a«

unde & maior erit ^
}905^,fic maior& minor
eodemquod eft impofli

bile.

f i

^r 9gB

f?i? 06 x

-r I z

• Aliter ad idem. Quo
niam e h eftimerhos
I j-6 10.& 15610. erit a f
inter hos 7805. &78 10.

3'-73
' 7 r

.r;t>M564
^ I z

9318. 6311.

inter hos erit a g.

49 .
7^ 4970

, 39 iz. 39ZZ.

imerhos erit linea e g.

: s
*^gxg 15620.

Ite e g inter nos 39oz.

& 3905.unde per penui
timam primi& praeam

bulum quadratu a g in*

ter duos notos habebit.

1065 1068
Inter hos erit b g.

4970 4970
390Z 3905

=
- 3902-s* 390 J’*

Inter hos eft quarta ps Ii

near e h.

3902. 3905.
Inter hos erit e g.

'8.8 7 z 8 87 y
Imerhos erit g d.

Quod autem fitex b g
in g d,squatureiquo(iLinea igitur e g maior

tft^ 39 1 z.& ideo mul«
tpmaior ^ 3905.fed qr^

ta parslinex e h Tiueie

tnicircumferentia a b d
eft minor^ 3905.quarc

linea e g- maior eft qoar

ta parte lineae e h. Proj»

pter hypbthefim itac^ tu

3 9 0 z

390Z
7804

35 • 1 s

1 >706

ex a g in g f,quarc& g'

f inter duos notos habe
bitur.

1 5 zz 56 o 4
106^5. 1068.

2-470090 0 8872. 8875.

3;99z 65 04
Ivlinor terminus quadra

887 *-

1 065
am confiteris (quia po* ti a S. 44360.
iM's)e g quartam parte

cflelmejc e h;&! propf
3905
3 9 0 5

53Z3Z
8872

enunciationcmtuam diss

cendo e h effe tequale

femicircumfcrentiae,cos

geris concedere lineam
e g eftemaiorem quar#

ta parce c b,quod impii

cat contraditftionem.

-Vel aliter. Quia linea e

g ponebat quarta pars

ipuus c b,& e, h. eftinf

hos duos i56i'o.&
i 56zo«ipra e g inter qr

195Z5
3 7 ‘ 4 r

1 17 1 y

^44 s 6 8 0
Minor terminus produ#
<fti ex b g in g d.

1 5 Z490 Z5
Z4700900

1887 ?

399499Z5
Maior terminus quadra

ti ag.

7 1 0 0 0
53Z50.

887?
947850*»

Maior terminus produ*
(ftiexbgingd.

k j Cnm^



IOH« DE MONTERIGIO
Cu« a g Mtcf <!uos no

eos per prarams

bulum g finter duos

notos»

6318. 6^x1,

Inter hos erat a g.

s
r.r.«

»

I

» 4.

.«.r J

6

I

Z-rHf s
^^ySToo o

^.3'vr3^;?S^8 0

0yAAri

-6

1494. ij-oi,

Jnter hos erit g f.

<J3 tS. 6jai,

78 12. 7822,

Inter hos erit a f«

Sed prop^ hypotbenm
erat interhos 780
7810. ^pf b^othejim
ergommoreff ^ 78 10.
QC ideo minor ^7812,
fed peragumctatfonem
ex eade hypothefiprorf
cedete maior €^7812,
iic maior dC minor eode
quodcftimpoilibile,

Veaetijsdiei8.Imij.
eVnno 146^4.

5evo/<w*r -wf7i
»ftO? •Wj^UEETBTBUfiOv,

'

TOJTM 7JC >%p£5l^e*« i’TlI

ltV«'Auj{v >i-
>)v«9i . ruo <lt JMtT «Miu

(p) I$07{gci9 ge IuJti}a

Qiionlam autem e h po
nicduplaad a l^&qua»
druplaad e g.erita fdu

pia ad egA ideo a k ae

qual/sipn e g«
Ponoitai^a h i.rem*

Vnuscenfus erit qua
dratum eius a h.

Ponaturcp ut prius c a

45>7o»

24700900.
quadratum c a^

Id aufero exuno cenfu,

Icilicet quadrato a g, re

linquit unus cenfus des

ptisinde 24700900.naa

liter exprimi nequit, erit

ergo quadratum e g &
inde a k unus cenfus de

ptis 2470O900-

Eft autem c a.per8.fex

timedioloco proportio

nalisint h a-& a g,qua

TC per 2 1 .fexti quadratu

' e a eritmedioloco pro?
portionaleinter quadra

ta linearum h a & a g*

A ideo quadratu e a in

le du^nmsquabitur ei

quodfitex quadratislu

nearum h a & a g^alte

rius fcilketin alterum»

Sed nonmireris q> qua*
dratS in quadratam du#
ci iubeatur >cum dutflio

in lineis dntaxat locum
habea^hocenl quo pa«
dfo& natA intelligedu

Iit alibi oftenditur, faci«

lec:^ trabitiur ex corneto
Campani lup ultima de»
cimi elementorum»

24700900
24700900

»»a3o8i9«o©
172906}
988036

4^401^

6101344^08 lOOOO
Quadrata quadrati e a,

i.ccnfusr',*

i,ceniu .demptis

24700900^

I.cenfusde cenfa dem<
ptis 247oo90o.ccfibus*

Hoc hcex quadrato h a
jnquadramm a g.

C^are i.ceniusdecen*
fu deptis 247oo9oo.cen
Iibus,2quatur

610134460810000»

Reftaurandot^ diminue
taficut praecipitur in AI
gcbra,€rit unus cenfus

decefusqlis 24700900
cenf^usA

6 101 344608 100004

Vtendo igitur ceniude
cenfutam^ cenfu, age«
mus per capinilum fex«
tum Algebrar donec reai

periemus fubibntii rei

quae tamen reseft <en«
fus in hoc propoitto : cu

ius tande
Cefus totus, radix q«

drata

rit numc
rus lineae;

a.g.

24700900»

»^35’04yo*

Medietas numeri reru»

Hic numenisin ie mui«
tiplicandus eilet, fed c3
iit medietas de
247oo9oo.cuius quadra
cum fuperius procreatd

eil,ericquadratU5 nume
ri rerudimidiataru quat
ta pars huiafmoimagni
quadrati.

ttus'

. res"



QJ^ADRATVRA CIRCVLI*
^ y yi y

» 5-iyj}^’Vrxo 2j'oo
quadratus nui^ji diml
diaci rerum.

•T^Sii^ijioz^oo
6l<3 t 344608 f 0000

7626680760125-00

«7

4
7

r>75
'

3
'

.y 4

^0y^&%ei<S0xy^!Ss^

• ttt^yyy-i ^

yr/5-2

t76 » 6445- 276 t 6446
>237045-0 12370470

39^66897 39966896
Incei hos erit fubftanria

rei,quam hadenus qu«
fiuimus’, fcd haeres m
ueritateccnius eratAc»
c>pio ergo radtees qua:*

dratas,uquse fint,horiJ

numerorum.

y
xy‘8

.r?^445'4

4-1.2^64

>
Wis

1

xyyi36i^

6522.

Inter hos eft a g.

Quare per pcnukimam
pr/miSi^ prsam.cgjnf
duos notos cotinebic.

~ '
’ 6321
63 2f

63 2 r

f 2642
18963

37 $> 2-6

3 997yo4 }

2470 090

o

I 7274
I 4

,

Minorterminus quadra
ti e g. 6322

6322
I 2644

I 2644
18966

3 79 3>
39967684
247 o o'9 o o

I 7 2667 84
Maior terminus quadra
tieg. s 13

.^S- 4 ,^ >69
4 '»'lo

0izzo 7

yty00i39c\
0i3 ZOi

7

3907. 3908.

laterhos erit e g.

Igitur fi linea a fdebet

clTe dupla adipfam e g,
quemadmodB ad hypo-

theflm ftatim fequiiur,

nccelTe eft linea e g res»

periri inter hos duos ter

minos 3907,6i 3908.

Quare& per pr*am»

bulutn linea ehquadru

pia cius inf duos fiotos

collocabitur. ;

3907 390^

4 4
17620 17632 .

Interhos erit linea e b.

17610» 17620*

Inter hoseratfemicacu
ferentia b a d.

Sed linea e h maior eft

^ 17620.& fcmicircum
feretia minor ^ 17620»
Quare linea e h maior
eft femicircumferetiap*

dida,quod eft contra es»

nunciacione incentoris.

Illud bene confonac fu»
pra memoratis.Naqu3»
do ponebatur e h atqua

lis femicircumferenci»,

erat eg maior quarta ip
fius e h. Oportoitergp
lineam e h maiore fieri

confequenter a f roa

iorem, fi e g debuit efle

quarta ipfius e h.quo fa

do, e h ;
maior habetur

femictreuferetia pdida»

Poterit quifpia htefita

re circa id qd fupius con
clufumeft,Une3 c geon
tineri ini hos duos 39 os’*

hc 3908 . fi debeat efle

medietaslineaca g,5i!i-

deo quana pars ipfius e

h. Quamuis enimbene

id conclufa fit , uia came

huius inuetionis perpau

cis cognita eft. Rarifli»*

mi enim artem rei &: ce»

fus> quam Algebra plcs»

ric^ nominant Arabico

uocabulo, faris didicc»

Tunt.Ideop mediaagrio

ra td cofirmanducefui.

Qu6d aut no poflit efle

39oS.ne<5 maior,hacIe»

declarabimus.

Efto linea e g 39og«

390S
39 °g

3
f 2^

37 * 7 »

I 17 »4^



ts DB MOHTEREGIOlOH.

r f* 7 z 4 tf4
^4700900

J9973364
Quadratum a g«

A'

6

3

Xji}iii6^
I»

X I

Inter hos erif a g.

4970
3908
8878

Linea g d,

io6z.

Linea b g*
S878
»

z

y3 z68
8878
94Z843 g

* ^8

»

3'a-^r^,t?3 4

-.«3'^^.3'.r 3'3 »

^3'3
4$

a' 8^3

^iss-i t

gxS!S0Z4 4-

1

^.3'3

6

1491. 1491,

lotethosenc g f*

^311« ^3^3»

7813. 78ir.

Interboserfc a f.

39̂ L 3907^.

Infhos critmcdictasliri

neaeafXalicetlinea a k.

Sed eratlmcae g 3908.

maior ergo^ 3907i*&
ideo multo maior mcdw
etatc lineae a f.Non pc»

tuit igitur linea e g eile

3908. fi faltem debuit ef

fc medietas lineae a f.

Nec poterit effe maior

^39o8.quSto cnimcre

fciciinea e g, tanto dea

crefdi corda a f: mulro

igitur maior redderetur

c g^fie medietas lineae

aL Nondeni(^potcrit

cfle 3 9o3'«fi
faltcmdebc

bit efle qrta pars cordae

a f. Sit enim c g 3903*.

erit per penultimam pri

miquat^aeSag notum.

39 oy
390 ^*

l 9 J'.i 5
’

3^ » 4 r

1 17 > y

13-149015'
Quadratum e g.

14700900.

$99499
Quadratum a g.

ix 6

ZZZ7S 3

o

X I 1

^310« 6311.

Inter hos erit a g«

Quod autem tit ex b g
in g d aequatur ei quod
fit a g ing f,& ideo per
pnsanwulmn linea g

f inter duos notos habe
biceinde quoc^ tota cors>

da a f cui*^.’eius mcdie«
tate,

4970
39 oy

887 y
Linea g d,

1063-,

Linea b g. -

"ssTy
I 0 6 j-

4437 y
f 3 iyo

887 y

. 94 y » 8.7y

I

8>9

I

iS:iy!Xxx I y
1

6

85 .

>

3-rzZf *

04fxS7S9
fS_3!^fS00o f

.<J,3'>'^1

6

I49r; 194^*
Interhos erit g f.

6310. 631!«

7817.

Inter hos erit corda a U

39075» 39081»

Inter hos erit medietas

cordae a f» fcilicet linea

a k.
^

-

CSita<J linea e g /iiP“



DE MENSVR ATIONE CIRCVLI.

lfta?9oy.eiit/pfaminor$ 3 S>o7.fcd medietas a fmaiorcft^ 5^07* quare Ii«

neac g minor crit^ medietas cordae a f.Nonpotcritigicureffe j^oj-.ftdc*

bebit efle 'pietas de a f.fcdnecpmmor,nam quanto linea e g decre{cit»t3

fo a fcorda iit maior,&: eius etiam medietas maior» Prius aute non potuit elTe

39o8.ne(^maior,qoareneceirario linea c g inter hos terminos 390j-«&39o8»
claudetur, fidebebit effe quarta pars cord*B a f» Sed linea e g exiftente inter

di<^os terminos,ipfacp exiftente quarta parte totius c h, qnemadmpdom fup
ponitur, linea e h necelTario maior eftfemicircnmferentiaf*pediAa:quod
cft contra iententiam eius qui arcum circuli dirigere conabatur. H*cautem
inuentio csteris plurimis adinUentionibus fuis eo abundantior uifa eft,quo il

lae quidem cirCumferentfe totalis aut eius medietatixqualem rertam definire

pollicent, hac uero nomodo totius circumferette,fed 8C cuiuslibet portionis

cius longitudinem inredum uertere molitor. Quod ut manifeftius reddatur»

exemplari figurationeutendum ccnfeo,

C irculi a b t

d fuper e ce

tro lineati,arcus b
accipiawr b d •

—

qntufcucp , mU
nortn femicircu

l^ereniia,querub

tendat corda fua

b d, fagitta^ a
I protenfa ultra

centru, offendat

circumferetiam

circuli in putfto

c.erftitacE ^

texportionis b a d,SumatiTr demum in corda b d pund^us k,tantuni diftanS

per rctftam lineam S uertice portionis a,quatum i b altero termino portiois*

Hunc puncftummagifterrj uocauft uir ille>q) ab eo tanc^ radice totu fermd prae

iens pendeat ncgocium.Ducatur inftipercx pundio a corda a f,dC corda db
dircac continuetur ufep ad h.donec h k fit dupla ad cordam a f,6d quadrupla
ad lineam g k:unde dCcordam a f duplam efle linea g k confequitur. Afle-
rit inUentor ille lineam redlam h k conunenfurabilem efle arcui b a d : uidet

uoluifTe dicere aqualem.Hoc panfto cuilibet arcui propofito ^qui minor eft fe^

micircumferentia .aqualem redlam affignare conatur.
Ponamus igitur, exercitrj gratia.arcum b a d tertiampartemciroimferen^

datfemidiametrumautem e a utprius4$7o.6tideofemicircunifcremiamia
(er hosduos i5-<5io,& ij-(Jio.fint(^ onmia ut dirponuncurSi afferuntur.

4-979
4979

347999
447 ?

* 4700 ?o»

I

1 y 6 1 0 1 y^zo
1 i 0 1 y ^ Z d

3 ( z zo 3 l Z40
Inter hos erit tota cirefe

ferentia.

1040^1. »041?^ -

1040^* 10414.

Inf hos etitarCus b a d.

Quareda eft primo cor

da b d, Icilicet latus tri«

anguli aqiiilateri circu»

lo inferiptibilis, ipfaautf

tem potentialiter tripla

efemidiametro circuli.



$» IOH. - ]>B «ONTBRBaiO
;i47005>o.o

?

74 J o i 7 0 o
Quadratu -b d Qae bc*

8

-^>7
Si 8^o8 » 8 ^09 .

Inter hos eft b d»

4504« 43^4«
Inter hos cft b I,medie#
tas Tcilicet cord% b d.

Nuncquxram pudum
k magifterif.

IDuda corda a b,quae«
riclatus exagoni xquila
tericirculo propofitoin
fcriptibilis,eritper izSc
cundi quadratu etus a b
aquale duobus quadra?
tis a k&k b.cumeobis
quod fitex b k in k !,&:

ideo medietas quadrati
a b «equalis quadrato b
k,cum eo quodfit ex b fc

in k hideft eiquod fit ex
ak-m b Imponitur enim
b k aqualis ipfi Jc b. -

z47.oo9oo^

11135-04^0.

quod fitex b k inb K
?.r3
.rr/s

I a

^^000 8

4

3:rx*
»

4y 4 *>'«' 4 S

43'« 44 .44|9
^Tfaao

.4T)
4

2868* 2870.

Inter hos erit b k.& tan

tum diftat pundus ma?
gifterij i uerticc portio?

nis.

4304 4305-
2870 2868

'434 1437
inter hos erit k I refi?

dua ex b I,

Cum(^ linea h k aflera

cur aqualis arcui b a d.

erit ipia inter terminos
hos.

1040^« 10414.

Intereofdcm enim erat

arcus b a d.

2^0 15. 2603 i.

Inter hos erit quarta ps
h k,fcilicetipfa g k.

dC ideo inter hosT
2^0

I

2^04.

1434. >437.

4<> 3 r« 4041.
Inter hos^it g I.Cautem per 8. fexri a
b medio loco proportio
nalis inter c a & a 1.

4970 “

4970
_ 994»
Linea c,a«

xf

»1

<(fSap 7i 4
8.

> 4 ,y«f 0 ,5(oo J-,

^i^^aaaK»

^5^444 -

$^9
9

Sed no erat opus hac dt-.

nifioe, demoftrari enim
poteft , femidiamctrunii

e a per aqualia iecari in

pundo i. ,

Linea a h - l

atcpidcirCoquadratu a 1'

fubquadruplum eft qua'

drato e a.

3:?= x^
00 0a

'

Quadratum a 1.
,

4035'*
• 403f >

20 I 7S ’

I 2 I o y
' 1^140
16281227

Quadratum minoris ter

mini g 1.
*

404 r

404

1

16164
1692968 ^

Qpadratommaioris ter

inmi g L
'

16281227
<» 7722^

Minorterminus quadra
liag.



6 I 7 r

Quadratum m^bris ter

mini a g»

DE MENSVRATIOME CIRCVLI. pi
1^681 Matortcrminuscius^d tabamur. IdautS exeo

ex b g in g d. Illud aut
aequat ei quod fub a g,

g f continctur.cumc^ a

g Iit inter duos notos, e
rit& g f inter duos no<
tos &c.

S ^8
3'^ 3'.y

,

9-

x%

fSi^xziiS-jh

s'^448
9

4738* 4744*

Inter hos erit a g«

'‘IT04 4 ?o7
"

4041 4 ^ 3 y _

' 163 i 70

Int er illoseftb g«

4304
4^-

43 ®y
404

«

»4
Xx^

Z^tx^
iXTj^X^

px^yx^i
47'4444

,4.:^ 44
47

J
?(S 8

r-^r 7
%&ZXX
fS^xyfS |4

'^izzzz\s

47

uenir, q) termmosmmis
diftantes aiTumpiimus,

& potiflimu q»497o.pajf

ticulx femtdiatnecri e a
nimium groiTae font.

Nuc fubtiliores ponam
ueritacts explor^dat gra
tia.

Ponar femidiamctcr ea
particiilarum 497 0oo .8i

ob hoc femicircumferen

tia inter hos iy6 iooo.&
tyfiiOOO.

ly^iooo.

IffilOOO.

Iy6xooo«
lyfizooo.

8 3,9
Inter hos eft g ^
Quare quo^tcx b g
in g d inter duos notos

continebitur»
' 8339

’ ^yoJ7
y 00)3 4

16678

. 47 <5»

Inter hos eft g f»

46 z.

4738*

3 I zzooo, 3 rz4ooo.

Inter hos erit tota circo»'

ferentia»

1040666» >041334
Inter hos erit tertia pars

circumfercti«>fcilicet at

cus b a d»

Querenda eft prius cor

da b d,latus fcilicct tria«

guliaqlatcricirailo inj»

fcriptib!lts,qd qaide pos

tcntialitertrip^lum eli fe

midiametrocirculi.

247009000000».

quadratu remidiametri»
~3

74<oz70ooooo,

Ouadrammb d.

—
^ z ( 9 5 » r 7

IMinortcrminus €>9 ^d

ex b g in g d.

8 34 ^

170

yzoo» yzzo»

Tnter hos eft corda a f»

2600» >^*

Inter hos erit medietas

cordg a f.

2601. ^6o^.

Inierhoserat g'k.

Quare& g k inter prae

feriptos erit terminos,

Icilicei z6oo.Si 26 >o.in

ter quos erat medretas

cordx a f. Incertum i|t

tur adhuc eft, an g k iit

xqualis medierau cor«

d3eaf,anmaiorautmi»*
--,.hos eftcorda b d.

norea4dha>ftenusfcru
Interhosc^c

^ ^

3 »
,

a-/?443'7 8

^^0yZZ ^

xt^t!S 9 ^iZS P

x&iP>^x!S 6 i^ b
xxirfy-i-^

» 7

860SZ9»
860830*



I>E MONTEREGIO
430414,

430415-.

Inter hos cft b l,med/e*

tas feiheet corda: b d.

X^einde quaram pu(!la

I; magifterij.ut antea.

Cuc^ I/nea h k aderatur

aqualis arcui b a d,eric

ipia inter hos terminos.

10^0^66 » 1041334 .

Intereofdem enim erat

arcus b a d.

Maior terminus quadra
ti a g, i-

I

a-s-f.y

Z47009000000.

1135-04^00000.

quod fit ex b k in b I.

Zyv

X
i

Zi^^xsxdx-j S

^i^T^T^rf^xgz 6

^zsf^xxxx I l

43'3

^4
X

«3
$fts

339^X!^jciZx 8

3'5'4>^>.fS'.<?448<f

^yz t^ 0 00 0 9
4.3'.«4'*'4.44444 4
^Z0^xxxx

I

3
4.3'.cf4444

^Z00o
43*3

z6oi 66 . 2603 34.

Inter hos cftquarta gs U
ne«ehlc,fc 3 linea gk.

z 6 o i 66 2.60334
143470 143473
403636 403807
interhos erit linea g I.

497000.

2985-00,

Linea a K

40 3 63 6

40 3 <^3 ^

2421816
1210908

24218 16
I 2 I 0 9 0 8

» g 145-44

162922020496
403807
403807
2826649

3 230476
1211421

1617228
163060093 240
247009000000,

6 175'ii5’oooo,

Quadratu a I,eftenim a
1 medietas femidiamc*
tri e a,& ideo quadrata
cius quarta pars quadra*
ti ea.

9y^z^^ 4
'f-yzzsr^!^ 7
a' .5^ .4 5*4 3' 4 -f 9 3

fSS.lfZfSgZjfz^

3 ^ 0 z % %

$ ^ i 9
^ 4 7

4
9

7

zzzy^yz^ 7

k
>>'4S’-f>^43'>'45 I

S" 4 •8’ >: S 4

.9-4 8 2 3

9 4 S

9 4
9

473998 . 474144*

Inter hos erit a g. .

430414 430417
403807 403636
26607 ^ 677 ^

Interhos erit b g.

430414 430417 .

'

403636 403807
834070- 834222 -

Inter hos erit g
8 34oy«>
26607 -

28694 Z. ' 162922020496
286944. 61772270000

Imerhoseritbk. 224674270496
430414 430417 Minor terminus quadra
286944 28694 Z tia g.

*4347o 14347 J 163060093249
Interfaoseiit k I, ^<7; aij-eeea

783S3fi>
700430

'

7.0043 o • -

>66810
2 2 I 91-7683 7 o

minor terminus cius §d

£[cexbgiagd.



\to 75»98
r 8395-y 4

5
’ 839 yj-4

5005-331
t 6^8444
213 59630938

Maior terminus eius

firex b g in g d
,

2

18^

ZZxyiS^I

DE MENSVRATIONE C

834222 46S03, 47131.
^ 6779 interhos eft gf.

473998 474*44
4680 3 47 I 3 *

5-20801 5 i*i 75
Inter hos eft corda a F,

2604004. 2606375.
Inf hos eft medietas cor

dag a f«

260166, 260334,
Inter hos erat linea g k,

Qiiamobrem linea g k
minor cxiftes^ 260334
minor quocp erit ^ ille

260400, Sed medietas

corda a f maior eft^
26o4oo.quarelinea g k
multo minor eft^ medi

etas corda a f.Ex hypo
thcfiautehnea g k ha«

bebatur aqualis ipfi me
dietati a f. Sic aqualis

ahcui& minor eode §d

eft impoffibilc.Non eft

ergo lineareda h k aq
lis arcui b a d.

IRCVLL 93

confecsti fumus,hic no
iniuria quiefeendum eSs

fui.

Vencttjs die 29,Iunij,

.

Anno 1464,

•nAocTsuTav

W ci\lffK0A®Twl-75V.

0 yS^f^voi'ni'rH 9

«AH-3tlW K/t>V7lfcC -TTKVTO.-

5(Ov TOv ec-

«ftoc Atjiv i-5J31KoS *

4y 4'*'4444
4^4 '»''*’ ‘

4^44
47

*r 4 »

I

3
'48 ,sJ 4?r4

4 ^f,y.^,?arS'8'8 8

ifi^999
4735

Poffet praterea fimis

|4 le examen fieri, ponedo

7 arcambaddecimapar
1 » tem, aut quinta aut quar

I3 ta totius circumferentia

partem,fedquoniam Ia*

bor plurimus eft, 6^ ex

comemoratis fine eius

i 5



ERRATA RECOGNITI OPERIS.

PaginaV.linea r.Icge diuideretur.Ibidem linea ^ <5.lege dicflarum pro difli

rcnt/anim.Pagma 7.Unt i ydege cf fi femidiameter. Pagina i i.lir.’ j.pro pnOi*

dio lege pura.Ibidem li: z i.diameter. Pagi: i ^ .in calce lege rcleuare.Pagi: i j

.

lirij-.quadrate.Pagi: 14.11:41.lege Prob3tuf.Lin:44.1egcflc: hoc probat prima
fuppoiitio.Li:4j-.lcge maiorem. Pag: i.j-.li: 1 <5 . 1cge orthogonalis. Lin; z 3 .pro

ac lege aut, Pagi:zz.lin:38.1cgc licuit.Pag:33.1m:38.1ege nuincros.Pagi:34.

Iin:3j.legeerant. Pag:4o,Ii:2 ».pro magis lege maius,Pagina:4i.lin: i4.Icgc

funt.Pag:45-.colnmna z.liniT.pro e t lege e l.Eadempag;colu;3.1in:i i,Icge

Siiniliter.Pag;46,coI:i.Iin:ti.Iege prius computatis. Ibidem coI:3.1in:j'.infi

nepro o pone ^.Pag:47iCol3.li:z 1,lege 35- i4.Pag;5-o.li: iz.lege linea r r inf

hos duos. Pag:y3.1in:z3.lcgcfuperant.Pag5-^.coI:i.lin: i^.pro 3 77 3 i lege

34 .3 ^.Ibidem linrpenultimapro 347oo9.1cgc 247oo9.Lin:39.1egc circulo a

h g dato,delendo d.Pag 64.1/n:7.pro^ 1 67923-6 i5-.lege^i9762j-623-.Pagina

^7.coI:3,lin:7.ab infra fcandendo pro 196656 lege 296656.Pag:68.col:i.lin:

6,dcle o in primo Ioco.Ibidcmlin:5.a(cendcndo lege fit.IbidcmcoI;3.lin: 16

^ 27.Iege72.Pag:69.col:2.1i:i2.afc€dendopro 37o85.ponc 37082. Pagina

72.C0I: i.Iin: I i.aicendcndo pro47o 360.pone 478360. Ibide col:3 .lin: 1 0. af#

cendendopro3 i34.pone3 t34.Pag:74.coI:2.Iin:9.pro zoSS.ponc zoSeXin:

I i.pro 2787i.pone 27875X1^:13.pro f3i4i7.pone 13 i5i7.Pag:76.col3.Ii;

afccndcndo 1 2.pro 6099 z.Iegc 50992. Pagina:77:coI:3.Im: i9.a‘Icededo pro

i67298,IcgCi67398.Lin: i4.afcend€do pro538459.ponc538479.1bidecol;
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