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/» Diophanti Arithmetica aJe latine reddita
,

& tandem edita,

G V I L I E L M I XYLANDRI
Auguftani

P R AE P A T i O.

Fr e R ! H vs numeros , numeriJitnt principe digni.

Liceat enim mihi apud te,Illuftriflime ac

Magnificentiflime Princeps , hac uti paro-

dia: cuius fententiam elicueram , &pr$-
fens teftabitur aetas, & (fi qua erit) pofteri-

tas . Non ego damnauerim eorum infti tu-

tum,qui Principum,quibus fuas lucubra-

tiones confecrant, laudes praedicant, etia

ab atauorumatauisrepetitas.Hocrnihi dabunt aequi, utmo
remeo mihi uti in dedicationib. liceat. Scilicet ego te tu-

os, ac ueftra illuftriafadfca praedicem
.

quafi uel buccinatores

gloriae ueftraeidonei defint,uel Tvbinga tua ranas alat feri-

hias, autme anferem obturbare oloribus oporteat . Itaque

uius argumenti tradtationem, ne aliena inuadam, remitto

ad eos quib.debetur. Hoc agamus.Tametfi non multum re-

fert, ad tuam Illuftriflim e Princeps gloriam
,
quanti teipfe ho

muncio Sclitterator faciam : tamen mcaintercft,bonosfi:ire

quis iri te obferuando fim,& quidme tibi debere fatear, tum
qui d a te exfpedtem,nullo meo admodum merito, fed uirtu-

te fretus tua.Ergo quod adhucfacere fum foli tus, citra adula

tionem &inanemrerumiadtantiam tibi. Princeps Illuftrifli-

me,paucis explicabo, &curtemunerehocmeo condecora-

dum exiftimauerini
,
&quid rei fit quod tibi offero

:

poftre-

mo quem hincfrudtum exfpedtem . Acprimo quidem cori-

ftatDeum,a quo habemus quidquid omnino habemus bo*
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ni,noftrae gratitudini etiam ineffabilia praemia propofuiffie.

Etuetetes illi fapientes; inter quos Euripidem nequaquam

Ultimum colloco,quafi pernubesLunam a coitu obferuan-

tes,idipfum tamen utcunque contuiti teftatum fecerunt,

quando gaudio affici deos enunciarunt ob habitum eis ab

hominibus honorem. Iam te, tuique fimiles
,
Dei in terra ui-

carios effe non nefcis
.
Quo fit, ut adducar in fpemcertiffi-

mam,me«tn tibi pietatem,gratitudinem,ftudiumq5
amplifi-

candae rei litterariae,quod adriominis tui gloriam,glori^que

ad p ofleros etiam (fi qui erunt) propagationem nonnihil co

ducat,acceptafore . Itaque pergo . Egreffum me e fchola tri -

uiali (ut loquar ufitate) Auguftana, Tubinga tua excepit:

cum quidem (eftenim fatendum) quid rei effiet philofoph ia,

nondum cognouiffiem .
Tubingaequinquenniumfermein-

te^rum exegi; qua conditione, & quibus cafibusiadfatus,a-

lio loco exponetur. Hucid proprie facit,quod ex animo fa-

teor, 6c publice conflare uol o: meae eruditionis adolefcen-

tiam &iuuentutemTubingae tuae deberi, &quantulacunq5
eftilla,nequeme eius poenitet, neque (quod exiftimarepoD

fim) TubingamXylandri alumni fui piget aut pigere debete

Enimuero quandoquidem ad te legitima fucceffiione aui pa

trisquetui,Principumlaudatiffiims memoris, bonaimpe-

riumqj peruenerunt: non uideo >quidcaufs excogitari poC

fit, cur non & eorum clien teste patronum fuum agnofcant.

Tubingenfiatua funt, deriuataintemaiorum in Academia

ea tutanda aniphficandaque cura, quam te ferio fufcepiffie^

&gnauiterprofcqui accipimus. Ego qui Tubingae tuae per-

multum debeo, adhuc femper me in srellluftrifiimae tuae fa_

miliaeeffie, non modo agnoui, fed etiam affirmaui . Ne quid

alienummeo ingenio faciam: hoc eft „ ne uel aduler, uel fi-

mulern: plane & conceptis uerbis dicam quod res eft, Gra-

tias ego pro acceptis apud tuos beneficijs tibi ago , Prin ceps

humaniffime,quantas poffiumjmeaeque grati tudinis hoc pu

blicummonimentum tibi demiffiffimo obfequendi ftudiq

acreuerentia confecro. quod quanti facere debeas, dodli

(quorum copia abundas) facile tibi explicabunt. Dicam

tamen ipfcea, quaein mentem alijs uenire uix (puto) poL

funt. A^ multisannisegomathematicammuerarumfcien-
tiarum
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tiarum (Geometriam dico. Arithmetica, & quae proprie di-

citur Cofmographiam) ita flagraui, ut docere etiam conarer
alios ea, quae difcendi mihi nece/fitatem iniunxeram . Huius
rei teftimoniaexftantin meis lucubrationibus, ijs praefertim,

quas iniquitate temporum circumuentus abfolu ere, 6c ede-

renondum potui. Itaque cum apud Suidani de Arithmetica
Diophanti aliquid obferuauiffem commemoratum, amato
res imitatus, aafpedtumfaltem eius operis exoptaui. Inueni

deinde tanquam exftantis in bibliothecis Italicis
,
fibiq$uifi

mentionem aRegiomontan o, (cuius etiam nominis memo
riam ueneror)fa<ftam. Sed cum ederetnemo: cepidefideriu

hocpaulatim in animo cohfopire, Sceorum quos confequi

poteram Arithmeticorum librorum cognitione, &medita-
tionibus noftris fepelire . Veritatis porro apud mc eftautori-

tas, ut ei coniuncftum etiam cum dedecore meo teftimoniu

lubentillimeperhibeam. Quod Coflicafeu Algebrica(cum
his enim reliqua comparata, id funt quod umbra: Homerie?
inNecyaad animam Tirefiaz) ea ergo quodnon a/Tequebar

modo,quanquam mutis duntaxatufuspr?ceptoribus cete-

ra «wr&J«*l@*,fed &augere,uariare,adeoq5 corrigereinloco di

diciflem
,
quae fummi & fideli/limi in docendo uiri Chriftifer

Rodolphus Silefius,Micaefus Stifeiius,Cardanus,Nonius,a-

Iijq
;
litteris mandaaerant:incidiin«VMe§w»oW, utfeite appel-

lauitHeraclitusfapientiormultis alijsphilofophis
,
hoc eft,

in Arithmetica,&ueraLogiftica,putaui me effealiquid:itaq$

demepatfim etiam amultis,ijsquedo<5lis uiris iudicatufuit,

menon de grege Arithmeticum efle. Verum ubi primum in

Diophanteaincidi:itamere<fta ratio circumegi t,utflendus-

n e mihi ipfi antea,an uero ridendus fuiflem, haud iniuria du
bitauerim. Operaeprecium eft hocloco Scmeam infeitiam

inuulgare,&Diophatei operis, quod mihi nebtilofamiftam
caliginem ab oculis deterfit, immo eos in cornum barbari-

cum defoflos eleuauit&repurgauit, guftum aliquem exhi-

bere.Surdorum ego numerorum tradtationem ita tenebam,
utetiam addere aliorum inuentis aliquidnonpoenitendum
auderem, atque id quidem in rebus arithmeticis magnum
aliquid habetur,& difficultas iftarum rerum multos a mathe
matib. deterret.Quanto autem hoc eft pra2clarius,in ijs pro-

* 3 blematis.



bicmafis qaafuidis eoam numeris uixp<?ffeuidentnr expli-

cari rem ebdeducere.utquafifolutn arithmeticum uertere

iuffiobfardefcantilli plane, &nemenno_ quidem eorum tn

tra&ationeingeniofilTimamm quaftio-nu admittatur. Tum

illareaanguli trianguli proprietas, cuius demonitrauo i y-

thagor® adferibitur, cui non uifa eft mathematico dxujna.

At camPiophanteis comparata confidcrationibus, tudime

tu uidebitur.na datis qmbufcunq; duobusnumeris.tnaguli

redtanguli latera dare ,
unde Thafus bonoru mathematico-

tu exfiftit, quidno habet&facilitatis &fubtihtatis>Itaq
i
ad-

fentiorPlutarchonoftro, graulffimo auton.qfacnficm ihud

PYthagoreiinon trianguli redtanguh laterum facultati exeo

«ritat®, fed rationi ,
datis duabus figurisinaqualibus& difli-

milibus figuram conftituendiqua:alteniftaium®qualis al-

teri fimilis exfiftat, inuent® accommodat,quod apud bu-

clidcm libri fexti propof. 25.. demonftratur. Taceo miras

quadratorum aliorumque numerorum propnetates,6cpro-

grdrionum;aliaquefexcenta,qu®pr^atiomsmodus
exclu-

dit &exipfo funtcognofcendaopcre. Memmime aliquan*

do legere, Leonardum quendam Pifanum de quadratis nu-

meris fcripfiffe librum, non dubito
,
quin ex noftro cranitule-

ntDiophanto. &ex eius libris
,
quos nunc edimus immen-

fum texi opus ac thefaurum id genus rerum arithmetica-

rum, uelnoftri commentari) effe argumento poterunt, bane

tredccim libri Arithmetica Diophana ab alijs perhibentur

exftarein bibliotheca Vaticana .-
quos Regiomontanus ille

uiderit. Sed de ijsneque quodfperetnhabeo ,
nequequod

iudicerti.Nolfrifuntfex de rebus arithmeticis, quorum duq

primi fchoiia Gr®ca habent adiefta, qn® Maxntu Planudts

efle creduntur. & probabilius idmihi eo fit, quod lub eius

nomine quadam logiftica codicifunt adiefta quo nosult

fumus . Non fum nefeius Hypateiam philofopham Alexan-

drinam in Diophantum efle commentatam. Sed pro.edto li

ea tantafuit, quantam Smdas &al.j perhibent, ift® annota-

tiones eam autorem non agnofeunt. de quibus quid fen e-

rim ,
meo moreiiberedixi fuis Iodis . Reliqui quatuor, & a-

lius de numeris multiangulis inferiptus, fcholijs caret.quo

«quiffimo animo &nos tulimus,&le£toiferct,cuino!tnsm
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eos commetarijs uti licebit. Id uero milii accidit duru &uix

fuperabileincomodum,quod mirifice deptauataomniain-

ueni, cum neqj ^pblematu expolitio interdu integra effet, ac

pallim numeri (in quibus fita omnia clfein hoc argumento*

quis ignorat?) tam problematu quam folutionu fiue explica

rionu corruptiifimi.Non pudebit meingenue fateri,qualem

meheicgetferim. Audadter,6c fummo cum feruore potius

quam alacritate animi opus ipfum initio fum aggreflus, la-

borq
;
mihi omnis uoluptati fuit, tatus eftmeus rem arithme

ticaru amor, quin & gratia magname apud omnes liberaliu

fcientiarum amatores aepatronos initurum, &pra:clare de

rep.litteraria meriturum inteliigebam ,
eamq* rem mihi lau-

di
(
quam a bonis profedtam nemo prudens afperiiatur) glo

riacq^fortalfe etiam emolumento fore fperabam. Progreuus

aliquantulum,infalebrasincidi:quse cantum ab eft ut alacri-

tate meam retuderint, ut etia animos mihi addiderint.-neq^

enim mihi nouu aut infolens eft aduerfuslibrarioru incuria

certamen,&hacinremilitaui, (utHoratij noftri uerbisutar)

non fine gloria. qcFmeno arrogater dicere,Dio,Plutarchits*

Strabo,Stephanusqj noftri teftantur.Sed cum mox in ipfum

pelagus monftrisfcatensmecurfus abripuit: nondefpondi

equidem animum ,
nequ e manus dedi

,
fed tamen fsepius ad

ora unde foluiflemrefpexi,quam portum in quem effet eua-

dendum cogitando profpicerem, dcprsehendiq; non minus

u ere quam eleganter ea ceciniffe Alceum,qu2e (fi poffum)La

tine in hac quafi uotiua mea tabula feribam.

£)uiuda uentisuuk dare,dum licet.

Cautusfuturiprauideatmodum

Curfus.mare ingreJJUs,marino

'fflduiget arbitrio necejjeefh

Sane qcPdeEcheneidepifce fertui*, eu nauim cui feadplicet

remorarijpcene credibile fecitmihi mea cymba tor medoru

remoris retardata.Expediui tameme ita,ut facile omnes me-j

diocri de his rebus iudicio prseditiiinteliedhiri fint incredibi

lemelabore& $rumnasdifficilimasfuperafTe:pudore etiam

ftimulatu oneris quod ultro mihi impofuilferft,no perferedi.-

Paucula qu?da non plane explicaca,ftudio & certis de caulis

in alium locum reiecimus . Opus quidem ipfum ita abfolui-

* 4 mus.
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mus,utneque eius nos pudere debeat,&Arithmetica:Logi-

fticcsqueftudioli nobis fe plurimum debere linthaud dubie

profeffuri . Neq 5
prsetereundum eft qua occafione atq$ unde

Diophantei codicis copiam fim confeamis.Cumfnenfe O-
(Stobri,anni areprcjfentato feruatore mudi ci a ia Lxxi.Vuit-

tebergamuenilfem, lingularem eius nobililiimseAcademi se

inmehumanicatern expertus, quam hic non elilocus prsedi-

candi,neq
5
fatis pro merito poteft pra:dicari:inter alia in col-

loquium de reb. mathematicis ueni cu clariflimisacdo&if-

£misuiris,fummis mathematicis D.Sebaftiano Theodori-

Co,&M.Vuolfgango Schulero, quos honoris caufa& obfer

uantia: nomino. Ibi mihi aliquotij paginas Diophanti Grae-

cas inlpiciendas dederunt,non dillimulato eius
,
ad quem is

codex pertineret nomine* Is eft ampliihmus uir, fummoa-
pudPolonosloco natus, uirtute, do<5trinahumanitateq

5
in-

terpopularesfuos facile princeps, Andreas Dudicius Sbar-

dellatus,hoc tempore ImperatorisRomanorum apudPolo-

nos orator, que, utipfius amplitudo, inq ;
remp. litterariam

meritapoftulant,honorificentiflimenominatuuolo.Eiego

ia ante a ftudio & peritia arithmeticae ita fiaera comendatus,

ut mutuas etia de illo argumeto litteras dederimus acceperi

musq
5
:&fummoperefuiab eo,tato uiro,in haru ftudio reni

confirmatus.Vittebergaproficifces,unuprobIemaDiopha-

teum exfcripli,quo me in itinere oblectare, cuius cu explica-

tioneperfcripfiliem,LiplisidSimoniSimonioLucenfi,phi-

lofopho do<ftilfimo&acutiflimo,acmedicoeximio,qman-

dato Illuftriflimi Augufti S axonix eledtoris , &c. ibi docet,

&

humaniftimemehoipitiofuo exceptuhabuit,oftedi,fimulqj

expofui,mefiitaDudiciouideretur,LatinaiftaDiophantia-

ritnmeticafa6hiru.placuitq$,utadeudeiftone2ociofcribe-

remus.Paucispbftmefib.DudiciusadmeDiopnatummifit,

mec^utpromiffa implere, maiore in modii cohortatus eft.

cuius ego no modo libeterautoritate fum fecutus,fedlibera

litate iplius hac, quod mea opera Diophantureip.litteraria:

donauit,utfacinus uereheroicu, acmagnificu tanti ultimo,

seftimatuq; iri& abs tellluftrilfime Princeps,& ab omnibus

alijs rerii intelligentib. arbitro

r

5
utno minori, fed maiori etia

glori se ei hxc donatio,quam mihi ipft elucubrabo fitfutura.
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Neq5
exigua debetur clarifTuno Simonio gratia, qui autor ac

fuaforDudicio fuit mittendi ad nos fu-i Diophanri . Tibi ue-

ro ,IllnftrilTime Princeps, etfi eadiuinitus obtigerunt, ut ad

ueram folidamque gloriam tibi a mex conditionis homi-

nibus nulla fit.optanda autfperanda glorias ae.cefsio,autno-

minis amplificatio : non debes tame huius noftri Operis pa-

trocinium a tua maieftate alienum eaue indignum putare.

Habes tu quidem tvbingae praecipue,tum ditionis tu? alijs

etiam in locis uiros dodtrina illuftres : habes, ut unum loco

omnium appellem, D. Iacobum Scheckium, principem hu-

ius foculi philofophorum, praeceptorem meum , de cui meri-

toipfius, idq; candide, quidquidin Ariftotelea profeci phi-

lofophia (quantuiumcunq;
id fit, non omnino tamen poe-

nitendum) acceptum refero, qui uiruel folus ornando Prin-

cipi depatriasfufficerepoterat. Non tamen ideo noftrum tue

Amplicudini debetfordereftudium ,
neq^nos uel alieni pror

fus,uel inepti plane ad celebrationem inclyti nominis tui

exillimandi fumus . Res quidem quae hoc noftro opere tra-

ctatur, tanta eft, ut eius dignitas omnem fuperet orationem.

Eft enim Arithmetica omnium mathematicarum fcientiaru,

quas Xenocratem fummum illum & feueriftimum philofo-

phum anfas fap ien tix app ellalfe legimus ,
dux 6e interpres, a

quainhumanasuitasufusquae de quanta propagentur adiu-

menta, etiam uuigo non eft obfcurum.Verum alio loco ano

bis mathematicarum fcientiarum dignitas, utili tas,6cnecef-

fitas eftcopiofedemonftrata, de ignauorum ,
ingratorumq^

calumniae refutatae . neque conuenit.Tuam Celfitudinem a

me prolixiore oratione detineri. Quem autem ego frutftum

huius mei deoperis de fatfti Iperem,paucis aperiam.Ah ter me
fperareauita tua indoles,uirtus, & humanitas non finunr,

quam hoc litterarium munus tibi foreacceptifiimum,teqj

pro tua bonitate de liberalitate haud grauate cius tutelam

fufeepturum, denos in tuorum cliefitum numerum benigne

adfcripturum.Hocnon modo tibi Princeps IlIuftrifiime,ho-

norificum erit, atque gloriofum : fedte labores noftros ap-

probante, arithmeticxftudium cum alibi
,
tum in tua Aca-

demia deGymnafijs, excitabitur, cofirmabitur, prouehetur,

de ad perfedtam eius fcientiam multi tuis aufpicijs,noftro la-

bore
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boreperdudti
,
magnam haere tuis iri remp.beneficijs acce£

honem fa&am e(fe gratiffima commemoratione prxdica-

bunt.Deum exanimo precor,utilluftriffimamtuam Celfitu-

dinem
,
Ipiritu fuo gubernet* omriiaq, profpera largiatur,&

fub umbra alarum fuarum te ac tuos perpetuo protegat.

Vale.Heidelberga.poftrid. Eidus Sextiles,

eia 10 txxiv.

T, lRuJlriJi, Celjit,

Objeruantifiimuf

sZM. GuiliehnusXylander

gujlanus
,

publicut pbilojopbid

osfriftotelea in Jcbola UeideU

. bergenfidoEior.







DIOPHANTI ALE*
XANDRINi RERVMARITHME*

TICARVM LIBER PRIMVS,
Guilielmo Xylandro^uguflanointerprete.

H v'm animaducrterem te,obferuartdiffimemihiDionyfi,ftudio difce-

di explicationem quaffiionum earum qua; innumeris proponuntur
teneri; aggrefiusfum eius rei uiarationemq; fabricati; cxipfisq; fun-
daincntis,quibus tota res nititur, initio perito naturam ac uim nume-
rorum conftituere. Quod negocium utuideatur fortaffie difficilius

('quippeignotum adhucjcum animi incipientium ad bonam de re dextre conficie

dafpem concipiendum nequaquam iintprocliues : tamencum tua alacritas
, tum

mea demonftratio efficiet,ut facile id coprafficndas.celeritcr enim addifeunt,quo-
rum ad difeendi cupiditatem dodrina accedit. Veriim etiam pra:terha:c,intcilige

ti tibiomnes numeros compofitos effis e quadaunitatum multitudine: liqueteo-

rum in infinitu progredi natura. Iam cum in his quidam fint quadrati,qui fuit nu-
mero aliquo in fe multiplicato, quinumerus latus quadrati dicitur;aliqui cubi>qui

exfiftunt quadratis in fua multiplicaris latera; alij rurfus quadratoquadrati, qui
gignuntur quadratis in feipfos ductis 5 nonnulli quadratocubi.quos quadrata in

cubos ab eodem profedos latere multiplicata procreant
;
quida denique cubocu-

bi.qui cubis in feipfos duftisnafcuntur: ufuuenit, ut exhorum uel compofirione,

ucl quo praffiant alij alijs
,
uel multiplicatione uel ratione ir.ter fe,aut uniufcuiufq;

fingulorum'uc ad fua latera, plurima; nedatur arithmetica- qu^ftiones,qusfoiuaa
tur tamen,fi ca quam commonftrabimus uia incedas.

SCHOLION.
Exemplo fit numerus f.Quadratus •>. Nm 3. in fe multiplicatus huncfacit: er 3. e/i latus quadrati9. Cubus ejh

17.nam 3.in quadratum 'afeprocreatum multiplicatus
,
gignit 17. Quadratoquadratum ejl 81. nam s>. quadratus

infeipfum(quodidem ejlacfi dicas j.tntmerus in cubum 17.)du8us eum producit.Quadratocubus ejl i4j.q«ippe

S>.quadratus in cubum 17.(idem ejlfidicas numerus 3.111 quadratoquadratum Si. ) multiplicatus cum conficit.Cu*

bocubus ejl 719.nam cubus 17.111feipfum(idem ejl fi dicasquadratus $,in quadratoquadratum 8i.ucl j.tiumerus in

quadratocubmi i+i.jmultiplicatus eum procreat.

Statutum porro receptum q; eft, utquifque horumnumerorum breuiorem na-

dus denominationem,pro elemento arithmetica: coiifiderationis habeatur . Ap-
pellaturergo quadratus Facultasmota eius Q^qua; cuiuis quadrato numero uel fu

perfcribituruel adferibitur; quod de alijs omnibus notis inrelligi uolo. Cubo fuii

nomen cft.no ta C. Qui quadrato in fe multiplicato fit, Quadratoquadratum dici-

tur.nota cius Q_Q:
_Qui quadrato in cubum, qui ab eodem latere eft profedus,

dudo
,
Quadratocubus nominatur: nora cius QC. Qui excubo infc dudonafei-

tur,Cubocubus uoceturmotaeius CC. Cui nullaharuprophetatu obtigir.fedco-

ftat multitudine unitatum,Rationis expers uocatur: nota eius N. Eft& aliud fignu

immutabile dcfinitorum,unitas:notacitis fitV.
SCHOLION.

Horum hec ejl expofitio. N- A c- QA Q-c- cc-

' r
3. 9. 17. 81. 2+3. 723.

Quadratumporroficfit
,~ s

- cubus ,779.

De bis
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De bis numeris (mplicesfunt,quod adnomen attinet,N. Q^p- C. compotiti QC. er CC. Ac fimplicibui

quidem Kel ira feipfosaielinmem,uel in cdmpofitos multiplicatis,citm (implica tum compofiti producuntur r.ume-

ri. Verbi gratia j. numerus in fe duftus
, fimplicem ducit 9. Q. er in huncfimplicem duftus, 27 Cgigr.itlima

plicem.rurfus inhunc,procreat 8
1
QQjompofitum uidelicet.idem inaiijsdeprahendere licet . Aiq; hactHfima

plicittm ratio. At uerb compojiti neq
;
in fc neq; in alios multiplicati numeros quorum exjtet nomen producunt.

Et/i enim 8 1. QQ^compoJitum 'mfeipftm multiplicans tf 5 tf 1.produco: tamen huic numero aliudquod tribuar

nomen haudhabeo,nili quod ipfitm quoq; Qtiadratoquadratum appello . hcic enim S 1 . accipio pro quadrato, 9,

pro numero . at<£ eadem ejl reliquorum conditio.

Enimuero (Icut parces totius unius alicuius certa: a numeris ccrfis fuam habent
denominationem,ijsq; funt cognomines: (etenim a ternario triens, a quaternario

quadrans,ab alijs numeris alis totius partes fuum nomen ducunr/ita nunc quoq;
denominatis numeris idem congruit, ut ab ipforum denominatione partis quoq;

nome deriuctur.numeri fcilicet a numero, quadrati a quadrato, cubi A cubo, qua-

drato quadrati a quadratiquadrato
,
quadraricubi a quadraticubo, cubocubi a

cubocubo . Harum partium adijeiatur cuiufquc numero nota, qua: fpcciem & £pe-

Cie diftinguat

SCHOMON.
Humerus in exemplo fitpra, propoflto fuit ;.Ergo triens imitatis,quodferib itur\. pars erit ab ipfo numero ito

>neltdcd:icais,iiemq;dedijsde'mc(p;fentiendumep.Hona unitatis pars, iiquadmo,qui ejl si.fuam denomina*

tionem trahet, unitati; pars uige(mdfeptina,-~2 cubo zj.denominabitur. oftogcfimaprima unitatis pars, -gj.i

quadratiquadrato Si.umtdlisparsducetefmaqtiadragefimatertia,i~.iquadratocubo 24 pars unitatis feptin

gentejimaundetrigcfima,j^p.a cubocubo 729.
XYLANDRI.

Locus hic Latine nonpotefi exprimi,utuerba uerhis confentiant. Sedhac efl DiophantiJen-

tentia. Vnit.as,,quatenus totum fir bvjuoMi intelligitur, non ‘rtyph afar®* (quadere alio loco

dijferuicopiofius)partes habet certorum numerorum cognomines,puta,factans dfinario nu-

mero nomen habet,triensdternario,&c. Ita etiam certapartes (minutias,fraShonesue appel-

lant) unitatisphyfica huius,d quadrato,cubo,reliquisdenominationem accipiunt.Nam fj. mi

riutiaeftcubica-.cum zj.fit cubus.& in ^Algebrko operefepipmc huiufmodt minutiarum ejl

maximus ufus: utfisis locispatebit. Cateraanteprimiproblematistraftaticnemillufirantur 0-

mnia in meao:tlgebra
.
quodhic,obfcuritas nequem deterreret-obitermonedumLeelori'duxi.

In Gracopro sswjoo/aolces legew.omijj.oic.

Proinde cum tibifingulasnumeroru denominationes cxpofuerim,adcaru mul
tiplicationesme confero,qu$ tibi facile patebunt,cum pcripfam nominum impo
fitionem fere fint iam ante declaratf.Ergo numerus in numera multiplicatus,qua-

‘ dratum producit,in quadratum,cubumiin cubum, quadratoquadratum : in hunc,

quadratocubumrinq; hunc duftus, cubocabum.Qiiadratum in quadratum fimui-

tipUccs,gigneturquadratoquadratus:fiin cubum,quadratocubum:fi in quadrato

quadratum,cqbicubu. Cubus in cubum duftus,cubicubum producit.

SCHOtIA.
NMMiero h: nmerrn duftus,quadratum efficit.vt ;-infe,9.

Humerus 'm quadratum,cubum procreat.ut 3 in 9,27.

Numerus in cubum, quadratiquadratumiut j in 27,81-

Numerusin QJ}, producit QC.Kt; («81,243.

Numerusin QC,producit CCut 3 in 243,729.

QJn multiplicatus, gignit Qgsttt 9 itfe,i

Qjn C. mult.gignit QC.ut 9.1'n 27,243.

Qjn QSiJuuUipli.gignit CC.ut 9 in 81,729-

C in C multipl.gignit CC.ut 27 infe,729.

Sciendum hoc loco,nonquemuk numerum ir. quemtsis tKimerum,q:tadraiim, ctthumue effe
multiplicandum. ut

alia numeriforma exfiftat:fed (in ira N,aut Qjn Q^kterfefcilicet, multiplices. Altoquifi numerum 4 matium

numerum,uipoteq,ducas,non quadratus, fed (impliciter numerus creabitur 20. Itemfip Q^multiplicesper 16

Qjion quadratiquadratus,fed (impliciter quadratusfiet 14 4,cuius latus 1 i. Quando autem aliamjfieciem is <(-

liant uoles multiplicare,ea in ortam ab eodem numero ducenda ejl
t
puta numerus in quadratum au! cubum,ucl rura

f*Q.



(iis Qj* C aut QJ2 dltam fi j . numcrUm in 9 quadratumab eo procreatum ducas, cubus exfifiet 27. non item

,

in alium quadratum.nam fi} in 4 quadratum multiplices, 1 2 'producetur,qui cubus non efi. Item [i 9 Qja Cab
odem ortum numero ducas,fiet QCz45-fiinalium, non item: nam fi in binarij cubum, quie& 8, ducas,exflfiet

71,quicubus non efi. Ergo quiuis numerus in quemuis multiplicatus,omnino numerum prccreat-.infeipfum ue

rd.autfui multiplices,qui denominationem cum quadratis ab unitateprogredientibus communem habeant
,
qua*

dratum. ttam cum ab unitate progredientes ordinequadratinumeri fint, 1, 4, 9,16,25,36, 49 ac deinceps:er

unitas equalitatis rationem obtineat,propter unitatem,utpoteprimum quadratum, omnisnumerus infui aqualem

dudus,quadratum gignit.ut z in z,4-propterfecundum autem quadratum
,
qui efi 4,omnis numerus in quadru

-

pium fui multiplicatus,quadratum procreat.utzm 8,

1

6.propter tertium, nimirum 9, omnis numerus in nouen*

cuplumfuum dudus,quadratum producit,ut 2 in 1 8,3*.er/?c deinceps. Similiter quiuis numerus milium alium

'm quadratum multiplicatus, unquam cubumproducet, nifiin eumduntaxat, quiab ipfo efi ortus. Sic 2 in4
quadratumfum dudus,cubum 8 procreat,

&

3 in Qjuum 9,facitC 2 7.ita$ deinceps reliqui.uidem quiuis nu-

merus in folum i fe propagatum cubum dudus,quadratiquadratim gignit, ut 3 m 27 facit 8 1. rurfumcf infolm
eum cuius ipfe latus efi quadratiquadratum Autlus,quadratocubum efficit,ut 3 in 8

1 ficit 243.ac rurfus infolum

afeortum quadraticubum multiplicatus.cubocubum producit, ut 3 k 243,jicit 72 9. neq; uUe modo aliterfiet.

Qjtadratus porro quiuis in quemuis quadratum dudus,quadratum gigttif.infeipfum itero,etiam quadratiquadra

*

tum, 4 nempe m 9 , ficit 3 <5 . cr in 16,64: itemq; 9 in se, 244 ,
produdis ubique quadratis

.
fed

4 infi,ficit itfrer 9'mfc, 81, quifimt Q_Q_-_ Quiuis quadratus infolum ab eodem propagatum latere cubum

dudus, QC producit.ut 9 i» 27 ficit Z4}.erinfolmab eodem latere produdum QQjtudus

,

CC facit, ut 9
in 8 1 facit 729. Omnis cubusm cubum dudus,cubum gignit:infe uero,eiiam cubicubum . nam 8 C in 27 C,

procreat 21 SC, cuius latus 6. idem sin 64 (cubum lateris 4)512 facit, cubum cuius latus 8. Infeuero dudi

cubus % facitCC 64,0 27 facit 729 CC. Atq-hi quidem CC omnes etiamfunt.quadrati: non item ij cubi, quitan-

<um'C 'm Cdudo fiunt. Vneterea id quoq; fciendumcfi,didorum numerorum quofdam in diuerfis fornisfoeda

ri. Verbigratia 1 6 er numerus efi.fiquidem exeo quadratu procreare licet: er quadratus efi lateris 4, er qua-

dratiquadratus lateris 2.lnfuper C4 ipfcquocji numerus efi, utpote latusquadratifui. Efi er quadratus lateris S,

er cubus lateris 4,er cubictibus lateris 2. Huius rei deferiptio proponatur numerorum ufq; addenarium, ordi~

nedfuperioribus ad inferiora dcfcenfufodo.ita quiuisnumerorumfubfehabebitfoedes exfepropagatas.

N. 47"
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Veritm facultates omnes effe quadratos nmeros,patet. De cubis,quinafcuntur cubismJeipfosdudis.quadra-

ti pojfunt effe etiam ipfi:reliqui nequaquam.Quadratoquadrati omnes pojfunt effequadrati .fiunt enim quadra

*

tis infeipfos multiplicatis.Quadratocubi,ficut er cubi,quicuqs enimjimpliciterfunt quadratocubi,ut
3 2, i;£ 24 3,

ut 776,nonpojfunl etiam quadrati effe.quiuero procreatifuntJimpliciter QC infe multiplicatis
,
quadratictti

effe pojfuntutt 1024. er 59049. quorum ille} 2, hic 243 infedudts gignuntur.Cubicubiomnes pojfuntqua-

drati effe,cum fiant cubkin feipfosmultiplicatis.ldquoq
;
in deferiptione propofita efi obferuandum, quod foedes

Cingulis numerisfubicdefecundum pariter pariumferiem progrediuntur, nam tametfinon omnesfunt pares:tame

quales funt numeri,tales etiamfecundum imparis er parisrationemfunt qua ex ijs propagantur foedes . Itaque

unitas,cum equalitati ratione refoondeat: foecies etiam eifubiede unitatemferuant . Binarioautem fubijcitur 4,
duplus cius; huic 8,er huic 1 6, ac deinceps reliquifentpcrfuperiomm dupli. Rurfus ternario fubijcitur 9 triplus,

huic 27,crd 81,acfic deinceps in tripla omnes ratione

.

Af$- itaporro reliqui totuplices habentfubfefuos mime
ros ordine,quotunitatum quifq; efi.4 fcilicet quadruplices,5 quintuplices,ac fic deinceps.

Omnis numerus in partem libi cognominem multiplicatus, unitatem pro-
ducit.

SCHOLION.
Ejlo nummis 4,pars ab eo nomen habcns,quadrans j. Siergo multiplices 4 in i, producetur t. nam quadras

quaterfumtus,unitatem conficit.quippe in quadrantes unitasfecata,nonm plures quatuorfecabitur.z7 fi in quin-

tantes,non iiiplurcs quam quintae fic deinceps. Quodut etiam in dcfaiptionc appareat, ducanturdu£reda ad
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angulum redrn altera alteri ittnfia a b era c, quarum utroque fit unitatum fieu putidorum 5, fimq; infuii uni'

tates feftxjripunllis c.
fi g-

h. defcribatur'% fuper eoa quadratum ab cd:v

punitis eatque fi
paralleli aduerfus lineam a o ducantur ekerfil;itemq;apun-

dis gh paralleli uerfus lineam abducantur g 6 n. Liquet ergo, totum ?j

quadratum unitatibus conflare

:

er harumfuperficierum ah, hf,fid quamlibet

continere tres unitates.Iam linea ae triens accipiatur,fiitq- isao,&i punito 0 fi|

parallelus lateri ac ducatur op. eritq} ap fiuperfiicies triensfiuperficieia k-fiqui-

dent a o triens erat linee a e, undefuperficies ak conflabat, er cum totafuperfi=

desah tribus unitatibus conflet : uti$ ap eius triens, una conflabit unitate . de-

monftratumq
•;
efl,ac tribus conflantem unitatibus,in a 0 trientem unitatis multiplicatam, unitatem fiecijfie. Eflq; tri

ens denominatusa trib.unitatibus.ln miuerfm autem quantis pars numerum in quem mtdtiplicatwr,communica-

ta denominatione diuidif.ficut hic triens ternariumm tres partes dhtidebat.eiusq; trientem, fcilicet unitatem, fibi

[umebat. Quod fita o non triens,fied fiemiflis (fi ita uftt ucniffet) linex a efuiffet: in duo diuifijfetternarium
:
fiumta

ab eo denominatione, dimidia enim etiam abinario nomen ducit, cum duo fiemiffesunitatem impleant.Sicergo ap

continuiffet unitatisfefiquiphm 1 ?. Siuero a 0 fuiffctfextans linea a e: proflito ternariumdiuifilJitinfcxpartcs

ipfi portionicognomines,fiuijfietq; ap tertiapars defiemifife unitatis.

Enimuerocum unitas immutabilis fit,fempcrqj perduret,(pedes numeri que in

eammultiplicatur,fuamfempernaturam retinet.

SCHOLION.
iioc didt,imitatem eundem mmerumjn qttmcunq; ducatur,refiituere,ut flnumerum 3 hi unitatem multipli

ces:diccs,femcl 3 fiunt tria.uiies reponi ternarium, quod idem de quouis numero efl intelligcndm . Sed cr huius

rei deficriptionem proponamus.Aipunltum a duxredelinex angulum redam confidentes fiunto abirac.hxt

unius,iRa trium punitorumfiue unitatum, er deferibatur reUanguhtn parallelo

grammam ab ijs contentua b c d.idipfium quoty pronundo tribus unitatib.cclta* A ' w „
re. Partiamurenimlineam ab infiuas unitates, in punitis e er

fi
at$ exhis ducan

turlinee paralleli relfeilu a c linee, puta e g ©rfib.Quando itaq; a c unicammo

do continet unitate, itrncfc a e tantundemtutiq
;
totafuperficies agunius eritrni-

tatis.Vnitas enim inunitatem duda,mitosem gignit.lifidem decaufiis etiam eher

h b fuperficies, utracfcunius efl unitatis, ac proinde totaparaUelogrammtiab cd

e tribus conflat unitatibus.quod fuit demonflrandm.

Numqrorum uero aliquot* partes i totis denominat*, in fe ipfas fi multipli can

tur,portiones producuntipforumnumerorum cognomines.
SCHOLION.

partes numeris cogttomines,binariofmiflis(net^ enim duer.tem licetdicere)tcmario triens,quaternario qaa-

drans,ac drinceps.Non autem dico trientem cuiuficun$ numeri,puta ternarij,aut quadrantem quatcmariy.id enim

effit unitas,fied unitatis inteUigo trientem autquadrantem, qui omnino numero alicuicognominis efl. nam unitatis

triens cognominis efl ternario,quadrans quaternario.crjic deinceps.

Verbi gratia
,
numeri aliquota pars in aliquotam numeri multiplicata

,
aliquota

quadrati:in hanc,aliquotam cubirin hanc,quadratoquadrati:in hanc quadratocu-

bi:inhanc,cubocubialiquotam partem producir.idq; comunicata denominatio-

ne cotinget. Quadrati aut aliquota pars in numeri aliquotam parte dufta, cubi gi-

gnir aliquotam partem:in quadrati,quadratoquadraticam:in cubi, quadraro cubi-

cam: in quadratoquadrati, cubocubicam aliquota aliquam partem. Cubi aliquo-

tapars in aliquotam. numeripartemulriplicara,aliquota quadratoquadraricam:in

quadrati, quadratocubicam:in cubi.cubicubica. Quadratoquadrati aliquorapars

innumeri aliquotam duaa,quadratocubicam:in quadrati,cubocubicam aliquod
parte ,pduat. Quadratocubi aliquotapars innumeri aliquota duda, cubocubica.

S CHOLI ON.
Beceademfiunt cmilloNurmus quinis in partem /Ibicognominem duftus unitatem gignit.

A L I V D.

Humeri,inquit,aliquotapars in aliquotam numeri duSa, quadrati aliquotampartemproducit, hoc efl
-J-
w

j

facit j.fiue,triens trientis,nona pars unitatis efl. Ei numeri aliquota pars in aliquotam quadratiduda,cubici ali-

quotam procrcafid efl -f in fiadt fiy.uel, tries none partis efl 1 7. Sicut enim in numeris 3 in 5 multiplicatus 9;

cr s in 9 dultus 27 producebatjta reshabet in unitatis partibus horti cognominib. Sic er quadratialiquotapars



hiftiifimilem.quadratoquadraticam producit.hoc eft,~ in I iuda,jTfacit,fiu none partis nona p.m , odogefi»
tnduua ejl. nam 9 m 9 dnda,8

1
fidebat. Hoc quocp defcriptioe decldretur.Sintdue rcdeaiangulu redii iunde

abp-a c,utraq; unius unitatis,*? deferibiturfuper eas quadratu, a bc i, quod

ipfum quoq; unitatem coistmebit.Porro utraq, linearum diuiiatur in tres trien=

tes,a b nimirum ac.e f,fb:a cinag.gb,cr h c. ducanturq; i pundiseerflintte
paralleliadutrfm linea a c, quefintekcrfl: necnon apundis gerh paralleli

aditerfus lmeamab,uidclicetgmcrb n:fecetq
;
lineaeklmeamgm inpundo o.

Quando igitur unitas ab in tres trientes cft diuifa ;
queuls haris fuperficierum

a k,kffd,triens unitatis erit, totum enim quadratum a b cd unitateuna confla*

bat.At rurfus earum qualibet 'a lineisg merhnin tres diuifa efl trietes: ergo e*

tiamak.cr cu hac totajit unitatis triens,erita0 trientis triens,quod eflpars nona: demonftratuq; cft, quo pado
numeri pars aliquotam numeripartem,nempeae triens in triente ag.duda, quadratialiquotam partem a o fece
rit.nonam unitatis.totum enim quadratu abcd,$ una coftat unitate,partes habet nouc tales, qualium una ejl a 0.

Similiter etiamfi ag maneat aliquota pars numeri,fcu triens unitatis,a e autponamus aliquotam quadrati parte,

puta nonaparte lineta b:erit a 0 aliquotapars cubica,nimiru zy.pars totius quadrati abed. Etfi ulranq; ag
er a epofuijfemus quadrati dliquotXpartc,ag nonaexactaenona deabtao quadratoquadraticapa rs fuif*
fet,nimirum JT totiusquadratiabed,imius unitatis.Eadem cft ceterorum ratio. Verum hecmultipiicatio no ejl

utcunq; inftituenda.no enim queuisnumeri pars in quiuisnumeri aut quadrati aliquota parte duceda ejl, ut qua*
drati cubiucaliquotaparsprocrcctur.fedficut dentimcr(s,qiiadralis,reliqukq;preceptumfuit,numcripars in fi*
bi eqiiale.unfeipfam efl multipiicada,y in ~, utfiat er eadem in partem quadrati ab ipfa ortam , hoc cft inj
ducenda cft, utfiatpars cubica fj.acde reliquis idemfentiendum efl.

Rurfum aliquota muncripars in quadratum multiplicata, numera gignit.in cu-
bum,quadratu;in quadrariquadratum.cubumjin quadratocubu, quadratiquadra-
tum;in cubocubum, quadraticubum.

scHor-roN.
Sicutdiximus omnem numerum,

fi in cognominemfibipartem multiplicetur , unitate producercita ctidque*
«is numeri aliquota pars in qv.adratum,non quoduls,jid qtlod communicatu cum ipfa nomengerit, multiplicata

procreat numerum a quo id quadratum cft ortumSitpars aliquota nimeri,triens:quadratum 'a ternario,qui co>
munem cum d:da partefortitur denominationem,eftnouem.nouies j,id cft nouem trientes,tresfuntfcilicetuni

»

tatcs,produdusq
; hac multiplicatione ternarius cftnumerus,cognominis trientifcu tertie unitatisparti.SimiUtcr

etiam aliquotanumeriparte in cubum
fi ducas, quadratu cofides. Eafit triens, cubus zy.uigintifepties -pboc ejl

27 trientcs,nouem faciunt unitates, itaq
; exflitit quadratusnouem ex hac multiplicatione . Eadem ejl er alioru

ratio . id quocp oflendaturdefcriptione.sint iuerede ad angulum redii coniunde ab cr ac: fitq; a b quatitor

unitatum,ac unius,deferibaturq; ex eisparaUclogrammum abe rf,er a b infuas unitates diuiiaturpundis c,fig.
iam cum a b quadratusfit, quatitor conflans unitatibus , natus binario in

fedudo.Ac quoq;in duaspartiamur partes inputido b,uthabeampar-
temcognonhncm numero quiquairatieftlatus,femifpmfcilicet : uta h, H —
er b c,u!rac;fitfcmf?is (d-) unitatis.duciturporro e pundis e,f,g, linee [_
paralleliai lineam a c: nimirum e k,f UgmUum ipundo b parallelusIU

c
ncea b, uiiclicetb n. Cum ergo totumparaHclogrimumabedquatuor

unitatibus conflet:erparalldogrimuma n huius fit dimidium,diui(iiit duas aqualespartes linea h «Miaa n
duabus conftabit unitatib.oflaifiunq; cft,ut aliquotapars numeri in quadratum,nimirum a b in ab,i in 4,duda
binarium numerum reftituat, a n uidclicet.Uam totum ab cdparaMogrammumquituor talib. partib. condat,
quarum duas continetan. Similiter

fi
pars numeri maneat, ab autodo unitatum ponamus, utpote cubus: ciun

rurfus totumia b cdodo unitatum fit, er ab h n in equales duas partesfecetur.an quatuor erit unitatum, quicjl
numerus quadratus. Similis cftceterorum quoqj

ratio.

Quadrati porro aliquota pars multiplicata in numerum, numeri aliquotam par-
tem producitun cubum,numcrum:in quadrariquadratum, quadratum: in quadra-
tocubum,cubum:in cubocubum,quadratiquadratmn.

Cubi aliquota pars ductain numerum,quadrati aliquotapartem gignit: in qua-
dratum,mimcri:mquadratiquadrarum,nuiiierum:iriquadratocubum, quadratu:m cubocubum,cubum.

__

Quadratoquadrati pars aliquota multiplicata in numerum,cubialiquotam par
tun creardn quadratum,qnadrati:in cubum, numeri : in quadrarocubum,nume-
rum:!;! cubocubum,quadratum.

:

a 3 Quadrato-
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Quadratocubi aliquota pars in numerum multiplicata, quadratoquadrad ali-

quotam partem gignit:in quadratum,cubi:iacubum,quadrati:in quadratoquadra
tum,numcri : in cubocubum,numerum.

Cubocubi pars aliquota in numerum du&a, quadratocubi aliquotam procudit

partem:in qnadratum,quadratoquadrati:incubum, cuti: in quadratoquadratam,

quadrati:in quadratocubum,numeri.

S C H O L i o N.

Quod ait quadratialiquotampartem in numerum multiplicatam, numeriproducere partem sliquotamt^fia

pars iUi quadrans , numerusduo.iicmus,duo quadrantesfemiffemfaciunt ; is 'a binario habet denominationem,

cum duofmiffes totam unitatem fi.ciant.eftq; aliquota parsnumeri . Similiter aliquota quadratipars in cubum

diifta,numerum gignit.Sit enim quadrati aliquota pars cubus S.odo quadrantesfunt z, qui eft numerus. Hoc

etiam e defcriptione liquet.Ducanturdua reda ad angulum redam iundaab er a c: quarum abftc unitatum

iudru,acunius.defcrihaturcpdehisparaB.elogrhnua bcd, diuidaturify a b induas unitatespunito e. vciimab

fit numerus,quippe duabus conftans unitatibus quadratum binarijfit 4 .‘ffiam a cdiuidatur in quatitorpartes

<equales,puttdis fg,b,quarum unaquault erit unitatis quadrans.ergo afpars aliquota erit quadrati, utpote ua

iiitatk quadrans. Ducatur$apundo e parallelus ImeaasU-

nedeu: er a pundisf,g,h, ducantur paralleli adlineam a b,

uidelicet fl,gm,hn 6 Cum ergo totum paraUelogrammum

ab cdfit duarum unitatum, er in duas aquales partesfeeetur

i linea gm: ergo a m paraUelogrammum unius eft unitatis.

Quod cum ipfum quoq; in duasaquales partes linea fl diui=

dat;ergo a ldimidium eft unitatis-dcmonftratumq; eft,quadra

ii aliquotam.partem in numerum multiplicatam, af in abnif

mirumJcilicet ±im, aliquotampartem numeri prcduxi/Je, a
I,femiffem unitatis. Similiter fi afmaneat aliquota quadrati

pars,cra b cubum,fiue odo unitatum ponamiuta l erit numerus, nam hoc ciim fit quadranrexa bc d,hoc auteia

odo unitatumponatur; uti$ a l duarum eritunitatum*

Quod deeflfe dicitur ( defedtum trnfgo ulurpant) in id quod ipfum etiam deei>

fc dicitur fi multiplicetur, productumadcffe &rcliquis-adijci debere fciro. fi ue-
ro in id quod adeft, id quod dcefi multiplicetur: produftum ijs qua; dccfic dicun-
tur adnumerabis,fignuni' cius uel *. Declaratis ergo multiplicarionib.in confpf-

cuo funt etia partitiones propofitaram fpecieru . Redium itaque eft, eum qui hoc
negocij occipit, in compofitione, diuifione

,
& multiplicatione qua: formis acci-

dere crebro folent, exercitatum cfie.nimirum qua ratione formas qua; uel adfiint

uel defuntnon eiufdcm multitudinis, alijs adijeias formis, qua: uelfunt^uel itidem,

funt atque defunt. Et quomodo a formis qua: funt, alijsque qua; defunt, alias au-
feras,alias que uel fint.uclitidem fiht atque defint. Deinde fi in tracfanda aliqua,

queftione fpecies quadam emergant alijs ijfdcm formis equales , neque tamen,
eadem multitudine: ab utraqueparte auferenda funt fundes a fimilibas: donec tl

dem una forma uni equalis forme exfiftat. Quodfi ab ufraque parte defint qpe-
damfpecies alteri,alteri adfint

:
que defunt, utriaque addenda funt, dum forma:

eedem urrinque inueniantar : rutfumcjue utrinque auferenda fimilia afimilibus-

tantifper dum ab utraque parte eadem una forma relinquatur. Atque hocaccu-
rateinipfis qusftionupoffulatis quoad detur conabcre efficere, ufque dum una,

fpecies uni fpcciei aqualis deprehcdatur.Poftcrius aut ribicomonftrabimus,quo-
modo queftio explicetur, etiam cum dux numerorum forma; uui equales inue-

niunmr. Nuncueroad ipfas quxftiones accedemus, ciimnobisuia abundepa-
teaf.ob materiam in ipfis formis collcftam . Cum autem plurimi fint numeri , &
mole ingentes, itaque etiam tarde confirmentur, comprehendantur ab his qui e-

os accipiunt; lintque in ijs multa que egre memoriter teneri polsint: ftarui qua;

ex ijs itadcccrpipoifunt, ita ut maxime in rra dationis principio elementorum
partes fuftmcanr, primo loco proponere , & a fimplicioribus ad perplexiora pro-

gredi;
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gredimri par eft. fic enim rudimentum deponentibus ea fient penetratu faciliora*

& in memoria eorum haerebit deductio
,
pertraftatione eorum libris trcdecim

inclufa.

SCHOLJON,

Defidum uocatnon {impliciter

,

e? qui nutto ilio exftante deeffe dicatur rfed exftans aliquid , cuiquippiam

deeffe 'mtcUigamus . ut fiponamus Numerum effe unitates z

,

er dicamus , Eflo hicN. unitatumfex:eritnumerus

priori N 4.nam fex, binario demto,funt quatuor. Quodautem m exftante,idem fit 'mdefidu. Nam defidus

numeri in defidum unitatum,numerumexfiantem aliquem gignif.m defidum numeri,quadratum: m quairaticu*

bm:ac dcinceps.Similiterzr defidius numerim exftantes unitates,defidium numeri procreatjnnumerum, qua-

‘dratitac deinceps. Hsc quoque deferiptione lineari demonftrentur.ac primum quod negatio quantitatis[eu defio

dusjn negationem quantitatis multiplicata, affirmationem quantitatis uti exftantem quantitatem, hoc cftpenu*

ria copiam gignat.

(xyundri. HacutXntyie & vsrajgir interpretarer, adieci . hanc etiam prafentiam,

illam abfentiam uerterc libuit.)

Ducantur ditanda linee ad angulum redhm coeuntes ab cr bc, quarum utrae^ fit unitatum 5 r W.

ponamusq; eum numerum effeunitatumduarum . cr fitpenuria qua lineaab accidit, a e,uniusnumeri fcadita/

rum unitatum . ergo cb conflabit tribus unitatibus, penuria autem lineeac accidens ,fit cf, ipfa quoq; unius

nmeri fiu duarum unitatum. ergo bf itidem tribus conflabit unitatibus.Et cum duaftnt lineaab er bc,u*

traq;q 1 N, caiq; oporteat unam m alteram multiplicari: ut oftendatur quo padopenuria in penuriam du*

diacopiam,'m copiam dudla penuriam procreet : non indicam heic multiplicandi rationem
,
qua muerfim Gra=

canici moris ordinem fequitur ,feinoflram tenebimus . Primum itaq; copiam unitatum in fc multiplicemus : tum

eandem 'm penuriam N pbfl penuriam N. in copiam tmitatum:atq; tandem penuria N.numeri 'm feipfum: atq
;
ita

propofitum dcmonflrcmus.HIs.ita pofitis, citm linearim aberbe utrayfit unitatum q,altera in alteram multipli

cetur.utfiatquadratum a bed unitatum zq.omnesq; unitates deferibana

tur totius quadrati. Secundum hac multiplicetur a b, copia (iueprafinc

tia quinq; unitatum in fcabfentiam unius numerim linea bc. acquan

/

doquidsm unitatibus 'm numeros dudk nmeriproducuntur: zrpra-
fentia 'ni abfentiam dudla, abfentiam procreat : aufiraturfd parallelos

grammuma toto quadrato a b cd,nimirumpenuria 5 K, aut 1 o unita*

tum.relinqueturafparattelogrammum, unitates continens 15. Kurfus

multiplicetur de defidus unius N,'mbccopiam q unitatum:fiet^rura

fum penuria numeri qloportebatq;
eam effe paraUclogrammum a h. fed,

quoniam priorispenuria caufa quadratum g h fiatablatum,neq; licet i-

dernbispenuria utriuff; ergo detrahi:aufirctur quidem ah parallelo

*

grammum, quod ctt numerorum 3: acpraterea quadratum kl numeri

z.utrurfum penuria conficiatur numeri q.qiiacAagfiejt nv quafu*
perficies funt,decem unitatum.acfupereftgnomob emlnf, quinq; unitatibus conflans, fed quoniam tetradiis de*

fidibus utrinq aeeyfc, relinquebatur tam e b quam bfunitatum trium : bisq; 'mclufum quadratum necejfc eft

fieri unitatum 9, reflantautem gnomonis didi unitates quinque :bis alias quatuor adijei oportet, ut trium
unitatum quadratum abfoluatur. Multiplicata ngo ac penuria uniti N. in fc uniusnumeripenuriam, quaa
dratiunius copiam procreabit, quod fit 4unitatum. Numerusam qui latus fuit quadrati, erat duarum unita*

f«m. Quadratum itaq; ft lunitatum quatuor,antefubtradum, nunc reflituitur, adiundumq;gnomoni b emlnf,
id efl quinq; unitatibus

,
quadratum b k conficiet, unitatum nouem

.
quodfuturum etiam eratfola eb infotambf

mltiplicata,nimirumtribus unitatibus in tres unitates dudls,ftdefidus nequaquamjuiffentadfciti.Edergo quaa
dratum e bfk 1 Q.er zq unitates 10 N:fcilicet zg unitates 20: hoc eftjinitates g.lam ergo demonfira*
iumeft

,
quomodoabfentiamprafentiam multiplicata

,
prafentiam gignat: iternep ut abfentia m prafentiam,

abfentiam. Veruntamcn hoc pefierius etiam feorfim dmonjlrctur. Ducantur dua linea redaad angulum
redum coeuntes.abeybc. fitq; a b trium unitatum

,
b c 4 1 n. rurfum

cp
numero tribuantur unitates

duafitq; nummis e c,erit ergo b e unitatu duarrn. Multipliceturprimum copia trium unitatu vn quatuorimitatu
copia, cxfiftet parallelogramum ab cd unitatu iz.ea'q;ois defcribatur.Deinde a b ducatur in e c.tresnimiru unita*
tes in numeri abftntiiorieturpenuriatrium numcroru.hoccfi unitatufex, parallelogyjmum uiddicetr <L fuperesb
ergoparallelogramu a e,unitatufrx,copqf,tu exab&b e,hoc eftjrib.muUipUcotis in duasunitatibiis.quod cxfiU

a a furnis
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tum erat,etia Jefv3ib.no adfcitis.Eslq; paraMogramumae 12 unitatu,demtis tribus timeris: hocefliz-
nimirit unitatu 6 . Vrsterea eu dcmoftratie fitquo unitates deficientenume

ro hi unitates deficiente numero multipliccturtoftedamus id quo padomu a
tutes cu numero annexo ipfis,in unitates quib. numerus defit, multiplicari

debeant. Ducaturduaereda: linea: angulii reditfito cocurfufidentes,ab er

b c.quaruabfits N. er unitatesy bcunitatu 4, deficienteunonumero. .

ejloq;rurfrnnumerus duab.exunitatib.coUedus.Rcfit numerusqui in fi- ^
neaab contineturpro fe, a e, inlinea autem c, eius defidutfc. Erit ergo

eb unitatu trium, bfduaru. mltiplicatu primum aeinb c: id esi prsfcn=

fentia unius numeri in prsfentid quatitor unitatu,fk a h paraUelogramm,

numeros cotines 4,unitates S.Kurfusa e infc multiplicata, id estpnfiiu

tia unius numeri iri akfeiuia alterius,fit quadratu h fiunitatii quatuor.quofubtrado ,
relinquitur e h paraUelogrd*

mum quatuorunitatu.Rurfum fi multiplices e b in b c,pre[cntia triic unitatu nepeiit quatuor Unitatit prsfetitia,

exjiftitb kparaUelogramum,12 unitatu.Qua:fi drfcribdturjnuenies figuraabckgh unitatufedecim. Rurfrn eb

C qus cade eflcukc)'mfmultiplicata, bociftpr*fentia tritwi unitatu,in unius __ _
numeri defiditticfedusprocreatur numerorutriu,quippeparaUelogramu ffintr^-r-
meris tribus.ucl unitatib.fex cofians.quoi fi auferatur Afuperficie abchg b,re-

linquitur a fparaUelogramm unitatu 1 o.quod erat etiafuiuru,fiabmbfduce
retur,no adfciioitfidu.zr efta [paraUelogramm 4 N. 1 q^i 2——j s
N. hoc est, deleta copia triunumeroru i penuria triu numeroru, 1 N. unitatmq;

1 2 1 Q^efhautidquadratu unitatu quatuor.cfl ergo ipfum r 4 4,
Additio, idcfi,utiitatUio. Demofirata aut multiplicationedefidus, dcmofirandacflctia

eiuscompofitiocrexccffut. Sifint duo nmeri,alter (exempligratia) 10 , alter

i o 1 N.coiudi efficiet 20 1 N.St autfintduo numeri,alter 1 o

1

N

,alter 10 2 N.fumma eoriierit 20 3 N. Si uerofint duo numeri, 5
quoru alter 3' N. “f j o,alter 1 o •? H.coUedi cofiituent 2o :tantum copia 3 N Apenuria 3 N.ckw aboleatur.

Sin alterfu 2 q 3N,alter 6 n.fumma erit iq 3 n.cudefidas 6 N.copia 3 u.perimat

,

er adhuc

penuria aliorii
3 N.relir.quatur.Si aut numeri fini 10 f 3 N.cr 1 0 2nfitmma cSficietur 20+1 NJuob.

Subtraflio; N.abolitis iuoruN. iefidu,et 1 U.adhucfupcrjlite.Atq; b<ec quide cfl copofitio fiuc additio. Exccffus autfiuefub-

tradio fic intcUigitur. 1 o amplius cfl quam 1 o 1 N.ip/o dcfidu,unofiilicetN. SiA 1 o 1 N.fubtrahae
«o 2 N. illu hocmaiore deprehedes uno N.quantumfcilicet efiquo prafiat defidus defidui. 1 o f 5 N- prx,

fiathuic 10 3 N.fix numeris,copia.f.crdefiduN. s o 1 3 N./i ab co fubducas 1 o 6 N. relinquitex*

ceffumsi N.j fcilicet copis.cr Spenuria, so "fj bLampliusqukm 10 2 H.habet, exceffim uidclicct 5 N.
caderatione.Ponaturuerb numerusquotquot uoles unitatum. Examinando re ita, tit diximus, habere eoperies.Ec

nimucro quo pado comuneS defidut adijciat.crfimilia de fimilibus,squalia de squalibus aufirat : utq
;
diuidendo

reto deducat ,ut unafpeciesum jpecieiaqualisrelinquatur,putanumerusaliquisaut quadraHsunitatibus,autali

quid tale-.id in ipfa qusfiionwm tradatione euident itis difeemus..

1. QvA E S T I O. Propofitu numeru in duos partiri,quoru alter alteru quatope-
titurfuperetintcruallo-Datus numerus fit 100. interuallu40. Statuamus mino-
re numeru citciNumerum. Maior ergo eritunus numerus, & 40 unitates:Summa
amboru,lSI.2.V.40.Dabatur afit,hac eile too V.Proinde 100 V.arquanttir 2 N.& 40
V.laa_bhisa:qualibus utrinq

5 aufero iequale,nimiru 40 V. &aioo V. &aa-N. “f 40
V.refidua erunt aequalia 2 N.atq;V.6o.ergo unus uterq; numerus eftjo V.Ex argu-
mento igitur tradationis.minorcft unitatu 30. ergo maior unitatum 70; Demon-
ftratio in promtu eft-

SCHOLIOPT.
In6ct 1 o o numeru in duos diuidere,maiore cr minori,utmaior minorefuperet40 unitatibus,ficuthic 70,

hunc ia.fiatuitq
; minorceffe 1 N maiorem 1 N.cr -^oJiUunCli conficiunt 2 N.cr ^outtqui too erat numerus

diuidcndus.ergo hi numeri iundi ( inquit )hoc cfl iN."f 40 aquaturnumero ico. Qttoniamcrgo datur hoc,

fimilia a fimilibus auferre,cr romwtfs defidus addendo explere,ut 'vr. progreffit uidebimus : cum heie fimiles fint

unitatib.unitatestcr i aN.^* 4 o,er A 1 o o,utrinq; aiifirt q.o.ita relinquunturab iUaparte 2 K.ab hae 60. Et

quonamab squalibus,puta iN. "f 40,0" 100,squale (fcilicet 4o.)ab!a!um cfl,repdua qucq
;
,uidelicet'2 N.

cr aqualia crunt.ergoetu 1 N.cr 30 aquantur, is eflsninortaddi/isq; ei 40,quod erat interuaUm datum,

nuaor cjl 70. Hypoftafcsfcuargmtmmuocat ipfos quiqusnmiurnumeros.Humerum autem Dophantus nS

ut defis



Utdefinitum accipitfed tantum ut quantitate ponit,na m quibufdam quafiionibiis nudor quam 40.MI quibufdam
minor,intcrdumetiam ipfa unitateminor 'muenitur.ttotandum in liacquaflionc,qubd diuidedus numerus «e! par

effc uclimpar,cr intcruallm partium itidem par aut imparpro tuo arbitratuftatui poteft.ld quotpfciendufiue

dpari imparem,(lue ab impare parem aufiras.reliqumfbrc impar . Vniuerfeautem omnis par numerus ex duo-

busautparib.aut imparib.confiat,in eosq
;
diuiditur:ut utram frcciemapari auferas, reliquum eifitfimileifi aute

ab impari parem,(pedem eius a quofida eftdetradio,feruat refiduum. Quodfi in bac queftione 1 o, qui eftpar

numerus diuidermus i» duos numeros, quoru maior minoremfuperet ternario:} de 1 o detrudis 7 relinquatur,

cuiusfemifiis }{.cui(laddas },mdorpars crit.6\,minor } {.mteruallum }.fumma 10. Queftio bac etiam lia

neis poteft explicari.Efio paraUelogrdmum ab c d,litq; a c tot unitatum,quot continet aliquotapars numeri 40,
ea lege,ut 1 oo quocp, diquotdhabeatpartc,unitatii iftarm

numero denommtd.Situerbigratia a c q,qu<e eftfde 40.
arcu 100 habeat j,nimiru io,fitab zo.Bt totu paralieloc

gramum fit loo.Etcuqflnt oSauapars

e

4 ofieponatur

%,ducatur$eflincalineeac parallelus . liquetfuperfidem

afejp4o.Etcueb(rdiquuUneeabpofipudue)fitiz,

liquet(uperfide e d effe 6o.Eafeceturinduasaquales linea

g h,eritutraq; parseberhb 3 o.ckm erg h aqudisfit linea ac.creg aeg b,utraq
; 6. Addito ergo afade h,fit

ah yo.es- relinquitur h b 30.italfcdiuifiticft 100 hf duos,quoru mdor mmorcfuperat 40 unitatibus, quodjiit

__ ^
XYLA N DRI.

^ ^ (demenftrandu.

Talesferefune oes Gracifcholiajlaproblematu Diophanteoru explicatwes. Cuiusfemifiis 3 ~.)

7n Cneco uerbaJiantmutilata.res eftplana.Libet& huic& alijsnoftru calculisfubijcere,nihilo

deteriori’, aliqteato etia clariore eo, quefcholiaftesin marginepblematu Diophatiannotarat.

aMinor .(Jliaior Velfic. cMaior CMinor
1 2t. rJV.ffO / 2\£, / 2^ 40

1 2\£, . t N.

JT

Summa 2 f 40 ||
ios

aufer utrinfyjo

2 N: II 60

Summa 2 N.—40
j j

10,

addeuirobife4o

1 2
\J- || 30,&c. 1 N. If 7o,&c.

Tietpego iftas exthefes uolui textuiadijeere
,
plendicha/dtteru infolentiis,fapemancas ,fape

uitioftu. numerinoftriabude implebittearuufetm. V. inhocproblemateunitate deftgnat,quod
deinceps(ignum omift.quiacum nulla injigniuntur nota numeri,tum uelmaximeinteHigitur

ejfeabfolutos. Et quia canones infinitosfabricariex Al?ebraoperatiomb.etiam dereb. maximi
momentipoteft artifex:exhacquoq

{ canonemgeneralem& demonftratumfaciemus.
canon. Si diuidendus fic numerus in duas partes cerro inreruallo differetes,

id a toto detraharur,autei addatur femilfisfumma: aut refidui,hic minore., illema-
iore portionem oftendir.diuidantur 74 in duas parres,quara interuallu 28.74 &2S
funti02.fcmi{Ks 51,pars maior. 74 demtis 28 funt 4<5,fcmiffis 23.portio minor, &c.
Ii. Datum numeru in duos partiemur.quoru (it qu^petiturratio. fitnumerus 60
diuidedus in duos,in ratione tripla.iitminori N.maior erit 3 N, triplus minoris. Hi
duoiuncli 60 debet conficere:at conficiunt 4 N. ergo 4 N.xqualesllmt unitatibus

do.Numerus ergo cftij.tanta eft minor pars,maior 45.

SCHOLION.
Ib prima quafiionc tdtum exceffus mdorlsfupra minore quarebatur. m hoc ratio iuntixatqudtiturM tertio

fimul erratio queretur,er excejfus:autore,quodmfe receperatfi.fimplidorib.ad difiortiora procedcte.Secudum

hocctia ficilius demonjlrarelicet.Cu.deduab. numeri 60 par

tib.maior minorisfit tripla,ergo quadrantem habet totus, isq; A
eslminor portio, 1 q.maior ergo 4q.ld quoq;per lineasdemos E ——
(Iremus.SiubcdparaUelogrmil.et ci! duarii numeri 6o par 3

^.s
iium mdorfitminoris triplaicofcques eft ipfirn 60 haberepar c | |j»

tcaliquota, cuius nome unitateamplius quam ternariu gerat,

bocefiquadratefi quaternario denominatu.!s ergo(it tq.erob quadrate iflu linea a fu 4 partiu:crab iqpar
tiu,q cjl quadrasex Co.Totu ergo paraUelogramii a b cderiifcxagintaparliu. fumatur quadrans lineaac, puta

4 c, unitatisunicx.iucdurq, e[parallelus ailineam i b;eritpiperficies a
f, 1 q.e <fautem 4 5,prioris triplum.

iisHKUfm
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In uniuerfum <&

t

i» fediirgumento,qua ratio eHmaioris partis adminorem,totum habere oportet dliquotam par

tem,cuius nomen illius rati onis denominationem unitatefuperet. uerbi gratia,/! partesfint in ratione tripla
,
qua*

drantem diuidendushabet:fiinquadrupla,qiUntam
)
acftc deinceps, laterum^ alterumoportet tot unitatum, quot

continetpars iftaaUquDta,frcere:alterm totunitatum,quot eius partisdenominatione continentur.

XYLANDRI.
Maior i N. Minor i N.

Minor
'

r N. Maior3 N.

Sum. /f N. 1 1
do, Summa 4 N.

1 1
11»

reducito 4 N.
1

1

i8i

»K,.|| *S-

1 N. //.

Minor is,&c.

Maior 4f.

Minorii

1

Huiitsproblematis ufus latepatetin operegeometrico efr arithmetico, &fcholiajies canone

non inepte tradit,ni(iquodadmultiplicem rationem adftringit,quoduniuerfe omnib.omnium
rationum modis acformis congruit.res ita habet.

Numeri diui-
canon. Si numerus in duas partes diuidendus fit, quarum ratio fit data : hu-

fio in duas par ius minimos terminos coniugc, per fummam diuide totum
,
quorientem per ccr-

minos multiplica feotfim, habebis quod qusritur. Idduobusexemplismonflremus.

habeant."
11"3

numerus i$} diuidaturin duos,rationis ociupU.terminirationis minimi1& 8.fumma 9.per

hancdiuifo t$s
,
quotiens est 17. is in1&8du£lus,i7 dr 13dproducit,partesquafitas.Eacondi-

tione latafi:00 dinidere iujjissfuijfes ; hicper9 diui(its,quotiente deaiffet irSpartesergo

88$.Nam quodfcholiafles de aliquotaparte autumat, multoeH
,
quam respoflulet , angujlius:

cum minutiarum ufus inproportionumtradiationeregnum obtineat.Alterum exemptu. Par-

tire 88in duos numeros
,
quorum maiorminorem bis,cius^ infuperbejjem contineat.rationem

aulgo duplamfiiperbipartientem tertias appellant . terminiminimi(itnt 8&3-fumma it.per

hanc diuide 88,quotiens 8 multipliceturfeorfim in 8et3.habebispartes quafitas 64 efrz4-”am

bis 24,boccsi48,& id,quieslbesde24,coniuncti 64 omnino exhibent.Eademlege(i diuiden-

dusfuiffet t28.isper11diuifusquotiemem exhibuijfet//&. quiduciusin 8&3feorfim ,
partes

defignajfet 93 34 {f-Stexperiri libet, maioreper3,minoremper8 multiplica
:
qua esi lesi

proportionalium numerorum alibidnobis quotf declarata. Jj>uppa£lo inplures duabuspartes

proportionales(eucontinui(eudiflinclenumerifiat diuifio:altus eritdicendi locus.

iii. Propofitum numerum in duos diuidere
,
qui &datamrationem teneant ,&

quanto pofcirur interuallo diftcnt.Efto numerus so,ratio partium tripla, interuai-

lum 4-,quo maior triplum minoris fuperat.Sratuamus minorem 1 N.erir maior 3 N.
&4:fcilicetut & triplus minoris fit,ac prxtcrca co tineat 4.Reftar utambo a:qucn=

turnumero So.atqui coniundti faciunt 4 N.& 4:id ergo atqualc cft 80. Aufero fimi

lia k fimilibusueiinquuntur76 a:qualia 4N.crgo 1 N.crar 19. Isexpropofitocftmi-

nor.maiordtad triplum minoris (57.) adie&is 4,quce de sofnbduxeram, ut triplo-

rumnumerorum inucnircm quantitatem.Eadc maiori poftea adijcio,hac cognite*

SCHOllON.
Statuaturparallehgramimm AB CD. er quando 80 numeri paries itahobent , ut maiorminoris fit tripla,

lltraq;4 unitates habeat:has de8odetrahe:fuperfunt7<S.Ctanq; pars tripla /it una alterius, 76 habebit quadratote

futm,qui nimirum diuijioneper4 inuetiitur 19. Atq;huius qua-

drantis caufa, AC|ie 4 partium : itemq; propter 19 unitates . 3
AZfitnoueitdecim.Frgo totum ABCD erity 6.Sumatur AE qua- -nJ. fi ~l k
drans linea A C, ducaturq

; F.FparaHelusUnea A B. cumq; A E S7
jit i,erit A F 19, ED autem57. AdijciaturporrofuperficiciAD c ^ j£*

aliaparallcIogrimusCH cumarea fit 4.,quod anti- fuerat deSo ®
dctraClu . eius latus CG fit T$ GH 19. Ergo totu poratielogrX'

m«eh erit 6 1,triplafupcrficieiAF, acpreterea 4 amplius unitatibus. Tota autfigura eH AH,oHoginta unitatis.

XYLAN»



Minor i N.
Maiori N. i* 4

LIBES. I-

XTLANDRI.
Aliter. Maior/ N.ergo tN.—

Minor 4 N. /p

—4 triplum minorit.

Sum. *iV.f 4 |I
*•

aufer4 utria

4N. ||
76

\
r9-

.

Sum. i^N.' /j | j
80

Omniaferi multiplica,utfiat reduttii)

4N. 4W240
adde utrobify4

19 minor.ergo97 'f 4, idest.,

di, maior.Summa 80.

4N.
|| 244

i M.
j 1

61. Maior.aufer 4,reflant

.
$7,triplum minoris.ca est19.

canon. Detrado co numero
,
qui ultra quotuplu minoris adefie maiori de-

bet.de numero propoiito, refiduum diuide per fummam minimorum quiefita; ra-

tionis terminorum.quotientem.&c. idem enim eft cumfaperiore, & ipfaexemplipro-

pofiti ratio te catera docet.

1 v. Duos numeros inuenirein ratione data, dato etiam interuallo. Mandatu fit

ut maiorem minoris quincuplum , coq; etiam uiginti unitatibus maiorem confti-

tuamus.Sit minor i N.ergo maior erit j N. interuailum numerorum efie debuit 20.

. at eft + N.his ergo aiquantur 20.ergo 1 N,}. tantus eftminor, maior itaq; 25. Itama-
iore ad minorem quincuplo.interuallum eft 20.

• SCHOUON.
Quartam hanc queftionem alio in exemplo confideremus.Superetmaiorminore quinario,fitty minorisfefquu

plus maior. Sit minors X,maior /^ fi.interuailum j N. atquidebebat effef.crgo minor esi 10 maior /ydemonfire

mus hoc etia lineis. Quia maior mino* A* A
refuperat 20 unitatibus , Iit parallelo* s
graminum ABCD, 20 unitatum

, AC P I — 'K
4, AB y Et quoniam totus maiorminorisquincuplasponitur, eritutiq; exctjfus

^

CABCD ipfum ) minoris quadruplus.Si enim numerusmultiplex fit alterius,qui nu

merus rationem horum denominat,eo minor unitate rationem cxceffus ad minorem „
denominabit.Ergo minor eritf. cuiaquale ponatur paraMogramm EFGH.
fi adijeiam adABCD aquale CDKL, totum AL, quod esi Zj, erit minoris

CE, quincupla,<& 20.unitatibus ei prajlabitur.

ALIFER.
Cum maior minoris fit quincuplus,interuailum 20.propter rationem quincuplam fit AC /, V propter interual

finumerum AB fit 20.defcribaturc£ paralklograrmum,quodtotum erit 100. Queratur eius pars, qui unitatemU
nor quinario numerus,id eH4,dcnominet,quod fit duda EF linea,ut AFjit qua-
drans totius. Ergo erita/.Qgaro cuius hic fit quincuplus,& 'muenio quod qui- ^ .

narij. Eos ergo dico ejjiquiquerebantur numeros. Atq- ita quidem res habetm a. ^
utultiplicibus.Nunc etiam de ratione ea quatotum eraliquapars minoris in ma- s T
iore continetur meamus . Dentur duo numeriquorum maior minoris fitfefqui- |_
tertius,eundeme^ fuperel quinario .Quoniamfundus fefquitertie rationis ejl4,

c s F "
propter hunefit AC 4, er ob exceffum AB fit y totum paraUelogrammum
io. Et cum 4 ad j fitfefquitertius, fumo unitateminorem linea AClineamj,
AE, er duco bancin exceffum f, fiunt /f. er numeri inuenti funt is atque 20. Praftat autem primam demon
ftrationem tenere

,
queadomnia pertinet . Nam earum rationum

,
qua totum V pars ,

ac qua totum er par'
tes minoris m maiore continentur,ac exterarum

, fua cuiufq;
generis defideratur

demonfiratio,cr facile eft de omnibusexplicationem adjhrrctfed uolenti,etia reti
A

.

qua expofiusfum n:ar.ijifla.Notandu,quodm primademofiratione de multipli»
db.diximus,de rationis qua habet mteruaUit adminorenomine : de reliquis nihil ^
tradidimus rattonugentrib.NTic ergo dicamus, exceffumeoruaUquota effe pani E
minoris numcri,no (ut in midupiiabus) unitate deficiente denominatione,fcd ab \
aliquolx parte minoris nome habente, Ua excelfusfefquiterlij triens rfl fubftfqui-

c
tertijjefquiquarti quadras fubfcfquiqu ,ni,cr in fuperpartientibus,uerbigratia,

XUAK-
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XYLANDRT.
Vel (Maior i 5^

cMinor y N.

excejfus f N. || zo

utrunfcf s multiplica. 4 2^,
1 1

wo.rcduclio.

/ 2\J. 1 1
2/. (Maior , efic.'

ALITER.
(Minor r T^.adde excejfum 20.ergo i^lfif2o ||/ Ifijnaiori.demeutrinfr 1 lierunt20.

\

|

4 2Vargo 1 2^ s minor,(fic. Vel

(Maior 1 5\^ demeinterualium.ergo 1 'Vf— zo
\ \ \ 2^ minori, (siddeutrobiq, 20, eruat1

S^. II 2o.aufierutrinq
1
\2(.erit\'H.

1

1

20.ergo 4
1

1

100.fit 2s maior.

canon. Rationis dataminimorum terminorumminorem auferdcmaiore,
intcruallunt diiiifumperreiiduum , oftcndetnumeru qui in iftos duftus terminos,

quaifitos gignit.

Inucntlo duo- Hiccanon adomnesproportionumfeu rationumfieciespertinet. quarumcumfiatabinter-
ru numero rfi pretementio,obiter eas recen(ebimits,(fi explicabimus. Primo omnium confiat,omnemmme-
ne

a

&
IS

q

r

uouis rum alteriusnumeripartem e(fe,uelpartes,minoremfalicet maioris.Itaquinq
:
generapropor-

imcruaiio. twnum cxfiftunt.quodintellectuperfacile est,fihocteneas/ationem quamnis debere terminis

propordomi" ex(jlmiminimis , ideft , uerfiusfe inuicemprimis . (Multiplexproportioefi,ciim maior totum

ip ecics. minorempracifialiquoties continet,uelaliquotiesfismtus minormaioremconficit:boc esi, citra

minormaioris eftparsaliquota,& unitate numeratur,quota(it numero indicante. Verbigra-

tia, 18est oclauapars ex 144
:
quinumerus oclies continetminorem

,
puta tS. idcft , maior

octuplusesi refectu minoris , & ratio dicitur hac oEtupla. Sicomnis quadratus numerusefl

multiplexadfuamradicem.16 ad4,quadruplus, ideft,Jicut 4 adi.In hocgenereminoremfiub-
multiplicem uocant. (fificutzaad6 est multiplexputaquadruplus: ita 6ad14 estfitbquadru

plus,nempeeiusquadrans
.
Hamdecommunicationeillanomenclatureetiamjupra esifacta

mentio. 2.Superparticulare uocant, cum maior minorem totum,eiusJ aliquotam (utinunc

de(criptaest)partem continet.Sic12 est8 (fi eiusfemifiisfiefiquiplum , (fiJefiquiaiterum etiam
nominant.idem 12 estfiefiquitertiusadp,quem, (fi eius triente continet. 1 j»elj hacratio,prior

•| ueli {Jcribitur. 3. Superpartiens est,cum maiorminorecontinet, (fi aliquot eiuspartesali

quotas;idest,talem pratertotumportionem totius
,
quaaliquoties)ttmta , non totum ,fideius

multiplicemconficiat
.
fiuperpartientemappellant . Sic 60ad36est 1 \,quod(uperbipartientem

tertiasuocant:ad42 est idem tj, ideftfiupertripartiensfieptimas. duo hacgenera ,fiminorad
maiorem afiimetur,fibfiperparticulares,(fi(ubfiuperpartientes rationes confiituum.ut3ad4
fiubfiefiquitertiam,3 ad3fubfiuperbipartientem tertias. Eademadmultiplicemfiadiunguntur,
multiplicemfifiqui , aut multiplicem (uperpartienteconfiituunt. 4. itasad2 e&~atio dupla

fiefiquialtera, (fi uicifiim 2 adsfubduplafefiquialtera. f. tiad 3 efttripia(uperbipartiestertias.

3 adufubtriplafiuperbipartienstertias. 1‘lurib.exemplisutinihilattinet,cum in uulgatis(pecti

latiuis ( utuocant ) libellis etiamplurib.ifitaagatur,quam respoficat: (fi quotidianus ufits akim

defuppeditet.Barbara aute , autnouatapotius uocabula quicircuitionibuspolitioribuspofiha-

bent,delicatioresfiunt qudmprudentiores.Heicnotent rudiores,deomnibusrationumgenerdo.

fiolo in multiplicimtnoremc(fiepartem maioris,in reliquis,partes. Canonistamen huius
,
quino

raro te leuiire moUfiia in reb. arithmeticispotest.excmplaadexercendostironesjubifciam.
i.Da inficptuplaratione duosnumeros,interua/lo312. Termini7 (fis,refiduu 6. (S 2. is

ergoesiminor,ciemunitas inmultiplicado nofit efficax.maiorfepties 32, idefl3 64. Rurfimfi

eadZinpportioeduos,intcruallo $o,po(lulct aliquis. ^ f 85- hicergo eftminor,(fifepttsplus

eius ->8
)
antertialium 30. 2. Denturinfiefiquinona ratione duo numeri,interualio 14- Termi-

nio& to, refiduum /. ergo14. perp. (fi 10. multiplicati
,
quxfitos numerosgignunt 126&140.

Eodemintcrualloinfifijuialteraduos inueniesratioe,42 (fi 28. (fidato interuallo 0 \inhacra-

tione,ii &19 {tnjefquialtera.n.rationeminoris(emifis(fiintcruafidfimperfient unum at-

queidem: in(efiquitcrtia triens , (fiextera: ualeten/m hocin omnibus(uperparticularibus. de

(Minor 1 N.

(Maior s 2\f.

excejfus
4^ j J

20.

ergo numeri s & 23.



r r.LIBE
quoalibi. Jt>'uodideo monui, quiade rationeinterualliadminorem in multiplici ratione Scho-

liaftes rette monuit,maximiobfiuritatemeis uerbisfublata. dereliquis quoddixit , explicabi-

turplanius. De multipliciquiuis intclligercpcteB ,[iuerbigratia huic numerosa, idem adhuc

(epties adiungatur ,fore, totum ipfitesoStuplum, 96. 3. Dentur duo numcriinfupertriparti-

ente quintas,intervallo33-ratio efi interminiS&s.refiduum3.per hocdiuifo33,
quotiens 11.

is interminos ductus > 88 &Siproducit ,
quaftionifatisfacientes.Inhoc rationisgenereminor

& interttaliumeam rationem conftituunt , qua eitearumpartium, quibus ultra totum maior

fupra minorem abundat.,gttarantur ait/ duo, in ratione/f intcruallo 19. hi erunt23\& 42 £•

4-S. In his rationibus,qua ex multiplici& altera reliquarum componuntur , canon deratione

minorisadinteruallumprorfus conftat.fidinuerfi. nam heicfempcrunitate de rationisnomi-

ne detracta, ratio interualliadminoremnomengerat , proditur. Dentur duonumeri inpro-

portionetriplafefquifeptima, intcruallo7f,terminirationis3jfunt 22 efr 7,differentia 19.per

hanc diuifi intervallo , s emergunt ,
quain terminosducia, numeros quafitosprocreat 3 > &

110. Dicoautem rationem minorisadexceffum3$ad1;, ejfe duplamfefquifeptima. quia / dejj

demto,relinquuntur 2j. Rurfas dentur duo numeri in ratione 8'^.interuallo31. Termini17&
2,difirimenis.hocdiuidatur3i, quotiens ifj. ergo numeri 4-fj &3ff? Demq, dentur duo

numeriin ratione 6±,fefcupla/aperbipartientetertias.interual/o fi.T’rmini20&3.,diflanti

d

17.quotiens3. numeri do, &p. deniq.siad9 (interuallum ad minorem) rationem habet s3.

quodnome fit,i de 6-ffubdudta. Rurfusdetur duonumeri in rationesQuincuplafuperquatri-

partientequintas,intcruallo3S- termini 29 .differetis-. quotiens. interminos

ductus
,
producit numeros7~& 4tfx-Hac omniaita habere, experiereipfi opere. Denique

•zTubftlih Scholiafta eft,quodfundum dixi,& quafifundamentumfeuradicem. Hamfefquiter

tiadquatuortrientibus,utfefquinonaabnouem oclauisnomenfortitur.JftwdPythagoreisfue

rit nrv6pc!di,alibi dictum.

V. Datum numerum in duos partiri,uthoram utriufq; aliqua, non tamen ciufde

nominis,pars, fi coniungantur, numerum qui pofeitur confidant. Oportetautem

hunctalem pofci,qui in medio fit duorum numerorum , q uibus partes totius pro-

pofitipoftulatisnomineeajdem exprimuntur. Diuidatur ergo 100 in duos nume-

ros ea lege, urprioris triens cum pofterioris quinta parte fi coniungatur , 50 fiant.

Efto pofterioris ~, iN. ipfccrgo erit 5N. proinde triens prioris erit 30 iN,ipfe

90—3 N.Hi autem duo coniun&i, cumfacere debeantxoo, conficiunt 90+ 2 N,
quoda:quaIccftioo.&ubiab xqualib.fubduxeris tequalia,relinquuntur 2 N.tequa

les 10. ergo 1N, 5.Et quia pofiximus i pofterioris cfieiN, ipfe totus erit 25. Ite prio-

ris } erant 3o—1 N,fcilicet 25: ergo ipfe totus 75. Et quidem 75 ac 23, fiimmam con

fidunt 100. prioris autem triens 25,pofterioris quinta pars 5,fummam 30.

SCHOLION.
Oportetautem hunc.) Id efl, oportet eum inter trientem de100

,
qui eftjsf , er quintam partem cinfdem

/00, hoc eft2o,inddere:cum partium triens esquintansfumatur. hoced,debet isquipofeitur numerus, neq; mu
nor ejfe quam uigintiaut alij infra eum, neq

;
maior quam 33 j aut alij fupra eum

:
fcd omnino excedere 20, er

fuperari s.33 j/ac talis heicpofeitur30, qui incidit inter20 es- 33 }• Sed quiuis etiam reliquorum qui inter hos

funt.pofci poterat. Cmodfi uel 20, autminor eo, MI33 } aut maior eo pofceretur, non confideret quaftio. idhj

primum de20 0frendemus. Efto prioris trientem

,

er pofterioris quiritantem componere20. Efto quintam pofte-

rioris 1 N,ipfc erit s N. Eritq; y prioris 20 1 N, ipfe 60 3 N. Hiduo compofiti, conficiunt60-+-2 N,

aquales ioo.es- aqualia ubi ah aqualibus ahftuleris, fient2 N aquales 40. e? ficitH erit20. atq-, ita pofterior nu-

merus ( /N ) efficiet 100: prior autem, 60 3 N, nihil erit
,
clim3 N de 60 auftrendi, ipfa 60 conficiant.Ergo

100 non ed diuifus
, quodflagitabatur -. fed quaftio non confidit, obeam quam diximus, caufam. Miiito tinten»

magis hocufu tieniet
, fi quisnumerum quam 20minorem poftulet.Sicenim pofterioripfis 100 praftabit,pars to-

ti.quod est abfurdum.Kurfum hoc oftendaturic33f Cum pofreriorfit s N. erit prior 100 3 N. fumma co=

rum too4- 2 N,aqualis 100. Atq; heic fi deaqualibusaqualiaauferanturfuperfunt 2 N nihilo aquales, quod ed

abfurdum.Nuito minus flabit quaftio ,finumeruspofcaturmaior quam 33 4-. heic enim 2 N er aliquotpraterea

unitates aquabatur nihilo.Ergo alius numerus pofcedtts cft nullus,quam qui uigefimufuperct, erfuperetura33j.

Prioris triens
(
inquit

)
erit30 / N. N<on ciun prioris triens e? pofterioris quintam30fidant ,

bic quintans

pofitus efi1 N. unde liquet,aliquot unitates es- aHjojicerc.Brgo 1Nfubtrado dc30,rmanfit30 1 N.Nob=
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<fuwenim UcjiUKqMunitdm (it t N. infri conflabit, tffe utidem fit dicere triens primielise rV,dcfi

dicis ejje 2 f. Proinde totus prior erit tres trietes,id ffl po 3 Hjiupo -ly.hoceft //.ni duo (
inquit

)

compofitificitmt pota N. citm enim pofterior fit / N. pofterior po 3 H.suferkf N poflcriorU.J Nqi

d

deerantpriori.cmpit docuimus.copiaft penuriamfuperet,quo Sia hanc exccdit,id cR copiaXum ergo pojlcnor

fit 2/,cr priorpo i/,boccR //:hi duo iundli 100 faciunt.®- omnia 100 aquatur r00.Quodfific Diopbati

tusdixijfef.ioo de icofimili ieflmilifubdutlo nibi! ftuffet reliquum. Hunc file 2 N + po, ait aquari 100.& abie-

diis utrinq;
po,relinquuntur2 N aquales 10.ergo

t

N eft /. Non cfl autem, quod priorempojlcriore aut maiorem

aut minoremfemperfore exijtimes-.cm utrunq; horumJieri pojiit.

X1LANDR1.
DI6PHANTI OPERATIO.

Ipofterioris 1 2\£, ipfe /

\prioris 30 /3^, ipfepo 3 2^

Summa potaN
( |

100.

abiettisutrincL po

z *£ [I /0

' ti

Ergopofterior 2/.prior 100 2/,

uclpo i/.ideit //.

obferuabisautem in hac operatione,femper triplis numeri quipofeitur,& 2 , aquarim.
guodfacitadreliqua etiam intelltgenda. Namftponas ,

partes iftas debere conficere 2/. 7$ iz

1

1

100.faciet 1 Tfizd. huius quincuplum eritpofteriorfiueB 62 -j. ErgopriorA37- huius

i. est12 x> illius i itidem 12 \.fumma 2/.fi24 effit numerus imperatus, tA30, 3/0facerent.

jtAiofB 14.fumma24.St32,partes cffentApo,Bto.\A30.j B,2.ftsmma32. Atfc heicuides

tserum effe,quodinfine[choliafies obfiure dixit,&noscxprejftmtss,A altquadomaius,eliquan-

do minusejfequdm B.Iamquodt-A&B non dentur,niftnumerus quipofiitur minorfit maio-

re totius eaparte,qualisdeparteApofeitur, maiore, ut33/hekeit j deieo.& maiorminore,

qualis heic^ de 100 est,
20:facilefenttes. Ponas enimflagitari 20. Eritdo i 2

1 1

too.&porro

fatta detraEiioneaqualium 2 5^
1 1

4-O.ergo 1N.20, quintans de B. ergo B erit 100. A autemo.

quodeflabfurdum.Pone 18pofii.erunt /4--t 2N
1

1

100.fittNz3.ergoB eritiis,maiorloto.quod

eft impofitbile . Rurfumponcflagitari33-. eius triplum 100. ergo 100 1 2 N
1 1

ico. & ico. tc-

trincp derrattis,2
j
e. quodeftabfurdum.Eaepofiularis/.eygo io/ 7 2 2{_ 1 1

too utrino? too

reieilis/^2 I\^[
| 0 quodeftitidem abfurdum.ltaquelnullafit ueraaquatio,uelpugnatcum

hypofiafibusfeu argumentoproblematis, potabis& hoc,Diophanriuitandarum minutiarum

gratia,non ipfum Bfedeis quiritantem t N^fecijfe. Jpuodipfism deA licuitfacere,fitenim eius

j,

iN.ergoA est3 N..Porro30 / Nest-deB.ergo 150 / 7fcfiB.addeA,fummai/<r
-—— 2

2\^J 1

100.Addeutrobifr 2 N,auferutrinq
£ loofiiit 2

| j
/o.ergoi N.2f.&3 2f.7s.A-,

Subieciautemaliasetiam operationes,

I. H.
A 1 N. Ergo Vel fi i N. ergo

30 3Neft \ ex B.ergo 30 \ 2feft\A
S 3

iSO \Neft.B

adde A. / N
90 \%LA-

addeB. 1 2f

Summa 150 ±N
1

1

100

Addeutrobifc iN,& auferutrinfyzoo.

S°\\-sN

po t)a(.||w
Abijce po utrinq.

T I i

1

100

r/O
f} 2 N

A //. 1

B 2/.

z 2^1

1

}<>

l 7Q\ 2/.B.

Hetc efl Diophanteaproxima.



LIBER I.

i r i.

Aliter.equationeadnumerum quipofiituraccommodata.

A.iN.B.ioo iN. AddeyN.&ao lN.

Summa20+ f?N
| 1

30.& utr‘ng; abieclis

20 -~N
1

1

so.multiphcautrunffper13

2 2\( 1

1

iso.ergo 1 7fj3.A.23 B.

VelBiN. Laioo /A'. <^4dde\Nad

33y y S^Summajjj- tV
IJ

*°-

t^Adde utrobtfoyyN&aufer utrm^30.fiet

TT^IIJT

2 N\\f0. I 7^23. B.&c.

Notacum T\per 13.3j multiplicaueris, utproportiomaneat incolumis , '10per15,&2per3
dcnominatores debuffintmultiplicari. Sedcum3 ad13fint ut 1ad3,toper s,2per1 multiplica

to idem rectius efieffectum. Camnem heic nullumpono • cumperregulam multofimplicius&
breuius idgenusquaflionesfoluantur,quampercanones,quos multiplices&perplexosforma-

ri oportebat.

v i. Datum numerum in duos partiri.ut prioris pars certa certam pofterioris par

tem (iipcrctquanto iubebimur numero. Hunc autem minorem oportet efle eo,

qui ad diuidedum nobis propofiti numeri partem eam, qua: alteri prsftare debet,

cxprimir.Partiamur ergo 100 in duos numeros , ita ut prioris.quadrans pofterioris

fextantem ao unitatibus fuperet.Pono fextantem pofterioris 1 N.ipfe ergo erit 6 N.

Quadrans aut prioris erit 1

N

1 20, ipfe itaq; + N 1 80. Summa amborfi 10N tSo,s-

qualis ioo.Aufcr fimiliaa fimilibus,relinquunturioN squales 20. ergo 1N cft2.Ja

ad ea qua: pofuimus te confer . fextantem pofterioris (latueramus 1 N, ipfe ergo eft

ii-prioris quadras fuiti Nt20,tcilicet22,ergoipfc 88.manctq;
hoc, huius quadran

rem fexrante illius maiorem efle 20 unitatibus. Ipfi autem coniuncti numeri, 100

propofitumnumerum reftituunt.

SCHOLION.
Oportet uticj; interusllum partium,qusdrtuuis etdfextsntcm,quod datur zopttim effequadrantenumeri 100:

quem quadrantem Ii uelaquetuelexcedat interusllum ,
nonfttccedetres.lddemonftrabimusdc23. Ponamus quam

drantem priorisfextante pofterioris maiorem effe interuaUo zq.Cum fextans pofterioris fit t N,er ipfe 6 K.ergo

quadrans prioris erit iam 1 Nt25-ergo prioripfe^Nt 100.Summa numerorum 10 Nt loo aqualis too.au

qui Ii ab aqualibusaqualia auftro ,fuperfunt 1 o Naquales nihilo, quodeftabfurdum. Multo magisetiam incidet

dbfurium,Ji interuallum z 6 aut amplius ponatur. Nam/2 2 <5/i, 10 N 1 4 aquabuntur nihilo. Notandum, quod

in pracedente theorematepoftulatum numerum pofuit inter ditas pariespropofui; heie tantumminorm cum ma-

ioreparte poftulat ej]e,ut liceat etiam ufq; ad unitatem dcfccndere.

XYLANDRT.
Velsquetuel excedat.)/» Gracouerbafuntmaca.quaficlegp Zm JSxteivfin ftc.

Ceterum Diophatus heic
, utfolet,minuties uitauil.efr orfuseUapofteriore. Potuit etiaaprio-

re. Cuius quadrans 1N, ipfi4 N. Et quiaquadrans 20 unitatibus exceditfixtantempojlerio-

ris, 20 demtis de tN,fextans illehabebitur 1

N

20. ergo totuspofieriorfN 120. Hic

priori additus,conftltuitfitmmam 10N 120 , aqualem 100.additis utrobisp. 120 , fit aquatio

10 N
1

1

22 a.ergo 1 N.22. tf 4 N. SS,prior numerus, crc. Adieciautemin tironumgratia qua-

titoraliosmodosfoluendequaftionis,quorum biniin aquatione refficiuntadtotum diuidendis,

biniadaqualitatem quafitarumportionum,ratione tnterua/li.

A 1 N. ergo Vel B 1 itaq:
bN^oestyB. yN +- zo.ett\A.

b z adde
[N- . 7 2\£_t io esi A.



ll DIOPHANT 1

adde A.iN.

ARITHMETICES
addeB.iN.

«iat.

—

omniaper2 multipl

S?i 240
1

1

200

addeutrifo 240,

J 2VLI I
440

i Idjrgo 88. A.ergo

i\N^So
1

1

100

fubtraheutrinfo 80.

'T^ll *•

per 3 multipL

S2L\\6°
1 N. 12.fi.ergo A 88.

. pcfere Diophantus.

ALITER*
Ai Bjoo iN. Vel B
\N. i4± £ 2V.

20 adde

II 3d\ i 2*

addeutriq.1N
**aUI st?

s*L "/

1 d uo / ^
i *s

f ?N WiN
addeutrifc\N

HI An
per 12 mult.

II**»'
do

|| / N
J- 5V, 88.A.&C. 1 N ergoi2.B.crc.

'Examenfacile est,& in tpfk quxjlibktructatione inclu/um. Quadransex 88est 2 z.Sextas

de i2,2.quad22 detrofta,relinquunt 20.utpoJlulabatur.Porro quu ncfcit.XS &12 effeioc.lta-

quenon miretur leUor.mepleruntfr comprobationi/adjcriptionijuperjediffe.

V 1 1. Inuenire i}timerum,aquo fi auferatur duo dati numeri, refidua eam (eruet,

quspofcirur,ratione.Iubemurab eodem numero auferreioo, &20, utmaius refi-

duum minoris fit triplum . Efto is numerus 1 N. k quo fi auferam 100, refiduum elt

iN ioo:fi2o,reftatiN 20.& cum refiduum maius minoris firtripium, hoc
terfumtu maiori eritsequaIe.minoris refidui triplu3 N 300, aquale iN— 20,

defeftus comunis utriq; addatur,fient 3 N squales iN 1 2S0.Auferatur etia utrinq;

fimilia,relinquutut2N.squales2So. &iN efti40.Ia fecundu pofita,numeru qus-

fitu ftatucra1N.isergoeft140.ab hocaufer ioo,fuperftmt4o:aufer20,rcftant uo..

quodrefiduum utiqj cft alterius triplum.

S CBOLION.

Quia 'mucritut eft numeriu 140 ‘.quando dicit,reUquufmmerut eji 1 N 100: idc ejl ac [l dicas,fi ab 140

detexero 100,reflat 140 dcmlis ioo,idc(t ^.opzo,reflant 140 drntis 20,600 cft i2o-er cum nuncriudem

tif 2 o, ii eft 1 2o,debenttriplum ejje refidui quod fupereit ico dc 140 ablatis, quod eft 4 o.-ergo terfunitus mi-

nor,qui erat 1 N—“-ioo, boceQ s^o,equatur 1
N 20 maiori,fcilicct lzo.tcr enim 4 o,faciunt 1 20. Atmi-

noi ter facit 3N $oo,hocefl izo.Sedqiidniam.nondimfuitexprcffum quotunitatib.confict 1 N,cit 3 N

—

qaoaqucniur 1 N—2o , communem defchim ufrobiQ adijcil. ite. er 3 N fiunt integri er <tb altera parte 1 Nt
zto.nm de 300 quaadduntur, zo defeclum implent,®- reliquum abundat z 8 c.Deinde tttrmq; auferaturaqua

lidtnon unitateiyfed 1 N.am ab unaparte/kt 3 N 'mtcgri,«b altera 1 N 1 2 So.abijtitur utrinq 1 N (ctunam-

piius non pofiitkfuperfunt zSo er 2 N aqualia.

XYLANDRI.
Obfiruabisidrepefuum ejfe maius,quodfitminoreimihus ,

quod maiore detracto numerode

propoptorelinquitur. Caterepmtplana.
i N

.
qmjitus.

1 N 100 refdua 1 N— 20

minus. maius.

3

.

N—300
1

1

/ N -—ao

triplum.

Addeutrifa 300



t f B E R I. 17

3 N
] j

/ N t zid.

auferutrincfo t N
s N

1 1
2io. <"n><0

^\4°

i N- 140. bine aufert firefiatfi* £,1.

i IX. Datis duobus numeris,alium iriuenire,qui fi utriq; datorum adijciatur,col

le&i cam habeant,qua: pofeitur,rationem. Hanc uerb minore effe oportetipfa da-

torum numeroru ratione. Sit ad 100 & ad20 adijciedus numerus
,
ea lege ut maius

collc&u minoris fittriplilm. Ponatur is efTciN.- qui adioo additus, facitioo tiN,
ad 20,20 ti N.cumq; maiorfumma minoris effedebeat tripia.hec terfumtamaio»
rem xquabit,triplum minoris.cft ergo 6ot3'N- squale 1004-iN. aufer ab squali-

bus squalia
,
relinquuntur2N squales 4O.& 1N eft 20,Ad propoOtum.20 adio o,

fiunti20. ad2o, 40.Eft autem 120 tripluni numeri 40.

SCHOLION.
Oportet,inquit,rationemdatam,hoc eft quamfumma interfe habebunt,ut hic tripla eft, minorem efferatione

qua eft datorum initio numerorum,ut 1 00 ai io.hac enim eft quincupla,lUa tripla.Eftautem tripla minor quam

quincuplaratio,ut er3 minue quam yNaitlfires ita noiibabeatjionjuccedct.Etquodmuncrisrationem quincu*

piam habentibus, t o o inquamai 2 o.hoji poftit eadem etiamcoUectoru effe ratio,fic offendemus. Adijcieniut utriq;

eft 1 N,itafient 1 o o 1 1 N, 2 3 1 1 N.cumq; maiorfumma debeatminoris quincupla effe, huius ergo quincuplum

maiorem aquabit.B-go 100 t/N aquantur ioot i N.er abieCtis utrinq;
aqualibus,relinquentur 4 N aquales

nihilo,quod eftabfurdum.Augebiturhoc abfurdum , fi non parem,/id maiorem etiam rationem colleftorum quam

datorum ftatuas-.ut uerbi gratiafefcuplam.nam aliquotN erpraterea eis adiunfta unitatcs,aquabutur nihilo.No

tandum.in hac quaftione duplicem fieri detraftionem,numerorum fcilicet er unitatum. Primum de 3 Nf 66esri

N 1 1 oo aqualibus
,
utrinq; 6 o abijcimus : relinquuntur 3 N aquales 1

N

1 4o. deindecumnondum quantus fit t

Ncompertum habeatur,utrinq; tN auferimus, ita relinquuntur aqualia zNer4 o.

XYLANDRI.
ioo\ iN.20-\i N.hocter.dols N

1

1

soofti N-.aifertetrinni N^do.reliquaaquatio 40
1

1

2 N.

Aliud. Deturnumerus,c]uiad12 &jgadditus; duplos conftituat
.
fient z N 124

\ 1
1 N t iS.au-

ferutrincf; / n t tS.reflat t N tfi aqualianihilo . idfit, quia dupla ratio maior eftquamfefqui-
altera.qua eftratio terminorum datorum. Si aute iufiijfesfummadfierifefquiteftias

,
qua efl

minor,numerusinueniretuf 6.quiadditus utrifriS <& 24 conflituit.

/2 tr N iStftf

addetrientemfuum
ittiiyN \\tSfti N.aufer utrinefe 1 N &16
j- N

1

1

2.facit 1 N d.&c.

IX. A' datis duobus numeris eundem auferre, ita utrcfidiioru fit quam quis im-
peraueritratio. maiorem tamen eam effe oportet ratione datorum numerorum
maioris adminorem.Sit& a 10o,& a 20 auferendusidem num crus,ita ut refiduutn

maius minoris fitfefcuplum. Numerus fubtrahendus firxN,refiduaioo—rN Sc

20—iNJEtcum refiduum maius fefcuplum effe minoris debeat, huius fefcuplum
ergo illi squale efl. fexies 20 iNfunmo—bNsqualiaioo—iN.Adijcia-

tur quod deerat,utriq;,& auferantur fimilia utrinq;.tadem habebis 5 Nsquales 20.
& 1N eft 4.Ad rem.4 fi a 10o dctrahas,9 <S relinquuntur:fi a 2 o,x<J. Eft a utem 9 6 refi

duutn maius,minoris 16 fefcuplum.

SCHOLION.
Oportet,\nquit,raliontm data,qualis heic eftfcfculpa,maiorcm effe rationedatorum maiorisad minorem, 1 oo

fcilicet ad zo,qua eft quincupla.Superat autem fefcuplaquinciiplam.Namliucl aqualis uel minor ratio refiduorii

quam terminorum poneretur.quaftio non conftabit.Sienim ( neeadem inculcemus ) aqualis fiue quincupla ftatua

tur,confequcns erit4 N aquari nihilo.quod abfurdum augebitur,fiminorem quincupla rationem ponas. Quod de

adijeiendo utriq; defictu ait,cum aquentur 1 z o. tfNer i o o 1 N,qttaritur dc utro defiftu fitmteBigm

dum Dicimus non heic modofed ubiq; in talicafu,maiorem defithm communiter addendam effe.Nam fi
minorem

“dijccremus,nonium aboleretur maior icftftusifed hoc addito,etiam minortoUitur.ua hic maiore defeftu 6N ad-

b 3 dito.



jf diophantt arithmetices

<Uto,fiimt izointegrum:& 100 1 N fiunt lootl N.ews iNofc defaaumabolemr,qfuperJUtibui-Ham

defiaus
fi

excedatura copiariadditus defiam creit.

XtlAHDRi;
ioo iN zo—-iN i^dbfirdiexemplum.

6 ioo zH. 20 /AT

Ratio quincupla quinquies.

addeatri%6N

auferioo utrinq

JN\\20

— rejiduorum.

«• I-W

addeutrifo s "K
mi4?{\\ioo

aufer ioo utrinf

*2i\\o-

Ponatur refiduorutn ratio tripla

;

ioo 1 N
[ |

do——3 N
&

iOO
JlzN\

|
66

Graea uerba dedefectu adijciendoerant mutila.

X. Datis duobus numeris,eundem tertium majori adimert. Seminor* addcre,ut

retidui ad colleaumfit qua: pofciturratio.Sitidem numerus ad 20 addcndus,& dc

100 fubtrahendus,ut maius minoris iit quadruplum. Numeras ifte fu 1 N, quo ad

20 addito,fiuntlN t io:aioo detrafto, 100— 1 N. & cum maius minoris fic qua.

druplun1,minus quater fumtUm maiori aquabitur . Minus autem quateriumtum

fit400—4 N.id xquabifurrN 1 20.Addaturcommuniter dcfcctus,& xquaira ab

aqualibus auferanfur,cmcrguritsN squales 38o,&fitl'N, 7 <5 - Ad rem.Addendus

& adimendus datis,iN etat.id eft 76.quiad20 adic&us 96 facindeioolubtratais,

24 retinquit.manetq; fumma refidui quadrupla,

SCHOLION.
•81» dati initio numeri 1 00 er 20 quincuplamrationem teneant,nihil wtereshaqualemueei.au utro usi

uti minorem cor.ftituas rationem inter collcdmvrcjU-tm faturam:fiquidemponas
maiorem effe z s

aerem 100— 1
N.SiuerbhuiKcontrimuxrm,i!lmminonmponiK,deterimnittiottemrequiretque^

flio hanc , ut ratio cotiedier refidui datafempermkorponatur rationi datorum initio numerorum ,ncq; aqualia

ei,neq
;
maior.Exemplumfubifiiamus.Sit minor 20 -f- 1 N,maior autem iocr— 1 N, ac maior mmoris pomsur

quhicupliuddrgo quincuplum minoris, 100-fiq Haquatur 1 00— 1 N,erimpleto quod deerat erunt 100 <eci.a

lia 100-4-6 H.abiclUscp utrinq; aqualibus,6Naquantur nihilo,quod cftabfardum. mlto abfirduis euemct,]l

maior quincupldponaf.it. Hunc quaflionem dio medo confideremus. Datis duobus numeris eundem ternum

crmiori addamus, er minoriadimamus,utfumma adnfiiuuniratiofitquapofcitun Humeri dati rufum 1 qo

er 20. huic adimatur,iUiaddatur idemnumerm,cr fit collcHum refiduifeptuplum.ln talienim ufu.fcinpct pc/te

rior ratio priore,qua erat datorum maioris aimmorem (utheic erat quincupla , 100 ad zo) maiorfitoportet:

femperfyk minor cenfebitur,qui defedum habet adnotatum:nunquam,q:i: abundat . Proinde numcrierunc 20

1 Ner 100 1 1 N.heicmaior,cr illiusfeptuplum.fcptics ergo zo— 1 N,boce?.<40—fNaquantur100 1 1

E.Addatur communiter defiaus ,
erunt 1 40 aqualia 1 00 f 8 N. auferantur aqualia utrinq; ,

crune 8 N aequales

4 o,er 1 N erit q.lsizo detraaus,rcUnquit 1 5 .additus ad 1 00,conficit i6q,quifcptics 1 5
continet.Ceterum in

Diophatuiopere,cim aquarentur 2of 1 Ner460—4 N, defiaus4 N utriq; aiieaus.fictt 400 mtegru,&

ab altera parte io -fis N. AbieRafinit deinde* squalibusaqualia,utriiuj- iojfW matiferunt 5 Naquales 38°.

XYLANDRI.
1» huiufinodiqttflionibus duplex daturfdutio,quiatam refiduum collecti,quam cornetum

fummapotestfieri (uerbigratia) quadruplitquod uoluit monerefcholiaftes,&fubtetta exem-

pla monflrant.

Multo abfurdius.)
rAlamzo-'r7 N aquabunturnihilo.

Semperq-, is minor ccnfibitur.) Hocipfk ratiodiciat.ppm enimnumerusper (emmor altero erat,

qui nonfuperet auttuseumdeminutum?

Ceterum in Diophanti.)Hacadieci,quia in Graeo quopertinerentnon eratexpreffum. Dttpisce

operationem Diopbantiquafiioniaaccipe.

Keic.cm» 1

maiorem uel minorem

f 1 N,minorem



L i B H h

400— -4N
adde4N,&deme

zoutricfj

S W| |
3*k

/iV||7<r:

'Collectura yd.rcfiduu 24 • Colleficumrefidui

'quadruplum.

80X4N
adde1tlutrifc,& au-

fer 80

/JV| \20.

iN. 4.

Collefium 24.re[iduumpO.Reftduuni

collefii quadruplum.

Solutio qtuHionisabinterptetepofita.

140 7 *T| I

adde7Nutrifo,&deme 100.

40J j
8N. iN ergo f.de 20,15-ad 100:

iof. ratioftptupla.

XI. Eidqmnumero duos alios, alterum addere, alteru detrahere, ut collefii &
refidui fit quat pofeitur ratio.Addam eidem numero 2o,& detraham 100 ,

ut coli c-

ftum fit refidui triplum.Sit numerus qui qmerimr,i N,huic fi addas 20,adimas too,

15untiNt 20 &tN ioo.triplu minoris 3 N——300 equantur maiori 1 N t 20.

adijceutriq; quod dceft,&abijce utrinquecequalia: relinquentur 320 ecqualia 2N;
Eli ergo numerus qui quffiritur,t6 o.ac fecundum propofita, maior180 ,

minor 6 o.

maior minoris triplus.

SCHOLION-
I» decima queflione cum imitatib.idem nrnem addereturdut detraheretur.flebat ut aliquando is cui additum

erat,aliquando it cuidetradum,maior effit ahero.Hcicfemper k cuiadditum efljmaior babetur.Couerfe enim heic

res habet,quod unitates certe eidem numero uel adduntur ueladimuntur. Iflhic autem, cum non conflaret quot u=

nitatum effit numerus,non liquebat etiam uter utro maior effit.Verbi gratia fbtduo numeri 2 er loMnunierus

quiia addatur, huic ide detrahaturterit alter 1 N t ztalter 10— 1 N.SiiN/?i z, ille erit 4,hic g. ey maior Isj

cui dctrailiimfiit.Siautem 1 N fit s,iUc 7 eritjiic ^ermaior U,cui aliquid additum efl . Atucro heiccum eidem

numero cr addatur miru>r,C/detrahaturmaior.mamfiflum eflfemper maioremfleri eum cuiacccflio fafta cfl.Sed

ne hoc quidem definitioneopus habef.neq- fi ab eodem minorem auferamus

,

er eidem maiorem addamus ,utflfiat

• N aoeriN^too-
XYLANfjRI»

Res nihilhabet obfcuritatis-.cumnumerus quantulamcuncfrpajfus deminutionem , necejfd-

riefitquam ante minor,nedumfibiaufium aquarepopt.
e a N O N. Si quidem multiplex ratio eft propofita,muitiplica detrahendum per

nome rationis.adijce addendu, fummadiuidegnome rationis unitate deminutu.

Deturnumerus cui(i44 addas,& eidemdetrahas 16,maius minoris(it_quadruplu-4 i» i6duc,

funt 04,adde44,fumma loS.diuideper3. (cum ratiopofcaturquadruplaffhabessd quqfitum

numerum. Huiufmodi canonum ratio eft ipfe t^ilgebrxprocejjus.

t N f 20. 1 N ' j°.

A 3 N 300

ademi V aufer t N irtrify

2 .f
1

1

320. 1 N. ido.

XI f. Datum numerum in duos diuidcre,idqucbis:ita utunus e priore diuifio-

nc proucnicntium,cumuno ex alteraprouenientium rationem qua: requiritur co

ftimat:itcmq$ petitam aliquam ratione etiam alter ad alterum. Iniundum fit nobis,

b 4 100 di-



a(j brOPHANTX ARITHMETICE^

ioo diuiderc in duos numeros , rurfumq; eundem in alios duos : ita ut maiorprio-

ris diuifionis,duplus fitad minoremp ofterioris: ac uicifsim maior e pofteriore di-

uifione.triplus adminorem prioris.Efto minor pofterio ris partitionis i N,crgo raa

ior prioris 2 N,acproinde huius mirior ioo 2. Cuius cum fit triplus qui cft in

pofteriore partitione maioris erit300’ 6 N.Supercft,ut huius quoqVpartitiois

numeri 10 o faciantcoUe&i.At conficiunt 300——j N, id ergo aequatur 100. Inuc-

nies 1 N efle 4odarii'perfequamur pneferiptum. Maior prio ris paitiridnis eft2 n. id

eftso.ergo eiufdealterapars20.fcMcetioo 2 N.Maior pofterioris300—6 N,

nimirum 6o.minor i N,id cft^o.Eteuidcns eft quajfiti commonftratio.

S c H o L 1 o N. ...... . . .

tiiuiditurheic 100 blr.femdm So er totiierm in 60 er 4 °-Eji?; ioduplus ii4e,& Sotriplusddto.

eumeri; in quincuncem dijpofitit . Duo partitionis pofterioris numeri 3 o d 6N er 1 N conianai, fidunt

, 00 c N. cumN urnis,uniusNdefiaum expleat 1 autem 4a uakf.fic.lnucntum cft 30o 5 N tu-

lere too.adijceutriq; defiaum fient 3 00 integer,

w

100 1 5 naufrrafimiUbusflmil^boceftutrinq;
10o.relm

qrnntur 5N aquales zoo.ficc^iN fit40;

X Y t A N D R I.

Taciteapparet,

1

iVuelmaiori,uelmitiori, idtfitampriorisquampofteriorispartitionisnu-^

meroponi.itafy quateruariari operationempojje. Ego nullam,prateruerbisDiophanti debita

feribam:ne diffidere de(ludio leUoris uidear.

Maior. Minor.

2 N. 100 2 N. T par-

3oo a // titio.

Joo 6 N
z N adde.

300 f iiT| \ioo.

addeutrifo s 'Nj/tdimezoo

20o\\sW± zZ^ergo/po.

Xicurpbsftftedeatffktio,cuiusmemmtfchoUaftes,bacettt.

X ri T. Ter diuidemus numerumpropofirum in duos numeros:ita ut unus pn-

mx partitionis ad unum fecund® rationem qu® praferibitur habeat-reliquus fccS

df ad unum terti®,& reliquus terti® adreliquumprim®eam habeant bini.qu® po

ftulabitur feorfim,rationem. Parriariiur100 in duos numeros ter , utmaiorprim®

partitionis fit triplus ad minorem fecund®: maiorfecunde ad minorem terti® du-

plus:deniquc maior terti® adminorem prim®,quadruplus. Ponamus minore par-

titionis terti® 1 N,eritmaior fecurid® 2 N,&auiacum minore conficitxoo.eritmt

nor 100 2N.Cuius triplus curri fitmaior prim®:is erit 300 6N. ergomi-

norprim®crit 6 N zoo. Cuids quadrupluscumfitmaiotterti®, eritis 24

N 800. Reliquum eft,etiam terti® partitionis membra coniun&a facereioo.

&/Neft3fi. Examinemus pofita .
Minortcrriediuifioniseft3<5.maior<54.Minor

prim® 16, maior 84. Minorfecund® 28: maior 72.&manifeftum cft hos fansface-

repropofito.
SCHOLION.



t r B E R I.

SjCHOLION- 6

'Tertium diullcdtis ejl intui numerus in duos mequales.Sic i o o diuifus tfiin 84& 1 6,‘m 7 2 er z 8,in64 cr

3 6-Z?cfl 84 <td 28 frtpliw
:
yz ad 36 duplus: 64 -«4 « ff quadruplus . Cum autem maior prime partitionis Iit

300—6 K:quomo3o minoreiufdcm jiat 6 N

—

zoc,bincfciri pote/t. Cum ambos cjfefimul 100 oporteat

,

©-

maiorfit 300— tr N,oportet minorem haberet 6 N,Ht horum defcdim inmaiore exfarciat. prelcrea minori de*

cjjc oportet zoo,ttt cum 306 integer impleto defcliu 6Nfaftus ejt: ielfaclo ab eo 20 o qui deerat
,
relinquantur

adhucprefentesi 00 quanta ejl duarum partiumfitmma.Porrb z<, n

—

800 aquantureidem too.cr adieflori-

trinq; quod deerat,

z

5 N integrum aquatur 9 oti.& iHclljiS.nam tantum exit, 900 per z^ diuifo . Cum ergo

maior prime partitionis Iit 30 0—5 N,cr 6N faciant 1 1 <s:fidcfeftu minoris partis,zoo,huicfubtrabas,mitior

erit 1 6.Maiorfecude diuifionis eft 7zjdmiru z H.Minor 1o o—

z

N-cr cum z N fint yz,boc detrattu de r o o.

reflat minor portio zg.Maior tertie efi 24N—-200.cr cum 24 Nfint 8S4,hinc ablatis 2 00, is erit 64.mr.ar

autem 1 M,feiiicet iG.Obferitandum,quodfi uclimus in decimatertia qutcjlione expedite numeros htuenire,ne quii

nobismolefli

e

4 minutijs exhibeatuneum qui ter diuiditur
,
ponere debemus aut aqualem aut multiplicem numeris

qui oriuntur compofitionemaiOriscr minoris numerorum tertia partitionis

.

Sicut heic iiuifts ejl 1 oo, numeri

zq.at eoofuntquadruplum ad iq.Namfinonfat hocfuccedatquidem propofitmfed unitatem in minutiasf-an

gioportcbit.Rationesetiam non per interualld difiidentes nominum
, fed

continuefucccdcntes inuicem oportetfit*

mitutduplm,triplam,acdcinceps.lt enimpojhduplam,non triplam,fed quadrupla ponas.-res non fuccedet. id cito*

quediffidendum efiutfemperaminima ratione ordiaris:id efl utmaiorfecunde partitionis minimam datarum ra

donum habeat adminorem tertie.ficut heic efl dupU:deindemaiorprime ai minorem fecilde,triplam fcilicet.deu

niq;maior tertie,ad minorem prime,maximam habeat rationemuttpote quairuplam.Kam fi 'muerfo ordine ratio

nes ponantur,nonfuccedet liegocitlM.

X T L A N O R I.

Induos erroresminimi difiimulandos interpres heic lettorem deuocat. Jpuorumpriorfuga
minutiarum fundens, (fiadcam compendium (fidijsplacet) ofiendens, uim logiflice eneruat.

Non enim utformes elegantia&facilia exempla queflionum.idebpotifiimum logiflice dificcs,

(iquidemfapis,aut benemonenti crederepotes:fedutuel(oluere , uelmonfirato abfiirdoexpio-

derepofiuproblematapropofita.Itacfe tribunum alique cenfio adeatfcholiaftes:nam dme qui-

dem exceptionem iftam nunquam impetrabit,utUleaitapud Tullium.nefc enim hocagiturut

amufissadlapidem,fedut lapisaddmufiim dirigatur '. (fi nemoperiius uelmediocriterharum
rerum ncfiit,quantumplerunqi in ipfis minutijsfit compendij.Jpuodaut: negat quaflioncpof
fe ueram (fi legitima ejfe,nfinomina rationum continuofi ordinefubfequantur:(fiquodhinc
colligit, in operefemper ejfeordienda dminimaratione.&c. horum utruntp eUuanumacridi
culu. Neq? heic inftituam dijputationemfubtilem.-fed xettyite hominis data unicaprofexcen-

tis inflantia enertam. Priustamen Diophantiexemplum irachabo,hocprefatus,cumfexfiant
numeri,inquorum binos 100 diuidatur: liceretibifexies uartare operatione: tantum abefl ut

1Ncogarisminoritertiepartitionis alligare: quodqutfiholiaHe in menteuenirepotuerit mig-

rarer, nifiuiderefuga minutiarueumpretercajam,quodaiunt,extulijfe . Diophantee opera-

tionis heceft ixfim ;.

Maiores. Minores.

'prime300—6N

Partitionis j fecunde 2

<5 200 _

100 2 Tfi

1 N

zefequatio24^- geo (fis Nfiioc 'esi 2$ Nc. Soo
|J
ioo.nimiru2c Nj

|
poo.fach : ifijd.

&c. {In hiselementisadditionu.detraHionu, equationu , immoraturfcholiaftes explicandis;

ite/lealibiopera locaJfet.)Cetera liquent exfubiectatabella.

Maior,

f i

Diufio

<

It C.72.

lm E.64.

Minor.

B.id. A ad
D. 2S. c ad
F.jd. E ad

D tripla T

f dupla
f
ratio.

B quadruplai

Dere:
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dereliquisunam dunlaxatfiiiijcio,i

meros inueniam.

n qua Bpono 1 (fifequorhypoftafes , dumfingulosm-

Maior.

Pl a4
—3°°

Minor.

/2^, Tandcmmaioremprimadi-

uifionis compertum efi effe24
N—300. adde i N. ergo 23

N—300 aquantur 100. hoc efi

2

s

iV|
1

400 ergo /N. 16. Ca-

terapiset referre.Sedcenfen

Partitti^.1f 2oo—8N. 8N—100.

/m 4 N. 100—4 N.

me etiamficeffugtffe minutias,in quas non incides,fidminoris aliquo initiumfumas:fitamen

hocefi operapreciumiautputasme iniuriamfcholiaftafeciJfelSeduidemus etiampofteriorisre

jpraben(tonis caput,hacadeo in quaftione tractarida . Diuidatur 1S0 ter in duos numeros , ita

utprimapartitionis maioradfecunda minoremfit quincuplus.fecunda maior ad,tertia mino-

rem(efquiplusfuefefquialter.-tertia maior adprima minorem,fuperquadripartiensdecimas
quintas, idefiut 19 adisiNififallor,harationes nonfunt tales,quales noflcr imperabat,quam
nomina 'continuato unitatisincrementofefubfequerentur. Et tameprofectoquxftio[exadmi-
nimum operationibus confianter misuffitui. Ordiamurdminoreficundapartitionis, feuD,
quando ita libet,&bypoftafes,ut nofterautoruocat,quaft ionisperfequemur. EftoD(nequid

obj'eurum relinquat breuitas.)\ N.ergo / N. ergoE 180—f N. Cucrodubiumnon efi quinfit

1S0—i N. quodcumfit ad F, ut 3. ad 2, Futique efl 3
—

~

1
N. lamrefiatEqusrendus,

qui(ibiinaqualis ipfinunquamnimirum erit. Habebimusaitt duobus modisalsero, fi FabtSo

fubtrahas,relinquitur Ei8o±~N.altero,per regulamproportiontsm.eft enim EadBut19 adi$.
ErgofiBper 19 multiplices,productum (mdelicet3420—ps N.)perispartiare, quotiens E0-

Jlendet.nempe -5i=_J 9 71. heicergoaquatur E ante inuentum 180 ^fN. (fiabsectisdenomi-

minatonbus(quodefi, utrofoper3 multiplicato,utalibi docuimus.) 180 1 2 iVj
|
684 19 N.

& tandem S04 1 j
di N.FacitiN24. quodefi D.ergoof120,&c.

I (sfizo. B io t^iadDs-

5 tl Cis6
l

D 24. CadF\

f
lII E 76. F104 E adB{y (fic

.

'JMaior. eJWinor.

In hoc exemploidquo^ deditaoperafeci, ut aquationem alioqudm Diophantnsquarerem ar-

tificio-tantofcmagispaterentdiuitiahuiusartis,quasfcholiafles circumfiribere , efi inaretis

cogeretantas copias nefiioquiinfiituerat. Diligentibus credomerem gratamfeciffe.eos qui mi
nuttarum compendia efi ignorant,nea uolunt difcere,ut a,p.vl]Txsplanehocex auditorio iubeo

abejfc. bfimefus,tibinon[j>iro:dicebat amaracus.

Xiv. Inucniantur duo numeri, quorum multiplicatio unius in aIrerum,produ

catnumerum cuius adfummam ipfomm fit qua: poftulatur ratio . Oportet autem
id quodponiturpro multitudine unitatum unius numcrorum.maius efle numero
a quo ratio poftuiata nomen fuum habet. Mandatu fit producti rationem ad fiim-

mam debere elTetriplam.Ponaturnumcrorum alter iN, alter (utadditn quxftioni

conditio praicipirymaiorquikmj.putau.muItiplicatidiNinuprodiicimN.addi
tio fummam 1N t u. Etcum huius triplum litu N:crgo ter 1

N

1 12, hoc eft 3 n 1 3 5
sequantur n n. & I N eft 4. Proinde 4 & 12 numeri funt, qui quxltioni facit

faciunt.

SCHOLION.
Oportet alterum numerorum maiorem ponimmero qui denominat rationem.Ita dantur bcic numeri 4 cr 1 1.

quorumfumma 1 6,produttum furnrna. nomen hac ratio habet a ternario hoc itaa; maior est alter

numerorum. Hoc ergo dicit,altertm numerorum maiorem debereponiquam j,fl ratio triplatquim 4.fl quadrua

piapofcatur,ac ieinccps.alioqui enim res nonfucceict. Produffum (inquit) ejtiuN. namNtnfc, Q jacit,ut 4
gignit



'gignit r^:iti unitates, I-J.Kf nunc 4' i« n, faciunt ^s.iuoiecics ipfum 4. namcum unitas immutabilis (it acfcm*

pcrfubfiftat,fpeeics in eam dutlafiuam retinetnaturam.Ergo citm 1 Nin > 2 multiplicetur, fiunt 1 zti.nsmfl 1 tjj

in 1 multiplicaretur,fieret 1 N;(iin 2,2 N.fic in 1 1,12 H. ltm minus terfmttrn fiunt 3N t 3 6 , aqualia it N.
aufer utrinq; 3 N,reflant 9 N squales 36,cr 1 N 4.

X Y L A N D R r.

Huiufinodiquaftiones non unam.fedcompluresfilutiones admittunt, maxime in minutijs,

& citm alternumerorum 1 Npcnitur,pcrindeeftqualemnumerum abfolutumalterius locopo
nas,modo minor nefitnomine rationispcflulata ,neue squalis ei.Nam fiheic pofuijfis nume-

ros 1N&3fummaiNiiproduclum.t N.huic aquabiturfitmma triplum3 Ni p. &abicc7is

ittrinfo3 N, 9 aquabunturnihilo.ltemfipofisijfes 1N (fro.utaiter nomine rationis minor effet,

aquarentur3 C&z N. & utrinque remotis2 N, 1Ni g aquaretur nihilo. Ppfitit ergo

Diophantm 1N,& 4-.atque adeogeneralem Canonemheic rationu confideratio&operisJug-
gerunt,quem adferiberenonpiget.

C a N o N.Si querantur duo numeri, quorum produ&i ad fummam detur ratio:

unu adde rationis nomini,& habebis altcru.alter fit
, nomine rationis in eu ducto.

Verbigratia,querunturduo numeri, quorumprodutfttm fitundecuplumadfummam _ ad-

de 1 ad11,habes iz, alterum,fi12per 11 multiplices,fcilicet132. Summa est144,productu 1.384,

peream diuifum,quoticns 11.Quodnonmodo demultiplicibus intelligiuelim,fedde alfi etiam

quibufuis tandem rationibus . Ponam exemplafingularum,tu(filubrt)periculumfacito. Sit

ratiopoftulata erunt numerij\& f.productum J

®
tantundem fitfifummam eorumper

^multiplices.Ratio fnumeri1 j.r fproduitum \j.tantundemfitfitmrna 2 \per~ multiplica-

ta. RatioiLnumeri2 j 3 productum ff. idem fitfitmmas fper s j multiplicata. Ratio2 i.

numeri3 \,8 productum 50-5. tantumfitetiamfitmmau\in 2 { ducta. Verum, utdixi

,

eidemquasiionidiuerfitnumerorumpariapqffuntfatisfacere
. &fiin Diophanteoexempla tsu

4-fed6pofuijfes alterum numerum.inuenijfes 6 <f 6.
fitmma 12.fexiesautemfex, 1 d. triplum,

fi10,numerifuiffent 4 =& lofiumma 14 j, triplum eius42 atquitantundcmfitfi4 jpcrioa

multiplices. Verum dehisfatis.
XV- Duos inucnirc numeros

,
uf fi urerque ab altero certum numeru accipiat,

collc&i utrinque ad refiduu fir ca,qua: pofcirur, ratio ; Poftuletur ut prior acceptis
apofteriorc30,duplus fit ad id quod huic relinquitur, pofterior autem ac.ccptis h
priore /o, triplusfit cius quod huic fupcrcft.Ponamus pofteriorem effe 1 N &prar.-

tcrea 30,quoddcbet priori darc.Ergo prior erit 2N 30.ut.j0 acceptis,duplum
pofterioris habeat-Reftatur pofterior acceptis k priore 50,triplu eius habeat,quod
hicrerinct.Prior,fiafedct50,crit2N 8o, hatejo fi pofteriori accedant, erit iN
1

8

o.atquc hoc eft triplum ad 2 N-^so.huiusergOjUt minoris, triplum 6 N—240,
a:quaturiNt8o.firi N denique 6 4.erit ergo prior 98,poftcrior94:ijsq; foluitur

propofita qua:ftio.

SCHOLTON.
Ergo prior.) ciim pofterior fit ttff 3 o.bac 3 o huiedemta er addita primo, faciet ut reliqui pofteriori!

duplusfit prior.reliquum 1 N. ergo prior erit 2 N.ergo antedefuerunt ei jo,quaa pojlcrioreaccepif.cft ergo pri

or 2 N—3o.boc eft,dtm pofterior fit (ut infine patefit) p^.eritprior 9%, ut adfumtk 3 o, quibus dermis o*fi=

unt 6^,ipfefit 1 1 S.reftdui duplus. Rterfumprior (inquit) fi pofteriori det 50, cumim ante eife defuerint , iairt

alia 50 omittat,in refiduo habebit 2 N—So .er pofteriorad i Nt 30 adfumtis 50,ait 1 Nt 80, reliquaex deo

feriptione liquent.ltemprior dat pofteriori 5 a,rctinet4 8.er iUumfscit 144,
fui triplum refidui.

XYL.ANDRI.
Duo heic Diophantm tironi obfieruandadocet.alterum, nonfemperautubique nosadiNpg

nendum adstringi:alterum,quam uocant Quantitatis autfecundarum radicum regulam,in-

terdum optimedifiimulari.Ratiocinatio autoris eftfatisperfpiatajtemf examen.Itaque unica

fisbi/ciam,exercitationisrudiorum caufit. Esto cslt N. cutfiaccedant30,fientiN\30 duplum
eius quodBretinet.retinet ergo |iVt n.at3oamiferat:ergolotus Beft\N\4s. c^ittferab A,

io. reflant tN—po.huius triplum3N—ipo.huicaquatur quodfit poadB addito,fcilicet\N
jpp. addeutrify ipo,& adime iN,aquantur243

1

1

2 \Nfiu4po
\ |

r N. fit 1 N,pS, ffte. Poteras

etiampro Bponeret N, &c . idtibimando . dtferiptionem nihil opusfuit marginiadfien ,m
remanifefta.

xvi- In-
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XVI. Inueniantur tres numeri, ita ut bini faciant cos quos pofccris numeros.

Oportetautem fumma: eorum qui pofcunturfemiffem quouis trium iftorum efle

inaiorem.Conficiant ergo primus &fccundus 20. fecundus &tcrtius jo.terdns cu

primo AO.Ponamusfummam horum trium elTe iN.cumq;A & B coficiant 20,hoc

de fumma omnium detra£u,relinquet C,tN—20.Ob hsc eadem,A erit 1 N—30,

&B 1N—40. Hi tres coniunfti reftat ut conficiant 1 N. at faciunt 3N—9 o, squa-

les iN.ergo iNeft 4.5. Iampcrfcqucre propofitum.EritA i/,B 5, C 25. & cuidens cft

demonftratio.
SCHOI/ION.

Oportet (inquit) trium quipofamturnmcrormfummefemifim maiorem ejfequouk ittorum.Summa triii

imperatorum in hoc propo/ito cft 90 .femifits 4 q.eo$ trium quiuts mmrtft. Sitnimhormtramunm pona-

mus ecqualem efjbfmifti timfummeimnftabitargumentum.Ponamu!c er afacere 50.
em ergo tres fimul 1 o o,

utpote zo,}o, qo.fcmifiisde 1 00 e/i 50. er cumdemonftratio eodem procedat modo,fecundum oportebit effc 1

N—50.quod eft 'abfurdum.Multo etiam minus congruet ucro,fimaiorfemiffc
aliqukillorumfumatur.Ham fi 1

N

ponatur,uerbigratia,qy.fccudwi eriti N—tfo.Gb hec ezd£.)ldcft,quia b ere faciunt 3 o,erita 1N—30.

cumifi corafaciant 4 0,6 erit i N—40. Ergo tres coniunAi, facient j N—90, quod aquatur 1 N. additoq
; n*

triquedejiiiUjCr ablatisaqualibus,9 o aquantur 1 ti.fit 1 N,45-

X Y I. A N D R. I.

Secundum oportebit.) nam cumfummafit 1 N. &Co*"facit;o ex hypothefifalfa, B erit1

2v

—

eo. Tres ergo erunt,o*7N—30. B / 2\£—.r0.CiN—20.fumma3 N—100 aquales 1 2\£.

fiet1Nfo.crgoB eritnihil Inpoflerioreabfitrdo ,
ponamusC t^A effe SS, ampliusfemiffenu-

merorum . Erunto47 5\r-

—

30. B 1 Tfr—.c/.Ci 7-f
—20.fumma 3 &—ios aquales 1 Tf.

fiet 1 dfs2 t- ErgoBerit s2 \ /,f.quodeflabfurdum. Scholiaheicfient deprauata. Cete-

rum abfurditates propofitorumfemperipfa arguit operatio.t_Adrem.jrcodattinet , nefe Alge

bram heie exempla , multo minus regulam quantitatisrequirunt: cum euidensfitfiimperati

numeriinunam co/liganturfummam,quemuis eorum qui querunturnumerorum in ea bis,fi

tres:ter,fiquatuor:quater,fiquinfydenumeris agatur,drficdeinceps,ineffe . Summaergopcr

hunc quatientemdiuifa,uera omniumfummaprodit.dquafifibtrabatur quodalijcomuncii

habent,quodfuperest reliqui quantitatem illicomonfirat.Itafc etfiperAlgebramuariefoluun-

iur huiufmodiproblemata, & autoris methoduseffatis elegans:tamenDiophanteum ego , a-

liudd nofirum hocfretus,quem defcripfi, CANONE, expediam

.

A S" B 20 Vides duo A,duo B,duo Ci ergo 90 cil duplumfumma omnium.deindeper 2,ha-

B efr C 30 besfismmamomniumas-HincauferA &B20, reflat C2$. ida 4-0 (CA.)au-

C & A fer,reflatA//. quodd20 {AB) detraftum,B relinquit s. Additionefacilide-

prehendes,abundifatisfaclum quaftioni. Aliud. Habent quinfyfecijfummam denariorie

A.B.C.D.E. Ita ut A.B.C.D,habeant40.B CDE43. CDEA3X.DEA B39.EAB C32.Que-
ritur quantumfimulomnes ,\quantum fingulihabeant.uides cuiafifrnumerum quatuorponi,

uellitterarum indicio . Colligedatos numeros.fumma 192. in hac ergo.fummaomnium quater

inefi. ergo denarios uniuerfihabent4S.auferABCD,habet ES, ututdes(ubietlum oculis.

CABCDl
f£.

S.

\BCDE | \A. ,r-

Afumma 48 aufer^ BDEAf reflat J B. 10.

j
DEAB j'

J

C. 9.

| EABCJ [_Z>. z6.

'^Aliter.Quinq^funtnumeri, s_A.B.C.D.E.IunBt BCfaciunt2 s,. BCD3S- CDE33.
DE t-A29.E t^AB 23.Queritur idem quodante.Vides unumquenfc numerumterpofitts e/fe.

ergo omniumfumma terinefiinfummadatorum,qua efli44fumma ergoomnium 48. &ijde

quidnte numeri,quodpotes experirianfit uerum.
xvit. Quatuornumcros inuenire,quorum trini coniun&i conficiant quos

quis poftulaueritnumeros, dummodo iftorum quatuornumerorum tries quouis

ipforumlitmaior.Statutufitordineijsexpofitis,primum &duos deinceps 20 co-

ficerc: fecundum & duos deinceps, 22. tertium & duos deinceps, z,f..quart5 & du-

os demceps,27.SummahorumquatuornumerorumfitiN.nndefiauferas 20, pu-

ta tres primos, reftat quartus x n

—

20. Atque eadem de caufaprimus erit 1
N—22.

fecundus



L t B B t f. 5j

fecundus iH—24, tertius i N—27. horum qiiatudr fumma debet eflesquajjs i n.
atqui eft 4 N 93-id ergo asquat 1 n .isq; eft ji.Ergo iuxta propofita primus 9. fe-

cundus 7.tertius 4-quartus n.Atq; hi fufficiunt quseftioflis expiidationi.
S C H O L I O N.

CHI»de tribus agereturtimeris,trium datoHtmfemiffem aiebat quocunq; illorum debere tjje maiorem

.

Nune
quatitor prbpofitis numcris,dctrientehocaffirit.namut ibi 1 N eratfemifiistritm,itahic 1 N eft triens quatior

tmmerorum-.crfiquinq; effint numeri, 1 n effit quadrans eorm.de fc deinceps.hacenim methodus in infinitum

procedit.Heic ergo citm de quatuornumeris fit negocium-guemcurtq; de his aqualemficeris trientifumma datoru

:

cum ipfe t N fit triens, scr numerorum quemuis oporteat dtfeftu certinumeri conftitui: quifui ipfius totius deft-

flu conftituctur.fquodh!c accidet) utiq mM erit

:

er nos numerum quarentes,nihil muenerimus.

Atque eadem de caufa.) Hoc eft,citmBCDfaciant 22,eritA

1

N «. er raraCD A faciant

24,eritB 1 N 2 4-ey citm D A Bfaciant2 y,eritC 1 N- 27. Actandemfit 1 N, 3 1. additis er de.

traftis ijs,qua ratioaqualitatis addenda autdetrahendamonftrat.

XYLANDRf,
Certea noftriuniuerfaliscanonis [quemfatis multis annis commentipsmus antequam uel

Diophantiuidendi fpem ullam imaginaripotfcmus,uelaltorumlucubrationesuidijfemus) ab
eiusergoinuentioneparutn^deofcproxime abfuitfcholiajles.guorfumattineretheic ludere,
& chartas impleret_Algebricts operationibus?ftcergo nos quaftionem explicamus.
A B C 20 triplumfumma quaftorti. quodueldinumeratis litterisfentias.his

B C D 22 enimperfpicuitatisgratia uti expedituerafumma.31. aufer 2o,ha-
C D A 24. besDuaufet 22.habess^ip.&c. Omnia enimfuntplana:&fcho»
D A B. 27 liaftem stellemfempertam commodefcripfffe . Porroaute huc cofer,— quaadpropofitionemquintam libriterty injrdannotauimus, (jrad

93- decimdmejuintam quarti.

xi rx. Tres numeri funt inueniendi,quorum biniiunfti tertium quanto po/ci-
tur numero fupcrent:Superent primus & fecundus tertium numero 20. fecundus ,

& tertius primum 30.tcrtius &primus fecundum 40. Ponamus iftos tres numeros
eiTc2 N .Etcum primus ac fecundus tertium fuperentzo, addito tertio fummao-
mnium numerorum erunt bis tertius,acpreterea 20. Ergo fia2 N,fummaomniu,
detrahas 20,reftabir 2 n 20, quod eft duplum tertij.Eftergo tertius in- 10.
Has ipfas nimirum ob caufasprimus erit 1 N 15, &fecundus 1 n 2o.Reftat
uthorum trium fumma fit2 N.atqui eft 3 n—

—

43.huic ergo aquatura N,firi n 4/.
Ergo iuxta praferiptum quaftionis, primus eftjo, fecundus 23, tertius jj.&hifatife
faciunt qu&ftioni.

s i B o t t o ii,

Addito tertio. ,) namfifint aliquot numeri,alio aliquo maiores:fiis&ekadijciatur,crfibqpft: quinto Theorias!,
fiKmtro ipflcontundi eum excedebant, tanto erfumma ipforum creius quiadiefhti efijupliatt adiedifuperabut.

Sint tres numeri 3.4.^.quorum 3 er 4 iundi
:puta 7, binario excedunt s.tiuncfiiBts.itmfibijpfiadijciam-.fiunt

sieno.ac rurfum i z binario plus eft quam lo.CtJiodfi qumq;denuo utrinq; adijeiantur
,
erunt 1 7 er 1 5, rx-

teffm 2. idq
j
i» infinitum procediuatq; idem fitfi primum reliqui, aut mediit extremifup&ent. Hoc ergo eft quod

de addito tertio dicebat. Verum per/picuitatis caufa,in propofita quaftione idem oftendahuw, t N hmciiitur 4 3,
er ergofumma numerorum trium eftsio.Sedcrexceffus datifummam conficiunt 90. Etcimprimusacfecuna
dus tertio praftent zojnamprimus ;o,crfecundus z< conficiunt 53,20 amplius quam tertius 3 q. fihicaddatur

crfibi cr ai qq,fient 70 er go.lam hic quidem eftfummatrium numerorum
:
que quanto fuperat tertij duplum

7 o,nimirum 20: tanto etiam excedebantduo priores tertiumfemelfumtum. Etfi <t 2 N,puta 9o auferam 20.ha
bebo d pium tertij 2 N 20,id eft bkqq.feu 70.Nam 70,fi ei adderentur 2 o,effit poteftcg 70 idem quod
2 N ~ 2 °. citm autem tertium fimplicem non potuiffet 'mucnire-.poftquam eumduplicando hwenit, deinde

fimplictm ponit,qualcm rcquificrat.Ob eadem etiam primus duplus metus 2 N 3 t>,fimplus eft 1 N—1 q,

fiue qo.Et fecundus duplus 2 N spo,jimplus 1 N zofeu zq.Exdcfcriptione porro addenseft,qm
bus interuaSis rnmerifefuperent,

XYtANDftf.
Diligenter confidermduwesthoctheorema, cuius ufus etiam in difficiliorib. efipeteflqua-

fiionibus. Videdecimamquintam quartihuins.Deinde(uperfede‘ee regulaQuantitatisperple-
xitatefipe licethac conjideranti&ufurpanti. t^ilioquienimftceratagendum ,ftnt c^i&B

c iunSH



3.6 blOPHANTI ARITHMETICES

iunttii T^ergbCerit tN 2 6.ex hypothefi.PonamusA effer Sierit S

1

5^ 7 fi)'Jmit

adde C,habebis 2N 2e,cni£queturifir\30- (nam30addiadprimum oportuit,

utfummafecundiat

g

s tertij conficeretur.) Ergo communibus de addendis(jr(kbtrahendisqua

mrtna.par cflnoticijs adbibitis,2 £ffunt 2N—

—

fo.&iSfdjocettprimus,erit1

N

2f.

idjideiN.(fumma t_xf&B.) auferas,relinquitur2S.tantus tftB.Csterafunt inpromptu.Ad.

de<^d&C,habes 2 N—-~4S- tantu 'effe oportet,fi40adB addas, ergo 6j aquantur 2 N—4$.

fueiioaquantur '2 N.ergei Neftsf.Itafyt^ieft}} 2},fcilicet30. &c. fiUsodzNfummam
omniumpofuit autor.non 1Nfecitfuga minutiarum.de quaalio diximus loco.Lsiddeferiptio-

BsfcriptiSjj, nesquodattinet,quarumfcboliafies meminit
:
funt farie in Gracofcriptofingulis problematis

fuaquasuocamusoperationes Ordine expofita atfyadmarginem adfcripta.uerum has omifi,m
modo quodoperofum admodum fittales typosformisaneis imitari:fedmultomagis,quodin i-

pfo contextufcholijs ,& nofiris adeo annotationibusabunde ea ,& perfricui reprafentantur.

nam typosnos quoq;fuis locis inferuimtts. Dequo tamenmonedtm lectorem duxi.ut& dehoc,

zNponi, uitandarum caufa minutiarum,aiioqui licebat 1N uti.

x ix. Idem alia liia &ratione.Cum primus &feeundus tertium fupeyentnume

ro 20,ponamus tertium elTeiN ergo primus &TectindiiS ilinffei,faciet 1N 1 20. Rur
Ius cum fecundus & tertius primo amplius habeant 3o.ponofecundum 2/,nempc
femiffem numerorum 20 & 30.cumqj primus & fecundus fintfimuh N 1 20,feciuv

do ablato, prunus reftat 1 N 5. Reftatuttertij & primi fummamedium conti-

ncat,&prajterca40-atqui ea fumma eft :N 5. hoccrgo a:quatur Oj-.&adicdio'

utrinque defcftu2Na:quaiitur70.&iN.35.Et cum primus ftatuaturiN s^is-tu

tique erit 3,0,1-diquiiam funtinuenti.

s C H O *, 1 & w
Tot unitatesfecundo iribttii,quoiunitatum eft iitmediofilus duorum excejfuum hoc loco. Si enim quotcmstjtte

Theorema, numeriordine exponantur , itu ut quocuncp eorum reliqui coniunftifummam maiorem conftiiuant
:
fumenturq;

. duo exceffus,quibusfeorfim reliqui unum aliquemfupcrauerunf.quoi in medio cft buiufmodiduorum cxccffuwm-,

fimper numerum ofl:ndet,al quemreliquorum exceffus non eft relatus. Exemplum. Skit 3 umeri 2

o

, 3 0,4 cude

fint qucatntfr eorum reliqui coniuntii maiores,er fit exceffus 2o er 5 0 iundorutnfupra 40, 1 otexcefftts 30 er

40 iuidlorumfupra 2 o,qo:medium horum exccffttum,piaa eoe? 50,e/1 3 o,numerus aiquem reliquorum sx<

ceffus non eft comparatus.namad 10 er4A40 aftimatusfuit exceffus cateroru sn : adhuncnequaquam. Rurfum

exccjfus ;o cr 40fupra zo,eft ^o.exeijfus^o cr aofuprajc.eft 30.Mediam hora cxcclfuun eft 40,ai que

reliquorumexceffus non fuit collatus . Deniq
;
cxceffiu 40 er zof.tpra^o, eft jouxcejfts zo er 30fupra 40,

eft t o.medium horum exceffutm ejlzo.ad quem numerum exceffts rcliquorumrtlatnc nonfuit. Demonstremus

idem de qiiatuornumerisihiftnt zo. jo.40.yo. Exceffusnumerorum 20,50, 40, fupra 50, eft 40. exccfjite

30,40,50 ,
fupra zo,eft 100.medium inter exceffus 100 cr 40,putajo,niminm contendi duo 30 er 40,

ad quos reliquorum exceffus teftimalinon fuerunt.Similitereuenietfi mcdiumexccjftum quifunt jo, 40, 50 ft»

praio,cr 40,50,20,fupra 3 o.fumatur.ac deinceps.quater enmhockt quatuor Mineris dcprahcnditurficut

iftiind theo- ter in tribus:ermquinq;
,
qyinquies,acfic deinceps.Sic etiamproponi poteft. Datis duobus quibufeum£ numeris,

«ma. intervallum eorumidem eft cumfemiffifumma ipforum . Numeri 4 er 1 0,fumma 1 anfmijUs 7. dico hunc effe

medio loco mter 40 er 10.quot enim unitatibus- 4 a y,totidem yiio abeft.Etquidem expofitis quctcuncpnn

merisarithmetica progreftionc
,
fummam omnium exprimensnumem partem aliqiiotam habebit cognominem

numero terminorum ijlius pxogrcftioms:hcc eftfieres fuerint numeri,trientem:fi quatuor,quadrantem, ac dcin?

ccps. Etpars ifta.medius eeittenninorum.Stel iucxpofuinumcriquinq;, z, 4,6, 8, 10. Summaomnium

cumq
; fint qu'mq;,}0 habebit quintatem,qui eft <S.lsq

; eft terminorumin ordine medio locofhus.Ua eium duo quo-

que numeri coniuntii.utfupra icmonftratumfuit,4 er 1 ofummam componunt 1 4, quapartem aliqiiotam ha*

beti terminorum numero,qui eft z,denommatam ^.ac 7 « eft, qui i» medio duorumftabat , etiam fi id nondum'

fentiretur-.quia binarius medio caret, mica conftitutisjenui exponantur tres numen, in quibus oftendamus ,fi

duo exceffus coniunganmrfemiffcmfmm* numerum effe inter eosfittm medio loco,er cum,ai quem exceffus no

fit comparatue.quodfuitdemorfiratum-Sintnumeri zo,iO,+o,exccffus 20 er 30 mttorufupra 40, eft eo.

exceffus'30 er 4O fupra zo,er 5O .Dao numeri 10 er 50 coniundifunt 6otkergo partem a binario dtttomia

natam habet,qu<e eftfenuftis, 3o fcUicet,medius inter toerqo. Er.imucrb ifti tres numeri arithmeticaprogrtf-

fioneexpcfiti.cimfummam 90 conftituanttls trientem habebit, uiddicttjO, medio loco pofuun 'mferie trium»

Ergopropter ifthac omnia,arithmetica [cicr.tifiimus Diophanlus pronunciauit; Quando primus erfecundus ter

tiumfupcrantnumero zoifccunduser tertiusprimum numero 30: cuwflntduo cxccffm 20 er 30 : euidcnseft,

fecundum



fecundu (ad quem nuUafada eft exceffus reliquorum copamio.O'quimediusfit inter zo er 3 o,fn<fcmiftitfum*
ma eorum qua eft q o.erhabetfcmiffem,nimirum zq.) effezq. Ergo cum ait, fe tot unitatesfecunio tifignare,
quot unitatibus fcmifiisfunmi* lOersO confiattnon temerehoc aut utcunq; facit: neq-enim heic eadem, qua in
N pofitione,licentia locum habet.Hunc enim,cum quot unitatum fitN ignoretur, (ito arbitratu haud abs re ponit.

At ubiexprefa eflunitatum alicuius numeri congeries-.nonutfors obtulit,fed ut arithmetici ordinis ratio flagitat,

talem numerumflatuit.Nos autemhkcduEo ratiocinandi argumento,per abfolutos numeros,nihiladbocopus ha
bentes Algebridsfeu denominatis,quatftionem explicabimus . Citm primus erfecundus tertium excedantnumero
zo:fecundusautem er tertius primum 30terit ergofecundus horum exceffuum dimidium,hoc eft zq.Rurfus asm
fecundus er tertius primum excedantm 3o; tertius cr primus fecundum in 40: erit ergo tertius horum exceffuii

femifiis,utpote jf.Denitpcm tertius er primusfecundo habeant amplius 4O; primus erfecundus tertio 20: fe*

mijlishorum exceffuum eritprimus,nimirum 3 o. Diopbantus autem hocfic confiniit. Tertiumquafitorum ponit

1 N.crcitm primus acfecundus eum numero 20 excedant,iundi hi erunt 1 N 1 20. Quorum cum alter 'mucntus

fit,fecundus nempe,tq:(eaquam dcmonftrsuimus ratione) afumma detradus hic,primum relinquit 1 N q.
Namfiab i N t zO,auferendumflt zq.hoceft 20 er 5.1 N manebit,fed cui defint q.Etcumfumma tertijac pri-

mi debeatfec:mdum,acpraterea 40 contincre:duoq
; illi conficiant 1N—

5

:hoc ergo aquatur 6q.Cumenim dea

monfiratum fitfecundum effe 25, er tertium acprimum eo amplius 40. confiat eospraftsretotumfecundum er

4O infuper.funt autem 25 er 40 uidelicet gq.Que porro propofiufunt,addendo er diutiendo inuenies.

X Y L A N D R i.

Huiujmodiquaftiones,qualis eftdecimaottaua , infiquentealiter trattata , offendunt quid
reifitlogifticenuelleprofiteri, ignarum arithmeticafubtilitatis. Vulgus logiftarumper regula

quantitatis ea abfolueret,non nullo labore,utoftendtmus.Eiophantus admodumfubtilifetus
numerorumprogrefionemarithmeticam habentib.proprietatis confideratione: modico nego
cioremplanamfecit. Hypothefes aut eiisfcholiafiesjidelifime&copiose eftdemonftrandoper-
fecutus:boniq

; interpretisperfunttusmunere mihiprobfimeuideiur.uellemfe mihihancipfi-
us callaudandifacultatefemperobtuli[fit. T^oioheicuarijs operationib. expofttis morariIccio-

rem:hocmoneo,in ijspulcre theoremata interpretis in confpettum ucnirc. quod/ludio cfi indu-
ftrialettorum comendo exploradum.Enimuero quodomijfum efl&aDiophanto, &dfcholia-
ftcid nobisautem(fiinduttione,& rationib.pridecompertum, quas cu theorematisfcholiafta
ea/dem ejfenuncdemumanimaduertimus:commode uideorfitbtetturus.In huiujmodiqnsftio-
nibtisfemper eade eft exceffuii,qua ipfirum qui querunturnumerorumfismma.Ncq{ idtantis
inte/ligeredebes de ijs,in quibus exceffusprogreffionemarithmeticam conflituunt

,
quodftin

Mophanteo cafufedetiam dequihufuis alijs, citra exceptionem . Itaq( multo eft amplior nofler
Canon.drquo modofcholiaftes autorispropofitumextracsilgebram foluit, eofretusquem de-
monttrauitcanone,guodnimirii exceffuumduorumfemiffis.eum numeris exhibeat,adquem
nullus reliquorum excejfisseftcoparatus:eodem nosomniafluemus. Sint uerbigratiatresnu
meric^4,B,C.A&Bfimul,2tampliusqua C.B&C(imulasampliusqA.CcrA iuntti.pam
piius e/B.Exceffus 21, 4/,p. (quodfiia) arithmeticamprogrefionem conftituut nullamfumma
uefo7s.quanta etia eritipforum numerorum.quopojtto,cititts etiam quaftio explicabitur.

(i(ut Diophatirationemprioremftquar)2i de7/ auferas ,,duplis terti/habebis /4- ergo tertius
27.Si 4s de 7/ auferas,duplumprimihabebis,qui eft i/,cu reftduumfuerit30.Auferdefumma
omniiifummaprimi (fi terti/,27 (fiis,hoc eft 42 de7S,relinquitur33fecundus, ide'inuenitur

9 de7$fubtrattis,ciim reftduum 66Jitfecundi duplum.Ide etiamper exceffuii binorumfimiffe
omnino fiet,etfexceffus iftineutiqua arithmcticaprogrcfione cohareant. Jjhtod(neputesad
unu exemplum adftringi canones) alto breuiter exepto nibftrahimus. Tres mercatoresficieta*
tem inierunt:neq

/ mihtfignificatu eftuelfirs uniufcuiuftfc , uel omniit etia caput quantu effit,

tamen idaccepi,o/(fiBfortes, s0 ampliusfuiffilibrarum cfC.atB ac Cfirtes, 230 amplius
q_

A.Cffr fortes
,
firteBamplioresfui/fii/o.Certe hiexceffus/0,230, i/o,arithmeticaprogref

fionem nullam unquam coftttuent.fsmma est 430. eademfi, etiamnumerorum quiqueruntur.

Atqfoc quidepatebit:tametfinoadfumma,ut ante,fedadmedws binortt exceffuii referatur

ratiocinalio.Etcnimfnihiloferius,
e/fi

arithmetica progrefioipferu exceffuiifuiffet) exceffus

230 (fi t/ofummdfaciut3S0. cuiusfimifisnumeru Coftedit, adqueneuterexceffuiirefereba-
tur.Eteaderatione exceffus150 efi /o iuclifuofimijfcA reprafentabuti/o cfi2}0 irideB.cftait

t

Atoo.B t4o,Ctgo./pueru effe.dcphedes ubi uoles.Obferuabitigiturhoclocoharu rerutiofecors
mirahtlequanda (fioccultauim progrefionisarithmetica, dequa alibiquicquatraditu legere

non memini. c 2 xx. Qua-

CANON
alias nofter.



28 DIOPHANTI ARITHMETICES

XX. Quatuornumeri furit iriuenieridi, quorum terni iumfti reliquum fup cient

eo qui requiriturnuntcro.Oportet autem datorum quatuor numerorum inrcrual

la habere femifTcm,maiorem qiiouis ipforum numerorum. Poftuletur, utprimi.fe-

cundi aotcriij fumma quartum excedat numero 20.Secundi tercij,ac quarri,primix

ao.Tcrtij.quartijac primi fecundum 40. Quarti,primi,ac fecundi tertium jo.Pona-

titrfiimma quatuor numerorum 2 N. & cum primus, fecundus,ac tertius quartum

fuperent numero 20: & eodem numero quatuor iundti fuperent duplum quarti:

quatuor autem iunfti conficiant 2 N:ergo zn duplum quarti fuperat numero 20.

&dupluni quarti eft 2 N 20. ergo quartus, 1 n io. His ipiis de caufis etiam

primus cfti N iy.fccuridus 1 n 2o:tertius 1 N 25. Refiat ut horum qua-

tuor fummafit 2 N .atqui eft 4 N 7Q.Ei ergo cquatur 2 N.& in eft 35.Ergo iuxta

prxfcriptum quxftionis humeri funtprimus 20, fecundus 15, tertius io, quartus 25.

ijqj refpondent conditionibus quxftionis.

S C H O L I O N.
,

Haud sbs re conditio becttdie&aeft.Wnt fi qus. de qudtuorexcefiiossrumomiwmfwinmefemijfcm
eqtief.lo

cui praoofito nullus erit . Humerus enim is, quo reliqui aquales femifi quatuor exccffuum numerumfupcrabunf.

is ergo tantus emcrget,qimtus etiam erit 1 N eo numero, qui ipjl 1 N debebitur. Verbi gratia, 1 N erit •>0.

er idem hoc pi8o fiet 1
N

5o . atqui is quidem nihil eritinoc enim relmquitur,ubi totum de toto aufertur

.

Augebiturautem abfurdm hoc,fi maioretiam femifjc omnium exccffuu aliquis eorumponatur.DuBus huius que

»

Conditio.
yjlon^ tradande,ide eft quiduodeuigeftme. Hoc obferuandum eft,Quod ut in xix propofilione, ubi de tnk.iut-

meris er exccfiibus agitur, nulla fit opus conditionisp referiptione : ita cum de quatuor agitur ,ncccjfc eftfumma

exccffuumfemiffein,quouis iUorum efjc maioremtfi de quinq^tmiucmj/i dcfex,qnadrantcm.aciic deinceps,utfem

per binario abfit nomen partis defummacxcerpt£,a nmero terminorum. Sicut nomen quadrantis binario excedit

buwium,quintantis tcrnariumfextaniis quaternionem. Cimautem trafatio huius quaftionls eadem fit
,
que cjl

propofitionis widcuigcfhnafiait iilamjtabancquoq;
conabimur nudis numeris demonftrareXum primus, fccun=

dus.v tertius quartum numero 20fupmnv.quartus autem,primus,Crfecundus tertium jo: erunt coniundiprU

mus a- fecundus 3q.Rurfus cumfecundus,tertius,quartus iunfti ultra primum habeant 30. tertius autem, quartus

er primus ultrafecundum habeant 4 o-jirunt tertius er quartus iunfti 3 5.Kis ita conflitutis,cum primus erfecu*

dus,aerur[umfecundus er tertius (id eftprimus ac tertiusfmel,Vfecundus bis) conficiant 6 o: <tcprimus cr ter-

tiusftnt 30tergo duplum fecundi eft 3 o.ipfc ergo eft 14 Rurfus cum primus er fecundus fint 3 4 erfecundus 1 5:

ergo primus eft 2 o.tfo» cumfecundus er tertius fini 2 5,erfecundus 1 q:ergo tertius eft 1 o.Dcnnj; cum lenius er

quartus fint 3q,ac tertiusfit 1 oMtiq; quartus eft zq.XYLANDRI.
<j)uodattinetadabfurdam

,
quodacciditnegleSla coditions qua queflionem circumferibit,

qitiuupoteftfupputando experiri:eft- haclenusfatis multa exemplaJuntpropofta . Porroficut

tribus hocmodoprapofitis numeris, excefpua.»fummafimper eadem efi que numerorum ,fiue

ekccjfus arithmeticam habeant,,/Sue non habeantprogref‘tonem: ttafidc quatuoragatur,pror

Jus excefftumfummaadnumerorumfummam dupla esi:fi de quinql,tripla:&
fic deinceps.Et

quodefin textu otvas 'pcasns [fic enimlegendis,non/Mtger* (jr ix.a.qorir.a.^r) cuir^tdntt

meros ueldifferentiasreferas,nihilinterefl. interpres de numerisaccepit:autcris uerba ego red

didi.In eius exemplo exceffusplane arithmeticam conduntprogrefionem. SedfntKsI2,3f,C

7,Dij.i-XfBCfupraD excedit i.BCDjupraA2j.CDAfupra B 17. DABfupra C 13. nimiru

heic nulla eflinletuallorum «qualitas:nihilominusfumma exccffuum $qfumme numerorum

i7 dupla efl. Ratio autfoluede citra Algebram quaflionis.fatisefcommode expofta afbolia-

Jle.Sedfadfummam ornniu referatur ralioiinatio,rnulto omnia eruntplaniora&expeditio-

ra. canon. Quorumcunq; trium exceffum fupra quartum afummanumero-
rum fubtraxeris,rcfiduum quarti eft duplum. Cetera typus tedocet.

A 20 A B C fupra D,20^ C }°'~) *f‘

cZ
"

D 2s D A B fupra C,so '-20.^ to;

Summa



Summa
numerorum

LIBERI. -9
~

yo exccjfuumpemma 140

Eadem eftratiofipluresfiutnumeri.ne^ necejfepeni exempla.

IDEM ALITER.
XXI. Cum primus,fceundus,acterrius.iundi quartu excedantnumero 20, efto

quartus 1 N.crgorcliquii n t20.Rurfus cum fecundus,tcrtius,&quartusiundipri

mo amplius hab eant jo.-ponantur fecundus & tertius iundi totuniramm,quot eft

femifsis duorum cxcefluum 20 & 30.nimirum fint ambo 25-Et quiaprimus
,
fecun-

dus,ac tertius funtfimuli N t20>hinc25,urpotefccudo ac tertio fubrrado, primus
relinquetur 1 N j. Iam cum fecundus, terti us & quartus iundiprimum fuperet

numero 3o:ac tertius,quartus,& primus iundi, tertio amplius fmt 40: ergo tertius

& quartus iundi funt3S-Et cum quartus fiti N,erit tertius 35 1 N.at fecundus &
tertius iundi erant 25:inde aufer tertium,reftat fecundus 1 N io.ReIiquum iam
cft,utquartus,primus,&fecundusiundi,50 amplius fintquam tertius. Atconiun-
di hi tres faciunt 3 N—-/5, & tertius 35 1 N. Erg03 N 15 funtjo amplius
quam 35—1 N. Ergo 85—1 N atquantur 3 N—15. fiti N 25. reliqua expraferipto qua:-

ftionis abfolue.Primus,i N—5,erit2o:fecundus yrtertius io.quartus2j.

S. c h oli o N.

Rddiiio defetius beicfit bifariam,bocmodo.Cum qu4rtus,primus,zrfecundus iundi faciant 3 N 15: er

tertimfit 3 5 1 Njcum 50:6 erit 85 1 N.adijcitur huic 3 N 1 5, non modo dcfcclus 1 5, feipr

dcfetius 1 NiH eitero, ita fiunt4 N integri,cum iefetius ad defctium,copim gignat crads 5 j N no moa

dofms defetiust N accedit,fcdetirn 1 5,utfiat 100 huegrum.icaq; iNficzj,

XYLANDRI.
Rurjum hete eadem,quafuprd.annotanda erant:quodnonplacuit. Videsautemquam expe

ditapt hacoperandi ratio,quam contra impedita& lubrica Quantitatisregulain hocgenere

quaftionum.^clibet qudmfieripoteftfcttifiimi hocproblemaper illafoluerc:utinte/ligatLe-

ctornon contemnitamendnobis,quodpojiponiturpotiori. Sit<_*V1N,eruntB CD inJitmma
ex hypothejii 2^jf30.Ponamusiam B, 1 Qergo CD eruntiN1 30 Et cum CDc-A
fint 40 amplius quam B,Cai.adCD adijee,40adB.habebisaquationem interiJzft 40 &2N
j30 / Jjjergo1Jgjttrobify adieclo 2 Jgj 40 aquantur2 Ntso. & 40 utrincj; abteBis 2

Gfaquantur 2 JV zo. ergo tJ^jft 1 2\t—/. Habes B. idaufer dei 7qJ30,qua cjlfummaB
CDi 130,relinquitur CD3S-Hoc repetendum eJl.Sit C,iR,eritD,3S—1 T-{j-4ddeAB D,

&;oadC(namtantum ei deeftadfumma BD implendam)fietaquatio inter iRt 50 dr
2 2\C+ 3°

—

1 denifci Ritmenies ejfe 1

2

\£—n». tdauferdetsfupereftDfciUcet4/—1 N. efi

ergopofitiomm hacforma . A, 1 2\^ B, 1 1 C, 1 JV

—

10.D, 4}—

1

JV. <^AddeoVBC,&20

addeadDut illorumfummam impleat,habes aquationem inter 3 JV—isdr is—1 N. hoc cjl

additis utrobique defettib.Soaquantur4 T^xrgoiN eft20,A.proindeB quinario minus, &c.
T^on inelegans etthicductusfateorjednihilad(ubtihtatcm Diophanteam,autad canonisno

Jlribreuitatem.

xxn. Propofitumnumeruminrresaiiospartirirututeruis extremorum adiun

do medio,adreliquum extremumhabeat qu^poftulaturrationem-Partiamurioo
in tres numeros,ut primus cum fecundo tertij triplum : tertius cum fecundo primi

quadruplum conftituant.Ponatur tertius 1 N.cuius cum triplum conffcianrprimus

&fccundus:hicrgofint3 N. Ergo tres iundi facient 4 N.quixquanturioo.&cfti
N 2$.Ad prarferiptum ergo tertius crit25.primus &fecundus iundi 7j.Rurfum quia
primi quadruplum faciunt fecundus & tertius, pono primum r N, cruntfccun-

dus & tertius iundi 4 N. fumma omnium 5 n, a:qualisioo. ergo i N 20 pri-

mus . Atfecundus&tcrtius,8o.atqui tertius eft 25,ergo fecundus ss.Hifatisfaciunt

qua:ftioni.

XYLANDRI.
Duabuspefitionibus autorexemplum abfoluitfaniqua eleganter

,&adregulamficunda-
rum radicum declinandum accommodate.Nam exbinorumadreliquit ratione, utriq.pofitio-

nesfumantur,qua toti aquenturdiuidendo.

C 3 i_x4"JV
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{}, ir nrfim. f'
N

C , X. 4 * *

S«mt*,4 f'\\m. Stm&i«yN\ \im

ergo Czs. ergo <~Azo.adde C, 45-M m,relinquunt 55 B.

toterat etiam diterhocferi,nam cism Cfit zj.LiS&Berunt75. PoneAs N. B75—1N.C.25.

Summa E C100—1Naquatur 4 N,utquadruplo A. &c. Silibuijfetper regulamQuantitatis

fbluere,pofitiffes A t N.Bt <$.Cioo—iN—i Jlfirinueniffes quid1 fijffet,&c. Hoc aut quod

beictraditur,fcitiusmultoeftac breuius. Scholiafies nihilheichabet.

^

XXI 1 1.lnueniantur tres numeri, quorummaximus mediu excedatminimi cer-

ta aliqua parteimedius minorem maximi data parte : minimus datam medij parte

certo aliquo numero. Oportet autem medium tanta parte maximi praeftarcmini-

xno,ut numero qui eam partem denominat ift id quo medius minimo pratftatmul

tipIicatomaiorNumerorumexfiftat multitudo quimin medio. Confuturum fir,

maximum medio pra:ftare triente mmimi:mcdium minimo maximi triente : mini-

mum denario prjeftarc trienti medij. Statuatur minimus iN.&praitcrea lo.quofci-

licctnumero medij trientem excedit, ut fcilicct minimus compotitus fit ex medij

triente& co. Vel fic.Statuatur medius j N . & cum minimus debeat trientem huius

fexcedere denario.is ergo minimus erit 1N tio.Reftaqut minimum medius fuperet

triente maximi.fuperat aute eum 2 N loquanrirate.hic ergo eft maximi triens,

&ipfe maximus 6 N jo.Oportet aurem maximum medio praiftare triente mi-

nimi.at quo ei praftat.eft 3 N jo.atquehoccfle debet triens minimi: ergo mi-

nimus eftp N 9o.idemq; eratt Ntioo.eftergoi N.n^Erg0 minimus eft22 *.

jmaximus 4j,medius 37 T.atq;hirufHciuntexplicandzquaftionLSCHOLION.
Conditio sdicft/t exemplo declarcturiPsrs nu&imi de qua agitur, eft triens, txceffusmedii fuprs tninimm z

N—to.inhuncj mllip!icatus,unde didopartinomen; s N—3 o producit, quifunt plurcsN 3ui
medij,qui eji

iuntaxat 3 N.lrfg; puto aliterferi non poffe.

X Y L A N D R T.

Et i» ipfis numeris medijfugerminorem exceffus eji 15.cuiustriplum45,plus qua.17 1- Ve-

tarepotuit autor minutias,ficateris omnibus(aluispro ropofitijfetzo.liumeri
emmfuiffentpo

Jitorumdupli 90.75.45. Opus totum efl<silgebricum,(jr comoendio inHitutis. Efio aliudprepo

fitumilnuenire tresnumerosquorummaximusfemiffe minimimediumfuperet : hic minimis

quadrante maximitminimusmedijtrientemnumero 8.Sit minimus 1Ny S.ergomedius

3

aufer minimum,refiat 2N—S,quadrarisfcilicct maximi, ergomaximusSH 32. t^idie

fimijfem minimi (\N\ 4) medio:habes

3

jA7T4 aquale SN 32 .Facit iFfS. numeri32.

2 4.16. Heic4 (nemen ~ maximi
,
quomedius minoremfuperat)in medijfispraminimum ex-

cefionem duttus,2N SgignitSN 32. (jrNumerorumunitatesplurcsfuntquamm
medio.Cateriim conditionis lata caufamipfe ducitisAlgebrica huiusoperationisabunde expli

cat.Vtf uideas non effe ociofam hanc conditionem, efio hocproblema. Detur tres numeri, quo-

rum maximusmediumfuperetfemiffeminimi.-rnedius minimisfemiffemaximi : minimusfit

femifiismedij auctus binario. Efio minimus 1 N t 2, ut medius (it 2 N. hinc aufer mini.

mum ,fupercfi i N 2, femifiis maximi .*Efi ergo maximus z N 4 , quodefiab-

fisrdurn , cum mediusfuerit 2 N integri . Jguodfipofitumfuijfet , medium trientemaxi-

miproflare minimo,locum habutffetquafiio.fieretenimmaximus 3N——6,quodamplius ef

fepoteftqua2 Nfiualor numerifenarium excedat.Namfifit (uerbigratia)8, erunt 2 N,uS.at

3N /Serunt 18,&e. t-xfbfbluanius (ic correcta‘qusflionem. /-Aufer 2Nmedium de maxi-

mo37g_ 6,refiatiN 6,femifiis minimi.ls ergo 2 df, 12. at erat r A7 1 2. fitt

2^ 14. Numeri quofiti 36. 28. ii. guodexperirifacite eft. 7gam 8, quibusmaximusme-

dium excedit,femifiisfiuntdei/S,minimo.Et 12,quibusrnmimu mediusfuperat , triensfunt ex

}<S,maximo.& minimus eft14,femifiis
medijt^.

xxi v. Inuenianturtrcs numeri,utmaximus medium fuperet data minimi pac

te^inedius mitiimu data maximi parte : minimus datam parte medij datQ numero.
Oporccc
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Oportet autemmaximipartem eam dari, qua: adiecfci minimo , Numeros paucio-

res cpnficiat ijs,qui pro medio numero ab initio poncbatur.Eftorurfum minimus
i N t io. medius 3 N:ut huius trientem minimus fuperct denatio.Iacumuolo maxi-
mum medio praiftarc triente minimi, qui triens cft yNt 3r : hunc ad mediuaddo,
eritmaximus 3|Nt3-p Reftat, ut medius quoq; minori, & trienti maximi iunttis Iit

_

aqualis, ij autem coficiuntz^Ntn^.quod-sequatur 3 N.mcdio uideiicet &reie£lis

utrinq; a;qualibus,| N aquanturn^N. Vtruliq? per 9 multiplicetur.EruntSN aqua
lesioo.&fitiN,i2| Eodecumiuperiorehocrcdit.

SCHOLIQN..
Et quod beic additu conditio exprimit,exifiimo non pojfediterfieri: Sicautemheic jit. Triens maximi,cr mi~

nimits.fummsm conflsnta ^ N t tt^ st2^N minusfuntquiMj N.quimedio tribuuntur, tam 2jNlv/;j ait

quari3 N. auferanturergo utrinq

;

2^-N, reflant ab una parte11^ : abaltera t N minus nonafuiparte , nimirum

rejiduum efl § N ,
quod aquatur iflis/ij. Quiaautem non per integros N© unitates integras progre/ft eft ic*

ntonflratioyfed per nonaspartes utrinq; : ideopernouem utrunq; multiplicat, utfiant integriN& unitates inte

•

grt. Nouem enim nonantes Cjicdixerim) cuiufcunq; taiidem jpeciet
,
totam eius conjUtmmlfpcciei unitatem. S:e

1 Nminus nonanteper nouem multiplicatus, jit p N— at nouemnonantes funtmtm . ergo multiplicande eft

fettum cft 8 N. Sed cr1/5 nouiesfumpta,fiuntpp cr fctlicet 100.unitate ( quam jp.ciunt ) adpp.adicfti. At'

que fle 100 aquatur 8 N : er /N eft ra\. Quoniam autem nona pars inttcnilur crtn Algebricis
,
erinabfoluiis

numeris
: fi

minimum fuijpfhts nouencuplumfaciamus, id cfl pNt po. erit medius 27 N, maximus30 N1 30 Ae

rurfus minimus z? maximi triens lp N t UO. atq
:
hoc aquabitur27N. ey/M. aquabuntur 100.& 1 N erit22 [

Nttji ulla efl pars demonjlraiionis,qucenon integris numeris,fiue Algebricis,Jiucliberis,*bfoln<ttur.

XYLANDRI.
Sic autem heicjit.) Legipro opue, flruc. cumplanifiimiDiopbanteishypotbefibitsrefponilcats

qubdheic repetitur, s^eltque hinc apparetadAlgcbricos numeros cos,quiNnomengerunt , re*

jpici: non adfolutionis numeros quafitos. £>ufienim neget 2^ minus efje, quam 3 N.fediili

additur ni,quaftadderenturaquanti autfiiperanti.bsmcce j N,abfurdumfequcrctur. Nimia

autemfilicite beicquoquefugitminutiasfcholiaftesialioquin fiueantefinem
,
fiue in ipfofine

jraclaperdenominatoresn communem multiplices : idem eft.fimperenim& ubiquelocum ha-

bent decimafeptima&decimaoctauafcpttmi.aliafy hucperttnetes& adjimiliaEuclides.pro-

pofitiones. Operationem [quiaimpingerepcjfintrudiores)fitbieci.

C 1 Nft 10. ergo medius3 Tf.Triens de C, i IVt3 j,additusadBfummafacit j\7{t
E 3 3 j.ac tantus ejlex qusflienispraferipto A. Huius adeo triensl^N^i^ad
A j} iV t 3 j- C,qui efiiNt io,adiecius, B confiituet. fumma2^ 7f t u^.Eaij, aquatur

3N, quantus efl B. Siplacet[choliaflemfiqui, iamnuncomniaperp multiplicabimus,fient ip

N\ioo
\ 1

27.&utrinr^ relectis rp 7f:too
1

1

8 Tfjfi 1 Tp.22 \.Siadfinempertendimus,utrinq

ai Tfabijcimus,aquantur 1

2

\£j
|

//-.hacdemumper p multiplicata,redduntS
| j
no &c.

jguodoftendendum duxi,ut lectoruideret,utrum compediofius efict.De catero liquet
,
quxftio-

nem huiuspropofitioniscumfuperiore eandem ejfe ; conditionis dumtaxat exprefiione,& usa

conficienda rei differre.

XXV. Tres numeri fiint inucniendi
,
quorum fi quifqj proxime ipfum feqnenti

fui partem
,
qua mandatur, dederir, inter eos qui dederunr «Sc acceperunt aquali-

tas conftituarur. Impertiat fui triente primus fecundum : fui quadrante fecun-

dus tertium : fui quihrante tertius primum.- utpoft hanc contributionem mutuam
interomnes iit aqualitas . Ponamus primum, concretum numerum talem, quia

trientem debet dare
,
qui habeat trientem, puta 3 N. Secundum ,

quia quadran-

tem, 4 unitatum ponatur. Is fi dederit, accepcritqj imperata, maner 3f 1 N. fcqui

tur etiam prini tim , ubi dederit acccpcritq; caqua- mandanrunfore 3 1 1 N. Achic,

fi fui triente dedcrit.&deindc acceperit 3 1 N,asqualis dem ii erit 3 tiN. Vndcli
quet 3—1N efie quinta terti

j
parte, eft ergo tertius 15—

s

N. qui & ipfc luam quinta

parte fi dederit primo,& ipfe acceperiti.utpotc quadrantem lecudi, erit 3 1 1 N.ac li

ab eo auferas 3—i.N, quintantem iplius,reftant 12—4 N. & fi addas huicrefiduo

i,pura quadrante fecundi, fient 13—4 N aiquale t N 1 3.critq
; x N,2. Ergo iuxta pro-

pofitumprimus erit 6,fecundus 4,tertius 5-& conftat propolitum.

c 4 SCHO.
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SCHOLtON.

Trientem fui primus mittens i N.dcdeinde recipiens3- ttsfitru tj.hocpatio. Cum amifittN,habet

'adhuc 2 N. quibus fi accedant

3

t3.nam ‘N abolet unum N de duob.U.namdefidus co

piant accedens,facit dcftflum.

XYIANDRI.
Scholion hoc no eft integrssiriomagno cu dijpediofcietis, in Diophdnto autipfi cftmedum,

quodtota'rcobfcurat.ubienim legitur[MvaSar y'.ftatct$ts,&c legendi efl fiavadurfi^as *c/&-

[u.5 <*. Xj pweldlpivy. ftevAths ci(>a. Tf>Hs,(jrc.In hoc&(imilib. exemplisfemper mtminerti addi-

tionianteire deminutioneficos enimficubifactas,nofssccedethegocii.Sicenimres.habet.

B 4 J ejl 3- 2

^
erit

^
5

quadrante,uniiateputafu 3.&addit0 trienteprimi,quieft1 N ,colligitur3 \ 1 2\j. Ergotan-

tundefietjii 1I,ut trientefui,adimasprimo,& quintantem tertij rcftduo addas.3 Tfdetracfo

iN,funt2 T^.hoc de3 iVt 1fablatu.fctlicetojledetterta quintatemj ifNj quiadz Nad-

ditus,

3

3^T /fecerat:notum eft enim quafit interadditionem &fubtrattionem reciprocatio,

exterafuritplana. Porro uclex Jecundipofitionefacite intelliges
,
arbitrio tuopoffe te quotuti

folutiones taliumproblematisfabricari , uelinintegrisuelinjracltinumeris . Tfihilenimim-

pedit,quinprimumponas iH,aut12 N, aut quotuti. Etfecundumpponas 16,primum 3, folss-

tiontinumer: erunt adnoftros quatrupti. Sedinduflria Lectorista comperiendis relinquere ma

lo,qudm in refacilimaexponendaimmorari. _ _
xxvi. Inucnito quatuor numeros,ea lege.ut cu quiuis corii fc cotinuo infeque-

ti certa fui parte dcdciit: hac ultro citroq; fafta detraftione& additione
,
fummnru

aiqualitas exliftar.Primus fecudo fui triente, tertio fecundus fui quadrante, tertius

quarto fui quintante,primo quartus fui fextante tribuati&cotributionc hac confe

&a,aiqualitas cxftetStamaturprimus 3 N,ut triens cius haberi polfit . Secundus 4.

unitatu,ut haberi quadras poliit.Atq; hic,ubi quadrante fuu abiecit,& primi trien-

te poftmodo eft au&us,fit 1

N

1 3. Ergo eria primus fuo triente amiflo ,
adeptus de-

inde fextante quarti,eritiN 1 3.At amiifo 1Nmaneca N.Ergo fexta quarti pars,qua

accepta fiat iNt 3, eft 3 iN: quartus ergo is sN. Supcreft, utquartusa-

milfo fui fextante,ubi adfciuerit quintante tertij, fiat 1N 1 3- at fextare fuo 3 1

N

fpoliams, retinet 15 5N. quodficiaddanturia6N 12, fienNt 3 - ergo<sN

12 eft quinta pars tcrtij.Tertius ergo 30N eo.Tande reliquum cft, ut ter-

tius abiecto fui quintantc,dcinde quadrate fccudiauftus,faciat iNt 3- Atquintan

te abiefto fit 24N—— 48, quib. fi iungaturquadrans fecundi,erunt 24N 47»

aqualia iN 3. Eft ergo & iuxta pra;fcriptu, primus erit tff, fecundus f|.

tertius -—.quarrus Vr-Abijciacurdenominatio partiu, eriitintegri primus 150 ,
fc=

eundus 92,tcrrius 120,quartus U4-qui &lcgib.qua;ftionis fatisfaciunt.

SCHOLION.
7 Njit {j,fic.Depnhtn[meflz3 ®aquari fo.ergo 50 diuido per 23jiunt 2-&. na2 in 23, fit4<t:'q«stuor

fiipcrfunt,quxper 23 diuifa,ut ir, methodo partiendioflenfm cft,fiunt
A-. Quia autem non cxdiucfisfinnattu

tneru uult habere, puta ex unitatib.y minuttjr.duasquofy unitates 'mueiss refoluit in uigefunastenias paniculas,

nimirumin^y, quibus adiefix-zj, conficiunt -j-ly. Idem enim eft dicere, itieffe{l,uetefje cum 2 y^.Parttbus

autem propofuificfalis fit-Ter so,fimtno. ergo cumprimum pofucrimus3 N.crit ts-f- Etcumfecundusfu 4,

eruZL.namquater23funtp2.TcrtMamfit30H do. quodadso N attinet, erit ,, . fci propter do

fubtrakendo , inde auferentur '~f.nam fexagies 23,funt 1380. fupcrjimt 'ff- ‘antuscll tertius. Quartus po»

nebatur 18— d N. Is propter r8,fit\-,-.nam 18 in 23 faciunt4>4 . fci ob defictum dU auferre oportet

Dc dinifione (ndfexies$totumfidunt. ) Efl ergo quartus ig.Vtaut mtcOigasquomodo 1 Nfiat{pdquoq; tenendu

ku r.iitiuoc. affine maior nummis minorc,fhsc minor maiore dittidat,ru-nerum partiumpartiendo iauentoum fempercu dis

uifo eunde fore: nomciim i partientefuntere.Verbigratia, ituidamus 4per12, minori permaiorctdico
copcicre

m quamuK unciam quatuor duodecima
,
qui eft } unitatis.V numerus quidem4 ‘de eft stm diuifo ;nomen autem

*particnie,duoAccimaritjcUicit.R.urfumpartiamur 12 per 4,maiorcm minori.proinde eotingut unicui$ unita

,
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>? j
^iertutrij.tluotlecim qiuirates.ii efit.e? hae ta efi numerus partium, US eumdiuifo. nomiautiquadratum

l partiente4 ducitur.Ergo m hac qtioq
;
propofita q&eflioneam partiamur 30 maiore numerum per 23 minore;

( maiore dico, na tmetfipo e3- ai N aqualiafuhttpameabfolutc;o quam 23 maior ei} numerus) unicuilibet uni-

tatide23 partesfO attribuuntur uigefimatertia.cr jo numerus tftpanium, idc cum diuifo : nomen aut a23 parti*

ente dedudum. Quod fi23 per fit iiuififfct, cuiuis unitati ex fo, 23 fiinquagefima otHigiffeiit , numero partium

23,eoiemcum diuifotnomine dedu&o i partiente.Umeam unicas in 23 particulas fit dijtribuu: quia fecundus esi

1 pofitus 4:bunc in 23 duxit,& 92 indeorta profecundo pofuit: acfinumerus non \},fed fo effet inuentui
,
quod

idem in partib.quoq-, reliquis propofitis fecit.Ciim enim non foleat multis utinumeris tn fuis exemplis: ita etid beic

egit.®mentis unitatis partibus, abijciatur,inquit,partiu denominatio: id efi, cu 1 N/?t-|f mensus , fo iSa iam

non iit partes unitatum , fed ut integras unitates quinquaginta ufurpa.Porro squalitas numerom /ure e/} . Primus

- ifo amijfo quo»fecundo datfuo trientefo,retinetm.® acceptis rpjextante qudrtlifit 119 Secundus 92 amiffo

quadrante 23,quem tertio dat,retinet 69.es- trienteprimi , fo acceptis,fitnp : Tertius 120 quintantem futim 24

dans quarto,re.inet 96,er acceptis 23 quadrantefecundifiti/p.Quartus 114fextantemfum/p dans primo,re-

tinet9f.es- quin tante tertij,id eft 24 accepto,fit 119.

XYLANDRf;
Satisomniafunt explicata,dr uidesut euitandarumfecundarum radkumgratiapofitio pri-

mi&fecunditn;htut.i[unt, quas, item^folutionem quafnonis infinities uari.tripoJf-,fuperio -

ripropofitione monui. Caterumquodmultiplicibusintegris,locopartiumfraffarum utitur ab-

ie£iaomnium communi denominatione,idturefacit,ut doctrinaproportionum teflatur.

enimpartium cognominum,cadefntotorum interfe,acuici(fim efi ratio Vide quintis Euclidis.

Xxvii. lnuenianturtrcs numeri
,
quorum quiuis fi certam parrem reliquorum

coiundoru accipiat.omnium cxliftac atqualitas. Accipiat primus reliquem fumme
trientemifecundusfumma: reliquoru quadrantem: tertius fumma: retiquoruqtiin

tatem:itaq; fiant omnes a:qua!es.E(to primus numerus 1N : reliquis aliquot unita-

tum multitudo tribuatur.compendij gratia,trienrein habens.Sinrq; fecudus& ter-

tius coniundi 3. Et quoniam primus triente reliquorum audusfittNti. fumantur

omnia quater. Quater ergo fecudus cu reliquis,efi rcr fecudus eu tribus uniucrfis.

Atqui terfecundus adiundis tribus fir4N 1 4. unde fi auferasiN t 3» relinquetur 3

Nti,triplum fecundi.Ergo fecundus eft iN t }. Oportet porro tertiu adfumto reli-

quorum tanquam unius quintante,fieri 1 Nt 1. Omnia fumantur quinquies
,
& ea-

dem ratione inuenietur tertius 1N Reflat ut hi tres coniudi facianti N + s.lnue-

nituriN,H-&omifiA ctcnominationc partis, fitprimus 13, fecundus 17,tertius 19. &
implent conditiones quatftionis.

sctf otioii.
Expofitis quotcanq, numeris,li unus eorum aliquotiesfumatur, reliqui omnes femel : rttrfumq; omnesuna cum Theorema

ipfofemtlfiimanturfipfe autemfemel miniisqui priusfumebatur.fummcc utriufq; feriei eruntaquales . Sint numeri

2,3,4.fumantur 2 er4femel,er ternarius quatcr.ficnt 18. rurfum 2.3.4.%? ternarius ter, 18.fumma aquales.

N(5 ita coftitutis,Omnia,inquit,fiant quadrupla:nimiru ubi loquitur de quadrate.quincupla,ubide quintite. ac

fle deinceps. Omnia,mquitud efi,® fecudus,e?reliquoru duoru quadrans,que adfumit:Ut cum reliquoru duomm

qtladris ipfos duos numeros rrflituar.ide dicit,acfi dixifftt,Sumaturfecudus quater,reliqui duo femel.Qttado aiit,

utfupra dembjlrauimas,unus quater,®- reliquoru qutfq,femel pofiti,aquatur ter Mi,® omnib femelfumtisXrgo,

ter fecudutfinquit.cu trib.adfcitis,erit 4 N 1 4.Quod uero dicit,tale efi. Ciim primus reliquoru duoru triente ai-

fcitofidus fit1 N t /,necejfe efi etiifectidu rcliquoru duoru adfumto quadrate,fieri/N fi. Caterum quia ignora

mus quotus fit reliquoruquadras:® tomehoc adielto fecudusJitfuturus 1 N t/: quadruplicetur ergo® ipfe,®

reliquoruquadras:id efi, ipfe quaterfumatur,rcliquoru uterq;femel:fientomnia4 N 14- efi qutdcfecudusfemel,

e? rcliquoru quadras,iN t / coficiant. IJ cu ide fitfecudus quater® reliquifemeltatq; fecudus ter®- tres finguli

femehfiauferi tres numeros,hoc t^/S ti i4 N 1 4: (quod eft terfecudus,® tresfemel ) refiduu erit triplit fea

cunai , fciliiet 3 N 1 1. ergoipfccrit fecundus INtj- idem Jfiedemut in eo quod dicit, Omniafumantut

q uinquies. Nam esr beicftmiliterdicemus; Quinquies tertiusadiundis duobus,quater erit tertius una cum tri-

bus numeris propofitis. fient autem r N t /. Vnde fi auferas fwnrnm trium /Nti, rcftat quadruplum ter=

tij, 4 N 1 2 ,
ergo tertius /Nt-j Primus porro/ N,fecundus/Nt j-, tertius / N t t coniundi ficiunt / N t

V er }. ( id efi /N t ) atqfiioc equatur / Nti- Aufero utrinq
j /Ncri|. relinquuntur £qualia2

C? /it / N
, / t’t • Citnt autem beic duodecima pars inucniatur: liquet in duodecim unciasfecari unitatem :cr

t -fs funt {j. fciltcct unitate tn uncias feda , & uneia addita . Erit ergo unitas /2 unciarum, 1 N
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tu/rettt 13 unciarum'. er unciafuperabit unitatent.lam cum emerferit i—,«1» i» tertiarium ai initio pofitum mid-

tiplictuit: ut fieret3 d,ate^ itaiN procedet no per partes unitatis,fed per unitates . Cnimuerbfic abietia partiit dea

nontin<ttione,utpro 44 ufurpanus 13, idem poteris de canone

,

Omnia quater,&C. experirititafanc, ut fi-

mul pojiulata quaftionis perfequmur.Voflto primo 13 umtattmjs reliqtwnm,quifunt17 er tpfimtiom trien*

tem accipicns,putai2:fit2f.Oportetautficundu,i7,quadTdnteretiquoruiuhtioruadfumpto, fieriif.idflefiet'

Sumes 17 quater,idejl d8:ilc quadrante rtliquoru,S,quaier,babebisbcic32. hic coiuntiaficiutwo. Quod
fi 17

ter accipias,id etiff.cr fumma ipforwm trium,qui eft49,detrahas a roosrelinquetur fi,fcHicet triplumfecundi,

is ergo eft t7.Zruq; 17 ide quod 1N t j-fciliceti3 cri-nam4 efl triensunitatis 'm12 diuifie.

XTLANDRI. .

Diligenter heic quoqfinterpres idexplicat ,
quodperobfiured Diophantofuitindicatii , efi

pro demoflratoufurpati.Sedin Gracoipficano mutilus eft,quada alia uttiofa . noflra traslatie

lefforefaciliexpediet. Caufa cur 13 utiliceatfupertorepropofitiieesta nobis allata.filuod

aut interpres ait de numero sS.ftc estintelligendum. 'Njtmeriai 2'i.b 1 2\£t\,ci 2\J + \funtex

lorcm,acrefilutidemum denominationemfraffionis abijeere, utprointegris habeantur. Ergo

cum 1 2y\fit f|,a.(fiunitasfaciat \~:triens unitatisfaciet tNffi erit 44& fi, hocesi

'fii.efifimifiis unitatis fiad|| adieclus
, c conficiet 4-f.

Iam \ ex fieret ex \•§ triens effit

tl, &c. feddenominatione abiecla duodenapartis , numerifunt 13 . 17 ip.& 17 acipfaciunt

3d,quorum triens 12 ad13 additus,facit 2S-rurfum 13 (fi tpfunt32,quorum quadrans 8medio

additus,reddit2S.Itemi3& 17funt3c, quorum quintans dadto adiunEixs,prafidt 2/. 2\on

pigebit aliahuius exempli cofeciioncfubqcere:quautereris,fitheoremaiUsedOaimst quater,

non effit in menteaut in promptu.Ponamusde
(fi
r?{,& bcis cfimul3. ut expedit'eprimapar-

ti quaftionisfittisfaciarnus,fiprimuscum reliquoru trientehabeat rTfii i. Iamfibponamus^

ejfiiq (ficenimnuncradicemfecundamfeu quantitatem ignotam libet notare
)
erit cnimiris

3 /q.huius,fiatrientemfiadiungamus adiq,erunt\_q Js\N*i\
1 1

s A'|/. (fifi omnia

quadruplices,3 qfi Tffi3 aquabuntur4 Hfip4. ergoaqualibus utrin% abieclis3 q ] 1
3 2\£tL

(fi iqfacit / 1 7-hoc esificudus,quemfid3 aufers,erit is2-i /N.Huicquintamparte

d

(fi b.puta 1

2

^t fj Tfjddefiet

2

4-j ~N, aqualetTfJi. Omniafiperip multiplicesfia-
bebis 41 p iV|

|
7; t isfot1N\\.fipofitionesnumerorum redu£ta,demum commune

abijcient denominationem,eruntq.proffaClisinlegri.Variarifolutionempojfiehuiusproblema

tisfatis conflatexfitprdannotatis.

XX r IX. Inuenianrur quatuoriiumeri,ut cum quifq; horum a reliquis trib.in una
fummacoiIedispr?fcriptaparteacceperit,omniu squalitas exfiftat.Primus aedpi

at triente rcliquorurfccuridus quadranreitdrtius quintante: quintus fextante. £oq;

cofc&o negocio, oes numeri fint squales. Statuamus primiii N. tres reliquos ali-

quot unitatu numcru,qui triente habeat, fitq
; 3.Ergo primus, ubi a reliquis in unu

colleftis numeru triente accepcrit,eftiNti.Oportebit ergo eria fecun dii, fi a trib.

csteris in una coaftis quadrante accepcrit,fieriiN t i. Rurium omnia quadruplica

bimus : utemurq;methodo qua in prscedete adhibuimus qusftione . Ita inuenic-

m us fecudu iN t -y.tertiu 1 N t quartu 1N t j- Atquatuornumeroru fummadebet
efleiN tj.Omnib.cofeais,! N fi.t~.Erkq; primus 47.fecundus 77.tertius 92.quar-

msioi.Hiprsftant ca,qus requirit propolitum.
SCHOLION.

Quod1 N deprehenditur effe Hfic euenit. Quatuor inuentorum numerorumfumma efl4 TU, (7 4.4. i;

hacaquantur1N 13,quam omnium e(fe.fummam,ab initio fuitpofitum.Aufer tttrinqj 1 N 1 7.-rfaelinquuraur

ab una parte

3

N,ab alteras erj ery . Nam cumfint tres unitatey.ab harum una aufero 7 er i,relinqttitu-. 5.AS

alia 7 fubtraho,relinquunturf.Ergo tres Numeriaqusntur ij.cr %,crrNfit t-ts-ti- (fciliectjcx j.)tu lin-

gularum partui denominationesper3 multiplicari ratio iubeat.Enimuerh cum quantusfit 1N,nonm integris,fed

in fraftis efl imentum unitatibut:fundum quaro horum numerormn,quib.fiatia denominantur, id efljiumcrtt otii

othnes huiufmodi nominum partes habeat, tsautem ril po.Nam huius triens eft30 fj (
falicet quintantlsbes.fefl

i 12.cum quintasfit sf.Ears iecimaoClauactif.Iam 30J2OT 47. (?fcinditur unitas in 47, r/% nummis
'

Iffe unitatis, mitior fcilicet unitatc:mciarfit,dbietta dettontinationc.Quoniodo autimicniatur fiindiupartes habes

rcquifitasjiinc meRigipotcfl.Exponatur mmeri,k quib.partiit nomina{n'Mtur,cr cofiieraprimucrfecundi:



LIBER Ii .?/

qui fi
primi 'muicemfunt, duc allerunt ia altcrum,produftum appellabis frudum numerorum qui partes habent pri.

mo erfecundo cognomines. Si uero compofitifunt.produftum diuiieper communem eorum mcnfurdm, quotiens

frndus erit.Porro hunc ita muentumfundum cum tertio compara, er eodem prorfus omnia modo confice

.

E*em-

plum.Vundumfiue numerum inuenirc uolo quihabeat partes,femif[em,trientem
,
quadrantcm,qu'mtantcm. Expo=

no numeros partiu cognomines2,3,4,f- Et cum z adi primusfit,multiplicatis ijs produco d.qucmfrndum appsl

lo habentium femiffm actrientemtucq; alius minor ipfo ijtaspartes habebit .Umd <9-4 compofiti muice,comuni

rnefura, binario dwiduntur. multiplicatio eorumgignit24: huius produftifemijfem, puta ccgttominem menfure

communi, accipio ii. is erifundus habentium {,{.{.Rurfusi2 perf multipiicofiunt do.qui , cum iz er/ primi

muicefint,frndus dicetur habentiupartes i,y,y,y. Altaratio.ubiprimimuicem fint numeri , ages ut prius. Si

uero copofiti occurrent,uterq; nimiru partehabebit comunimcnfur<ecognomini.hane alterius parte m altcrii duc

cito,produceturfrndus.rurfumq;
hunc cu tertio cdpaxa,acdeinceps itaperge

.
Queratur frndus habentiu partes

j,^,j,i.Bcpono numeros bisparlib.cognom\nes 3,4,3,d.CT cu J ac4 primifint, produftis eoru sz <110 fundit

effc habentium y er y.Rurfus quia12 ey3primifunt,ex ijs procreatum 60 dico frr.dii efjc habentiu },y,y.Pono

citm docrd copofitifint, es- eomeoinunis menfura ipfe dtuterq; eorufextante habebit, maior xa,minor 1. ulrius

ergo fextante in totisaltcrii multiplicauero, (fiuei in do,flue10'md) rttrfum doficnt.pronucio itaq; do effefin-

dis habentiis y,y,y,{.aefie deinceps.Ac tenehdficft,dufltaxat eosnumeros auific inucniuntur,eteoru multiplices,

nullis omnino ahupartes requifitas habere.Hcic ergo cilagaturde y, y,er 7'^.expono numeros Et cis 3 ad

5 Iitprimus,produtlus ex ijs
13,frnduseft habentiis - es- j.Rjsrfus/.f criS copofiti, comunem menfurm habent

3,es- uterq; itaq;tricntc:rffcilicetf.iSaut d. Siue ergof'mii,fiuedin is ducas,po exfiflct. er'ob id unitasfeca-

tur in nonagejin.itpartes.Deniq; primus numerus, quiefi I N, cft ^.p.Seasdus I N ty, id cft 47 GT30 ( hic enim

efi triens cpd ) fit 77.Tertius / N t y,«<f esi 47 er 45 ( qui femifiis de po )fitp2. QuartusiNt j,e&47cr

34 (fint aut 34 depo,y) fdlicet
101. Etprimus 47,01 po.ut reliquoru triinte , facit /37 . Secundus 77, cum do

quadrante reliquoru,freit 13 7.Tertiuspzcu 4rquiiitantcreliquorum facit137. Qjsartus 101 cum3d fextanterc

liquorum,freit137.

XYLANDRI.
Huius exempli tractatio totapedet dfuperiori,& efifittisfdcliterafcholiajleexplicata,ui/t

quodfcholionjkpe eflmutilii, tfir uitiatu:quodexmeauerjione rejlituipoterit,&rectius etiam
intellegi. iAaiorfit,ahie(la denominatione.) c* d[' cs Utria; pxstfav cftin Graco:nulla(entetia. Ego re

fecueusJum.Fundum,rz-u^cia., uocatminimumnumerum, qui citra minutias habeatpartes

omnesquarumnominaproponuntur.
XX r x. Datis duob.numeris inuenirc tertiu,qui ductus in priora utruq

;
,alterum

quadratu efiiciat.alteru latus eius quadrati.Sint dati numeri :oo & j.is aut qui qu?
fitur.i N.quiinaoo dudus.gignit 200 N:in 3,5 N.Etcu alter horii quadratu, alter c-

itis quadratilatus debeat cfle ,j N in fe multiplicati fient25 q:a;quales 200 N. Ia u«
trinq; Numeri charactere hornina deminuantur, erut 25N squales 200, & xN fit 8.

ac qukftioni is fatis facit.

SCHOLIOK.
Ogadrati 25 aquantur 2oofic.Si tresfini numeri,quorufccudiin tertiis multiplicatione numerus fiat idegea

rens nomen cu rationequa eft primi ad tertiis: quod fit duriu primi m fccundfittquale erit quadrato eius quod cx

feciido in tertiu fiebattotq; hocrurfum in tertiis durio,producetur aquale primo . Sint tres numeri,!d.4.3.4 in3
fidunt I2.es-3<>adi ek duodecuplus,k 12 habete nomi ratione. Ergo quod fit ex primo i« fecundis,3d in 4, ut

*

poie/44,aquale ellquadrato eiusquod fiebatfecundo in tcrtiudufto.es quod e tertio duftoitt idquodefecundo

ut tertiu fiebatproducitur,! ia 12,nimirujd, aquale e/i printi.Ergo fi
numerusad numerii habet aliqua ratiouc,

er numerus utiq; erit aliquis qui in minoreduftus numeris gignat,denominante maiorisrationcadminorem. Idig

. exercitationis caufa plenioris demonfhemus innumeris frarite.Sint duo numeri 13 er z,eftq; ratio maioris admia

norcfcfcuplafcfquialtcra.erit ergo numerus,qui in 2 multiplicatus d {(id enim rationis didasft nome) produx

cat.diuidatur d {perminore,2 mqua,exfifient3 {.hic esi,qui in 2 durius,d{producat. Acfunt tres numeri,13.

3g.i.m quib. ide qudd in prioribus liceat(feriare. Primus in fecundis producit42 {(na ter i3,funtip.quib.ad-

dituri{,13 quairates
) fecudus Ut tertiii,gignit d{, cuius quadratu itidc42- ( Sexies d,funtid. fexie;{j.fe-

tnifiis de d,3.femifiis de {,{.Summa particulari! 42 y J Eidenuo d{per tertium 2,multiplicatu gignit 13 . Itaq;

Iieicetiamcum 200adS ratione 11 habeant quadragintup!am,crit aliquisnumcrus,qui i« r multiplicatus,40 pro-

discat , unde rationi nomen eft. Deinde 40per3 ,
habesi. ts multiplicatus in zoo, producet tdoo

,
quos uocat

200 N, quia rdoo hunc 2, ducenties continet . Idem S m,r multiplicatus 40 gignit, quos uocat f X. nair.40

liumtrm S quinquies continet . Rurfm / N , feu 40, m fs durii
,
jaciunt q z>

,

td eft idoo.

Nat>S
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Nam cum qdeSflt <S4,<C? 1600 uicies quinquies hunc 44 comprehendat: utty 2r qfuntidoo, quadratum a s N.

id cst,40,procreatm:& aquantur 200 N,qui& ipfifunitdoo.Cim hocmodo dmonjlratiiffct 23 qaquari 20I

Nifubijcit deinde,

.

Deminutio Ja utrinqj Numeri charaderenomina deriuciantur.SicKt enim prius aftmilibus Imilia inflet

characterfi!° rat <*uflrri,ita nunc alia uia utitur,.uno humero iubens omniadcminui:id ell,deduciqmN,CNi» unitates nomi*

A, —
|*

S
j

’ 1606. 206 N

200

he carentesmtfiant de 23 q,Um 2i Ntefide 200N.260. dmifoqfhocrMme-

ro perpriorem , inuenimr tNiffe S. isimoomuUiplicatM, 1600 quadras

tumpn 3 multiplicatus, 40 eius quadrati latus gignit. Deynonflraturautem e

-

tiami4 propofltionefextielementorum, aqualium,!? angitld alterius aqua-

Imdngulum babehtimpaPaUetogrammorum latera effe reciproc<t,qua an*

gutos aqualesconficiunt.Defcribanturduo paraUchgrama abv b c,squa

libusadbdr,guUs,utriup^area/4eo.&(dterumiit, r.cmpeab, 200 N. alte-

rum b c,2$ q.batusdbek quincuplum adb e,e? uicifiim b e qtdncupluitiadbpcriN inuenitur 8

.

Cano de Qui Aliter,ad iUui, IamutrinqucNumeri dharaderc. citmimenerimus 24 q aquari2ooN,ergo\tt

tenumeris
*'*

ilnum ?*“”"Petunt 8N.td quadratum 8 Numeras continens effepotep. nullum, nif quod ftt S unitatibus infe du/

His conjc(tu:utr Nfcilicetftt 8. Ergo cmqfitiNjN erit8 unitates. In uniuerfum enim
,
quotNumerorum erit

Quadratum, tot unitaluerit Nunterus.Nam Nfeipfum ducens in fuas quibus confiat unitates$at q.ut(iN(it2,q

fiat 2N:llNS,qj N: vfic deinceps.Hac expoflrio praftat priori.

XYLANDRI.
Non nemini etiam nimiusfortajfieuidcbittsrficholiaftes heicfiuijfie,in re minim}obficura.fied

inutilianonfiunt,quatradit.Locus deparallelogrammis in Craco eft lacer.-ego totupofiui.ffiuod

attinet adifium Ks&e(ZtfZdrfibii,cumqaquantur Ifiquodminorisnota utrin%aeejirtur:EJim

Algebrula Mftraexplicatum. Deprefitonem hanc characterum nonnulli uocant. Id quoq
;
prin-

cipium heicufiurpatur.Numeriquadratum omnic,numeriipfiusejfiemultiflex.idenimneram

eilin integris,erintegris quibusfrattio esiadiecla.infolis minuti/s contrafiemperquadratum

minus eJlolatere.dequo alibi.Hacautem exempla-.&fimilia, abartificibusponuntur,uteorum

Canon, occafionepraceptiones declarentur.Alioqui tales quaftiones nullam requirunt Algebram.fem-

perenim minorisquadratofidiuidatur maiornumerus,prodetur is quiquaritur: Et duopro-

pofittnumeri,fi quidem in numeris nonfiurdis& integris quaflio confifht,fiemperfunt quadra

torum(imiles.Ita datis72&2,ealegeut tertius eos multiplicas, quadratum& latus etuspre-

ducat.-quadratum minoris 4,ergo numerus quiquaritur,i8.produtti 1296&36:hiclatus illi-

us quadrati.Defraftis.Dentur 80& 16,eadem lege.Quadratum minoris 2/6,Jidiuidat maio-

rem 80,fient ro, is quiquaritur.duUus in utruntp , Conficit23& 3- Propofitiones elementorum

qua citantur,Euclidcafiunt.

Xxx. Xnuenianturduo numeri 3 quorum fumma &ex multiplicatione unius in

alrerum produdus tanti fint,quantos pofcimur.Oportetaute numerorum inuen-

torum fumma quadratum
,
quadrato fuperare numerum qui ex ipforum fit multi-

plicatione. Hoc autem eft effidum aliunde. Efto fummanumerorum 20,produ-

duni multiplicationis 96.Ponamus eorum interuallum 2 N. Sccum fumma ipioru

fit 20jfi huius femiffem accepero io>& differetis: femiffem iN,&adiecero& detra-

xero femiffifumma.-rurfumfumma erit20,partium interuallum 2 N.Ponatur ergo

maior numerorumiotiN, eritminorio iN. manetq; &fumma eadem , &i-
deintcruallum. Reftat utuno in alterum multiplicato producatur 96. At produci-
tur10o

1 q.qucjd aquatur 96.& 1 N,fit 2. Ergo maior eftu , minor 8. &implcn£
propofitaquaftionis leges.

S CHOLI OH.
EftadieUahuic quaflioni conditio quadam, nec non er aliquotfequentibus .Eas Diophantus uocat(meaqui*

dem opinione
)
aliunde cffUtas

.
quia buiufmodi conditionesnon quopiam numeros habentobnoxios, quopiamfe-

cur.fed omnes in uniuerfum numeri ijs ieuinciuntur,neq; uUifuntjn quosee non copetant.itaq; huius generis elati

fuUnon redi conditiones aut limitationes appellantur . Nihil autem aliud conditio prafenti qusfiicniadulta di

*

(it,qu'm
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at,qusm quoi habet quinta propofitio libriElementorumfecundi.ER autemhac. S i re&a linea in partes
fccerur sequales

,
iremq; inasquales : re&angulum ab inxqualibus totius portioni-

bus comprahenfum cum quadrato differenti® portionum , squale cft femiffis li-

nex quadrato.f Tamen quafiio limitatione quadam indiget,qumficexplicabimus . Neceffc eit ut quadratu

femifiitfummamaiusfitproduRo partium unius in alteram

.

Vi hic. Summe (20)femifik/o, eius quadratum ioo,

amplius quamptf. ( nccp enimhec loco defiftum Quadrati unius confideramut.) Caterumio f/Nin 10 1

Njiunt100 1 q iuxta indicammethodum fic.TSefiClut 1N in lofecil defiflum10N defidus/ N in copiam 1

NjCr/om reficiunt 100 /q.cr 1 N in 10,facit 10 N.tttf conficiunturzoU 1 100 j q 10 N.er
cm deficlus 10 N eorumfrafentiam uieifiim oblitteret,reiinquuntur 100 tq. Quod

fi unitates cequarene

tur unitatibus ab altera parte,autetiam eas cxcederenf.non fiaret res.fierent enim rqcr aliquot unitates, aquales

ttihilo.lam quodfit a 10 1/N m ro 1N,aitfieri 100 / qtrede.Cumenim defiftitsm copiam dudus,

defidum gignat,erN i« N,procrect quadratumtrede etiam heicdefidusrum eius pnefentim ductus , abfintia

r Quadrati produxit. Deniq; cum latus Quadratiinueniatur2 ,
erit1q4.es- 100 — rq aquantur96, addi-

toq; defiftu utrobiq; 100 aquantur zqipC-er ab aqualibus fi aqualia abijdantur,! qerit4,cr r N efi2.

Aliter. Hoc autem eft aliunde efti&tim. ) id limitationis gratia dicit : nempe ne aqualesfint quos

quarimus numerifid inaquales.alioquienim neq- dcmor.flratiofuccedet
}
ncfyconditionifiabitur

.

Nej uero inae

quales tantum effi oportebit,fedprateretiamferuanda eftdkcra,quam expofuimus,conditio

.

XYLANDRI.
Cardanus,Slifelius,ali/£ ofienderunt hanc,quam beictraditDiophantus ,fummain dum

panes(eu pofitiones diuidendi rationem,quarum alteratanto excedatfimiJfem,quanto altera

excediturab eo ( utheic2oin ro, tzjtxfizo 1 N.)fapenumero conducere adexplicandas

quefiiones,alioqui infolubtlcs.quodfiso loco oflendimus qualefit. Certibeicut abfifc hoccompen-

dio,ficut uidebis, explicari respofiit:tamen incidetopus in connexam aquationem, ubidiuerfi

dua(pecies uni comparantur.at Diophantea oppidofimplexmanet.fi/uodautemad tsAa.o-p.si-

rixbv illud[eu ( utnosuertimus
)
aliunde effidium attinet:ideoficappellarinondubito,quiaetfi

hanc conditionem nonferas.-tatnen omnino efiinuentinumeriinaquales erunt, (fiproducium
ipforum quadratonumerofuperabiturdfummafemifiis quadrato,iddemonfiratquintafecun-
diEuclidis, erudite hucdfcholiafteadpartesuocata.namdiuifio hacfumma induaspartes , ad
diuifiomm retta linea eft accommodata,atu adeo inde efficia.ut (fi nosfiso loco monuimus,(fi

Campanusaddecimamfixtam noni. Sed (fi inductione experiri libet. (fifubifeiam triaexem-
pla.Sint numeri 0& 22fumma 2 g.productum 132.femifiitfumma 14 , quadratum 196. aufer

132
,refiduum64 quadratus.Item numeri 14&a i.fumma 33.productum 294 . Semifiisfumma

/7I,quadratum306'-$, aufer 294, reflat 12^, qui habet radicemquadratam Deniu numeri

2yCrf.Summa /o\.produCtum2o\.Summa dimidium s^quadratum indeauferprodu-

ctum,reflat f|i quadratus, fi/uodfinumeroruminpropofitaquaftioneflatuijfes alterum / N,
altererat 20 /N.cumfummaft20. duc 1 Tfjn 20 / habes 20N zZ

1

1

96. id

estfacia traieCtione,quamfuo locodocuimus,/Z
1

1

20?f 96.fit/ 5\t 12 uelS.quaestfexta

ChriftiferiRodolphirepula .fi/uodidem aliteretiam eueniffet.T^am alteropofito1 Tg_,perhuc

diuifus9<S, alterum exhibebit^?<(.quo additoadpriorefumma — aquabitur zo.idett

facta reduCtione (fi traiedione,/Zjj 20 5^ 9C. ut ante. Enimuerb Canon dmeadquin-
tafecunditraditus,huc etiapotestaccommodari, cfi citraAlgekramquofiionifatisfieri . liant

S./96.& n.funtcontinuiproportionales: efiproduCtiqttoaheicqttariturradix qttadratafern

per medio loco interpartesfummaflabit. Ergofummafemiffemfemperinfifi duc , d quadrato Canon,

ficfaCto ipfumproduCtu auferrefidui radixquadrataaddita (fi detraClafemifiifumma, par-
tes oflendet.Dentur ergoduo numeri,quorumfumma 76,prodttClum is20.Semifitsfumma, 38,

quadratum est 1444-. undefi1120 auferas, relinquitur 324. cuius radtxquadrata iSadditur

(fi adimiturdiciofimifii,fiuntpartessd (fi 20.Propofitionem hancfcholiaftes uigefimamfepti-
mamfacit,quia triaproblematafueruntbinispropofitiambus traClata .fiefiquentem , uocat

uigefimamoclauam,quanobis efttrigefimaprima. Ita ultimam huius libritngefimamnonam

appellat,cumfit43. quia quadragefimafecundatantumporifmafuitfttperiorum. fi/ustmendo

Jafunt,tuoiMartefacili corriges in Craco,nofira ductuuerfionis.

xxx I. Dare duos numeros,quoru fumma, &fummaite quadratoru ab ipfis qui
fiunt, exprimatmadaros numeros . Oportet autem duplum fumma; quadratorum
utriufque,quadratonumcro prxftarc & quadrato,quod eftfummx ipforum . Hoc

d quoqs
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quoq; aliunde effictura eft. Statuairius fummam numerorum effe 20,quadrat6rufrs

zos.Statuamus etiam,interuallum eorum a N cffe.Erit ergo maior i N.tio. minor
io.—iN,a!tcr fumme femiffe maior.Numcro,alter eodem minor.-differentia ipfcs-

tum,2 N,manencefumma 20 .Supereft, ut etiam quadratorum ab ijs ortorufum-

mafit208.atquiha;einuenitur2Qt200. idergoasquatur 208.&fitiN,2.Adrcm.

maiorergo 12,minor 8.& foluitur quxftio.

S CH OLI O N»

. Hrc quoq; conditio plsfmiticd ejl.er uidelursbundcrc.nififortc id dicit,quodindicatum cft,numeros ineqiti

les debere effe . Hos nutem heic limitationem bancceproponimus.Duplum quadratidefertijjefummeoportet nt*

nitt effefumma quadratorum . Nam er heic duplum quadrati a 10, quieji fimiftwfumma jcilictt zoo, minue tS

fumma quadratorum Z o2.nam [i aquarentur heic, autidui hocmaius fieret :res non conflaret.Quod autem nume-

rorum qundritifaciunt2001 2 Q,ii ftc euenit.Quadratum dciotitAeftiooi 1 Qf zoN.quadratudeio—

t

13 fit eoo \i —-20 N,o& canones alibi explicatos. Hac ubi codigutur

,

20 Nert 20 N fi
mutuo peri-

munt,er relinquiturfumma quadratorum 200 1 2 Qrrdiquafun tmmfefttt,

XYLANDRI.
Exeo typo,qttemadaquationcms^Zlgebricam expediendam adicci quintaprop. librifecun-

diElemcntorumffacileintelhges curhanc quoq. conditionemplafina uocarit Diophantus.nam

fiholiaflis limitatioeodem recidit. Sed(fi inductione idempofiis deprehendere in alijs exem-

plis. Numeri 6& 13.fumma 19.quadratorum 36 (fi 169fumma 20;. duplum 410.fumma qua-

dratum }6z inde ablatum, relinquit49 quadratum, (fic. Eis compendi/heiceadem eiacefcit.

Jpuadratum autemillud, quoduplumfumma quadratorumpartiumprffat quadratofum-

ma,fimpereHquadratum differentianumerorum . Ergo CANON fic condetur

.

Duplica

fummam quadratorum a partibus profe&orum , inde quadratum fumma: quam
numeri quaiftionis debent conficcre,aufer:relidua: radix partium diferimen often-

dir.crgo eius femifsis fi addatur adimasurq$fcmifsi fumma: numerorum, ipfi fe pro-

dent.I/acomnia'fisam habentdemonfratkne in ijs,queadquintamfecundipertinent£xem
pium unicum proponemus . Rueremus duos numeros ,quorumfumma19, quadratorum 20f.

Duplico 2o;fiunt 410
fumma quadratum3 61.indedetrafium,relinquit 49. [omnino , (fifim-

per quadrdtum)eius radix 7.differentiapartittm.(emifiisfummanumerorum 9 [.fimifis diffs

rentia3*:ad Ergo maior 13.Ergo minor <S,quia 3^ de 9-:aut 13 de 19 tantum relinquunt.

Si lubelexpeririper uulgatam uiam.utponas in autorisexemplo numeros t 7/_(fi 20— 1
'

21,

per rjie licet. (fi heic ignofiendum efl difientibus-Sed certi Diophanteafubtilitas est laudi-

busitehenda.

xxxii. Jnueniendi funt duo numeri quorum furrmia.itcmq; alterius quadrati

/upra quadratum alterius exceffus eam
,
quam poftulamur.quantitate utrumq; ha-

beat.Efto fumma numerorum 20,quadrati miius fupra alterum exceffus So.Starua

mus differentiam ipforum-2 N,uc maiorfit to ti N.minorio—iN. fumma 20, diffs

rentia2 N. Supereft utquadratorum etiamab ipfis ortorum interuailum fit So.eft

autcm4o N:atqj hi sequantur 80. fit rurfum maior 12, minor 8,& qua:ftio foluitur.

SGHOLfON-
Hac quafiiomiUemrequmtlimilslionm

.
proceditenim inquibufufcnumeris, etimfifumma numerorum c?

interuallum quadratorum ponamus idem.Quod autem quadratorum interuallum m hac quaftioncfit 40 N: idfic

habet. Quadratum alterum efl 100 1 1 QJ 20 ticalterum too\i Qj— 20 N.hacfl conimgenda cjfent,tottc*

ret 20 N allerorim2o N prafcntiam.Nunc eum tantum exceffus canfidcrcturfi 20 N fupra 20.33 eji

Mplim20 N crfiipfo-.cr coniunClis copiaac penuria,fit exccffus 40 N.
XYLANDRI.

Siponeresfummanumerorum sr(fi tantundemquadratorum interuallttm, numeri2&3
propofto quadrarent :immb quiuis duo unitate differentes

,
quodex quadratorum natura 0-

ftendipot
cft. nam quadratum de19 ( uerbigratia)fit,fiauadratode ts adfias 31, idefii4&

r.r,&c. Si uoUsper <^4lgebramexperin.ponealterum halterum iN.Summa 2 N 7 '- £ua-
drata iZ& 1 z 1 2 iVt /- aufer utrintp 1Z reftant 2 AvM aqualia 2 N,t /, idem eidem,ergo

quiuisnumerus (fiproxime maior unofatisfacient. In autorisexemplo diuifio 2oinio\i2^&
to / 2f nullo laborenosleuataliquo. Ponamus partes effe 1 2/. & 20 1 2{, erunt qua-

dratatZ cfiiZ 1 400 40 2i-ab hocilludaufer,reflat 400— 40 2Y | J

80 hocett40 N |. {;



320. iNS.huius quadratum (i'4. alterapars 12
,
quadratum 144,80 amplius friore. Caterlcm

quadratorum interuadum curfit 40N, obfeurius quidem,ueritm dolii interpres oflendit.Sim-
plicifiimuesti canone fiubtraliionisidanimaduertere. Nam de quadrato 100 i iqt 20 N,ma-
iorefiminus detrahatur rooi 1q~— 2oN>unitatibus& £)Jeabolentibus,fignu ad
20 Njftendit ampliusfuiffee (>-tbtraclumquam debuit ficilicet 20 Njtddisntur ergoadmaioris
20 N±& interuallumperhibetur 40 N±

XXXm. Inucniantur duo numeri,quorum interuallum Sequi fit aIrcro,in altem
multiplicato,exhibeant eos qui prafcribunturnumeros. Necefie eft autc quadru-
plum produ&i multiplicatione coturnicum quadrato interualli iundum, confice-
re quadratum. Quod St ipfum effictum aliunde eft.Sit interuallu 4, produdus 96.
Ponamusfummam eorum 2 N, St cimi interuallum fit nobis didun^. erit maior
iNt2,minoriN 2: manente Sc fumma eorum 2 N, St interuallo 4. Reflat ut
multiplicatio eorum producatp6.atgigniti q —— 4. htec Aquantur 96. fitrurfus

maiori2,minor8,Stimplcntpoftulata quaiftionis.

SCHOLION.
Nehoc quidem limititione opus habet Quod autem/N f im 1 N 2 , 1q 4 producit, (ic habet.

i N i» I N ,fuii 1 q.in 2,—-2 N gignit.rurfm 2m 1 N,2 N producit, er in z

,

4. et

tum -z N abolitopmfentia z Hfiiperc/l 1 q 4,ere.

XYLANDRU.
Certelimitationem hanc non modo experientia confirmat ,fed,palam demonfratur octaua

propofitionefecundi. Etquidem quadratus quific conficitur,femper efi quadratufumma ipfe-
rumnumerorum Numeri s <fr zi.interuallum 1 i.produitum 16$. hoc quater, 6yz,addei6 9
quadratum interualli,fumma S4 1,radix z

9,
fummanumerorum.Numcri 1 o& 25,

productu
zqo.idquater, 1 000:adde zz^fitmma izzq,radix^,fummanumerorum. Canon quofchtnc
extruetur. Datuprodudu quadruplica,ad.dequadratuminterualli, radixfummaqitadra-

ta,fummam numerorummonJirabit.Eifiaddas& adimasinteruallum,femifiisfumma& re-

(iauiexkibebuntnumeros. Itaheic 9 <S quadruplicato^84,adde 1 c,quadratum interuallifitm-

ma40 o.radix z o. ergo\dezar.&i6 numeri. Ponamus interuallum 1 2,productum 200. Huius
quadruplum S oo,adde 144,quadratum interualli,fumma 944. Hic numerus estfurdus : &
in uerisergo numeris non daturfilutio huitss quaflionis. Ide etia t^ilgebricaoperatio monfira-
bit,ubi rurfiusDiophantea eII breuior&fubtiliorquam uulgata.numeri 1 5\J_f 6& 1N
6.fit iZ——$6 aquale z:a.hoceH \ Z

| |
2 35. /z^sergo est 1 N. & numeri 6, ac s^z^s—c.quorum interuallum 12, productum ( binomijin refiduumJzoo.fumma /-944. idelt,

bis Si-}6.nam 1 6& <Sfeabolent . fhcoddemonftrandum duxi cnefeio quiprateritum d
fcholiafta.

xxxi v. Dentur duo numeri certa quadam ratione, ita ut eorum quadratorum
fumma ad numerorumfummam eam teneat qua; pofciturrationem.Sirmaior nu-
merus minoris triplus,fumma quadratorum adipforum fummam quincupla. JEfto

minoriN,maior ergo 3 Nfumma + N-Summa quadratorum 10 q,quincuplumad
4 N-ergo 20 N sequanturxo q.fin N,2.Sc eftminor2,maior 6:acpoftulatis queftio
nis fatisfaciunt.

SCHOLIOS.
Fit xN 2

.) idficinuenitur.Cum 10q aquentur20 7f competunt inunumquemep quadratu
2. Numeri.Non eftautealius quadratusqui2Npofiit, demtocuius latus eft2ficest nullus qui
3 Nualeat,demto cuius latus 3.fjhtptenim Numerorum eftJQuadratus,tot unitatum est Nu-
merusfac uiceuerfa .atq; hocperimetaddeminutionem illamnotarum fiue charalteris. Nu-
men iuncli8,quadratorumfumma40,quodeftquincuplumadS.

XXXV. Dentur duonumeri ratione certa,ita utfumma quadratorum ab fis crea-
torum

, adipforum numerorum inrcrftirium certam habeat rationem . Statuamus
maiorem minoris triplum cfTe : fummam autem quadratorum ad interftitiumnu-
merorii decupla. Sit minoriN, maior erit 3 N. Summa quadratorum decupla cfle

dcbctadinrcruallumnumerorum. Eft aurem illa 10 q,hoc2N, ergo illud huius

d 2 decuplum.
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decupIum.Ergo io q sequantur 20 N.Vnitate ntrinqj deminuto chara&ere, 10 N se-

quales ao.Ersro minor2,maior 6.&fir,quod poftulabatur.

SCHOLION,
Namcm 6ad2 eil triplus,quadralm i

6

>e[t 3

6

, er 4 2 quadratum ^-.fuuirna 40. Vtttrjiitim inter 2&(f,

ejl 4.40 autem bmut':dxcuplm,

XXX v r. Inueniantur duo numeri data; rationis , ut'interuallum quadratorum
quaiabijs fiunt ad fummam numerorum certam habeat rationem. Efto maior mi-

noris tripi iis :intert£ailuhi quadratorum ab ipfis ortorum fefcuplum fummanume
rorum.StatuaturminoriIS!.eritrriaior3 N. rcftat ut etiam quadratorum intcruallu

fefcuplum fitfummsenumerorum. Quadratorumintcruallum eft 8 Q^numerorS
fumma 4 N.Ergo 8 Qfefcupluni funt ad 4 N. itaqj 24 N. squales 8 QJrir 1 N 3,& foi

uitur qusftio,

SCHOLION.
Triplus tit 9 ad ;.quadratus illius $s,huius punterflitiutrljx.eiutfcxtdnsells zfitmma numerorm jer?.'

xxxvn. Inueniantur duo numeriin data ratione, ut etiam quadratorum qua;

ab ijs fiuntintemaUum ad interuallum ipforum numerorum rationem habear qua;

.

petitur. EftorhaiormlhOris triplus, quadratorum interuallum admunerotumiii-
teruallum duodecupla; rationis.Statuamus minorem 1 N,erit maior 3.N. Supcreii,

utetiam quadratorum interuallum ad numerorum interuallum fitduodecupium.

Atqui hoccfta N, illud 8 q.itaq-,hoc illius cft diiodeciiplu : & proinde 24 N squan
turs q. Birq; rurfiuni N 3. & aperta cftdemonftratio. Similiterhac ipfa ratione in=

uenientur duo humeri rationis propofitss, ut ex hi ultiplicatione eorum predudhis
adfummam eorum rationem habcatpraricriptam . htrurfum duo numeri cerne rap-

tionis, ut ex multiplicatidiie eorum productus ad ipforum interuallum rationem
eamhabeat, qax mandatur.

SCHOLION.
Numeri ; triplus cft 9, & ctimfuperat numero 6. Quadratura maioris 8 1 ,

quadrato minoris 9, prxjlai

numero 72
.
quiad 6cft duodecuplus . Pbrifina autem illud

, fcu additamentum , Jic habet. Sit maiormi

noris triplus: produflum multiplicationisadfummam numerorum dupla fcfquiquarta.Sit minor iS, eritmaior 5

N.producunt autem alterum in alterum multiplicatus 3 QJ>oc debet ejfe zlfumma ipforum quacjl4N.trgo 9
N(biS4 N,er quadrans e 4 N ) aquantur 3 Q_crgo 1 Qjli;N;etr 1 Nejl z. Eritergo maior g,nw:or 3.pro*

dudm 2 7.fumma 1 z,cuius duplum er quadrans esi sit rurfum maior ad minorem trip!us!0' productu; ex

ipfis quater contineat ipfqrumlinteruaUum,cmq;femijpm.Bruntrurfum numeri 3 er 9.Arbitror auuntDiophan

tum propterea ifthacnon expofuiffe
:
quia in multiplicibus numeris hac demor.ftrari nan poffuitt> utpriora :

jed

dumtaxat in multiplicibusfuperparticularibus.

XYLANDET.
Urcuitatiapotim cattfa

,
quam fugaminutiaru puto Diophantis ijlii indicatispotius quam

prolixe explicatisacquieuiJf.T^erudisquicquaiurcdefideret:duopreponamproblemata. Den-
tur duo in quincupla rationenumeri,quorumproduiiumadfummamJit duplum. It ergofunt

&i2. Itemftnumerorum ratio3-.producitadinteruallum 24- Erunt numeri 4 °& f- in-

ternatium— per 2'^ multiplicatum tantisft etia 44 in multiplicatis . Adderemfor,
mas operationumftignauisfriberem. In Graco autorisfredum erat mendum inculcatum drr

< cwtuvpro xsza' obrui. cumhocproduttu numeriin alteris, illudquadratum utriujfonotet.Sed

/es,&fcholijintegritasnosfacileexpediuerunt.

XXXI ix. Intierliantur duo humeri dane rationis
,
itautmiiloris quadratus ad

maiorem habeat qtise requiriturrationem . Statuamus maiorem minoris triplum:

quadratum minoris ad maiorem numerum efle rationis fefcuplx.Efto minoriteru
xN, utiq

;maior erit 3 N. Quadratum minoris iQ_dcbet fefcuplum effe ad numera
maiorem. Ergo 1 Qjefcuplum eft ad 3 N. proindciSN a:quantnrr

Q

j&iN eftiS:

minoriciliccnacmaior 54. quifatisfaciuntpropoGto^

SCHOLION.
Proinde IS NJ idoli minusfumtumfexies^quabitur adiori. nant fexiesj N fiunlif N. er QdeiN,

eft 1 Q» aquilis nimirum tS N. omnium nomina unitate deprimantur , erunt tS aquales 1 N. ergo mi*



B E R i. 4 1

ftor.r N,eS iiver- maior.3 N,ejl S4.(srtfl324,quadratm minoris.fefcuplus ais4,puta maiorem.
XXX IX. Da duos numeros rationis qua: imperaturi utmiiioris quadratum ad
ipfum minoremhabeat eam qua: pofcirurrationcm.Efto maior minoris tripius: &
quadratus minoris ad minorem, fefcuplus.EritrmfummaiorjN, minori rema-
nente qo* imperatur ratione.reftat utminoris quadrarum,! Qditfefcuplmn mino
ris,qui eft i N.crgo 6Naquantur I Qjpfrminor d,maior is.& fatisfit propofito.

SCHOLION.
Maior iS.minord-.ralio iriph.quadratus motorii adipfum mnorcm,fefcuptus:3dadd.

XYLANDRI.
Canonesfabricariheic eHfacilius,qudm utmemonitorem respofcat.plura etiam exempla

quiuisfuo tMartefacilimefinget.qua etiam defcquentibua 'uolo accipipropofirionibtts.

x l. Poftulantur duo numeri certam habentes rationem > ut minoris quadratus
adfummam numerorum, datam rationem habeat. Efto maiorminoris triplus : &
quadratus minoris ad fummarn numerorum duplus . Erunt denuo maior 3 N, mi-
nor 1 N.Minoris quadratus,? Q^dupius debet efiefumma

,
qua eft4 N. proinde 8

Naquantur 1 QjStiN eft S-minorfcilicet:ergo maiorz^lifoluunrquadlioncm.

SCHOLION.
Maior24-.minor S.raiio tripla.64 c8 quadratusminoris,iuplusfumme numerorum 32.

XLr. Jnuenirc duos numeros certa rationis, quorum minoris quadratus ad nu-
merorum inreruallum fitin dataratione.Maior fit minoris triplus:qnadrarus mino
ris adnuraeroruminteruallum rationem obtineat fefcupla. Eritmaior3 N,minor 1

N.rcftatuti Qmunoris quadratus.ad interualium numeroru,quod eftzN,fitfcfcu
pius,ergo 1 Q-leicuplus ad z N, aquabitur izN.&iN eft iz, minor : maior36. & fa-

tisfitpropofito.

SCHOLION.
Numerijd& izfiriplusnudorminoris,ipform interuadm 24. er144

,
quadratusminoris , ad hocfefcua

plus.

XLI i. Iifderatiombusinuenienturduo numeri datarationis , ita utmaioris qua-
dratus ad minorem numerum cafit,qua petitur,rati6ne,mrfumq; duo numeri da-
tarationis , ut quadratus maioris adipfum maiorem fit ea quam lubet ratione, ite

duo numeri data rationis, utmaioris quadratus adfummam numerorum ratione
obtineat datam, deniqj duo numeri data rationis, ut maioris quadratus adnume-
rorum interualium datamhabeatrationem.

SCHOLION.
Vorifmatisfeuappendicis huiuspartes ita habent.maior d,minor2:ratio tripla, quadratus maioris36 ai mi-

noremottodecuplus,Kurfm maior d,minor2:ratio triplajd.quadratus maiorisai ipfum dfefcuplusAtem mat-

ior12,minor4:riftio tripla.Maioris quadratus t44,fummanumerorum,qui£ eStid, nouencuplus. Deniq^maior
d,minor2,ratio iripk,quadratus maioris3d,ad4 interualium numerorm nouencuplus.

XL Ii 1 . Datis duobus numeris, tertius eft inueniendus , utde his porro tribus bi-

nis in unum conflatis,&inreliquum multiplicatis,tres producantur numeri,aqua
libus feincrementis fuperantes.Duo numeri funto 3 &s:& quaraturtcrrius,utde-
inde bini loco unius in reliquum multiplicati, producantnumeros quorum aqua
lia fintintcrualla. Qui quarirur,efto iN.Isadiunftus ad 5,fitiNfj.fic deinde multi-
plicatus in reliquum, qui eft 3, facit 3 N 1 15. Rurfus r N & 3, funt r N t 3- quod in reli-

quum,puta j.multiplicatum, facit 5 n t ij.Dcniq; fi coniunganrur 3 &$, conficitur
8. hic in i n duGus.facit 8 n . Enimuerd 3 N t ij non effe trium produGorum maxi-
mum, liquet. omnino enim eum fuperat hic, 3 n 1 15. Ergo 3 n T15 aurminimus eft

produGorum, autmedius, ac 5 Nti5 aur maximus eft produGorum.aut medius.
Maximus, medius, autminimus c(Tc poteft 8 N: quia nondum cdnftar quot unita-
tes conficant 1 N.Ponamus primo maximum eflie> N t i5;minimum 3 N 1 15.medii*
8 N.Iam fi tresnumerilele aqualibus fupcrcnEinteruallis, duplum medij faciunt

d 3 coniunGi
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coniunfti maximus &miniriius.Hic itero fumma extremorum cft sNt jc.-mfidti»

S N ei*o sN 1 30 aequantur \6 N- dcficiN,^- unitatis , feu 3 & dodrans. Tantus eit

qui quceritur,& (atisfacitpoftulatis propofiti . lam ucro ftatuamu^maximum cSe

5 N t r5 ,medium 3 N t lj.minimum 8 N. Atqui fi tres numeri squalibus fc interual-

lis fubfequantunquanto fuperat maximus medium,-t5to & medius minimum.Sed

hcic maximi fupra medium exceffus eft 2 N: mcdij fupp minimum 15 —5 N. hsc

er^ofuntsqualia. &iN crit^feuai tantus eft qusfitiis, & qusftioni fatisfacit.

Deniq; maximum ftatuamus 8 N,medium jN 1 15, minimum 3 N 1 1$- Rurfus cum

extremorum fumma fit duplum medij; ii N 1 15 squabuntio N + 30.&1 N eft 15. Er-

go 15 eft numerus qui quamtu?,& implet poftulata.

SCHOLION.
Varia folntio Tripliciterhocdmonjhat propter 8N;

quiacim nondum UqliCat qimtusfu Numerus; SNumeri nuxtoml

nes, imieta *- minimuS}4Ut mejius «ultorum effepoteft-.ideb dktrfm ei in finguUshem adfignat dtmcnftrMombm.mil*

*aatl<me
' inprima,mmmummfecunda,maxmim in terti*fidens. It* autemmUenitur eius quantitas. Cum 8N crjo«

quentur 16 N:fi deftmiiibus
abijdamrfhilia ,

relinquuntur SNZrjo aqualia. Partire 10per 8, muenies3^.

aut,fi ctiamjm quadrantesfoluas, ut omniafubeM&mreducanWjfiecietti,fient
-l-crabietia denominatione

partium,if mtcgra.dm ergo maximusjhfiii iffioc hac in quadrantes rcfoluta , fiunt/3/. medius„

8 N,ideft3o,refolutus in quadrantes,fit zeo.eidm^rationemininim ics-horum eftidem interud&UjfciliceUfs

bifecundademonftrationefitrNualor
1j:hacdecaufa.almlf SN aquenture N: adicdQutrkfdefia^

eruntts aquales 7N.Gr partitio oflendetz N ejje zj.Hoc totum,etiam t Kfepnmas refolutis,ernominefraaio?

nfs abiedo,fit if. Maximus ergo eritjjforl omn&usmfcptimaspdrtesrefolutisrtbfcptimrm . Medius 2.i~,

hoc cftiyofeptimarwffi.Minimue i7j,ho:efti20feptimarmAn tertia i N eRifslhimcumrf N tU sequetur

3oN.undi& abieftis aqualibus, 1 N fit zf.reliqua manifsftafient.

XYLANDR!. *

Nam maximusfit i2o,medius,po,>ninimusjex.Decaufafiaita iis integros uertendifupra

monuimus.Ceteram bac quaftio tripliciter[oluitur,ut multa alia.cuius rei caufa esi, qtsodnon

exprimitur tertius tllc,quem quarere iuberis,maiorne,an minordatisextremis,an uero medus

loco ijs interueniredebeatdtemtfrprbduttaeoru.Intextuqua marginierantallita,

in contextumretuli,T>earithmeticaprogrefiIonisproprietate . cuihic

innititur assior,nihilattinetmonere hocloco.

©'IOPHAR-
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Guilielmb Xylandro interprete.

DEnturduo numcri,quorum fumma ad funimanl quadratorum ab ijs procrea- Pr°poGtio

toriunhabeateamqaajpolcitorrationemvSitquadratonim fummaad nume u

rorum fummamdccupIa.Sratuatur minor i n maior 2 N- fumma 3 N. quadratoru
fumma j Qiiorumdecima pars funt 3 N.ergo 36 n sequantur s Q^crit i n, <5 . minor
qusefitorum.maior12.hiqj poftulatis fatisfaciunt.

In Inucniendi funtduo nunieri,quorum interuallum adquadratotfi intehiallu

abipfis ortorum (itin ea quseprsecipitur ratione. Sitnum ero rQ intcruali u (cxrans
interualli quadratorum.PoncmUs minorem i n,maiorem 2 N.intcruallum nume-
rorum 1 N,quadratorum? Qjrrgo 1 N fextans cft de 3 QJraqj 6 N sequantur 3 QjSt
1 N fit a.ergo minor eft 2,maior 4.& faciunt id quod iubemur:

'

III. Dentur duo numeri,ut eXmultiplieatide alterutrius in alteru produ&iis ad
fuminam uel interuallumnumerorum habeatrationem prsefcHptam. Efto prqdu-
&usfumma;(efcupIus.Ponamus eosqui quasruntur 1 N &2 N. ^Caiterumpofiunt
etiam in quauis data proportione poni) eritprodudhis 2 Q^fiunma numerorum 3
N.Erg02 Q_fe(cuplum funtad 3 n .itaq; 18 N sequantur 2 (^deprimantur no.t« uni
tatCjiS asquabuntura N.ergo i Ng.duo ergo quasfiti numeri, &fatisfacientcspoftu

latis, 9 &18 .
Quod fi prodmStu inreruall.i fefcuplum cfle prseferibatur, eratxurfum

produfhisi Qdntenialium 1 N.& <5 N sequales 2 Q^&i N j.Ergo 3 & 6 numeri funt

qui qusercbantur.

i v. Poftulantur duo numeri,quoru interualli adfiimmam ab ipfis ortoru qua-
drarorum fit qua: prsefcribitur ratio. Efto fumma quadratorum ad interuallum nu-

merorum decupla.Statuamus alterum 1N.alterum 2 N.fumnia quadratoru j Qrin-
teruallui N. Oportet 5 Q_dccuplum clle adi N.ergo 10 n sequantur j Q-eftl N.2.&
qusefiti funt 2 ac 4.

V. Petuntur duo num eri ca conditione, utqiiadratoru exipfis natoru intcrual-

lum ad fummam numerorum ca fit,a uss prsefcribitur,ratione. Sit interuallum qua^
dratoru ad fummam numeroru fcfcuplu.Rurfum qusefiti ponantur t n Sta N. qua-
dratorum interuallum

3
Q/umma numerorum 3 N. Oportcbit3 Q__elTe fefcuplum

ad 3 ii.ergo 18Naquantur 3 Qriiti N;6. alter ta.Euidensq; eft demonftratio.
S C H O L I O N.

Qutnq; haqudtionesuiaentur eidem effc cum quinq;prtort hbro expojitis. prima fcilicct eademcum trigefi

maprimaprimi:fecumU citeiufdcntxxxiv,tertia cum xxvijity xxxi(efl enim duplex)quorta cum xxxij,quinta cu

xxxiij . Suntaikb£ illis mperfidiorcs.nam in iihs idem,qtto£beic,qnerebatar:crpreterea etiam ratio numero

^

rurnqui qu£ribantur:quod heic nequaquifit.er ex iiiiShefunt nols.Ponh in bis omnib.i N er 2 Nudamini
intercjl,quacunq; ratione nmeri,modoinequates,conJUtuantur.Scmper enimfatkfit qiiajlioni:

X X L A N D R I.

Latius ergopatenthiquaftionesi& quauisinnumerasadmittitfilutiones:q< in tertiiqua-
Jlioneautor non diptnulauit.& deprepo charatferu cis accidit,

<p& ipfumibiindicauit.Exe-

pisfacilius eft haciUuftrare.qut noftra requiratur heic Opera.Semeladmonitus,jfemperintel-
legas uelim,memeda Gracitextus otano(uf/ultjje.ftdidtibiex ieerfioe noftrafaciedumddapi
v 1. Quserunturduo numeri,dato cotum interuaUo,quom quadrari quod habet

interuallu.fiiperetnumerotuinterualinquato poftiilaturnumero. Oportet aut in-
teruallinumeroru quadratu minore eife fummaque colligitur cx ipfo hoc intcrual
lo,&numero poftu!ato.Efto numeroru inrcruailu z, & numerusquo quadfatorQ
interualluinteruallo numeroruprseftar,20.Sitminori N,maiorcriti N 1 2, manete
interualio 2;Quadratoru interuallii 4 N 1 4. atq; hoc 20 eft ultra intemallu 1. ergo
aqualia 4 Nf4 &22.&fiti N,4-jminorquscfiroru:maior6i &fatisfaduntqftionh
V 1 i.Habedi funt duo numeri,ea lege,utinteruallu quadratoru ab ijs ^jcreatoru,-

preftctinrcrualio numeroru numero eo q ratione inrerualloru cxplicar,&infug da-

tonumcto.Ponamus Intcruallbra ratione effe ttipla^ac pr^terea habere io.Keic

d 4 portet
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portetquadratu interualli numcroru.m inore eflefumma qua ex triplo huius inter

ualli,& ex unitatibus decem colligitur.qua: dantur.Detur autem numerorum ipfo-

rum interuallum z.Erititaq; minori N,maiori N fi.Ergo 4. N 1 4(quadratoru in-

teruallu)triplu erit ad z,& habebit praterea to.Ergo terz.,& 10, hoc eft 16,aquantur

4 N t4-fiti Njj.hiccftmirior.maiorj.&faciuntiquaspbftulabantur;

S C H O L I O N.

Determinationesfext£ crfeptima quaftionisredi bibent: Irifexta interualli i quadratus (4) minordebet

effefumma qu£ colligitur ex hoc interuaUo crpoftulato numero zo.fumma iz. quibit* minor eft 4. In feptima

quadratu* interualli numerorum(4) pjtrioj'debet effe contundit triplo internato (6

)

er dato numero 10.fumms

1 6. siaqualis ponaturquadram iSefumma didxutraui* iri qu£ftione‘.nonflabit rer.utfepe iam diximut. mul-

to minue, (i maior.

X V l A N D‘ R te

Osfliudexemplumfext*. Itenturduo numeri,alter alterinumero4pr&ftans,itaut quadra

torum internatium numerorum iam dtclum interUallumfuperet6S.Numeri erunt 1N&iN
1 4.quadrati 1 Q&i 8m 16. ergohorti interUallum SN\i6. Hincfinumerorum inter-

ualluniffcilicet 4,auferatur,fitpererut 8Nt 12,quodaquale ejl68.&utrinfy reieciis 12,8W|
j

<,d. ergoiN,minor,7.maidr n. guodadconditionemfiu limitationem attinet,2
('interuallum

numerorum)&68/zujncrntpoftulatitafiummam conficiunt70.at interuallididhquadratm 16,

multo eftminorquam 70.Vtau.tem necefiitatem conditionisintelligas ,
Jguareduos numeros,

s

differentes: ut quadratorum interuallum(it usfioceftto ampliusquams.Inuenics zslioN\\

2 S- quodeftabfurdum. Ponenumerorum interuallum io,& quadratorum interuallumhocam-

plius30. inuenies 100 1 20 iV| fio. quod eflfermeabfurdius.ldcm defeptima quafiiomtuo Mar-

te experiaris licet.Graea eft- Diopbanti&ficholiofiafiuntualde confufa.

I i x. Quadratus numerus propoiitus
,
diuidattir in numeros' duos quadratos.

ifqucfitnS.Ponaturpriornumcrusi Qmrgo alter erit 16 iQ. &hunc oporte-

bitnumerum a;quari uni quadrato- Fingo quadratum latus habentem Numeros

quotquot uolo
,
deficientibus tot unitatibus ,

quot conflat latus quadrati 16. ac fit

latus quadrati z N 4, (nam latus 16, eft 4.) quadratus erit 4 Qj;
—

'

l6 n d l6-

hoc a:quabitur 16 1 Q^Adijciaturucrobiquedefedtus^ab xqualibus aqua-

lia aufcrantur,5 Qjequabunrurid Sf.&i n erit Ita fiet quadratus -H, unus, ergo

alter qui coniun£iifaciunt -° j. hoc eft 16. cuius partes utraque eftquadratus

numerus.
S d S o t 1 o s.

Jubet hac propofitione quadratum numerum 16 diuidere in duoi quadratos: ciartquidem idnaturaem nofe-

rat.Quidamenim quadratidiuiduntur in quadratos.aiij neutiquam.Et qui diuiduntur.dij in duos,ut 25 in 16er

p-.alij in tres,ut4 9 in 4,9.5 <S:alij in quatuor,ut zzq in 4,9,16, i$6.acftc deincepsm infiniti/.. Non ergo hoc

dicit, 1 6m duos quadratos effepartiendumjmanctefedionis experte unitateiid enim cftimpoftibile.e?flhccegifs

fet,poterat quadrato iy ddfcito,incj; duos quadratos diuifcquaftionem dmonftrarc.mnc autemfudfretusMeri

tote quemuis quadratum diuidere intenditm duotquadratos:quoi,nifim partesfella unitate, fieri nequit. Ua heic

partitus eft quadratum numerum 1 6 m duos quadratoS.quorm alterioj.fiJatus habet 3 j,alter q f.-^,
latus

habet 2 j. qui quadrati coniundi ,16 conficiunt . Et prior horitm quia iit eo exfiftit, totus in uigefimat

quintas refolutusfa er latus eius iw qumtantesrefolutm, fit
'fi.

Vofterioreadem de caufa fit

Qnadrati mi- latus eius fi . Hoc enim uniuerfe fidendum eft, quod quadratiquii partibus unitatis fiunt, partibus coit-

nucurfiqua-
fiant cognominibuspartium,iquibusfiunt,quadratorum.Sicut inpropofitaquafiione. cum latus fit -j, er a q,

quod eft nomen partiumfiatquadratuszqxoituenientcr etiam quadratus lateriscft -^rf.erfi latusfuijfet triens,

mnarum panium exftitijfettliquadrans,fcdecimdrum: aefte deinceps.Atq; hoc eft iUud, numeri dliquotapars i»

numeri tiufdem eandem aliquotm portentmtdtiplicaU,aUquotam quadrati de eo numerogigriitpartem, eft enim

j akquota nwmeri.-fialiquota quadrati ptrs. Miratiautem nihil attinet,quodquamuis quadratis coiundis rurfiis

i 6 conficuMur.tsmer.latera quadratorumconiunda maiorem confiantmmcrm quam fit 4, puta latus numeri

Qaadcaton-. 1 6.fumma enim lateru eft q j. Onimii enim quadratoriim duos quadratos iiuiforu latera exjiuifioneortoru qua

jn quos qua- dratoru coiundaplus coficiunt quafit latus iiuifitquatumuis quadrati iMi diuifum quadratu reftituant. ualatut

efttutifi fum quadrati zq eft q-.quadrati ipfum coficiites 1

6

er 9 -.latera q.CT3,quorufumma 7,amplim aliquidqq.Enimuerb

ma maiorqua Diopbatus omtiidfub undreducerefpecii intcdes,no ab umtatib.ZT partib.quadratosfadt. Sei cu fierinequeat ut

drati latere. ^ j\pfaffim unitati couertaiur,unitas aut 'm partes fccaripoftif.nmieroru unitatesfecat in partes cognomines
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pirtiu i» ijs muctaru. ois| -j- & i/f^c exferuerint in numeris: tota diuiiit iiixta ritum!numeriq primus ab uni

tote partes eas hsbet,eSq
;
zq atquefic quadratorum uigcfmequints fiunt alterius zq6, alterius 144-,quorum

femina 4 00.quem numerum etiam 1 6fuit in tiigefimasquintas fidius :cum uiciesquinquiesfedecim fiant 400;
Cum ergo iubctquadratum iGdiuiderein duos quadratos : nihil aliud cft,acft aicerct, 400 fquadratum numeri

zofidium \Ginzq quadratum duftis) diuideiti duos quadratostey diuidcret inzqGcr 144. Velfic.Veturnu*

mtrusfm quem iultus 1 G,quadratum procreet,qui in duos quadratos fccari pofiit, unitate betenullam admittente

diuifionem,atque isinuenitur zq:in quem multiplicatus 1 G,gignit 400,quadratum numeri z otqui 400 diuidU

turiu z^6 quadratum lateris ig,v in ' 44 ,
quadratu lateris iz.KeSieiiambcciit.it, Fingo quadratum Laus

babenicm.crc. Nam fi pofitis ijfdmfinganr.is quadratu fieri a 4N 4
.
fient iy Qjequalcs js N,c 1 N,

erit 1 Erit ergo prior quadratus, cuius latus 1 \^fit,zlj © “|. Nam ty infcduSuszSp facit,

infedufius, gignit Alter quadratus ftemuenietur. eum-ponatur 4 N 4 latus eius. 1 N
fit 1 r|. 4 N facient y 7—. unde

fi 4 auferas, relinquetur latus $£/&-; T^-buius quadratus ergo ^rs°,fi ri’m
(educas, uel tzjj. j-fi .fi 3 jf in fc multiplices. Hicompofiti quadrati, putazjy.^d.c 12-I. xl^coiiz

fidunt x 6 propofitm quadratum. Paniumporro quadrati 1 o 2 4 er 3 <foo conficiunt fummam '''XYf.
eidus Lu

tus
,
utpote quadrati, eSfj. Fit autem 4S24

fi
1 G multiplices per 239, ditt numeri iGunam quamlibet uni-

tatem in zS? partes feces. Eflcrgoiam tGdiuifus in alios duos quadratos numeros. Hoc autem feire oportet,

quod heic loci nunquam debet quadratus effingi ex altiquo uno Numero
, fed ex Numero e? partequotacioqtte,

aut duobus,ac dchiccps. Namfiab uno numero quadratus creetur, nonfuccedet res . rurfus enim fiet numerus tan*

tus,quantum er latus cfl propofitiquadrati atque itapriorquadratus idem erit cum eo qui addiuidedunt cfi pro-

pofitus,crfecundus nufquam exifief.itaq; manebitquadratus ttofter indiuifustquodmininteiioltbamut . Fr.ctcra

quod dicitde quadrato conficiendo e latere,quod fit quotcunq; tandem numerorum, demtls tot unitatibus quot ha-

bet latus numeri 1 6. Statutum fit 1 q
quadratum diuidere in duos quadratos. ts cum c iffcr 9 conficiatur : ubi ab

2qabftutcro t QJputa 1 6.) relinquuntur 9:nimirtm zq » Q^-Porro 3, latus quadrati 9, id erit, quodfi
aitfingere 1 N tot unitatibus,quot conflat latus quadrati addiuidendnm propofiti, latus huius c- ergo la»

tusquodfingitur, zN Quadratum ergoficconficiettir. Cum numerus
,
qui 16 quadrati latus eft,fit 4 :ua

lique duo numeri erunt 8 .ab bisfi auferas latusquidraiHCq,quodeft 5; omnino relinqimtur 3,qucd eft latus qua-

drati 9 -er 3 efl $—q. Rurfum fi auferam 225 numerum quadratum, 9 : reflat 1 G. Huius latus non iam am-

piius dicemusfingi z N tot unitatibus, quot latere quadrati z continentur
-. Nam cum impar fit 3 ,

m<-

de 9 mfeitur: ergo tres numeri, erunt 9 . undefi latus quadrati zq+fcilicet qfubduxem:fupmfl 4,latus de itf;

er eft latus 1 e, nimirum 4,3 N 5. id eft, 9 q. Vniuerfc enim in omnib. quadrotis,qui in duos qua-

dratos diuiduntur: latusdiuifi, cum latere, alterutrius in quos faUa efl diuifio, rationem quandamhabct ad altea

rius latus, zrfubtratto alterutro quadratorum quiedmifione emergunt : latus reliqui tot erit imitatum, quot erat

demto iiuifi latere latus tot-plex
,
quotuplcxcratratio: zr reliqui latus cum latere diuifi adlatus ablati. Verbi

gratia, e' i^er 9 confiat 2 5 ,
quadratus e quadratis

, inq; hos diuiditnr. cr latus totius
,
puta q , cum 3,111 latere

quadrati 9 ;
duplum

fit
lateri totius 1 G.qubi eft 4 .Et fiauferam 1 G 'a zq,erit latus de9.ob duplam rationem bis

latus de 16, minus latere dc zq. Erit ergo g 5: quippe q.Kurfus cumiatusde zq , uidelicct q ,cum 4 ut

latere de ig triplum fint 3, quiefilatus 9
: fi auferam 9, erit latus deiGob triplam rationem, ter latus de 9,

latere dc zqtfciliee! erit 9—q, ii eft 4. Similiter cion quadratus iG9diuidaturin 1 44 er zq quadrat:

tor.zr 13 latus de 169,cum q latere de zq,fefquiplufitad 1 2,quod cfilatus quadrati 144. Ergofi 144^ 159

fubtrabarn: erit latus de zq,puta q,ob fefquipla rationem.ftfqmpkm lateris dc 1 4 4,qucd eft 12, uiiclicet 1

S

—
lat n 1G9,quod eft i3.eritergoquinq;.Etrurfus,qiundoquidemi3,latusdei69,cim tz latere de 1 4 4, quin-

cKphiineU Uteris de 2 q,quod eft q :fi aufiera zq de 169 -.propter quincuplam rationem 1z, ut latus de 144, erit

quincuplum laterisde zq,—Uterede 169,quod efl 13.erit ergo zq i;.ideft,tz. Proindecum queuis late3

ru inutcem detur ratio,fimper tome cu defeliulateris quod habetquadratus, diuidendus:ideo dixit ,Numere S

quorquot Uolo,deficictibus,&c. Ergo m cxeplo de 1 69ificutdiximus,fublatozq, relinquitur 144
quadratila!us,qumquies tantum quanticlatus 2q:demtofciUcetabillo 13,qui efl latus <69. Ac Diophantus qui<

dedixijfet,Efto latus dc 14 4,^N—Uterede 16 9.nam 1 N eft latus quadrati ablati,cuiquadrato adfignaueramus

1 QafH!°d fidixiffetdiuidendum effc 169,er ab eo auferendum 1 Qjac deinde dixijJir.Efto reliqui latus,Nume-
ris^,aut quotcunqj tandem, laterede iG9:000 iam partes fuiffent 144 er 2q,fed alil.fictitfuprademen*

ftrauimus.Quomodo autem dicit Diophantus,fecundum quadratumfore 144 iquia latus eius pofuit 2 N
4 -• ergo 2 M erunt 6j : nude ablatis 4, reflant zj. cr unitatibus in quintantesdiffolutis, erunt hec tz,quod
efl latus 144.

XYLANDRI.
Praclarumejlhocproblema,&rarefubiilitatis. Sed in Graco Diophnnti contcxty.fa-dum

eflzr.en*



4g dtophanti arithmetices

esimendum, cum poft J]ynip.tuv d[ [wetSan r exciderinthac , £&8f*2» iz.Sic enim

fit tfiud quadratum.
a at *
2 N 4

8 N t 16

4 * N

4 g- 16 t 16.

&ficdemum coharent qua de aquationefirihuntur. Nam cum huic quadrato aquentur

16 1Qaddito utrobifr t firfit 3 £>- id N t td\ \id. &ritrfum additis utrobi% 16N±
fit s £>J id\ \id~t idN^deniq, ahijciiftur utrinfc id.manetaquatio inter 3f&t6 2'Qeu cha-

racieribus deminutis,inter 3 N(ftt6.Inpoftenorepropofitioneidmendi non eft. Interprespor-

rofatisaccurate expofuit remjftenditcfeplurimis rnoais diuerfisfatisfieriquoflionipoffe. Miri

rifice conducithacpropofitio addiametralium (quos vocant
jnumerorum inventionem,quoric

Jcilicetquadrati coniuncli, quadratum conftituant: efteorum[itus eftin arithmetica ft

g

e°-

:o- dafiaufus. Sedftfeholiaipfanonnibilexplanare operaprecium eft. Jjfteodaitquadratorum^

ofi
aliosin 2,alios inj, alios in quatuor dividi quadratos:re£l,̂ eftaccipienda.namprofecto is,que

°
ipfe in quatuordiuidit quadratos,223;etiam in duos diuidipoteft, 8i eft144 • Etficomentarios

nonfcribo,attingeretamen hoctheorema lubet.Omnisquadratusnumerusproximeminorem

quadratum duplo radicishuius eft unitatefitperat. Constatenim o-

mnes quadratos colligi exprogrefitone numerorum imparium natu-

rali.Sic 13 adquadratum de 7 (4p)additum,6afacit.quadratumnu

meri S.eft bis12,plus uno, idest23, adquadratum numerii2,fcilicet

t44,adtechtm
,
quadratumproximemaioris numeri, 13, nimirui69

conficit. eftuiceuerft,quadratum deisefl22s.duplum 13,ett30: inde

aufer i,restat2 9.quodde 223 detrattum, relinquitip0.proxime mi-

noris numeri,qui eft i4,quadratum. ReliquatypusexpUcat.fimper e-

nim quadratusfurnmaefiomniumfuperiorumimpariumprogrepo-

nis.femperq. additur ei impar,quiduplis eftradicis eius eft 1 amplius

,

utfiatproxime maior quadratus, qmdinuerse def.btradiione intelli

gereinpromptu eft. Scire iamuelimcttinam quadrato numero qua-

dratialiquotpropofti itapoftintadifci , ut quadratusfiat qui colligi-

tur. Summaquadratorum autpar eft,aut impar. Si hoc,unitatem ei

adime,reliquifemifis quadrato addes iftos quadratos , habebis aliti,

fcilicetproxime maiorem.Sint quadrati Sieft 196. quaro alium, cui

.
additi, quadratum conficiunt. Summa datorum277. unodemto,2y6.

femifiis 138.huius quadrato 19044 adijee277. fiet 19321 quadratus,?a

dixi37.eftergoproximemaior. Sic 1.4.9. 16.23.fu.mmam conftituut

S$. ftfiitliquadrati omnes ad729, qui eftquadratus lateris27,ad-

fteiantur,jiet quadratus 784proximi maior.radicis nimirum 28. Impa- '£>ua- Radi

Sifumma eritpar,huius itemfemifis par. i^fufcr ab hoc 1, reliqui riujr drati. ces.

femifis quadratofi addas propofitum, quadratum habebis numeri grefio.

bmariofimijfim hunc excedentis. fi)uadratii6 eft36.fumma 32 .femifis 23, uno demto 23.

Hinc aufer 1, relinquuntur 24, femifis 12. huius quadratus 144 & adde32 , nabebis 196,

quadratum numeriid, qui 12 excedit binario.Rurfim, quadratifnt4,t6,36,64.fumma 120.

femifis 60. aufer2, bis unum: reliqui 38femifis 29. Eius quadratum 83.1. huic adde islos

quadratos omnes,fufammam eorum 120, habes quadratum 961, -cuius radix 31,2 am-

plius quam 29. <^ftfiparisfumma femifisfuerit impar, aliter res habebit. Non enim

nifi 1 adfeita, aut ( (i id udis ) abtecta isti quadrati alij quadrato^adiungentur in nu-

meris integris. S/ unitatemfummaadfcifcat :
quadratus numeri unitate, quam estfumma

femifis , maioris , tota illafumma (ibi ademta quadratus erit ipfius femifis. Sin amittat:

quadratas unitate,quam estfemifis, minorisnu-meri,hocrefiduo adfcito,quadratus erit ipfitts



i x. Rurfum quadratus numerus 16 diuidcndus fit in duos quadratos numeros.
Efto latus alterius i N,alterius quotcunq; N umerorum,dem tis tot unitatibus.quot

unitatibus latus diuidendi confiat,ac efto 2 N 4.Erunt quadrati xQ^dc 4 Q_t
16 16 N.Horum quadratorumfummam oportet effe i6.Ergo 5 Q_t 16 16 ISI

a:quanturi<S.fiti N,i-~.Ergo prioris larus erit^.ipfe quadratus H|. p°®er^oris^tus

i-j.ipfe quadratus ‘4y& confiat demonftratid.

XYLANDftS.
1-Adhanc nihilannetauitfcholiaftes,cum idemproblemapaululummodo mutata operatio

ne tractetur,cuiufinodi exemplafupra nonfrmeltraLfauimus. Facit autem adexpediendum

eofacilius[equentem. Videinfraufum lib.4 propof.jt.^r 12.^Aliudexemplum(ithycerc libuit.

Numerus 676quadratus efi,&in duobus e quibtis conflatusfuit quadratos diuidendus.Hiflnt

rJp&fyd-—/ frfri latusponashuius2 N.aut3,4,&c.N 26,omninofatisfiet quafito.Sed

uidenduman inintegrisrespoflit expediri, ohfleruabis ex operationibusharumduarumpropo-

fitionum,qua eodem recidunt,eiusnumcn,quemNnotas,quadratum unitate auctum, diuifb-

remforenumeri.qui omnino multiplex efiadtotius quadratilatus.Ergofi1 delaterehocdem

-

to quadratus reflet,eius latus erit numerus 'Njtmerorum,dequibus lateretotiuspro—fibtra-
cto,effingaturlatuspofleriorisquadrati.Heic ergo latsufingens sN—2 6.aquabunturtandem

26£)jfr 260 df^acbtuserit so.cuius quadratus loo.ergo alter576, cuius latus24. Rurfum diui

datur 227 in duos quadratos. Ponolatus 2 nam bisduo& sfunt perqua utiq, diuidi

integrepoterit is& eius multiplex
60.fiunt quadrati 144& St- Denique169 diuidam in duos

quadratos. Latusunius 2N—13 infractis rem expediet . item3 s 2^—13 ponas

(nam 13 multiplicabitur bispernumerisNumerorum,ergodiuidipoteritper2 0,quifit quadr

a

toquinarif unitateaucto.) 26^aquabuntur130 Td,-& quadrata erunt esae 144. Caieradili-

gens Lectorfaciteaflimabit.

x. Datum numcrum.qni cft ex duob. compotitus quadratis.in duos alios aua-

dratos numeros partiri . Numerus 13 coflatus cft e quadratis duob. 4 & 9. dcnu6 in

aiioscu quadratos diuidiLarcrapriorSiquadratorfiiUniant a& 3.Ponar ia quadra
torum.
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torum,quos quxrimils.laterai N t 2,& N quotlubebit, minus totunitatibus quot
unitatum fuit altcriiis latus,&fitpoftcrius latus 2N 3.Quadrata horumlatcru,

1 Q_t 4N 1 4, & 4 Qt 9 12 N. Horu fumma debuit effe Ij.at eft
5 Qt 13— 8 N :id

ergo aquaturi 3-& fit 1 N.f.Iamadpoftulata. Prioris latus pofui 1 N t2,id ergo eft

^.Pofterioris latus 2 N,fcu-^ minus 3,qua faciunt-^, ergohoclatus eft }. Horum
quadrati funt,prioris ’P,po fterioris •—:&horum quadratorum fumma iy^qua; &
confiduntnumerum 13.

S C H O L I O Ni

u»3r«oVdl- Qgoiiad odauamdiximus propofitionm,idem nuncrepetimus , notiomnes numeros qui ex duobus quadra*

uiiio gemina tis componmtur,effe ipfos etiam quadratos.O quifurti quadrati,nonflatim io duos quadratos etiamfecarijion di

line minutijs.
uifaunitatetexccptU pauds.Sanc szq quadratus, latera 25 ,i« 460 er 225 quadratos diuiditur, quorum latera

zoO 1qtoaliomdo i» 576 er 4$,quoriim quadratorum latera 14 er j.&pofl 6 25 qu iuntalaterenud

tipliciu,lateris 25,« a 56,75,0- ioo:& deinceps. At Diophantus,praflantifimus arithmeticus, 'm omnesnua

merosquadratos crex quadratis compofitos,liuediuifioni Obnoxia fuitjutenon fiat unitas , tractationem exten-

dere cupiertSybanc quaftionem propofuil. At$ heic quoq
;
iubet latera quadratorum qui queruntur poni,alterum

1 N T2,altertmnumerorum quotquot libeat, tot unitatibus, quot unitatum ejl latus alterius. Quiducre

eum impulerit,utjic agerct-conabimur demonftrarequampoffumus planifiime,idq; 'm numero,cuius tradatio uni

talem relinquat integram. Propofitum eft quadratum sz -;, conflatum ex quadratis 400 er zz^ienuo diuidere

m quadratos 49 er 57 t.Hbrumomnium latera exponantur,ut uides -.prioreferie minora latcra,poftcriere maio

ra.lamfifciam,quadratum numeri 25 conflari ex quadratis numerorum 1 5 er2o .

ac uelim illudtotumquadratumdenub diuidere in alios quadratos duos.Sic ergo r

a

7
tiOcinor.Edo latus alterius eorum quiqttaruntur t Nt iq (quia i<; notus efljal*

ttrius j N—10,(quid etiam 20 notus erat)fiet tandem 1 N 9.CTerit 1 N 1 1

5

Ja- 20

tus alterum 24.alterum 3 N—zo erit y. Sicautem deprathenies 1 N effe 9. SumemSnUtera quadratorum dee

cuffatim.er quando zo (cuius defettu latus alurumfiniebatur) er 7 iundi,conllituimt27,0 27 maximam mc-

furam habet 9.ideo 1 Nfit 9. Etrurfumquia 9 menfuraiUa terinedin zy.ideb etiam 3 N,altcrum latusfumeba-

tur 3 N.funt aut ter9,zy.ocum aufertur zo,relmquuntur 7.er latera quadratorum, in quos 6z5 denuo ditiis

diturjimt7 024.Bjirfumflmihi conflet dehoc.quadratm numeri 25 conflari e quadratis numerorum 7o

J 3-er quia 13 m 39 mefl y.altcrum latus er prius latus eft

iNponito- tot.

N t -y.hociflio

autem [^-cbfldunt ,hidficfti.Qtwtdo x

N

fitifi* 1 }:<rlatuspriorisponebatur 1 mz,erit ergo 3 f urf-
£
.

quadratus eius (uti 37)12. uel (ut ab -f) ff*. Porro ctm alterius latus pofuerimus 2 N—};id erit

3 i—iJioceftj-.o quadratuseius ^-..qdad oltermtadUdus,confiat quaad numerosreduda,,; refiitu*

unt,,numerum ab initio prcpofltumAs ergo 1 3 conflabat i quadratis 409,0- diuifus efldenub in alios quadra*

tos i2.T.?-5.(i2^y.)er rj.Ef 325 copofitus ioo,quod efl quater zq,ac zzq,quod eflnouits 2 5 -.denuo diuifus

ejlm fy
4 er4-j> maiore etiam quadrato inpartes tugeflmoquintas diuifo.

XYLANDRI.
J)uodde multiplicibus dicitfchdiaftesflchabet.;o eflad2$ duplus, ab eius quadrato, 2}op,

aufertoquadratum de 40.quodeflduplamad20,reflat $00,quadratum de30,qui efl duplusad

tj.Sedponam remfubOculos,eo lubentius,quiadeprauata(unt codicis Graciuocabula.

2500.
\ 30. I

1600.
|

40.
j

Stes I

3600
j

6400
|

3<Soo\

Dupla.

Etde alteraitem diuiflonein49$- }7}.latera7& 24.

202}
|

tripla.



2soo r
fO 1 2f

LIBER II.

fd*s\ 7S 10000
|

100

49

194
1 HI 7 44

T

|
21 784

1
28

>304
1

48
1

24 SlS4\ 48 9216
1

96

dupla. tripla. quadrupla.

Ceterum in reliquofcholiaftenprobare nonpojfum :
quiutitur r?kvxAu ,

que nihil

abefiapetitioneprincipij circulatio, ut in analytica dolirinautrafy commonftrauit Csfriflote- t vcn.

les. Certe enim nifi'aliuacfciaslongifiimum latus iriagultmaximo angulofubduci, qudni quia >

angulusmaximus logifimo opponiturlateri.-neutrum quidemfcis. guin&hac maliaccedit, '**"

quodlonge altud eft(odita qucjlione experiri ut omniapostulatisfaiisjaciant: dr aliudquefiio

nepropqjitafoluendi rationem indagare netfc enim omniuper omniaquestionum{smilis cfifta
timtra£lat:o,cliam in argumentonon difimili.atq{

adeom hacipfa re . Fateor enim cognitis

teomnib.numeris.potuijfecogitarepro inueniendis quadratupofleriorib. lateraponendafuiffe

iNttS&J 2Yj- 20. SedquidJi<S2}in400&22S fcioquadratos diuidi: alteros49 dr $76
quero,penitus ignotos?ubi erit illeXiatrfcisadquemprouocatur? nijiforteartis eft ex ignoto re’

notumdemonflrare,dr calceus nonadpedemfedadcalceumpes eft concinnandus . Heiccrgo
pr* 60 us’

fcholiaftaacumen defidero,drlapfum eum credo abttAvTMcov a.7nqd\fj<na.
,
quodalicubideuete-

ribphilofiphis uerepronunciauit Anftcteles Namhuiufmodi J]ftjiet;non lapidemadnorma,
fednormamadlapidem exigunt

;
fecusquaresflagitat,& uetusprouerbiumfapienter monet.

'^dtcpadeb inpromtueft hacomniarefeliere.namfipofteriorisquadrati latus (querensnume
ros,nonprefcriptos anteos reccgnofcens)pofui_(fem

non3 71^-2o;fed(uerbigratia) 4 A’

—

20.

certe 1 Tfnon ejfetproditus9,fed8f cxdfr& hoc licere , dr innumeras talium quaftionii ejfe

folutiones, inpracedenie quxftionc ab ipfo eftfcholiafta demonHratum.ficut dr hoc.omiffopar-

tium nomine,quajlionemftcpotuijfcproporn.Nurnerus}2$ coflatus ejl e quadratis 100 dr 22Sr
quorum latera 10 dr ‘S- eumdempartiamurin alios duos quadratos,erunt hi424 dr t quorum
latera 18 dr /• J?uiuolet,alias etiamfolutionesfacileinueniet.fatis ejlmonuifle.Scholiatten au

tem reprahendendum duxi, utmoneremfuiofficijleclores . namfinephilofophia dranalytica
doctrina multi mathematica traclauerunt , ita ut drfeipfis , dralios abeorum orependentes

deceperint. Porro itaq, dubium non eft,quin tantum non infinita,aut etiam infinitafolutiones

huiufmodiproblematumdaripofiint . Vera autem hypothefeon in hoc argumento caufa eft,q<P

hocpaclofit.utpropofitusnumerus t ad comparato elidatur,nullo t.Algebrico charatfe*

re infignisftedplane liber drabfolutus : tandem%in aquatione ftfdr Tgjomparentur.
ficut i-

pfa operatio abundedocet. Locoautem illiusprapofteri chiafmi(iufurpes quaadpraefidentem
annotauimuspropofitionem

,
facili intelligesprofecundilateriquadratiquotN ponendiflnt.

Videporro xxij tertijinfrad nobis explicatam.ubi canonem trademus,resahhacquafider'tua-

ta. Vide dr exempla ufumfclib iv.propof.xxxi.drtcxxij •

xi. Duos iuuenire quadratos numeros quantocunq;iubeamur interuallo di-

ftantes.Sitiniunftum interuallum do.Ponamt alterius latus iN:alteriusiN& uni-

tates quotuis.dummodo harum quadratarumnon fupererautaiquctinteruallum

datum.quod ideo ptfcipittir,ut una fpecie uni fpccici ad extremum cquata.expedi

ri quaiftio polsit. fit ergo alterius farus 1 NtB- Erunt quadrata 1 Q_&i Qt 6N 1 9.1'n-

tcruallum 6 N 1 9 ajquale 60. fit 1 n,8 l.Ergo latus unius erit 8 y,alterius n-j-.Quadra

ta 72 i& 132 manifeftum eft fatisfa&um e fle propofito.

XYLANBRI.
Scholiafiesheic mutus eft.numeri in Craco erant uitiati. Sciendum eftautemhocquoftpro-

blema uariasfolutionesadmittereprofecundi laterispofitione.uerbigratia,deturduo quadra-

ti quoru interuailu[it wo.Sint latera iT^flri 2^Jf 2.quadrati 1 Jjf&iJift 4 At 4- tnterual-

lum4Nt4\
1 100fit 1 7^24.ergo laterafunt24& 26, quadrati$76& fiulterius la-

tus pofuiffes 1N t i.aut i7g-\3,iN\ 4,

1

2Y_t 9>&c.Jemperalios atfc
alios inueniffes quadra-

tosinfractis,optimi quidem eospropofito(atisfacientes,faniquam tucunda uarietatequadr

a

torum dradmirabili,quodfacilius eftexperiri,qudm utdmeexponi oporteat . Ita 2S dr 629

quadrati,necno361 d“9di,differuntdoo.Finge latus 1

N

10,1 Tf 20, liV >2,drc.

SiponasiN- 24,habebis quadratos ”&— inieruallo 60 differentes .
guodadUm:tA-
c tiotiem
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tionemattinet,cum inautoris exemplo 60 nonfitquadratusnumerus, net£ httiaduocarifuidos

attineat:mktemus exemplum, eft ponamus intcruallum debere e(fe St. ftfint latera 1 ac i

2\p- p.Jient quadrata i Qac iQJ i SNI St.interuaUum iS 7JJ St
1

1

St.ergo i SNaquabitur

nihilo. In auiorisporro extmplojimaius latuspofuiffenm i 7(JS, inuentafuijfet aquatio 16

iVttf^ll iodd ejttdNi4\ \o. quod etiam abfurdittspriore eratfuturum. ^Atfipofuijfes alte-
rum latusiN\ z,folutio integrosnumeros tibi exhibuiffet. erat enim quadratorumteruallum

4 N\e
1

1

do.ft iNJ4-Latera itaq
;
i4 ftid,quorum quadrati \pdft 2sdomnino differunt hu-

mero do.Caterumbacfblui citra c_sflgebrampoffuntpaullonegocio,fiintdlexifiquaadoclaud
huius commentatifumtts. e quibus hunctibi canonemdeprotnfimus.

CANON. Ab interuallo quadratorum dato / fubtrahe.fiimpar eft,reliqui fcmi£
fis quadratus atter eft eorum qui quarumturalter fit interuallo ad hunc adicdfo.

lienturenim quadrati
,
quorum interuallum57. aufer t, refduifemifis 2 S. quadratu7S4,

adde
$7,fit S4\,a(ter quadratus,cuius latus2p.Siparfit interuallinumerus,ftfemifiemparent

habeat:ab hocunitasaufertur,refiduo impari refpondens in ordine quadratuseftaltereorum
quiquaruntur,alterfit interuallinumeroadielto. Ita inpropoftto, intcruallum do,femifis 30.

quadratus impari zp in ordine quadratorumJuprd expofito refpondens , ideftcum eo iuncius

proxime maiorem quifaciat, eftip 6.ergoalter216. Quomodoinueniaturquadratus impari in
ferterefpondens,exJitprddiilis ft ipfaferie expofita liquet.Interuallo autem dato,cuiusfemif
fisfitimfar,adalgebramrecurrendtcm eft,ftinintegrisnumerisfolutio noninuenietur.neque
tanonemfabricariattinet : cuminnumeri numeri qusftioniJatisfaciant

.
Querantur duo

numeri quadrati.interua/lo 42.Sintlatera 1Nft 1

N

1 0.QuadratirQ&iQtrzN tsd. er-

gotz Nijd\ \42.hoc eftt2Naquantur d.facit1H\. Lateraitaque d Quadrati ^ ft
—.interuallum ideft 42. Qucrdfialterum latuspoJuiJ/emiNt3, aquatiofiiijfet d N t

?
1

1

42. id eft dN
1

1

33-ergo 1N eft alterum latus, ft alterum S -i
.quadrata ac inter-

natium ideft42.ftc.QuodfifchoUafiam imitari, ft expofterioreprius ratiocinari uelles,

Cuiamfttas in Dio. quadratorum quafitorum latera cjfe 14 ftid.fcilicet alterumlaterumpo
fuijfes 1 iVt 2,utaquatiofieret4 2\£f4\\do. hocest 4 N

| j

;6. ft latus minusi4fteret, maius
id. Sedhoc cuiusartisJit,liquet, hoc tam?obfieruabis. Exoperationis du£tu te moneri, ut circu-

Jbicias quotunitates adi 'TJjidijciasproaltero latere,Jiquideintegros defideres numeros,ftha
oeriqpoftint.alioquiadrem nihilrefert.Vfum utdehuiuspropofitionis lib.iij.propof.xij. aexiv.

ft libro v.propof.t.z.

xii. Datis duobus numeris,unum eundem^numerum addere.itaq; utrunqj
quadratum cfficere.Sintnumcri 2 & 3,& qui addendus cfti N.Erit ergo alter iN 1 2,
alteri Nt 3,uterque squalis quadrato numero alicui. Hoc genus uocatur duplica-
ta squalitas. squatur autem fic.Interuallo conlpe&Ojqufre duos numeros quorfi
unius in alterum multiplicatio iftud intcruallum producat. Suntautem heie 4&
horum uel interualli femifsis in fe dudus minori squatur.uel fumms femifsis in fe
duftus squatur maiori.Scmifiis excefTusin fc-ipfum,facit—j^.huic equatur minor,
I N 1 2.fiti N,§|.Summs femifsis in fe,cft i||:huic squaturmaioriN 1 3-firque sur-

fum numerus f^.crgo numerus qui additur,eft manifeftu propofitum . Ne au-
tem inhanc duplicaram squalitatemincidamus, fic agendum.lnucniendus eft nu-
merus qui & ad 2,& ad 3 adie&us,quadratum faciat urrumq;. Qusro prius nume-
rum,qui ad 2 adiunftus, quadrarum faciat- aut quis numerus adfumpto 3 fiat qua-
dratus. Id autem quiuis faciet quadratns,i quo 2 aut 3 fubtraxeris . Agamus d e 2. is

auferaturab 1 Q^Jupereft iQ- 2: eftq; euidens, huiefi adijciatur2,fore quadra-
tum.reftat ut etiam 3 adiefto fiat quadratus.at 3 ad i Q3—2 adiero, fit 1Qt 1. hoc
ergo aquatur quadrato. Hoc quadratum fingo ab 1N tot unitatibus,ut fubfta
tia quadrati earunrfupercr ipfas anripofiras dcfc&us unitatcs,utheicfunt 2.Sic e-

nimrurfum ab utraque parte' una fpecies uni fpeciei squalis relinquetur. Sitla tus
4- Ergo quadratum 1 Qjf 16 8 N. squatur autemhoci Qjfi.additou-

triquedefe&u.&dcmtis aqualibus,

8

N squanturij. &fin N,i|. ergoiuxtaprsfcri
ptftpropofitipergentibus

, numerus qui datorum utrique additus euxnfacitjq.ua--

dratum,eft|7.

SCHOLION.
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. SCHOLION.
Hocgcnus uocatur duplicata equalitas.] Nam 'm reliquit qutjUombus Umplcxfuit cqualit.v,

Pn' 5'mw Numeri quantitas hmeniretur.hic autem duplex efi. Prius enim internatiifemifi.is, quo interudllo alter al
term excedebat umerorum ficpofitonmjnfc multiplicatus,minoriaquatur : crfumma deinde numerorumfe-
mijiis hi fe duRus,maioriaquatur, id quomodo fiat,hincfciripotcfl.Si duo fmt maquales tumeri:fumma ipforum
femifiis quadratum tanto numero fuperabit quadratumjimifiis interitalli ipforum

:
quantus efi is quiuno in alteru

du&o numero producitur. Sint pro exemplo numeriduo 8 CV 4.quorumfumnta iz,cius femifiis 6,01% huius qua.
dratum s6.hiteruaUum a,,femifis zJiuius quadratum 4.At 36 qua 4 amplius efiunitatib.;z. quantum fit exi

*

pforum numerorum alterius in alterum multiplicatione. Hoc efi idipfum, quod propofitio quinta librifecundi cle-

mentorum demonflrat.Hoc nuncitiucrfe ttfurpansDiophantus : Quando (inquit) mtcruallu inter 1 Nt 3 er 1 N
t z eflunitattcrhanc conficiunt 4 er ^alterius in alterum muUiplicationetcrgo quadratusfemifiis de co,quod 4
proflat quadranti,aquatur minori:®- defemifiifumma numerorum natus quadratus aquatur maiori. Quodpcr*
inde habet,acfinos inuerfo ordinefupra 'a nobis propofitiexempli dixiffemus. Cum 3 c praflent 4 unitatib.

}z:a-
Bzfiats m 4duRo:ergo femifiis interitallique gignit quadratum,puta 4,aquaturminoriRurfuifemifiisfumma
datorum numerorit quem dat quairatu,nimiru

3 6,eius latus erfemifiis interualli,aquatur maiori. Enimucrd inter

uaHum inter 4 er i e/2 }-%,feu unitatibus m quadrantes diffolutis.horu femifiis * er },hoc efi '-l-huius qua.
dratum atq; hoc aquatur 1 N t z. Deindefumma qua cofitex4 o-~,putaz femifiis.efi |.j-. fcilicet

-*-f.
hinc fit quadratus 'gg: isaquaturmaiori

,
qui efi 1 N 1 3. Quodautem 1

N

fit %%,jc habet. Citm 1 infexageft

*

masquartas dfiipetur partestfia auferas,utpote aqualib.i N f z,z integra,quippe —^Itrclmquaitur §Z.i*

tidemfia quibussUt 3 aquatur,auferas 3 integra,boceft '^^.relinquuntur iterum -§^. Hac ergo 97 ai*

'ditaai 1 2 g
,
quadratum 225 Conficiunf.ad 1 92 addita,quadratum 2 S 9 - 1 28 numerum 2,192 numerum 3 repra

fcntaiuibus. Hoc loco quarititr,cim interuallum inter datos numeros z er 3 fuerit unitas : cur eos quorum multi

.

plicatione
1 fiat,potfiimitmfumferit4 er 5. citm quidem licuerit idem dare effcRumfimtis { er }, wf 2 er 7,

crc.itam a-ifiorum e multiplicatione oririunitatem in aperto eft.Reffiondco . Si alios fumfiffet numeros mino-
res 4'.interuaUifemifiisquadratus minor eratfuturus non modo qui 1 Nt z.fcd etiam qud ipfe z.itcm'% quadra-
tus femifiisfumma non modo nonadaquaffet 1 Nt y.fednefolum } quident.QuodJleucnifler.nonpoteratami'

nori auferri maius,tantum abcflutfferandum etiam fuerit aliquid refidui,quodipflos numeriquantitatemexpre
fi-

flffiet. Hocabfiurdi euenturum.fi 3 er 7 poneretur, e quorit multiplicatione exfifteret ificdocebimus.Mcrualhm
inter 30-7 cflduntaxat j.fcmfiisj.buius quadratum aquabitur 1 N t z.Rurfuin

3 er 7funt ±8, femifiis K
huius quadratum~ aquabitur » N t j. Etquia ob 9 heic unitas 'm nouantes diuiditur: oportebit auferre a qua=
drato femifiis interuaUibinarium,hoc efi -peri quadrato femfilefumma],hoc efi ita ut relinquatur utro*

biq; aliquid.quod quantitatem Numeri explicet . At quadrata ijla inueneramus '—
9 er-^J. er ne

q

;
ab iUo

'

J,
nc%

ab hoc ’~
9
detrahi poffunt,maius de minore,nedum ai noticiam numeripcrucniri.Ciuod etiam multo miniis locum

erat habiturumfi 2 er 7 pofuiffemus
,
quorummultiplicatione interuallum t crearetur. Caterlim pofitis4 er i

atq; ultcri'us,dcmonflratio procedit. Enimucro non dico initotefcit quinumerifinefumendi, quorum multiplicatio

creet interuaUi numeru:(alioq Diopbatus eius rei coditione aliqua definiuiffetjfcdfola id expcrictia docet. ut heic,

reieRis 3 er7,4 er 7 adfeiuit. Idemetiam inpoferiore dcmonflrationefecitfinquiens. fingo quadratu ab 1 N

—

tot unitatibus, utfitbfiantia quadratifitperet ipfas ante politasdefcRus unitates . acfingit cum ab 1 N 4. Iit

priore quidem demonfiratione citm 2 adcffct,quadratum quo% adfimatiuecfemiffeexceffus 4fupra h fecit. In po
tleriore autem,cum defit i,quadratum quoqfi dcfcRu 4 ducit.non autem 3.nam hincfaSUm quairatum,rurfum
erat mittasfuturum quam defcRus duarum unitatum.Qgadratus enim ab iN sefli Q_t 9 SU.atU
ditoq; in aquatione utriq

; quod deerat, craqualibus abicRis, inucnitur 1 Ueffe*.cuius quadratus non efianu
piius quam z:c'um hocfit Jta% non procedethac uia demonfiratio . Si aut ab 1 N 4 fingatur quadratus,

tuminuento 1 N -^quadratus eius
1H fuperabit binarium, citm hic fit '-jf-

de maior. Ni/ienim binarium hic

quadratus fuperabit , ut eo detraRo aliquid fuperflt
:
quid erit, quafo

,
quodadieRum adfecundum, quadratum

conficiat?

. X T L A N D R r.

Elevans efthacqua(itio,&duplicem eius explicanda uiam argute commonftrauit Diophan
tus,fideliterdrperfpicui interpretante fcholiafta, cuius uerbamiferemutilata (fi- deprauata
ex reipfanos correximus.uelhincfiirspotejlquam miferifint dyiofizT^Tci Logifta, tfrtjuan
tum ufum Euclidea habeantpropojittones. Caterum in numeris integris hoc exemplumtracla
repoteratautor,pofitis128(5-192, quorumutr^ additus97, qui quarendus erat, quadratos

22f (fr289 efficeret.Libet etiam heiccanonem^ponere , ut eoplenius intclligaturquafcholiaftes

eruditepofisit, ineo dumtaxat allucinatus,quod negauitcertam ejfe legemnumeros quorum

e 2 multiplicatione
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multiplicatione interuallum exfiflat dcligtndh cum quintafecundi Euclidis recte confidera-

t’aeamdidet: ,
•

. . f .

canon. Datorum humerorum interuallum Uide e qmb.numens conficiat, al-

terius ift alterum multiplicationc.caquidem legc.ut quadratu fcmifsisfumma: ho-

rum maius fitmaiore propo(itorum:ucl,quod idem eft, quadratum femifsis inter-

ualli horum maius fit minore propofitorum. -

Abhorumquadratorumpriorefimaicrem,uelapoflerioreminorem propofitoru fiauferas:

relinqueturutro^modo is quiquaritur numerus. Verbi gratia. Quatiturnumerus quiad

6

30 adiectus, quadratos eosfaciat.Interuallum 24- quod'componitur ex 12 (fi 2 item ex3 &.

8. item ex 6&4.Primum 12 (fi2funt 14,
femifisquadratum 49. rurfum 2 diz relinquuntur

10, cuiusfemifis quadr atum.2$.i^iuferfiue30de49fiat i de23,inuenies 19 ejfenumeru
qua-

fitum. Idam <1 <fi i9fuht23\so(fi 19funt 49 ,
quadratus uter^. Rurfum3& 8funt :i. femifis

quadratum 'ff.hinc aufer30,relinquitur ^.ipfequoqJatis
faciens prepofito^ (quemjnueniffes

etiamfi3 ab 8fttbduxifes,re(iduifemifis
quadrato -fd ademi(fes.)nam d

'

7& 30 quadrati

funt.^Atfiin 6 (fi 4 expertusfitttJfes,nofuicefiiffet res.Nam 6&4ptnt 10.
femifisquadratus^

23,minus efimaiorepropofitorum. (fi4 de dfubtraciis relinquuntur 2, cuius dimtdq quadratu

1,minus eftminorepropofitorum.Ergoduo hacfiobfrues,facite quoduis
exemplumconfietes.al

terum,uarteidemfotuipropofitum,pro commodapartium interuallum diuerfis modiscompo-

nentium diuerfits modis inucntione:altcrum,hescnullum numerumprimum, omnes comtofi-

ios afiimari. (fi20 non modo ex 4 in s,uel 2in 10,
fedetiam ex/^tm}, dat 14 0 tn fi&c. com-

poni-.prout uclnobiscommodum uidebitur (fi colludebit, micanonislex requiret. Exemplaa-

iiakabeslib.3propof.iS.i9.20,(fic.iv.propof:i4.24.3S.& lib.v.propof1 .2 .3.& *ltbi.S'>”e

4.quinti huius,theoremati hinc tracto innituntur, utifihicttidere licet
.
Quodadpoflerisrem

attinet operationem,uerba hac Diophanti mendo non carent : utfubftantia quadrati earum,

(fic.Zfqn enimdefectum motfofuperaredebet hicquadratus ,fcdomnino etiamnumerum illic

quiquadrato abfolutusannettitur,cuius connexo aquale quadratumquaritur.Efiouerbigra-

tia quarendusnumerusquiad3 (fi ad3oaddittts,quadratosfaciat.Ponoeum efie1QgpS- ut

3

addito,quadratusfiat 1 QSectfi30ad 1Qg i addas,fiunt tQt27. quodaquatur quadra

to. Eius ergo latusfingo 1 Nz aliquot unitatibus quartinumeri quadratusfi,excedatnteme

rum 27,
fiet ut utrinq

{ 1 Qjublato,aquatio interN (fi unitates confiet, abfoluiq. pofist. Sin ne-

fio, nihilfuccedet. Ponamus enim eilatustN f.erit quadratus eius 1Qt 23 10 Na-

qualis 1Q_1 27xAtbijceutrinfc 1Qefi 2$, (fi addeutrobify 10N eritergo 10N i z aqualis ni-

hilo. Quodfipofiuijfeslatus tN_ d,quadratus rQt 3d «N aquaretur rQtzy. cr

jNfieret (fi rurfitsnonfuccedit res.namd quadrato eius fi nonpojfum auferre 3,
quodeffit

fp\.ergo 1Jf 3,numerus quafitus,nondum habetur. P/urcs ergo oportetponi unitatesqua

definti Numeroadlatusfiatuendu. Heicfolertia regnat. Fingo latus 1

N

9 [quia 27huius

efi multiplex)fitiQt 81 18Naqualis tQt 27.e^fbiecto 1Qutrin%,& additis 18Njt
aquatiointe/34 tfiiSN ergo 1N efi3. (fi 1Qjfi p- Ergo quafitus numerus cfl tQg—-3, hoc

eft 6.quifatisfacitpopulatis. Aliud. Detur numerus, cuifiaut I4,aut38addas,fiat.quadratus.

Is esto / Qg 14.i^ddde38,erit 1Qt24 aqualis quadrato . Huius latusfifingo 1

inueniestH.eJfirs- Sit latusiTf d, imenies 1 Nefiet, at deneutrius horum quadrato

fubtrahipoffunt i42taq! nihil dii actum efi. Sit latus 1

N

10, eriti Nj\&t er'

qo efiqui quaritur.Namad14 adiectus,quadratu 14 {\facit> tt- ad }8autem , , yfiasS

utrunfa quadratum.Quodfilatuspofuiffes 1

N

/a, turtci Njfetf.rQ2S. ergotsqui

quaritur 2S 14> hoc fiu.quiad 14 additus,23^38,49facit,quadratos.

xn 1. Datis duobus numeris,ab utroq; eorum auferam unum cundemq; nume

rum,utrefiduum utrunque litquadratusnumerus. Sint dati numeri 9&21. Qua-

lemcunque uero quadratum aufero de altero ipforutn, ftatueruris quem quxritur

hoc defe&u.ablatus enim a numero.relinquet quadratum.Auferam ergo & 9 qua-

dratum,fcilicct 1 C^reftat 9 j QJReliquum eft, ut h 21 etiam (i auferam 9- £

Q_, quadratus fupcvlit.at relinquitur 12 1 1 Q^hoc ergo aquale eft alic ui qua rato.

Fingo quadratum ab r n tot unitatibus, ut quadratum earu amplius fit qua 12,

Sic enim rurfum urrinqueuna fpccics uni fpccici xquabitur.Sit ergo latus 1N 4=



erit quadratum iQti6 8N.idqja:quabituri2 1
1 QJieti N,4. Suntautem ofucfbluas.-i.riue% unde deftaaslQircilic«:->uS»mr.&Qdsfl,pt^S;

S C H O L t o N.

bwtfmqiupmmiimtrmfirtKltqiim. rromdtaalmrin
i s 4-e,S«iwL,*iL,A

ro^<loAi3^, reRnquimtur7sJtl qHadrMHsxHmUtHti$.tdnlmnimelii Qtn.
J

_ XYLANDRI.

Z 1nZPU
?“J!‘P'

,

ff 3,i,«OAfuijfenn%
N.utautorpofuiffjioc

eft
'

T nequeenim necefleeftadrtxadcfim.tsalmrtnsfit ,
" r 7n iv

1 1
j.uelsldN

|

quod cjlabfetrdit.

)

3 ,

d/? ± nequeenim necejfeeftadfexagefimasquartas
.
partesrem

* er,c °

—

7N-nu»‘^^r>t*u9—

^

rJJf*
5

0
****V" habetDiophamus.) Is detracta dep, relinquit '-. de 21, ,21Junt autem quadrati. Si omiffopartium nomine libeat inintegris qita/Iionem propone

, re7dul7d
men

iji,
*** T°* quadralos relinquit, ieritS>.refiduai6 49- Sed& manentequafiionefolutioinuenietur in inteoris . -Namseflnume-

Jilatuspofteriiiiponatur1 lyg d.namaquatioftinter1j/3d— i2 N&IITTltandem24-
1
I12 N.fitiN, a.quadratum 4, ergoipfe numerus

p

4,hocefls Perfequtahas

IRUideiloramfumniaiircinquc incemailiipforum (emilles, iiterqueinfeimilripd-
centur. quadrata de datis fubdu&a.numerum quaifirum oftendent.

heic canendum eftgeita conftituantur numeri interuallum coponentes, uthac qua-drata maiorapropofitu exfijlantnumeris . Documentum. In quaftionedDiophantopropofita,numeroruminteruallum 12.idfit ex 2 in O.fumma S.fem/fiis quadratum id, dematoreaufer,relinquitur numerus quafitus .r.idemmuemturfta ddfubtrahas,refiduifemi(femin(educas

J/es. ^tliud.Datinumenzodcr2 d..interuallum 1S0. idfcomponasex 2 in 00 , autdin30

,

VlIuiTln
fimt

Z'
nonf™edt*-fii» i»& IS,quadrata inuenies ipd& id:

tJIil
”U /mt

L
,0 S,

Z
a+&?"“fi™ e«rtdem,ut maneant quadrati i& st ttufer-

,

3 bocPaf°
”osd“Pl!Cat

£

Aquationis rationes etiamadhanc propofitio-

hrarZ7ZT7
M ' Dtophanto.&ipfo etiamfcholiqfiapratermifumfuife (/quidem li-

X I V. Ab eodem numero duos datos auferemus, ita utrefiduumutrunqueflc

!Zn—t3'113 ' Sint auferendi 6 & 7- Quiquamtur^tiN abhocauSro 5,lcl.ati N 6, aiquaiis quadrato. Ab eodem fi aufero 7, rcftatiN 7,xqua-
n h°C C3fu rurfl

,

lm duPlicata «qualitas exflfiit. Er^o cum horum in-eruJlum 1 componaturzm T mulrip!icaco,numcru$ tandem inuenitur i-^.qui fa-
^nto. Keucrom duplicaram excidamus atqualitarcm

,
(ic innabi-mus . Qua-rcmusmmo numerum

, 4quo 6 fubtraaus ubi fuerit, relinquatur qua-
e 5 dratus.
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dratus.is nimirum eft quadratus aliquis,!! eiadijciatur fi.nimirum ergo is quem no

lumus.eft i Q__t <5 . nam hinc ablatis 6, relinquitur i NecelTario autem etiam

7 detra&o dei Q_t 6 relinquetur quadratus, at relinquitur i i : quodx-

quetur alicui quadrato. Fingamus quadratum i latere i N 2. is erit 1 QJ"

4 4 n, qui sequatur 1 — 1. fit x N,£. Ergo is quem qusrcbamus,eft '-fi,:

& fatisfacitpropolito.

SCHOLION.
Eadem eft bum,quafuitduodecima propofitionis methodia . Caterum ^.nmerutAquo fubtraflice.ms

tum 7,relinquant uterq
;
quadratum,fic inuenitur. 1 N 7 una unitatefuperatur ab i'N 6. Hocm-

tmudkm fit numeri in alterummultiplkatione,ut ditfa propofttioneeH explicatum . numeri hifunt 1 cr f- korS

interuSum {.femifik buius £:
quadratum faquale minori,fcilicet 1 N 7. Summa eorum {.femifik f. bit

m quadratum ]{,<equaturmaiori,qui ejl 1 N «. Quando igitur infedechnas partes unitasfinditur :fi ad

,~§ adi
j
do defedum 7 uniiAtumfient unde fi auferam ^ relinquuntur r% numerus quadratus.Siutro

ad adijeio defedum 6 unitatum,rurfum fient
i
fg,unde fi auferam relinquenturfi quadratus, ita ergo m*

uentuscjlmi/mcrus 121,undefi demas u 2,relinquitur 9 quadralustfi 9<S,fupcrcfl 25 quadratus cr ipfc. Nume-

ros autem quifuamultiplicatione 1 conficeret,fumfit heic 2 ©• r.non (ut in duodecima') 4 er 5 : nam v ijfis, cr

deinceps maioribus res procedittin minoribus autem r.on poteftdemonfirari: uerbigratia,fi femcl 1 pofuiffet.nm

&-fic 1 conficitur : cr exceffus 1 fupra 1 mueniri non potejt. Porro,inquitJl 6 adijeio alicuiquadratotliquetre-

liquum rurfusfuturum quadratumji ie haefummafex abijeio. Atqui neceffe eft utpratercA ab 1 Q_t6 fi aufi*

ram 7,relinquatur quadratus, relinquitur autem 1 1. quodoporteat effe quadratum. Eitu ergo latusfin*

git x N 2,quia progreditur ab unitate.f.t quadratus 1 Q_ t 4 4 N, quodaqtietur 1 Q_ '•

addito «tria icfeOu fiunt 1 QJ q atquaie 1 Q? 4 N. er abiedis utrinq
;
aqualibus

, 5 aquatur 4 N.> 1 N f

,

Or 1 Qj^J . cr quem quarebamm —‘4.Nam fi ab 121 auferas 96,reftat quadratus tq.fiucrb ab 121, uti Qj
<S3aufcras yftdcftfepttis i6,feu 112,reflat 9 quadratus.

X t L ANDRI.
idem hoc inintegrispotuitproponi. Deturnumerus,dquo(i96, &112 auferas , rejiduifmt

quadrati.Is numerus inuenietur 121. In Diophanteo 'ff.quia erat/ A’td.&t 7f,ff,adquem

fi6 addas,fcilicet fiunt .04utorduplicemfolutionis rationempropofuit .nos canonem

adijciemus,in quomemineris ualere cautione canonisadduodecimapropofiti. Jguaratur nu-

merus, a quofi4-t& df auferam,relinquantur duo quadrati.

canon . Interuallum numerorum multiplicatione fua alterius in alterum

numeros confidentes quaire.horum numerorumlumme femiffera.femifTem item

interualliipfbram, utrunqueinfe multiplica. Minus quadratum maiori datorum,

maius minori adijee,res erit confe&a.

Heicinteruallum eft 24.quodcomponunt3 inS,uel4 ind,ueh in 12. fiedpriores binirem rio

expedient,quodexpediendofenties. Catorum2.&12,fient i4,fiemifiis 7, quadratus 49. hunc

addeminoridatorum,utpotemaiorem, acquadratum (emifiisjumma , inucnies 90, numerum

quafitum . Eundem inuenies,fifimijfem intcrualliinter 12& 2, utpote 5, infie ducas,&qua-

dratum2$ maiori dsadijcias. PertlHlgebramfic. Ponamusquafitum effe 1 4<- namu-

tique quadratus eritfi4/ abijeiat. csfufcrabco 6$, reflat 1fij
24. aqualisquadrato. La-

tus huiusfingo 1

N

quotcunqueunitatibus, nam utrobique 1 cpjtbijcietur,&H aqua-

bunturUbera unitatesfemper, quodexoperatione animaduerti. Sit r 2. quadratus

1 £>\ 4 4 2^ aquantur4N&2Z.fitiN7.\£>, 49. ergoquafitus 49 1 4 t> hoc ejl90. Si

latuspofuiffesili, d,inuenijfes quafitum dd, qui& ipfe& infiniti alqfiatisfaciunt qua-

fito, dequo admonendum te duxi. Sicfitoo&douclisfisbducere ab aliquoeadem conditione,

inuenieseum ejfeuel\09 ucliti.tnteruallodatorum 40 in componentes ipfium 4per 10,&2per

20,diuifo. namfis &S adfumasfiruftraberis. Vides amplitudinis quintafecundi/pecimen.Per

cAlgebram licetpluresfilutiones-ipfe conquiras.

X V. Datum numerum in duos partire,&inueniprxterea quadratum, qui ifla-

xum cum partium utraque quadratum conficiat. Diuidendus fit 20 in duos 11ume-

ros, qui ficponendi funt,ut quadrati eorum non excedantdiuidendum, acfint2 &
3. Quorum utrique fi adijdas r N, erunt quadrata eorum t Q_t 4 N 14& 1 Qj; 6



N 1 9- Vndc fi utrinq; quadratum abijciam,fciliccti Q^rclinqucntur 4N 1 4 & 6N
1 9:qui fune partes quas quaerimus:acnimirum utraque adfeito quadrato, quadra-
tamfummam conficit. Proinde 4Nt4,&6Nt9fummam cum conficiant 10 N f
i3,ea aequabitur 20.auferutrinquexqua!ia:criti N, T

7
0 . Ergo partes diuifi erunt ?§,

8c fis, & fufficiunt quaiftioni explicanda:.

SCHOLION.
Ergo partes diuifi erut?|cr i?|.;Hocffl?|£er L

r£-qu<ecrlicfiunt.dimiNjJtfs>erit/

T§-0.diuUmrergo unius incentefimM particula . Et cum poft detrdliionem quadratipriorfitfadus4 N -f- 4,
hoc efl t | er ?s>A“ ‘n uniucrfum ?| * etiam !-f| in centejima mutari oportcbit:quodfii,dccmif decuplatis, ita *
ergo jiunt fll er ^frs •’quorum utriq

;
adiedrn -fijificit£||,cr fi~ quadratos.latus illius \^,huim f^.Sed

rH ~rst fummam conficiunt2 o,fcilicet , quauis unitate fcijfa in centefimas. Datusergo efl numerus

2000jn duos diuifus 680 er ij20,quorum utcrq; adfeito quadrato 49 fitquadratusjUe72 p,hic ijOp.Sed er la*

tera quadratorum (unifidicia iHa,tN+2,idcfi^J.er/N+3,ii efl {^.equibusdidiquadratijiunt.

XYU-NDRI.
Qui fic ponendifunt, ut quadrati eorum.

)
Hoc fitpropter aquationis inuentionem.

NamfipofuiJJes4&S-quadrataobtipjfentig\iN-\ 16&iQpioWJzs- & utrinq
{abie-

Hor T id

&

ioN\2s, fierethorumfumma iSN1 4‘aqualis 20. quodeflabfurdum ad-
modum.Scholion autem keicejlmutilum

, ubiafierificum alleut . operatio ipfajubtilis admodu,
fiDiophantodigna:quamanalyfiexplicarep offis,hocfere modo.Quadratuspartibus numeri
diuifiadiungendus optimeponitur 1Qcuius latusfit s N. Is quadrattu,fialiterinfiituerespofi
tiones,qudmheic inftituuntur

., utrinq^fiubduciita , utadaquationem explicabilemperuenire-
lur, nenpotesljtafc argutefacium efi,quodex tali multiplicationeprocreatafiuntpartespro-
pofitinumeri,ut 1JPJ cuius reicaufiaif{ad2&ad3 est adielius , (fi exifiorum utriufiq, infi
multiplicatione omninoquadratus eratexjiiturus , cuiusutrinqpars effiet 1 Jf) de utroque

tollipofifiet, itaqg dua tantum, ut nofler uocat, /pectes committerentur, fiuidelicet&abfoluta
unitates. Hinc dificerepojfuntftudiofi

,
quidexercitatiofaciat : utdfibi mathematici caufia;

non effeiluumfiedfidentiaipfifiabricentur . Ergocum 1Nfit fis'&nospofiuerimus numerum
quadratumpartibusaddidum,efje1Jpfiserit-~.Iam curpartesjint fifi.qisarumfum-
ma 'fiZ.idefi20:ficdifees.priorfuit4 4. at4Nconficiunt £|,&4fitnt \\,fumma eo-

demmodomucniturpofiertar. Sedin centefimasrefilui oportet,fiuevitatemfoiutionisperfice-
re cupias.Addienim ;4f>quadratusquem opus nobis(uggefiit.ad?! aut '-fs nonpoteft.nifihis
quoque in centefimas mutatis, quodfit denommatoreper 10 (cum 10 deciesJint100 ) multiplica-

to . Reliquafitnt manifefia : (fi inintegrishocut tractetur (fiproponaturnumeris,ficholiafies

indicauit,Nifipartes initio operisponas in integris , ut heic3& 2, inmagnoslabyrinthos mi-
nutiarum incides . itatL hacquidem quafiiopluresunafolutionesadmittet:fiedcommode duas

tantum, 1 (fi3 ,ueh& 2pofitispartibus. quodmoneo,quiaadmultostales numeros inuenien-
dos conducit, nam quanto maiorefipropofitus numerus, tantoplurespartibus conflituendispo-

fitionesfumerc licet,quarum quadratorumfummanumerum ipfim non aquet, utfi effiet S4 di

uidendushac conditione,ponipo(fient p (fit, 8&3, 8& 4,7&3,7 (fi4.(fic. Jjfua omniaexem
piis docereue!le,esl abutentisfisoocio,& deUllorum induftriadiffidentis.

Xv r. Datum numerum diuidemus in duos numeros,acporro exhibebimus qua-
dratum,i quo uterque horum detra£tus,refiduos faciant quadratos. Numerus di-
uidendus iterum efto 20. & quadratus a nobis exhibendus fiat a iarcrciN ac tot u-
nitatibus, quarum quadratus non fuperet 20. Sitergo latus hoc rN-t- 2, erit Qua-
dratus 1 Qj- 4N 4.Eft aute cuidcns, quod hinc abic&is 4N ”f4 , remanebit! Q^
quadratus : &fi auferres ab eodem 2 N 1 3 > relinquetur 1 Qt2 Nti, quadratus &i,
pfc. Qua: cum fint

:
pono alterum numerorum , in quos propofitus diuiditur, efle

4N+ 4. & alterum 2N 1 3. quadratum aurem quem quasrimus, 1 Qj 4N 1 4 : a quo
utrumpartiumdiuidcndifubtraxeris,relinqucturquadratus. Reftatuthiduodiui-
fum Equcnt. atfummaipforum cftfiN 1 7. cui xquatur ao.&utrinq; fublatis xqua.
libus, fur N,i|. Erit ergo altera partium -? , altera *£. quadratus ipie^s- &fansfit
poftulatis qua:itionis.
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SCHOLION.

Omnis qusdrstuf '* Numeris quotcunq; zr unitatibus quotcunq
; ortiK:fiue omnes qui fiunt Numeros ,omnesq;

tutas unitates amittat, quadratus ipferemanet
:
fiueabijciat cognominem unitatibus Numerorum ab initio pefito-

tttmpartem, zr totidem unitates,quot continentur numero cognomine partis qua: efi de Numeris fubtradorum ai

reliqumtcrunitstibJltfuper ijs queab initio fuerant pofite.CLcrius hoc erit ex hac expofitione.Sit latus hoc,

2

N
t z.jhtuamusq; 1 Neffe 2. erit ergo Quadratus

,

4 qJjoc efi 1 6: er 8- N ,
hoc efi itidem 1 6, cr 4 .fumma 0=

tnmum 3 6. haud aliter quamfifumma 2 Ner zfcilicct 6, in fe multiplicaffes. ifte ergo quadratus, fi
ei 8 N, id eft

1 6,zr 4 infuper detrahas,manebit 1 6,quadratus. Quod fi idem 3 6,amifij]ct 4 N,fcilicet 8,er 3,hoc eft 11; reti-

nuifjetfime 2 q,quadratum. Sunt autem 4 Nex 8 N pars eiufiem nominis cum z ab initio pofitis ,
fcilicet femifiis.

At j
equanturcognomininumero partisquanta ejl Numerorum fubtrattonm adreliquum. (fiunt autem equalia,

quod unitate notatur.) er infuper zquod ab initio ponebatur, nam 2 er 1 funt 3. Rurfum latus fit 3N t q , zr

j N fit 2. Quadratusfit 9 Q_t 30N t r.q, hoceft}6,€o,zq.finud infumma i:r. Ucic fi uniuerfos 30 N, feu

60,er 25 infuper abijeiam,relinquentur 36 quadratus. Quod fipartem 5 unitatibus cognominem de j a N/cili*

cct qumtantmjeu 6N,quifidunt 1 i,auferam: erprsterea tot unitates,quotfunt in cognomine numero partium

numerorum ablatorumad eos qui relidifunt,ac totinfuper unitates quot initiopoflts fuerant : ( ceterum Nume-

refubdufiiad reliquos quadransfuntter initio ponebantur 5 unitates.) ergo fi
auferam 12, 4, o-qde 1 2 1 ; rur*.

fum fuperefl quadratus 1o o.Sicergo etiam keic egit Diophantus. Cum enim pofuerit quadratum quiqueritur cjfe

j Q_t4Nt4,a latere 1 N t z.zrmuentusfit 1 N e/je-J: erit utic^Utus l N 1 2,fcilicet -g ,
zreius qua-

dratus -jl-alcphuiusfummacoBigiturex 1 Q,quodcft '-yz,cr*t N ,
quoicft 4.,quod ejl

fumma 6z%. Vndefiaufiras 4 N 1 4,boceft 3 1 2 er 14 4,fcilicet 4q6:rclinquitur 1G9 quadratus,latus habens

ij. Quodfi i 6z^fubducaszNt i fcilicet 1 3 6

,

er 1 o8 ,
fitmmam z 64 :

fuperejl 3 6 1
quadratus , latus habens

i 9. Porro 2 tf4 er 4 36 funtmfumma 7 zo,nimirum 20,unitate quauis 'm$6 paniculas diuulfa. Ergo 720

uifiu eft in duos 264 z? ^qG,quiflutcrcp 'a,6zqfubducantnr, relinquunt quadratum.

XYLANDRI.
cAdfineesthocfuperioriproblema, eft limitationis adiecre caufa, (ftpofittonufinderepeta-

tur. Theorema aiitTcholiafta (ftmendofum eft in Graco, eftperplexepropofttii. t^idpriorepar-

tequodattinet,mhileft obfcuritatis. apofito latere t} JVt 10,qua-

dratusfit36 fi) p120 Tfp 100 netfo dubium est, quin huiusquadrati

cofhtutio fiexigaturadquartamfecundi,120 N~t 100 ftrttgnomon,

duob. coflans cdplementis eft quadratcr.ul exadieclofchemate cer-

nere li: et.t^iUerapars ita habet. A 10 denominaturpars decima,

T
'

5. Eade120 Tft,eft12 2\£, quib.ablatis reftat 108 ?(. ratio ablatiad
reliquit esinouencupla.-nomep.unitates initiopoftta 10. Ergo fiau-

ferad dicio quadrato 12 N\ 19. relinquetur quadratus3etfifft 10S

NI 81 £>uodno moftb radicepro arbitrio aftimata experiri licet ,fedetiam innenttoneradicis

quadratihuius,estautem ea,6Nt p.Vtuides.

3C Q. 3- 20 ,3- N + #i-
ra- <r re + -g dix.

Eft0,propter rudiores,!N10.Erit latus 6 NJi to,7o.quadratusindefaSttts 4900. Et tantundem

eftetiam36fifj2o 100.fc1hcet3600.1200.100.fumma4900. cAti2 Nfunt 120
;
qua eft rpfid

eft 139, fiauferas de4900 , relinquuntur 4761 quadratus, Jradice 69-fedeftj6£f(3600) cum

108 Tf ( 1080.) eft 81,
fummafaciunt4761.& 6 Tfjitnt 60:quib. addita notie,69planifttmered-

dunt. Enimuero utfubtile efthoctheoremafideo^dnobis demonftratu 'tubures haesita alia cau-

fa est cur 2 Tft3ponipofmt.TfJCardantis& Stfeliasfagaciterperuid-rut hos numerost

t2 T^t/, 1Jfff} 2 C\3 Nt /quadratos effe non minus, quam hos,121.32321,&fimi-

lesftcut ttiaquadratifunt 10404,9060130609,40401,& altjidgenus.Videctialtb.3.prop.id.Ey-

gofteut t £y\ 4 4 abiecio totognomonefit / Jftmtmiri/ quadratus: ita ena 2 A’t 3 abtectis

fit 1 2^3 1, qui&ipfe quadratus esi. quod filet10pratereundis mirttme duxi. Reliqua)fit

pertorepropoftioepoffunemte/ligi.iducrb mtnim) difimulamfi eft,uar:)ftlui hacqvoj.
genus

quaflionispoffe. Namlatusquadrati licuit etiam 1 Ar f 3 ponere . etiam 1

N

1 4. nedeinfinitis

minutijs mentionemfaciam,qua inter2 eft f intercidunt. ( Notat 3VJ s eiopotuiffeponi, quta

quadratus des
,
puta 2s,maior effet2o,diuidendo numero, fifiuadratnsfieret 1 N. t -’y

eftfiiamproalteraparttumponeres 10 NJt23,maior ca ipfdtoto diuidendoperabfitrdcfiatKc.



L I B. fi R it. ^
fetur.) Rurfissquadratilaterapofito t HJ3,quadratus fit i d HJp- Siproalteraparte

| Jlatuamsss 0 Nfi g.proreliqua4 N*[8,aut 2 Hfi s,perindeestutrumponas. quodmulto adhuc
p, magis uariabiturft1ay4 quadrati latusponas. rjMulto magisfiditiidendtts numerus maior
®*

fit , & plures laterispofitiones admittat
. Jptta ego indicanda duxi , non etiam(lyloperfe-

quenda,quodexercitationisanfam dediffein tantafecunditatefatis haberem.

X V 1

1

< Inucniantur duo numeriquorum fic qua-praicipinir in ter fe ratio:&.uter-

que cum quadrato qui proponitur coniunftus, quadratum numerum conficiat.

Eftomaior triplus minoris, & utcrqne adic&onouem fiat quadratus. Hcicaquo-
cunquc quadrato ,

cuius latus fit 1N t aliquot unitates , 9 aufero
; is numerus alter

quaditorum crit.Efto minori QJ 6 N,eritmaior3 Qj- 18 N.rellat ut ad hunc quo-
que adietto 9,fiat quadratus.At fit 3 QJ-iSNf 9. hoc ergo squale cft quadrato.Fin
go quadrati latus 2N 3.eritiN, 3o. Ergo minornumerus eft 1080. maior 3 240.
quorum utcrq;,fi addas ei 9, cft quadratus.

SCHOLION.
Quod qusiralum effugit d Utere, in quo cfl dcfcftiu , hinc habet rationem. 3 Qj- 1 8 N t 9 «9« nafdtur

sb uno Numero : alio qui enim effiet 1 Qfuntaxat ,cum fuit bcic tra : ideo latut ponit 2 Ncum dcf.&it tati, ut

Quadrati'piperati, Numeri autem deficiant,& unitates aquentur quantitate, ficenim unitates unitierfabiticfiuh-

mote,uniuerfat illincJubmouebunt

:

er Quadralide Quadratis auferentur, ut Quadratus fivpcrfiit certa Nume,
rorum multitudini aqualis.Ergo addito utrobiq • defeHu.cr aqualibusamputatis , deminuentur nota numerorum,

ficlq; IN,5o,i Qautcm 906. Ergo minor,cum fit j Qj? 6 N, erit ic8c. JKoior 3 QJ- iS £1,3240. rf 9
ad t cso adieHa,quadratumfaciunt 1 o 8 9,cuius latus jj. ad 324o,quadratum 3249 ,cvaes latus 57. R 33 funt

i N t },latus quadrati t Q 1 6 N 1 9. 57 mitem fiunt 2 N 3, latus quadrati 4 Q_T 9 1 2 X Sunt ait

tem 4 Q_J $,360$.undefi auferas izN,boccit ;6o.relinquentur 3249*

XTtANDRl.
Inpofitionehoc obferuabisfacite,inueniripojfenumerum quicum p(itquadtattu.-id qua-

dratuhaberepro Utere 1 N, & tot unitates
,
quot unitatibus radixquadratipropojiticonflat,

heic3,cum quadratumfit g. Ergo tTfif 3 in[eduttumfacit 1gjfNf p. Ergo alter nume-
rorumest 1 £U 6 5\£. adquem p (i addas , utiquequadratum 'habebis. Huncminorem ef
fc,placuit aaton.namfimaicremfiatui(fet,minor yJft2 Nfmffet {fuperfidereautemmina-
tijs interdum licet,cum(cilicetnonpluscompendijin ijseftquamin integris.) Hunc maior esi

3gj**N.&3gj rSHjP-quadratus. Heiccum uideas tres/pectes , & abfolutum
numerum p, elegantis e(l induftria ita inftituere ratiocinationem, utin aquationeharumuna p;c-u0 i3ecr5 3

prorfus elifa,reliqua comparentur.quofacit 3, quipprocreat,
qua p ab alteraparteabole- Fr° quadrato,

ant.& quia defuturafunt radices innomquadrato
,
quod multiplicationis doctrinapatefit:

ideoponunturradices in lateretot,utin quadrato recens efficiofintpluresJpjquam3Jfqui e-

rant inpriore
. fifitia concife hacfunt ab autoredidia , aquationemficfisbqciamus ingratiam

difccntium.

zH 3 latus effingendi quadrati,

2N 3

tSN tj>

' 4g_ <f&

4g_, 12 Nqp quadratum,aquale quadrato3gftSNqp. Primumab utra^
parteabijeio p.deinde12 H utritfapartiaddo,& utriq 1 fipadim0 .

fiunt30Naquales tfifhoc
est,nominumfacia,ut monuit interpres,deminutione,tNefi30. Caterahabesinfcholio.Sed
obitermemineris,heicquoq. uariasfolutiones dari,nam quotquotultra2pofueris radices

—3.

resaliter atifraliter fuccedet
.
quodunico exemplo docerefatisesi.Sit latus effingendiquadrati

3H—3-tritquadratus p —igNt p.aqualis3 Jjftif Htp. aquatione copofita, 1 NeflS.
nv.meri72& 216. utrify additm p facit Si&223.quos quadratos ejjenemo ignorat.ttajiqu.i-

rasduos duplaproporttonisnumeros,quoriiutriq, 2/additus quadratosfaciat: cis alios inueni-

es,tum6oo& iioo,laterepqfito2 N—s.&c- Perduplicationem aquationem hacnon nifiper-

plexitatemagnafi obijcientefieripojfe, experiendo(enties.
xi IX.



DIOPHANTI ARITHMETICES

XiiX. Dentur tres numeri ,
quorum fi quifq;proxime ipfum infequeuti portio-

nem fui quanta imperatur tribuat, & praterea aliquot expraferipto unitates : o-

mnes illi ultro citroq; datis & acceptis quae mandatum fuerat, aquales cxfiftant.

Efto hac lex probicmaris,ut primus fui quintante & 6 fecundotfecundus fui fextan

tem & 7 tertio:tertius fui feptantem & odo tribuat primo. Ponamus primum nu-

merum efle 5 N,fecundum 6 N.Datprimus fecundo iN 1 6. ita fecundus erit 7 N f

6 . Iam fi fecundus eius quod ante accefsionem hanchabebat fextantem,& 7, Icilii

ccriNt 7, dederit tertio:iam nunc habebit hac fa&a acceflionc 6N—-i.Catcrum

primus retinueratdato fui quintante & <5,adhuc4N

—

6. Ergo primus, (i a tertio

accipiat huius feptantem& 8, habere debet 6 N -— i.ad hoc autem ei defunt 2N t

5.Ergo 2N 1 5 funt feptans tertij,& infuper 8. ergo fi eis 8 adimas: 2 N— 3 erunt fe-

ptans tertij.is crgoeftnN— 2i. Reftat iithicquoq;, fi primo dederitfeptantem

fui & 8,ac deinde a fecundo receperit fextantem eius & 7, fiat <sN— 1. Atqui ter-

tius amiflo fuifeptante & «.retinet 12 N — 26. & ubi a fecundo ciacccflerintiN

( fextans huius )
ac 7,habebiti3 N -—19. quod aquatur 6N— i.fit ergo 1N i/. Er-

go primus erit 2-, fecundus '-j*> tertius
'-f

1
. Atque hi implent conditiones pro-

pofitu

$ C H O V I O N.

betertio inquit, Amiflo fui fcptante,&' octo,reliquam ci cfti2N 2 6.) idficfit.Scs

plttns eius 1 4N 2 1 - Erat 1 N 3
.
quem ubi primo dedit,retinet 1 2 N xS. fidet 8 praterea <ic*

dit.Ergo fuperfunt ei 12N zS.nam 8 ad i$ accedens,defidiumficit zS. Tertiusporro -fifitboc

pafloi 4 N/Hntip. bine aufer quod iUis deeratjciiicct 2 1 ,feu dy-.rcimquuntur Primus ergo dans fe.

eundofui qiimtantem,hoc c& 'f,erpraterea 6,feu —.retinetadhuc -f.
idem i. tertio eius feptantemy.crs

feu ^—recipiens,confit y-.Secimdusubifuifextantem -7-er
porro 7feu— tertio dedit ,

retinet -y. Pofl ubi a

primo recepitem quiritantem -y er <5,id ejly,fummam habet y.fidcr tertius dans primofui feptantem -y

er
<?,_

feu Zjjitinet -y- ubiuerbafecundo eiusfextantemy a-yfeit-^ recepit,y fummam habet.

x r b a n d r r.

Ipfia quaflio monet,curprimo s 2{>Jecudo 6Ntribuitur,quiafcilicet totaeorupartes requi-

runtur. (fi- h&tofitiones cumadminuti’as,tumadfecuni.u radices euitandasfiunt accommoda

ta.sJMemineris autem qua de dando dfi accipiendopoflulantur , adfortes numerorum , nonad

fummasquaexadditamentisfiunt,referri.uteiiamihfequenti.In Gracoccnfufequadiceban-

tur,mehoreordine&planiusexpofui, mendis expunttis.

xix. Datusnumerus in tres diuidatur,quorum quifq; proxime fcquenti ubi de-

derit fui partem qua imperatur,& aliquot irem unitates:datisacceptisq;utmanda

tum fuitomnibus.aquaksdiuifipartes cxfiftant. Hoc paftodiuidendus fitnume-

rus 80,in tres alios , utprimus fui quintatem ac 6 fecundo .-fecundus fui fextantem

&7 tertio: tertius fui feptantem & 8.primo det: itaq- ultro citroq; daris & acceptis

ex praferipro omnibus ,
aqualitas exfiftat. Statuemus primum 5 N, fecundum 12.

Ergo fecundus,ubi quintantem primi ac 6 acccpcrit,crit 1N ti8. Verum hic fecun-

dus.puta 12,ubi fui fextantem 2,&praterea 7,id eftin fumma 9 amifcnt.dum ustcr.

tium impertit: retinet 3.& a prirrio donatus dcindeiNt 6,
habetfummam iNf 9.

Tantundem ergo reliqui etiam dato rcceptoq; quod imperabaturhabebunt. At

primo ijs qua: iam diximus expcnfis,reftabant 4N 6. Vtergo habeatiNt 9,

defunt ei adhticij 3 N.hoc ergo eftfeptas tertij & praterea 8. quare 8 hinc fub-

latis,qnod reftat 7 3Nfeptans erit tertij:Eft ergo tertius 49 21 N.Reftar ut

is det&recipiat qua iubetur.Atqui re perafta habet fummam 43^— 18 N, qua a-

quatur 1

N

1 9-Fit xN xf-Eftergoprimus -^“.fecundus “j,,tertius —,~p.

SCHOLION.

Tertius49 2 1 JH,cbmfnuniifextantem,z.Ctadhac7,id eil omnino 9 accepit, fil fS a/N.Iiiw

feptans tertij 7——3 N cr praterea s,funt 1
5

3 fi'mdc aufirasjcfiat 43 1 S N.adieitiocr



LIBER l tl

ictrdttio partium in sanatione cuidcnscfLCaterum primus -fi,fui quintantem fi,ty 6 feu nfumma -fi,
fecundo dans.retinct ~.ad qua k tertio recipiens eiusfeptantemts,CT S feu - j fummam fi± bibet in fumma
fiS.Secundut ubifuifactantem 4|,Cr 7 boc ejl fil (fummam -fi.) tertio dedit.fibirefermuit

fi. Ai hdena-
{lusk primo ifltxfi^habei er ipfe Tertius poflquantfuifeptantem cr 8, boc efi -fi deditprimo , retinuit

jy.quitntiubiifecundo datuaccc/prunt ifia -jjfutmha beic quoq-jit
-fi,

XYLANDRI.
Valdeingeniofafunt heicpofhiones

$

5\r
, 12proprimo efifecundo . fr omnino t2 efffecun-

dus,~. Caterum in Diophanto eff,numerorum quificdiuidt debeat, tjfe SoA7r.rni.xbco Jj. rtt

ot' d\t%Ktkv.Sedprofecto hitres numeri quifteinueniunturfummam So non confiant,,quipropo
fitusfuitaddiuidendumfedconficiunt omnino3zfi. lratj

{
heic quiddicam nohabeo: ni/iquod

So illudfubrcpticiumputo. (fi quidem tertitisftfumma trium debuit effeSo.poni debuit So
12 S tf,hoc esi 68 / N,(fi examinari iuxtapoftulata quajlionu

,
quas nosfer uocdt

hypoflafis.ucLtertiusffc,ut est,inuentus4? 2/N,debuit alteritertio 63 } aquari:

quodinmagnum incidijfetabfurdum. qui enimpotest maiornumerus cum minoridefettu , ae-

quari minorinumero cum maiori eiufdemgenerisdefettu : (fifierentfic reduttaaquatione 1

6

NftdSaqualia 49- fuin (fihocoftendit non So numerumproponi ,fedfjmul&numerum&
partesquafiioni congruentes quari,quodi2 abfolutasunitatesponitprofecudaparte, quafiue-
ronecejfefitfecundum effehanc ,& hoc modo diuinare licuerit, certo numeroaddiuidendum
propofito. CerteenimfinumeriSofit diuidendifecundapars est i2:eadem 12 non erit, manen-
tibus legibusquafiionisijfdem ,(fialioaddiuidendumpropofito. Itaq? il/a 80plane non agnofcO:
Ettamen mft datur numerus diuidendus,dfuperiore hocproblema aiuerfum non erit, (fi difer-

tefit mentiodatinumeri,quifit diuidendus. Itaq.fufpicari licet alio modofuijfe repetitumftt-
periusexemplum,deindede Soficdiuidendopropojituproblema,cuiitsfolutio exciderit, (fipro-

pofitiorepetitionis. Certequiduispotiusfufpicor, quam Diophantum afcopo aberrajfe. Nonfi-
lentautem dedita operaadtractationemproblematum deligitalesnumeri,qualiseffszflfed
integri, aliasfipro if legeres 7CS, g f6a.omnia conuenirent.fidquam infilensueldeprauatio

hacfuiffet,uelcorrettio ? Nos,ne quiddefit tractationi
,
quaftionem utin Graco estpropofita,

explicemus: idest
, Datumnumerum So diuidemus in tres alios

,
qui poftulata quafiionis im-

pleant . Principio , cumfummanumerorumnonprafiriberetur , noftro arbitratu licebatpri-

mum (fifecundumponerequa ueUemus ratione. Sicut inpracedcnte propofitione autorprimu

5N,fecundum 6 N^poftut , rationefefquiquinta. efiinfelutione -j(fi ^j-hanc habentratio-
nem . tsdrin hacpropofitionefecundus adprimum fi~ad -7,° nequaquam efffefquiquinttu,
manentibusijfdemomnino legibusquafiionis. ne$fN ad12 fiatim habenteandem quamad
6Nrationem : (fi heic quidem nequaquam habet

. J)'uidita r quia triumnumerorumfum-
manon esteadem, alius

/f
adeo numerus diuidendusin trespartes his coditionibus ijfdem. nam

decimaottaua quafiionis numerifaciunt 41j, heic32~.fedcum nullapraferibiturfumma, li-

bertasiftapermittitur. Heicdpropofitopendemusnumero. Difficulter 'hacperfecundas radi-

cesfeu regulam fijuaniitatisfiunt. Sifapis, habes eius declinandaoccafionem . Namcum tres Compi
numerijuiquaruntur, Sofummam conficiant : necdum eorumpartes adduntur detrahun- obfcrui

turfc.huicfummaquicquamdecedat ;
cum quoduniaufeYtur , alteriadjeiatur , nihilexcidat

amittatur uc.inteuigere licet,aqualitatem triumnumerorum ultimo exfftentem eamfore, ut

quiuisfittriensex So, hoceff26j. Hocanimaduerfoponamusprimum effit N- nb eof aufera-

musque datfecundo,jN t d: relinquitur | N 6. boccumfiptantetertijffi S, aquabitur
z6j.Ergo d26j auferas^N 6,relinquuntur32$ ^N, qmdeff S (fifeptans tertij.

aufer S, relinquiturfeptans tertij 24.

}

^N.ergotertiuseff 172 1
—y’ N. Huius efi primi

fumma172 1 4\detracta ab80 ,utpote fumma trium numerorum , relinquetfcilicet fe-

cundum4jN 92f Huicfextantemfuum& 7 adimemus , nimirum N 7- reltn-

quentur^N Sy~. Piis(iaddamus | N J
tg,quodei d primo accedebat

,
fient—

N

—
79 1 aqualia 16 \ : ob caufamfitprd demonffratam, adde utrobique 79 1 , erunt 'fi,

N
1

1

~ hoc eff 36J N 1

1

8630
.
(alterum per 30, alterumper9 erat multiplicandum.)probis

fumo minimos 10 <fi 3 > ut alibi docui. Fit 1 N fifi primus, fecundus . tertius er-

go 'fiff. quorum fumma , ideff So. Catera omnia congruere adpoftulata quaftio-

nis , experiendo deprehendes . (fi hoc ratiocinandi gentis minimi eff uulgo notum.

i-xCddam



60 DIOPHANT! ARITHMETICES

Addam aliudin numeris integris,ut demerear lectorem etiamrudiorem.Diuidatur330 in tres

numeros , itaut [iprimusfuifemiffem& 10fecundo det , acrecipiat terti/ quadrantem &30:

fecundusfuiquintantem & d tertio tribuat , ipfe quodiam diximusdprimo recipiat : tertius

primo det, & dfecundo recipiatquantum indicautmus: omnesficfacii numeri(int aquales . Ii

Jitnt 100.70.&t6o.quodlicetexperiaris.guoconftlib duahapropofnionesquadratorum tratia

tioni interfertaftnt,nondifputo. Certe depfauationisnominefujpeclum codicem autpotius li-

brariosjicuifaciant,non mirer,notidijfentiam db eo.

xx. Inuenicndifunt quadrati tres numeri; utmaximi fupramedium,&medij fu

pra minimum abundantis ea fit quzprsefcribitur ratio. Efto ea tripla. Statuamus

minimum 1 Qxnedium 1 Qt 2N ti,nimirum a latere i N

1

l Erit ergo maximus 1 Q_
1 8 Nt 4.hocergo quadrato a;qualc eft-Eum effingo ab 1 N.utiQjxmficiatur late-

re infedudo,& tot unitates, adi n adijHo:ut qua: porro fpecics fiunt in conftitu-

endo quadrato,non utraq; multitudine fua fuperet 8 N & 4,fcd altera deficiat,alte-

rumcxcellat.fitergo latus 1 N 1 3, eritquadratum iQJ; 6 N 1 9,aqualeiQt8 N 1 4-

fitx N, 2 -!•& quadrati quaedti,maximus 30 minimus 6
E, medius 12 ^.qui fatisfa-

ciuntquaiftioni,

SCHOLION.
Non minormodbfed& mediusponidebet quadratus: nimirum cuius latus (it i quotquot Undem uniti*

tes. Tertium non tfl necejftponi quairatum,dummodo intervallum eiusfupra medium,rationem prsfcnptam ba-

beat aiixteruaUummedij fupra minimum, ergo cttm medius quadralus pofitus fit1 Q_t 2Nt i;rctie maximus

ponitur 1 Q_t S N 1 4.E& enim interuaBum mtdijfupra minimum zNt 1 .cuiustriplum 6N t } additur medio„

Ut maximus quadratus con(lituatur,triplo 'mteruaUo ad medium eius,quod ci? ntedij adminimum.Vorrb fiue in ma-

ximo numerusN maiorf.t numero unitatum,(iuevfinor fiue aquales fmt:femper quadratum quodfingitur ita di

infiituendum, ut numeri Numerorumqui fiunt Unitatum,alter cxced.itJpeciem alteram,alter abeafuperclur.ae

perindeest,utrumborumjiat.non enim femperidem fit.

XYLANDRt.
Non inuenies temereexemplum , ubipauciores unitates

,
pluresNquadratumfitfuggeflst-

rum.Sedcur no 1£>jt Jjlpotiuspojuerit autor.quar£KjJgt 2 N\i.mpromtu est caufd. illa

enim uiaadaquationemexplicabilemnon perducit. Caterumba quotj
s
qusfiiones complures

admittuntfolutiones.Ndmfiminimumpofuiffem iJpsnedium 1JJt <5 2\£_t p,dlatere1 Nf 13.

(minutias enimprudens dipmulo.) horiint differentia 0NJ 9. triplum eiusadmedium adie-

£tum,tSN 1 27,maximum quadratisfacit t 24 3 6.Hacuanetas theftumfecunda.cB

innumera.Latusquofa undemaximoaquale quadratumfitefjingedum,uarilpoteStponi, na

m

Jiidpofi/iJJes 1NJ 10,quadratum eius 1 20N\ 100 aquaretur 1 24 Hfsd, hocesi^N

{ [
04. Facit 1 numeriergofunt16, 19,26. quadrata276. 361. 676. internatia ios & 317.

eorum ratio tripla.Silatusr SpoJui(fes,inueriiJfes numeros \.'-\.-\.quadrato omifts deno-

minatoribus 49.i69.7219.internatia 120 &36o,tripU,&c.

XXI. Queruntur duo numeri
,
ita ut quadratus alterius altero numero adie&o,

utrinq;fiant quadrari. Pono prioremrN:pofteriorem2 N 1 i, ut prioris quadratus

hoc numero adiuntto fiat quadratus. Iam pofterioris quadratum eft4 Q+4 N ti.

& addito priore fit 4 Qj; 5 N 1 1,
aiqualc quadrato.Hunc fingo a latere 2 N 2,&

erit quadratus 4 Qt4 8 N-fitr ii T
’

T,isq; eft prior quaffitormn, pofterior^f : &
fecimus quodpoftuiatur.

SCHOLION.
Fingitquadratum 'a Utere 2 N 2, ut i 2 N exfifiant alij 4 Qj per 2 autem efficiat reliquas duas

(feriesquarum altera maior, alteraminorfitfpccieftmili in quadratoad quem aquatio snfhtuitur. nam 4 quafi*

m,ampliusfuntquam 1 :eruicifiim S Ne#minus quam 5 N.Propof.co porro /icfatisfit . Priormmern <«

fit-ei,quadratu gignit unitatemcentcfimdsfcxdgerunasncnas friffa. adde huic quadrato alimur nutrierunt

rf,fcHicet( q,wd jit multiplicatis 19 int 3 jff,
quadratus i latere 4|.fUr/wn poflerior |f, quadra-

tum procreat Tjl,cuiadde Tj,id cft T£J ,
fiunt quadratus AUtere

XYLANDRF-
Primapofitionis ratiopendetd quadrato 1 z H. 1 1-Huius,pars 1Jpcum habeat radice,

eaproprimoflatuitur,reliquumproficundo. quodadprimi quadratum afiecium,quadratum

initioadfumtum reflituit. Vndc liquetinnumeris modisturiaripojfe. Verbigratia, quadrati

funt



junt etiam hit d 2\£ 1 9>& 4-gj N Iv <tlateraiT^Js&eNj 4.Ergopropriores 2\^

pro altero6 fPponerelicet:uelpropriore2 N.pro altero2+Ntjd, &c.Reliqua interpresfk
tiscommodeexplicauit.-netfc influati mei est,remfatis indicatam ubifcfi/bietto opereperfiqui.

XXI r. Inucniantur duo numeri, ut utriufq; quadratus altero numero fibi adcpi
to,reiinquat quadratum.Ponamus minorem 1N & quot libuerit unitatum , fitq

;
a-

deoiN ti. Maior quadratus fitminoris
, demto 1 Qjjiimirum utminoris quadra-

tus maioreiftodemto,maneat quadratus. Ergo cum quadratus minoris (iri Qj- 2
N 1 1: maiorerit 2 N t i-ac fi 3 quadrato minoris hunc aufcres,reiinquituri Q, qua-
dratus utique. Iam maioris quadratus 4 Qt 4Nti, fi auferas ab co minorem nu-
merum,fit4 Q_t 3 N^quod nimirum fit aquale quadrato refidqum. Hunc quadra-
tum fingo a latere jiff. fitq

; 1 N f Ergo minor efif, maior—. & foluunt qua-
ftionem.

S C H O L I o n:
Quidratihtus fingit j N,nt quiprocreantur inde 9 Qjtmplixsfintqum 4 Q^Na p. Utut pofuiffet z,proc

duxifjci hoc quadratum 4 Q_:er rcieftisaqualibus,

;

N equirentur nihilo,quod estabfurdum. Quod latus tan*

tmn N ponit,non adieClis unitacibus-.idcb fit,quia fublato quadrato minorede maiore, relinquuntur dua
j
fecics

,

Q__
C? N. nam p etiam unitates ab altera partefuiffcnt,etiambdsheic adhibutflet. quodhoc loco neceffe non fuit. Cum
autem minorfit j,quadratus eius fit |y,unitate in uigcfimasquintasfcifft.ergo maior-fpt\~, qua 'a~ fubduc

{ia,relinquunt^quadratum . Riirfus ciun maiorfit -feius quadratus eft -‘-i
. mitior inde ablatus,quairatum

relinquitxj.

XUANDRF;
in Gracofiholiafunt mutila.Has quof, quaftioneseandem camfupcrioribusuarietatempo-

fitionum er filationumadmitterefatis ex dichspotes animaduertere.

XXIII. Inuenianturduo numeri, ut utriufqripforum quadratus, cum numero-
rum ipforumfiimma,faciat quadratum. SitminoriN. maioriN-ha: ur quadratus
minorisi Q^cum fumma amborum,qua cft2 N+i,faciat quadratum. Reftaruce-
tiam maioris quadratus cum hacfumma,quadratumconftituat. Quadratum maio
ris(tQ_+ 2N-Hi) cum fumma numerorum (2N+i)fiti Q>

+4N-t-2. hoceft a;-

qualc quadrato. Fingo hunc quadratum ab iN 2 latere.ipfc ergo efttQ^— 4
N+4.fitiN,|,minor.maiorergo^-.^fatisfaciunt quaftioni.

S C H O L I O N.

'Preclareflatuil maiorem 1 1.utquadratus minoris,
1
QJttroq; numero aiiundoficiat quadratumfcilL

ceti Q_+ 2 N f 1,cuius latus 1 N t t.Sedcr quadratum fingite latere 1 N z.ut refiituatur in1U0 1 Q,gp
fpecicsN atefc abfoluti numeri qua in alterofuperat,m altero fuperetur. Porro cum minor fit quadratum cius esi

unitatem fcxagcfimafquartxs diffoluta.o-fumma numerorum, -f, in eafdem refolutapartes
,
quod fit S eos

multiplicante,fit §£.hac ad mitioris quadratum z%>addita,-g^facit.Rurfurnquadratu maioris cft —£?; ad quem
fumma addita,fit utrinq; quadratus.

XYLANDRI.
Praflat utiminimis quodipfifacileuides.guade uarietate dixi,ubi locum habeant,

etiammetacentefenties,uerbigratia,maiorempotui(fiponi 4,6N\ p,&c.

XXIV. Poftulanturnumeri duo quorum utriufq; quadrato (i fumatam ipforum
humerorum adimas, refidui fint quadrari . Sit minor heic quoq; 1 N, maiorrN-f-i,
ut uiciilim quadratus maioris fumma numerorum derra£ta,m anear quadratus. Er-

go fupereft,ur etiam minoris quadratus amborum fumma multatus, quadratu re=

linquat. Id ergo quadrarum i Qydcmtis 2 N+i, eft r Q_ 2 N 1, aquale qua-
dtato.ld quadratu fingo a lateretN 3.Ergo iQ^ «sN-rp aquaturi Q_^
2 N tfiti N,2xminor,maior34.quipofiulabantur-

' SCHOLION.
Summanumerorum dcrrafta maneatquadratus.) Nimirum enim 1 Q^Qaterm quadra-

tum etiam i latere/N—2 poterat fingi. Porro minoris quadratuscR tf^.undc
fi dfummam numerorum,aufiras,

-f
reflat,quadratus lateris -j quadratus maioris12~.bmcitidem 6 ablatis,6-^ quadram relinquitur.

X Y LANDRI.
Etiam 4 latere 1 N 2.) 7= aitn sncAiy lylnv,ambigue. Sedresitahabet. Fieretenim qua-

f drattm



62 pIOPHAKTI ARITHMETICES

drM*»x&4 4 Aquale1^—2N—i. & abietlis utrintp, ^additis utri%

4-N& i,s canantur2 N.Ergo iN2 '^.Variabispofittones &Jolutiones,Jilubet.

XXV Duos numeros inueniamus, quorum fumma: quadratus cum utroque

iunaus,quadratum conficiat.Hlic cum, fiuc ci 5 QJmc s Qadiicias
,
quadra-

tu pneftcc : eorum qui quarruntur alterum pono 3 alterum 8 & quadrarum

Cumin a,, i Q. Er manet fumma: quadratus,utrique iundus.quadratus. Cum autem

lUmma numerorum fitn Q^quadratus fumma: huius erit 121 QftEft autem crid

1 Q. ergo 121 QCfcjequanturiQjtrir itaque etiam latus lateri squale, hoccft,iN

xqiiabitur 11 Q.&deminuro utroque nomine, 11 N a:quabunmri,firc|;i_N tt- Inna

hoc ad propoiitum li accommodes, fit alter rri>altcr rfi • fumma: autc quadratus

7—57,& fatisfit quseftioni.

SfHm.TOS.
QuidiUimmturrx, ergot Qfl*rr„eri Q.Qn*T?s*r Bo*wmodo invenies quanlitatm; Q.

crs Q- Ati Qdeu Qjritizi QClJiocefi An tales partes rcfoluanturetiam

rlq fiuntj—f. qualium partium quadramfiimma efi i»i. Cuifladdas 3 1>3 ,fit 4 fi4 quadram 'a zzlatere.

Si 968,fit I o89,quadram lateris 33- XYLANDRI.
Confiat ifiuead3,fiuead$adijeiatur, quadratumgignere. Hac autorfubtiltindusinaad

propofitum aptauit,3Q&Sgpro numerisponens,& 1g£rofumma quadrato , utadaquai

ttonemres deducipojfet. Wam,/inumeros3& Spofuijfet: quanquam 1 quadratus efiv.&iad

3&ad S adieSusfacit 4.&9 quadratos : taminres nonfinit 1, utfumma quadratum, aquan

iai,itidemquadratofumma. Ergo abfoluti numeri ob ambiguitatem unitatis excluduntur. Ea

dicesponi nonpotuerunt: quiaiN&3 'Njtonfaaunt quadratum. Optime ergopofittonesau-

toris habent latus Uteri.) Hoc efiprincipium , aqualiumnumerorum aquales cjje radicesfiue

latera. Latusquadrati 121ggjS n g. latus 1 £^eH 1 N. Deminutio characierumfeu

nominum alibieftexplicata. ffmeriin Diophanto corrupti erantfunt autem qutquaruntxr,

quospofuimus. Nam cum 1Nfit fii.fitiQ t4t- &cumminorJitpoftus3 Q, erit ergo is

^

maiorS Jfifdeft rfr- horumfumma efi fff.quodinfi multiplicatum,
quadratumfacit

Vtautemtntelligaspoftulatafieri, findr etiam reducanturadpartes 14641,fient ,14-

(fi- .omijfo aliquantifpcr denominatote,quiutique efiquadratus, cumfit 1 Jfijfideu, ut

ipfaoperatio commonftrat:adde3<S3 ad 121 eiusnufheratoremfit quadratus484^1?3$ adeius

numeratorem,fit 20S9 quadratus. Verumhocobfirttandumefi,propter
uerbaDiophanti nosjie

quaftionemabfolmfie.alioqui nihil attinetfummam numerorum,puta rr, > tnfi
multiplicare,

dr reliquaita,ut ego&interpresfecimus, peragere. Efienim ?-±r,nihilaliudquam tt- huius

ergo quadratust^tadipfos numeros Tfr ©“ ttrfiorfim additus,777& rlrfacityKtruq, qita-

dratum,laterum -jy& T\.Ergofcabundifatisferimuspoftulntis.

xxvi. Inucnianturduo numeri,utde quadraro fummieipfbrnm, detracto utro-

que relinquatur quadratus. Primum heie numerum aliquem quadraram deligo, a

quo duo numeri poflintauferri, ira ut quadratus utrobique fuperfit Is heicfitie.

nam fiuei2,fme 7 ei aufcras,relinquitur quadratus. Rurfum in quadratis ftatuo nu-

merorum alterum 12 Q^alterum 7 c fumma: quadratum,16 quo utrum fub-

duxeris, quadratum relinquetur. Rcftat ut fumma: quadratus xqueturi6 Q_j_& la-

tus lateri,hoc cft,uta:qualiafinti9 Q_& 4 N. ItaiN fit 13 EritpriorllJ, alter 7-37.

8

c

fatisfitpropofito.

SCHOLION.
Cumfumma quadratus 3«! Q Cjjequeturi6 Qjeliaiti latus lateri, 19 Qjcilicetcr 4 N, aquabuntur,

©• deminutis appellationibus, 19 N er 4 aquantur.Ergo 1 HeHj^.Eritalter numerorum,quiponebatur 1 z Q,

y
9f„cumt effit A~. Alter,qui erat 7 Q^-^.fumma horum cuius quadratus rfri-TT-to tales itaq; par

tes etiam itiuemi numerifimt refoluendLerit maior , f£,n >
w,,,or Aam fia 9Z41S aufero 69S ll >re*

linquitur quadratus ijiogenius latus 15 z.Si 4043 z,reflat 5 19S 4,quadratus lateris zzs.

X Y L A N D' R I.

Numerum aliquem quadratum.) Elihoc cuiufuisquadrati. namfiap uelSuelj auje-^

ras,reftantquadrati t aut 4-fid2suelp uelitf, djtud iiudzo,&c. Itaql uides uanandi copia^



#mpremtu. Sec unitatemrelfiuitatsitamor,& minimum quadratum dele-rit.i^feauatio-
ncmjchaltajtesrecle interpretatus efl.ubinosfiripfimus, Cimi i O fit \\,m Cracoeff » jS

T‘ i ,«
'
/***»*»»cumerorummje multiplicandotam uajias excitare minutias na

** '
nth,lj"+***1»**t%c'**»qxadranu \\\.Etfme

t

9z,fiuem de256auferas, relsnquc-
turquadratus.-dtpuu aut 14.4..EJ}autemnotum,ptr

t
primos numeres&facibus &nctim

sputui acperficiratsoanatwnes. gucdttbiame alibiannotatummn mutues, retamen na
ferente.Juteme uotmffemeo laborealienamfouere ofeitantiam.
xx v 1 1. Duo numeri dcfidcramur,ur qui in altero in alterum multiplicato , ad-fcito alterutro, fiat quadratus fumma autem duorum laterum

, a quibus funrqua-
^rata uta,numerus iit qiu preferibitur. Atque hic quidem fite.iam cum duo fiun
nuir.cn,quorum uni ad quadruplum maioris defit unitas : altero in alterum multi,
plicato, fi produdo mmoradyciatur, fitquadratum. Hoc cum fit,minorem ftaruo
ii;,maiorem ql\ 1: na multiplicato minore in maiorem, & addito minore,
ftt quadratus. Rcftaqut produfto unius in alterum (i addaturmaior, quadratus ex-.
f:ftar,cuius larus fit 6, eo quod cftminoris quadrati latus : ut fumma Jarcri;
comunctorum fiat <5,quod requirit quajftio.Produdius cummaicreconiundusfii-

i.Atquadquus lateris 6 aNfacit4 Qfjtj z+KfiriN,
5-^ 1

,
-17. & fiat propefituni.

cit + QtjN-
iCminonmaior,

S c H o l : o N.
Umm,quo sutorutiturMe cjl. Sirumem r.umerm toties commeat

,
quotfuni unitates in laterecuiufatnq

quadrati: horum numerorum alterius in alterum multiplicatio quadratum gignit, boceflfiuefintaquales,propter 9
1 qua cjlquairalus.bocfiet.ut bis z,4: ter Iris, 9. fiue fuit ratione quadrupla, propter4 quadratum, utzhts
is. 5 m >z,iS.f!uejitratioHCUcncupla,propier 9 quadratum. Vniefequitur, fi numerusadmunerum /it qua-
dnppnouencuplusfiedecuplus, erjtc deinceps, unitotetantum dejiciente una : ad idquodfit illorum multiplicat
Uouefemd sdfcto mmore,quadratm confici, utbk 7, 14,cum zfiunt , 6: duabus autem dejicientibus unitatibus
limiore bis aljmio ad produdum.quairatimfiet.ut 2 in.6, . zfuut

:
quibus addetis z, habes ie.fi tres defini tmi-

tates,minor tercjiadfcifcendus,ac fic deinceps. Quod finumerus numerifit quadruplus,noucncuplm.izrc.w uni,
tate amplius: minorefeaielfubirallo deprodudo, quadratus habebitur, ut 2 in gfiunt 1 8, deme z.reftat 16 ftbi,
nario amplius,mrnorbis aufiratur.ut bis lofuntzo hmczbisaufcr,habebisiG. Silcrnario, minor teradimetur
aciicdeinceps. Ceterum numerus, quem multiplicatio pofuorum ab autore producit, efi 4 Q- in. c„ift
j N, utpoteminor, addatur,fit4 Q_, quadratusum.cuius Latus 2 N. si autem maioradjungatur, fiunt 4 n + r
N ~

1 - Porro cum minaris quadratificilicet 4 Qjalusfit z N: conuenienter latus maioris.pofuit 6 2 X
utlaterumfumma fieret G. rcdlc etiam quadratum quodhincfit,,equat maioriquadrato, oim autem 1 N inuencri»

mmcffiZ7,quantuseflminor:a- maior erit ^L.(nam 4 Kfidunt ±1*, unde fi 1,hoccft% auferas,relinque,i,

905
l7

'A «7
£terC* !>! '‘ioritt duflus,procreat 4

7
7-X m tales partes etiam ipjirefoludntur numeri,erunt

7 ijiO’ —19- Sicrgo addas 4477& 999 ( na>ndcncm:uator,qiKmfacis cbftaleffe quadratm,omittitur heie,
juo loco repetendus,)

fi! quadratus547 G.lateris 74. Si addas 44770- sz67fitquadratus 7744,lateris SS-
lummaliterum 740-38 ejl.denominatore fubfcripto bocefl g.

XY LANDRI.
Nihilheicahudannoto, quamquoddiligentiamfcholtafla exofculor. quadam inferniper-

[picuttaiucatcfi. ut&infequentihus. «tSt tfi dSUnfd.aSmZjicehat ille.xx 1 1 x. Duo numeri dcntur,qucrum unius in alterum multiplicatione qui pro-
aucirur, uti-oq; detrado eonmi,quadratus fiat. latera autem quadrarorfifummain
raciant,quanta imperatur, ca (icj. Quoniam quidem

,
fi duo lint numeri alter alte-

rius quadruplum unitate excedens; horum unius in alterum multiplicatione pro-
cuntus^detradto minore quadratus fit : ideo maiorem pono 4N 1 1 , minorem 1 N.
productus enim .ubrra&o miuore fit quadrarus. Rcftat ut etiam maiore de produ-
tto [ublaro,relinquatur qaadrarus : & quadratoru laterafuimnamconficianrs. At
produitus rcciio maiore fit 4 Q_-— 3N— 1. hoc dico aquari quadrato lateris 5—2
JM,qui eu 4 Qt25—ao N,fit 1 rarus cftminonmaior i^.&refpodct poftulatis.

'

SCHOLIOK.

,f
iA
i
m prsceicntlsM dcmonfbratia. B ciim 1 Kfit tantus cflznninor. maior 4 N f1,UtH

,
jJU quater quibus rfficilicct r,adidla,-^eonficiunl.Altero in alterum mu/dpliuor 1ficu, 1
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tur tales particulas refoluti etiam Uiuentinumeri,fiunt er m^-Ergo Jiat 442 atifsroijijd.rft

linquitur quadratus zyo 4, aimUlits )2.fiue20574 ;l46 detraho,fupereft 1089 quadranu.Uterk a-Latea

rrn ituiffc4y Cr yyfumma eft ^.fcilicet 5.

xxix. Numeri duo quadrati queruntur, quoru c multiplicatione alterius in al-

tera productus utroq; adfeito quadratum conftituar.Horum quadratoru,qui qua:-

runtur,altcrfitx Q»altcri,utpotc quadratus.Horu multiplicatio producit 1 Q^ Is er-

go adfeito utroq* quadratus elfedcbet.resq; eo deducia eft, ut quaeratur quis qua-

dratus unitate adfeita fiat quadratus. Statuatur quadratus
,
que quarro.cffc produ-

ctus ipforQ,i Q_cui fi adijciatnr i,fit 1 Qjf i,a:qualis utiq* quadrato.Fingo quadratu a

latere 1
N 2. Is

(
puta 1 Qt 4 -f Njatquatur 1 Q_t i.Fit 1N,4 & numeri T% ac

a quibus produdius altet in alterum, adfeita unitate fit quadratus. Huic aut pio-

dufto fi alter ecia addatur,oportet quadrarum confici. Quiprodudius cu fitt^.uue

in quadrato omnia proponantur,id eft omnia fedecupla, 9 Q__t 9 hoc ergo axq na-

tur quadratoFingo quadratu a latere 3N 4,isq,eft9 Q_ti6 24 Si. FictN*

y|. Ergo alter erit ^.altcr faciunt quse requirantur.

SCHOLION.
L4terd[hmuatur,ut er i« XX V II .fingendis quadratis,dierum 1 N Z.alteruj N- -f.ut Qjraa

drati utrinq; ijde mucnidtur, 04 reliquatu,ffeckru alterafuperet,altera fuperctur. diin diti N iimc.ujmr erit

1 producitur aut ab ijs cuifi/adiot.nimiru f^fertt 4f£ quadratus,JiUtere4 ?• H*

itd conftitutis.omnii tubet fcdcciesfumi -hoc eft zrprodutiu ‘ijz.quoi idc eftcujfg.cr quadratu fis:fic emmfiut

9 Qjfp.cum quinis quadram fit 1 unitas.Rurfus citm 1 N fidt fi^-utiq; quadratusent diter quadrato

rum fuerit fi,
quia omrua feiecies futuebantur,! latere ~.hic quocj; alterius latus erit \ de~,boccft,eri:A quiin

ft multiplicatus,gignit hic in
ffi~6

dufius.procrcat fi-ff.

™

6.&efohiOMur
is tales particulas etiam tnucn*

tinumeri.ficnt e? J

s
s ffyf.Omfj^o pwUfpcr

denommatore.adie 28224 ai ifS;d,fiet44 iC0 quadri'

tus,d latere21a.AddeiK66z4-adtfSg&ft quadratus zo2$09,cuim latus 4 <fi-

XUANDR1.
Et 1 erit 4|.) ueli.nain 2sipaniculas refelainihilattinet : citmfirelinquasproduftu fiz,es

i,idest 4 1 adiecia,non miniis quadratum conftituant f\,uuam fit 4f-°.
guadrato ettainqua-

dratum dutio.fempcrferiquadratum,notiftimum est,uelex ijs
,
quafunt apudCampana ini-

tio noni Euclidis.quodobiter innuit autor.

XXX. Dentur duo ntirrrcri quadrati,ut produdius cx alterius in alterum multipli-

Carione rra tus,utroq; illorum detradio quadratus relinquatur. Heicfirurfus itarua

alterum 1 Q, alterum 1,produdius cx multiplicatione alterius in alterum erici Q_V'
portebat autem etiam 1 fubrradia,hunc effe quadratu. Eo itaq;Ioci res cftd educta,

ut qugrendum fit quis quadratus demta unitate maneat quadratus. Is cft t| unde fi

tmitatem,fcilicetT| auferas,quadratus -fig
relinquitur. Omnia decieslexies . Staruo

itaq; alterum 1 Q^altcruro 25.quorum alter in alterum,facit quadratu. Sedis 2-. Q^,

«tetradiis 25,fit2'5 Q- 25.quod atquatur quadrato . Fingo quadratum latcris i N

4,qui quadratus efti Qt 16 8 N,& atquatur 25 Q^ 25.fitnumerus e-

rit ergo alter ^.alrer^ &latisfit poftulatis.

SCHOLION.
Cum r? fitbtradis i ^5.quadratus 7

9
5 relinquaturtrite ponuntur numerizf& r Q$ui Quadratus rg debet

effe,i latere f.ficenim conficient4^, ut unitate,hoc efl ietradis.rclinquatur quadratu. Quodauti iubet omnia

(idecuplarijid tdc eft.unitatum 2/ unaquaque refoluta in }| : ac finguhs multiplicatis in ,'
s,qui

erat Quadratur-

fiunt zs Qfitdutunus quiuis borufufpamm oblata aquatione inter/ Qjfsd Sucrzf Qz
Klrin^ addantur defeftus.Zf QjfN aquabuntur/ Qj4/. zr utrinq; / Qjbiefto, relinquunturz*QJ £

N aquales 4 r.Cum autm unwnquem% Qjeprabenfum fit effe
\-%,trunthiZ4 Qjdonquodzf.itarurfm 2.4-

db utraq
;
parte mpulato^equditasconfiftet inter /pzrSK.crfit/bl,v quadratorum alter eft — s

diter,fecundatu ea 1311«fuperiorcpropofitione ditiafunt -^§4» latere
'-f.

Citm enim zS Quadrati, quoru qwjiji

erat 'f6,latusfuerit fcum im iriuitusfit numerus ^-.oportet reliquit quoq; effe
^
ex i. id eft

$
uc

producitur in '£~-muhiplicato,eft tales partes reiutii quos inuenims, funt -^0
r
/is

fir iS4pdde 2Spt>o,relinquelur 104-01 quadratus , cuius fatus 102. &ufir 6400 a zipoo, rcUnquUurqua ra-

mszzsoo-.i latere /so.

XV LAN~



B E R H. gf

XYt-ANDRI.
tJMiriftcahac cflratioittuentendaftmplitis aquationis,quaimitariperoccafonepofis. Men-

da in autoris&feholiqfta Gratis tserbisinharentes,probeme exercuerunt.

XXXI. Inueuicndifunt duo numeri, ucqui procreatur altero eoruinalter&mul-

tiplicatOjfiue ci fummanumcrorum addatur.fiuceaabipfo dctrahatur,utroqjmo-
do quadratus exfiftatDuo quicunq? tandem numeri fint: corii quadratorufumm§
fi uel addas uel adimas duplu cius quodproduciturnumeroru ipforu altero in al-

tcruni muitiplicatojfempernafcctur quadratus. Eaproptcrnumeros exponemus
2 &3.liquet autfifiimma quadratorum ab ijs ortoru

,
qua cftjj

, adda 12, ( duplum,

eius quod fit 2 in 3 dudo )
cofici quadratu 25. Et ruri'um,fi a fumma quadratoru idc

produdi duplu aufera:relinqui i,quadratu. His hocmodo confidcratis, productu

ab ijs ftatuo 13 Qdpfos aut,alteru 1N,alterum 13 N.quomm alterius in alteru multi

plicarioneproducumri3 Qriduicfiue addas 12 Qdiue adimas :exftabit quadratus.

Proinde hoc requiritur, uti2 QcEqucnturfumma numeroru), qua cfl: 14 N. fitiN,

hoc eft tantus eftminor.maior,i3Neft 2
!r. & fatisfit quaffioni.

SCHOUON.
dim proexemplo effumat* &3fint2,2 N.borim quadratus alterius 4 Q^alterius9 Qjj ho*

tumfumma13 QJAultipiiceto 2 N in3 N,fiunt 6 Q^tjuorit duplum 12 QJdfiaddasad/3 Q^fit2f Q^qua*

dratustfifubtrahas derj Q^relinqutturr Q^quadrauilMeq; ergo eum qui multiplicatione quafieorumproducU

tur,ponit/j Qjutfiucaddas eijfiue adimas J2 Q^quadratus in proptuItt.Getcrmn sum numeros mucncrimus \
©- ^produftusabijsefi^l.fummaipforitZg-jboceft, *A§. Ergo ftucad637 addas588,quadratusfiet 12Z f,

cuius latus jftftue auferasfSSdcdS7,quadratus fiet49,cuius latus 7.

XYLANDRI.
Salisplane omniafcholiaftes interpretatus efi. Caterum hoc denumeris theorema, cuiinni

titurtota operatio,demonftratum estadquartam&fiptimamfeundielementorum Euclidis.

JPuodidem de(equentiintellige. Eides aut udriejolttipojje,& autoremfiso confiliominimos 2

&3 delegiffe.uide etiam XV 1 1 tertq infrd.

XXXii. Inucniendi funt duo numeri quadrato aquales, quorum unius in altera

multiplicatione qui producitur, ipforu numeroru uel adicfta uel dcrracla fumma
fiat quadratus.Datis duob.numeris in dupla rationedi duplu eius quod ex uno eo-

rum in alreru fir,ueiaddaturad fumma quadratoru ab ipfis ortoru,uel ab ca detra-

hatur: quadratus exfiftet. Ponamus ergo 2 & 4, fed ita ut eorii multiplicatione Q
fiat.Ergo altero in alteru dudo,8 Qhabcbimus,utrco;infc,4 Q_&i <5 Q_,hoc cfl 20

QJSrgo ipfos numeros ftatuemus 2 N, &10 N. fumma 12 N. atqui erat etiamnS

hoc ergo aquatur 12 N.fitiN,|;. Erit ergo alter f,a!tcr quaftio ijs explicatur.

SCHOUON.
Simile e£ hocproblema priori.Sicautem res geritur.Cum quadratusa 2 Njit4 Q 'X7 quadratus a 4 N,l?i 16

QjhorufummaeSl 20 Q.Vnic fiauferamus duplum cius quod fite2 N Mi4 N(<f Qfnimiruid Qaelinquen-

lur 4 Qjtjitadratits.cr P- hocduplum ad 20 Q_addidiffes,confrcifJesjd Q_, quadratu itide. Hacdecaufaprodii?

Huexquafitisponit20 Qaetfiucaddatur eijiueadimatur di(lusnumerus,quadratuscxfiflat.Et cutmo etiaalios

rum numeroru, puta 2& 10, alterius in alteru multiplicatione coponatur ;
pro numeris qua/itis ponit2 Kct 10

N.quorufummafitn N.ewm quidem 16 Qjffe debuerit-aquantur ergo 16 Q &12 J>S,acdeminutis nominibus,

itttJer 12.
fit 1 N

|4,ideH p er cum alterfit 2 S,erit -.alter /0 Id, erit quorum ctia fumma aquat quadratu

tnuentorum altero in alterum multiplicato, fiunt '-j%. fumma adcafdcpartesredad:, '4g- quadratus er ipfe.

Ergo fiue addis 144 ai 180,quadratu babesj24,cuius latus iS.fiue144 de 180 auferas,quadratu habes38, latea

ris d .Poteratetiam akefumd td,alteru/ Nponere:qui20 Qjpflquoq3 procrcaffentMuenifps s fJ,T
s
5 ergo alter

fuiffet £-*,alter ri-produihis !

-rff-Si12pdaddas ad idzo,quadratum habebis 2pxdfaUtere 34.

Si12pd auferas k td20
,
quadratus reflat32 4,latcrls 18.

XYLANDRI.
Summaponiturinsternendorumnumerorum idJfj& prodrsclus multiplicatione unius in

alterum,20 Qjfre. Curhoc: Caufamuolutt uiderifcholiaftesfeexplicaffe.quidprafliterit,pe-

ritifaciteiudtcabunt-K^idfertViophantus theorema,(eu ( ut nofter(choUa/les nuncupat ) lem

ma.fcdadhypoftafes demonflrandas in eonihil esi adiumeti.neq? dubito culpa uacareautorem:

fedloquor de codicequiin meas inciditmanus . Vbt enim ejl in ifishypojhfbusduplusiliepro-

f 3 duCH
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dulii,quoduno in alteru multiplicatofiebatlubi catera:Deinde, quifiunt quadrato aqualet nu-

meripuiponunturtautquitftatim concedet <iN,autetiam izNconficere quadratum
, ft alter,

alteri addaturputa z W&fiKautz Njfi ioN-nam quodinterpresdea-N(fij 7{dfiit,no

est Dtophanteum,utcutfcprimafronte ttideaturfatufacerepofiulatit.Iam irrisi •nf^a.yayuftgni

ficare, quorumfummaquadratumfaciat,non modofolutionesquaftionis,altera abautore, al-

tera afcholiaflepropofita, docent :fidaperte admodum teftaturquintapropofitiofequentis li-

bri (fi duodeuigefima quarti . Contra hasdifficultates uideamus cnitine pofiimus analyfios

beneficio,& locum deprehendere,qmprattrituseH neghgcntia.mlo enim dicere infcitiaftcho-

liafta. Theorema Diophanteum nihilhabet, quodnon (it in quarta (fi(eptimafecundielemen-

torum Euclideorumtmodo binarijnaturam& conditiones in recenti habeas, memoria. Pericu-

lumfiat in 2N& 4 T{,horummultiplicationeproduciturX Q, cuius duplu 16Q-quodaddi-

tu autdetractumfummaquadratorum,quaest20Q^quad.ratum exhibet:utprobe annotauit

fcholiafles. Sedhoc tam est adpropofitionemaccommodandum . Fingimus ergo ipforum nume-

rorum,quosquarimusfummam ejfe i6.Qafuia conditionem hanc implet
,
ut 20Qeo uclad-

dito ueldemtOAxffiat quadratus ,
puta 36 Qjut4 Ergo20geritproductus unius qua-

fitorum in alterum multiplicationefattus. Reftat , utquaramus qui duonumen uniusinalte-

rum multiplicatione 20Q producant. Id quidem prafiant 2 3Sf(fi 10 T(. Sed tamen ho-

rumfumma 12 utmonui ) anfitquadratus, non liquetftatim. (fi certifitNfieret 4,3,6,
7,S,p,&c.tuncii conditionempraferiptamnon imckrent.itaqf cautiusfecitfchohaftes

{di

ceres
)
qui 4N (fi s Tfpofteit, ex quibusmultiplicando componatur20 SedDiophantusre-

fpexitaduim demonflrationis,(fi Euclidearum,quas nomtnaui,propofitionumnaturam
:
qua

per(pecta inteUigcre datur,quicunq, fic zoQconficientNumerifjuramam eorumferequadra-

tam. Quod, de alijs etiampofitionibus ( infinities enim uariarirempoffe quinisuiderit)acci-

piendumcsl.utfiin dupli3& 6,aut f& io,tfic.feciffespericulum. Denifyfumma Nitmeroru

20Qjroducentium {fiuezN&zo Tifintftue 4N (fis,aut N&16, (fic.)aquabiturpri-

uspofitaex kypothefifumma.utheic 12 aquantur 20Q. Inuerbis autorit. Ponamus er

go 2 & 4,fcd ira ut eorum multiplicatione Qjizxtobfcuritas est.hoc dicit,adebaratferit

Tf_po(itiones debereaccommodari.iddp eofit conftlto , utinter Qjfi ^aquatio confliticatur.

XXXI 1 1, lnucniantur tres numeri , ut cuiufuis horu quadratus adfeito proxime

fublequente numero, fit quadratus. Statuatur primus 1 N. Etquonia quinis nume-

rus alterius duplum unitate fuperans,fi ad quadratum minoris adijeiatur,quadratu

conficit.-crgofccundufaciamus dupluprioristihoccft,fccundus eftozNti.Riu-

fumq; tertius unitate excedat duplu fccundi3
&Jit uidelicct+N 1 3-Ergo primi qua-

dratus cufecundo numero.quadratus fit.puta 1 Q_t 2 N t i.Itemq; fecundi quadra

tus tertio adiei9:o,quadratus fiqnimiru 4 QJ- SN 1 4. Supcreft ,
ut quadratus etiam

tertij,primo adiudo ip fi,fiat quadratus.Ac fithoc modorS QJ; 25 N t tj.arquale fci-

licet quadrato.Fingo quadratu alatere 4N 4. is erit 16 QJ16
—

32 N.acfiti N,

-^-.tatus ergo eftprimus:fccudusf^:tertius-if/.Hifunt,qirnplctc6diti6es
;
ppofms.

s C H o L 1 o N.

Ef in uniuerfm de quibufcunq; numeris hoc conceditur. Sint 2 er f. hic unitate duplum illiusfuperat . minoris

quadratus4 ais adicdus,quadratum 9 coficitPorro nofier quadratum finxit i latere4 N 4,ut Ninfcdu-

Eu Quadratos aquati Quadrati compenfarc poffet : dejedu aSt hoc cofequeretur , utmultiplicando
exorientium

ffiecient Ner unitates,alterafuperaret,ut heic16 ampliusfunt quam p:alterafuperaretur, ut heic -32 N mi-

nus fSquam23 N. Etpaucioribusquidem unitatibus resgeri non potuit,iefillu ndtatis omnino-.pluribus,pro orbi

trio.Enimucrb additis erfubtraftisquacanon iubctfit 1N tandem jj.Ergo primus quadratu habet fecun-

dus tertius
J

-ff-^.Ergo quadratus primi (omijfo denominatorc ).49 cum 4047 fecundo ( hoc enim fit in

partes partium quadratoru fimilcs filia refolutione, hoc eft numeratorib. per37 multiplicatis ) coniunlius,ficit

quadratU4096,lateris 64.EJ:fecfidiquadratus3041 eodemodo cu tertio coiultus cit tertio 11343 ,ficit quadratu

zdjS4,cuuis latus uS.Et tertij quadratus39601 cit primo399 coimiEm,quadratufacit40000,atius latus 200*

XYLANDRI.
.

Velhinc ufus theoremate diligentibus illuceficerepoftit. Esiautem huius operationisfunda-

mentum , quadratorumperimparesprocreatio , dequa aliquantulumadhuius libri ncrauam

propofttionem
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propoptionem diximus. Verbafiholiattxfini mutila. dr uidetur rio de theorematefiddepro-

blcmateuoluijfedicere,Ns* ‘resmodofid omnino quotuis numeroshis conditionib. (latites

daripoffi,quadratorum hacproprietateadufim accommodata.£>uodde2 ins multiplican-
dis commemoratur.-aliunde eftinculcatum.

XXX 1 v. Inucniendifunttrcs numeri, ut tiniufctiiufque quadratus proxime in.

fequenti numero detracto,quadratum relinquat.Si numerus duplo alterius unita-
te minorfit:quadratus minoris maiore numero fubtrafto,quadratu relinquit. Eo
cofidcrato.primiipono 1 n ti. fecundu 2 n ti.tertiu 4 n ti.itafiquc 'quadratus pri
mi dcrra&o 2: iteqj fecundi dctra&o tertio, quadratos relinquant. Supcrcft.urrcr-
tij quoq;

quadratus primo detracto,quadratum relinquat. Atrclinquunturig Qt
7 n :aequalia quadrato.Hunc fingo a latere 5 N. fiunt a:qualia 25 Q& 1 6 Qj 7 n . fit

1 ergoprimus -^.fecundus -^.tertius i|.ac latisfit propolito.

S C H O L I O N.
Quadratumfingit iUtere qN,ut rutis z 5 Qjfciie Qjctraxerit,relinquatur aquatio inter Qep-N.QHoi

fltdt<S Qt 7 N adicftafuiffent unitates,latus quofyfir.xijjc: N t unitatibus
. Qj{odfiheic latusfcci/ft 6 N, aut

ttia amplius,fuccefiiffet negocium.Caterumprimi quadratus detraftofecundo numero, qui ad idem rciaftus

nomenfit relinquit quadratum £?. Et fecundiquadratus -yy, detrafto fecundo , relinquit quadratum

'-£-f.Ettertj quadratus -l-jr2
,primo '-fr detrafto,relinquit —Jy

5 quadratum,lateris

XYLANDRI.
Theorema hoc quotfe, cui innititur(olutioquajlionis,e constitutionequadrator» ejl defitm-

tum,de quaadoclauam huius aliquid diximus . Porro(ilatusminusqua sNpofui(fiet autor,
adaquationem nonperuenijfiet. Facileautem teides uariari drpofitiones&aquationes&filu
tiones innumeris poffe modishuiusgenerisproblematum.

xxxv. Da tres numeros, quorum uniufcuiufquequadratus eum ftmima o-
niniunijconftituat quadratum.Si numerus aliquem numerum merirurmiericntein
de quoti ente,id'eft horum duorum minorem i maiore ubi abftuleris,& femifsis c-
ius quod reftat quadrarum ad numerum ipfum cuius menfura erarpropofitaadie-
ceris.-quadratus conficitur. Hocintelicdto.fummam trium quos quasro numeroru
pono aliquot Quadratorum,quorum numerus habeat tresipfum metientes,qua-
lis eft i2.qucm &t metitur, quotiente 12: &2 quotiente 6:& 3 quotiente 4. Aufero
metientesaquoticntibus-.&rdiduorum pono femifles, primum 5 j, fecundum 2,
tertium ^.Liquet autem horum uniufcuiufquc quadratum cum 12 quadratum con
fc£turu,icilicetij erunt quadrati 42 5.16.12 5. Ergo has partes pono Numeris in pri-

mum 5 j N.fecundum z N.tertiumxN. Nihil iam reftat, quam uthorum fumiiia fic

12 Q^tqui eft 8 N Ha:c ergo aequantur.&i N eft pf-Ergo primus -( fecundus ter-

tius |.&fatisfitpoftulatis.

S c H o L 1 o N.

Lemma tale eft. Si numerum aliquem alius metitur, er accipiamus etiam cum quo ipfum metitur: cr ab horum Quadrati in-

matore minorem auferamus : refiduifemiftk quadratus fi adijeiatur eiquem iftimetiebantur , quadratum conficit. ’

n̂

UI ad"

Verbigratia,6eftnumrm quem 3 binario meiitur.uelcontra binarius ternario, minoreitaq
;
a maioredetrafto, daco, quadra-

2. i ^relinquitur t.huiusfemifiis j,quadratus eius5 ad 6adieftus,quadratu conficit S^.cuius latus 2 f.Ceterum tum conl1“*

numerum i 2 autor ideofumflt,quod isprimus eft <t£> unitate,quem tres metiuntur. Solet autem nosfemper in mini

mis exercerenumeris.Oportere autem aitfummm trium quos pofuitnumerorumaquari 12 Quadratis .quia af=

fmto : 2.,quadrati iftifiunt,<ar ajfumtisihfumma tribus iUis. Fit autem 1 N-,\,feu % poteratetiam dicerey fei

noluit.lioc agens utfimilia effene utrinq;. Vrimus ergo in 36 partes refolutus fit '-^,fecundus-^,tertius TZ-fim
maommum -fg-.Quadratus primi 484,01»! is2 facitquadratum cya, cuius latus ziS.Quadratusfecundi 64,
cum i 9z,quadratum zq 6,lateris i<s.tertij 4,cum 1 9 z,quadratum 1 $ 6,lateris i 4.XYLAN 0 RI.

Nihilattinebat ipfos numerosadtrigefimasfixtas partes reducere, d quibus cum eorum
quadratidenominenturfiummamomnium y Jalisfuit appellari. Simplicifiiniihi nu-

merifunt ’-i.
y. \.fimma .hoccjl i-,quiaquadratapernonaspartes exprimentur . Orniffb

denominatore, 121 dr4$fiunt <69,16&+8fint 64,1 dr 48,fint49:omnes quadrati. Canonem
f 4 heie



bro quarto,propofjexta,& decimafeptima,&c. CertiadDiametraliurninueniionem.uncie

trianvuli orthovonijjiant,numerorum, hiccanonmirifici:conducit. Verbigratia, quaro qua-

'P dratum,quiad49 quadratum adiettue,quadratum confet.idr ^pjumo. r&48 e]tz4-Brgo_

"o. S76additus ad49,quadratumfacit 62$.Sunt ergodiamefrales7&2* & cum2f orthogonia

faciunt.Ita S. 19.17.& 9.40.41.ex Si ini& 80 diuifibalijfy innumeri.

xxx v i . Inuenicndi funt tres numeri, quorum uniufcumfque quadratus ,
mul-

tatus fumma omnium,quadratus rcmaneat.Itidem numerum aliquem ftatuo
,
qiu

tres ipfum metientes habct.(itq; rurfus 12. additisque fingulatim metiente ad eum

quo metitur,harum fummarum femifies ftatuo.primum 61 N, fecundum 4 N, ter-

tium j

{

N,quorum fingulorum quadrati,fi 12 amittant,manent quadran . bupercit

ut hi tres numeri squent 12 Qjummaautem eorum efli^N.hicrgo aiquantur 12

C^fit 1 N,£.Erunt ergo primus ^fecundus4,tertius atq,- hi prseftant id quod

flagitabatur. SCHOLION.
Hac etiamfuo talilemmate opushabct.Si numerus menfuram habet, componatur$ menpa-aer quotiens, funt'

mafemijUs quadratus,dctraao ipfo quem metiuntur reliqui numero,manet quadratus.Exemplum. 6 habet menjit

*

ram 2 uel salterenim altero eum uicifim metitur.zer 3 faciunt ^cuiusfrnifis {, quadratus eius hinc fii-

pfum <s auferamus,relinquitur{quadratus,cuius latus {. Huius ergo lemmatis methodo pofitiones.ut er infupt*

riori,inftituit. Gmautern t N fit primus erit fecundus l—^tertius1^ fummaommum s. Quadratus

primi zoyokfubtraais q8 8,relinquit
quadratum 14S2 Ratius latus & {.Quadratus fecundi 7s4,fubtraais

5g 8,relinquit quadratum inscitius latus 14.Quadratus terlij 600 detraais^S 8,relinquit quadratum 12 j,

u latere 3

1

.Sifemiffes ifios euitareuoles,omniaper 2 multiplica, utfiat primus 5. tjecmdus q6,tertius 49,01)1.1«

uncia;feu duodecima partes, ipfo 1 N poftto & ita quapionem citra minutias abfoluct.

X Y L A
^

N D R I.

Graea imitationefcripfi pro ?4 ,& —j-

f

r0*s-& confilium interpretis eftcommodum,

nte numrrn c ad triaplimasCextas tartes reuocauit, ociofum efl. Summaommu, lilta

tuas numeros f\,^&Y^st^.Quadratusprimi amem *< > 4*

quiturquadratus cuius latus est "—tQuadratus
_
fecundi t-^Jjtnc aufer ,-±,hocest

, s .

fuperfunt ^~,quadratus lateris^-. Tertijquadratus i^^.aufer -f^ideB—r^

restatquadratus Afflaterisf1,. HaceflfmpHciffima ra-

tioatfyexpeditifoma.

diophant?
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DIOPHANTI ALEXANDRINI RERVM
ARITHMETICARVM LIBER TERTIVS.

Gallicinio Xylandro ^xiugufeano interprete.

I. Tres numeri poftalantur,ut uniufcuiufqj eorum quadratus k fummaomnium
«umerorum detraclus,rclinquat quadratum. Pone duos quadratos, alterum ab i

N,alterum i z N:fumma quadratorum quos creant,
5
QJiocipfum 5 Qjpono pro

fummanumcrorum:& numerorum qui queeruntur primum 1 n, fecundum 2 N . ita

duabus propofiti partibus eft latisfadum.Iam cum 5 diuifus fit in duos quadratos,

1 fcilicct& 4: fubdruiderc eum licet, utfupra demonftratum eft,in duos alios qua-

dratos,qui iimt ii-' & r*.Pono rurfus tertium quxfitorum latus alterius horum., ac

fitj N, cuius quadratum dctra&um de fumma omnium, feu yyi relinquit qua-

dratum ii| Q^Rcftat.uthi tres numeri fumrnam conflent 5 Qjit faciunt
3 yN.crgo

iNeftSj.& primus eft 85. fecundus 170. tertius 34-qui poftulabantur,

XYLANDRr.
Chiidquidfequilurfiduelnon eftinterpretatusfecholiaftes , ueladnos eius lucubratio non

peruenit.Nuda enim duntaxat Diophantt uerbaaccepimusiatque utinam ueri nuda, non me
dis cooperta.Faciemus tamen officium,ne uideamur defiituiffeleclorem imperitiorem , &fub
cultro (quoddicitur) reliquiffe. Hac quaftioplurimispotuit diuerfis modisfilui:&profumma
omnium qitauisduorum quadratorumfummaftatui.fedautor in minimis,ut rectefuprdmo-

nuitfcboliajles,exercere nosfatis habuit.[ubdiuifio autem tradita eftfuperioris libri propofi-

tione decima
:
quam deferibereplacuit. $>conflature quadratis4&i, quorum radicesfeulate-

ra2 (fti. Vt denuo in altos quadratos diuidamus s, lateraponimuscum Diophato (potuitenim

hocquoquemnumeris modisuatiari ) 1 Art 1 , &s 2. Horumquadrata 1 Jfjt 2N
1 1&4 S iVt 4feummam conficiunt f ftf 6 f,aqualemfeilicet s-additisfil&
adieltis quapar efts JOaquantur 6 N_,feu s 1

1

6. Ergo 1 N eftj. (fi t N T r alter nu-

merorum—
‘ , alteraN 2 eft\. horum quadrata '-f?& , conficiuntfumrnam '\\,hoc

ejis- (In Graco denominatores ubiepfunt omifei,ipfee,fiuidebitur,exnoHra interpretationepaf

fim eosptfficito.)Horum laterum utrum libueritpro tertionumero adfumitur. fr cumprimus

iN,fecundus 2Nfuerit, tertius eftojN. Summa3j N || s Fit 1N itafc 1-y. Isergoefl

primusnumerus fecundus2 2f,feu |y : tertius yArest 7-jy. Autoradcentenasuigefim.tsquin

tasreduxit etiam reliquos,utfintquos quarebamus rfj, JJ", rr?- ^tque hisitapofitis,nunc

quomodo quaHiontfatisfiat , uideamus. 1 Neft 'f,
huius quadratus fiper s multiplices

(namfumma erat/ habebis
:
quantaplaniftime eftfumma omnium. Jam cu numeros

quafitos{latuerimus (fic.horu quadrati exfiftetinpartibq denominaturd1$62f.adquas

ctidfumma ommu redailafff erit, t^fciamnunc licetifto omniu denominatoreomiffo, ce

terap numeratores agere.Jpuadratus de 83 tU723S-de 170,2S900:de34, 1'Si.hifeorfim 03612!

detralti , relinquunt 2S900, 722f, 34969, numerospro(equemquequadratu,d radicibus 170,

S$ , 1S7. Ita nihilin quaftioncposiulatumfuit
,
quod nonprathterimus

.

e-dlioquifilibet
.

pri-

mis&fecundum relinquerefuis innumeris minimis jy fr f.horum quadratafemt &
'-fQfummaad eundem denominatoremredutta omiffo 00,2890- 1136fi auferasfeor-

fimd numeratore 144S,relinquuntur quadrati ii$6 &2S9. quodindicare libuit.Caterum ha

propofitionesplanecum librifuperioribuiultimis coharent : utfufpicari interimfubeat, libro-

rum diuificnes non effegeminas.

1 1 . Inueniendi funttres numeri
,
quorum fumma: quadratus quouis ipforum ad-

iun£to quadrarum faciat. Quadratum fummae pono 1
Q^numetos ipfos

3 Q_, S Q^_
ij Q^ut quadratus fummse fingulis additus, quadratos faciat

, 4 Qv9 Q^<5 Iam

oportebithorum tritim fic politorum fumrnam aequari 1N : lateri fcilicct quadrati

fummx. ergo 26 Qjequantur 1 N. fitq.-iN, Ipfl aurem quos qu.rrimus.crunr

gj-g, 6% 57V : & o.uxftioni fatisfacient.

XYLAN-
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XYLANDRJ.

cstrtqxmtitqet-yusus.)ultimauox abundat,&fententiam ctscrtit. iieu -f.) hucnotam
hileflfedrurjuin denominatorin Graco deejl.Libetautem examinare numeros innentos . Eo-
rumfimmacftfffoc efl ^,quadratusfitmma gy-, addeftngulos,habesquadratos

syl- Fbt noles uariabis tuoarbitrio&pofitiones,&numeros.

1 1 1. Inueniendi funt tres numeri.ut eorum fumm te quadratus quouis ipforum
derrafto relinquatur quadratus . Sitfumma eorum 4 N, cuius Quadratus 16 Q^qui
cum uel 7,uel i2,ueli5 Quadratis detradis maneat quadratus

:
pono numeros eP.c

7 Qji2 Q^is Qdiorum fumma34 Qjitpofueramus eam effc 4 N. ergo bxc xquan
tur.&rN lit 2,Quadratus 4.crirprimus28,fccundus 4S,tcrtius 6o.&prxftantquod
habet quxfiio.

XYLANDRI.
Ita omnino legitur.fedres hoc modo habet. 1 Njit xj.ijgautcm —fp. in Gracopro (3 uitiose

erat 1
/
3 . Numeri ergofient— t sT̂ ' Sc^autor denominatorem abieett. Ceterumhorum r.se-

merorumfumma efl 'f^.cuius quadratu '^^N.adtales partes numeri etiam redacti
,
funt——

- jyfi-,
1
- —— - Jam demum omijfo denominatote, 8092, 13872,& 17140 de18496 aufer

fingulatim,relinquentur 10404. 4624,cr Ufrf quadrati,quorum latera 102. 68. 34-

I v.Ccdo numeros tres, ut fumma: eorum quadratus a quouis ipforu detradus,
quadratum relinquat Efto fumma numcrorum,i Nrcius quadratus 1 Qjpfi aut nu-
meri fint2 Q^s Qjo Qjiam horum quifq

;
quadrato fummxdetrado manet qua»

dratus.Porro cum fumma numerorum fit 1 N: & uicifsim tres illi, quos pofuimus,
fimulfinti7 QJitiN,i.& quadratus eius i. ipfi autem,qui pofcebantur,numeri lunr

2./. 10.

X'Y L A N D R I,

Heic 1 Tffitnon tfcd ~.(jr quadratus eius-g^.numeri ipfi Horumfumma efl -fft
fcilicet

flf.& buius quadratus quem fidnumeris ipfisauferas : relinquentur quadrati~
s

' ’
:
quoduiderequtuispoftit.

v. Tres numeri quxruntur.quadrato xqualcs
,
quorum bini tertiumquadraro

fuperentnumero.Statuamuseosxqualcs cflc quadrato lateris iNf j.quieft 1 Q_+
2 N tr. ac fuperent primus &fecundus iundi tertium unitatc.fit tertius -^QjfiN, ut
primus &fecundus cum unitate fuperent . Rurfumfecundus & tertius prini Q qua-
drato fuperent,nimirum lQxritfuniliter primus iNt4. & reliquum fecundus, ui-

delicetx Qtr- Rcftatutprimus cutcrtio fecundum fuperent quadrato, at quo eu
fuperanr,funt2 N,xquale quadrato,fcilicet unita tibusi6.fiti N.S.Ergo primus efls

x,fecundus 32 ^.tertius 4o.&fatisfaciuntpropofito.

X Y L A N D R I.

Ha quofapofitionesfuntarbitraria.Et quiafatisobfcura eflres,explanemus nonnihil£)ua
dratumponitautorminimum 1 t- 2 t i, quia & 1 & 1, quadra-
tus esi:& 2 Nfduo complementa reprafintat.qua derefuprdmonui . Ergopnmum&fecun-

dum tertio unitate,tertium drfleundum 1 Jjfpraflareprimoponit;
quodomnino aliterlicuit

,

fumto etiam alio quadratofmilifedthefis confideremus hocpaclo. “Tresfuntnumen,quorum

fumma20\^f&B 6ampliusfunt quam C:B& C4 ampliusquam oY.- C cr 10amplius

quamB. Heicftnumeros inuemre compendiolubcat, 6, quo Cab 1 & B tunilisfitperatur,

dfumma omnium (20) aufer,femijftm refiduiflatues C. item4
,
quoAabB&Cfsperatur,

auferde2ofemtfs,'isreliqui dabit o/.& 10 de 20 relinquunt 10, cuiusfemiflis / eflB. ut uides.

fA 8 \

2tJs si C *'•

tC 7} d t 4-

20.fumma.
Hincergo caufa operationisDiophantea inielligipotnfl.Primus&feundus 1 amplius ha-

bent quam tertius, aufer x d fumma omnium, refdai 1 T 5^ feratfemhabet ter-

tius t ,4J_4 1 Rurfumfecundus dr tertiusprimum uno quadram fuprrant. idatferde

fummaomnium: refidui 2 2Q- 1femifis, 1 TSf. * 4 primo debetur, hoc ‘dfumma primi&
fecundi
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fecundi fi.^.4 ’ 1)fubdu£lum , relinquitfecundo { 4. o4ddc primum <£ ter-

tium, habebis k.Sf, 4 2 iV'4 j. auferfecundum, relinquitur2 N, exceflusprimi (fe terti)fu-

prafecundum. Curautem aquat 2 NcumJidecim unitatibus3 Quia ita,inquam
, coHibutt.

Nam cuicunque quadrato numero 2 N aquaneris, resfuccedet. impares autempropter minu-
tias uitabis.atm {- unitatis, (fe 4 N. heicrequirantur, Arripuit ergo autor 16. ut radixfieret 8.

N,'umeros ipjospolitionum refoluttoncnullo negocio inutmes. nara 1 2^4 S eflgl. t Jifefl d4

.

1 eft 33 T" T df, 4 1 N efl 32 4 8, hoc e/} 40. Summaherum numero-
rum efi 81,quadratus. Primus (fefecundusfetnt 41. aufer tertium, rejlat 1 quadratus. Secun-
dus&tertius72 auferprimum, reflat 64 quadratus . Tertius (feprimus 4S 4 - auferfecun-
dum,reflat idquadratus. Si 2 N aquaffes,cum 4,numeri exflitijfent 2 \. 2-. 4 fe fatufecife
fientquafeioni. Multo commodius,fe2N ||

3dpofuifes . nam 1S\,B 162 i Ct8ofmJfec.
A & B fummai8o, aufer C, reflat 1. B & C Jumma 342 {. aufer A, fuperefl [24.

C & A fumma 198 aufer B,relinquitur30,quadratiomnes
,
quadratus etiam 3O1, jum-

ma omnium. Hacenim conditio eflmpropofetionehac ,
ut&infuperioris trigeflmafecunda,

adiccra,quodfumrnam oporteat quadratum numerum confleere .Eamifinculcatflqutnspro-
pofltio. Jfeuodfiea abeJJct,tuo arbitratu quadratosfumeres,& citraullam molefitamtmmcn-
Jam utmfeluendi debitum oftentares. fluarantur,uerbigratia, tres numeri, quorum binire-
liquum quadrato fuperent. Sit A B, C 4 9. B C (it A 4 23. C A uerb B 4 St.

Csfddo quadratos,jumma 113. hincaufer 9,reflant tod. ergo C efl 33. <^yfufer 23d ttf, reflant
90. ergo A efl43- Denique Siab 113fubtraclis, fuperfunt34.eeip B efl 17.Atque hos mtmerosfe-
tisfacerepostulatis,Ltcet experiri.&alios quadratosfifumfljfes,eodemmodo alios reperijfesnu
meros. filupdautemfumrnam interuallorum quibus biniquique tertium excedunt, eandem
hicquoqueponimus quam ipferum numerorum,ut fe Itbroprimofecimus,propofduodeuigsfl-
ma,idnon eft quodexiflimesfieri temere.Nam ipfe Algebrica ncceflitates oflendunt,aliterrem
haberenonpoffe.Repetamus docedt caufafuperiusexemplum de tribusnumeris

,
quorum AB

fl»t C t d,B Cautem A~\ 4,&C denique BTio.Dicofumrnam omnium A B C, nonpoffea-
hameJfequam20,quaeJlinteritallorumfumma.fint o-f B, 1 N, erit C, 1 N d. Po-
namus <^xfeffli JjfB erit 1 1 fflergo BC.2N 1 *>—£cuiaquaturififflputa A

)

1 4-fit 1 N s, hecefh^f. iddei ?lablatum.relinquit$. tantus eflB.Denifr A Cjtint 2
N n,aquale 13, quodcsi B\ 10. Eflergo iN,t3-fe qui querebamur, funt A 8, B 3,

C 7. neque alios ratiocinatio(aggerit-, fehorumfumma, itidemut interuallorum , eft 20. Iam
fingamusfumrnam effeamplioremfumma interuallorum:(ittf uerbigratia22 .SintAB tN, e-

ritutifc C,22 iN.quibusfid addas,habes28 iN,quod aquetur t N. efteno 1 N 14,
Jumma ^yffe B. ergo C erit 8. Efto 1 Z,addantur B,i4 iZ.feC

8-,
feemrna 22 /Z

aqudisiZ^ 4. fit 1 Z,9.tantus eft A. B ergo s.AddeAfeC, habes 17. at B 4 10. tantum 13 efl.

Non ergo expEcabile.F.rat hocproblema,fedabfurdum . Rurfemfingamusfumrnam effe mino-

remfummainteruallorumJitj. t8.JintkABtN., erit CtS 1 N,cuifiaddas d, erit 24 1

Naquale tN,iJque eft i2.ergo<-y4B(untt2,drCeftd. Sitiri iT. erit B 12 1 T. Ei
udae C,habes t 8-—-1 T aqualia 1Z 44. fit \ T,7.tantus efl A, B 3, C d. adde<^A C,

fiunt 13. atqui B (fe 10, funt 13. ergo qreaflio hacfibi non conflat . Hac, utnon recondita

admodum fuperiore libro prudens cmjeram. nunctn rudiorum gratiam quodeatamenan-
notaui

,
pentiores boni confriant. Fideetiamdccimarnqmntani quarti, (fe uigcftm.tmfcxtam

eiufdem.

v 1. Aliomodohoc expediemus. Primum tres numeros quairo quadratos,qui
quadratum conficiant. Siduos numeros quadratos compono ,

ut 4 & 9, fumma
13. quairitur quis quadratus iit numerus

,
qui 13 !i adfcifcat, quadratus fiar. is eft 36.

Ergo hi tres quadrati.xquant quadratum. Reftatutquairamus tresnumeros.quo-
rumbini reliquum certo excedant numero . ita iciliccr ut primus &fecundus ultra
tertium 4:fccundus & tertius ultra primum 9: tertius & primus ultra fecundum ha
beant j6.Atquc hoc iam ante citdcmonftrarum. Et funt numeri

}qui impleant con
ditiones quaiftionis 20,6 4.22 4 -

XYLANDRI.
Sic accipe.Triumhorum numerorumfumrnam 49ponimus, (fe quaflio nttncjic inflituitur.

Tres
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Tres numerifunt,quorumfumma 49-'—*&Eamplius qua C habent 4. B &C quai^Aam~

piius 9. C dr iniquam B,amplius36. Nosfe adeo iamoftcndimus rationemeam iftos inuenien

di,quamJub inuolucro innuitpotius &propofuit, qua expofuit autor.Aufero-, d 49,fcmifis re

liqui eft22 i, C.aufer9 d 49,reliquitfemifis 20,efl aufer36d49,reliquifemifiis 6{,B. Et

elegans eflhacrano,dr.uartaripoterat alijs quadratisfumtis.

v 1 1. lnucniamur tres numeri quadratum conficientes
,
quorum bini iun&i ite

quadratum conftituanr. Statuamns quadratum, qui eftfumma iftorum trium,cflc

1 Qf 1 N t i.Ac fintprimus &fecundus iun£ti,i Qxrgo tertius erit 2 N t /.Iam fccun

dus & tertius sequentur quadrato lateris 1 N——i,qui eft 1 Q3 2 N 1 1. Cbm aut

trium fumma fiti Qjt 2N 1 1, relinquiturprimus 4 n ,
reliquis ab ea detraAis.Atqui

primum & fecundum ftatueramusfumma conficeret Q^eft ergo fecundus 1Q3-4
JST. Reftat iitfumma primi ac terti

j
6 n ti sequet aliquem quadratum, fitque isi2i.er

go 1 N eft 20. Etnumeri quos defiderabamus, funt 80, 320, & 41. qui impera-

ta faciunt. XYLANDRI.
Grauiterdeprauarat librariusproblema non adeo obuium.quidfit legendum, uerfio meafa-

tis demoftrat. Vides autem heicquo^ multisfolutionibus ejfe locum,ob licentiampoJittonu.neg{

enim opusfuitfummamponere -r ji>t 2 N\ ifedaliudquoduis quadratupotuit adfismi.quod

idem de reliquis intelliges.flfluodadextremum 6 Tfp 1 aquantur quadrato numero 121,ftt ut 1

utrinse abtecla 6 Tflaquent \20.utuitenturminutia . Licebatautem etiam quemitis aliis qua-

dratit accipere,qui unitate abieclaper6diuidipofiit.cuius reiexemplafunt 49, 289, \6i, &
plures alij.Namfi6 2\y 1

1
\49flatuas, 1 Neft6.numeri32.32.17.J1 6N\i\ \289.1N efl48.nu

meri 192,2112,97.fi6 2\£t 1
1

1

361.1 Ne(t eo. numeri 240,3360,121.quiplaniftimifatisfaciunt

A 4 N propofito
,
flantibus thefibus,& rejblutisproutradicis ua-

B 1 Jif- 4 N lorfi obtulit.

C z N t 1

i IX. Aliter. Sitfumma numerorum 1 Qta N 1 1. fmtq
;
primus & fecundus iun-

Aii Q^ergo tertius 2 N fuItem fecundus cum tertio fitiQ^ 2 N ti: & quia ter-

tius eft 2 n 1 1, erit fccSdus 1 4 N.ergo primus, qui cum hoc 1 Qfacerct, eft

4

N. Summa horum omnium eftiQj 2 N t i.Sed & primus cumfecundo
,
& fecun-

dus cum tertio,facit quadratum- Ergo fumma denique tertij & primi
, q use efl: 6 N

+ i.squabitur alicui quadrato.Is fit 36. erit 1 N -£.erit primus 140, hoc eft ^.fecun-
dus -i®J. tertius atque hifatisfacient quaiftioni.

XYLANDRI.
Denominatorem omifitfiue Diophatiis,ftue librarius.Licuitaut rurfusuariare omnia. 846

dr 383,quadratu conflant 1223, lateris33.38$ dr 436quadratum conflant,841,lateris 29.436

dr 840 quadratum conflant i296,lateris 36. Denominatote effe quadratfifatis liquet .Siqua-

dratum numeris adfurnas,qui unitate detraClaper 6praeitediuidatur,carebis minutijs. 25 id

nonproflat,quia 1 Nefieret4, drfecudus 1 _£>- 4 Nfiereti6—

1

6,quodeftnihil. Sume 12 \,

erit 1 N,20. drfihypoflafcsfequaris,numeri erunt 80.320.41.
fumma44 i>quadratus.quadrati

etiam quiexbinis colliguntur,400,36 1,121. idem aliter effeciffes adfeitoadaquationem 289,

144,36i,dr innumeris alijs.

IX. Quasrunturtres numeri progrcfsionis arirhmeticoquorum bini quadratu

«conficiant. Principio tres numeros quadratos qusero aiqualib. interuailis diftatcs,

quortim famms femifsis maior fit quouis ipforum.Efto primus 1 QAccundus 1 Q_
1 2 n i iiiriteruallum 2 n t i,quod additum fecundo.tcrtium facit 1 Qt4 N 1 2. atq;

isaquaturquadrato-LatusiN- S,producit quadratum iQt64 16 N : huic

aquemus iQ_t 4 n t2.fiti N |^,hoc eft •A.Eritergoprimus 961, fecundus 1681. ter-

tius 240t.qui fatisfaciuntquatftionirnimirum, tres funt quadrati, progrcfsionis a-

rithmcric^
J& femifsis fumma; horum,quouis ipforum eft maior.Venio nunc ad id

quod quseritur.icilicet quo pafto tres numeros eodem intcruallo fc fuperantes in-

uenianius,quor'umbini coniunfti.faciant quadratum. Primum quero tres quadra

tos arirhmerie? progrcfsionis, uti iam dcmonftratum eft. funtq; hi 961, 1681, 2401.

Inueniendumiam eft quomodo primus &fecundus facere pofsint 961: fecundus

&ter-



LIBER
&tc££iiis 240 tertius& primtis 1681.nam ob intcrualli squalitatem inuerfio quo-dam facta eft ordinis.Statuamus eorum quos qusrimus, fummam effer n. Sicamhoc fit,9<5i,qu£eft fumma primi.acfecundi,aufero dei N:rcftat tertius iN- o6[
Rurfiuv. ii auferam fecundum & tertiu de 1 N.reftabiti m 2401 primu$.&fitcr-
tium acprimum dei n abftulero.critiecundus reliquus 1 N nS8i.Reliquum eft
urhi tres ime squales' 1 N.&fici N.a/ai j.Ergoipfi numerifunmo S4o \ i<6o
iatisqjfitpoflulato.

x r L a N d r 1.

Tres numeros quadratos.] Ita omnino respoflulat, druox-ntfayayus a librario male
e
(?

proterita.Vult autemfumiquadratosquamminimoftamicem inleruallo excedentes.-ideo
limijjemjummeumtquoadeorum cjfe maiorem.altoqui explicariaquationem nonpofTe mo v
docebimus.fruodaut quadratoponitlatus 1 8.arbitrarium eft:modo, mquaponitur
aa 1 gatrmfr aboledum) adi/ciaturnumerus tantus,cuitu multiplicationein fi& radices
aquatioharum(pecierum exffterepofiit. quodunico exemplo infraoftenderefatis habebimm.
lamuti Tffiat inautoris opere ^facilimum e/ldeprahenfu. &fi denominatorem in conte-

j j , f;»? - v* Toouni>je* ras-Jtmma -ydd.aanuctertio
ttidemaccedunt

,

~

a utaN.efr ,-d
°
0 ut i.uqjit -ff.atfrhorumuniusfupraalterum cxceffiis,

JecundiJupraprimum.tertyfuprafecundum,e/l ?|§. Porroautem licerabieSlonominatore u-
tt ipfis quadratis961,16it,&

2

401,720 interualloprogredientibus . Quorumfummacum (it
3043,adextremum 3 $0+3 aquantur t2fhoceft2 2\J |

3043^fit iNfemfiisfum-mahorum quadratorum,quouisipfirum (utmandatum erat) maior.cfib hoc hmiffe (cilicet
2 12 1 nuadrati (Mati ; _ / .

J M ,J
, ,

, .

'IT
J

• •
‘rJ 1 eraij maior.catto nocjemijjeJcilicet

2{2i-r,ip/i quadratijublati,relinquitnt eos qui quarebantur numeros.faciuntautem 120{&
840 i additi.quadratum 961.840 \& t$6o { additia^ot,quadratum.1360 {&1201 16S1qua
dratu,quodlicetexperiri,guodfi,latus illiusquadratipofuijfes 1 Hf 6,aquatioexslitiffet
iy\ \8N.&iHjtrat -g.Jguadrati ^3fi£±?£Lfeu289.623.961: interuallo 336. Eorumfum-
matSys.& adextremum aquabuntur2 iV| \187sfit1 937\.&quidefideranturnumeri,
babertnonpojjcnt:quiaquadratorumultimus 961, maioreftquamfemfiisfumma 937'- qui
ergo ab eoauferetur?Itay

{
uides 1

N

6latus ejfenimismagnum,&prudenti u-
tcndumtjji. Pofutt ergo latus minus binario,, 8.& res confeiia eft, ut uides. Qtiodfi
latusadhucmimisponasputa 1 5Y to,aquabitur tandem 98cum24 3\r

. ergo /N erit
Eiusquadratus -? fecundus ^tertius . Omijfo denominatore, 2401,3721, & 3041
quadratifunt,interuallo 132oprogredientes.fummaui63 aquatur2 N.& 1Neftetusfemifiis,
quemuis quadratorumfuperans tftorum,ff8 1 {.a quofeorfim quadratufubtrattis relinquun
tur C3180 -,B ,S6c S40t-o/&B conflant 2401,B&C 9041, C&A3721, quosconfiat
ejje quadratos, atq^ficaliterfrluta quafiio elt.

x. Dato aliquo numero,inucnicndifunt tres alij, quorum bini adfeito illo qui
datus eft.quadratum confknt.Scd & fummahorum trium adiefto qui datur, qua-
dratum exhibear.Sir datus ifte 3. compotitus e primis duobus i Qj- 4N 1 1, ut adfei
ro ? fiatquadratus.Compofitus efecundo &tertio 1QJ 6 Nt (S.Summa autem o-
mniu fin Q_t 8 N 1 13,eadem uterque de caufa.lam cum quos qusrimus rrcs.coniu
ftifintiQt 8 N tij,& primus acfecundus finti Qt

4

n tr,rclinquiturrerrius 4 n t
lz.Et rurfum fumma fecundi& tertij 1 Qt 6 n t <5 fubdu&a a fumma omnium,rcftat
primus 2 N 1 7. Etfumma primi acfccundi ciim (it 1 Qt 4 N 1 1, primus hinc fubla-
tus.iecundumrelinquitiQtzN (S.Reftat utprimus cu tertio, adicdlo 3,faciat
quadratum.Fit aurem (> N

1

22.quodsquan1rquadrato.Efto isioo.fietiN.ij.eritqj
primus 33.1ecimdus iSpjtcrtius 64.qui conditiones propofiri implent.

XYLANDRI,
Pofitionum ratiohesc qtso/pfacilis eil.pofiut enim laterum /N1 2 ,1 2^t3,tNt 6 quadra-

tos ternanomultatos,ut is additus quadratos redderet(ponererAr
t / noluit, aa sdeewsqua-

dratofiauferantur,reilat 1fpX 2 7^ 2. noluitergoutidiuerfsfignis.alias licuit etidhoc
modouanareoperationem.) Jitbtraliione deindefingulosinuenit, utuides . dr 6 22

g aquat
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aquat quadrato,qutmfuopte arbitrio delegit:cauti quidem talem , ut abeo22 deditSiis, reli-

quum citra minutiampojfetper 6 diuidi.Ejl ergo hocarbitrarium>gr uariaripotejlinnume-

rismodis. Namfi(uerbigratia) aquafiescum 44>iNeJfet 7.&numeri21. }7.4o.optimefatisfa

tturi&hipropofito.utfubfcriptum exemplum utriufy. docet.

t N. 13. 1 2^ 7-

C33 'X222.adde3.22s. r2i \ 78. f 3. 8t.

97- adde 3. J 189 3 4i 1 3- 64) S7 i

zoo, |.64. } 253. eidde 3. 2}S. \_40 } 97. 13. 100.

Summa z8S. izS t 3- >21.

adde 3. 287.

X I. Tres numeros inucniemus, quorum bini dato aliquo numero eodem mul
tati,quadrari fint.fumma quoq; inuentorum,dato illo dcmto.quadratiis fit nume-
rus. Efto datus 3.Summa primi& fecundi 1 Q_t 3,qua: amiffo 3 relinquatur quadra-

tus.Eadcmq; de caufafirmma fecundi & tertij fit 1 Qjf 2N 1 4. Suram a quoque o-

mnium quos quserimus,fic 1 Q_t4N 1 7,utdeminuta ternario retineat quadratum.
HeiccumfummatriumfitiQ_t 4 N t 7: ab hac fumma primi &fccundi fi aufe-

ratur 1 Q_t 3, tertius utique fupercrit 4 N t 4. Isi fumma feeundi & tertij

detra&usiQt2Nt4,fecnndum.relinqueti — 2 N.rurfum hic ablatus ajQJ-
3,fumma primi & fecundi, primum relinquet 2 N 1 3- Huic adiedus tertius, fumma
facit,qua: fi 3 amittat,fuperfunt6 N 1 4.qua sequantur alicui quadrato.fitq; is 6 4.C-

ritprimusN, 10. Proinde qurfitorum primus 23, fecundus go, tertius 44. quos
quafieramus.

2CYLANDRI.
Hac ex(uperioribusfaciteinteliiguntur .& aquatio rurfitmfuitarbitraria, nam 6N\

4

aquarepoteram (uerbigratia)etiam 100. utiNejfet 16. uel aquarii6s utsNfieret 2,&c. F?

fequitu

47 3-J '

*4. I

1 N) 10.

j

103.—

44 } /24—

-3. 100.

-3.I2I.

i N 16.

[3f lW-J
i

t03—3-< 224 )

[
\.4& } 292—3.

I 7^2.
-i-

i r7 i?—3.

\zp—3.<0 5

?.
|

U2 } 12 3.

247- 3- .3*7 3. t6 /
144- Vides etiam inftljapofiiio

nefatisfieriaquationi, qua
dereditum alibi.

xn.Trcs numeri defiderantur, ut quem bini,alterin aIterummultiplicatus,pro

ducuntfis adfetto dato aliquo fiat quadratus . Datus efto 12. Heicfi ab aliquo qua-
drato fubtrahas datutn,facile patetreliquum fore cum qui eprimo fitinfecudum:
quodis 12 addito fiet omnino quadratus. Auferam 12 de quadrato

,
puto 25: fiiper-

funti3.hoc fitprimo infecundum dudo.Sicprimus 13 N ,fecundus iN. utproducat

13 QJua multiplicationc.Rurfum ab alio quadr ato auferam 12,uthabeam quod fit

fecundo in tertiumdudo.aufcram £16- relinquuntur 4. Ergo (ccundus in tertium

dudus gignet 4. cumq; fitfecundus 1 N.erit tertius 4 N,qui 4 QjiroducantRcfiat
utptodudum tertij in ptimu.adfcito i2,faciatquadratum.Produdtim eftj2 CKEr-
go 32 Qj 12, quadratum ualent. Hocioco facilis eflet sequationis ratio fi 13,qui nu
metus cftprimo loco fadorum 13 Q^quadratus eifcr.Quod ciunnon fit,eo res de-
nuda eft,ut duo numeri fintinueniendi,quorum multiplicatione unius in alccrum
procreetur quadratus: & pra:tcrea uterq; cum 12 coniundus, quadratumexhibeat.
Sed& fi loconumerorum quadratos inueniamrij fua multiplicatione quadratum
proaucent.Inucntis igitur quadratis duobus

,
quorum uterq; adfumtis 12 fiat qua-

dratus,expedita erit sequatio.func aut4&f.quoru uterq; 12 additus facit quadratu.



His ita repertis.rcfero me adidquod egeram injtiOvPono primumnumerum 4 N:
fecundum i N :tertium ^ N.Rcftat ut quod pruno in tertium multiplicato produci-
tur, additis 12 fiat quadratus.Tcrtius in primum gignit i Q^Ergo i Q_t 12, quadrato
ajquatur. Hunc fingo 4 latere 1 N tj, fit 1 Q_t 6 n f 9, &fkiN, j:acpra-ftaiv
tur imperata.

X Y L A N D R I.

Efihocproblema uonmendofummutilum% modo.fed& multahabetuero& inuicem re-
pugnant1a.ut quidem adnosdelatum efi. qua ordine explicabimus, & doiiiorib. indictuper-
mittemus.Primo omniumcurthefes ab abfilutis numerisdeuocet,nofatis apparet.Nam,(i'nu-

meriponantur abfotuU13.1.4.quamethodo eos Diophantus inuentt,(12 de 2$& 16quadratis
detracto:& refiduisloco extremorum,tpro mediopofitis ) optimefatisfitquaflioni. Proditam
tur enim binorum multiplicatione i3 .4 -$2.quorumfinguUsfi12 addasfiunt23.16.64, quadra
dratiomnes-.utipojlulabatur.t^ftfihas thefesad coficos numeros contrahas.-quomodo res con
fiet, uiderint ali/.Equidem 13 1 12 ejlquadratus,2301113 t2,quijitquadraius,aut cur hoc
fingi oporteat,nefrio.& quemcun% ualorem demtoi adfignatteris radici,impmges.fitenim
2. erunt13 6^32.adde 12.fit 64.quadrattts.pergamus.4- fi>ti2 hocpattofunti6&t2, hoc esi

2S,ncutiqudis quadratus.& 32 gJ/2 erunt220,nihtlminusquam quadratus . Sciobis effe
in uerbis uovadac,&ficetiam infequetipropofitione:fedd\wjap.f*<;legendum euinrit ratio,&
aquatio ultima32 12.undeabundeprobatur, 12 unitateseum addere quadratis expofitiO'
nib.quarum numerosadNcontraxit,conferiis.lam 13 Qeftquidem quodadfignum attinet,

quadratus,fatcorfedradicem quadratum ex 1

3

!Jfiucllcmuidere.profe&on eq, 13 Nea,»eql 13,
ne tale quicquam cffepoteft. &nfi\ ^fatuatur 13,quod ipfum qualefit uides ,

nihil efficies.

guodaut aquationem hancut inexplicabilerelinquit,neq. eamfingendo latere (ut alias)ab-
foltsk:demiror.?{am fi32 fi>J 12 aques (utfuprdfacium eftpropofitiomb.7.8.ro.u. &alib;)nu
mero quadrato,puta S4\detraciisutrinq. 12, erit aquatiointer32 Jpjfr32 . hoc eftinter 1 9& 1. atqficiA'facieti.acfoluta erit quaftio,quo diximus modo .Enimucrohoctu demucoriu
git\citmnumerus abfolatus,& qui efifignatus,additi quadratumfaciunt,ut heic.uelcum ab-
folutnsnumcrusaddiquadratopotefi,utfummafitquadratus.numerus aut fi/notatusipfee-
tiam quadratus eft.iit784 36aquantur loo.namsdutrinq^ detracto, fit 784 £>^[64. &r

N/.Sedhoc modo ctiaquaftionemribfolui,doceamus exemplo, fifuaraturtres maner',
quoru biniquemproducunt, is cu 21faciat quadratum. Pono 4 N. 1 N.100 N.quia 21ad4&ad
100 additus,quadratosfacit 23& 121. Ergo 400 21itidem debebat cjfe quadratus, aquo eu
quadrato

121.fitundifo detractis 21,400
|

too.hoc efi4 fifA /. ergo 1 Jgjfti-,&i?4jfi i E-
rut ergo numeriquos quarimus 2 i-.30. atprimus duntaxat& tertiusproducunt

,
quiadiiteiis

21fit quadratus.de reliquis hocfalfum ejhnecp dumfolutaquaflio,utcunq
(
aquationefoluta.

Diophatus hacmethodo deplorata,adalia confugit.cuius fi caufamnobis aperuifiet, miniisLu
boraremus.Equidepropofit io non quadratosfedquoquomodo exmultiplicatione binorum na-
tos numeros compofitospofiulat, quii2 numero auct1,quadratfsnumeros confiituat.& exire
mithefiu nnmeri,manenteeodem medie,mutarinonpolJunt,quin coditionesquaflionis infria
gatur.denitp inproximo noftro exeplo quadrarifiuntextremi4 &ioo.quos t mediusmultiplica
do nihil quicquaalterat.ne^ tamenresfuccedit. Tamen Diophatus uibet duosquadratosinue
niri,quorum uterq.cum 12,faciat quadratu . Idquia heicautor non oftenditqua rationefiat, r
doceamus obiter.Ve altero confiat,.in hocquidempropofito.nemoenimnefiit 4 cr 12 ejfe 16. & d

exdiciUad 8ac 11. librifecundi huius operis
,
faciteuidesutfit hocinueniendum. alterergofit

1 Qergo 1 t2 aquaturquadrat0 . Huius latusfingo 1N—tot unitatib. ut duplumharum
minusfit qua12,quadratu maiusqua 12 .quo cofilio, ex alijs idgenusDiophateis efficlionib.di-
fcerepotuifli.Sit latusi 2\(

—

4.crgoi £fi^-8N3 \6aquaturi 12.actande4
\
\8N.eftergo 1

quadratusalter quicum
12,

facitquadratum 12 \fiu ‘x.fifitodfilatusfinxifib»1

N

—
3,eratfuturus J radice

'fi.
nam&~ cui2,hoceficu coficit , cuius latus ’ 7

a .

Sedpriori uftts efi Diophatus.Sideneutrocoftaret,uifi datus numerus effiet 18, resplus opera

pofccret. 'HamiSadnullum Integrapotefladdiquadratus ,
ut quadratuscofletur.-cumparfit,

aefimiffem habeatimparem.dequa replura (utmodo innui)ad Sfuperiorislibripropofitione
diximus Prius ergoper undecimaeiufdem duofiuntquarendiquadrati

,
quorum interuallum

fit 18. ijfiintTg& innentipofitis lateribus 1N

N

3 4. Et quia iSad-fiaddhis,fit

g 2 quadratus



DIOPHANTI ARITHMETICES

quadram ~\\:erit -&dkerquadratorum quos quarimus.cflo alter 1 4>. ergo , zgqquabu

turquadrat o.quod effingo dlaterei Ns ¥c ' Jgt**—« N*quaas I£j IS.Cffiti^
iyj? quadram K&isquo% adt8,uel 7~ additusfiE quadrata confiat. Itaommno hutepro-

pofito fatisfit Catcrum Diophantus hos quadratos ita inucntos,pro extremisponit,ed legefit

primusfita -Naertius E Medius ergofiatuendus efi tN, ut eius cuniwprimumdum in tef

tiumprodutto 12 additusfacit quadratum:quodqualefit, fupra ofienduEflJattiin Gr.ccono

tafenarii<f.Sedlocum habere nonpotefl. nam ut 6 in 4 facit 24, cui additis 12fu quaqrati.v

36-.tta<sin '^gignit,quibusfi12 accedat,1} Efeu£fit,nequaquam quadratus numerusfage

autem,& rurfus etiamproximefubfequentipr.opofitione deprehendimus f pro a. feriptum.

Vnitas autem in extremos multiplicata,fuaptenatura nihilmutat. £uodadaquatione-,» at

tinet 1£>i i2\\i£)\ 6 Ni 9,m Graco cft itidemuitiosepofittsm yinnq i Iqtby.ie y. non

enim 3f?d \ficnffdicemfme
numerum ,efi certtfmum at% emdet,fiimum.fiuod.au autor,

impleri pofiulata quashontsicism ipfos.qui queruntur numeros nonperhibuerit,wdtearenon

pojfitm.Hoc quidem comperies,fiucpriorespofitiones 13 iV/ 4 fiiftttepofieriores 4 N, 1

iN., refoluasuelpcr3 uelper j utradicis ualorem\nunquam tepofiulata quxfiwnisimpletu-

rum. Iammea illafolutwpropofiud Diopbanto quafiionisfortuita uideripoteft,& unius exe-

pli.quariturautem heicuniuerfalis (fi a.p.enifilaTVS ratio. Certein exemplo amepropofito,etfi

extremifientquadrati: tamen utra
q?
Diophantea methodus nos defiituit. Et fi

inte> — ac

quorum utriqr
additus 18,quadratumfacit,Diophanteo moreinferas rnttnquam tamen effj

des,utquodfit ex primoin tert!U, 6 \,additis 18fitquadratus, estenim -ff.Itaq, huiusqui-

dem quafiionis(olutioapud Diophantum nonexftat: atq. (ut ingenuefatearquoslres efi) ex-

cogitareex ipfius operationibus,ut in measperuencruntmanus, nopofjum, quosUfenumeros

fluendoproblematihuic deftinauerit.Habemus itaepfatisnimirum fn>q/.uv,cr

tique licuit.Videamusnuncquatenus'orwyxnobufit hoc &&S™ djm^.nam Diophantea

hacnos non expedientmifiquis (quodfieripotefl) acutius atque ego iftaperfptcit.Expediamus

erao rem nojlro Marte,domefticistf copi/s,&Diophanto tenebras,quan!um quidem in nobis efi

detergamus.fequamurq, adeo eius uefiigia.fiuia 12 dequadratis 23 efi idfubiraSius,reliquos

facitn& 4.placuit Diophanto cxc^itn Bfieri 13,exB in C, 4. quod ubifiuccefiijfet , refiab.ee

uttdquoq.prastaremus,ut Cin multiplicatoprodutfus,12 adfettoquadratumfacem. Po-

namus <Jd effiet3 N,ergo B efi 1 Nataenim ex hisproducitur13 Qfifitticumu facit 13 QjvJ

aqualia25. Cf obtectis uirinque 12,aquatio efi inter13 Qfir 13.idefiinter / Qjfi i.ergo ififefi

1. dr 13 Nfisnt 13.Eodem modopro Cpono 4 Nfit exB in C,

4

Qj 12 aquale id. rurfumtp 1

fitunitas.Denify Cin ducto, efi additis 12
,fiunt 52 Q_t 12, aquanda(fiipfd quadratoa/s-

cui.Fifliohac locum non habet,quiaadNnulla unitatum multitudo adficribipotefl,nefrafltf-

fimorum quidem,qua infi ducta$2producat.Caufit incommodi efiajuod4 quadrato in 13fitr-

dum ducto,neccffefuitfurdumproducificut contrafuturus erat quadratus,fi4 inquadratum

multiplicatusfuiffet,autfimilis quadrato infimilem quadrati.qua omniaadinitium noni Ett

elidisdemoftrdtur, efiadDiophanteapofieriorispofitioniscaufam explicanda conducit.Relin-

quere enim uoluitB,i N,fedextremosita mutare,ut non modoquod ex Btam inAquam in C

fit,12 adiecloquadratumfieretfedetiam quod ex CinAfit,eademlegeteneretur. Debuerunt
ergoA fi Cambo effeuelquadratariifimiles,uclquadrati,utait Diophatusicum utroquemo-^

do multiplicatio quadratumgignat,utpaulo ante docuimus.fitto artificioinveniantur,demq

ftraui.fitergoprimus4 N,fecundus 1N,tertius (ordinismutatio nihilimpedit.erat enim ante

primus13,cuinuncfucceditur,utinepto) E^Deprimoinfecundum no efi optts repetere. Bin

CgignitE q^cu/2 aqualeJ2 \.<fiabiettis13 utrinipfi Qjquatur f& iNfiti. c‘n

ynq
lfit 1 Cfiquodaquatur, fiei 12 addas,cum 12 E.efirurfiisi Nfit *• ErgoA efi 4>B 1, C z.At$

/ienonfatisfitpofiulatis.Namfi^4in Cduco,1fit,quodcum 12 nonfacitquadratum, ttaq. D;o

phantusquadrati cuiequetur1 Qt 12,latusfinxit sN.^8 fttaquentun Q_t 6Ni 9 cum 1

1 12 . Omnino aut utri»% 1 Qjfi 9 abieclis,aquantur3& d N,(fit Nfit qu0 ttalorc bypofia-

fispoflerioresrefoluta,fiunt z,B i,C E.Sednefic quidemfatisfitpofialatis.nam A in

creat 1, cui 12 additus,quadratu nongignit. Executusfam,quantum bonafidepotui, Diophan

tea Ree\cua..Nuncme ad qualtionispropria conuirtofolutionc. ingenueprofcjjifs,mein ea (en

tentia ejfe,omnes hasdifficultates ortas exnofatis confiderata hypofiafeon institutione,Cad
ANON. Cofiicafignaapplicatione. Fnitatempra medioponcmus.pro altero quadratu numerum, cu:
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addittu d quiproponebatur,quadratumfacit
:
pro reliquoquadratum d laterelatus unitate

fuperante latus quadrati fic colie&i , fid multatum propojito numero. Ua heic dato 13,

cum isad 4 addatur,& ut quadratum conficiat, 4. eritprimus,fecundus ;, tertius 13 , hoc efi

2$ (quadratuma 16,quiquadratusfiebat 12 ad 4. adiecris) 12.Seduideamushoc in alte-

ro exemplo,ubi 21 eratpropofitusnumerus . Is& ad 4&ad100 additus quadratum faci; 2s
aut 121.Sitprimus

4,
fecundus 1,tertius ergo 1$ (nam 4 efi 2ifunt 23. quadratus ab hocproxi-

mus3 6,unde 21 ablato,relimjuitur 13.)Primus infecundis, (fi hic in tertium,utrobifcfaciunt
adiectis21,quadratos 23&3O . exhypotbefi. Sed (fi tertius in primum, 13 in 4, duttus.fit ito.

quibusfiaddas 21,habes quadratum 81. Rurfumfitprimus 100,fecundus 1 penius 123 (nam ab
121,quifitprimo infecundum ducto (fi21 addito quadratus

,
proximus c/l 144.) ico in 123 du-

ttis (fiadditis 21,rurfumfitquadratus 12321, lateris m. <^4liudexemplum. Sit datasnume-
rus72. Is ad 289 quadratum additus, ( quodexannotatisadottauamfecundi docui) qua-
dratum facit, cum colligaturipficximparibus3t&37-quadratus3 tti,lateris 19. Proximema
iord latere20,efi4O0,indeaufer 72,relinquitur32S.Sunt ergo numeri289,1,328.nam 1 nihil
multiplicando mutante,72 ad289 (fi32S additus.quadratosfaciet3C1& 400 . Sed(fi2S9 m
32Sduciis,produci

ofi.
72 additisfit94864,quadratusd latere308.Dcr.ifc denturnumeritres,

quorum biniquemproducunt, isadjctl030utfactat quadratum. Enimrsero30 e cenfu cf eoru
numerorum,qu: nulli quadratointegro adficipofitnt,ut auadratusfiatfumma.quodfupraefi
dnobis commemoratum. Fracti cum alfi multi

'
fientquadrati

,
tum quicum30quadratum

coftituat.quod inuenireexpaulo antetraditisnor. efidifficilemam latus quadraticui aquetur
iJVJ }o,fiponas\ 2\yvv aquatioerit interi Q 1 30, (fit Q_t 10 n 1 23. hoc efiinters efi 10 n.
(fii N erit \>ergo 1Jt>f. Eftoigiturprimus ^fecundus i,quoruproductofi30adqcias,quadra-
tusfit30 ~fiue -.cuius latus fifiu3 {.Idunitate au£ium,{6 {) quadratiifacit -f, undefi
3oJitbducantur, relinquuntur~ quodpro tertioponamus.Ergoprimustn huc multiplicetur,

confient j %.quibusfiaddas3o.fiue ±?-°,habebisquadratum : utianihildefiderddum tn ra
tioneproblematis huiusexplanandiuideripofiit. Vides etiamperinde effi, unitasquotusin or
dinenumerorum habeatur.Porifrna. Siquisnumerus additus qteadrato.quadratism coficiat.

fieundemnumerumfubtrahas dquadrato,cuius latus unitatefitmaiusqua eius nuimodo e-

ratconfectusquadratus latus,hocfi refiduummultiplicesper quadratum cuinumerus datus
initiofuerat adiectus,productoipfumdatu numerumfiddiunxeris.dcnubte habiturum qua-
dratu aio.Potefihocquofc inter raras quadratorumproprietateshaudiniuria (nififallor) re-

ferri.Etfutis erit,utifpero.de eo (fi(imdihplura diccdi locus theorematis.Equidenonputome
rectefaciurufiex hacplanicie in cofiicarumpofitionufalebras uelmeuelleStorem conficiam-,

maxime cumunitatepro tritihoru aliquo numeroru cmafitoru ipfieutaturDiophdttts.^iliud
potius theoremafubficia.quodmulto, etidexpeditiusfolueda quaftiominjerutt. Si deduob. nu
meris quadratis,quoru lateraunitate differit.eundenumeri detraxeris, (fi refiduorialteri
in alterimultiplicauerh,jiduclo ide numerus,quidquadratiserat detractus,adiectus qua-
dratifaciet.Sitdetrahedus2i.quadrati 80 (fi roo.refidua 60 (fi 79 productus eorimultiplica
tione 4740,ergo 471}1quadratus lateris 69 .Ergofiqueramur numeri tres, quoribtni cum26
faciant quadratum.hunc egoauferam ab36 (fi 49 . refidui 10 (fi23 cum unitate propofitofa-
tisfacient. 7fam 230(fi26funt quadratus 236, (fic.

xui. Inuertiarur tres nam eri,ut quem bini,alter in alteru muIripIicatus,cofiriur,

eoru quifq;numero qui imperatur multatus,quadrat5 relinquatur, qui imperatur,
eftoio.Quando productus primi in fecundum multiplicatione is efc, cui fi 10 adi-
mas,quadratus relinquatur: addaio alicui quadrato, ureum cdlcquar.Sit quadra-
tus 4.ergo qui fir e primo in fecundii.crit

1 4.Sitprimus i4,erit fecundus i.rurfumq;
in numeris conftituamus,quorum multiplicatione Quadrati 14 /hnr.Sit primus 14
N,fecundus! N.Alij porro quadrato addam io, utbabcam produ&um efccundo
intertiu-is quadratus cfto si.crgo fecundus in rerriimi faci r 19Qdlcftat ut prim 11 s in
tertium qncgignit.is adfumto io fit quadratus.Ergo 266 10 asquanturquadra
ro.Proindc ob ea qua: fuperiore propofitione oftendi, co deuentu dilori, ut quee.

rendi iint duo quadrari.quorii uterq; demto 10 maneat quadratus.Quod facile fit,

liqueras quis quadratus demto 10 maneat quadratus.Sane !i cui numero adijcirtir

L&fummas dimidiu in fe ducitur , arq; i fic fariro quadrato numerus initio fumtus
detrahirui-jrdiuquimrrurfum quadrarus.Addo 1 ad io,fumma n.huius femifsis 3h

g 5 «i cuius
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i cuius quadrato 30 5 fi aufero io»relinquiturquadram* ao4 •rau-Mnms 4 f Sta-

tuoiamprimQefle?oi ultimui. Scncceffc erit uttQ erra «-.noto. Ur quadratus.

Ero-oxQ-—10 xqaaturquadrato.Huius latus fingo 1 —— 2,1:1 quadratos 1*4.1

a 4 N.&firi N,j-5:.Ergo tertius quem Astiteram i Q..- cr.r : -r,primus 30 ?.quo-

ruuterq; eft demto 10,quadrat».Venioad id quod initio querebatur. Statuo nuine

ros.primu 30 d n ,
fecundum 1 N, tertium 12 d n . Refi at, ut qui fit ex primo m temu,

370 t-t 5- cietis io.atqualis relinquat quadrato. & ut Quadrati integri unt, multipli-

cemus per 16.Ergo fic 5929 Q3— t<5o aiquabuntur quadraro latcris.77 N—2.Q1U
quide quadratus eft5929 Qt 4—30S N.fit N>T

d. Statuet® primujo iscriria+v

fecundu i.is erit77.tertiurai2d is erit502d.de ftarpropofitum.XYLANORI-
HmjmmimlmmMK frMmmfi&tyafiiit itfipmm. CmMmamn+r.

.SManmmiachmum ****'
tuih^ finalis

optime explicatur,fiquadrato 276compares.nam 10 utrifc auditofit 2 6<S Qj 1

266. tdefi 1 Q_

] |

ijttfuprd.Artificium aut illud imcniendinumeruquadratipquidato aliquo muUatus.tag

foTinweniVc auadratus maneatifcitum eft.fr 'eprocreatione quadra:orum,dequaai S fecundi dtxt-

quacratos , njus‘dipimtum.c^iddei aditfit12.huiusfemifiis 6,quadratus36,unde u aufero,relinquitur

qui deto utri
eruafialm2 <,.cuitis latusfislicet s,duplicatum, addita sinuateprox.n.emaiorequadratugt-

Icm maneat \nit.Sedhac alids.Ohitertamen hocmonca, nullum ejjer.umcrumparhermpare.idcjtjutut
quadrati.

}mpar (ft>(
,uo detrahiab aliquo integro numero quadratopo/u ita,ut quadratu rehu

quat.cu& impares,& aliomodopares hocpcfimt.na de imparib.quidec dicto loco abunde .1

quei.Sed& 12,cu confietex s& 7,quib.ad4 additis 16 fit, ab hoc fubtraclns quadratu relin-

quit4:& 16 ex 7& 9 ciflatiis,quaad9 adiecla 2f cofiituunt, ab hoc detractus , 9 reunqt qua-

dratu . Cateraprofequino eftopera. Enimuerb quifit integer
•

quadratus,a quo 12, 16,20,- &c.

fubtracius.quadratu relinquatmunqinuenies exhoc canoefacilimeficii, utfecimus,tn duos

proximosimpares diuidas.puta20 tn9 fr mqua additaad16,
faciunt36, a quo2ofi auferas,

utifr 16 relinquatur,&c- Atfratfos inucnies etia coptures:unum ex auteris Canone, afospro

eo atq. 1 Q_- 20 aquaturiquadrati latasuariaueris. ‘,'erbigratia. duos uolo snuemrequa-^

dratos.a quorum utro^ 20 fi‘auferas,refiduaftntquadrati.Datiin duosproximos impare, ia

txpofita^tnfio,ofiendit alterueffe itS.^dliuftcinuemes.i 20 aquaturquadrato. Eius

latuspono 1 s

—

8(fcilicetui duplie unitatis no excedat numeris 20,&eam quadratu uteum

fuperet)fiti N,r d. Ergo ipft quadratus undefi
!

~fs (hecenim efi20) auferas: -;-
5
relinqui

turquadratus.Huncipfum inuenies Diophanteo uftis eanone. Gfuodfilatuspofuiffcs t N 6,

1 nfuiffet —.quadratus d|d.nam abhocetia fizofeu aufer.esfiuperefi A quadratus. Ex

diciisfacile efi, duos snuemre aut etiapluresquadratos,
qui detracto dato numero relinquant

quadratos.Prachcaporrb multiplicatione, q uocat, iohper 12 d producit 370 r6 . id eft 370

-Pe.£)updfiebat ififraciautTori{ couerfo,
'
f~per productus 'ftf. Ergo 170 fo^io aquas

autor quadrat»:priusomnib.peri6 muhipucatis.ut resptexpeditamagis.fndcu 16fitquadra

tus,omnino qes adratus manebit numerusper 16multiplicatusftquide quadratus ia ante habe

batur.) ut 592 9 Qj i6o,quadratoalicuiaquet.Eius latus pofuit77N 2.nacum 77fitra

dix quadratanumeri f929:^1^ 77 Hinfedulfu, S929 Qjlabit. hiergomutuo abolebuntur:

fientf- Tfplures,numerus abfolutus minorq ido.ut uides . Dereliquisuiderit autor . Na miks

quidenemoperfttaferitex hacaquatione1 Njieri-f. autpofitiones hasinde emergerequapro

foiutionequaftionisponuntur,aut eospropofitofatisf.'acere numeros.Canoncm
fabricariauimt

lationefuperiorisnon eft difficile. CANO N. Duos aliquos muneros, icric numeran-

di naturali fecontinuo infequetcs,pro tuo arbitrio deliges.Vcriufq; quadrato datu

adijcics-.habes extremos,unitatcmcdiu occupate \oci\(licetenim uariarc.J Sitdatus

numerus 8, aut n,autjg.Eruntquiquarmtur17-t.24.ltcm 111.1132.& 67.1.82. naproprims

Quadratoiii exemplo latera2&4,profecudo 10&n,pro tertio 7& g 'veu;tatiscattfa delegi. Potilma./.;

proprietas, duobus quadratis numeris,quorum lateraunitatedifferunt ,Jdenumerus a-ddatur.prouuao

ex collecioru unom alterum
fidetrahaseundem datu Huixeru, refiduus erit quadratus,fuct-

dratilateru s6& 17.aucta oofimtapi& 329. Hcrummukspficattoneproducitur 973S4 au-

fer 4, habe, quadratum lateris 312
.
jpua autemporri dehis duabuspropofttionibtts.o atsjs.

etiamqutbujelam dijftetaripojfe cxiftimemfuo explicabiturloco.
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X i V. Dcnrurtrcs numeri, quorum bini imo in alterum multiplicaro producant
numerum.quiadiedoipfi reliquo fir quadratus. Vnuin poftulatorum prxftabitur,

fi quadratum liimamus,cuius aliquam partem tertij numeri loco ponatur, reliqua

produdus e primo in tertium ftaruatur.Sic lateris i N 1 3 quadratus 1 QJ; 6N i 9.P0-

namusq.-tcrtiumeflep. ergo qtiodfitcprimo in fecundum eft 1 Qj 6 N. Sit pri-

mus 1 N,eritergo fecundusiN f 6. Reflat utquod fir ex iccudo in tertium, 9 Nf >4,

adiedo primo,fcilicctio N t54,a:qualc fir quadrato.& itera quod nr ex tertio in pri

inura,9 N,adiedo fecundo,nimirum 10N t <5, utrunq; a-quccur quadraro . Duplex
heie cxliftirxq uatio.Nam cum interuallum harum fummarum fir 48 : diro funt ini

ucniehdi quadrati numeri,qm ifto diftent intcruallo
.
quod& facile cftfadu,& in-

numeris fieri porefunodis. ac fintfane 16 & 64. utri horum aquationem accom-
modes,repericturquantusfitiN. Etenim fi dicas 64xquariioNt54,i N crirj.ide

cueniet,fii6 xqucnrurio N 1 6. Ergo,ad propoficum,crunr numeriprimus 1, fecun-

dus 7,tertius 9:qui propofitionis conditionibus fatisfkciunt.

XYLANDRI.
Hacqueftio./iusfr tractatio elegans eH,& artifici)minime uulgaris.quam uariariproarh

triopoffcfiatisuelprimaindicaturpofiiione nefy expedit copia detinerilectorem. In Craco au-

tem ualdemanca esi hacpropofitioiego rem,non uerba.dfcripfi. Pofitoprimo 1 2
\',
fecundusfit

1 2^t 6.nam ortus exprimiinfecundum multiplicatione 1J9J 6N dsuifusperprimum,quan

tusfit fecundusprodit .Deduplicata aquatione memineris eorum qua librofuperioreadpropo-

fittonemduodecimamfunt explicata, etfinihilest catefa cur canonibus ibi traditisurar; potif-

Jmiitmicum quadratorumquorum interuallum fit quicun

q

s
datus numerus,ut heicesi 48, in-

ventiotraditaft Y. 1 propof.lib. 1 1. Diophanti.Numeros inucics quaflioni explicandafatfa-
terefaciliuseficxperiri,qudm utprsmmfirato opus(it.Recti autem& defacilitate (f de ua-

ria>,dilicentiaautormonuit.Nam ut relinquamus hypoflafes , ne.fr pro quadrato 1 d 3(t

0 alium {quodinnumerisfieripotuit modis)adfcifiamus,proquadratis id&d4.,ufurpars lice-

bat ahosquadratos. Sane 1& 49 imemffes numero 48dtfiantes. perX ificitdi Diophanteorii

,

poftislatenbus iN.,&iNi 6.aquationein!er48&12N i3doblata.Sedq quadrati iiypofta-

fbus accornodari nullomodopofjisnt ,
cum 10N^S4 utifrplusfitquam 49, &c. fiponas latera

tN&tN 1 2,inuenics quadratos 121& 16f.Sit ‘N -\4,eos habebis, quos afurpauit au-

lor. SiiN (f 1 N 1 3, quadrati erunt laterum d{ ac 8~, fcilice

t

^ » quorum in-

teruatlum - ? • ,boc est 48.& catera.Iam (tquadratosfumfiffemus idf fir i2i,utroa.modo adhy
fofiafis (fipofitafiaccommodetur ratio,i Igeritnfac tantus estprimusfecundus 17S. tertius

ex bypothefif . Ducifw 17S,fient~ ,adde9,habes quadratum lateris Duc17{m 9,

habes iS7x,addenf habes quadratu tdp. Duc 9 in /tj, erut tojf adde17S, habes 121 quadra-

tu.Reliquatibi mado.jj)uodfiduplicata uti Ubuiffet aquatione,no minor/e obtuljft uartetas.

interuallum.inter10 Nt S4 et 10 JVf6,eH 48.que multinumeri cbponut.Sifumas 4 et 12,babe

bis quadratos64 maiore.td minorefi2 et 24>habebis t6q ct121 .St3 et id,habcbis^fct ’-4f,etc.

X v . Dentur tres numeri, utquem bini alcerin alterum multiplicarus producur,

is reliquo detrado fit quadratus.Stamatur primus 1 N. fecundus 1 N 1 4. horam 11I-

tiplicatio produceuQ_+ 4 N.huicprodudo.ut liat quadrarus, tertius detrahendus

cit.Hunc nos ponemus ergo 4 N.Rellat ut fecundus in tertium, primo detrado fit

quadratus.produdus 4 Qt i<5 N,ablato primo, fir 4 QJ; 15 N, squale quadrato.Ite

tertius in primum procreat 4 Qamdc fi fecundus auferatur, reliabir 4 Qj 1

N

4 quadrato ajqualis.Etrurfutn duplex occurrit aquatio. Nam cum horu qua-

drato squalium inreruallum fit 16N 1 4: quaratitur duo numeri
,
quorum unius in

alterum multiplicationehoc interuallum producatur, ii funt 4NN&4. Horum
ftunma dimidia: quadratus aquaturm aiori: uel interualli femifsis quadratus aqua
tur minori.Fitr N.aj.& quafiti.ac rcfpondentes poftulatis numeri 25,105,10 o.

XYLANDRI.
Iiuc nos ponemus ergo 4 N.) /Jis enmprodutio multato,reflat 1^quadratusutifr.

Catera in Craco mutila,meo Marte corrccia deai. Diuifio 16 5\£ 14 i'1 dtps e quibus multipli-

cando componaturfacilisest intellectu (fifimplex. Vfiis autem heicesi canone
,
queduodecima

fecundi tradtdit.qmacitranouam aquationem expedirires non quibat. 4 Nf t & 4,f’.cD

g 4 nnt
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»»I A Rf 11.dimidium 2 Nq,ktoiusqnndralnmA cqnatste4gJ <!' ™*-

i,riUeni,nerenteexptrmr.)Fiino,ein,N^,nin2sfed,i;
&ns:n,mfin:nenei,M,

_

Z&taHfcUi, I».W}.* wfexs- Bmmtmmm&mimfm
>.'.»«(«» ii.) Re/intq.nJ,#*. \\.S«*nlne in ternam gtpmt -J .<*»“WT
mnm reia&.fLe, e,.atuirnm. Tenwssnpnmxmpncreu^.xxfeT-f.fcsIicetfe.

ZdJ-,ephILdre,aeiMen,.L,e,l au,emhee„,pr,erkm.uer,»,,mm,,,P F

,,osfipN&cosfi—d. .o.quaixqin,d,nuMer.Mmm'NJco.,xoi,,mp^

JfSeumixco.xcasoNSs&x.&c.pronnau&teetxttUno.

XVI. Quisranmt tres numeri,quorum bini alterm alteram fi multiplicerar nu.

meram pfeducant,cui reUqui quadratus adieto, quadraram conSmt.Eftopn-

£„s . N,fecundus autem 4N 1 4.t«tius t-it» duo pollulatotum pratttauo.mus bu

pereft ut tertius iuprinnimqucmprodueit,islecundo adfe.eo fit quadratus Atqiu

hocmodo fiti6 Q 1 33 N t i6.quod aquatur quadrato , cius latus fjn0o 4 N 5
-

cuius quadratus idQtai 40 Nttquaturid QtijNttd.ritrN.p. Etuumcup,

328,73,Toluuntnodum.
XYL-ANDRI. .

Stebtilieeilhecintientio.&eii^naobferaeta.^tmdretuefehtnce^4 'KJt>ueen r -

am.eralieU^eimeiepreheni^mUmedtdfrpmenUnexp.fmmm^
re2 Alt 1,lient 44:ateaeiratteeett interitei,& pbi quadratae ixceruli.&p f- f
bebet1 IV t i.Proindeunitate tertioeifigneta , 4 ,?It 4 Af. dmjitperi N, quempnm /

cit.utfecundus effeteNI4.&berS mubdplieeliepreJuceretidftttuniteMquedrettueM-

tus.mum quadratum reflstuerct. Nam <** mitasmuUtpUcatakfikta ,mmgrtt
qukq..mquad,a,r,utnetif,mum,iU,.}

,,tiamf«undmmtemummAtpbM2^2
manet, &iN adfeito,primi quadrato,totumpropofitum quadratum reficit.Relicuaj p

na:drfacileeH notareexfepeiam oftenfis,curlatus tN sfingatur.Entmuero i NJi

lt0 o.-uteilin Diophanto.fidfif,primusomnino:&reliqua
’
J-f.

l^.ideHi.Sedquia uno,n altera

,.
'
multiplicato,partes d quadrato 73,hoc est dfjup denominata exfifiunf.&

quadratum adde-

dumeandem femper denominationenancifiitur: ideo comode&recle denominatote comunt

abieclo numeriftatuuntur 9.3x8.7i-
quorumprimus mfccundufacit20S3

,

/lu;o-‘fSJ,
29 *ertJ

auadratu addas,auadratu habes SzSi,lateru9i.Secudusin
tentugignnts^oddeSt,qua-

dratumprimi,fiet 24023 quadram,UterisW. Tertius inprunumproducit 6S7-f
^

auadratu fecundi,habes quadratu 10S241, cuuu radix 319 .Infiupenore exemplohac abieitio

in.mmaterkU,imdaheba,:qttiamuUplee^o,Spart,s er,are,MibmMemerantai._

dendi,non itide quadrati,ut obfieruare licuit.Varianpoftttones&folutionesdicere liquet. Na

primuponere licuit1 N.,fiecundumi NJ2,tertium i,re(pectu quadrati 2N\ i,&c.

XVii. Defideranturnumeri tres ,
ea conditione : urquem bim uniusm alterum

multiplicatione producut,is cum duorumiftorum d quibus eftprodudus

quadratum faciat. Eninuiero quibufuis duobus quadratis, quorum latera unitate

di ftant,altero in alterum dudo numerus fit, cuifumma quadratorum addita
,
qua-

dratum faciat . Efto igitur primus 4, fecundus 9»ut qui ex ijs procreatur quadratus

3 6,cum fumma ipforu quadratum conficiat. Rcftatutfumma fecundi &terti) cum

produdo multiplicatione ipforum,itemq ;
fumma terti) & prinucu Pr°du«° ‘Pi0

'

rum multiplicatione, quadratos confient.Sit tertius t N. Entprodudus c fecundo

in tertiumcum coru fumma 10N 1 9, aqualis quadimoi&produdus
e terno 111 pri-

mum,cucorurn lumma,5N

1

4, «qualis quadrato. Hcic quoqj duplex fe offert -

quatio-Iplbrum interuallum eftj Nt 5. quod qui conficiant duo numen al er 'n aI'

tcrum ductus,quserantur. fuqt aurem xN 1 1 & S . atq;
rurfus, utin fecundo hbro do-

cuimus,uclfummjhorum femiflis quadratus maiori,ucl mterualli ferni 1 q

tus minori aquabitur.RriN,28.Sunt ergo qui ddiderabantur,4. 9.28.

XTLANDRI.
Pulcerrimum esitheorema quod proponit autordebtueniendis duobus numera, quorum

uno tn alterum ducio quodfit,idadditis ipfis quadratusfiat.Hoc beneficio3tficur,di
huius ope^



ris etiampotuit indagari,fedpraftat ex hoc theorematedefumere, quodquadratianaturalifc-

riefe infequentibusfinis quibufcunrp hanc uim tribuit, idfi cliaadfraSlospertinet.Verbigra-

tia \

2

& TT quadratifunt Laterum3\&a\-lpfproducunt fitmmaipforum
'

'ffeu \
'fi;

huic addita,quadratusfit lateris%.Rwfum latera /i& .2 fi
quadrati '-j-& *?- prodte-

tftuff.addeipforifummam -ffeu if-,fitmma 'ffi, quadratus lateris
-fi,

&c. Caterafur.t

fatis plana .
Humerorum

,
quiproducunt internatium

, fitmmaiNt 6.femifiis.fiHj -?• cj,ia
-

drattts fijgfiptJ Naquatur ioNt p.utnncp abuciuntur 9 fiemfi 3N aquantur
fi

7 N,

hocest-N
j |

7fit 1 H>z %-Exarnen rem comprobat.Nam4 (fififunt 13.quibusfiaddas36,qui

e 4 in 9 fit 49,conficitur quadratm.Et 9 in 28,252producit , aufiadd.ts37 (9&?8 ) quadra-

tusfit -2 Sp.Denicp 4 in 28ducltts.gignit 112.cuifi4& aS,idesi32 addas , habes quadratu /44.

Satisautem ipfitm theorema docet, locoprimi (fifecudi quofuis alios quadratos accipipotuijfe,

quorum latera unitate differrentiitacp uariart etiamfolutiones.

xnx. Alio modo idem propofiturnabfoluemus.Stamamus primum iN.fccim-

dum 3. Altero in alterum dudo, ipfisq; ad produdum additis, fit 4N 1 3,quadrato

aquale. 15 quadratus efto 25. eriti N.jx.atquc lic primo j^/eenndo 3 pofitis,uni po-

ftulatorumfatisfadum. nam qui fit cx uno in alterum, cum fimum ipforum confi-

cit 25 quadratum. Superfunt duo rcliquapoftulata. Pono tertium iN. in hunc fi du

catur fecun dus,& fumma ipforum addatur, fitrurfum 4N + 3. at fi tertius in pri.mu

ducatur,& produdo fumma ipforum adijciarur,fiunt 6-j- N 1 5 {• horum iiterq ; qua-

draro aquatur.Sed quia alterius &N &unitatum numerus ijs qui funt in altero cft

maior:nequc eorum inter fe ratio eft, qua: quadrati ad quadratum: ideo ociofa &.

inutilis eft hac operario. Eo itaque res deduda cft loci, utibucniendi fintduo nu-

meri, quorum fumma cum produdo imius in alterum multiplicatione, quadra-

tum faciat : ipforum autem ratio unius ad alterum fit qua: quadrati ad quadratum.

Quando numerus alterius quadruplum ternario fuperar, unirateaudi inuicem ra-

tionem habebunt ut quadratus ad quadratum . Conftituo primum 1 N, fecundum

4Nt3- Oportetetiam produdum horum multiplicatione, cum fumma ipforum

coniundum,aquari quadrato.Fit autem 4 Qf 8 N f 3. Huic aqualis quadrati latus

fingo 2N 3,ipfe cft 4 Q_t 9—^-12 N,ac 1N fit— hoc cft T
’

5.t5tus cft primus, fo-

cundusrl.fcn \fi.
Itapoftulatorum uni cft fatisfadum. Supcrcft, utprodudus fe-

eundi in tertium cum fummaipforum conflet quadratum. Efto tertius 1 N: & cum
fecundus fit 4i;produdus &fumma ipforum facient 5^ Nt 4j- aquale quadraro,

is ergo fit 25. Rurfus cum tertius fitiN,primus autem TV :
quid ex uno in alreru pro-

ducitur, & fumma amborum conficiunt 4s Nt-re- hoc aquatur quadraro, qui fit

aoo. Multiplico *!Nt4fin23,fiti3oNtio5,a:qualeqiiadrato. Item }jNt ts in

xoo, fiti30N 1 30, aquale quadrato. Horum differentia eft 75 , acrurfum duplex fe

obtulitaquatio,fitq;
iN,7.tanrus cft tcrtius,& aqualis eiprimus.fccundus 42.Scfa-

tisfaciunt quaftioni.

XYLANDRr:
Hacquofipropoptio eftex earum numero,quasutin l/bro nofiroerant

,
fateorme non affe-

qui. Numeri quidemperhas inuentiambages ,propofitonequaquamfiatisfaciunt. Nam 7 in

42producunt 294.quibusfiillorumfumtnam 49 addas,343 habebis, minime quadratum . ht

fiprimum in tertium ducas,7 in7,addasfi 14,
habebis 63, itidem non quadratum . Deduplici

aquatione,di£lum esiadduodecimamfecundifatis, (fi alias, interuallum 75 componemuscx3

ims.quadratum(emifiisfitmma 19 6.quadratusfemtfiisdiflantia 12:.hicaqualis 130 ATt jo.-il-

Ie 130Nt rosfitutrobique 1 N, ffi-0,hocest fi^.hic ergo eftprimus , fifi
fecundus , f tertius. Sed

primus infecundumfacit \fifi,quibusfiipforumfummamf feu fi£f addis, fitquadratus rff-

idem esidefecundo in tertium.fidtertius inprimumfacit rijf ,
quibusfifummam ipforum -Ji

feu !-H addas, habebis :nequaquam quadratum, utne denominatore quidem refiitute,

tueriDiophanteampofiimus (blutionem. Enimuerbpoflerierispartis hypothefis nequecum

re , neque fecum confentiebat
. Jfsod enim legebatur

, fi numerus alterum ter , ac 3

praterea contineat, addita utriq, unitateeos fore quadratorum fimiles (hoc eFt enim ha-

bererationem ut quadrati esiadquadratum )falfifimtsm est, utennq. exprefie iduerbahabne

rint. Ter 6funt iS,adde3,fiunt
2 1. adderado (fi- 21fiunt 7 (fi 22,nihilminusquam quadrato-
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rumfimiles:nififorte quod, ex altero in alterumfit .quadratus esi . Idquidem uerum, fi nu-

merus alter ter&3 praterea contineat: fi minori1 addatur , fummafc bac maiori, pofterio-

remfiummam adprioremfummam rationem quadratiadquadratum nabituram . erut enim

fumma hafimiles quadratorum,& altera in alteram multiplicata autdiuifa, exfiftet quadra-

tus.namfemper in quadrupla erunt rattone.guicunfc autem numeri rationem habent,d4,9>

iti,quocunfc demum quadrato denominatam-ij omninofimilesfunt quadratorum , utalibi esi

demon(Iratum. Ter11,uerbigratia,funt33,aade3,fitnt3<f-addet adit,fiunt12 .-fummapriori

12 adstifit 4g,pofierior 12&48fiuntfimiles quadratorum,ratioquadrupla. Itafinumerus a-

Itum 'oclies, (fi 8praterea cotincat.-unitas minori, dr totum hoc maiorifiaddatur, duafumma

erunt quadratorumfimiles numeri,rationisnimirum nouencupla.Si quindecies (fi 15,acfica-

gatut iam dittumfient quadratoriifimiles,rationisfidecupla, quodautor numerosponit

1N&4 2^_t3 ;
idneque cie ipfius uerbis coharet: (naiN\ /, (fi3 2\£t4poni oportuififie

t

) ncfr

uerum eft eos quadratoru efijefimiles. Itafy
nihilhaberem heic quidem

,
quoddicerem ,nficum

exfiequentiquafiione tuexreipfa liqueretpro tripla ratione
,
quadruplam

,
pro rptuXuuim,

legendum efife nT^aTr^earioiv. quod (fi repofiiti . Et huius theorematisratio quouisexemplopo-

test intel/sgi. Jguisenimnefetiquater 11A3, efife quater12, /? Ergo unitas utrobiq. addi

-

tur,ut ratio quadruplaprorogetur, efifiant de11 (fi 47 ,
quadrupli 12& 48-Itaquede quibufi

uis quadratis theorema hocaccipipatefitNamfinumerus alterumnouies 1 8,autfidecies t is,

uicies quinquies 1 24 contineat, (fic. uttq{ unitatibus audii
ambo,rationem habebunt ncuencu

pldfiedecupla, uigintkupla,(fic.Cur autemfiolulio nonprocedat , culpa esi
,
quodtertiumpri-

mo aqualem(latuit : cumfieri nullo modopofit, utinfimultiplicatus aliquis numerus cumfiui

duploquadratum conficiat.atq.idheiejieri oportebat.Ne^ uero Diophantiuitio hoc damus,fe

d

librario.Medeamur ergo. Verba hac !wd\p<co fiav ttfwT©» ifiraj , tantus esi tertius , (fi aqualis

eiprimttsfic leganturfiw ([iKarsov,0 fip d\}ht.(fic. Tantus eHtertius, at

primus erat3fecundus, (fic. Estenim uerafiolutio inhis numeris tV-tI-rs-Primus infecundum

facit addeeorumfummaffi , habes quadratu fifi.defecundo in tertiumfiuprddiximus.

Tertius inprimumproducit (5^.addeeorumfumma -j-§§, habes quadratum tss- <fifatisfact

u

eitfiitbtiliadmodum artificio quafihoni.Porro 2s (fitoo quadratos adficificcredocuit autorem ra-

tiodenominatoru3 (fi lo.quifitnt dupli:quadratieoris quadrupli. Reflat unusfirupulus,qubd

nonpofuit quadratorufimiles,ut uidebaturinftituiffepropofitoadhoc confequendu theorema-

te.fiedeum auferetproxima annotatio.

XIX. Quaranturtrcs numeri, ita utbinorum multiplicatione produ&us, ade-

ta amborum fumma , fit quadratus . Hac quatitio fimilis cft pracedencis . Statua-

tur primus 1 N,fecundus unitatum quotuis.& eodemodo in difficultatem inexpli-

cabilem incidemus.Vt ergo multitudinem numerorum admultitudinem numero
rumhabeamus fub ratione quadrati ad quadratum

,
co deuoluiturres , ut quaran-

tur duo numeri, quorum unius in alterum multiplicatione fa&us ,
demtaipforum

fumma fit quadratus.ipfi autem fimiles fint quadratorum . Si numerus alceru qua-

ter, ternario demto continct:unitatc utrinq; dettada
,
numeri erunt quadratorum

fimiles.Iam & hoc conftat, fii quadruplis auferantur quadrupla
,
refidua fore qua-

druplarenimirumquadratorum fimilia-Ponamus ergo primumiN 1 1, fecundum

4N tlQuod fit cxuno in alterum,demtaamborum fumma,eft 4Q^—iid aqua
tur4 Q_t 4 8 N,quadrato lateris 2N 2.FitiN,|.Ergo primus erittf. fecun

dus feuij.Atq; ita uni poftuiatorum fatisfccimus.Ponamus nunc tertiu 1N. hu-

ius in fecundum multiplicatione quod fit, detrafta utriufq; fumma eft zkN 3\.
aquale quadrato : is fit 4. & illa per hunc multiplicata ,

fiunt 10N 14. Rurfuni

quod fit tertio in primum du£to,fiindeipforum fumma auferatur, fit}N -f-Xa

quale quadrato.is efto id.Et per hunc iftud multiplicemrffitioN 26. Infernal-

ium huius producti & prioris, 12. Id componunt 2 & 6. quorumfumma dimidium

in fc,faciti6.idmaiori aquatur,qui erat 10N 14. firiN j.is ergo eft tertius, fiuc

^.Primus fecundus^fcu-/.& foluitur his quaftio.

XTLANDRI. _

„

In Gracodtnominatoresppera omifiierat, (fi aliadeprauata,alia mutila,ut
exeoru tu mfiris

comparatione
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comparatione liquet.Inftituamus examen.Primus infecundumproducit fumma ipfirum
ffideft ,inde ablatafupereft quadratus Secundusin tertiugignit io\. aufer 6\,fum-
ma eoru,re/!at 4,quadratns. Tertius inprimu% creatfumma ipforu fipindejubtratta.juper-
efi \fcilicet quadratus. Theorematis,q uoautor utitur , itidem esi euidens ratio. Sumamus
iopro exemplo,$uis non uidet quater io, 3 ,ejfequater 9,8ilSicetiam nomes 12, g,

funt nouics 11 1 1,&c.alterum uel19 quinti Euclidis demonfirauerit.Ferum heicobfirua, no
ipfosnumerosfimiles quadratorumpro thefibus ufurpari.fed eos,qui unitate aucii,tales fieret,
quodetiam infupcriorefuitfaclumpropofitione.Satisenim eiipro infiituta operatioe

,
hocnos

confcqui,ut umerus fififitquadratus,acproindelatus effingipofiit,cuiusadfiito quadrato a-
qaatio conficiatur . Fariandi rationem ipfa theoremata , er eorum explicatio fuprd alla-

ta oftendunt

xx. Inucnianrurduo numeri,quorum altero in alterum multiplicato,fiue alter-
uter'fiuefumma eorum prodmfto adijeiatur: fiat quadratum . Statuamus alterum
1 N, alterum 4 N lNam fi numero unitas defit ad conficiendum alterius qua-
druplum: produ&uS ipforutn mulriplicationea adfcifcatminorem

, fir quadratus.
Duonuncreftant.fcilicetutprodu&usifteetiam altero, etiam fummaam bonun
au£his,quadrarum faciat. Atcum altero facit4 Qt3N 1, cum fumma 4 Qj 4N 1.quorum utrunq; arquatur quadrato. Eft& heic oblata duplex aquatioTln-
teruallumeftxN. quodconficiunrmulfiplicando 4N&5. &%iN, ^..tantus eft

primusifecundus ^.dcpoftulatis quyftionis farisfaciunt ifti,

X Y L A N D R l.

7heorema.cuihacinnititur operatio,non de quadruplis tantum, fidetiam mucncuplisfie- Multiplicia
decuplis , alijsfi rationem habentibus quadrato alicuicognominem numeris unitate defiitutis quadruo n

ucrumeffenon modo expericntiafiedcr ratio ofiendit. Cum enim quadrupli, nottencupli, (fic.
™"° Pr0P

interfefintfimiles quadratorum , (fifua multiplicatione quadratumgignant:fi1auferatur
maiori, (fiperminorem multiplicetur refidutu,producto utifyadquadratum tot deerunt uni-
tates,quotfunt in minores.guadrupUo&n-. Ergo6in23fiduco ,& 6addoproducto

,
qua-

dratus 144 integratur ,exfiiturus 6 in24ducto. NouencupliS&72. ergo g in j2 ducto, adte-

ttisfyproduclo Sfiet576quadratus, quem Sin 72procreajfet. cAdduplicem aquationem quod
attinet, /NinteruaUumfciib ex 4N (fil multiplicando compofitit , cum 4 fient abolendi

aquando,quifuntin utrofonumero. Summa( ut rudioribusferuiam )ett4N-\\.fiemifiis 2 2\J
t fi

quadratus 4 t \ N,aqualis 4 £fi\ 4 Tf i.KAbijce utrina4 fijfi { (fi utro-

bift addei.erit aquatio ||
[\\ \ N,fit 1Np±.huius quadruplum auferasinde fi£,feili

cet unitatem,fecundum relinquit Denominatorin Graco temere est ( utplerunq^ etiam a-
lids) omifius infolutionispronunciatione.Fideamus autem anpofiulata impleantur. £)uifit ex
-rh^rh-Aift ^~f6.Heicdenominatorem omittamus licet,uti^quadratum

:
fedutprodu-

Ci0 addereutrunq datorum,(fifummam etiam ipfinumpofiimas:6;j6, (fifummaeorum ror,

multiplicenturper 224,01inpartibus eiufdemcumproducto nominis exhibeantur.funt aute,

ubifingulis2340adteceris, 16900, 10404,^24964. quadratiomnino , laterum 130,102,138.&
fatisfacium estpoftulatis.

xxi. Duo numeri pofcuntur, ut qui alterius in alterum multiplicationeprodu-
citur, fiuc alterutro , fiue etiam fummaamborum multatus

,
quadratus fit. Efio al-

tbr 1N t i.alter 4 N.Nam finumero qdatuor unitates d efintad quadruplum alteri-

us praftandum
:
qui fit multiplicatione alterius in alterum, maiote multatus qua-

dratum praftabit. Rcftat utprodudus ifte minore etiam
, edam fumma amborum

detracta, quadratus rclinquatur.at illic relinquuntur 4 Qf 3N i.heiC4Q-
iN 1, utrunq; quadrato aquale. Intcruallum 4 N. quem multiplicando com-
ponamus cx 4 N & 1. fitq; xN, 1 Ergo primus erit 25 fecundus 5. & manifefta eft

dcmonftratio.

XYLANDRI.
Theorema, cuiinnititur hacoperatio.caufam habetfaciliperfpictsam.Tigmde quocunque

quadruplonumero auferas 4,dequocung? nouencupio 9, (fificdeinceps : manebunt quadrupli,

nouencuplt , (fic. non eiufdem , fid unitate multati numeri alicuius . Ergo refiduo in

priorem
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friorem datio,ultra quadratu qui e quadruplis fieret,totunitatesprouenient, quotfun t inma
tore.Verbigratia 4$ad12 ett quadruplus.ab illo aufer 4,reflant 44,nonadufedadit quadra

pltu.itaq, duodecies44{faS) fientquadratum e quadruplis 11 in 44- ducto,acpraterea 44.hoc

eft,duodecies 44, - 44funt undecies44-Ttem 63 ad7 esi nouencuplus ..aufer p,reflat S4 non

adpfedaddnouencuplus.ficpttes ergo s4 (37S )
est quadratus 'enoucncupUs 6atq sdprocrca-

tus,& S4praterea.Porrb betequofduplicata ettaquatio : cuiustratianda rationemfuperiore

indicauimusproblemate. ValorNumeri ficmuenitur.femifis interuallum componentium nu-

merorum est2 iVt t- quadratus4 £f\ rJ 2 HfiaqualiS4 3 i.utrinqabijce 2 N(fr

4^addeutriqi. eritaquatio r^\ I iN. Experiri labet . Multiplica2\pcr 5, habebis 'Sf. hinc

auferprimum \,reftat *~feu p ,
quadratus.auferfecundum, if,deprodutio , reflat -f quadra-

tus.auferfummam amborum,7^feu -£deproducto, reflat -flfeu 4>quadratus . iJMultis modis

poffe hypoftafes mutarihorum problematum,in aperto est.

XX i I . Pofcimur quatuornumeros ,
ita ut quadratus qufifumrna omnium ran-

quam latere fit ,
fingulorum tam detradione quamadiedionc quadratus fiat. Cu-

iufuis triangulire&anguli latus redo. angulo fubtenfum,quadratum habet, quod

fiueei addas fiue adimas duplum cius quod fit e lateribus rectum angulum facicn-

tibus,maneatquadratum. Quero itaq; primum quatuor triangula rcdangula,quo-

rum hypotenufa: fintaiquales.Hocipfum uero aliud nihil eft, quam datum quadra

tum in quatuor quadratos partiri. Atqui didicimus datum quadratuminfinitismo
dis in duos quadratos partiri. Nunc ergo duo exponamus triangula redangtila,

quorumlatcraminimis explicentur numeris.acfints,4,s:&j,i2,i3.6c.utriufq; omnia

latera per alterius fubtenfatr. multiplicemus: flent 39,52. 05: ac 25, 6 0, <Sj. habemus

ergo duo redangulatriangula,quorum squales lint fubtenfe.Porro fuapee natura

numerus 65 bifariam in duos quadratos diuiditur: fcilicetimd &49, ac rurfum in

64 &i.quod ci contingiqquia continetur multiplicatione 5 ini3 ,
quorum uterque

in duos diuiditur quadratos.Sic expolitorum 49 &nS accipio latera 7 & 4,ac fingo

triangulumredangulumanumeris duobus,7 & 4fci!icetidq;erit33.ys.6s. Simili-

ter latera numerorum 64 &i, funt 8 &i. a quibus effingo triangulum redangulum,

cuius latera 16. 63. 65. itafiunf quatuor triangularedangula, quorum hypotenufa;

funt aquales. Refero me nunc ad propolitaminitio qusftionem : ac fummam nu-

merorum quatuor
,
quos qusro, ftatuo 65 N: quemuis autem ipfbrum quadruplu

ares,nota QJnfignitu. primum. 3696 Q^quartum 2016 ac funt quatuor ifti in

unam fummam coadi 42768 Q^xqualcs 65 N,ac fit iN. * Nuncadpropolitipar

tes.primus *&cstera. *

XYLANDRI.
Quadrati in duos alios quadratos diuiflonedocuit autor iibrifecundipropofitionibus 1 ix,

I 'xfx.Est aute oppido elegans hac quadratorum tractatio adproprietatem orthogonij trian-

guli adiuntia,demanantem ex47primi Euclidis.In Gracofolutio,& numeri Oedipum requi-

rebant.Numeri 65 natura mirifice autor ett ujus
,
quicum obfctsrius quadam dixerit,rudiores

noflra adiuuemusagedum opelld.Equidems& 13 in duosutrunq diuidi quadratos,uelhinc a-

nimaduertipoterat
,
quia uterq eft quadratum hypotenufa in retiangulo . Non dubito autem

quinad theoremata de quadratis numeris alio opere ( aut libris faltem adnosnonperlatis )

expofita autorfi retulcrit,ciea lateribus 7& 4,itemqS (jrtiubet alios orthogoniosfieri, quo-

rum itide[it hypotenufa utriufip 6$.Ingenio heic&ocio mefuperantibusgloriam reiperobfiu-

ra explicanda integram libenter relinquo atq defero. Dicamtamenonnihiletiam ipfipromeo

modulo. Oportet caufldm effiutiq aliqua, curalij duopofiint ultrapriores dati trianguliortho-

gonij , in numerisnon fitrdis (quosuocamus)fedueris ,

quorumitidem hypotenufautriufque

fit 6$.nam deprioribusminimeestmirum:cum latera orthogonij omnia eodemultiplicatants*

mero confiet minime coditionem iusqfisum mutare,& hypotenufa utrobiqeademfiatalteris

lauribusper 5,niterisperis multiplicatis.quodqualefit,uelexdecimafexta V 1 1 Euclidis,atq

addocommuni ( ut dicitur
)finfit

liquet.Sunt ergo trianguliorthogonij Utera cum huc,39.52

.

65. tu hac25.60. (•s.Sedunde nobis reliqui ifti33.56.65-item 16.63.65.prodierunt‘.Primum quod

de 6) bifariain duosquadratospartiendo dictum estabautore: idnegtuulgare
esi,(fi exaitiis
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librifecundipropofitionibusfibifo annotatis deprabendipotuit . Sedquihocadprsfentcm con-
gruar,minimi eftinpromtuttidere.quo,inquam,paiio confiet adminiculo laterum? fi4,uew
S fi i,nouas orthogoniospracreari.quorum hypothenufa utrtufque fit exatfe 69.Quando i:io-

phanteisheicdtftituimurtbeorematu.noftrampenum excutiamus.Eftenim dnobis quadrato
rummira rimantibus,inter alia etiam hocobfernatit. Quaduo;inumereriiquadratifun:n:d
conficiunt:ciusfumma quadratus confiet rurfitm e duobus quadratis,quorum alterius latusft
numerus

,
qui relinquiturquadrato minoris datoride quadrato maioris detrado. alterius la-

Jlrationem heic ‘nihilattinet tractare.agemusidfuofutfieramusjoco.Exemplifidum det lare
mus.Numeri2 fi3.fumma quadrateru ts.huitts quadrati 169. Numerari quadrata 4 fi9,
interua/lu 3.Ergo latus quadratiaitcritis s,alterius 12. na 23 deuipfubdufl is relinquitur144,
quadratus lateris i2.<^4ltud.Numen9 fi (fumma quadratori34. huius quadrati neci, da-
torum quadratip fi 23 interuallo diftdt 16.huius quadratus 2sideust! ablatus relinquit 900,
cuiuslatttsquadrati eft30. Denicp 7 fi 10 dati,eorum quadrati 4p fi 100.fiummahoru r49.fi
cius quadratus22201.quadratoridifferentia st. huius quadratus2 6

01,
fubtractus d22201,.re-

linquit 19600 quadratu, cuius latus 140.Hisita coflitutis, cum coftet quadratoride7 fi4fi/m-ma conficere 6s:quaraturait duo numeri,quori quadratorifummaftummdquadrati de 63,
hoc est4223,aquet: {ob X L V II primi Eucltdis)i6de49 aufero,minoris quadrati dequadra
tomaioris,relinquitur33uni latusrecti includcntii. cuiusquadratus ;oi’p de422 s

quadra-
to hypotentfafubtracius,relinquit3136, cuius latus 36 ejlalterirectu includer,t:u latus,ma-
nente hypotenufa 63 . Eademprorfus rationeper numeros S fi 1 inueniuntur Utera 63 fi 16.

Canon. Na aliudnihilfit, quam quodminoris datori d maioris datorumfub!aio quadrato,
imitriangulihabeturialatusialteru ex doctrina theorematis de orthogonio abfoluitur . Qua
fequuntur apud Diophantu.itafunt mutilata fi corrupta,ut tjs corrigendis metuerim necici
at% operaperdere,adeofi latere lattare. Cofideremtts Dtophdti theoremade rediangulo irian-
gulo.Dupli eiusquodfitex uno rectum anguliincludetium tnaiteri,est omnino quadrtitlum
area trianguli:utaxuprimi Euclidisnottfitmu effe debet.Ergo quadruplum tlludareafeu
duplumparallclogramireclanguli.quodlaterib. cotincturrectiincltsdetibus , injingulis qua-
tuoriainuentisrettangulishanc obtinebituim , ut qusfttone comodifiimepofiimusexplicare.
Namfummam quatuorhorinumerorumponemus 63 N.erit eius quadratus 4223 9. Nurne

-

rorumprimusett0duplumeiusquodfit bafiin cathetum multiplicata,uelquadratnsarea.pu-
ta 4.036Qftn trianguloprimo,eorumquorum hypotenufa fit 63. compofituscxjpin 32 multi
plicato,Qrproduitoduplicato:hoc eft ex 39 N in 104 N,aut73 Nin 32 Ni Cottatante extheo-
rematepropofito , 4036Qucladdita uelademta4223 quadratu , exhiberequadratiS2S1 Q
aut 169 Q.quoru latera 91N (fi 13 TfEadelege, ijfdepatiispro area quadrupla , tnanaulfiu'
fecundiponetur3000 Qjertij(696 Qjjuarti 2016. Tui eft ifia explorare:omnia conftntanea
inucnies.i^Ttquifiumrnahori quatuor numerorum,exatlepofiulattsalloqui refiodentium,no
ejl 63 N,fed12768

^

Qftiacergo aqudtur.fifit 1 N.> r^fi^Ergoperhic radicis ttalore hypofiafes
noftrafuntrefblueda.Quadratusfiett0— ficWlJprimi enimfuntet lateri,fiporro etidqua-
dratorinumeri) habesfummdomniu,qua eSti QKQudtiporrbfint quatuorhi 4036 Q.3000

QJ696Q^2oi6Q^numen qut quarcbatur quatuor , uty,perfetiifiimefatisfacidtpofidUtis
propofitiproblematis,expertitsfumfiatuerdf adeo huc adfcribere.Sed(iteptgetmultiplicado
et radices quadratas extrahedo nos,

q glacie(ecutmtts,fubfequi:dtgntts no es,propterqueexferi
beditambonum cifrarumnumerum laboreuelfamulum nojlrum oneremus. Oemonfirata er-
go ejtfolutio. tu lacunas, relictas tuo labore complebis , fiDiophanturn ac interpretem de ifio

puuerrimofubtiUfiimofj problemateamabis . Catera uideadpropofitionem S quinti.Etaha
adprimamfexti fificqucntes

xxi 1 1. Datum numerum partiemurin duos, &inueniemus quadratum alique
qui demta utraq; parrediuiii, fit quadratus. Sitdatus numerus 10. Quadratum qui
rcpcriatur,pono 1 Q/f 2 N t i,qui (iue ei 2 Nf 1 adimasjfiue 4 N,manebit quadratus.
Erit ergo prunus 2NIt 1, fecundus 4 N-fummam horum oportebarcfleio,atcft 6N ti-crgo haexquatiorie proditur t N,i j.Erititaq;,fi propoiito inii icamus , alter 4,
alcer6.& quadratus dc quo agebatur6;.

h XYJLAK-
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XYLANDRI.. ,

Na4& dfunt io uti^.Si 4 auferasde d^fuperfuntz\quadram.Si 6, \fupcrefi, quadra-

tue ipfe etid. Ceterumfide t«gt 2N t / auferat4 ^.manebit eiusrefduumi3-—aJXff
quadratus lateris 1 7f x- utbingmiumquadratus erat Uteris 1

N

t /• Poterat aute quouis

Ilio quadratouti.Sttenim 1gfiquofiuelz N^—t.ueUN- 4 auferat,quadrati reltu

quenturi —* $0 1& 1 N ^ 4- SummapartiudN—s,aqualis 10.fitiNz^&c.

XXIV. Eropofitu numeru partiemur iri duos.&inueniemus quadratu ita adhas

partes aptu.ut utralibet ei addiderisjquadratus fiat. Sitdiuidedus 20. quadratu fu-

memus 1 Qt 2N t i.Huic fiue 2N t j,fiue 4N t s addas ,
quadratus fiet. Hi ergo fint

partes diuidedi.&eorufumma, qua: debuit efle 20,fit 6 N 1 11.Eruntergo partes di-

uifi 6 &14. quadratus autem euidens eft dcmonftratio.

XYLANDRI.
Fit enim iN,i\.& hocprecio afiimantur reliqui.1 <%jftf. 2 Olfiat '-f- 1eft fummd^fi.

Porro6 fr 14funt20.fr adutrunu adieefus d{ quadratus,quadratos cofiat tzj.& 20^.SiJum

fiffeslocoquadrat,,/g,hmcfiue2 Ni 1,fine4H 14 addasfieretquadratus.Jummapartiunt

Jicpofitarum 6NJs aqualis zo-Fit1 T^z^.jpuddratusdf numeripartes itidem 6&14, &c.

DXOPHANTI ALEXANDRINI RE R V

M

AR1THHETICARVM LIBER Q_V A R T V S.

GuiUslmo Xylandro i^iuguftano interprete;

I jgaazw Atu nunieru diuidemus in duos cubos, quoruiateru fumma datur. Nume-

rus370jlatcru fumma 10.Statuo latus alterius cubi iNt 5- relinquetur latus

alterius $ iN.fitfumma cuboru30 Qjf2so,a:quaHs 370 ,
dato numero.

fitiN,2.Ergo,iuxtapratfcriptuntquatftionis,lateracuboru7 &3,ipficubi343 &27.

XYLANDRI.
Numerierat in Graco uiliati,fpquidacodici al/euerat A effe reduuiafcilicet curatu-

rut.Iiac quaftio copendio efignoru t& comifiione repetito ualde elegater ab autorettafol

uitur,utfimplex aquatiofiat,nefy in conexas tractatio excidat.Et libetingratia tironitforma

las multiplicationum quibus duo cubidatorumUterum conficiuntur, oculisfitbijcere.

1 2\f1 s s lN

tfNtff
tgisN

ijftioNtzs
xNis

i S gfiSoNJ tzs

xC-\io^\zfN

-ft-L

—2SN\w£j-—SoN.f S Jf,

xctngirsmt».
,

•*>

—

,c-

Hi cubiiamfunt addendi,uidesautem utab altera.parte 1 C& 7i N,horum ab alterapar-

te defectum compenfent.ita&ijsmutuoperemtis,fummafit30 £izso,aqualts,370.fr utnnfe

retectis 2so30 <9 aquantur izo.ergoi3 eft 4proinde iN., eftz. & omniafacthmc expedita.

<Vuodfi uulvatam fccutus rationem ,
pofuijfes latera1Njfr 10 1N, horum cubosmuemfi

fes 1 C&1000 300NJ303 1 C.ergofummafuijfet 1000 300 2\£ 130fif
aqualis

370. Primumfi addas utria, 300 N, fr adimas370 , erit aquatio interdjoijoffp1

3
°°f

•
00

est, quadratisfieorfm {utfit in hocgenere ) confideratis ,
30 300N 430.aedemque

amnibus numerisper30 dim/is,x Jgjcquabitur10N 21. ut ex hocconnexo quarenda

dix quadrata.quodgenusaquationis infixtam ChriftiferiRodolfiregulam incidit.& 1
>fi*

uel7 uel3. hoceft utrunfcut cxquintafecundi Euclidis alio loco est demonftratum
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ir. Dentur duo numeri tanto quanto pofcitur numero differentes, ita ut cubo-
rum quoqjidfitquodprsefcribiturintcruallum- Sitadeo ipforum differentia <5 cu-
boriiso+.Pono maioris cubi latus iNt3,iit minoris fitiN 3,&horuintctual!u
o.Rcftat ut etiam cuboruinccruallu fit 5 04. At qiio maiorminori piseftar, cftis Ot
54-hoc ergo sequatur jo4.fitiN,5.Itaq; fecundum pofita , latus.jnaioris cubi, 8, mi-
noris 2.Cubi ipii ji2& 8,ac demonftratio euidcns;

XY L ANDRI.
In Graco heic quog. mutilataeratpropcfitio . Caterum eoderurfum copendio ufits eflautcr,

utcontineretfi intra aquationefimpliciufepta.Fiunt enim cubi numeroru pofitorum 1 CX 9
Jj>X 27HI 27 maior,& minoriC 9 £>J 27N 27.dehui C £27 Nutrin^ detra-

cti,nihilrelinquunt,& negatiuumfignum oftendit p £)ac 27 non debuijte detra-

hi. addunturergoadreliquos 9 <ftac 27,drfttcuboru interuaftum r8JjfXj4 aqualeso4-&u-
trincLrefcttiss+,i8gdquahtttr 4-so.fit 1gjs, ergo / 2{etts-Jpuodfi,utfolet alias, Iaterapo-

fuijjes rN& d:cubosprocrei»Jfesi C minorem,1CX18 108 2\r 1 21i. undeminoreab-
iefto,refiduum i8£)JX 108 2^t 216 aquaretur$04-,actandem/Jgjtffet16 6N,quaefl
quinta Chrifiiferi,drt Hfit 2,latus minoriscubi,8maioris. '

111. In quadratum numerum, & in latus eius multiplicabimus alium quendam,
ita ut e latere cubus.e quadrato latus eius cubi fiant. Quadratus ftatuatur 1 Q^crit
latus cius 1 N.Qui aurem inhos ducicur, fitnumerus unitatum cuiuicunqs cubi , ac
fit fanes. Eum ii ini Q^lucamus,8 NdiiniN, 8 inueniemus. Atqui debent 8 N effe

latus cubicum cubi s.id ucro eft 2.ergo 2 sequatur 8 N. & fit 1 N, f. Ad rem ergo , c-

rit quadratus T
'

s,latus & is qui in horu utruq; ducitur,32.demonftratio patet,

XYLANDRI;
Heiccum in Graco mirifici omniafintconfufa, ttjusfummeainuertendo libertate, S*bona

fiderem iffiam tradiditqua e uerbis autoris elicereuixpotui.Intpfapropojitioneinter dg/Sfih

d)‘ zthdjfa.v deerat rfii cdfi. m7hcL'csi\a.<ria.%pp.cj/©-‘.)idem enimfit(tuemultiplicet,fiue multi-

plicetur.per decimafexta 7 Euclidis,legiautem infiquetiafcovadm dfvQfibs ruvzuGixw hcnslr,

iuTt.i.<cu d]f f.namfignum Tfumerimaleheicfuit mJutum.£)uotautem 8in 1£fdicit creare

8 N,dr 8in 8Ncreare8 abfiolutum:iddeprefiionifignorum ,/eu deminutioni estacceptuferen
dumfiebat enim8Jjfdr 8 N.illaautksu yivtTd/. 0 'dqAfios j3", drcatera ufe adi 16pie <f[,ui-

tiofiafiunt, hoc omnino fitut\fit Tfumerus, quadratus£$>& multiplicas utrunfo i2.itatfc etia

refi/iis latusfimplicifimaminutia exprimitur \,dr quadratus fg. Horisutrunfc (imultipli-

cat32, {nam 8,cubus affumtus,per 4, denominatorem 1 7f_ , multiplicatus tantumfacit
)
gi-

gnit 8 df 2. &{quodimperabatur)produflus d quadrato latus eft cubicum eius,quia latere

quadratifuitproduflus.fitudmgeneralisJithac operatio.experiendo facitefinties.

1 v ‘ Q*ladrato &Iaterieius eundem adijeiemus numerum, utfummx idem fint.

Pono pro quadrato iQ^cuius latus iN.Vrriq; addendus fit rotquadratoru, ut cui
Q_coniun cii,quadratum faciant. ac iit3 Q^Is adiedus 1 Q^fit 4 Q.-ad t N, facit 3 Q_
tiN.atqui hoc sequatur 2 N,nimirum lateri de 4 Q^fitiNji.crgo quadratus eft i, ia

tus i,addendus 3.

X Y. L A N D R I.

Hphocquidem confiat.Propofitio in Graco ettperobfcur&.tnimad cuna.d^filutio operatio-

ninon congruit.Nam exfolutioneapparetm ainufignificare, deberefitmmaseundem ejfenu-

merumjicut3 atri^ unitatiadditus4facit ,
quinumeriin Gracoperhibentur. Atqui in ope-

ratione oftendit eoquodfit coniunchsaddendo & latere, latus confici debere quadrati, quod
ex addendo dr quadraiofumto componitur : nequeprofeflo 4 latus eftquadrati 4. bnmo a-

quatio hac3 Jftfi
1 2y

\
\2Tf

,facit1N non r,fed {.• cum utrobifo tollaturiN,dr3 sequen-

turtN hoc eft3 Ttfaqueniur unitdti.Eritergo adhypoftafisfireferamus ,i Htuseius

-J
.addedus3 Jfjhoc eft|fiuj. Isquadrato additus £facit:adlatitsi additus, |. (fuero \fimt

latusnumeri-.Ergo di aL-m intelligendis itaeft.utfismma qua eftadditi drquadratflatusfit

fismmaadditidr lateris : hoc eft
,
additione hacrurium quadratus dr eius latus conficiantur.

Proindeetiam numeri queflionemfolucntes mutandi-, drfic legendum ejfet. yiwcuoaqrfuos

h 2 f40va.o@*
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u« wl tat v&ora.s-ets.t-w 'o pti Ti^xyuy&icWpi-,4djf*&&&.ifiiwi «

Ti6epc*'& 9/tic Tfluv . Hoc autemproblemagenerale est, & hanc requirit duntaxat cau-

tionem
, ut addendus numeruscumquadratoconfli

tuat quadratum . Ponamus quadratum 9

g , latus eius3 Ns addendum7g^Hiccum 9gifacit16g, cui/is latus4 N. eiaquatur al-

maJuturna, 3 2li7Jk ^ceHiNfit 'j.Examefi.9 g,fiunt £v latus f,addendusJ9,fiu f . huc

addead-^.habes —.cuius latusefl^.actantumfitfijad}addasiutuultproblema. Hoc modo

pofitis/g-a N. fitaddendus uels g^uelizgjtterfyemm congruit .inuenies quadratu,

i latus,£ ,addendum $ uelfi f,
'

v & canohemfabricari ex ipfa operatione licet
,
quo expediti

femper ha hypothefes refluantur. Variari ctiampofitioncspoffe infinities ,
metacente expert*

entia& raiiOte monebunt?

v. Quadrato eiusq5
lateri idem adijckndus eft numerus, ita ut uiciffim fnrama

additi&iateris 'quadratus fit : & latus eius fit fumma. dati quadrati additiq; nume-

ri . Sit quadratus 1 Qjatus erg-q 1N . addendum pono aliquot quorum unita-

tes fint quadratus numerus,deficiente tamen iN. ac fit addendus 4 Qj ^iN, er-

go is lateri iNadicdius ,
fummam facit quadratam ,

puta 4 Q_- eius latus 2 N. huic

aquari debetfumma quadrati politi,&addendi : .qua eft 5Q"-

1

N. crS° 1

|.&ad politiones eo rclato,fit quadrarus flatusf,addendus |j.

XYLANDRJ.
Multa heic(unt incommodapropofitio quaflionis obfcvraadrrtodum ,

tu cbaM.cc% (fidem?»

legendum,ut &'infra,non wf.J quodpluribus uerbis int:rprctatusjum,quiawfiquenubus a-

liquoties repetiturproblematibus . dftutUaipfa operatio ,& deprauata
.
quam ego integrans

dedi.numerifbiutionisperperam denominatonbusjpoltafi^tddendsss etiam ustiose r.O [crip,us,

pro aco et*o‘tixtp.ma. . Expediuimustamen nos,& ueros numeros omnespojmmtis . Pofitio-

nis 4g- 1Nfacileesi rationemperuidere. nam / Ncompenfatur tNinadditione.

(fi4 oportetquadratum effecum deeius radice resfit. ^Aequatio etiampromta esi.

dus eft 4g-; j'N,falicet cum /gfit -fifpfeerit {f
\\,hoc eft Is ergocum latere

pofni quadrati,ideflcum j
coniundtus

,
fummam confiat {%,cuius latus fidentadditiciusfida:

to quadrato adiungatur,fiunt -fi,quodipfiumplanifime efl j.Si libuijfiet
,
quadratumpefkife-

mus 9-g, aut16g, &c.& laterepofito uero, 3Naut4 fi
, &c- addendumlicuitponerem?

g- j N, uri23 4 N,&cnmenimperfequi hac,cumfaciliafinf.

V I. Cubo & quadrato eundem adijeere quadratum,utrurfum cubus &quadra-

tus eodem ordine exfiftant.Efto cubus iC,quadratus quorcunque Quadratorum

unitatum numero quadrato , uerbi gratia, efto 9 Q^_ lam ciim quadratus fit inuc-

niendus,qui ad 9 Qjtdmndhts, quadratum faciat r duos ftatao numeros, quorum

altero in alterum ducto producatur 9. ut fiant ; & 9-aufero rde 9,& reliqui femifieu*

in fe duco,fitid. qui adiun&is 9,quadranim facit-Pono ergo quadratum qui addeu

dus illis eft,16 Q^is ad 9 Q_additus, quadratum conficit.Idem adiC additus
,
facis

iCti6 Q^ quod aiquatur cubo. is -fit 8-EritiN,i<5 . lamadpra:fcriptahocaccom-

modemus:erit cubus 4096,quadratus 2504.quadratus utriq; addendus 4096.

XYLANDKI.
Itaplane efl in Biophanto. Sedlonge ficushabetres . Ham fiaquatio inter/Cfidg&£

ftatueretur,uix,aut neuix quidem explicaripoJfet,rjtm tresfpecies aquatio hac contineret,w
paribus'diftantes interuallis.'Numeros quoque,quibus quafiiofoktitur.fiatim corrigemus. N*.

ubilegiturJura, y.vGa.e?a ru r[.legendum efi l<ro> auSoiff.utiC\i6gaquelurS C, hoc esisd

gaquentur 7 C;ueldeminutis (utparesi ) characteribus,?6
aquentur7 N.ItatNfit non id,

Jed -fnam denominatorheicperperam omiffus,uitiattotamrem. lam adpofiulataquaponv

accedamus.?N est '-J.ergo 1gefi^^r tCesi^ ( non ergo f sfcrtbt debuit,Jedb t s

‘tqiAuoo-ii>ti<sstfg«.AO‘ri'{qnu.)Habemus ergo cubum de quo agitur.guadratus erat 9 gp* ergo

e% (heic rurfum denominator pefiime est praterittts.) addendus erat 16 gjbjmeft

4||? (in Graco idem uitium.
)
Vt experiamur uerenosfatisfeciffequajhom ,

addamus -qp- ad

illis in conuerfis.fumma confit 4£f
6,omnino subus,cuius cubicu latus eft \-.Sur-

fimt addita,quadratum conficiunt
6
~£fi

.cuiuslatus quadratum fit
-
7
~. Eliergo-
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re&efblutaquaflio
.
gtstdautheic traditur copendium detnucmedo quadrato quiaddatum

quadratu {autetiamalium queuisnumerum)addittu quadratum coflettexhiseU defumtum,
quafuprdfmt expofita lib. i i.propof.XXXV.
vii. Cubo & quadrato adijciemus unum eundemq; quadratum,ut eadem qua
fupri,ucrum inuerfo fiant ordinc.Sircubus primo,quadratus fecudo,his adijeien-

dus quadratus tertio loco. Etquoniauolojdditfi quadratu adijeiendu ad quadra-
tu datfl,faccre cubu:faciat cubu primu:itaq;primus fecundii tertio fuperar,nimiru

quadrato.tertius, n.cft quadratus.la quofefiq; duos numero pofuero,eoru quadra
ti cu duplo cius quod cx uno in alteru fit, quadratu facient . Debeo itaq; expolitis
duob.niuncris,pro fumma qua corii quadrati faciunt,ponere unitate: quonia unia
tas aquatur duob.quadratis,ci quod quatitur & ci quod adijeitur, qui funt fecun-
dus & tertius quadrati.duplu eius que producur 3.& eft 3 quadratus. itaq

; etiam du *

plu cius queproducut.cft quadtatus.Sratuo itaq; numeros hosiN& 2 N: ut duplu
eius que alter in alteru duftus producit,fit quadratus.Horuitaq; fumtisquadratis,
primuftatuoj Qitertiu4 Q>.duplu eius g> fit ex uno in alteru. Erit ergo fccudusi

Quit cu fecudo fiat aqualis primo.Rcftat utprimus fit cubus, ergo 5 Qjquarur 1 C.
facitiN,5.Ad poftulata qu^ftiois hoc aptcmus.Erit cubus,primus lcilicer,i25.qua-

dratus,qui fccudu obtinetlocu,2j.quadratushis adijeiendus, tertio loco politus,

ioo.&euidcnseftdemanftratio. xy landri.
Videbaturheic Delio oput e([enatatore,adeo&perplexa fi uitiata est explicatio

.
guajlio

qttideplanifime[olimur. Tgare; (fi100faciunt quadratu z2s:too fi 2$faciist cubu 125.ideft,

quadratusadditus cubo quadratu,quadrato cubiifacit, utpoflulabatur. hocenim eji ciatAdg

reftettupracedcntisproblematis. fipofitisprimom ordines^fecundo t g^tertio 4 gftiiN
ft s;omninoprimus i2ffecudus 2 s,tertius 100fiunt.

Interim quifecundi (fi tertijfumma s
cubu efficiat,noexplicatur. A nuwipaldm estfalfum,ut ettUa <*/> er/y' ntqdyo)y@^.

fi tus tfns. inprimo A abundatfecundiperpera eftinculcatu, protertio legedis fit-nt

yi T$d\fijTegx. Resita habet. Tertius cuprimo quadratu, citfecudo cubisdebetconficere. Ponti

itaq
{
autorcubu,qui estprimus, aqualeeJfeduob.quadratis,datofcihcetfi adijetendo. Bos aut

quadratos beneficio quartafecisdtEuclidis(ic coparat.Lateraeorisponit1N (fi2 N.horti qua-

drati 1 fijfi 4 ,Sf/unts JjK dupliieiusquoduno in alteru multiplicato producitur , eft 4
quodftadsJfiaddasfit quadratusp fijiabes curprimus ,£>,teriiit 4 <%j>onat:huc enim effe

oportet quadratu etenorequafiionis.ideocfbtspotifiimitm ufies eft numeris .(fi quiafecundus

cis tertioprimis aquareponutur , relinquitur medtu ejfe1 reflabatergo , utfecisdt (fi terti

/

fummaprimus effet cubus,ergo 1 cubo eamaquat, fit.

1 ix Aliter.Sit cubus primo,datus quadratus fecudo. additicius quadratus tertio

loco.Volo ut hicfecundo additus, cubu efficiat qui eftprimus. ite utprimus tertio

additus,faciar quadratu. Eo itaq; loci res deducta fir> ut quaredifint duo quadrari,

quoru fumma cu altero ipforu coiufta quadrata exhibeat.ideoq; cu duo quadrati,

datus nepe & adic£ticius,primu cfficiatcubu.-ponamus alterui Q> alteru 4.fumma
coru cu priore,2 QJ4.CIU aquabimus quadratu lateris 2 N— 2,qui eft 4 QJ; 4— s

N fit 1 N,4.Ergo ponemus terriu coru de quib.agit numeroru elTeid Q^fccundu 4
Qjergo primus fumma horu, 20 Q.Aequaturergo 20 Qjmi cubo.&fitiN,20.Eft

ergo primus 8000,fecudusi6oo,tertius6400.Atq;hocmodpinfinirieslicetqu^-
frioni fatisfaccrc. LANDRI.

Tqftcitm quadratiqmruntur,alter4 £h(fic.alter 4,9,16, fic.ponipotuitp hbito. Sed

autorin minimis morefisofubftitit.In Graco d\ynd,ftam SA HqiQpdor n effmutilatifcribendttm

d]uoiy.im S,p.o $ ,Aaq>t(lp,e»vi. Cur latusfinxerit 2 5\^

—

2,inpromtu eshnimird ut exfifteret

4 unitates,qua—2 aboleret, itaenimjffiNdeinde aquatum
1

1

S 2i. fifit1 Ii,4. Pri-

musnumerus ij, feribi debet,no >1 &.Caterum Sooo cubu,reliquos quadratos effeliquet,fi6400

adioooadditus,facitquadratum 14400.adKioo,cubum Sooo.

IX. Cubo &lateri eius eundem adijciemus numeru, & rurfum cubus ac latus cius

cxfiftcnt.Sit addedus numerus,1N latus cubi,Numerorum quotliber fit ergo 2 N.

Ergo cubus eft 8 C.lam 1 N, fi addas ad 2 N, fit 3 1SJ. fiad 8 C, fit 8 C 1 1 N. Ergo 8 C 1 1

N aquatur 27 C. aufer utrinq; 8 C. Ergo 19 C aquantur 1N, uel ( deminutis unitate

h 3 numeris
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numeris chara£teru)i9Qjquant i.Eftautunitas.numerils quadratus.&C 19 quoq;#

Quadratomnumerus,quadratusefTet:cxplicariiaacfoIui aquatio potuiflet. Sed

19 jpucniSt ab cxcclTu,quo 27 Cfuperat cubos s.horularusa N,ilIoru3 N crac.

Atqui 2N poncbatur,& 3N fiebat, ciun fcmpcraddcdus 1 N facit Numerorulare-

ris cubici multitudine unitate ampliore. Eo itaq
;
res redijqut quasredi fint duo nu-

Cubi quadra- mecj unitate differentes,quoru cubi inter fe diftcnt, quadrato numero.Hos ponoi
te diftantes. equorum cubi differunt 3 Q_t 3N t i.hoc aiquabimus quadrato,cuius la-

tus fit 1 2 N.fit 1N,7 . Ia ad poftulata propolita hocfi coferamus, numeri erfit7

& 8.Redeamus adid quod propolitu fuitinitio. Statuo nitmeroruqui adijeiendus

eftiN, larus cubi 7 N.erit ergo cubus 3+3 C.&i N. Si utriq; adrjciatur,facit illu s N,
hf*e 343 C t iN. atq;

hic debet effc cubus,cuius latus fit 8 N.Proinde 512 C aiquabun

tur345 C t iN.&fitiN,i.Adpropofitu. Cubus erit343,latus 7, numerus addedus,!

XYLANDR1.
Sicin Graco eH.nifiquodapertameda hac$ djfi i, Tt^*yM©°,&ruvTiy x6-

fiuv zihdjga; «xormiuelcocusuideateffeprofi J\yua,p.ice)i j? rs-tf ruvaerbcirm

6/nm,acxvSoy,iS7Ai^hv tyfiVTUjtepost y' /no ,defuit d.Sedfiolutio qusfitoispalaesiftd

fa.nafitad34.3 &ad7addas, habebis344& S,quoru hic latus illius cubicit effi auipofiit,cS

344 noptcubus. Certefi$12 Caquatur343 Cft Nfiet ut idp CoqueturiN:&deminutis cha

racierib.tif Qaqueturunitati.Ergo 1 Njrit^y. latus nimirit quadratiu}p,diuidet unitate:

utcAlgebrici canones exigut:& ”os alibi oftedimus . ^xftq;fic
uera quoflionisfolutioexfiabit.

TiqiNftfumimtts fi.erit latus cubi ex hypothefipofierbre fi. cubus aitt Hutcfiaddas

fi,hoc eSt cbficietur fif
'

9) cubus ntrfitm,cuius latus cubicit fi-ac tantunite fitfipriorila-

teri,quoderatfi,addas fi.uides ejurdfitdenominatores,maximediuerfos,omittere,qacdpafi

fimeuenit Gracis,qma cifiisnbututur,& minutias(iufraciosnumeros (ut uocdtur)no ccm:

do,quo nos,firibist:fiddenominatoresfitperne notant, quifipi autuitiantur,autplanenegli-

gitturab imperitis; Quoril cubi inter fc ‘d&UfiVt totu hocproblemafit explicatius,fornus

iN\i lafubijcio.Hincr C abi/ce.ut habeas cuboris differetia,qua exfiasm

iNfii cotextu Cui aquetur quadratus,callidc eius latusfingitur 1—

2

2£>

quadratus. cuius quadratus4 1—

4

Kfiat. Sic. n. unitas utrinfc abqcips-

iv-t/ tetf,ite$3Q&utriiff addutur4 ?j,ita% fitaquatio inter 1

*
\ q +2HU 7 ^>fiaerN&7-Pdtergoi7i, 7 Non inelegas esihocproblema

./«£

r+ + jn enitendis mihiin eo interpretadofuitaduerfus librarijfinfeitiddica

icufiiTm. "*a«**~>

x. Cubo ciusqj lateri addemus eundem numerum,iiteadem quae erant, inucrib-

* fiant ordine.Efto cubus quotcunq; unitatum cubicarum, ac efto 8. erit latus cius2

N,hoc cft latus cubi 27 2 N.& (inumeris 2N addantur.fiunt cubi 27.& cft cu-

bus i latere jN.quod fi cubis 8 adijciantur,faciunt 35 C—jN. Hoc uolumus efic

latus cubicum de 27 C, quod cft 3 N. Ergo 35 C 2 N aquatur 3 N. fiuntjIS»

aquales 35 C.'Ergo deminutis charadtcribus 35 Qjequantur 7. Nonpoteftauteui

a(limatio 1 Numeri explicari,propterca quod fpecies adlpeciem non habet ratio-

nem quadrati ad quadratum . Enimuero 35 illi Q_funamafuntcuborum 27& 8. j

Duocnbi.quo mtcm fumma laterum exquibus Eli fiunt.Res itaque ineum eft deduftalocum, ut

rs firmma ad inuenirc duos cubos oportear, quorum fumma adfummam laterum iplorumra-

m"uadrati ad tionem habeat quadrati ad quadratum.Sitfummalaterum^quotquof fibucri r uni-

quadra/imi? tatum. ac fitfane 2. fitqi unius cubi latus 1 N, erit latus alterius 2 1 N. fumma al-

borum 6 Qt 8— 1 N.haic ergo adfummam laterum, hoc cft ad 2, rationem habet

qua; quadrati eft ad quadratum . Eft autem 2 duplus quadrati : ergo etiam 6 Qt S

12 N duplumquadratictit.proindcfemi(fis,puta3 QJ 4— 6 x aquabuntur

quadrato.eius latus fit2—4 N.fitlecudus 10.& fecndu poftulata eritaltera larus

io,alterSi6. tollo dcdmaftertias,&fcmi(rem;ipfonicubor5funtlatera5&8.Vcnio

ad principio jjpofttu.ac cubi latus ftatuo 5 N.eritcubus 125 C.qui additur utriq;, fic

cubus odlonari; deto latere politicubi,hoc cftfit512C—$ N-is ad j n additus,cubu
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facit.additus autem ad 125 C > facit 637 C— 3 N. hoc debet asquare latus cubi 512 C.
ergo 8 N a:qualcs<T37 C— 5 N.fiti Nji.&iuxtapoftulata^ubus eft illatus 5,appo-
fiticiusnumerus 267.

X Y L A N D R .I.

fi)uia omniaftmtdeprauatiftimajta retuliferi ut habebanturin Graea:qua hon Dauunt

profcclofedOedipum uideripoffunt deftdcrare.Ernendato ipfe Graea ex nofirainterpretatioe.

Certe3&267 cificiunt.272,qui ncquqquaeft cubus. multo minus isnumerusfiet 392 (qua esi

Jitmma dati cubi& adijciedi numeri) infc cubice multiplicato. Et tameingeniofifiima eftqua

autordocuitfolueda huius quafiioisratio.ltafc
riopigebit ea eruere,

(fi reflitutafua integritati

cu lettore comunicare Cubuqueuispro cubo quxftionis licuit[umere.fedmorefiso autor mini-

mumfismit 8 C.eitts radix cubica eft 1 Addendi autem numeriea eft coditio,ut lateri cubico

adieHus,cubii coficiat,cuius latus cubicisfitfumma cubidati& addedinumeri. Ergo latusda-

ti ab alio aliquo cubo ( heic quofcquiuispoteratfumi, ). utpote 27 Cfubtrahitur : refiduum 27

C—2 Neftaddedus numerus, liquet enim lateredati cubt,quodeft2 NptdieHo,cubu 27 Cin.

tegrari,cuiuslatus cubicis3 N. Cateris huiclateridebetequarifumma daticubi& numeri ad-

diticy,quam uides ejfejs C—2 N.addittsutrobifc 2 N,sN aquatur33 C-, hoceftdcpreftione_j

faila, is Qaquantur s- Ergo 1 Q^ftt7- Heicquid/ N fit,dicinonpoteft,quia7non efiquadra-

tus. alioquieitis radix quadratarem explica(fit. Etfurdoris numerant tsfits locis heicnohabet.

Ergo alia uiarem aggrediturDioph. Cvnftderat origine numeroru33& 3>& nouoproblcm. ite

naturjspofitit.jfiuaruturduo cubi,quorufismmaadfummdlateris rationemhabeat quadrato

numero explicabile.Latera tN,(jr2—/ N.fismma 2 . Cubi,iC,& 6 QJ
- 8—12N—1 C.fumma

<Sgft.8—12 N.Porro 2 eftduplus quadratifcilicet unitatis .(poteramusdicerefemifiequadra

tifcilicet 4, ejfejdeofc duplare. [ea minimos numeros optimo inftitulo cofettantcautore[equa-

mur.)Ergo eitssfemtftisquadratus.quare, ex hppothcfihuiusproblematis, etiajitmma cuboru

femifiis 3 Q__t 4—/SNquadratus erit.feu quadrato aqualis. Fc4 tolliutrinfcpojfint.ac inter

N CT Qjequatioflatui,ideo huiusquadrati latttsponitur2—4 quadratus 4 fiet Qj—id

Naquatur3 Qj—d Nfi 4S^fbijce utrinfc4&3 Q>& adijeeutrifc 16N, inucnicsaquatio-

nem inter10 Njfir 13 JLfeu to& 13 5^ Er^oiNeft quodetraHodeJitmma laterum 2,re-

linquitur 4f Sedhaclateraftfumercntur,jitmma non aqualis,ueris duplafieretquadratiJdeb

femijfes eorum[ismutur-rf ut cubiquofc ex hypothefiaquentur quadrato.Quodautem
dctollcdis decimistertijsinnuitur,taleeft. Denominator omjtti,adeofc dbijcipotejt&

.

dc tolledis decimistertijsinnuitur,taleeft. Denominator omjtthadeofcdbijcipotejl& debet.na

eft cornutiis utriuffc lateris : utfide cubis numeratoris conftetporttfummaad13 habereratione

quadrato numero exprimedam,sbundefit reijatisj.altu.Numeri ergo inpoflerioreproblemate

defideratifunt 3& 8.namfumma horti efti3.quadratoru 123&312fumma 637,qua ad13 esi

ut 49 (quadratus uidelicet) adiquadratu. Hisitacp confeiiis.rcditur adpropofitum.&cubus

datusponitur123 C,latus eius cubicu 3 N. addendus numerus, cubus de8N, minuslaterepofi-
ticubi,hocelt312 C 3 N. cuifilatus 3Naddatur,cubumfieri efteuidentiftimum. Refiatut

cubusdatusaddendoadittntto, hoc eft 637 C 3Naquetur 8 N: laterinimirum cubico esus

cubiqui de 8Nfiebat,& quidetracto datt latereadditicius eratnumerus, ^uldde utrinfc 3 N,

habes 637 Caquales 13 ?{. ideft,charatteribus deminutis O37£)aquales 13, (fifaBapartitio-

ne,49 Jfiaquabutter iN. Eftergo tN~. Accomodemus hocadpoftulate.Latus cubierat3 N,eft

ergo ipfum j,& cubus datus jif i^Addedus numerus efi cubus de j (hoc eft enim 8N) utpote

ff,fthinc auferas latus dati cubi ,
quodeft \feu hocfitblato, reflatadditicius numerus

—y. Iscumlatere dati cubi |[eu coniunfitus,fiatim reficitcubum Huius ctibicum la-

tus eft-Adde cubudatu yr|adadditicium fj,fumma '~,hoceftplanifime flatus alterius

cubi
; utpofiulabatur. nam 49 eft communismenfuranumerorum392&343 - Fides iteru de*

nominatores omifbsperperam : &nobisfudandum inreSHtuendarefuijje^j.

X i- Inucniamus duos cubos fuis aiquales iateribus.InNumecis horam latera fta-

tuatur,2 n &3 N.Cubi ergo coiuueti eriit3? C.qnod equaturllimme laterum.5 N.&
deprefiis characteribus 35 Q^aiquaturj. Aequatio hccrationali numero 116 poteft

explicari.Enimuero 35 Ojunimafunt duomcuboru s 6C27. &/ fumma eft latera cu
bicoruiftora.Rrdijtitaq; res eo.utqueredifintduo cubi, quoru fununa di uifa per

fumma lateru.quoticsflt quadratus. Hocautoftcfumia eft. funtq; latera cuborii/

N.Scs N.Adpropofitucrgoipfumrcuertor.&iateracubQruppucSN N-Cub ta-

li 4. ruin
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rumfunima637,fiimma;laterua:qualis,quaefti3 N.fiti N,f Secundum poftulata

ergo cuborumlareralunty N,&f N.cubiipfi |A| &
X T L A N D R I.

Hac quuftio eprecedemifacile inteUigitur.liotum eftautem,quorumnumerorum ratio eft

uniusadalterum ut quadrati ad quadratum, eoruminterfe uelmultiplicationeueldiuifio-

nenumerorum exftfterequadratum.Examen.CuborUrrifummdefl .horu numerorii huius

fracticommunis menfura eft 49.ergo inprimis numerisJummaferibitur hac '-j. atqui tanta

etiam ejllaterum $$‘j[utnma,quodpofcebatuK

XII. Inucniamus duos cubos;quoru interuallum xquale fit interuallo laterum

cubicorum.Laterafint2 N N.Cubdrum hinc ortorum interuallu cfti9 C:Iatc-

ruminterualhmuN.Ergoi N gquaturi9 C.Expllcari quid fit 1 N,non poteft
;
quia

fpecies ad fpeciemnonhabet rationem quadrariad quadratum.Eo itaq
; fum reda

£us,utinuemre opus habeam duos cubos, quorum interuallum adipforum late,

rum interuallu rationem habeat, qua: eftquadrati adquadratum. Sunto latera cu-

* boram,i n,&i N t i.ut differentia ipforum,puta i,'fit quadratus numerus. Diffcrcn

tiacuborum eft 3 Qt3 Ntnhxcadi, quod cft interuallum laterum, debet fc habe-

rent quadratus ad quadratum.Ergo quadratus crit,qui producetur horum altero

in alterum multipli cato. Producitur u ero 3 Q_t 3 N 1 1. idaequabimusquadrato cu-

ius latus fit i 2 N.& fit 1 N 7. Rcuertornunc ad primum inftitutum.ponoq,- cu-

borum latera 7 N,& 8 N.laterum differentia i N .cuborum 169 C. ergo hi xquantur
1 N.fitt N,ri .Vt ergo poftulatis faciamus fatis.latcra cuborum funt -,-i & rf.

X Y L A N D R I.

Vbi asterifeu ftgnaui,exciditaliquid.& rurfum denominatorfuit omiffus (utferefemper)

fiausfy factafolutibi.Cubus dei 2^t i,efti Ctj Jfts 1.undefiaiterui Cauferas,cuborit

differentiaJiueinteruallum exflat . Scite autem&pereleganterobuarietatem heicufuseft

proprietatenumerorum quifunt quadratorumftmiles.quodtnterfeuelmultiplicati q, uel di
uift,quadratufaciuntnumeru.quoduarie, uelexprima noniEuclidisnotii eft . & latus qua-

dratiappofitefit 1—2 Tfut unitateabfiluta utnnfr reiecht,inter(ecoparentur Jp &N. Finis

uidetur intercidife. examefubqciamus.Laterd -f et differetia cft pj. Cubifiet ,-f et

interuallu horu -ft
b
ft,quodpftcudafeptimi Euclidisplanifime eft j-j-. itad fatisfaclu ppofno.

Xi u. Inueniantut duo numeri, ut maioris cubus adfeito minore numero, a-que-

tur minoris cubo adfcifceti maiore numeru. Sintnumeri 2N &3N. Maioris cubus
adfeito minore numero fit 27 C t 2 N. Minoris cubus adfeito maiore numero fit

8 C f 3 N.HgCergO a:qua!iainuicem.Depre(fis nominibus,fiunt 19 Qjequales uni-

tati. Sedi N quidfit,explicarinumero no poteft. At 19 QJunt interuallu duoru cu-

botu.unitas latcru cft diffcrentia.Eo itaqj res mihi redijt,utqufrendi fint duo cubi,

quo rfi interuallu ad interuallu lateru ea iitratioepneditQ.qua eft quadratus ad qua
dratu. Supraauthoceftdem6ftratu.&funtcuborulatera7atq;8. Accedo itaq; ad
id quod primo qu^rebatiu:numerosq

5
ftatuo 7 n & 8 N , fiunt343 C

1

8 n aiquales

512 N 1 7.& 1 N fit,rf. Adpoftulata,numeri funt-rlSc^ac demonftratio luculenta.

XYLANDRJ.
tJStinus reliquis uitiatum eft hocproblema:nifquodfalfifolutionis numeriproponutur,de-

nominatore negleEto. Veras examinemus.Minoris cubus eft ixsy- addemaiore hoc eftrf|>

,

habebis Maioris cubus eft f\

'

9y, addeminorem ,-f,
hoceft ,

rurfum habebis

X i V. Queruturduo numeri,quoru fumma, ipforu uterq; , fed 3c interuallu ipforS,

fi unitas eis fingulis adijciatur,quadrati numeri fiat.Si unitate auferaab aliquo qua
dratOjhabueroprimu.Fingo alique quadratii,cuius latus fitaliquor N &LLit3 N ti.

quadratus hincfit9 Q_f6 n f i. hinc abie&a unitate.primu pono 9 Q_t d N. Rurfus

quia uolumus primu cufcciido & unitatequadratu facere: fed primus ac fecundus

* iu£h cu unitateic (^9,N 6 funt: fccudus aut cum unitate quadratu coficitrquxren-

dummihi obtigit quis quadratus coiun&us cu 9 Qt 6N quadratu coflet. Expono
duos numeros,quoru multiplicatioe unius in alteru fiat 9 QJ- 6 N . hoc in fefcmul-

* tiplicatii fit 16 QV24 Ntg.aufero i.&ftaiuo fecundum Qt 24 Nt 8. primus aiit cft

9 Q_t <5 N,quoruquiuis cui quadratu facit.reftatutetia diffcrctiaeorum cum i,hoc
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cft 7 Qt rs N 1 9,«<1netur quadrato-cuius latus fit nimirum i 3 N. fit i N, iS. ad

poftulata,eritprimus 3024,fecundus 9624.& manifefta eft dcmonftratio.

x V V 4 N D R I..
,

Nepropofttio quidem huiusquaftionis inteliigi exuerbis potefl .& cum aliafuni mutilata,

tum 9624. alter defideratorufalfus eftnumerus.pro quo repones t %x °X> hoc esi $62 4. Hiaut

duo numeriplanifiime ea pra!lant,qua in quaflione (utejfd mepropof/tafexiguntur. Summa

ipjorum adiunttaifit 8d49 >
quadratuslateris93 . Siadpriorem numerum 1 adrjciaturfitqua

drattu302S,lateris ssfi‘adpofieriorem numerum addas,quadratusfitf629,lateris 79.F>eni%

fiminorem a maiore auferas, relinquitur 2600. atqui 2601 quadratustam eft laterfi st. Ej!hac

quafio ualdeelegans ,& inter quadratorum miracula merito locum habet. Trattationemiia

repofui.ut inueniihoc eftualde muiilatam.Prmiinuentio expedita cft. Profecundo requiritur

quadratus,quicumprimo coniunclus,quadratum praftet.eum ubi inuencris,unitatemulta-

to:habebismicj.fecundum.itadfiet,ut&fumma duoru,&profi quifqueunitate adiecta qua-

drati omnesfiant. Fient ergo duo quadrati,quorum intcrua/lumfitp QJ 6N.Heiciamaddu

plicatam aquationem recurrendum efi,qua fuprd huius operis librofecundo,propofuione duo-

decima alibifi explicatafuit.,fisarendi numeriduo, quorum unius in alterum multiplicatio-

negignatur9 fi, t 6N: ea,qua ibidi&aeft,lege. Autoris uerba heicexciderunt.Sedcum dicat

rcu>7u iO' icwm finnqilicuit diurnarequa.fuerint.rem ego dicam.iifi24N 1 9 quadratus

eft,cuius latus tnueniri etiam uulgata radicis quareda rationepojfi,addecimamfixtamficun*
difuprd docui, efl enimut uides 4N 1 3. Namficutttsheicquo% eft Diophantus idquoderat

fimplicifiimum . numeros , inquam
,
qui multiplicationefua

16 Q_.t 24 N t 9 interuallum componerentfumfit9Ni 6,(ft t Njft quiami-

norquadratus quaritur, interualli eorum
,
quod eft 8Ni 6,

4 N i 3 femiffem lata* eiusfiatuit,retfifiime quidem,puta 4 Ni 3,

— Reliqua deincepsplanafient, differentianumerorum 7fi
8 N _ 18 N t£ Nequeobfcumm esi,curiatusquadratifiimjerit

3 3 tu,nimirum ut9 utrina. to/lt, ita
fi
ficum N com-

ponipojfint..Quadratum eil 9fi9 18 ti,aquale7fi 18 N t p. abijeiunturutrinque

7fi 9>&utriq
J
adduntur18 N ita2 ,£jaquantur36N,(ftc.

X v. Qusruntur tres numeri,quorum fummafumma; interualiorum quib. ipft

inter fc diftant,fit squalis.Quoniam differentia maximi& mcdij.ac differentiame
dij & minimi,& differentia maximi ac minimi: fimuliuh&s tribus numeris atquan-

tur.fumma autem hxc eft duplum differentis maximi &minimi. Ergo duplum in-

terualli inter maximum &minimum squatur tribus numeris . Ponamus minima
effe quadratum unitatis unius,maximum 1 Qt 2 n t i.Horuminteruhllum duplica-

tum fit 2 Qt 4 n ,qualium duo didi funt 1 Qt 2Nt 2. Sunt autem hi tres quadrati.

Ergo necefie eft hsc aquari quadrato,cuius latus ponamus 1N— 4. &fit, 1 N, 9. ad '*

4>oftuIata. eritmaximusi96,mcdiusu3,miniiiuisi,omniaper2j.Eritmaximusi96,

medius 121,minimus 25.

XYLANDRI.
Itaadmeperuenithacquaflto. N»» aute dubito,quin ad quadratosproprii pertineat hoc

problema,f tres hi numeri quadrati requirantur, quodnonfiliatio modoproblematis,fed&

ordo docendipoftulat. Caterum hocfacile i
'

‘~'L ' " J-W—
intelligitur,tribusnumerispropofilis,differentiam

maximi eftminimi aqualem ejfe reliquorum dtfferentqs:&proindeomnium differentiarum

fummam,duplum ejfi differentia extremorum, quodnon detribusmodofid
quotcunq

!
nume

risuerum eft. eftexempla docent.

^ }3
'

2
n

7

(_-i } 6 j . c
Quod fi hccqu?ftio quibufuis numeris folui debeat,!oge faciiivna cftratio.Quof

uis. n. duos numeros ,p extremis ponere licet,modo duplu interualli corii fumma

ipforu excedat,naftatimfuma i duplo ilio derradamediurelinquet.^/ cano eftex

^Algcbra

m
> 7 J

Summa 10. iSs 12 Summa 18. (ftc.
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K^ilgebre Operatione tracltts.Pono enimprimum3,minimum,maximiimii.Eflo mediiu r N.
Interuallum extremorum io,eittsduplum 20. tanta debet ejfeJummatrium numerorum . Er-
go 16 f 1 2^ aquantur20.jit 1 Hjitpotemedius 4.ut utdes.eademJummainteruallorum 1.9. 10.

f3 1r qua numerorum 3.4. 13. <guodfiextremospofuiffema (fi 26. mediuin-

10 \ 4. ) uenijfem20.interuallo 18.6.24.jumma 48,qua& numerorit.i^ftjicx-

L73 }P tremospofuijfem 6 (fi 16, aut 6 &i4,nonfiuccefiiJfet. aquarentur enim
20 (fi 1 5\Jt22 illo modo,quod ejl o\ \iN

j
(2. hoc aut /iVf 20 (fi 20, quod

20 ejiiN\\ 0.quorum ulrunq? efiabjurdum . Sed,utdixfbeic dequadratis
agitur. Numeri hi, 196.121. 25. omijfo denominatore2s, quiinnui uidetur,6mnindfatisfa-
ciuntpropofito. Nam quadratifunt omnes, (fifummam conficiunt342.at maior minoremjit
peratunitatibus 171.medium 7$,hicminimum 96. quinumeriipfi quoqsfummam conficiunt

342.qua de reuidequaannotduimits addecimamfeptimaprimi, &C.Sedquopa&o meditts (fi

jumma omnium inueniatur, (fiadaquationeperucniatur, (fi qitidju quodaquetur quadra-
to lateris 1

N

4 quiquadratus eji 1Jgfi 16 8 N,autunde hac quadratificiiopedeat,
acquomodot Njognofcamus ejfe t>:dixtjjeautoremnon dubito. Sedexciderinteius ucrba.Nos
ergo de noftrojubjlituamus.Duplum interualli extremorum eft2 4 "Nfidaquatfummam
triumnumerorum, at extremorumfumma ejl 1 fi>t 2Ni 2 .eam inde(iauferamus, relinqui

turi 2N 2.tantus ergo eflmedius.Sedquadratu eum ejfe oportuit (nam de quadra-
tis efi,ut dixi,quafio.idq? uoluntuerbahac,d<nj sl tqu; iiqdyuvoi.) Itatp coparaturquadra-
t0 ’ 16 8N, d Utere 1 Efi 4producto,earatione nimirum, ut t jpjttrinafiubla-
to aquatiointerN& unitates explicetur.namadditis ffijubtraHHsqua ralioiubet ,jiittso

aquales 18.(fi1Nnon p,jedf ejfe deprahenditur. Maximus ergo ejl
f-J (1 '-\fiu (2 N)efi

r^ii-) hocejl . Eodem modo medius colligitur 4-i. (fiminimusmanet, utpofueramus ini-

tio,1. Cur autem denominator abijci debeat acpofit,aliquoties infuperioribus monui.
x v 1

:

Dentur rresmzmcri,quorum bini inrciiquum dudinumeros qui poftula
tur producanr.fcilicetprimus & fecundus in renium, 33. fecundus & tertius in pri-

mum, 27. tertius &primus in fecundum 32. Ponatur tertius 1 N. Ergo primus & fe-

cundus 33 N. Efto primus 10 N,(ccundus 23 N. duo adhuc pofrularafuntnobis pree

ftanda.Secundus& tertius in primum debent 27 producere, arproducunt 10 1250
* QJioccrgo xquatur 27-Tertius & primus in fecundum faciunt 2/, 1230 Q^L&32.-&

1o,& 250 Qj:quantur 27.excelTus unitatumfuper unitates
, j. ut fi etiam 10 t 250

ultra 25+ 250 Q_habuiffcnt 5,aequalia utique fui fTehtinterualla.fcd 2/ unitates k fe-

cundo funr,io k primo.VoIo eorum interuallum elfe s. Ipfi autem primus & fecun-
dusnon funt quiuis.fed coniundli factunt35. Viuuenifergo mihi

,
at 35 diuidamin

duos mtmcros.quorum differentia fitj.Ij funti5&20. ftatuo primum 13 N, fecun-
dum 20 n .Ita fumma fecundi& tertij in primum facit 1j t 300 Qjcquale 27.fumma
primi & terti; in fecundum 20 1 300 Qaiquale 32. & fi 15 + 300 Qsquem 32, fit 1 N,
5.ad poftulatacrgoprimus numerus cft 3,lccundus 4, tertius 5.XYLANDRI.

i» 5 b 10
Nam 7(o/ (fiB iunffi)in s,gignunt37.9 (E (ficiunffi) in3,faciunt27. 8, (nempe C&

TS inncli) in4,32producunt.(fipojiulatisfatisfitplamfimc . Operatioautem Sphingisani-

e
_2i d z5 gmauideripotcft. (fi in uertendo quale eflin Gracoreliqui.Conabimurtamenexplicare.Ter-
1

1 Q.+ i

N *tUS
fifi*1 c*twPCTfummamprimi acfecundimultiplicatus33procreare debeat,hanc 1

ejje
——^ opon et.Nanefummam inprtmura (fifecundumpro arbitrioprimum dijlnbuo. nimirum in 0

f 'o &‘-namficut i4r& , nfacerent infumma ,-\y:ita heic quoq. res habet . Proindefecundi (fi
' N t:rtqfummafuntiNi

hocejl*. EammultiplicoperprimunJproducitur* aquale 27. hoc ejl

8 ioQ^o
ioq\ 2S0 Squale 27Jp.Rurfumtertif (fiprimijumma cfiiNfinimirum \ idmultiplico per

h 30 i 1 Qj-io fecundum
k.producitur

1

aquale32.hoc efl 23 Q_t 230aquantur 32 His duabus aquatio-
«N 1 n mbns interjecomparaturum utrinq

;
abijci 230 expediat:fiinter10 (fi 23 idem ejft quodin-

lc-~ ter27&
'3fi

interuallum,(namnotam Qjmdique abijeere licet)res iamadaqualitalem dedis

1 0,1-250 tta^acofaconfetta ejjet.Atquifatisapparet,inaqualitatem indeortam
,
quodtemerefimma

.“0^ primi efifiecundi,non rattonediuifimusin m (fi", namfiro(fi 23 quinario differret itidemut

”il5
Z7 r̂3z>e.[ferii,tsmuadl - J:-TZ03S diuidemusmpartes duas, quarum interuallumfit 3. itaque

' errorem arte corrigemus 1 nam (iidabinitiofecffemus (docendi autem gratia (fi induflriu

acuenda.



i i e e r i i 1 t: 95

acuenda Viophantitsincommodam diuifionempriore locopropofiiertit. cum pofteriOrem diui-

ficnt'requiriperittufaciliperficiat) labore hocfuperfidijfmus. Diuifio eftfacilima,&probi.

l.lib.i. huius operis explicata, partes is (fi20. Ergoprimo
1
,(ecundo

b tribuemus, operati% ut i

prius (omniafcnbcndoinculcarenihilattinet ) is QJ- 300aquari 2/ Q_, item 20 QjtiiW-
t

qttari32 Qjnueniemres. abyceuiriuq.3'00. uides antecedentes tf (fi 20 codanauclos numero
,

quo 27 fi32 conjequentes. non enim heicproportioneftedintertsalh squalitate sonitassquali-

tas. Ergo s est ultimus numerusprimus3
,
fecundus 4..ut difputare dc ccrruptipmis Ditphxriti

uerbisprolixius,nonfitopus.

xvn. Tres numeri querantur, quoru fumrna %quctquadratn : ita utquadratus
cuiuslibetipforum, cum fcquente ipfum numero quadratum conficiar. Medium
ponamus numeros quotquot libuerit, ac fit 4 N.cuq; debeat quadrarus primi huic
adie&us quadratfi facere:in eo nunc res uertitur, utinucniam quadratu, cui II adij-

ciam 4 N,fumma fit quadratus.Pono duos muneros,quoru unus in altera multipli

catus producat 4 N.atqj hi funt (
qui eu metiQtur ) 1 & 2 N.qjiorfl intcrualli femifiis

j N — iponatur pro numero primo, lam ergo hoc eft confc&fi
,
utprimi quadratu

cufccudo numero faciat quadratu.Reftat ut medij quoq* quadratus adfeiro tertio

quadratu coficiat.hoc expedietur,!! quadratu habca,qui ademris 16 Qmiancat qua
dratus.Pono latus cius 4 N t i.fit quadratus eius i <5 Qt sNti. auferid Qjiabcster
tivf,8 N ti. Supereft ut hi tres quadratu fua fumma conficiar, at fummacfti? N.huit
a-quabimusi69 QJiti N,i3 Ad propofituh a:c aptemus. Erit primus tj Q_—-i,fe-
cudus}2 Querriusi04 Qt i.Ita tiiaiapoftulataimplcuimus,non definito ctiamnu
'quid uelquantfifiti N. Reflat ut quadratus tcrtij.hoc cfi io8i<s 3d8 QJ" i,cum

numero primo fumidam condat quadraram. At fumma eft horum 10S16 QC£t 221

Q^St depreifis characteribus 10816 Qt 221. hoc aiquatiir quadraro. Ponimus eius

latus i04Nti. Fiti n|,jj. Quod fi ad poftulata transferatur, eritprimus ;£ozi } fe-

cundus 157374, tertius 3x7JO4.

XYLANDR.I.
Exmea uerfone corrigipleraip Gracorum uerborttm mendapojfunt. Eftautem italde inge-

'niofafolutio qusftionis fifiefatisdifficiliaquatuorpoftulata habentis. Ratio primi inuensendt

explicata eftaddecimam quartam huius, fifextameiufdem,ac trigefimamquintamfecundi,
terti)pendetdjiclione laterumfapenumerb indicata. Triumautem numerorumfummam cal

lide t6g Qjgaquat , ut infinepojfetfingendo laterequadratipofi deprcjfos characteresfluere

quaftionemaquationeexplicata. Pcfircma aquatiofichabet. Lateris 104 N\ 1 quadratus eft

10816 QJ 20S N t t,cuiaquatur10816 Q_t 221. abijeiunturutrinque Q,fiunitas, itaaquan-

tur208 N ac 2
20.fit 1 (In Graco numerifuntcorruptifiimi

,
quibasfatisficriquaftionide-

buit : ob ineptam minutiarum notationem.) Ergo 1 Q_fac/t [-7-3\,fii3 Q^fant X— tm-

defiauferas fifi±,hoc eft 1,primus extabitl^fi— (legey \J\co.)SecUdtts tft '-{l/lj—

(fribe it f,r repetito denominatore.) Tertius ii* (pro numeratorcJAw" g,
:"4 recte

feriptumfuit.) Caterum denominatoreabieti0numerifuntfalfi. Longumautem eft fi na/de

operofum examen. Siimaomnium quadratusnumerus, cuiuslatus *. T{etgna:-:is

uidearferuire,catera tibirelinquo exploranda, omnia confintaneadeprehendes.

xi ix. Dentur tres numeri,quorum fumma fit quadratus numerus: cuinfuis aut

ipforum quadratus demro qui eu ordine infequiturnumero,quadratus refletMe-
dium rurfus ftatuo 4N:&cum hoc detra&o quadratus primi fit futurus quadratus:

fupereftutquadr3tum inucniam qui derutis 4 N maneatqua dratus.Qti&ranirduo
numeri,quorum alterius in alterum multiplicatione 4 n producantur, hi funr, qui

cum metiuntur, 2 & 2 n.horum fumma: femiflem 1 N ti ftaruo primumm-ierum-Sic
uni poftulatorum latisfa&um eft. Porro cum quadratus fecfidi rertio multatus nu
mero debeat quadratum relinquere:quadratum lateris 4 N 1, quod eft 16 Qt
i 8 N aufero de quadrato fecundi, ideft j6 Q^ relinquitur tertius S N i.lic

fecimdo etiam poftulato ferisSt-Rurliim quia rres hi.hoc eft fumma eorum 13 N, a:-

quanturquadrato,idfiti69 QfVJErgoi N fit 13 Q^quodfi poliris applicctur,lirpri.

mus 13 Qt i.fecundus 53 Q^tcrtius 104 Q^— /.Ita rurfum indefinite rria poftu/ard

funtabfoluta.Supcrcft ut quadratus terti) dcinto numero primo conflet quadrarifc

at qua-
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at quadratus ille primo detracto numero fitiosi6 Q_Q^ 211 Q^& deprefiis cha

raderibus 10816 Q3— 221. Hoc aquatur quadrato .cuius latus ponimus 104 N
—

1, fitx N, m.Ad propofitum,eritprimus 17 89-fccundus 64 unitates 692. teri

tius 127,568. XYLANDRT.
Qu i cum metiuntur.,)o4Iterfcilicet altero,de qua redictum c-TladfecundiXxxv. Cate-

rltm quia hicmaiorquariturquadratus,fummafemifieutitur. a.t,f/.<sw,,tndefinu'efolui efi,cie

aftimatione Humerinondum comperta operamur. Finis quafiidnis efi deprauatus. Vltima a-

quatio ftc habet.Quadratius lateris 104N 1 efi10816J?jf /- 208 N,cuiaquatur10816

Q- a21.Quadrati utrin% abijriunturjtemfy i,& addunturutrify 208 7̂ .itafit,ut tande

208 Inaquentur 22
2.fit ergo

1 N,no'n nified{54.& 1 Qjfi fr« Ergo 13Q_funt ~r£ti

l

>ad=

de ifiahesprimum '-^'fiff.fecundiu efi
-

*?«• tertius Horumfummam inuenies
1
t-oIt6

S quadratum,cuius latus '$fi0\.Cateraipfe comperiesfatisfacerepoftulatis.

X 1 X. Inueniendi funt duo numeri,quorum primi cubus coniundus cum fccu

do,cubum conficiaufecundi autem quadratus primo a diedo,quadratum exhibe»

at.Pono primum 1 N: ergo alter cft 8 1 C. ita fit ut primi cubus addito fecundo

numero cubus fit. Reftatur quadratus fecundi primo adiundo fit quadratus.At fe-

cundi quadratus adicdo primo fit 1 CCtiN 164 16 C. *Vbifiquaj defuntad-

das,qua: abundant auferas aqualia ab £qualib.unobiq;:relinquuntur32 C equalcs

iNjhoc cft deminutis charadcribus,32 Q^quanturi.Eft aurem iquadratus.de fi 32

Q_ctiam quadratus cflct.iam folutam dediifemus aiquationem. Enimucro 32 illi C
prbficifcunturabisi6C,ortis ex duplicata multiplicatione 1 Cin S.itaquc32 Q^cx

quatci g orti funt.Proindc id mihi incumbit,utinucniam cubum, qui per quatuor

multiplicatus,quadratum procreet.Is cubus cfto x. cuius quadruplu Aquatur qud-

drato.ac fint4 C aquales 16 Q^fit 1 n

,

4. Hoc accomodemus inftituto . Sit 1 C, 64.

Stdtiio fecundum 64 1 C.Rcliquum cft ut huius quadratus primo numero ad-

icdo, quadratus manear. Sed quadratus fecundi cum primo numero coniundus,

facit 1 CC 1 1 N t 4096 128 C.hoc aquatur quadrato.cuius larusfitxC t 64-ipfc

xCC 1 128 C 1 4096:additis& derradis qua ratio iriiperat,tandcm 256 C isquantur

1 N.fitx N —g.Ergo ad rem,primus eft ra.fccundus -4094'

-

XYLANBRI-
Namprimi cubus eft quiadditusficundo,conficit cubum l?l' cuius latrss cubicum

b
\fiue 4. Quadratiisfecudi

6
Hl**}Z?%

9-.adde-fehocett f^^-fjummafit^-^yfififi

,

quadratus lateris
5 .quodannotandumduxi.Porro ubiafierijcumpojui : exciderunt hac

circiter uerba. Hoc aquaturquadrato, cuius latuspono 1 0 ^ 8.
quadratus 1 CC 1 16 C1 64.

24&u£/mv. Itaomnia conftabunt. Cubum 2^MtKg/^cidv yeyovo-m heicuocaricubum per 4 multiplicatu,

res ipfa me docuitJta& infequenti efiquadruplicari.

XX Inuenianturin infinitate tres numeri, ut bini femper quem producunt uni-

us in alterum multiplicatione, is addita unitate fiat quadratus . Vt habeam produ-

du primi in fecundum, aufero idcquocunq; libuerit quadraro.eius latus fit N ali-

quotpro arbitrio,& i.fitlatus 1N t x.eritquadratus 1 Q_t 2 N 1 1. ergo primus in fecu

dum facit 1 Qt 2 n -Sit fecundus 1 N. ergo primus 1 N 1 2. Rurfus fccun di in tertium

produdus cum unitate quadratus ut fiat: eodemmodo agens
,
a latere j N 1

1
qua-

drarum procreo 9 Q^t 6 n ti.aufcri, ergo quod fir ex fecundo in tertium, cft 9 QJ;
6 N.Atqui fecundus cft 1 n.ergo tertius 9 n 1 6. Denique produdus c multiplica-

tione tertij in primu,adfcitaunitate,eft 9 Q_t24 N ti3,»qualcquadfa ro.Hicnume
rus Qeft qiiadratus.& fi duplu eius quod fit ex latere iftius numeri in unitates abfo

lutas aquaretur numero Numerorum: indefinite iam iatisfadu efiet tribus pcftu-

latis Ceterum 13 unitates heicconfeda: funt ex multiplicatione 2 in 6, & additione

i.Porro unitates dua; ort* funt ab eo quod fiebat bis t N dudo in 1. & unitates 6 ab

eo quod fiebat bis 3 n dudis in unitatem. Volo itaq,- urbis numeri in bis numeros

dudi cum unitate faciant quadratum. Atqui bis n umeri in bis numeros dudi,funt

quadruplu numerorum, uolo ergo quadruplum ipforum addita unitate fieri qua-

drarum.Enimucro quorumcunq; duorumnumerorum, uuius in alccrum prodndi
quadruplus
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quadruplus cum quadraro differentia: ipforum
,
quadratum facit. Ergo fi quadra-

tum numeroru differctic ftatuamus i,quod fit uno in altcrfi multiplicato.cius qua-
druplu cum i,facit quadratu. & fi differentia quadratu ponimus unitate,ipfa quoq;
differetia erit unitas. Itaqj latera quadrato ru quibus heic utimur, ftatuendafuntin

Numeris deinceps,addita unitate. putautfinrl n ti,2 N ti. Proinde qUadratus la-

teris i N tiefti Q_ta N ti- unde fi auferas Unitatem, primi in fecundum produfhis

multiplicatione cft
i
Qt 2 N. efto fecundus 1 N.critprimus 1 n 1 2. Rurfum quadra-

tus lateris 2 n + 1 cft 4 Q_t 4 N 1 1. auferi. ergo fecundus in tertium facit 4 Qjf4 N.
&cum fecundus fitiN, erit tertius 4 n 1 4. Atq

;
ita foluta cft quaritio indefinite, ut

bini quiqj unius in alterum multiplicatione numerum producant, qui addita uni-

tate quadratus fiat. 1 N autem quotlibueritunitatumxftimabis. Hoc enim eftinfi- infinitequ»-

nite qutercre,tales pofitiones coiifticucre,ut quamcunqjNumeri a:ftimationem ijs

accommodes , femper propofiti poftulatis fatisfiat

x Y L A N d R 1.

Tertiusinprimum quoque,4 Jft 12N18producit,cuifiaddat t, quadratusefijateris2N
\ 3. Volumus autem has hypoilafes examinare ,1 Wjtalorepojito/& 12. Primushocmodo(it

14,fecundus 12fertius/2. <^it 14 in 12\(unix68.in42,624. 41^14,728. Hisfingulis / addes,

habes quadratos 169, 624,729. Illomodoprimus cfi7 ,
fecundus y,tertius 24 produtti34 , 120,

168. aucli unitate36,121,169. Tuteiriali/s quibufuis experiare licetnumeris. Vt autem often*

deret Diophantus quadratorumlateraqua lege ejfentfumenda , ufus efttheoremate , quodex

quintafecundi Euclidisfacile demonjlraripoteft. 'Humeri7& 12.productus 84
.
quadruplum Quadruplum

336. adde 2$ differentia quadratumfet36i quadratus.Humeri3& n.produclus33,quadru- producti eam

pium 132. differentia 8. quadratum 64 cumi32facit\96quadratum. f-rcmT^pt'^
xxi. Denturquatuornumeri,quorum bini quem alter in alterum dnchis facifir, ducentia, qu»

is addita unitate fiat quadratus. A' quadrato aliquo unitatem fi detraxcro.rcfiduus dracui -

critis qui fit ex primo in fecundum. Sit quadratus lateris 1 N tt, fcilicetr Qt 2 N ti,

unde fi abijeio t,quod ex primo in fecundum fit, 1 Qt 2 N relinquitur. Sit ergo pri-

mUs 1 N,fecundus 1 N + 2. Rurfum ut quod ex primo in tertium fit, adiundta unitate

fit quadratus : fecutus ca qua: fupra demonftraui
,
quadratum lateris 2 N ti fumo,

quod cft 4Qt4Nti- ergo Unitate abietta 4 Qt 4 N eft quod fit dufto primo in

tertium. Et citm primus fit 1 n,crit tertius 4 N 1 4. Iam quia uolo quod fit ex primo
in quartum adfeita unitate fieri quadratum : deinceps alatere 3 N t i quadratum fin

go 9 Qt 6 N 1 1. &abiefta unitate, qui fit exprimo in quartum relinquitur 9 Qjt <5.

& cumprimus fit 1 N, erit quartus 9 N 1 6. Porro qui fitfecundo dudto in quartum,
unitate adfeita quadratum facit, atqui fic conflatur9 Qt24 N tlj- Huic aequabi-

mus quadratum alatere 3 N 1 4. Fiti n i,

E

rgo fecundum pofita.primus eft t, fecun-

dus 33, tertius (58,quartus 105.

XYLAttDRf.
Tbiin uertendo dpalamfalfisdefeiuerim,conferendo experieris. Sedprofecto&aquatioul-

tima,&folutionis numerifalfifi.imafunt. Tfam quadratusd

3

N

1

4,$9 Qfi 24 N

1

16. cum

quojiaques

9

Qj.24 N t i3.utrmq{ 9 Qj- 24 N reieclts, 13&16aquabuntur
,
quodejlabfur-

difiimum. Ita% latusfaciemus3 N 4. ut quadratus 9 Qj; 24 N M6 aquetur9£>fi
24 N

1

13.nafic utrobiq? abieElis9 Qjtc13 additis24 ti.aquabuturs &48 Nfacit 1 n ,r^.

ac tantus efeprimus. fecundus 1 iVt 2. eft2-,\.feu\\. tertius4 7f_t4 efi^hocefi ueT~\.

quartus 9 6 eft 6T£ ftue '4£. Primus infecundum creat *dde r, tdefi |||. habes *-*
%

quadratum. Primusin tertiumfacitf~6 . adde\\%,utpoteunitatem, habes quadratum.

Primus in quartum facit , adde t, habes ££5 quadratum. Secundus in tertium producit

~ff. “dde 1,fiet quadratus Secundusin quartumfacit -t®£. adde 1, fit quadra-

tus lateris 73. Tertius deniquem quartum,p7oducit?ffc. adde t, habesquadratum Hfi’ eu~

ius latus r% quoduoluidemonfirare.

Xxii. Tres numeri proportionalcsinueniantut,quorum binorum differentia fit

numerus quadratus.Ponaturminimus iN,mediusrN + 4, ut eum excedat quadra-

to. tertius quoqji N ti3,ut quadrato fupcretmcdium.Porr6 maximi &minimi dif-

i ferentia
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ferentia fi effiet quadratus humerus^am indefinite fatisfadil quaiftionl efict. Eft ati-

tcmi3,quinumerus componitur additis 9 ad 4-Qua;rencli igitur fiunt duo quadrati

aquales uni quadrato, quod facile fit lateribus trianguli rcdanguli fumtts 9 &16.

Statuo minimum 1 N,mcdiu iN t 9,maximu tN t25. Horum femper bini quadrato

differunt. Supcrcft ut etiam proportionales fint At qui tales funr.coru medij qua-

dratus aquatur produdo ex primo in ultimum. Hic eft 1 Qt 25 N.id ergo squatur 1

Qt jS n t Si quadrato medij, fit iN 8i. ac tantus eft primus, fecudus 140. tertius 56.

xVlandri.
Aequationis& qmjionis[elutionemfalfam efefquidb conJlat.'t{amfiabt jj|t 18 Tifi 81

& ab 2f Habijcias r JgJ 182(, reflabunt 81&7 Tjaqualia. ergo 1 Nejl ii . Hi autem

tresnumeri 81 ,

1

, }6. fieffentproportionales, implerent etiam conditionem dnoflro deferi-

ptam,& ab Euclidedemonfratam I1k7.propoj.zo. At 81 in s<5 multiplicatus,producit 4$3<>-

& quadratum de 140 c/li9tSoo,numerinibilminus quam aquales, guiuerbfintproportiona-

les illi,cum utertfc (it minor medio , tmnib etiamfitmma ip(orum eum nen attingat? lar» Si ab

14Ofubdudius.jg relinquit, nequaquam quadratum, ut nc/fa 84 quadratus ejl
,
quem fi ab co-

demjubtraffu* relinquit, egueramus ergoueros (frpoflulatisfiatisfiaclurosnumeros, s N ejl

ii. ergo tantusprimus.fecundus iNip.e/l^?. tertius/iVt zf,efi^fi . Hos efie proportiona-

les conflat. Igamprimus in tertium ^(-producit, ac tantundem ejl medijquadratus. Pro-

portio autem maiorisadminorem ejl utrobiq
{
16ad9. Porro auferprimumdfecundo, fuper-

fiunt ii. hoc ejl ^quadratus, d tertib,re(lant —fi,
idejl2f, quadratus. Ab eodemfecundum,

relinquuntur iyi , idejl 16, quadratus.

XXI 11. lnueniantur tres numeri, ut qui eorum multiplicatione folidus cSficitmv

cum quouis ipforum coiundus,quadratum faciat.Ponamus folidu ex his tribus or.

ta,effcj QtaN. &primnnumerfii. ita enim folidus huic adicdus quadratu faciet.

Idemfoliduscufccudo numero utqnadratii faciat, de quadraro aliquo aufera 1 (£__

1 2N.refiduum erit fecundus. Sit quadrati huius larus t N t3- ipfet Qt6 N t $>• hinc

aufero folidum 1 Qt 2 N,reftat fccudus 4 n 1 9. lam cum folidus fit 1 Qt 2 N.primo

autinfceundfimuluplicato producatur 4 N f 9: per huncillefidiuidatur, habebi-

mus tertiu. Vcriim h^cdiuifio non eftpolfibilis. Vt autficri poffit feiendu eft.quod

ficutfehabcti Qad 4 N,itaetia2 N ad g.&permiitatc uti Q_ad2 N,ira 4 N ad 9. At

1 Qfemifiis eft (quantu ad unitates attinet) de2N. ut fi 4 N quoq;eodemodotuifi

fentfeinifiis ex 9:inftitui poflet diuifio.Atqui 4 N profici fefiturab eo.quod 6 n am
pJius eft quam 2 N.&4 N fiunt orti ii duplo eius quod fit ex 3 ini N.lam 9 quadratus

eft de latere 3 .Res itaqj codedudaeft, ut quaerendus fitnumerus loco unitatu trifi,

a cuius duplo fi dute auferantur unitates,reilduum fitfemiffis quadrati qui fitab eo

numero. Sitis numerus 1 N, huius duplum derrado binario eft2 N—2. Quadratus

1 Q^crgo huius femiffi &:quarur2 n 2. Ergo 1 Qcft squale 4 N—4. fitiN,2.Re-

uertornunc ad primo propofitum. Primum rumerii pofueram 1, folidu aut ex triS

multiplicatione conflatu,i Qt 2 N. Verum folidus ille etia cumfecudo deber com
ponere quadratu.Ergo fecundum habebo, fiab aliquo quadrato fubduxero 1 Qt 2

N.Quadrati huius larus pono 1 N, &totunitatu,utharfideduplo fi2aufcranrur,rc-

fiduu femifiis fit quadrati uniratu.id eft,utdem6ftrauimus ia,latus criti N t a.huius

quadratus 1 Qt 4 n 1 4.unde fi folidu detraxcro,reftat fecudus 2 n 1 4- laprimoin

fecundu dudo 2 N 1 4 producutur,per qu5 fi diuidatur folidus,prodetur tertius,ni-

miru-j- N .Rcftat ut folidus ille unii cu tcrtio,quadratu c5ficiat.fit aut iQt 2^ N. hoc

«^quabimus^QJiti N,5.Ergo fccudfi ea q pofuim^primus efti,fecudus 34>tcrtius 2.

XYLANDRI.
CMultaqua in Graco erantultiofa , tterjione nottrafretus corriges. Videsutinfecundopo-

nendoincommodumquodacciderat, argute corrigatur. Tgamt)oriturd3
,
qua 1 fiadjetue-

rat ut indequadratumjieret, itag? ojlendit non3fidz ejfeadjcificendum uniN}
ntdiuifio expe

tliatur . Aequationem aute hanc(i egequatur
4 fi

4)non explicauitautor.cumfitecon

nexarumgenere.earumquasquintaquarti Euclidis dificutit. Tfym (ut alibidocuimus) dimi-

dium de4 N(cbaraclereomijfo )ejl 4. undefi auferatur ( obfignum—)4,relinquitur mhil
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quod'fineaddasad 2,(111:inde auferas,2 erutualorz 7g. Diuifio quoqfolidi t QJ- 2 ^inficitdi

&prmiproduciu 2 N T 2.,
fatu ejl arguta, fuperiorts inferiora quodad numeros attinetfiunt

dupla > fidin fitperioribuscbarattcrcsinferioribus fiunt unoordine maiores. Si ergo 2 Npcr |
^multiplicemusjiabebimus zJgjii 4-per\Nexfifient+N. efl ergo [Nquotiens. In ultima

aquatione 4 <ftjjimuntur,ut / Qutrinq^ abieffo,aquatio fitinter3 £>& 2 ~ N. (fi 1 Njft.non

S,fed Proinde numeri etia quos quarebamus,primus 1fineffecundusfi,tertius r|.jic enim

fiunt corrigendi.) Hortiprimus infecundafacit - quodproduBum in tertium ubi duxeris, ® £

habebis,folidttm dequo res cft. adde eiprimum.fiu j| , habes quadratum -\'
6.<^Hddcfblidofi-

cund/tm,habebis ~\*6 quadratum.Adde/olido tertiumftet -fi quadratus, quodlibuit oftederc.

XX 1 v. Inucniantur tres numeri,ut qiii cx ijs fit folidus.quouis ipforum multatus,

fiat quadratus. Sitprimus 1 n ,folidus autem 1 Qt 1 N, qui multatus primo
,
quadra-

tus fit.Iamcumfolidus e tribus confeftusfitiQj;i N.& primus fit 1 N: utiq
;
prodii-

mus fecundi in tertium mulriplicationc erit iNfi.ac ponamus fecundum effe 1. er-

go tertius cftiHti. Supereft ut folidus tam lecundo quam tertio detracto, utrobi-

que fiat quadratus. At fecundo multatus,fin Q_ti n 1: tertio adempto, retinet

1 Q_- 1. horum utrunqucajquabitut quadrato. Heiciamduplicaraa;quatiocxfi-

ftic.Arripio interuallum,quod cft lN.&conftitno duos numeros,quorum unitis in

alterum multiplicatione 1 N procreetur, ijfint 2 n & |. ut hic ducaturin duplum
lateris Quadrati. Eft ergo quam nofti a-quatio. &fitiN ,J7. acprimus eorum qui

quazruntur eft 17. fecundus j,tertius 25.XYLANDRI.
Vt hic d ucatur.j nefio enim quidaliudftbi uelint hac,t>s-n=r. xutu cttJjyji; fi; Jfivd-

p.iu;. Duplicata autem aquatio ficfluitur. Suma componentia interuallu eft 2 Nfi huius

femifiisiNt{, quadratum habet 1 Nfi -fi.huic aquatur 1 iN 1. Vtrifyparti

1ftOadime, (fi 1 adde,rurfumf 4- Njttrtnfy aufer,aquabuntur ri (fi t A' Ergo/ Nfacit fi. Et

quiquaruntur numerifiunt fi, r,(fi -|. Solidusquifttprimo inficudumfroducto in tertium

multiplicato, ejl fifi Vndefiprimu,hoceft -|f auferas, relinquitur quadratus Stfecun-

dumputa relinquitur quadratus '-fi.fi
tertium,uidelicet fifi,relinquitttrquadratus

(fi abundifatisfitpostulatis.

XX v. Datum numerum in duos numeros diuidemus.ut qui fit altero in alterum

multiplicato , fiteubus luo multatus latere. Sit numerus 6. partes ponantur 1 N &
6 1 N.multiplicatio eorum producit 6 N 1 Qlloc sequatur cubo cui fuum
defit latus.Fingo cubulateris aliquot N 1. ac fit latus cius 2 N 1. cuius cu-

bus,latcrcdcrracto,fit8 Ct + N- -12 QJroc aquatur 6 N 1 Q^Hcic fi nume-
rus N urrinq; fuiflet aqualis, rcftabat utC & Qaquarentur,&numero nero expri-

meretur folutio. At 4 n ab cxcclTuproficifcunturfupra 2 N : fcilicetcxtcr2 n. &fi

ter 2 n amittat z N,tum fiunt bis 2 N.At 6 illidantur ex hypothefi. Eo iraq^edadhis

fum,utqufrcndus fit loco 2 N numerus aliquis,qui bis fumeus faciat 6.1s cft j.Ergo

cum qua:ra <j n

—

1 Qjpquales cubo cuifuum dceft larus: hcc ego pono j st 1.

cuius cubus.ipfo latere detracto eft 2 Ct 6 N 20 Q^quod a;quatur 6 N—iQ;_
fiti N,26. Eft ergo primus 26,fecundus ij6.

XYLANDRI.
Poftrema hacfalfa effe omnia,uelcacoappareat. Nam cubus lateris

3

N /eBayC—27
cpj9n undejiipfum latus aufertis ,

relinquitur27 C 27Q t6 N, quodrefiduum

aquatur cN 1 tft^siufer utrinq
f
du, (fi addeutrify 27fifaquatio eritinter27 C&26

GKuides totum compendium in eo fitijfe,qualelatus cubiadquem referenda ejlaquatio,pone-

retur. Caterumna cftfi. Etcum hicfit altera diuidendipars ,
quipropofitas eftnobisfex , fiue

-fi : altera erit fi). Hic numerusperi- multiplicatus,producit fi [9 - guodanfit 6H 1

Jju/deamus licet. 1 li
cft fi, r Jgprgo fi). Atosjuntfij. fiue fi fi. aufer fifi )habes ficp

reftduum.Iam cubi latus eft3 n t,hoc eft fi I7,nimirum fi. Ergo ipfe cubus fifisfi-

utidcftlatus ijftus auferas, quod eft ififeu-j^n ,
relinquitur hoc eft (namhinumer

i

communem Libentmenfuram 27) fi fi.
eftjfiitisfattum huicpropofno.&quia nonuf% adeo

cbuta eft intellectiorei,noluieam rudioribus obitercommonftrartLj.

xxvi. Datum numerum in tres partes diuidemus. e quibus ortus folidus, cu-

i 2 bus fit.
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bus fir,latus habens aquale fummse interuallorum quibus bini.interfe diftant. Di-

uidendus fit 4. folidus quem tres partes conftituunt.fit 8 C (cubum enim efie opoi?

tet) lateris 2 n. Iam interualla primi & fecundi, fecundi & rertij
,
terti

j & primi, mn-

£a duplum faciunt eius quod cft inter tertium &primum. hoceft,Si tresfuerintnu

meri inasquales, trium' interualla duplum funt interualli extremorum. Numero-

rum autem & interuallorum fumma debet effe eadem. Ponamus tertium primo

maiorem intcruallo 1 N ,
&fitprimus 2 N (

poteram quornis N fumere
)
tertius erit

3 N. Cumq;folidus his tribus comprahenfusfitsC: Seprimus in tertium du&ustf

O producat:confequenseftfecundum fore iy N. Hoc loco fi fecundus tertio mi-

nor.maiorprimo exftitiflet : iam quaffioni fatis eratfadhim. Verum fecundus pro-

dijt diuifo 8 per idquod ex primo in tertium ficbat:primus autem & tectius n5 funt

temere fumti,led qui unitate differant. Eo itaque deuenimus, ut quairendifint duo

numeri unitate differentes, ut per eum qui altero in alterum multiplicato gignitur,

diuifo o&onario, numerus exfiftatminoremaior, & maiore minor. Sit minor iN,

maiori N tx. produftus eorum multiplicatione 1 QJ" 1 N. per quem fi s diuidas,

a 8 eritmcdius a.ismaiordebeteifequ&miN,minorqiumiN ti. Quorum inrcrual-

Jumcumfiti, etiam interuallum primi Stmedij minus unitate erit. Ergo fecundus

cum unitate maior erit primo. Secundus addita unitate, & refolutus in minuriam,

iQ+ix -t-s gt b
. hoc ergo maius eftquamx n ti.&fa&aredu&ionci QtiNt 8 maius eft quam

xQt.N jC + 2Q_tiN. Auferantur fimilia i fimilibus, relinquitur 8 maius quam iCfiQ^
Fingamus cubum in quo contineantur 1 Cti Q^firq; latus eius i Nt 3 - & quoniam

8 maius funt quimiCtiQAcubus quoq; a dicto latere maior quam iCti Q^a:-

quemus etiam latera ,
2 & 1 N 1 3- Ht 1 N, j. Iam ad ca qua pofucramus hoc accom-

modetur. Erit primus 8, fecundus 9, tertius/. & omnibus per 1/ multiplicatis, pri-

mus 40,fecundus 27, tertius 2/,communi denominatote 15 reic&o. dtinuenti fune

tres numeri, quorum ex multiplicatione ortus folidus, fit cubus,latus habens fuur-

inam interualli eorum.Statuo itaq; primum 40 N, fecundum 27 n,tertium 25 n. dc

folidus horum trium eft cubus,cuius latus aquatur interuallis ipfomm coniuncris.

Volo autem hos tres aquare unitatibus daris,numero fcilicet propofito ,
qui cft 4.

Ergo 92 N sequantur 4. fit 1 N,/. Ad pofita, primus erit40, fecundus 27, tertius 2j.

XYLANDRT.
Solutio quidem ucra eft. iHam 1Nfit—. Primus ergo

,
fecundus ( { , tertius Proqui-

busreiecto denominatotefili numeratores 40,27,zsjufficiut : cum liqueatfohdc creato,etiam

denorninatoremfuijfi cubicum exftiturum. Itafyprimoinfecundumduclofiunt 10S0. hocper

tertium multiplica habes 27000,qui cftcubusd latere io. Sed& ipforum numerorum internat-

iaJunt13, 2, // . hoc eft30, utipoftulabatur. Praterquam autemquodmenda in Graco aliquot

fient,quascorreximus interuertendum : ualsie mutilatafunt ea,qua explicatus habentadmo-

dum difficiles. £Hca deinteruallorumfumma dicuntur , ex diffisadtertijquintamacpropofi-

tionem huius libri decimitquintamfatisintelligipo/funt. EnimueroS C aquatautorcuboabi-

tere/ 5YLt 3falio,quimaior fitquam ita% lateraetiam aqualia effe ,
comunis dictat

noticia. Aequantur ergo2 Tfjjr t WJ3- '~sftfic 1Nnonfit sfeds- Oportuit ergoferiptu efie

latus cubi / t/ ,
uti Nfiat /. hocenim deindein nattishypoftafibus tenuijfiautorem appa*

rct. Vtutfit ,(i1 1 1 refoluasperualorem nunquamfiet, ut SdiuifusW compo-

fitum ex illis ,
maiorfiateo qui loco1Nponitur. "NamfiiNfit 3,quotiens erit 7? fiuT-

1
fi

eft s ,
quotiens erit

,-f ,
utrobiqueminorum minor, u-<tli'o igitur ateertenda eft.

hac imientio
^
&

ttidendum undehypoflafes Diophantca . emerferint , ideft
t, 2

, j.
namidfactletfi

ratiocinari , hiseumporrbadfoluendamquaftionemufum efiepofttionibus. ac 1 T^eifniffe^

f. csfrbitror ( nihilenim adfirmo ) explorato / non ualerepro 1Ar
, intellegiffeautorem,

minutias rtm agendam: &finxijfc t' conditione oblata hypoflafes , moreftto. Hocfatufum

euidens, ideo medium numerum non quadrarepostulatis, quia extremarum multipl,cxy
tioncnimismagnusproducereturnumerus. Minorautem quinproducatur , fi ifti efient mi-

nores, apertifiimum cft. Ergopro\s, {ponemus. fedres nonfuccedet, quodexpertus dico. Ena

ergo tN,{. eritalter extremus Horum multiplicationeproducitur .perquemfidiuidas S,

quotiens



LIBER IIII. IOI

quotiens habebitur *. qui ceris minore cft maior , maiore minor, quodmanifcjium efi, tribue

numeris Diophanteis,adcommunem decimarum quintarumpartium denominationem reda-
liis. Variari hocpoterat,nam| etiampro / Hjtccepta nos expediuiffemus rem. Sed& prima
pofitiones uariari infinitispojjunt modis: quodperfequi non efttempefiiuum. Caufiam hypofta-

fieon uides erutam.qua reductafubidemnomen,cur eo abfioluantur,nolo inculcare. Cateraiam
ante indicauimus.Ponunturergo 4, j

-,4, omnesfigno Najfelfa , redulia omnesadeundem de-

nominatorem
,
cumippoftmodo mijfiumfalium, cxf/g. itafatisfitpoftulatis, hocexcepto

,
quod

non4 (utflagitabatur)fedaliusnumerus eftfummapartium. Reliqua liquent.

xxvi i. ^Dentur duo numeri, ut qui fir multiplicatione alterius in alterum, ii-

trolibct adiedo cubum faciat. Primumpono aliquot N,quorum numerus fir cubi-

cus. uerbi gratia 8 N. alterum i Q; l Ita alteri poftulatorumfatisfit. Nam fi alter

in altent multiplicato ad productum adijeiaturprior, cubus exfiftct. Reliqtiu cft ut
produftus hic etiam pofteriore aflumto cubus fiat. Fit autem his coniundtis 8 C 1 1

8 N i. quod sequatur cubo. Huius latus fing02N i. &fit iN, 14.

Figo i uxta pofitiones noftras,prior erit 113,pofterior 27.

XYLANDRI.
Si113per27 multiplicesfient3031. quibusfiue27,ftueti3 addas, neutrubicubum inuenies.

Jpuodadpofiuones attinet, cubumquifieretprimoad
’

produ&umnumerorum addito,autorS
CfiatuitfiquibusfiSN(primus ) detraherentur,fisperesi S C S N, quodfit exprimo
infecundum. idfiperSN diuidas , utpoteprimumfecundusinuenitur1 Jp- 1. Latus cu-

bipropter S C (fei abolendos in aquationeKflatuitur 2N 1. cubus est S C t <S N 12

Jf 1. huicaquaturS Ctt £py SN- 1. VtrinfySCabijtiuntur,addunturutrify
az Jp& 1& S 5y, itafit aquatiointer 14H&13 Jp^ ErgoilHjst 14. Esiergoquafetorum al-

ter ‘
iv alter \l% fef. 1)nimirumr%. Multiplicato -J 'per producitur

jtpr Huicfiaddas
Fiy, hocefi' r?| fumma erit cubus V ? ’£, lateris ff . Sin eidemproducto

addas fiuefK\\:fummaerit cubus (feipfe, a latere J-’.&fatisfalium eftqualiioni.

XXviii. Inueniantur numeri duo, quorum unius in alterum multiplicatione

quifit,utrolibctipforum detrafto fiat cubus. Rurfum primus ponaturs N.fecudus

1Q2—ifcmper.Itaprodu&us eorum multiplicatione, demto fecundo, fit 8Ct8
N 1

Q—— 1. hoc sequatur cubo. Eft autem impoffibile. Rurfus primum ftatuo

numerum N cubicum &i.acfit8 N ti. fecundus iQ^ uno in alterum multiplicato,

deprimo ab eo quod fit fublato, fit cubus. Rurfum fecundum fiab eodem produ-
cto auferamus.rclinquitur » C t x 8 N 1 aiquale cubo.hunc conficio a la-

tcre2 k

—

i,fiti n 14.& fi ad polita id accomodamus,piimus eft 125, fecundus 19 6.

XYLANDRI.
Confufit druitiatahacfiunt in Graco.Curpriorempofitionem impofiibile qignere dicat,non

exprimitur. CertefiS Tgjn 1Jp 1 ducas,fit 8 C SN,undefifecunclum auferasfiabe-
bisSC 1 Jp-—SN /. at^ ita textum uerborumautoris corrigas. Hocficum cubo
latcrisz N /(cum nullo enim aliopofiis) conferas,,cumSCf 62^ 12 Jp- 1: nihil

fiet abfiurdi. aquabuntur enim 14 Nfe n dp-Sedfiprimum deprodulioabsiuliffes, relinqucba

turS C 16Naquate cubo.cuius latusponi nullumpotefi quin abfiiirdurn incidat.Itay!
mu-

taturpofitio, &proprimo (in Gracoprimus&fecundusinuerfo ordineponuntur, adremni-
hilinterefi:maluitamenferuirepcrfpicuitati, maximecum(elutionis numerieo ordineabau-
toreponantur,utinuerfionem librariodeberiappareat,)poniturSNt t,profecundo 1 Qjiam
exhisproducitur8C\t Q^ut 1 Q^primoabielto, cuiaensfitSC. refiarccubum.Rehquafunt
eadem quainfiupertorepropofitiene. Ergo iNheicquoque eft fitprimus '\\,fiecundus

Hocperprimum multiplicato,fiunt ^4||. Vndefiprimus -i 'fi- auferatur ,fuperfiunt
” 7

fi,
cubus Uterisrf. Si abeodemproduliofecundum,qui eft M auferas: relinquitur -'filfeu-
bus,latus habens cubicum \\. Ita hacquoq

;
explicata estoquasi10.

XX 1 X. Quserunturduo numeri
,
quorum unius in alterum multiplicatione qui

fit numerorii fumma tam additaqu&m detra&aci,cubus fit. Sit cubus quem produ
£his cum lumnia numerorum conficit, 64. & cubus quem fumma numerorum k

producto fub tracta relinquit, 8 . Horumcuborum intemallum j<5> duplum eftfum-

i 3 msnU'
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m a: numerorum : horum ergo fiimma,28. Et quia produchis cum fumma facit 64,
relinquitur productum efle 36. Eo itaqj loci deduda res eft , ut duos numeros inue

niam quorum fumma fit 28,produdus imo in alterum multiplicato 36. Efto maior

1 N 1 14: eritminori4 iN. reliquum eft, utqui fit uno in alterum multiplicato,

nimirum 196- iQJit 36. FitiQjequalisnSo.Qitod fixdo efiet quadratus nume-
rus,foluta elTetquxftio. Enimucro 160 eftexccflus 196 fupra 36. Eti96 eft quadra-

tus numeri 14, quieftfcmiffisde28. itaqji96 funtfemiilis28infedudus. At28fe--

mifiiseftdej6. ergo 14 funt quadrans de 5 6. Eft autem 56 interuallum duorum cu-

borum 64 & S.&36 eft cuborumhorum fumma: femiffis. Itaque coredadus fom»
utqusrendi mihi lint duo cubi, quorum inrerualli quadrans infe fi ducatur, ipfo-

rum cuborum femiffc de quadrato qui fic fiebat fubdu&o, quadratum relinqua-

tur. Sit latus maioris cubi xNti, minoris 1 N 1. fiunt cubi , maior 1 C 1 3

QJ- 2 N 1 1. minor 1 C 1 3 N 3 Q- 1. Horum interualli quadrans eft 4 Q_
t -j. qui fi in fe ducatur, fiunt 2^ Q_Qt4 Vnde fi femifiem fumma: cuborum,

qui eft 1C + 3 N auferas ,
relinquuntur 25 QC^t 4 Qt^ 1 C 3 N. hoc z-

quatur quadrato. Sedpropter minutias omnia multiplicentur prius per 4. erunt 9

QQj 6 Qti 4 C 12 N. Huicatquabimus quadratum, cuius latus fit 3 Qt
1 6 n. Eft ergo quadratus 9 QC£t42 Qjti 36 C 12 N, squalis 9 QQjf
<5 Qjti 4 C—12 N. Additis & detradis utrobique squalibus, tandem 32 Cs-
quantur36 Qjiti N |. Iam ad ea qus pofueramus hoc conferatur. Cuborum late-

ra pofuimus.maioris 1 N t nminoris 1
N—i-erithoc^illud1!. Cubi ergo ipfi.maior

minor 4r- Venio nunc ad id quod erat initio propofitum, ac qua;ro,quomo-
do duo numeri dentur.quoru produ cius uno in alterum mulriplicato,cum fummq
ipforu numeroru coniudus,cubu —

,
faciat, idemq; produdus fumma eoru mul-

tatus,cubii -j-fi relinquat. Et quoniam interualluhoru cuboru duplueft fumma: nu
meroru,eftqi hocinteruallu ipforu numeroru erit

l
-yfrf.Ac quado pro-

dudus cu fumma coniiidus.facit &fumma eft-y{-£
:
produdus ergo erit

Quod reliquu eft ut conficiatur,demonftratu eft libro primo :fed explicande caula

queftionis denuo oftedamus.Ponamus primu 1 N cu lemiflc ftimm? ipforu,hoc eft

1 N t-i4r?.eritfccudus i— x N. fumma eoru utiq; lyff eft.Sed uno in alteru multi

plicato,pducitur
'4^ —1 Quatq;hoc^quat 2457. reducatur cetera quoq; ad ide

partiunome.&auferaturequalia ab equalib. equario critinter2«S2i44Q_&2jfitrN'

500.adpofiti6cshocfic6fcrat,eritptim5l X728 Jfecud9 728}&enidcs eft demoftratio.

XYLANDRi.
Valdeesiargutahuiusquaftionis trattatio. dr quamuis mendofafunt multa,tamen ea cor-

rigerenonfuit laboriofum. Eenominatorespafiim omifii,tenebras rei offuderunt. Jpuoddepri

mo librodicit,uideeiuspropofitionemtrigefimam,&qua nos ibidocuimus. Sedultimampar-

tem morenoftro expediamus,cu habeatnonnihilperplexitatis. Aequatio efttmer
' —r

productum iyfr- Siaddatur utrobiq, 1 &utrinft abi/ciatur 1 • <*-

quatio erit inter (nofterinter250000ponit&^262144, reducia aquatione
,

dr nihilominus re adidquodnos agimus,recidente. Nam y.i in Graco 25 myriadesjignificare

oportet.) Ergo t Nfit . Primus ergo 1

N

t f ,, erit ^rl .fecundus '5!'? 1N,erit
|4f-

Omitti hoc loco denominatores nullomodopejjunt, nifiomniauelis deprauare. Eftenim infe

multiplicandus denominator , & numeratoralterius item multiplicandoaddenominationis

squalitatemperducendus,ut moxpatebit. Ipfas etiam minutiasfiadminores redigeremuster

minos ; rationes turbaremus noftras. cubicum enim oportet effe denominatorem. qui infi du-

ctus,etfiproducatquadratum,cubus tan/en etiam eft ille
quadratus, ut uelex elementis Alge-

hricis liquer. Stepercftutexperiamurfiatisfaciam nenumeridnobisinuentipoftulatis quaftzo-

nis. Certe fiomijfo denominatore 172Sin -/28multiplices, 12579^4-producesur. cui(ifummam
numerorum horum addas , confit 1260440,nequaquam cubus,fiJummam producto adimas,

fttperit I2SSS2S, nihilo magis cubus. Atfi'ff^per \ 4 multiplices,producetur~ '

s \
9
, l%-

Srsm-

manumerorum eft , adidemproduilonomen redacta

,

'A-lrvJv Jpuin denominatorfic

cubus nemo arithmetica initiatus dubitabit. itaq
;
eumnuncdemitfiponamus, CT1257472 ad-

damttsadt257fS4\hoceftdenumcraiorib.uiderimtss,fint'necubici. Santa eft25t5456,cub;ts:la
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i6i

tus eius tjd.Auferamus 1257472 de t2S79Sd>relinqueiur5/2 .queefie cubi,puerinofie debebar*
XXX. AIiterhocipfumconfequemur.Hacinrcfcias,qu6dfifit quiuis quadratus
diuifus in duas partes

,
quarti altera fit latus citis ; harfi partiQ altera in altera multi-

plicata,&addiris produdoipfispiirtibus,cubusfit.Sraruaturitaq; quadratus
1 Q,&

diuidatur in 1 N,ac reliquu quod cft rQ^-i N.fietprodudus ex parte in partem cum
fumma parrium.i C,cubus. Supereft,utprodudus idemfumma partium detrada
cubus (it.Ar fit hoc modo 1

C

—
'2 Q^hoc sequaturcubo qui fit minor quam 1 C. ac

fit-g-C. Omnia perodo multiplicentur, erunt 8 C i6QjequalesiC.fitiN ^ ac
tantus eftprimus. fecundus ergo xylandri. 7 ’

Numerifolutionisaquationis& quaftionisomjffo denominatoteerait corrupti. Eftautem
fciiu theorema de quadrato numero,quodhuc adhtbetur,& caufaeius inproptu.Namfi[uerbi
gratia) quadratu 49 diuidas in 7&42. & 7per 42 multiplices

,
fiunt 294. heicadcubufiptc-

narijimplendum nihildefideratur ,prtteridquodfitex7 in reliqua totius49 quadratiparti,
vepein 7.at quodfit,eflfumma ipfarumpartiit. Porro (1

'-fi
in multiplices,giqnetur

Suma ipforu —Ififtu hacadditajiduffofacit****, cubis lateris lj.detra£laabeode,re-
linquit f~,cubu lateris fiAlidfolutione habuijfesfiin aquatice J>%C,pofuiffes TI C,&c.aut

p

J fiumfijfes 4 Sj&c.potea enim tnfinilics uariarihoc.Sedin minimis cis Dioph.acqefcam*.
xxxi. Quatuornumeri quadrati dentur, quoru fummacu fumma lateru ooiun-
da,numeru imperatu coficiar.Ac fit is numerus 12.Omnis quadratus numerus, fuo
latere & unitatis quadrante audus, quadratum exhibet,cuius latus femifle unitatis
multatu.fitprioris quadrati larus. Ergo quos quserimus quatuornumeri, ij fuis au-
di latcribus,i2 faciunt:& fi quatuor infuper quadratibus unitatibus augeatur, qua-
tuor cotinebutquadraros.Sic aut 12 excrcfcic in 13: addita nimirum unitate. Ergo 13
diuidedus cft in quatuor quadratos , ut fi de fsnguloru lateribus femifiem unitatis
auferam, latera habeam quatuor qua:fitonim quadratorum. Diuiditurautem 13 in
duos quadratos , 4 & 9. & rurfus horum uterq; in alios duos quadratos,in 64,144,
& 81. Sumo cuiufq; latus *, & a quouis aufero fi erunt latera quadratorum qui qu^ *
runtur,n,7, 19,13. ipfi ergo quadrati 121,49,361,169.

X Y X. A N D R I.

Denumeris quadratis agi,fatis eft manifeitum , etfiinpropofittonernx n^a.ymw; excidit,

falsoetidfcriptumfuifie fs.oya.bus nora^g.spro fiOiaS@^ril^.^w,res ipfadocet. Theoremaenim
hoc de quadratis numeris eft ex quartafecundi Euclidis defetmptum. Namfilateri cuiufcun

%

quadrati adifeias y,&gnomonem istiquadrato circumponas , utrungf eiusfispplementorum
facietfemifiem lateris,& ambo tuncla,lateri aquabuntur, quadratulu autegnomonisfemper

eft fi
Totius autfiefatt

i
quadratilatus.fupra latus

priorisquadrati habere i , uelex hypothefsnotu eft.

Itaheic quadratis 2 5,lateris s.defcripft. adsecifi la-

teri T.ftt totismaiorisquadratilatus .fispplemen

tumutrun<fc2~,ambo iuncias.quadratum ingno-
mone

fi
totusgnomosfi totuquadratu eo auSium,

io\. Caterism diuifio numeri i} in quadratos qua-
tuor mutila eft , ut& 'reliqua deinceps. & quidfit

ISnonpofiitminteUigere. Jguiaautftsprd
lib.2prop.S.& 9 nos Dioph. re docuit,eius aufiicijs

heicpropofttuabfiluemus. Nctifiimuefttj componi
additioneduoru quadratoru,4,& 9-Horum uterq(
in alios duosquadratos est diuidendus. Diuidamus
quadratu4 induosquadratosfit alter/J^alter 4—2 __

tere2 N—2,is erit4gfi 4—SN.fiut quadrati -5 &\-
-
hgamusald

^ j ..j farnus quadratu quoifc 9 induos

quadratos. Sint eorum latera1N& 2 N—3
,
quadrati t 4 Jift 9—12 N.fumma 5Jff

9—/2Naqualis
9.fit rN -fi-ergo quadratifiunt

'4fi& {j-Jt^atuorergo quadrati,quorufunt

'3,funt | j -rf - '-fifi-\\-Laterahorum -- s
,
-
*
-?. dequorum uno quouis ubi detraxeris rc-

fiabiit lateraquafttoru quadratarii.Vt expeditifubtrahas,omnia in decimaspartes couertefic
def-2A-\ I*!*auferes f.fispererut

1 ' 7ff ipfalatera. erutergOquadrati
Suma hortiquadrator. \ efa,hoc eft7.adde f (ndfumma lateru eft f°- ) habes impatu numeris rs.

i 4 Sipre-
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Si'propoptus mmerusfuiffit 2202 .quadratifuiffint 623.289.244.S2.quodlicet experiri,& ra-

tiocinariadmodumprafcnptum.
XXXI i. Quairantur quadrari quatuor,quorum fumma,detrada laterum fumma,
numeru exhibeat prsefcriptu.Sitq; is 4.Enitnuero quiuis quadratus numerus,fi fuo

multetur larerc, & refiduo { unitatis accedat, quadratus fit, cuius latus femiffc uni-

tatis audu,latus priftini quadrati pneftet. Ergo hi quoqj quadrati quatuor
, fuis fin-

guli multati latenbus.fi refiduoru fumma: accedat quatuor quadrates, id efti, qua-

tuor quadratos xquabut.Atmultatoru latcrib. fummaponitur4-ergoiadicda, fi-

ent 5. Proinde hoc mihi datur negoci), ut quinq; diuida in quatuor quadratos nu-

meros, quoru finguloru laterib. ubi adiccero^ unitatis.reperero ia latera poftulato

ruquadratoru. At5 diuiditurin quadratos 9,16,6 4,36-horu latcrib. 3,4, 8, 6,fingulis

{ adijciojinuenioq; latera 11,13,21,17. Ergo qui poftulabantur quadrati, funmi, 169,

441,289. XUANDRI.
Denominatores omifitomniafalfa de ueris redigunt. Theorema ex4 (fi 7fecundiEuclidis

& typoad[apertorempropojuionepofito mtelUgipotesi.de quadrato 121 latus 11aufer,fuper-

Jitnt no.addc {.habes quadratu -"fi,cuius latus -[.adde {.habes 21,latuspriftini quadrati.Por

ro quinariusin duos quadratos1 (fi4 recta diuiditur. Vnitate diuidamus induos quadratos.

Jint latera 2N(fi 2 N /, quadrati 1 Jpjfi4 £>_ 4 Summa r^ 4 2\fjf 2
a-

quatur 2. fit 1 N.j.ergo quadrati efifj./am4 in duos quadratos diuidamus, utfuprd esifa-
cium Sunt ergo quadrati.quorufummas conficiat — -

9
ff

,-6
.latera^—— 6

.addantur[in-

gtihs {.fient——j-gA !
—

'-?fient ergo quos quartbamus quadrati
'~ 9 -1S^. Quorum

fumma 'fiffcu io{. esit laterumfumma esi \{feu 6{.quo ab io{fubtracto,quatuorfuperant,

utipofcebatur.Voteratficproponi.ut loco 4,numcrus 1430prsferiberetur.fbluijjcnt quafhontm
36,221,441,900, (fic.

XXXiii. Vnitateinduos diuidemus numeros, &utriq; datum aliquem numeru
adi|cicmus,& fumma alterain alteram multiplicata quadratum producemus. Sint

adijcicndi3 Pono partium alteram iN, ergo altera erit 1 iN. illi fi 3 addo,

fiunt 1 N 1 3: huic fi s addo.fiunt 6 1 N.hac fumma per illam multiplicata,produ
cunnu‘3 N ti8 1 Q^qua; aquantur quadrato.fitq; is 4 Qjk addatur utriq; quod
alteri deerat, fit 5 Qjequales 3 N ti8.qua: aiquatio rationalis no eft.Verum 5 Q qua-

dratus funt cum unitate, oportet autem hocmuitiplicato in 18, & addito quadrato
femiffis eius numeri qui adN eft adferiptus , hoc eft addito 2{ fieri quadratu. Itaq;

co redadus fum.ut quadra quadratu qui unitate audus ,itaq; per 18 multiplicatus fi

fir,produdo addirisfiac quadratus. Eftohici Q^Ergo iam 18 Q_t ao4 aquantur
quadrato. Omnia per denominatore multiplica,72 Q_T8ia:quarurquadrato,cuius

larus fingo 8 Nt9. fitiN,i8. ergo is quadratus eft 324. Ad pofitahoc aptemus, & 3

N 1 1 8—iQjequemus quadrato.ftatuo nue 324 Q^&fiti N unitates 78, hoc eft 6.

Ergo fecundum pofitaprimus numerus eft 6,alter 19.

XYLANDRI.
Docfc heic Diophatus est locutus:ita utno quiuis fit adficuturus quid(ibiuelit . Explicemus

ergo.Aequatio inters Jpjfi3 Tgfiigettex compofitariigenere, adfeptima Chriftiferi Rodolfi

regulapertines
,
quam demoflraumytsadfixtafecudi Euclidis. Sic aut eaoportettraciart. 2

aquabitur
| Nt -

s

s
->ommb.per .r diuifis.quinumerusfuitd quadrato unitate aucto (d4 Jpjfi

2 gpfiprofeclus HricidDiaphantusfemijfim de { {utpractpit canon,)feilicetmorefiso
1 infi

multiplicat,fiunt
b

.
quibus ut adijripofiint neceffc esi tS 'no minus qudm spers multiplica-

rt.utfiant ?,{.quiad ' additi.cofiriunt
d
. acdenominatorquideminterimomittipotuit,quem

fieri 23, (fi habere radice quadrata.inprotu eft.Canon autiarequirit ut de92{ etid numerato-

re, radtx quadrata acripiatur.quodfieri nequit,cum minutia numerator369,numerus fit

[ut uocat ) furdus.filius ergo inprima aquationenumerus fpadijciendusfuit,qui (fi quadr

a

tus e/fit, efi uni’ ate aucitssficm tg ductus, adfritis 2{, quadratu haberetradice , ut explicari

porri aquatioficudi canonepofiit.Si noflra cifttetudme reffictas,(emifiis da{ erat (3 .quadra-

tus eius ffiz.cu:utaddas ' 1g (fi3per2ofunt multiplicanda, fiunt {££•, (fiaddttts np,> fint

! "1%-quieft(ardus iterie numerus
, ut non difficilefitnoud illa quadratitnucntioneetid hucac-

commodare.torroquodper4 denominaturi: omnia iubet multiplicari autor,prudenterfacit.



eft enim4 quadratus. ficum iSJpj 20faqueturquadrato , etia eoru quadruplis quadrato <e-

quabitur. Cuius latus curfingatur gN 1 9,obfcuru no eH.fcilicct ut81utrinrj.fubUtis,aquatio

Jit inter£ffiN. naquadratusfit64 144- N f Si aqualis 72 gi. utrin% abqce 64 Jgt
St reftati44Naquales8 / Njst 18. Pofierioris aquationis explicatione

,
quiamutilaad

nosperuenit,integra de nofiro largimuriectori.3 f tS—r£)aqudtur324 <$jtrg032S Jfj-
qudtur3N ^ 18.fi 1^aquabitur f—.femifiis de fi-.

estmore nofiro a (3 .em quadra

rit+r/ysv.huicutadderepofiis-fi,cii32S denominatore iafactis metiaturnumero 1300,18per

1300 multiplicabis, fi addes 90fient 4
-
rifr£- Huius radix quadrata esi quibus(iaccedant

habes 1Nualorefiffeu fij (ita enim in Gracdfuit ) hoceft fi na comunismenfiitranu-

merorum 78&32S eft13.Partesergo in quasunitas diuiditurfiunt fi fi 'fi^fdds maiori 3,

minori 3 (ita enim accipiendam cjjeuoluntate autoris,bypofiafes docuerunt:fient fi fi

cumf numeratoresquadrati,ne dubru quide eft,quin quadratufintproducturi exficisdanent

Eucltd. apudCampanti,dedenominatorefatis conflatforequadratumfiinfe ducatur,etfiqua
dratus nonfuijfet.fit autem ,

cuius latus

xxxi v.Aliter unitate induas diuidemus partes,&utiq; addito qui datur fecrfun
numero, fumma altera in altera ducta quadratu producemus. finrq

5
addedi partib.

3 & j.EftoparsalccraiN—3 (eo fciiicetnumero egens.quem addere «jubemur)
erit altera 4—1 N. Priori fi addas 3,fit iN.poftcriori fi 5, fit 9—rN. Exharum nuil»

tiplicatioueexfiftitpN— x Q_,quod aiquatur quadrato.Sitq; hic 4 QditiN, f.Si
ad politiones hoc applicare eoncr,dcrrahere3 abf-non pofium. Oportet ergoi N
ita poni,ut maior fit quam 3,minor quini 4.PorroiN elte | inuentum eft: co quod
9 diuidebamus pcr5.at5 cftquadratus cum i.Iam fi 9 diuifius per quadrarum alique

unirate au<ftum,facir 3,utiq; per quem diuiditur,is cric 3. Eli ergo 3 quadratus unita-

te a uctus.Ea abi jciatur.relinqui.tur 2 quadracus.IUirfiis fecundam partem uolumus
diuifam per quadratum unitate auftum facere 4. Ergo per quem diuiditur 9 ,is eft

quadratus unitatcau&us.Ergo quadratus cum unitate maior eft «5. Et tollatur li-

nitas,ergo maior quadratus efti|.oftenfum eft etiam fecundam partem elfc quadra
tii.Proinde eo deduci cur res,ut quadratus fit inueniendus maior quam 1^, minor
quam z.refoluo h$cin partes quadrati lexagefimafquartas.fiiitSo&i2S.Eft aut hoc
facile. cftq; quadratusioo, hoc «125. Rcucrroradid quodinirio etat propofitum.

Querebam 9 N—1 Q_ut xquarcnrur quadrato, nimirum iam inuento ^quentur25
Qdir 1N, 124. ergo fecundum pofita,prior pars eft 2i,aicera 20.

XYLANDRI.
'JM.irficl obfcurafunthec , fi deprauata infuper.Certi9 N—ijfaquahs23JjJtNfa-

ciunt finon 124x^41^21fi 20fiponanturunitatispartes , denominatorern oportebit intel-

ligi 41,qui componiturexquadratis 23 (fi j6,fiquidhocforte adremfaciat. Certe ^ fi
Juntnumeri,quibus quafiio explicatur.Namf/3 adillum, 3 adhunc adijeias, fient '-£7 fi
(citrn3fint 'fi\,fi sfint

l

fi.)quifisa multiplicatione omnino quadratumfactent, obeaufam

adfinemfuperiorispropofitionis traditamfit autcfil°°,hocest ~. Porro 1

1

- fi funt 1.fi
nihilesl quodinfolutione haedefideres. Idcum fiat3ad 'fi additisfiatis liquet1 TfieJJefi,

cuifiadimas3,fciiicet *£?, relinquaturi Nz—3, nempe—. Itefide4, hoc eftde auferas

'-fi,
qui eft 1 manent 4 1 nimiru 1°, alterapars unitatis diuifa.itaep omninofatisfit

etia hypoftafibus nofiris. Videamus aut unde1Nefficiatur^ . Vnde,inquieschineadeo,quod9
comparanturfiaquanturcum quadrato no 23fedfijfiSicnimutrobifa additur

1 Jfifiunt 9 Njiquales rs uelcharaflerib.deprefiisj aquantur N. diuide9per ha-

bes t TJaftimattonem, In Graco itafopro qr.Jfcribendum , fi addendus denominator

fxd.Sedfipro 12-, I(Zo\fcnbt debet (2 2j. Namfi9per4 diutdas,quotiens eft2f,undefiau
feraturi,rclinquitur fi Ergoquadratus intra has metasihueniedus erat,intra2 fi fi,aquan
dus9N—1 Jfi.qui quadratusunitateadfiitacum9Ncomparetur. Hocutfieripojfet , cumfa-
tis appareatperminutias rem confore,.numerum 64pro denominatore delegitautor. ita2fiut

'-fi fi fifiunt fi. Inter hacincidunt quadrati fififificf 'fi- deqtribus optione data Dio

-

phantus delegit
,
quod eft fiuodfi delefiffet , Tfierat futurus ffi- partes u-

nitatis fi -JL . Uti 3 , huic 3 fi addas ,
fient fi (fP

,
quorum numeratores quadra-

ti: itaque etiam exijsproduefitsquadratus,utfuprdfuitdemonflrattsm.ldemdcquadraro

experiri
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experiri licet:nam certo res conficietur. Hinc etia uidere licet quantis cum difficultatibfuerim

confiiltatus,& quidbeneficium analyfospofiit.

xxxv. Datum numerum diuidemus in tres numcros.ea lcgc,utqui fitprimo in

fecundum multiplicato,fiuc ei addas tertiu,fiue adimas, quadratus cxfiftat. Sit da-

tus numerus fi.Statuaturpars tertia iN,& fecundus unitate amplior/ita.Ergo pri-

mus erit i i N.reftat ut qui fitmulriplicationcfecundiin pnmum.tam detrado

quam addito tertio fit quadratus, fit aquatio duplex, 8 1 N aquantur quadra-

to 8 3 N aquantur quadrato.Non eft autem rationale, quia numerorum in-

ter/cratio non eft qua quadrati adquadratum. Sed primus numerus unitate mi-

nor eft fecundo: &tresnumcti fimilirer maiores fecundo. Eo itaq; res deducta eft,

utinueniendus fit numerus ad fecundum , ut qui cum unitate excedit ad unitatem

* quadratu numeru. Sit is qui qualrituri N. qui unitate eo maior fit, eritiNti. quiu-

nitate minor,iN i.Hos uolumus inter fe rationem haberc,qua eft quadrati nu

meri ad quadratum.Sit adjutiN— i ad 4. fiunt 4N— 4 &iN 1 1 adi. &funt;hi

expoliti numeri eainuicc ratioc,qua eft quadrati ad quadratu, nunc ergo 4 N

4 aquantur iN t i.firiN.j.Statuo itaq;
fecundu j.tcrtius aurem cfti N.pnmus ergo

eft 13 1 N. Reftac ut qui fit ex primo in fecundum tam dctrado qu^m addico ter

tio fiat quadratus . Sed qui fit ex primo infecundum cum tertio eft 65 2 N,a:-

quale quadraro.&idem demto tertio 65 6 * omnia per 9 Sunt 65 7o Ns-

quales quadrato:& 24N aquales quadrato. Exaquo numeros aquationis

unius,multiplicans perquatuor,fiunt26o 24N aquales quadrato , &65

24N aquales quadrato.horununcinteruallum fumo i95,& ftatuo ducs numeros,

quoruuno in alterududofianti95->> Sintu &iy.horuinteruallifemi{nsinfc,cquat

minori quadrato. fitiN,».Ad potita,primus erit 5,fecundus 5,tertius s,&demoftra

tioefteuidcns. xylandri.
1'{ghildeprauattu* excogitaripoteB.itafymetuo ne oleum fiopera (quam aiunt)perdam,

ficafiigare coner.Exfilutione quaftionisapparet,agide
fenario diuidedo in respartes , tttpri-

ma infecunda ducta quifit numerus,tertiaueladditaueldetraliafiat
quadratus, itat^men-

diiof pro 0 <f nihilnos moratur:ne% eBinfolens in hoclibro. Partesfiunt f \.&\.fumma

hocest 6prima infecundam multiplicatafit if.adde f-

feu -f,
habes quadratu Ite de£ au-

fer relinquitur quadratus \.de duplicata aquationefisus multafisisdiximus locis : fedlieic

omnia ita fiunt,ut dixi,eorrupta:u! diurnareuix licear Sedexperiamur tame. Secudus uni-

tate amplior.)» i <screj a» t'o Uu p.oJp.Intelligenduputaui,fecundum duab.

unitatibus maiorepontfimiffepropofitiaddiuidendis numeri Is ciifit 6, (emiffim habet3.ergo

fiecudusflatuetur f (ficum tertiusfit 1Npofitus,primo relinquetur,uteBintextu,1— /N.

Caufam uelle Diophatus harupofitionii reddidtfftfiquideno intercidit.quodillefidelitertra-

diderat.Certi qui in textufitnt numeri,

1

/ 1 N, totis diuidendis, d.nequaquacon

fiduntfideius duntaxatfmiffim.ut dubiis no fit 'fecundisfalfiperhiberi 2, pro sfquide reli-

qui recte habeant.Na 6 diuidendis eJf,uelfilutio quaftionis emneit . At enim primo tnfccundu

duliofit s S N.cuifitertius addatur,i Nfients 4 "K-Si adimatur,.
j 6 Nerunt.

Hac cii Diophanteis ianequaqua cofntiunt. Certe S rNeBautori nofiroproductus expr

i

mo inficudti,addito tertio 1 N- ergo ipfieproductusfuitS a N. atquiprimus exprepeper-

hibetur 1 1 N-ut neceffifueritficundu poni,
1 quodqualefit,nonfaniperfricto. Hac ergo

nefycoharent,nefy coiecturisexplicaricomoacpoffunt . Cur rationali? effi
negat duphee aqua-

tionem? quafiuerb nutla tateduplicata aquatione antea traltauerimiss ? udhocjpfo libropro-

pofi X I v (fi XXI v uidebis exempla. Sediftudartificium locum heicnon habet, nam/ttn-

teruallumS 1 5^ (fi8 3 N, quodesi 2 N, componamus,uerbtgratia , ex\&4 N,

erit aquatio inter 4Q f / 'N t ts &s 1 Ws inexplicabilisiutuidetur. guodfimilimodo

euentetfis 4N(fis <SNconfideres.Hoc ergo uidettsr autordicere,non effi
numeros

quadratorum fmnles,quvddiuerfafrectes componuntur,Jjffiilicet,N,(fi unitates .nerpficlune

quadratiutdtturexpediri aquatio explanarij^respojfjlasigiturhypoftafes mifias
Jaciamus,

(firem hocpacto attentemus . Theorema , cui Diopbantea innititurratio, noncB
exprejfum:

ipfa autem mifire confufh . c^irtolemurquantumpoffumtss.Namprimis quidefcciido maiore
unitate



unitateponereamor ney{ uoluit.necfcpotuit,fifolutione refriciat, quatUmuis idufrbaprafife-
rant. Seduolititfecundum ita unitatedifferre d tertio atq

{
fuperari , ut[iunitas& adderetur

dr adimereturfecundo , refiduiad'fumma.ratio ejfetqua esi quadratiadquadratu quosfism-

Jit morefuo minimos ( uartari enim ifihacpotuijfi maniftfiu eft. )
Cum ergoponiturfecundus

/ 2fdr tN t iadiH tea ratione, qua est 4 adr.per tpftptimi Euclidis aquatio exfiftitin.

tcriN^ i&4?f 4. acjit iN,\. (notium non est,quod tn Oiophanto sftribitur,denomina.

toreomffo.) Catjam huius in/fttutieam effc ratiocinor, quodultimopofitoi ij.rcliauoru mul
tiplicatione1 —/Nproduci oportuit,f 1Naddito debuit ejfe quadratus.1JgJ 1 Nitidem

,

fis N detrafio relinquendusexhypothefifuit quadratus. Perfiquamur catera . Cionfecundus

fi1' b& tertias t Ifffitmma trium 6, neceffe esiprimis effc 6 j i2\(, hoc estf / 5\^
^Multipliceturprimus infecundum

, fit -fi
—— { 5Y- adde tertium, bocefi1 Ifhabebis

-fi

\N. Itc aufer tertiu deproductoprtmiinfecundis,habes -f \N.Hacperp ( ut denominato-

rcm)multiplicata,redigunturadintegros numeros <Ss 6 ffjjrds 24 N.Argutum por-

ro estqssodquadruplicando df dN,effingit 2 do 24 fi. ut fifi abolentibus, aquatio con-

fifiat in abfol/ttis unitatibus . atfohuius adeo rei caufia aquatio iHafuperioradhibitafuit,nam
dli&24 fum utquadratum adquadratum.quodficus erat tn duplicatis aquationibus g

iTifff S 3 Natemus—4N& j d ff.Interuallu inter 2do—24 fi_atq; d$ 24
Nefi \ps.Idautorcoponit ex 13& ij.quoru interuallifiemifiis quadratu habet 1, quodsquetur

ds 24 ?{.boceftd4 aquantur24 IfFitergo 1 N,f effecundas eftffummaomnium tS.Er

goprimoetiam j- relinquuntur.Itapriits deplora!umproblema,tamenfibireflituimiu.fubtilif

fimum,& obferuatu apprimi dignum.

xxxv ii Inucnianturduo numeri, ut fi alter ab altero eande parte (lue cafdS par-
tes acccperir,ratio ad reliquu (it ea qiue pofcitur.Iubcmur addere primo fecudi par
te uelpartes,itaq;rcliquicfifctriplu.l’ccundu aur,fi eandeparce eafdcmuepartes pri

mi accepefiqcfic reliqui quincuplaStatuamus fccundui n ti. pars (eu partes eius

fiti.Primus ergo erit3N i,ut fi parte partesiie fccudi,hoc eft unitate acceperiq
fit reliqui triplu.quippe 3 Ntriplu eft refidui iN.Volumus ctiafccundu.fiprimiean
de parte.partesue eafde alTumfcrir,refidui efle quincuplii.Scd quonia duo hi nume
ri iundti faciunt4 N,&(ccudus aliquid accipit, primusq; id dar, & fumma refidui fit

quincup^&iun&acurefiduo fumma fit
4’N:rcfiduu utiq; erit pars de 4N ea.qua:

aliquo ra fit&Numeros nUmercc:hoc eft, 2 N.Ergo fi a 3 N—1 tollamus 1 n .habebi-
mus primi parce uelparces.fi aut tollamus * *,fiuat7 u—i.Nafecudusfiaprimo
accipiat7 N—i,fitquincuplueius quod relinquitur primo.Supereftheicutquxrai
mus an qux pars ucl partes funt 1 N t i,ead6 iit de 3 N—i.hoc 7 N—1. Cum aute tale

aliquid quxris,7N—1&1 N tiajqualia funt quod fit exunitateins N—1. hoc eft,

parces alternatimmultiplicantur.Fiunt7 N 6c 4——1 xqualcs 3 n—L& fiti N,5-Iam
ad pofitioneSjCrit primus is,&fccimdusu.Erant autem partes fecundi,i.uideamus

an etiami fecundi.crunt7.8t multiplico per 7 duosnumeros.eritprimus 8,fecudus
iz.partes 7.Et quia primus no habet T

'

r,multiplico perj.ne in unitatem excidamus»
Eritprimus 24,fecundus 37,partes i,8c dcmonftratio manifcfta»

XYLANDRI.
Ineadem cumpriorenaui efi hacpropofitio.quin^pro <rheicficriptafint, nondubito. Si\de

24 auferas,idfi36 adi)citis,habebis20&40fummarefidui duplam. Contrdfii-degdablatuni

ad24 adijcias,fumma (firefiduum aquabuntur,utrunque30. Hacergo itaftnt affecia.utpla

ne Delioopusheicfttnatatore.SideiN—1
primo,conerisauferre 7N i,idfadderefecu

-

do.infaniasprofeilo
, nedumfitmmam refidui quincuplamfacias . cptiaritur ergo,poftopri-

mum efiesN j,fecundum t ff, f/, quidauferriprimo, addifecundopofitfitautfumma
refiduift quincuplis.Primapofitionisratio eftcuidens.Secudaficindagemus.Summapefiterit

numeroru efi4 N.hac oportetfcfcuplaejfc eius quodrelinqueturprimo, fifecitdufuo detrimeto

auxerit. Hocperfpicuu efi cofideratiquorucdfy numeroru natttra.fienim duo numerifint alter

alteriusmultiplex,fitmmaadminoremultiplex erit,numero rationis unitateauctoputa3&
1sfunt quincuplifitmmaigad3fifcupla.ig ad2 nouecupla,20fummaad 2,,decupla,crc.Relin-

queturergoprimo jN,dr dabitfecudo 2 ? 7^—r.atq^ is eopatiofiet ffjplanifiimeadrefiduu
primiquinctsphts.IiafopofiulatisfatisfaUumerat,ficonflaret tantampartem 1 ejfede tlifit

i

quanta
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auanta eftz\ 2V—/ de3N—i. obfcurum non eft,hos quatrnr numeros effcproportionales;

quadoaffrmamttseandeutrobi^totiiuparte
fiueportuttiablatafuiJje.Ducergoim 3

—ifentproductiaqualeszf N~f *&***& dL

tisqtUpareft!? Qaquantur $N.Eltergo iN,fHypoftdfib. hocaptemus ,ftprtmtis

hocen- [eciidusfp.^tiL hiplanifimitfatufaciunt omnib.poftulatts. Primoadqce unitatem,

ademtamfecundo,)€tf«mma'-ftriplarefidui
\.£uantaautemparsfecundifmtun,tas , tdn-

etiamparsprimi , ademta ipfi ,
fecundo efladdenda . idreguUproportionumdemonJlrabit

qualefitffdant t,quid ^.oflenditur f tantam ejjepartemprimi,quanta unitas eftfecundi.&
fii„ Hiinl- ducas,idemproducitur.Primus multatus retinet Tr- Tadfecundumfiaddas,

dcohficies, quincuplumfumma . Habes& artificiofam&uera quafitidemonflrationem :&
quaia£iuramDiophante£fircireuti^pofit.^utorisuerbaloiieeftntcomtptura,quamut

conieEluris ernendariinteqrariuepofint,quiextlibro
meliore rejhtuet , etdnobtsagenturgra-

tu.Be uarte mutandis efypofitionibut&/olutione,non eftneceffe monere.

xxxvn. Inucnianturduo numeri infiniti, ut qui ex uno in alterum dudo fit, cu

iplorum fumma conficiat numerum prasfcriptum.ls efto g.Sitprimus 1 N/ccundu

3 prodiidus ipforum multiplicatione cum fumma lpforum, eft 4N

1

3 - hoc ecqua-

tur g.Fit iN h Ad pofita,erit primus |,fecundus 3.Confidercmus nunc unde 1N Iit

facilis Inimirum quia 5 diuidebamus per4 N. Ipfcscft idquo datus numerns fe-

cundum excedit. & 4 N unitate fecundum excedunt. Ergo quanrumcurtque fta

ruamus fccundu.&adato numerp(utheicab 8.)aufcramus,refiduo per numcrt.rn

diuifo, qui excedat fecundum unitate, exiftet primus. Sic fecundus,uerbi gratia

lN nauferhoc de s.reftant 9—1 N-hoc diuidc per fecundum unitate audtu, pu-

,_,n ta per 1N,habebis primum
a

. Atque fic in infinitate foluta eftqu*ftio.& unius in

alterum multiplicatione produftus cum fummaipforum 8 faciet. Infinitum hoc di

citur,quia quotcunq; unitatespro 1N ufurpes/empetpofitioncs hc reloluta;,q e-

ftionis poftulatisfatisfacient,

X r v A n d R r.
„ j ,

Paucula quadi!mendafufluiimus.Infinitasfolutiones admittit quafho,cum
profecundofel

primoetia)ponere liceat quiduis.SitprimuslN,fecundus z.fietettaprmus 2. Snprimus iN,

fecundus 7,fit primus \,&c.Sit inpropofito
exemplo infinttatts{ubt qutdenospnmu no ? 2^—

? \*ii,quodfalfum eft,fed * pofuimus) 1 N, eritfecudus 1,primus \produclus-Jummaipforum x.

<N fumma horum S,&c.iNs.ergofecundus a-,primus produtlus— fumma ipforu -
5
.fumma

(,oru if/defi i,&c.Catera uideadfequentempropofittonem.

XXX 1 ix. InUeniantur tres numeri,itautquem bini faciunt planum , is cum eo-

rum fumma coiunChis,faciat datum numerum. Numeros autem datos nccel.e cu

quadratos cffcunumqucmlibet, fiei unitas adijeiatur. Primi Stfecundilummacu

plano ex ipfis orto fit S.fccundi Sctcrtij 1;. tertij & primi 24. Quoniam nolo qui fit

cx primo iri fecundum ,
eum cumfiimma ipforum fieri 8, ponarur fecundus quot»

cund; Unitatum, detrahaturq; ab 8, diuifo refiduo pernumerum unitate fecundo

maiorem,prodcturprimus.Sit fecundus iN—1,erit primus 9N—r - ™rfura£“a

qui fit cx fecundo in tertium cum fumma eorum facit 15,ab his aurero 1 1, 1-

uido per unitatemaiorem fecudo,hoc eft periN: fit tertius 16N —

l

lcinp.imu

dudus quem producit,ci fi accedatfumma ipforum,fiti44 Q^-i-hoc ?quatur24.

fitiN,i2.ad politiones hocappliccmus,critprimus 33 fecundus /.tetrius ds.omma

multiplicentur per dcnominatofem,fit primus 165,fecundus 84,tcrtms 240.

x Y L A N D R I.

Vonamiuutplacuit Diophanti eXfcriptoriprimum 9 2^ /, fecundum 1 2\J_
z, terta/

1

—i.Multiplicemuspritnu infecundum,fit1 Jfif; / wN.addetpfosnumeros,fitfunnna?

e?-—t,qu£ aqualisfu 8. Ergo 9 effunt?,&iNest i. Ergoprimusfit S, fecundus »/w/, f«0«

est oppido abfurdum.Atfecundointertiumducloftaddita eorumfumma io9 1<ec
f

'

&rurfum 1N,ft 1.trgoturfumfecudus eft nihil.uidesquam hacfntaofurda

in tertium 9 Wc

—

,tnl6^—‘
faciunt 140- Jft > 2S N.fummaipforu 2f

f

‘

“



LIBER IIII.

minui ri •
quodc

'dmfieri ttonpofiit, illudab hocdeduxitautor , utfintf^. nulla huius licentia

commonfiraia caufa. tertius e(l f? fr» ’6 feilicet f|. J^uodadditur de commu-
nidenominatote,prauum ejl.namss in t6f quinquies, 7 in /4 duodecies incft. Itaifc necejfe efi

aliquidhincexcidjfi. Nam hi numeri quafiioni plane nonfatisfaciunt. fi in tt multiplica
,

' habes addef^Jcu fumma 7
,~^ nihilminusquam S. Sed&quoddatos numeros unit

unitatefingulosdquadrato abejfe,quam caufam habeat non explicatur cur itafitnecejfe, fa-
cile apparet exaquatione144 i& 34 - Namcumunitatem adijei oporteat ad24 , nifi

hocpactoforet quadratus, explicari inueris numerisaquatio nonpotuiffet :
puta(1144 Jjf—s

aquarenturcum 30,aut9,aut 12,&c. quia radixquadrataex31,10,13,&c. haberinonpotest.

Caufaautemfalfitatisomnisin eo efi,quod(uter infuperiorepropofoionefecerat ) 9 1

N

periNdiuiderecumdebeamus,pro uero quotiete
,
qui efi *,falfumpofuit 9N / librarius, a

(f reliqua confudit omnia.Namfiifit ualor Numeri,fane quia hacnihildiuidit ,

b
erit S. Efi ^

autem S etiam 9N Verum hoc ipfumabfitrdum efi abfurdiusquouisalio abfurdo,tan-

tumponereprimumnumerum,quantumJieri debeat amborumjitmmaadproductum ex ipfis

adiecta-.drfecundo darenihil Ponamus denuoprimumexfuperiorepropofitione c
,fieundum 1 c

N 1. pro tertiofequamurcanonem,auferamusficundum d is,& reliquumpers Njdiui-

damusfiet tertius
d

. Primo in tertiis duPto,producitur c
. huicfiaddasfitmmamipfirum 1

, con-
d

ficies ®. alcp hacfitmrna aquabitur 24.&faita(utfilemus appellare) reductione 144 1

aquatur24 £)J)oceft,i44
J
\jts fifij^itfybeicquoccapparet.curdaiinumeri, unitate fmguli *

debeat quadrato aliquo effeinferiores, utpaulo ante in uitiofa aquatione etiamlicuituidere^s. t

Fit ergo t Njf\- Reflat ut dcmonftremus,hocpatiofiluiquafiionem,& omnibus eiuspoflulatis

fatisfieri.Refluamus hypostafis 9 1 N.efi^ hoc efi quod diuidiper—J (
nem- S

peper iN) oportet.Jit tantus efiprimus,fecundum | efie , tertium uero eadem ficutus

compcries. Diophanius hos tres numeros redegerat adeandem denominationem ,fixagefima-

rumfiilicetpartium,ut eJfent
--} 1,0.quodartificium alibi tradidimus.nefc uerojuitne-

cejfarium. SiAmB multiplices, 7
f~ emergent, atqui Aefifif,, B~. Summaomnium '-4°. ni-

mirum S. SiBin C ,
habebis

l

-frfedBeft\\, C .fummaomnium hoc efi13. CinAdu-
ctogignesL\\. iam Ceft^,firAeftf.fummaomnium -]\,uidelicct24. lucundior efihac,

quam laboriofior,operatio, ^sflioquilicebat duobusprimis ut collibuijfetperpracedentempofi-

tis,putof&7,&c.tertium inuenire,&fatisfacere quafiioni.Sednos etiam Diophanti emeda-

tionem fubtiliexpofitapropofitipertrattauone noluimus ostendere.

xxxix. Inucniantur duo numeri infinite
,
ut qui ex uno in alteram fit, fumma

ipforum multatus, datum numerum exhibeat HiceftoS. Statuamusprimum 1 N,

fecundum 3. Qui fit ex altero in alterum,demptaipforufumma,eft 2 N 3,quod
aquatur 8. FitiN , 5 j> Ergo fecundum politiones, primus eft 5!,fecundus 3.Rurfum
dilpicio unde fa&um fitquod iNcftjf- nimirum quia n diuidebaturpet 2. Atqui

n cft fumma dati & fecundi numerorum. 2 autem N funtunitate minor numerus
fecundo. Itaque fi ftatuero fecundum quantumcunque, eumq;datoadijciam,&
fummam diuidam per unitate minorem fecundo ,inucncro primum. Sitfecundus

1 N 1 1. adde ad 8 , fiunt 1 N t 9. diuidc per unitate minoremfecundo , fcilicet

per 1 N. fit i+9 N. itaqjinfinitefolutaeftqusftio. Ha:c propofitio, iemmacflfe-

quenti inleruiens.

X l. D entut tres numeri
,
ut qui producitur binis altero in alterum multiplicatis,

demta eorumfumma fit qui pofeiturnumeras. Oportet datos feu poftulacosnu-

meros.quemq; unitate minorem quadrato effe. Planus e primo infecundum detra

&a fumma ipforum fit 8. fecundi in terti; itidem horum fumma multatus, 15. tertij in

primum fumma horam amifla 24. Heiciuxta lemma iam expolitum, fi fecundum
ftatuo 1 N ti, addo hocad 8, fiunt in

+

9- diuido hoc per unitate minorem fecun-

do, hoceftperi n, nalciturprimusitpN. Sed & tertius hocmodo inuenicrurit

16 N. duobus itaquepoftulatis fatisfccimus. Denique primus in tertium duftus

quem producit,dcmta eorum fumma facit144 Qj 1 ,aiquale hoc 2+. &fiti N,

15. ad pofitiones hoc fi conferas, eritprimus 17, fecundus 17, tertius 92. quos fi

uelis idem habere nomen . omniaper do multiplicabis
,
eritprimus 285 ,

fecundus

804, tertius 466,
fc XUANDRI,

P



•

uo DIOPHANTI ARITHMETICES

XYLANDRI.
Infine efi a>kiss,Aliter. Sedaliundehoc,& ociose inculcatum,cumproblemafcquens nihil

tale traciei, eodem autem quofuperiord ieitio laborant hac problemata. 1'ion enimsX 9 N.
g !n ^ 9 fit, (i1NX 9periNdiuidatur,fed *. quomodopriusproblemahorum («luiturin infinito. Efio

iN enim ualorNumeri 4. acponamusfecundum iNXt.ts erit }. priratusfit 1X9 N,erit37
.

prodti

canthi 18$,.undefi42 (fummam ipfiorum)auferas,143 reflantium 8pofiulentur.Atfiprimus

b 1N+9 flatuatur'
0
, ishocpacto erit quodfipers?fecundum )multiplices , emergent fumma

“nr amborum efi^ ,
qua aproduttofublata, relinquit,hoc efl S. Reflat ut veram pofteriortsfolu

ciN+j tionem exponamus. Sit ergofecundus INX 1,eritprimus (ut antij c
, (fi tertius iuxia canonem~

Tn ^ e N^fed*.Hocubiperprimummultiplicaveris,
'producetur. cuifiadimas

f {hac enim

d <Nti6
„fummaprimi <fi terti/ ) relinqueturnimirum* aquale 24 > rurfumfc 1N efi -} Ergopri-

. lQVj5
. msu efi

i-

%,
fecundus tertius ±{. (fiuolesadunum reducere, erunt communi denommatore

n + h+ do confirtutofii numeratores 281,204,460- quifolinumcriintegnincorruptiapudDicphan-

'Q, tumfiepererant.) Experiamurautemanfatisfiat poHulatis. Pnmoinfecundum ductofiunt
t ,3£gH ig indeauferjljlanl '4°„hoceJlS. Sccmdtxintmwmprodncit ”, ,.

g i44 ipfiorum ifij. indefubtracla, relinquuntur
x
fi\,hoce[ts- Denifo tertius :nprimumgt-

gnit >undefiabijeiamipforumfummam '-ri,fuperfunt
i
-\\,hoceft24. Vanaripoterant

"hac multis modis,etiam loco 8jjV4 - alijs adfcitisnumeris, 33,4^,03,80,99, &c. modounitate

adieCta quadrati quifierent,quibufeuny.. neinfurdos res excidat

.

xli. Duo numeri infinite dentur,ut qui ficuno ipforumin alteram du£to,ad fum-

mam ipforum habeat proportionem qua: prsfcribitur. Sir producti ad fummam

triplaratio. Statuo primum 1 N ,
fecundum 5. Planus exipfis fit s N > quod triplum

iit ad 1 n 1 5- erg03 N 1 15 sequantur 5 N. fitiN,7?. quodfi pofitionibus noftris ac.

commodemus, primus erit fecundus 5. Confidero heic, 1 N fieri 7!» quia 15 per

2N diuiduntur. AC15 funtfccundus per data: rationis numerum multiplicatus. & s

funt mreruallum fecundi , & numeri rationis. Ergo fi quantumcunq; ftatuamus fe-

cundum^ multiplicemus eumpernumerum rationis data:,acprodu£tum diuida-

mus pcrintcmalliim.quo fecundus rationis numerum excedit, inuenietur primus;

Secundus fiti Njmultiplicaper 3,fiunc 3 N.diuidepcri n—i, habes primum

XYLANDRI.
,

In Craco mutilatafunt hac. Porrofi7^ (fi S addas,habes 12 ~. quorum triplum37t\ tantum.

demfitexs in/j. Variaripojfe hoc,non eflobfcurum. Sedadhibenda efi cautio. Sitprimus 1Nf

fecundus(uerbigratia) 12.Jumma 1 2\£t12 . huius triplum3 NX3d aquabitur 12 N, quodfit

unoin alterum ducto, fitprimus 4,fecundus 12. Nam quater 12funt 4S , cuius tripla efiratio

adfummam amborum, 16. Statuamusporroprimum 1 Nfiecudum 2. (firatiomaneat eadem.

Producitur2 N,quodfittriplumadiN.X 2.ergo3 Nfi 4 aquabuntur 2 N,&iNX 6erit nihil,

quod efi abfurdum. Hocmonui , ut intelligasfecundam maiorem receepcni eo numero quo ra-

tioproducti adfummamfuturaexprimitur.
xli 1. Dentur tres numeri, ut quem bini producunt planum* is ad eorum fum-

mam ea fit quae pofeitur ratione. Sit produ&us e primo in fecundum ad fummam

i_?2L ipforum triplus : e fecundo in tcrtiumadfummamhorum quadruplus: cterrioin

1 ]^T3 primum ad fummam eorum quincuplus. Statuatur fecundus 1 N, erit ex- praxeden-——r telemmate primus 1
. Eodemq; modo tertius b

. Rcftat ut primus in tertium ductus

« i»cl quem producit, is adfummam ipforum fit quincuplus. Producitur aurem
c.Sam-

1QJ-1J-7N ma autem horum eft*
1

. Huius fumma: ergo quincuplum c a:quatur . Etabicao
d
Q
<

t~^

4
Tj communi denominatore,12 Qj:quanrur 35 Q^:

—

120 N
;
nafiti N, 120. Id nuncad

e' ^qTuoM pofitiones appliccmus,qiuE erant s,iN h
. Sii20, uti N *in primam multiplices, m

TQJ.2-7N j N,erunt36o, rcliqttum eftumo ducas ini N- 4, fiunt 31. relinquitur ergo pri-

f mus 361. Secundus 120. non enim ab aliqua numeri parte denominabatur. Pro tcr-

'
g "s tioi2oin4 N ducatur, fiunt 480. item in dcnominatorcnviN 4,fiunt20. re-

iN—3 ftatergo tertius 480. &manifcfta cftdcmonftratio.

Vk—

4

XYLANDRI.
J r r

CWonftrose omniafient depravata. Itaque ab aquationis initioadverbum omnia aefcrtpp



LIBER II II. Ili

Latine, fuperiora demcis ucrbis corrigas licet. Rationem addendi 1 & b albinos explicaui-

mtts,qudheic Diophdtusperfequittir.Pbi nos dixtmus Abicfto communi denominatote,
tn Graco eft kss en/affi tfiki ia voiiov cuiruv fio £.legendumautem cjl ewxuv [/.tg/ov.nam abieilto

denominatoris einfidem, nihilaliud eftquam occulta multiplicatiopercum ipfrtm
,
qua nume-

ratoresabfioluuntur. Catera omniaJmt falfa. 7£pn enim 120 fica “3fieri1 Sfi,
fatis eft ein-

dens. Ethinumeri,3tSi,t20,4So,quiduispottuspraslabunt.quampofiulatisproblematis huitu

ut reftondeant. Catcritm ut rem expediamus, cum / Nfit~ , 3N erunt ‘

3
erunt '-k^demtis \

9
, hoc eft-\\,perhocfidiuidas , inuenieturprimus numerus Secttn

dusmanet —fi.
tertius eft4 N, , dissidendusper1 4 >hoceftpcr

-f
-

,
fcili-

cetper || ,fit ergo tertius ftue Hincfacile ejluiderequopaci0 Graea corrigendafint.

SedexperiamurMartenoftro.an etiampoftulatis fiatisfiat. Primo fijinfiecundum'-fi ducto,

producitur -rrff• Summaipforum ' fifi ,
triensprodutfi. Rurfiumfecundus— in tertium

'-fi ,

gignit -t4r°- stt(ummaipforum ejl -fi
°
,
quadransproducii. Denifc tertius' fi inpru

mum^ gignit fi fifi-.atfumma ipforuefi *-~fi.qu*perquin% multiplicata,produciii xqttat.

XLili. Dentur tres numeri;, quorum quem bini faciunt planum is ad fummam
omniu habeat qux polcitur rationem. Sit planus a primo in fecudum ad omnium
fummam triplus

. planus e fecundo & tertio ad omniu liimmam quadruplus: pla-

nus terrij in primum du&u fa£tus
,
ad omnium fummam quincuplus. Quando bi-

norum planus femper ad fummam omniu habetdatam ratiouem
:
quxro primum

tres numeros,& aliquem urcunq; adfeitu, ad quem binoru plani habeat imperatas
rationes. Arbitrarius ifte numerus fir/. cuius triplu, hoc eft 15 N cum fit planus qui

firex primo infccudum,crit planus ifte 15. Statuamus fecundum t , erit primus 1s N.

Rurfus cum qui ex fecundo in tertium fit, fit quadruplu arbitrari) iftius
,
erit planus

:o N.ergo cumfecudus fiti,eritrcrtius 20 N. Rcftatutquie tertij ducluin primum
fit, nimirum 300 QJit quintuplus ad arbitrarium. Ergo 300 Qxquanrur2j.Sane Ii

numerorum intcrle exftitiflet ratio ea, qua: quadrati eft: ad quadrarum, quxftionis
folutioncminuencramus. Enimucro 30oQ_ortifuntcxij Nin20 n multiplicatis:

cum quidem 15 ad arbitrarium 5 triplam, 20 ad eundem quadruplam haberet ratio-

nem. Hoc ergo defideratur, iuli triplus adjpcr quadruplu ad 5 multiplicetur, pro-

ductus ad 5 per5 multiplicatis produ&u rationem habeat, qux eft quadrati ad qua-
dratum.Atqui > numerus arbitrarius eft,& temere adfeitus. Querendus proinde eft

numerus,cuius triplus & quadruplus quem planum procreant, is ad numeri ipfius

quincuplu, rationem habeatqux eft quadrati ad quadratum. Hunc ftatuamus 1 >1

.

Eiustriplus3 N in quadruplu 4 N multiplicatus, producit 12 Q^.-irquchicad poliri

quincuplu , ad 5Ninquam, rationem habeat oportet qux eft duoru quadratorum
inter fc. Confequens eft ut altero in alteru duifto.fiat quadratus. Ergo <So C xquan
turquadrato.islitfjoo Q^fit/N, 15. Ergoadpofita, cum quxfitus numerus fit 13,

primus &fecundus producent 45 N.cum qjfccudus fitin,eritprimus 45 N.cadeq;
ratione tertius 60 n. Supereftutproduclushocinprimummultiplicato, fcilicct

2700 Q_,xqueturquintuplopofiti numeri, quod eft7S- Fiti N hocpafto 6. Itaque
fecundum polita primus erit 7^, fecundus 6, tertius 10. Quorum fumma fi forer 13,

farisfadtum plane effet quxftioni. Statuo itaque eorum fummam 15 Q^atqui ea eft

zfi n- hoc ergo xquatur 13 Q. fit x N 47. Ad polita, cric primus 30S. fecundus
zsz~, tertius 470.

XYLANDRI.
Heicquocp mendas complures correximus , re ipfttfreti. Docet autem ratio , p60 C aliquot

quadratisaquentur
, fir /Nfieri debeat tf (quodconflatDiophantum uoluiffe ) non referriad

fi, 40 Jfiftdad co a,poo „£9. Tfampooper 60 diuifo , ifprodeunt. Catera omninofssnt confufa.
Itacp reliqui ut erant in Graco. Meam autem operationemproponam. Certeinprimishypofta-
ftbus incottfianter arbitrarittsiUefummam omnium reprafentans s Sfieius triplum/rN,qua-
druplum 20 m,acquincuplum deniep 2/ unitates dicuntur. &fthoc 2fNponas, 300^aqua-
buntur cum 2S t Nfit quodminimeplacuitDiophanto.Eadem inconfiantiaeftin hy

poflaftbuspofterioribus. ubi(ummaomniumponituriam 73unitates,moxadfolttttonem intte-

ntedam unitatibiisfignum ((adhibetur. Solutionis autem numeripalam funtfalfi& inepti

k 2 ut demon-



j!2 DIOPHANTJ ARITHMETICES

utdemonflrareetiam hocpigeat. Sic itaque ratiocinationem ihfiituamus. Inucniemtunume-

rum,cuius triplus fi quadruplus interJe multiplicati,producatnumerum cuiusad dati quin-

cuplum ratiofit qua efi quaaratiadquadratum. Hoc loco utcunq
f
tolerari potejl Dicphantea

lecdto.fifit quafitus numerusif. <^At%hancnosJiatuamu*fummam omnium effit. Jam cum
* 15 primo infecundumduciofiam 4.5.ponamusfecundum effie 1Nfietprimus- , (fi eadem ratione

b 6o* tertius b
.
primo in tertium ducloproducemus c

, quodaquetur js, quincuplofumma omnium.

Fn Hacreduciaaquatiofit—270 1

1

75 t £lf!2<>. Ergo 1 N, putafecundus, efi 6.primus

* IZSL° 7I
, tertius 10 quapoptiones manfirant integraintertotcorruptelas, ^dtquihorumnumerc-

* rumfumma non efi,quodponebatur, r;,ucritm 23-. Hocloco obfiruandum efifummaomnium
non temereponi /fJK 2^am characterNadditurnotaspofitionibus , ad sterum udorr,n Nu-

meriinueniendutn,quopluatur quafiio. Erunt ergonunchypofiafis ha7-i N, 6N, 10 qua-

rumfumma 23^ N. ^itprimus tn fecundum duttus, 45 .fjroducit, cuius triens i, Jgey.by-

d
3j2- pothefifummamomnium aquat. fitergo tN, £5. Ergoprimus, 7£ 5^ efi

i
.fecundus (puta /5

~~ N ternus 2 ; nimirum 10 Tf Preflat autem infexagefimisftc exponi

Summaomnium efi -ff. rrimus infecundumfiartificiose multiplicetur (
7 tn 705 efi

dopcrif
,
do fi 5(14 per4 diuifosadminores terminos reduco

,
fiunt fif

in '-j—
• ) producuntur

— > omnino triplumfummaomnium. Sifecundum in tertiumducas (
5 in 9

f.
numera-

toremprioris (fi aenominatoremposterioris per <5 , reliquos per 10 diusfos adminimos redegi.

Jiunt in %'•.)producitur -6~-, omninofummaomnium quadruplus. Dcnifyprimo fi tertio

commifiis,~H in 9
f°0 , hoc efi (quo inprima multiplicatione , eodem hticutor compendio )

in i’ 5 multiplicato,fiunt >

*

c tantundemfitprorfus , fifummamomnium quintuplices.

Habes explicationem qusHionis neep inelegantis, efiperdifficilis : itaautem corrupte ac muti-

latiadnosperlata,ut periianimum initio defipondenm. Vides autem quidpofst legitimami-

nutiarum trattatio in his rebus.

X l i v. Inucniantur rres numeri , ut fumma eorum multiplicata perprimura , fiat

triangulus ; infecundum, quadratus ; in tertiu,cubus. Statuatur fumma triumiQ^
Primus quadraroiu numero triangulo

,
puta 6 Q^fecundu; quadratorum numero

quadrato,4 Q^tertius quadratoru numero cubico , lita Q^Ergo 1 QJn primum do-

dra facit 6, rriangulu. in fecundu, 4, quadratu, in rerriu, s, qui efi cubus. reflat ut hi

tres ccniuci: untiQ^atfuntis Qjuod a:quatur 1 Q.& multiplicatis omnibus per x

Qjk ^quatio inter 18 &i QCJJ3portcbat ergo iS eilci dehabere latus quod iit

quadratus. Atis cftfumma trianguli» quadrati,& cubi. Proinde repeticius e ii qua-

dratus,cuius latus coftct ex partib.numeris triangulo,qitadrato.cubo.Efto is 1 QC?_^

—2 Q. Ergo fi ab 1 QC>j)ufero 1 Qt 1—2 Q/upcrfunt 2 Q^-i.hatc diuidatur in ciibu

& triangulu.ac fit cubus S.erittriagulus 2 Q3-9.Porro quiuis triagulus g o di mul-

tiplicatus, adfeita unitate quadratus fit. Ergo 16 Q3-71 a;quanturquadrato. ?mgo
quadratu a latere 4N—i.is ciii6 Q_ti—8 N.Fit iN,c».Hocfiad politiones accomo-

detur,erit triangulus $a
,
quadratus 470,cubus 8. Venio ad id quod initio propofuc

ram. Statuo fummam eorum 1 primum 153 Q^quando triangulus requintur.fe-

cudum470 Q^quia quadratus,tertium 8 Q_> quia cubus. In hos multiplicemn Qj_

numerus quadratusifhciet rriangulum,quadrarum,cubum. Horum fumma fit:

atcftajtSiQ^quodcquaturiQ^&deprcflb utroq; periQjequaturi <^6^2561. Fit

1 Nji.Ergo fecundu poiita,primus eft infecundus 6400, tertius 8.&cuidcs ciidc-

monftratio. xylandri.
Obfcurioran corruptiorfithoc loco Diopbantus,quaripotefl. Vixadeo uefiigia reflant, qua

c« triangulis ficutus pofifi uidearis indagare quidhocfitrei, quodheicagitur.
Trianguli numerifiunt ,

qui

uulgaria."

00
numerisaliquot (quoteuncp(intperinde efi)abunitate ordine naturaliprogredientibus (fcili-

cetfiquente antecedentem unitate identidemfuperante ,
qui efi modus fi rattonumerandi)

inunamfummam contraedis, ut3,6 10, 120,iSzS. fiinfiniti alij
:
ficdicH,quodunitatibus ita

difiributis ac collocatis , utappinximus,quadam triquetriequilaterihabentfimiUtndinisnen

- quodareafit eadefidquod(inulisutcu(j
;
figura.Efi ergo trigonusfitnsmapgrefionts

Artthme-

• •• • tica abunitateinchoata fi cotinua numeroruferteqtsoufy. hbuentpropagat
a.Tadebatadjcri-

bcre canone,quopaclo talisferies numereris in undfumrna ibtrabatur.fedtameinferiusoperte

biteitproferre. Ipfirit aut trigonorTspgrefio fi/pagatio qualisfit, exhoc typolicetmtclUgas.

iSL— Jk



Liber ihi. uj

Series numerorum, t. 2. 3. 4. $. 6. 7. S. 9. io. n. 12. 13. 14. //. ig. if.

/ / i /////////// t
Trigoni. “— /. 3. 6. 10. lf. 21. 28.36.49. ii. 66. 7!. pi. 103. i20. 136. 133,fere-

Primusftatuitun.adde 2.habes3,(icundum.huic3,habes 6 tertium.huicquartum numerum
ferieinaturalis addes , efefecdeinceps augebuntur trigoni. Sed efe alia elegantior ratio efeeos

i/mmiendi,multiplicando impares naturaliferte cxpofitos >
per binos numerosordinenume-

randifebifeuccedentes. ita

Impares. i. f. 7. 9. Ii. 13. 13. I7,&c.
Multiplicanturper 1&2. 2&3- 3&4- 4 &S- S&6. 6& 7. 7 (fe 8. 3 efe9.

Fiunt trigoni 3. 6. 10.13. 21.28. 36. 43. 33.66. 78.91. 103.120. 136J33.

Hoc loco rationem nullamfractorum autfurdomm haberi,(edde aeris numeris agi efe abfeolu-

tis,notum efe. Jjtuodfiqueratur numero aliquopropofitofet'ne ( uerbigratia isquemfuprdpo-
fuimm)3828trigonus ; efefifit,

quotus in ordine& cuiusprogrefeionisnumerorum ab unitate
naturalifeneproficifcentiumfiumma : cius qtiafiionisfolutionem Diophantusobliqueperftrin-
xit. Omnis,inquit,trigonusperocto multiplicatus, accedenteunitatefitquadratus. Ergo106,

20,n,drc. trigoninonfunt: quia801,161,89. quadratinonfiunt. ^6tfi3828per8multiplices,

& unitatemprodactoaddas, 30623 conficitur,quadratusnumerus. Efeergo3828 trigonus. Vt
ficias quotus fit, efecquaferienumerorum coagmentatus(radicem uocant hoctrianguli ) la-

tusquadrati ficfacti unitate multa, reliquifiemijsu oftendet ultimumprogrefeionis nume-
rum : primus efe 1. Verbigratia , radix quadrata de30623 efe 173. aufer 1 , reflant 174. cu-

iusfemifeis 87. Efe ergo 3828trigonusin ordine (unitateproprimo , utfiolet, numerata )o£to-

gefimusfieptimus : ac conflatur 1 efe 87, omnibus in medio numeris in unam fummam 'colle

-

itis. Tfam 1 efe 87funt88. cuius femifeis ( ut canonpofeit) in 87 multiplicatus
,
fummam uni-

uerfiorum382Sgign.it. Sic sosoper 8 multiplicatus , adiectaproducto unitatefit40401. qua-

dratus , cuius radix 201. ergofemifeis de 200 , idefeioo, eferadix trigoni 3030, hocest, is efl
centefimus

, fitfe
cofleitis omnibus ab 1ad100 ( hisfimul inclufis ) numeris. Huius trigono-

rum proprietatis meminit etiam PlutarchttsnoIter inquartaPlatonica quaftione. quam nos piutarchilo-

ex K^-ilgebra demonstrare hoclocofiatis habebimus. Cuiuis trigono aquatur Tfam cusilluttrii

ficanonis dittiignaro mihiimperaretur , ut trigoni 703 radicem exponerem, (quoduniuer

-

tus'

se de quouistrigono intelligendum liquet.) 1 Tfegoptoultmo progrefeionis numeroponerem:

fedefe numerus terminorumprogrefeionisArithmetice,qualem definiuimus , inunafummam
contraita , quam datus exprimit trigonus, erit 1 Tf.primus autem terminus in hoc negp-

ciofemperefl unitas. Ergo canonemprogrefeionisArithmeticainunamfummam colligedafe-

quor. addoprimum ultimo, hoc est 1 ad 1 Zfifit r Tfit i. hocperfemijfiem numeri termi-
norum, uelhunc totumperfiemijfiemfkmmaprimi efe ultimi (idem enim ejfie contiat ) mul-
tiplicato-. producitur\ Tf. Hoc ergo aquaturuniuerse cuiuistrigononumero; hoc efe,

fiumma cuiufeuis progrefeionis numerorum naturaliferiecontinuataab unitatem : efe heic li-

quatur cum 703. Superefe, ut uideamusquantusJit, ideftquot unitatibus eftimetur 1 N.
Heic ttro ( his enim laboramus ) animaduertat bis quatuor eJfeoElo : efe numerum per is

moxproducium per 4 multiplicare , effeillum numerum ociuplicore^a. Hamcum^fefe |Nequentur703 : utrinquedetratto N, eritaquatio inter { jgjfe 703 \N. Ergofiper
2 omnia multiplicentur, 1 fefiaquabitur1406 1 N. (uides trigonumper2 eflemultipli-

catum ?) lamfecundum canonemut aquatio expliceturfemifeisunitatisNnotata , hoceSi4
inficmultiplicatur, fit addendus efe 1406 ,

(duplum trigoni.)quodutfiat, per 4 multipli-

catur (itafetoliies703 ) fubfcripta(ibifetfeihcet fife. fir addito £> colliguntur
. ( Heic

uidesquiunitasadotluplum trigoniaddatur.) Summa radix quadrata efl Zfe.fed S canon
auferritubet. itaiNfet .37. Ergo37 eferadixdatitrianguli703, hocefltrigefemusfe-
ptimus trigonsis efe703,efefiumma efenumerorum 1, 2, 3,efe37.ferienaturaliprogredientium.

Videsutfiapientes ex isiigebrapulcerrimos canones extraxerint ? IfosqT
eademopera efePlu-

tarchilocumiUuflrauimus (quodidem, DE 0 uolente etiam aliasfetis locisnoflrarum lucu-

brationumfiaciemus) efe Diophanteo lemmatilucem attulimus. Sed efe canonem deArith-
meticaprogrtfeioncobiterauximus:quem alioloco collocupletauimus. Sub cultromereUnquis,

diceres ? nefrproblematiinterimfiatisfit ? CertemodeIlusLettorueniam nobisdebet,fineque

k j octuni
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ocium nobisomnia rimandifisppeditat , & difficultatimolefiiafy etiam quandoquefisccttiSibi-

tntts. Experiamur tamen
,
quidcontra hasdifficultates QiMmyiei pertinaxpofiit , infligata ele-

ganti/s reipropoflta. Primo omnium illud v^oy^oti^ov non lfar,^/.r.dc moslb
, fid& ag/b-

fArfixus iuuat.e/2 enim analyticum. £>uo modo numcriprcponunturfoltctunqtiajlionem: nun

quam ei flatisfiet. Summa omnium cfi 6sii. (nam mendas perfequt non tiacat ) quicumfit

quadratusncnfemelin d+oodufttts, quadratum utitfe (utfisprdmonuimus ) dabit. Sedfieri

nonpoteft, utper S multiplicatus , cubumproducat, cum neque cubifint ambo, neq
r
cuborum

naturam communicantesfiue cuborumflmiles. de trigono ipfl ,fiuidebitur,experieris. Jpgsid

fi numeros proponas
' 5— nefic quidem fatisfietpoflulatis. Summa enim erit

hoc efi i.& cum i nihiluarietfisi multiplicatione inalium,caterumrss flt (quodpercansnem

experiri licet
,
aut etiam intypouidere ) triangulus , 6400haud obfiure quadratus ,

S cubus:

demto medio,nullus(atisfaciet quajhoni. nam s
‘

5 £7
trigonus ejfe nonpotefl , ciem non fit nume-

rusproprie. & g~gy cubicam radicemnon habet. Hac ergo itafunt afecla. Graea quidemfa-

cilittsfuerit de integroferibere
,
quam corrigere. Valde 'heic multaflent, qua explicariaut de-

fendipoffenon uidentur. fi>uis enim concedat triangulum per quadratumfimultiplicetur,

ftatimmanere triangulum ? Certe 6 triangulus efi,2 4,74,96 trianguli nonfunt,falliquadra

tisin triangulu multiplicatis. Porro quadratus cubumfimultiplicet , niflipfe quoque cubus fi-

mulfuerit , cubum nullomodoproducet, nfifortei2 cubus efi, 4 in S, quadrato in cubummul

tipltcato ortus ; ut& $76 fitex quadrato9 in cubum 64, (fi 432 ex 16in 27: neuter cubus, atfo

hoc etiam elementa Algebricadocent, fpuisueronefiit,aliudefflenumerumper 1, quam per s

Jpmultiplicarz_j. Ergopponanturnumeri isii 6 Jfi, 4 J%,produceturfl/mma/tru 1 Jf,

pofita,(fi in fingtslos dufla ,d efiSfiflfP^querum flammam fateor quidem ejjs.

iS fifflffedut concedamprimum effle triangulum,^/ultimumcubum efie (nam quin quadr4

to in quadratu ds/cloquadratus naficatur, dubium minime efi) quisme cogetcredere, aut qui

patiaretia mihihocperfiuaderi? Adde quodhocpaci0 noua conditio terminisflatuitur, adeo,fi
nouaquaflioproponitur. Oportebit enim detribtss qui querunturprimi effeflfcuplufumma, _

feflquiplumfecundi, dodrantem terti/,fecundum quadruplumflemma, bejfemprimi
,fimiffitm

tertij,tertiumficudi duplum,primifcfquitcrtiu,otfujlufltmma. qua omnia multis modisfunt

abfurda.nfihocfortafjepratcxatur,i fifnonubfi ide ualere.-qubdaltenifiinsu efiin res Arith-

meticas admittere. Vides no heicdutaxat impingi,quod 1S
quadratus non esi? His omnibusfic

medebimur, utponamusfitmmam quafltorum effle rfifieum quifitprimo in eam duc!opputa

6 triangulum.erit ergoprimus*, eadem
fi
de caufafecundus*, tertius

c
. hienimfingulatrmper1

Jfijhultiplicati,producent (S.4.S. triangulis,quadratu,cubis. &fifummaipforucffci 1 fiflp/a-

— nfiiniefatisfteiffemusqueflioni. atfkmmaipfiruejl
J

, aqualisflcilicettjfi.grfic reduciidefa-

cla, 1 QjfiaquahturiS.Hocefiquodin Greco dicitur sniflfi.c&h bmiaq.n fias.Si iS effit fihta

i Q. dratoquadratuifatisfieri qusflionitam nucpojfet.ciati non [ii,alius quaredus cfi,copofittu {ut

_l£ erat 18) iufiis trieigulo, quadrato,& cubo. Eiophantsss heicadmedu ingeniofacHuJusfictione,

* qua cifiHatus ucfitgia indagaui. £>uadratoquadratisponit 1 Qfifiqui cie fit cxquadraso.cu-

bopriagulofi coflatus
5
cum cofiett OSlET2 Q_t ejfequadratu (laterist Q^-i.ficut: Q7-2

3U 1 cfi quadratus lateris 1

1

\jj—/ ) huncab illo aufert, relinquitur 2 Qg~i (& notu cfi 2 per

8 multiplicaiofierim,quadratu,adqucdrcjpexitautor, alioqui aliiquadratu licuiffitfitbtra

here,un QS>~6 Qj 9,&c.)Refiduipono ccfiatexcubp/fitriagulo. fit cubusquicufi abfiltt

tus numerus : 8morefluoHtmfit Eicph.fr nos eisflequemur Is de refiditofublatus2 Q—9 relin-

quit. atq. hac efiportiotriagulo debila.Etfi1 Qj1,8,ac 2 Q77-9 addasjmnino coficies.

1 Qfifi ia theorema illuddetriagulifiprietate a nebis c Dioph.ac Ilutar.allatu explicatufi,ad

aquationepueniediuia nobis aperit.Multiplicabimus 2 Q—t>per8, firj/duH0 unitale ad;jcie-

mus,fiet 16 gt—7i,quadrat!/snimirie. Cui effingitur quadratusd latere4 Tf—1,u:iSQjttrin

que aboleantur,fr aquatiofitimerlfcfr unitates.& fit 1N p.ergo 1 QQ. efi dfdt. Videamus

niicreliqua. 1 2 Q \1eflO400. auferab 1 QCJj fuperfuns;6r. dehisS, relinquaturiss.

7q^ que cfle trigonii coftat.ergo 1 Qfiifstfi.coponitur cxtrigono f/3.,trtbo 8,frquadrato 6400. Hoe

-5-A°- ad(uperiora nise accommodemus. Sitfummaomniui Cfi primics c
,fecudm f tertius s. Hifin-

'b gu/atimpen Qjriultiplscat;.producem 173.6400.8. tridgulurnfiilicct, quadratum&cubum.

Tifi Summaomnium h aqualis 1 q_^ & reducia aquatione ds3i aqualis 1 Qfifi^rgo 1 feri 81.

Proindeprimus efi~fi , fecundus } tertius fltmmaomnium —I7— , hoc efi Si. uidiliert

'^ 1 Qefiroducti multiplicationefinguloru inflammafunt r/dc liberati denominatore, utratio c“
experientia
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experientia diciat.Ita^hancquo^ nospropofhionefita integritatireffitutamdamus:ut>Jilu-
heat, Graea omniafacerepifis , acpromedis uera reponere. Fariarifblutio innumeris modispo
rejl, aliis triangulis,cuadratis, cubis,pro arbitrio adpojitiones adfeitis.

X l v. Quairunuir tres numeri , ita ut cxccflus maioris fupra medium ad exceC-

Tum medij liipra minimum (int qua pracipiturratione.Porro autem bini quadratu

faciant coniun&i.Sir ratio interualli maiorum ad interuallum minorum tripia.Iam

cum fumma medij & minimi (it quadratus
,
efto 4,crgo medius eritmaior binario.

fit itaque iNfa- erit minimus2 iN. Et cum interuallum maioris & medi; ad

interuallum medij & minimi fir triplum:hoc autem Iit 2 N: erit illud 6 N. Ergo ma-
ximus cft7iNt2. Supcrfunt duopoftuiata, nimirum ut primus & medio ,&feor-

f;m minimo addito
,
fiat quadratus. Heicmihi duplicata occurritaquatio , cum&

8Nt 4 quadrato
,
&item quadrato 6 N 1 4 xquentur. & quia unitatum numerus

eft quadratus y expedita eft«quatio . Statuo enim duos numeros
,
quotum uno in

airerum ducio producantur 2 N: quam legem efie duplicis aquationis nouimus.
Sint {N & 4. Fiti N, 112.At ubime ad polita cOnfcro , non polium auferre 1.2 ( 1N )

a 2.Volo itaque iN inueniri minorem binario: atque fic etiam 16 minus crirquam
6 N t 4. Nam binario in 6mulriplicafo,&4 addiro,fiunti6. Quando igitur qit«ro

s M 1 4 a:qua!cs quadrate,itemq; <5N 1 4 aequales quadrato:fcd & a binarie firqua-
dr?.tus4.-iraiam tres funr quadrati, puta 8N t 4, 6 Ni 4, & 4. & interuallum inter

maximum &mcdium
,
interualli intermedium & minimum eft triens . Itaq; eo res

redtjt.ucinuenicndus fit quadratus,ut interuallum maioris & medij , triens fit eius

quo medius minimum fuperat:ac prxtcrea minimus fit 4, medius minor qnam 16.

Staruaturminimus 4,latusmedijiNt2J ciitipfci Qt 4Nt4. Cum ergo interur.l-

lum inter maioreSjinterualliiaterminores fit tricns.hoc autem fitrQj;4 N.eririn-

teruallum maximi & medij}Qt±N.addehocmcdio, habebis maxnmi/yQtj^
Nt 4,quod «querurquadrato.MuIriplica totum per 9-ficnt 12 Q_t48Nt3<s xqua-
i:a quadrato.fed & quadrans horum,

3
Qt 12 N 1 9 aquatur quadrato.Praeterea con

ftirutum erat ut medius quadratus minor eflet quam 16. ergo etialatus eius minus
oportebit efte quam fit 4. eft autem latus illud iNt 2:ututrinqs binario abiecto,!

N oporteatminorem cflequam eft 2. Supercft cr 3 Q_j 12 Nt 9 a:quem quadrato.
Effingo quadratum a latere quod fit 3 aliquot N.Fit autemN cx aliquo nume-
ro fexies fumto,& adfcifccntcdemum (ibi 12, qui fuit xquacionis numerus,ac diui-

fo in interuallum quo Numeri quadratus abeft ii Quadratorum numero, fciiicet j,

quifuntin «quatione.Eo itaque dedu&a eft res , utinucniendus fitnumerus, qui
fexies fumtus,adiedoi2,ac diuifus in interuallu quo quadratus ipfius ternario pre-

ftat,quorientem binario minorem exhibear. Sitis 1 N. is per 6 multiplicatus , itacj;

12 auclus,fit 6 Nti2.ipfius aute quadratus dctradiS3,habeti Q_^ 3. Volo igitur

6 N tia diuiai per
: Q^— 3, ut quotiens fiat binario mirior. Sed & fecundus diui-

fusperi.duplumquotienris facir.ergo 6 Ntiaadt Q_ 3 rationem habentmino
renvquamfit2 ad i.ergo etiam planus qui fit exiin 6 Nt 12 minor eft quam quicx

2 imQj— 3,hoceftqn.\m 2 — 6.Adijciantur6 quxdcfunt urrinq;, fiuur 6 N
1 18 squales 2 Q. In aquatione hac explicanda

,
dimidium numeri charaftcrc Nin-

(igniti infe ducitur, fiunt 9. denumeras Qinfignitus in abfolutos ducitur, fiunt 36.

quibus adde 0, habes 47, cuius latus minus eft quam 7. addo femiflem N, nonmi-
nus qnam s habebis.ita fit,ut

3
Qt 12N 1 9 aiqucnrur quadraro lateris 3 5 N. Fit

iN, 42 ,
hoc eft 2i. Pofui autem medi; quadrari latus iNtz. critquadratilatus 43,

jpfc quadratus 1849. Venio ad primum propofirum, &ftatuo quadrarum 1S49 s-

quales 6N 1 4.omnia in i2i,fit 1N 1765. Eftq; riiinor binario. Ia ad pofita initio qua:-

ftionis. Statueramus medium 1N ta.minimu z 1 N,maximu 7 N tz. Erinnaxi-

imisnoo7,niedius 28i7,minimus 887. & quando denominator eft 726,no eft qua-

dratuSjfcxtans autem cius eft 121 quadratus. Rurfum iraq; omniu Icxtantes accipi-

antur,fiet primus :8?4x,feeundus 4697.tertius 14 y. Quodifi iri integris hxc habere
defideras,ncfcmifsis intercurrar,omnia per quatuor multiplica. Erirprimus 7338.

fecundus 1S78.tertius •iS.&manifcfta cftdcmonftratio.

k 4 XYL&S5-
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t%onPlatonicis obfcuriorafiunt hacmonfira numeris,fedfolijs Sibylla confufiora. Prima hy

pothcfes fatishabent commotic.^yidduplicatam quodattinet aquationem,i Nfit 112 ( mate i/3

pro eT(i legitur) omnino. Namftaddas\N^& a,quorum multiplicatione 2N componuntur,

jitiVt 4,cuiusfiemifiis~NJ 4ttife duciasf£JtNt4ptoducit,aquale SNy4-u.trinque4
abijduntur& t 2(,fit aquatio inter T

'

?£>& 7 ergo / Neitii2,&~ 2iaC 4 ideofutueban-

tur,ut utrinefc abijci 4 poffent.quod non contingeretfi 4 fumfiffet. At tertiusponeba-

tur2 / 2^ jquodhac ratione effeta ii2,quodeflabfiurdum.lnpofitionepofterioritn-

itertiturproblematis conditio . Etcum interual/ummaiorumadinterua/Jumminorum tripli

fuerit , heic contra fit minorum differentia triplaad differentiam maiorum, ffuodfcripji,

medius minor quam i6,idfequentia demonflrant ita debere effe. &alioquiciem 16 fit qua-

dratus,quidattinetei latusfiniere , ut heicfingituriNyalJjtuodtjJj>JsfN14per9 mul-

tiplicauit,idesinonfinecaufafacium:quiafctlket ? efi quadratus
,
per, quem deberentadin-

tegros numeros reduci, quo etia confilioper4 diuifit, ut quadratus J\twd.p,« maneret . Sedqua

/equitur, Fit aurem 1N cx aliquo numero.eK- libenterfateormeno intelligere.neq
!
uolui

operam ludere in ijs obfcuritatibusperlufltandis.quam alibi rectiusponere licebat. Curflatus

quajlioHis mutetur , utcunfy apparet , nempeut inueniaturualor Numeri minor binario,per

quemprima hypothefs refluantur,guajtio est de latereponendo,cuius quadratusequetur3

gy 12 Nfi 9.Curpars eius laterisfit3faciteapparet :fcilicetut9 utrincp abijcipofitnt .fedfi
N effedebent, ut in quadrato& gjffirmari, &Nnegari, itaf iniripoffit comparatio.

Ponamus latus 3 4 Nj/uadratuspy 16^ 24N aquabitur3 gfiitNt9. abijee u*

trincp 9 ac3 £,& adijee utrobifr 24 Ni fient 13 ^aquales3<f 2f,&s N. 2/maior binario. St

latusflatuiffes 3 3 N,t Njnueniffes etia gradiore, fcilicetj,quodexperiaris licet.Siaitla

tusflatuas3 Uels,ueld,ueho, &c. N,femperualorradicisfietminorqudm2. fiffudcum

ipfa multiplicationi & inter aquationes comparationis tractationenullo negocio fentirepof-

jis ,
equidem non uideoquorfum labyrintho iftipervagando debeamus nos macerare: maxime

cumres infurdam aquationem excidat,inter2 Jpjfiinter (SNy 18, hocesi \f&3N 1 9,qua

illefuo more abfoluens, cum2 £)Jiht,nece(fehabuit 18per 2 multiplicare. Eit autem 1 N.pro-

prie /44 1 2.pro quo sfuo arbitratiefumfit autor,cumpotuerit 6,7,&c.accipere. Videamus nite

reliqua. Lateris3 5 quadratisesip t 29£/ 30 N> aaualis3 Jgy 12N t p.jieme u-

triy;3 9, & adde30 Nefiet aquatio inter42 Njfi 22 t N^fit hoceitf/,paulo

minusbinario . ErgoiNy 2esi\\. Eius ergo quadratum aquabimusd 4,ut minori

partiduplicata aquationisftt Njfif\,minoraliquantulum binario. Iamadprimaspofitio-

nes hocaccommodemus,easfperiam inventum Numeri ualorem refoluamtis
.fiuntmaximus

°°f medius ^E^.minimus yfg.ffi ergofiunt qui defiderabantur numeri,&fatisfaciuntpo-

flulatis. tdf experiamurXsiufer medium dmaiorefuperfunt^f^ auferdmedio minimum,

reflant /fif&.Eft aitiUudrefidaum huiustriplum.
Addeprimumfecundo , habebisfummam

\j*fg.,hocefi (nam 6communis esimenfura , cie numerator& denominatorfimilesfint qua-

dratorum:quodfinonperfficis, experiendo cognofies) ,
quadratum lateris -fi.^fiddepri-

mum tertio,habebisfummam L222f6.hoceH ( eandem ob caufam ) '‘ti >
quadratum laterisjy.

Addemedium tertio,habebis /ffi.hoceil *fififiue4,uti quadratum. Prater aliahocetiaob-

feruare in hac tractationepofits , nofiramquam Gracorum traciationem minutiarum multo

effe expeditiorem. Tlumerorum uitiadedita opera reliqui.De appendice tamen Diophantea ob

Gracum minutiarum morem,rudiores hocd nobisauilarjaccipiant..Senario is &nurrterato-

res omnesdiuidit,& communem denominatorem 726,qui kocpafto quadratusfit.& ita expo

6 1834v Uuntur. a Tam(iunus numerus multos multiplicet,non mutariproportionem esi notum. Ergo

469^.14^ adfemijfes illos numeratori amoliendos, utdenominator quadratus tnterim maneat , omniam per4 ( quadratum mihimum )multiplicat. itanumeriquafitifiunt
7,5% *-* ®> nofiroru

beffes. eosfatisfacerepoflulatis certum efl:ita£ effcalculus te docebit . Heic aaoy. improbus la-

borme expediuit:&perrupimus ea,quapceneinacceffa uidebanturprimo obtutu.

xlv 1. Inueniahtur tres numeri, ut exceffus qui eft quadrati a maximo orti fupra

quadratum medij, ad exccffum medij fupraminimum ratione fit qu» praderibitur.

Bini aurem fumri, quadratum faciant. Exceifusporro quadrari 4 medio fupra qua-

dratum minimi,fitad exccffum medij fupra minimum triplus ,
Quando maximus



^

L r B E R V. ,,7
&medius quadratum faciunt, faciant 16 C^erirq; maximus maior quam s Q. fit er-

go maximus 8 Q_t 2. Et quando maximus ac medius coniun&i fupcrantfummani
medij & minimirhi ergo iunfti minus fune qu&m 16 Qsamplius incerim quam 8 Q

.

Sint ergo hi fimul 9 Q^_ Ergo cum maximus & medius iunfti Iinti6 Q^maximus
autemSQt 2, medius eft 8 —

2, ac proinde tertius 1 Q_-— 2. Etquandouo-
io cxccfiiim,quo quadratus maximi quadratum minimi fuperaqcfic triplum excei-

fus medij fupra minimum: ille aurem eft 64 Q^liic 7 Q_^uoio 64 Qjefle triplum
ad 7 Qjtthoctriplicatumfacitzi Q^at64 Q_cx trigefic» bis duabus unitatibus or-

ti fune. Incumbit ergo mihi.ut numerum aliquem inueniam qui per 32 multiplica-
tus faciat2L is eft 21. Pono ergo primum 8 Q^tai medium i Qi- 21. tertium 1

Q_- 2i.Eftq; impletum unum poftulatomm. fumm3mfcilicctmedij& minimi
effe quadratum. Sunt autem medius & minimus 9 4i,a:qualcs quadratos
cuius latus Iit3 N 6. & fiti N, 597.Ad politiones, eritprimus 306, tertius ergo
i376.Secundus autem 263 544.tcrtius 138681.

x r L A n d r r.

Jfuidttis amplias ? Patie defatigatus incidi in hancpropoftionem . cuiusfilatio quam ele-

ganteradnosperuenertt exj'cripta,faciteuides. Vt omnia(intfaciliora intelleliu , hypothtfit

ftcexponamus.

Summa p <£/ d, B % — 2 i latis: cumprwu acfecundifumma fit

LC 1 — 2 quadrata.itcmfprimi& lerttjsjMe-

dittsminimum quofuperatydeft 7 QuadratusmaximieH 64 ft^_,jifj\32 <5 t 4-ftlua-

dralusmedq est 64. jg_ 32^ 1 4 - Horum intcruallum eft 64 . K^itcjuidcbuit

effe 21 Heic dignus utndice nodusincidit
:
fednojlcr codexeloquia Diophanteaadnos non

pertulit.Diffidamus originem incommodi,ut medeamur:fquidempofimus. Njtmerus hic64
JV. qua rationefuitproductus,eademfproducamus 21 confecerimus. Proindeloco bi
narijalius quxrcndsss est,cuius quadruplum in :6ductum,21procreet . Tgam64 <pjntcrisa !.li

inuentio hocdocet, 2 his in 8 [mittojignaprudens) multiplicatumfisiffiadquadratorum is-

triufj. inuentionem, (f infubtraclione minoris quadrati de maiore , aqualeproductumfttife
adiectum.Sicutergo olfies ocio,64fecerunt. ita quaremusnumerum

,
quiperSmultiphcattts,

21 faciat, cuius quadrans
(
itidem ut 2, quadrans de octonario

)
additus (f detractus S

Quadratis ahfilute
,
primi&fecundi hypothefn exhibeat . Compendio hoc dixit Diophan-

tus,inte/ligiq
{
uolutt , loco binarif alium quarendum

, qui per32 multiplicatus , zrprodu-
cat .Ego caufam commonflrare uvlui . Inuentio estpaene ttuerilis

: fitenim—. Ergo primus
ponetur S, t fi ftutndus S Jzf —.fumma, ut ante, 16 Secundumdep£j au-
fer, habes reliquum tertium . Vitiatafunt hoc loco Diophant: uerba.ut & initio . Igam
nonfecundus& tertius .ueriimhtc&primus ,fuafumma9 £)_ conficiunt. Eft ergo tertius r

Jf- jf. &fuperatur d medio quantitate 7 Jsf. Jpuadratam maximieft 64 c/ O 7

i'b-f+

1

Mcd:j autem 64 £>Jff\ -f horum internatiumplanieft :1

triplum eius quo fummaprimi&feundi
,
fummamprimi& tertijexcedit

.

quod erat init r.

uallum 7 JV Nihil ergo adperfectamfolutionem nobis deeft
,

quam quodfummaf,eundi&
tertij an quadrata fit , nondum liquet . Eaautem eflp — %\.Hcic aemirmmeautarUber-
tate ,& ubi indagandos numeros Diophanteos , corrigendos^ ( f harum rerumfatagis ) re-

linquam. ipf de meofluam quaftioncm. 9 fs (minutiamenimminimis itrminis
exprejsi

)
aquanturquadrato . Poteram hicper4. p. aut alium quadratummnlthltcare , ma-

ximeper x6. ftcenim 144^ 21 aquarentur quadrato . iterum idtu ,ftp!acet-fquere. Pona-
muslatus quadrati.cuip ^—f-aquaridebeat,effe3N-—

i fiet / Nfif. Brcmtaus caufa opera
tioes omitto.Heicfi circitjpfciusfis, (

qtThscnegocia unici requirit

i

) cofcflimanimadu,rtes te

peccaJfi.Nacu 1Nunitatefit minor,quadratus quoq. eius unitateno aquahit, nediiut/speret,

( Hachypcthefts quiifttuera,nemo noftatim uidet innumereris trallatioc uerftus.) Jfitiergo

Tgabhoc quadratofubdttcernus,q>flagitat hypoftaftsNaut ua/orNumeriunitate'fperer,foede
mediocri aitentioneconfequenuer.Njm de 3 Nqitidem dubitari riopoteft.quin admutuo abo-

lenda in aquatione p Jffila hacpoftioft aptafid& hecmamfejhtm est, quiiquid < iunii . S

*#»*
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,diciemmjmgatimdcitr,Pgni-tepaan.alioq
tdnabfurJmmade,a,,ire,uttiram.ultp

zllleMlU.giammtgitauxerisnamm-ttmunitattiper-dsTlJitblrahtnJaru.xtkMjii*

eritdutlumememdfianitatHusinmmeriMNadfinpuduats.dtutdetur
autquadratu

ttuartiftunitatib.festo—ad, peansiexis infemultiplicatu.excedat aliquanto
duplum eius

„,lllix, unitas,lUitis (
qui eHNnumerus ) nihileffcietur. rmthpmmmhmtH

La:iriLmtdratatims'i-3aN,ajaalt>Sr^.eVJ^,^M^r
i‘ ^r

phanteosnumerot,nobis rationecmain minimis uerjanlsbus oblatos. & in his acquiejcemus,

ali.qnJUt.da3K
ti exfcriptori. ) Ergo, K.eB &s geit 1

&

f
'

V. tVr llfi tr00primus , fi hypojlafes
dextre refoluas , -H4?fe- fitundus > t >2 7<r

tami

^Mlmmmiuadratoi.&riliqaanolaiadftribde.nepamcimimaaorntfajieptfitn-

prtloruns f/dfitntpartes.[crutdriJinguU, &periculumfua diligentia fatere m examinandi

Vaogalis.mLgthtlompendiaLogiflioestrado.Cot^rmareamebocpojrarn.namemfiuafA-

ccfcpeflulatisqiios nosperhihuimitt.ndiguntur aiitpercommunem mmfitramadrnmorese-

iufdem nominis.fedtuuideris.

diophanti rervm arithmeti»
c K R v H L I B E R. Q_V I N T V S.

_

T
ssses Entur tres numeri proportionalitatis geometrica, ita ut quiuiseorumnl-

illP^ tatus certo uno aliquo numero fiat quadratus.lirq;iftc numerus u . Eu aut

mm. geometrica proportionali tas, quando numerus qui fit extremorum altero

in alterum multipIicato,quadratus eftmedij. Quatro numerum quadratum qui is

detractis fiat quadratus, quod facile fit, & eft 42^. pono alterum extremorum i

ergomedius erit 6^N. Reflat uthoru uterq- dem cis iz fit quadratus .Quadrato ita-

que sequaturcum 1 Q_ 12,tum 6{N imorum intcruallum 1Q^—6r N-id

metitur 1 N, menfura 1
N 6± quorum interuall. fcmifsism fc fi ducatur , «169,

quod atquatur minori,fiuc 6^N 12- fit 1 N,3 61.Ergo pofinones fi ad huc exi_,an

tur, eritprimus 425. fecundus feu medius 3
46-i i44.tertius 13321*

XYLANDRI.
DeiphobumapudinferosAeneasnotam difficulter agnouit, atfr egofenfum&firmampul

cerrimihuiusprobUmatis:adeo eftlacerum.Explicemus ergo Inprogrefiionisfetsproportionis

(
proportionalitatemuocamus w,*teyUv,cum Ibiyovproportioneufurpamiss)geometrica de-

feribtionepro«*«w lyj n> pofigendumett,vstevo*v f%; rov /urorJies notaestue, exao.ftpti-

miEuclidis. Quarunturergotres numeri continueproportionales
,
qttoru

qfifift
2 aoi

fi
s>

auadratus.Iplum opus docet,quadratos eosforeantequam multenturduodenario: utiyxtre

mos.Seducrbah*c%™ vtct^ovtk po' Tfrmutilafunt,^ ^uadratumreqmri,cutfi

auferatur,a, maneat quadralus.resipfidoeet.nipensmquadraltaejbt.maltiplscal,
peri

radixhaberiquairatanequiret.atexar.notatdaCampam&mbisadtmntEudtdtspa-

m.&rcquensprthkmafimUe huius, difitrilqaadratimemim.^uomopergott
quadratu,

inueniatur.undecmafeeundinofierdocuiCDiophantus.PofuitauteiNeyii
'SltlaLrJrtr

,o,umdidr,n,iaam,aqua,ur,a.fi,,SH,,iergoal,,rab.qu,dra,umhu,u,,amaten,&

do,raaLissapasiensnonmu,a,anatura,,o\.lsergoestmax,mscs.msmmass
Supeream

m,lti,liea,a,.L,h s. eui*UmobNSaligu.p^dupUeataasfmxtur^m
mesdtqua

af/iUi t meniurauacatduos numeros,quoru multiplicatione
copomtur

nota. 12 uinmjf aaae,naoeois e-j j.xjequa<xa —, 6 vrp-j-j"—
,

er70 esiiN. Cumergopofuerimuspnmufiuemaximu42+ ,fecudus /fT N,e>« -s
,

pUcatis ndutlusjciucet 'f'c-bic ejl mcdtus.Minimix eit 1 fijrgoj^^m/e ducius,facit quadra

tu '-)?\f6.is efttertiusfeuminimus.Primi*an
fintcotinu'ej>portionales hinumer ,

~



tjMultiplicehtr primus,in
'

' i^ tertium. Compendio beic uteris ,fiquidsm obf.ruatteris

169& roSidcommunem habere mtnfuram,quodin ipfoopereanimadUertipotuit nam 42 '.fu
'Jfi-ita ortus eft , utfit quadratus 13 latens , numerus nSp.fed 10S1S quadratus estUteris 104,

quod13 in 8multiplicatisfiebat,diuide 10816per t6p, inttenies 64praeiit . Ergo tdp esi cornutiis

menfuraHumerorum iCp (fi ioSi6,pro quib.(per2 (fitpv 1 r Euclid.)ponemus 1(fid4.(fi mul-

tiplicabimus i in -- ^4
''

-fient .tantundemferifmedius, nimirum infeducatur,

hoc est radicequadrata huceffe illiusjiquet. Sunt ergo 42^. -JosH- tresnumcricbti-

nenterproportionales,quodin minits exercitatorumgratiam demonfirandum duxi. Porro 12

auferdprimo,fuperest30'^quadrattu lateris K'.<^dufcr 12 {'-rf)dficudoftperfient •fg,qua-

dratuslateris cylufer 12 (uidelicet t£5?6^ <* tertio , relinquitur ,-ffi^quadratm lateris

fiQ.Videsetiam huicpoftalato(atisfactumplanifiiml-. Siin opereperX
1
fecundipofuiffm / .

(fi 1 2^t 2,quadratum inueniffemus id.quopoftopro altero extremoris, res in squalitatefui

f

fitdeducia,numerif, fach id.td.td.Si 1 Tfjfi 1 'NJ3.quadratusfuiffit 12'-, (fic.Namperfiqui

omnianon habeo neceffe,fatisestindicajfi.

1 1 Dentur tres numeri continue proportionales,quomquiuis detracto numero
quiprafcribitur.fiat quadratus.fitcj; pralcriptus numerus 20. Quaro quadratu,qui
adiectis 20 fiat quadratus. is cfti6. Huncpro altero extremoru pono

,
pro ultimo i

Q^ergo medius eft 4 N.Ergo,urin procedente propolitione, rcftat ut tam 4N 1 20
quam 1 Q_t20 aquenfur quadrato.Horum intcruallum efti 4.quemcopo-
nunriN&iN 4 (ita multiplicatione, quorum interualli fcmifsis in fc multipli-

catus, facit 4,quod aquetur 4N t20,minori quadratorum . Eftaute hoc abfurdu,
cum oportuerit 4 non efle minus quam 20. Eftautcm 4 quadrans numeri 16.

Porro 16 numerus cftnon cafu Sctcmere oblatus: fed quadratus eft.quiadfumtis
2ofaciataliumquadracum. Quarcndus ergo eft quadratus,qui cum quadrantem
habeat, maiorem quamcft20,tumadfcitis 20 fiat quadratus. Vtiq; quadratus hic

eritmaior quam 80. Eft aurem 81 quadratus,maior octogenario. Ergo fi latus qua-
drari quem quarimus

, ftaruamus 1N t 9, erit quadratus 1 Qti 8 Nt Siris cum 20]
quadratus eflcdebuit.ErgoiQjtisNtroiaquanrurquadrato.Ponamus eius latus

IN u,fiet quadratus cius 1 Qt 121 22N aqualis 1 Qt 18 N t loi.fit 1 N, {: er-

go cum quafiti quadrati latus tuerit 1

N

1 9,eritquadratus eius 905. Recurro nunc
ad id quod initio era t politum,& extremorum alterum ftatuo 90jitertium 1 Q^erit
medius 9IN. Iam eo uentum cft,utquaram quo pado &9jNt20, &i Qtao s-
qucntiirquadratofingula-lnteruallum cftiQj; 9-iN. qucdmctituriN,mcnfu-
rai N 9^rintcrualli huiufccfemifsis in fcdudus,facit36i,quod aquaturmino-
ri,fcilicet9iN 1 20. Fit/ N,4i.ergo fecundum pofita eritprimus 905,tecudus389~,
tertius-1681.

X V L A Ei D K !.

Vliima hacliquidofientfalfa. In
f.
«penoribusquadam mendoftfient, quorum emendatioex

tierfionemflrapetipotef.pro fzcfog rfi rfit p-difio v, lege Tiixqnv 0 ftst&r. T^am cientpofi-

tione numeri id (qui quadratus ,
etiam 20 auctus quadratusmanet

)
in abferdum inctdijfit,

quod4 (
quadrans eius) cum 4 N\ 20 aquabatur ifinfitloco id alium quadratumponendum,

qui zoadieclisquadratus itidemfieret ,(edquadrantehaberet qui 20 excederetunitates, qua-
lisomninofuturus erat

,
quipraterJpjdr Njoaberet unitates St. Esi ergo obferuatione digna

hachypothefeosfiue {ut noflerait) hypofafeos corrcttioartificiofifiima. Latusetiamquadrati

deinde 1 7g // caUidfiftatr.it , ut abfolutusnumerus ampliorquam totfieret , (fi Et

exfifterct,aquatiofi{
abiectis utrimp 1 Jfiabfilueretur . Nam toiabieSlis utrinq;, eft additis 22

N,fit 20 aqualis40 N, dr/N esiomnino {. eft latus quadratir Nfip,eftpf quadratus9o\,feu
l

-fi
. Porro numerortem

,
quorumunius in alterum duftu interuaUummerifura (fi metientis

conficitur , eft interuallum p{. huiusfimifis 'fi
infi , efficit,cuiaquatur pd 20. Aufer

utrinque 20 ,
quod idem eft . relinquunt N aquales fg, (fi perafta diuifione 1

N

deprehenditur efie . Ergo primus ex hypothefi correcta eft po^. fecundus (
p{A'

) fiet

tertius i f f4+. nimirum t Experiamur , an poftulatis qusfiionis hi numeri fatis

refiondeant . Jfiua in re mirum in modum nos compendium fsprd traditum adiuuabit.

Lfflultipli*
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Multiplicemus r>o\(
’-f.'

)

per fient . {nam 361 &23104 communem habent mtkfit-

ram361.& multiplicatioficwftituitur. ±per '-^-multiplicetur,&c.) Tantidemfitfimediiit

in(e ducatur . Sunt ergo tres inuentinumeri continenterproportionales . <^4ddeprimo 20,fiet

jio-quadratus,laterisV .Adfecundum,V6> “dde 4! (fcilicet 20) habes quadratum late-

ris±i.<^fdde*QTi-l(puta2o)ad ffi%~:habes quadratum^^rj^^cuius latus esi fyj. Nihil

ergodefiderariiurepoteft in mftrisfolutioisnumeris:exquib.corriges Gracos ,fiitauidebitur.

i t r. Dato numero tres numeros adijeiemus , ita ut quiuis eoru &quia binis pro

ducitur quibufuis, dato numero afflanto fiat quadratus, fitefc datus numerus 5. In

porifmatibus hoc habetur, Si duo fint numeri,quoru tam uterq;,quim qui exipfis

producitur unius in alteru multiplicatioe, femper dato numero adiefto fiantqua-

drati:eos exortos efle aduobus continenterproximis quadratis . Duos ergo qua-

dratos ordine feconfequentes ftatuo, laterum iNt3>&iNt 4.Quadrati hi funt,al-

ter t Qt 6N t 9,alter 1 Qt 8N 1 16.Ab utroq; horum tollo 5. & ftatuo altcrum 1 Qt
6N 1^alterum 1 Qt 8 N t u.Tertiumfummam horum,dcmta unitate, fcilicct 4 Q_
128N 1 29. Rcftat ut hic quoq; adfeito quinario fit quadratus. Ergo 4 Qt 28N 1 34

ajquantur quadrato .Eiyslatus2N 6 ftatuatur . fit quadratus 4 Qt3<5 24

N,quod zquetur 4 Qt 28 N 1 34.& fit i N,2<s;Ergo fecundum pofitiones,primus e-

rit 286i.fecundus 7645.tertius 2336.

IV. Dato numero, inuenirealios tres, ita ut quiuis ipforum&qui ex binis qui-

bufq5
fit, dctra&o dato numero faciat quadratu. Datus fit 6.Rurfum fimiliter duos

expono quadratos deinceps in ordine quadratorum conftitutos:unum 1 Q^alteru

1Qt2Nt1.hU adijeio datum.fiuntprimusiQj 6. fecundus: Qt 2 Nt 7- tertius iti

dem fit duplum amborum demta unitate.hoc eft 4 Qt 4N 1 19. Fit iN,i7. Ergo fe-

* eundumpofitaprimus eft4996.fecundus 729,tertius2466.

XYLANDRI.
Harumduarumpropoftionum explicationemfinon adfero.mirarinon debes.cum ne^folu

ttonesuero. fint,netpporifma cui innituntur
(
quodexlibrisde proprietatibusnumerorum ab

autoreferiptisdefumtumfuiffi apparet,quos defideramus ) exprejfumfit, ne% cum eo hypofia-

fes,ut netfr cum ipfapropofitioneconfentiunt.Videamus aquationem (fifolutiones.Aequatiofta

tuitur inter4 28 34 3<* 24^ Vtrin^abijciuntur 4 34: relin-

quitur aqualitasinterz 24 Tgj&zSN. ergo 2 aquantur /2 ig.Itaq^iNeft -L^. Hocadhy

pofiafisautorisaccommodemus . Erunt latera quadratorum34s
Proindeipfiquadrati (fi

LL|^. guorum utrun^ubi quinario multaueris , habebispri-

mum quafitorum if|g
,
fecundum z^\. fihsodadtertium attinet,aquatio ipfit demonfirat eu

duplumponifumma ipforum numerorum unitatemultatum.Namfi1gft 6 4&t 8

Ntn addas,2 Jp_X 14Ni 13fummaerif.cuiusduplo 4 jg>t 28Ni30fiunitatem abftuleris, 4
£>i 28Ni 29 relinquiturpro tertio,qui addito quinariodeinde cie quadratolateris 2N
daquetur,uti TSffiatfi^. Ergotertius eftomnino —| In Cracoaquationisfolutanumerator

omijfits eft,perhibito denominatoreiquicontrddeeftfolutionis numeris,ultimo etiamnumera

toreambiguefcripto.Smt ergo qui querebanturnumeri - 6 ' 10>-J attL hos ipfis in-

ttenies,fihypofiafisperualore 1 Tgrefoluas. Proinde utpofiulatisfatisfaciat quefiionis,perfpi-

ciamus. De duob. primis,quin3 utriqf adieElo,quadratifiant,dubiu non eft, cumfint ex hypo

thefiquadrati quinario multati.KJfdde3 etiam adtertium.nempe lAj^fietnumerator {nam

de denominatore quinfit quedratus,dubitadi caufa nullarelinquitur ) 23716,quadratus,dla-

tere t34 .Ergos additusfingatis inuentorum.Primoinficundum multiplicatofiunt — * 7
f^ *-£.

adde s,hoceft numerator 24137223,omnino quadratusd latere4913. Ide hoc expe

rieris etiam in reliquorum binorum multiplicatione, (fi quinarijadproduttum adiettione.V

t

ram ergo ingeniofifiimihuiusproblematisfiluiionem eruimus.Supereft utporifma etia ipfum

ab effectuad caufitm retrorfum infiitutaanalyfiinuefigemus .
£>uoloco memineris nos heic

non in eo ejjfe utproprietatesnumerorumdemon(Iremus, (neq? enim arithmeticam hetc,fidlo

gifiicen tractamus:) fidut Diophantum interpretemur, interim non difiimulantes, in hocge-

nereAlgebricas operationes uim demonfirationum obtinere
,
quod&alibi, efiadfuperioris li-

briquadragefimamquartampropofitionem docuimus. Hocquofytenendum.quodcxArifiote-

leaanalyticadoclrina dicimusfinbvriyfufficere uniusexempli,quo totikhUMs reprafenteturj



LIBER V.

quodheicfequemur. Sideduobus quadratis,quorumlateraunitatedifferunt,itanumerusa- Theorema de

Equisidem[abducatur, ut duplumfumma refiduorttunitate multato tdemfiddqciatur,qua- qiJSremhte-

dratus exi[latitrium horum re[iduorum binaquosproducunt numeros alteroin alterum mul- ra uniiateiiit-

ttplicttto,hieodem illo auctinumero,ipfiquo^ quadratifient. Sumamus duos quadratos, quo-

rum latera unitate differunt, 4-&p:& quaramtssnumerum quiita ab utroque eorum aufera

tur,at duplo qucq
{
refiduorumfumma unitate multato ideadditus,quadratisfaciat.non enim

qteiuis numerus 'hocproflat , etfiinnumeriidproflent . Vtamur K^Algebra . Efio illenumerus i

N. refd.ua ergo4 iNj&9 —1 N.horumfumma 13 2 2%, duplum 23 4
unitatedemta,2$ 4 T^adde 1 2^, fit 23 3Naquale quadrato. Deligendus est quadra

tusqui minorfitquam 23. na2s ab eo detrahenda,& refiduu per3 Nfecharacierefelutu)diui

dendii effe,ratio dictat.16 ergofumemus,quid2$fisbductus,9 relinquit,quiper 3 fineminutijs

diuidtpotest ( alioquiuel4, uelp, uelexfractis aliqueortu adfcifcereinnumeris modis licebat-.

fcdfeliemurplani/iima. ) Ita ergo aquatio exiflat23 _?iV
1

1

iS,hoceitp
1

1

3 N.-& iH_,est

;.Experiamur.3 d4 (fed 9fublatis, refiduafttnt 1 & 6. horumfumma 7. duplum eius unitate

demta,i3.huic3 adde,habes i6,quadratu.Suntergo tria refidua,1,6,13.quoru bina queprodu-

cit!, is3 auctus,quadratusfiat. 2‘iaprimis in tertiisfiduco,6habeo.fex& triaquadratus(isnt.

fecundointertiumducio, 7Sfiunt, quacu3fiunt 81. Primusintertiumfesnti3, cu3,16. Aliud.

16&2$ eodemodo tractemus. St 3Naquaturquadrato. Isfit36 (ut refiduuper3 diuidi

integrepofiit ) erit 1 Tqjs.Hicaid& z$ detraltus, relinquit 1 & 10,fumma hortin,duplisuni=

tatedemta 21,cuifiaddas 13,36quadratuscofiet.Sefidua tria1.10.2 1. quadrati quifiuntprodis

{iobinoriiadn adicclo,2s.223.36. Canon. Semperenimfitales duos quadratos addas ,
fum-

ma duplo unitate adinias-.rdinquituT quadratus.a quofialiis minore detraxeris , refiduoper 3

diisifo emergat is quiquariturnumerus.Demonfiratio exipjaoperationepetipoteitfequisme-

diocriterfit exercitatus.fedeam hicmitto. Eandeergoquarta etiananemuspropofitioni, ei- Quar rer cxpU

de theoremati omnino inniteti,opera, hebeteenim effeoportet,quifinoultro,[altetotfimilibus
na“°-

quaflionibus tracladis noperceperitpofitiones ut uarientur additione in mutationedetraita.

Pro minorequadrato bonitur1 fef, quodinfuperiorenofeceratautor,ne 1 Ji>- Spofitopri-

miloco,figna & t aliquidmoleftia offerrentinterfecomiffa in hypoftqfibtts.qua cautio ut

minimeneceffaria,ita etegastameneft& callida.Itanihilmutauimtis . Primusfit 1 6, ut

6dato indeademto,maneat quadratus.Seciidus 1 2 2V1 7,quia 6 abiecto,quadratus relin-

quitur 1 2N3i.Tirtitssduplis horti, minus unitate, 4Qf 4 N. 1 23fit. fetui cum ipfeetia

detracto 6 quadratusfiat, aquatio obtigitinter 4 4 Nt ip.&quadratu 4 J^t 20

2^_, alatere2N s.Tpacu numeri Diophateifintdeprauatifiimi, quorfum in illiscorrigen-

dis ego torquereme,cism demeo liceat expedita'promere(hiatione. Tu,filibet&uacat[ndmihi

uixadhac tepus[afficit)correctione uenare.Nofira aquatione 1Nproditur~. Ergoprimus est

6-igfecudus6fg.tertius zdl.a quorufingulisfi6 auferas,reflat quadrati fg,jg,2~.Ducprimis

infecudum,habebis '

\ \ |
Kaufer hinc 6,puta ^jg. relinquiturnumerator {fatisenim de deno

minatoreliquet) 8649,lateris 93 quadratus.Eodem modoficateros binos examines: compertu

habebislegitimeomnibus effefatisfactumpoflutatis.

v. Inueniantur tres quadratbut que duo quicuqj faciut planu , fiuc addita flue de-

trafia coriifumma fit,quadratus . Rurfum hoc in porifmatibus habemus . Omnib.

duobus quadratis cotinetcr proximis adiugi poteft alius numerus,duplus fumma;

ipforu & binario amplius,q /<5 maiore tres numeros facit, quoru bini que^duciit,

is amboru fumma uel detra&a nel addiraficquadratus. Ergo rriu expolitoru qua.

dratoru facimus primu 1 Q_t 2 N 1 1- fecudu 1 Qt 4N 1 4. tertiu 4 Qt 12 N- Reftat ut

huc quadrato tequcmus.fcd &quadras eius quadrato aiqualis cltErgo 1 QjtjN t j

Kq u anturquadrato.Huius latus fingo 1N— 3. eft ergo ipfc 1 Qt 9— d N,& squaf
ei 1 Qt; 3 N 1 3-Et fit 1 N,fErgo fecudu pofita,primus erit 23, fccudus 6 4,tertius 196.

XYLANDRI.
Falfumboc effenudo negeeio deprahendes.Na23& 64fientSp.&23 in 64 ductofiunt 1600.

fiaddasfummafiett68pfiaufer02,1311. at horis neutereftquadratus . Sed (feporijma aerueo

modoquo traditur,etficorruptetraditur,ueru no eft.Hoc cofiat,fiduo quadrati ordine (
1
-/ifu-

prd ) cotinutfumaturfjsfiadiitgatur duplusfumma ipforu, binario auctus: quifitbinoriimul p COpriet«.

/
1
piicanonffismma tpferis addita quadratu effe . Verbigratia4&9 quadratifient,inter quos

l nullus
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nudusintercidit.4& 9fent 13.huiusduplum dr 2,
funt 2S.iseftoiertitts.4- in 9facit36.adderi

fammam eorum
, fit 49. Item 9 in zSfacit 252. addenfammam ipforum , habes 2S9 . Denifr

sS dr4funt32.addead112,quodfit0x4 in 28,habes t44 notum eftaut 49,289 A44effequa-

dratos. Aliudexemplit.23&36funt 61. huius duplu&2,funtj24.Coftdera tres hos numeros,

z$ in36producit9oo.adde 6i,habes961quadratu lateris3i.Ite36ini24facit4464>addeeoru^

fummatdo, habes 4624 quadratu cuius latus 6S.Itei24 in 29facit3100,adde149 eorufumma

habes3249 quadratu,cuius radix 39.Hocigiturporifma coftat(ibi,eft
tfe

ex<—4lgebrica ducifi

drdemonftratum operatione.Inpropofitione ergo& quaftionis dr porifnatisfumma detractio

perperdeHpo(ita:CVporifinatis uerbaplanefalfa
funt atfc confufa.ne^ iunasdiua. quicquaad

refacitfortbpro exemptopdrid autorfumpferat,et qua nospofuimus,de Oraco interciderat,

feddr ubi tertiusponitur,\go i/3 extritufuffe,ratio drfequetia moftrat.Nafiin noftris exem-

plistertius qui adiungitur quadratis,fuifiet quadratus (
z8ueliz4) nihilopus erathac qua-

fiione.lgunc ut eafoluipofit,pro quadratis(latuit quos uidesquadratos lateris / / dr 1 Tfi

1 2 unitatedifferetiam. Tiapftatuffettg>&4 ^fertiusfuffet ductuporifinatis10 £>J 2,

tuiaquale quadratu effingi nopotuijfet. Heic cum tertiitsfiatj£X 12 diuifo eiper4

quadratum, hocest quadranti eius nullo negocio quadratus cbparatur, ita laterecoftituto ,ut

fiepe ante explicata caufam repetere nihilattineat. ( £>uodfieri etiapotuitfitotiquadratu 'd

2 N unitatib.certisaquaretur.) Aequatio etianullo negocio explicatur ,&tfifit j.&t

G)jH±:CumergoprimusfitigX2 NXt esl±*,i,hocest/nfi<mma }f.Secundas =fi,4,nimi-

rum infumma
-fi

( cuius latus * unitate fuperat latusprimi
,
quod efi \, )

ut utdeasoptime0-

mnia coharere. Tertius4gX 12 NX12 est
'-fi,

g,12. hocesi '^.actantundsmfitfifumma ori

mi drfecudi [fifi)duplcs,ac duplo (
’-fi

)duo ( '-fi)addas.Ergo hypofiafib.&ponf,natiplanefa

tisfecimusx~An etiaquaftionispoftulatislHumeri quadratifiunt
15 Primus inficun-

dumduttus '-^f-procreat.fummam tpforum
-fi

ficu addc.confit quadratus lateris
-fi.

( CertifubtraSHofumma locum non habet, relinquetur enim fif&equaqua quadralus.) Se-

cundusin tertium ductusgignit
'—ffi- - adde fiftfeu

1

5 1°fumma. eorum , fiunt '—(^quadra-

tus lateris Tertius inprimttmproducit -fr2 .hisaddefumma eoru ‘lfeu ,J>
sfi, conflatur

6
fi¥ quadratus,cuius latus -fi.

Nihilergo non legitimefaStum.

V 1. Inueniemus tres numeros,quorum quiuis binario multatu3,frat quadratus»

& qui fit exbinis.fiue fumma amborfi.fiuc totu abijciar,fiat quadrarus.Si cuiuis fu-

periore quaiftioneinuentoru numeroru adijcia2, fic cofc&i farisfacientpoftulatis.

Quod itaq
;
dicitur.tale cft.Ponimus unu eoru qui quanuturi Q_t2.eritfecudusi Q^

f 2N 1 3,tertius 1 Qjf 4N t fi.itaq; fitquod iubemur.Supcreft uti Q_t 4N 1 4 a;que-

musquadratoj&quadrantf.utetiaiQ^iaiquetur quadrato.Quod fi latus quadra-

ti ponamus a differentia,erit 1N i.fit quadratus 1 Qj^j 4tN,Q^j 1 1-& fiti

N,3.Quod cum pofiris accomodatur,erit primus J9,fccundus 114,tertius 246. &c-
uidens eft demonftratio.

XYLANDRI.
fpuidheicfacias,ubinecLpropofitio.neg?folutio,negj tractatio te expcdiiiSuntenim omnia

falfa, (fiquidattinebat ambagibus utiin / jJJt4NX4 aquadisquadrato , fiis numerus recfe

haberet,cum fit quadratus laterisi7gX2 notifiimus.Iaillud kabrtm oMv.fiuc totis, quidfica

uclit,nofatisaffequor.Infuperiorequide'problematefummaomniu (
~S)

fi
addereturex binis

producto,quadrati nofiebat,quodita ejferes ipfa cofrobat.Eo itaql omtffo
,falte reliquau

jf
ea'

mus.Curprimu(impliciter r (g^fiatuat,monui aafiuperiorempropofitione.Tertius ,

quadoad

fuperiorepropofitione dr eiusporifmareficitur,erit4Jgf4NX 4-cuiaddeduscB,ut reliquis,

binarius, utfit 4 JgjX 4H.Xd tertius. Ergo4 £fX4 NX 4 aquaturquadratofiteq^quadras eius

tgXiNX t.huic aquatequadratupono lateris t 2 ( uidetur 2 uocajfi differentia ,qu’a

finguli 20demtofiuntquadrati
)
fcilicet 1£>X 4 4 N.fit 1 Ergo refolutis kyppfiafibtts

,

primus erit -f.ficudus
-fi

tertius De horufingulisfiauferas 2,fiue
'-fi

habebis reliquos qua

dratos
-fi, -fi,

• taprimo infecundis duSto

'

£
)-produciitur

,
fummaipfbrisfub eode nomine

eit '-(fi,qux detralta 4primo, relinquit quadratu (omniufummafubtracia,relinquttvr

,nequaqudquadratus, quodpropter «Aov illudannotandu duxi obiter.) Summaftcuudidr

tertif eft ,
quafiauferas aplano exqs orto relinquiturquadratus — s ,

+
. Summa

tertii&primi est ^Vfi.eafubducla dproducto unius in a/teru-f,
1
„relinquit

6

1
quadratu,

quod



LIBER V. m
quodpoteil experiri. Ergo aliudhincemergit theoremafiueporifiina ,/uperiori ab aiteraparte
rcfpondens cu binarijprarogatiua. Expofitis enim trtbus,ut infuperiorepropofitione numeris

,

fi binariusfingulisaaijciatur,queficfafli biniproducunt,isJumma eoru multatus fit quadra- Binarij & con

tue. Tgumeri 4. 9.28.aucti binario,6.11.30.Et66 —17,330 41,180 30Quadrati oes. tinni quadra-

i^Aliud.16,2 s,84.auffi binario,18,27,86.producti 488,2322,1348,.binorit fummt ab his aufe- Pr0Prie'

rende 4s,113,io4.refiduiquadrati44!,2209,1444,laterii 2t>47,38 . Diophantea emendareno

prohibeo quin coneris:egoquodmearumpartiumfuit,peregi.

LEMMA AD ID QVOD SEQVITVR.
V ni Inucnianturduo numeri,ut qui fit du&u alterius in alterum,addito utriufq;

quadrato,fiatquadratus.Sitprimus iN.alter unitam quotlibet ac fit 1.Eoru multi-

plicatio prodiicitiN, fumma quadratorum 1 QtLAdde xN, fitiQtiNti a:quale
quadrato. Huius latus fit 1N— 2.fit quadratus r Qj- 4—+ N, quod a;quatur 1 Q+ 1

N t i.fitiN3-Ad pofita hocrefcramus.Eritprimus 3,fecundus 5.&(ublato denomi-
natore,numcri ipfi erunt 3 & j.qui poftulatis reipondent . Nam qui ab ipfis fitqua-

dratuSjdi plano que ipfi gignunt coiun&us,quadratu facit.Quoties autetiq; uoies
ternarium & quinariu fumerc,facientnumeri qui nafcunrur,id quodiuberis.

XYLANDRI.
Sapenumero mihiufu uenit, idquod& heic,utex redeuerbis autoris uitiatis coiettura co-

garfacere,Quisenim intelliget alioqui Graea noftra:Hac ergopropofitione requiritur , utpro-

ductus ex hypotenufa in minus triangulirediangulilatus multiplicatione , additus quadratis

eiuslateris&hypotenufa, conficiatquadratu, idpriuilegij numeris3 & s>&eoru eque multi-
plicib. ( ideft[iquncuq?numero3 &Smultiplicaueris : id

fi uolunt ultima uerbapropofitionis')

inprafintia arrogatur. Tgaquib.inferuit quafliomb. hoc terna , eafatis of)eduntadpenultima
primi Euclidis reffici.cuiinprimis numeros3. 4.1.comoede adhiberi,notifiimu est. Dealijsdia*

metralib.inuentehdis,ad8&3Sfecundi, necnoalibi ,perfficu'c docuimus . Sicaut ratiocinari

expedit Tfumert ipfi.cjuos quarimusfintiN& 1. Hiproducunt altero inalterumultiplicato

1 7i- Quadrata ipfbru rQ& t- Omnib.additis,iQJ iNfr aquatur quadrato, quodin textu
reideexprimitur,!QJ

4

4N a latere 1

N

2.Heicfiutrobi^ addas 4 N,abiectis 1Q^
habebis 3Nf 1,aquales 4. ergo detractione unitatis utrinq,facta, 3 Tfiaquatur 3. acproinde 1

2fcft j. Tantus estprimusfecundus ~.& rette abijei comune denominatione ipfe Diophantus
monet.Sunt ergo numeris (fis.neq, hifolufedquicuq, eande habetproportione,qud3 ^3.hoc
cHquocufa eodenumero 3 drf multiplicetur,productipoftulatisfatisfacient. Enimuero3 inf,
faciunt is.ipforiiquadratifitnt 9 & 2f.quib.fiaddasif,habes 49 quadratu. Iamfif &sper7
multiplicemus,proportio manebit eade,argumento 17. v 11 .Euclid. Eruntaut21&3S-Horum
multiplicationeplanusproducitur 73 f. adde huic quadratanumerorum, 441& 1223,fumma
240i,quadratus numerus. Tfo aut ejfe hoccuiufttis in rettagulo hypotenufa et minoris rectufa
cientium lateris,faciledifies.Siquis enim hoc affirmet,inftatia eius diltueuertemus. Tfq3.12.

i3 fiunt latera orthogonij.3 minus latus, hypotenufa 13. altero inalteru ductofit63,
adde2S,&

1O9,eorii quadratos,fumma 239,numerus minimequadratus.Csterum latiuspaterehancpro-

pofitione, quam uttriangula orthogonio foli adftrinqatur.docuijje obiterin re
(
puto

)
erit.Po-

nantur numeri, 1 Tfifr 6.Ergo tQJ 6 Nfi36 aquabuntur quadrato
.

qui etf!ipfeuariepotefl

effingi,utfuprd(ape monuimus: tamen latuseifiatuamus sN 8. quadratus ergo 1

Q

1 0

4

—16 aquatur 1Qf 6N\38.Fit 1 Tfquodobfiuru non Ergo alter esi f-,aiterr?,

(f denominatore abietfo, 14& tStS.immo(umemusprimos horis 7. (fi 33 Hiproducunt231 ,&
quadratifiunt 49 at% io8p.fumma omniit 1389,quadratus lateris 37. '~Jt7&33 nefiuntlatus

minus (immone latus quide omnino ) ejr hypotenufa retiangulitrianguli.na (149 ab 1089 au-

feras relinquitur 1040,numerus minime quadratus. ftay
r
pronuciamusfacere quidemultisad

reclangulitrianguli confideratione hocproblemafedamplius tamenuimfuaprotedere,qudm

eius ut terminis includatur, catera infiquentepropofitione examtnabutur. Verba hac,Ndqui

ab ipfis,fitenimficfiunt legeda, T^a qui ab ipfisfiunt quadrati , cuplanoqueipfigignut coiun-

cli,quadratitfaciunt . Porro quofisis duos numeros , fiipfioru quadrati duplo ex ipfis multiplia

cado compofiti adijciantur,quadratu conficere, notii eftex quartafecundiEuclideoru etemeto-

rum.Sedhicplantisfit in(larduorumfupplemcntorum.
I 2 LEMMA
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tEMMA AD ID QVOD SEQVITVR.
.

1 1 x. Inucniantur tria triangula rectangula ,
quorum aquales fmt area. Pri-

mum quatrantur duo numeri, quorum quadrati comufh cum cq qui fit exalte-

* ro irt alterum faciant, cuius latus fit 7 - Compono ma triangula reftangula a nu-

merisbinis 7& 3,7
&5,acdenique 7 (qua: eftfummaj & 5 muentorum numc-

TorSn. )
Ergo i 7 & » erunt triangula 4o,+2,58.&24,70 ,74- &«,H2, n3 .

quorum o-

innium eadem cft arca 840.

XYLANDRI.
ItaeUaduerbii in Gr&co. fednemo facite intellexerit. Equitiiin ueris (

quos

cat)numeris hocpraflare, ut omnia Utera fmt rattonauaMeofi
numeri mtegn,ao efl cutuj

autuukarisopera.Itaa. conabimur tUuftrare.Primo expracedZitnliquet feptenarq quadratu

“ea ef]i%ditime,ut coponaturex3 et s quadratis,eo^quodJit
altero tn alteru multiplicato. Sed

quid hocadtrianoulureclanguli* t

pertineat.nondum liquet Sim triangulo orthogonio re£ru

\ngulu includenfiu lateru alterum ,n altera ducatur,

Ereo/idetrianoulo orthoronio,cuius laterafmt s,4,S,&qufmbplwm hocgenere habetur,-

ruaqfimuUipliciafunure.ut aream habeamusnumere t.lseyretfam, ?“

niangZej,u.mmomnmoeaiemfu,fita,ea.SedhKqideea,qmdhpot,nufijnJa,.m
fumimneirationales.tUmUtcrtbueS&Ireaumtncuedenttbus.ftenhyMemfimio.ma
mMumeHMrtUqmrumefenl/M.eaaar.^tluqwiqalaulorumpluloalienum.mi-
rsfihquaJra,,ruminuenrLbue&eompara,ionibmfirfistmn«ro,quafikfimua^

.

tiastriumthumexnsaientieqmndam.Oportebatergolatenonbogonq cu.afq, ang,-sU.mre

ctum facientium eam # naturam , ut & quadrati binorum conficerent quadratum .&
frodlaiexbinisqdeefene.lHotaquodpotifmumfiitinhuiuoqufiionutraamone^nur-

cidit feifieet tiperieritpreptfittotritaiprafentem
quajhmtm accommodam . & tpferum de-

indttriangLLmtriumimenm.i-ddhaneremepasean.at,/lunor,fmansfiue,heurema-

-
eisquacumnoflernoUtTpnpbantusfuppeditaremnpofit.demfipUrgiamurtmnheicie.

^otdlruturi ea,fedr, comprobaturi. Ipjbs hos , de quibus agitur , triangulos exfupcrtcrepro-

pofiimemireahifihdc/uxitDi.phentmtfeJmxgaxrSijauraaerForumetutfiaa.lX.

ponitquatuornumeros, duet fuperiori lemmati refmdentet, tentum datus quadrat, q,

a

c,nfisiclasarplane& quadra,, illorum soniunc/tt, quartumfummam duorum pnmmrn.

mereofintinminmhrerminits.t.7
.S.dipamummm^et,demidnmeptque^am

requonLduoat,fixf,ninum,ri,S.a,.Ja.J
,.40.,e.oa(qu,d,nar,timot,oademe^rmur)

cmditieno,ut primo infernum, fecundoinquintum.tmtoinquartumduais.tdtmjrmporC

numerue producatur S40. quiduplum areaejfet ,
fihini latera trianguli fiSttefifi

Ita fiunt
producum, ut area fat H, ,

fecunda,
,
quareua fi fixtusdupltcansur . 'frtquettafun,

‘anos nutorpofuit trianouli orthogonii , omnesarea aquali ,& lateribus ommbusucro numero

lonOauubi^arJmitUnim^atufadmttet.^thiquî eMbtrtan^.eummgp-

„ 4 ,
prateronhouonuUlammiuerfalempropnetatemmhtlhabentctmmune.utnejfin

,mt,liIm,nif,q,btrLam.quauL.,tUl
mLtunrnmJXfubemremf&adrmnpr^.sperehmmmn^teram^ltrumfi,..
fitmt.pl.quimmeemeratlalmquadratiperpraccJememfaBtprmfimnemiMuj,^

fumata loram S feorftm oommi/fo. Due , ini, habe, at.em duplumfa, efl “"umJaM.

jpaadratia, & l horum interu.Uum 40 , est alterum latus .tertium hjpotenufa fi qua-

dratorum addZL, ,1. Rurfum 7 in , gignunt 1,. a-gounum Urn angulum reOuntfi.

cientium 70. quadrant, fit7.crg.a4 altuum, b,p,temfa,4. Dentqt, 7 «
cun, , u, lltmum latu, fi „t quadra,, 4, & ‘4 : herum

rum. hypotenufa au,em fumma quadratorum m . Hetc demum mtrtfie

confiderent atque ufit
,

qua adit lerttj annotatum,n de

de infra 6 .1. Perpendamus ergo nonnihil accuratius . Statuatur triangu g

lut iaterutnrcUumincladcntiumqaci pfepe,narius
etiam in altero triangulo committetur*



c • ' ; S; qui altereftinuentorunumenti,&funtminimus,at
cp utrofc, multiplicate quiillam bo-

i 'iproprietateJartateffapropaget. )
huius ergo erit hypotenufa quadratis s8,ipfa S38. quales

numeriheicnon admittutur.Ergo altu triangula coparemus nobis,cuius omnia latera fint ra-
tionaliaiethuius quide hypotenufa maneat 38.cuius quadratus eft3360-.Quadrata laterisprio

ru 49& 9,interualliihabet 40.hoceritunis latus,eius quadratu de3364 deducium, 1764 reliti

quit,quadratu reliquilateris, quodesi 42 .H'abes ergo aliti triangulis orthogoniis, 40.42 .7$. in

cuius inuentione etiam ratio inest
,
curprioris area numerus duplicatus ,inprafentia(tue bafis

flue cathetus (naperinde est
)pofteriorisjiat orthogonij.Per[equimdlefiu estjndicaffcfatisfue-

rit,eodem modo reliquos autoris triangulos ex his 7.5./74 ,& 7. S. /113. e£ededucios.Hoc ergo

cojecuti uidemur.ut & inuentione horutrianguloru eruerimus,& theorema, quofuperiorp-
pcjitoaccomodeiurpropofitio,detexerimus.Si enim duo(int numeri, quoru unitis inalteris mul
tiplicationefalius additis eoris quadratis quadratu cofciat : huius radix cisiftoru utrc%feor-

ftm.cr cisfummaipforii comijfajisppeditabit lateraangulisrectu includetia triangulorum rc-

cianguloru bina:ex qmb.pertraditaadXX 1 1 tertijhuius operis
,
trestrianguliproducatur,

quorufmtareatcquales,& omnialateraueris coficntnumeris.^At^hoc ipfum minimeadjlrin
gitaradnumeros3& f.eoruue multiplices

._
fed& quicu$ alijpfupiriorepropofitioneinu.cn, et

eoris aquemultiplices hucacclmodaripoffuntust uix ullis totoopere elegatius theorema exjlare

cofiet.Itatp nopigebitetia altus exempli ix.bttr.et loctimagno cuaetrimeto reris arithmeticarum
decurtatuutctsfy in integrurefiituere.jpuardturduonumeri,quorum quadratis(iadijciatur

producius exunitisin alterum multiplicationejismmafitnumerus quadratusfnt hi 1N& 2.

Ergo 1£>£2 2^1 4aquatur quadrato,eiuslatus ejlo 1

N

—-

—

3.quadratus 1 _>g»f 9 6 N.&
rite ommb. peractis, 1Ncstf& alter -f. Sednos abiecio denominatore ( idesi utroa,perS mul
iiplicato

)
fumemus eoris loco s& 16.Hiplanumfaciut 80, quiad2} & 236 eoris quadratosad-

iretusfusnrndfacit361,quadratu.Hoc adpropofitu theorema cbferamsss
.
Jguxdratihuius la-

tus esiipjummainuentoru numereris 21.Statuamus ergo trestriangulosreEiangulos
,
qnaris

omniu bafis eadefit 19,catheti 3,16,21. Erunt hypothenujkH386. / 617./S02.Exhiseliciemus
tres triangulos alios orthogonios,quoruarea eade,laterafint rationalia . Primus irianqulus e-

rat 3.19./386.Quadratu de386est14S996.Lateriiquadrata 2/&36t.intcruallum336.huiisi

quadratus 112896 depriorcfiuklatusyclinquit36100
,
quadratu lateris 190. In locum ergo dicti

triangulifiuccede:alius reciangulustriangulus,cuius latera336.190.386.fecundo triangulo 16,

19./6i7fsbfitues eodeartificio 10s.608.617. Tertio canon ide'fubrogabit 80.798. 802, cumfuif-

fit21.19.^802.Palam esificinuentos triangulos ejfe reciangsslos,ex47primi Euclidis . Sed&
latera omnia ueris expediuntur numeris\mfinemiraculo.Enimuerbfiue336in 190,fine 10s i»

60S,fiue80^798msslttplicesfimpcrproducitur 63840, cuiusdimidiumfngulorum areasnu-
mero31920 exprimat. Itat

% noniam tres ,jedternos triangulosinnumerisuicib. te inueniredo-

cui, quibus hac&fiqisens quafiiofoluatur. Obferuaui horum triangulorum aream ejfead Dio
phanteorum aream, uteft38adunitatem.

IX. Inucniantur tres numeri
,
ut uniufcuiufque quadratus fumma omnium fiue

demta fiue addita,quadratus fiat. Omnis trianguli rcdlanguii quadratumhyporhe-
nufse quadratus fit,Gue ci addas fiue adimas quadruplum arca:. Ergo ifti tres erunt
hypothenufie triangulorum rcdangulorurru&lummaipforum erit quadruplum a-

rca: triangulircftanguli,cuius hypothenufa: funt ipfinumerLEo itaque res redir, ut
quasrcnda fint talia triangula tria,quorum area fit cadem.Id autem iam dcmonftra-
tumcfL& funt trianguli 40, 42,58,& 24,70,74, &ij,112,113. Ergo propofitum repe-
tens,ftatuo in nutrieris tres fubccfas triangulorum. & erit primus sS N,fecundus 74
N,tertius 113N.Summam autem quadruplorum arca: in Quadratis.Ergo 3360 Qjs-
quantur 243 N. iit r n, 7. & iuxta pofitienes > erit primus 4015 , fecundas 518 , ter-

tius 791.

XYCANDR f.

Humcrfimnibomnia,pejtimchabent in Craco . Res autem ita habet. Summa hypotkenu-

farum s8. 74.113.est243.Ergo hanc243Tfappellat,cum nullaintcrcejferit multiplicatio,& JV

adijciaturfingulishypothenufis.Jguadruplam area est3360, cui adijeit notam j3y.Eit.emm a-

rca,multiplicandofemijftm cathetiin bafin. ut in triangulo,cuius latera40 , ^2 Tf_,sS Tf
l 3 ( cui
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r cui aqualesfuni cateri.) bafisfit ex ioN in42 N,aut 40 Nine, 7fduffis,mMcetSfogj-

numeri *°-*Jj*-&\Summaomniu '^f-.fiue .ommb.per pdmu/upl,catoma qua-

drati numeroru eunde(int habituridenominatorem,9216
mumeratores aut,nuentes 164836.

268324 625681.De denominatorefatis liquet,quadratu ejfe. Sifummaommu addas numera-

toieiainuentis.exfiftent 329476.432964490321.quadrati ies,laterum 574-6^8.88g.^^odfi

Cummanumeratore de quadratorum numeratoribusfingulatim abftultffe, reltjltfutjjent ,96,

103684,461041, quadrati numerijateru 14,.322,679-^^11 demonflranau.neujrafubtdi,

[imiproblematts abfolutionelettore defraudaremus. Tuu esi exercitattots loco eaae in a mein-

uentis triangulis experiri. £ucdad trianguli hac,proprietatem attinet rettangult, eademfu*

prdfuit libjpropof.e2 .propoftta.& in hisipfts,alijs% omnibus experm licet.

x Datis tribus numeris quadratis.inuenire Iicettrcs numeros, qiioru bini qua-

ftatuaimis unu quxfitorii eifciN,reliqm erur.4.H&9 N- P ’
. . \r

tertiia multiplicatus producatr6. atqui prodoctus Qufquales qui

fit ii.Ergo fecundu pofmones,primus cntiT,fccudus zT,«,.temus 6 . Sed

methodo eaponatut.inu enijd <u=qtiarii6.atomniapet, Q#ntiti« «jl»aj«

& fitt o 36. cuius latus S.Sed 6 a laterib.fiunt 4 8t 9,hoc ei fecSdo & tcciiO.Spot

tio , hoceft 4, latus cft quadrati us. Ergo cuiuiTus fueris ttesnumctosdate quom

biniquadtatos datos ptoducant,utheic 4,9,».duc4m9,fltmti6.^dei

quadtatius.fitprimus fex-NSenirltts diuide quadratu 4 per p.fiunts.Eritergo prt

tn6s 6,fecundus idptcrtius 6.

X T V A N D R t.

sumprimi, 71 lr,,uad«‘,tM,^Jueumprma,mfcu^pfmt,m

'^N,ulixh4Mm4duu,iHfu,--,.S«nlerg,mm,n,„2r, tot "‘f" ®*“JTJP£
’% %,%£ljLhdt. Canon^pa™«iae<toa-^a«~2)<,wa«*»»^»tiit

xQ.es} Datis tribus quadratis,ut inuemas tres numeros
,
quoru hau eosproducat:ducprimuin}

eundum producii (fatis conflat quadratum effe )
latusdiuideper latus tertq, muentespr.mu

numerum perhuncdiuide quadratumprimum , habesfecundumnumerum.
Tertiumfnu -

es fecundoquadratoper primum numerum aut tertio quadratoperfecundumnumerum^

u£ZtV«^

nis,& canonisexemplum multo abflrufius habebis.

X t Inueniantnr tres numeri,ut qui fitej quibufiiis duobus ,
oramum f»1™"'1

addita ueldctra£ta, quadratus fiat. Rurfurn initio quarantur tria areatum rriangu-

la.quibus tepettis.fumimus quadratos hypotenufarum. l“'Strldi-
334, qumtusuet647& primus autem 27S9. quosnadh, muemmus

,

tum cft ttes numeros, quotum bini multiplicans altet alterum, iftosjiroducant

quadratos. Expofuimus autemhos ,
quia qtumsipforum toeadIdas

tiias 336o,fit qtiadtatus.Scd 336o
numerus duplum eft arca:finaliorumtrungu^o

nim. Eaoroptct nunc in Numeris pono.pt,mu +.91 N, fecundo etia 4373

tium 7ilS7.quoriuii bmi faciunt fupradiftos quadratos. B.efiat ut q
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jjfid Q. Et omnia ut unius fiant denominationis,conijcimus 55579*. &i N 568510
eiufdem dcnominationis.tcrtius 92255431 eiufdem denominationis. 6c futili tres

N 19901. 52ri.partis 55791,a:qualcs 3360 Scomma in 53796. & fit 1 n, 19901. 5211

aquales 0^78747. 4560. &fit 1 N 19901.5214. partis fecundas unitatis unius, & pri-

ma 8747. & unitates 4760, communis cuiufdaiil parris fumtai. quod fieri nequit,

cum numeri fint primi inuiccm.Erit 1^,19901. 5214,partis 18747. imiratesdi.ad po-
fitiones,erit primus quidem * * *

X r L ANDRI.
Ghtaftio hac,utApparet,} duabus eft compsita pracedenttbus . uerum&filutionisnumeri

defttnt, (p reliquaomma itafuntuitiata,ut infanire mihi dedita opera uidear,pconer abftfr

codicis adminiculo ea corrigere.Videamus an/oluere quaflionem hoflro Martepofimus,au(pt-
cijstamen Diophanteis. Omniumpemma inpropofitioneinteUigidebetnonproductorum ,fid
eorum trium,exquibus binisproducentur i) quos uolumus . Etenimpproduciijlatuantur hy-

potenufarum trium orthogoniorum ptprd ottaua propop. inuentorum quadrati, (lemma
autem eos componentium3s6o:iam unopoflulatorum dcfunliiptmus, cum3360 quadruplum
(ita efl 'legendumjtadreshabet) area cuiuptisaqualium quodadareas triangulorumtftoru,

additum aut detractum quadrato hypotenupt cuiuptiseorum , utrotL modo quadratumface,
re exfuperiorihus iam canftet.Gpuadratihypolenufarum3S.74.113.ptnt3364.3476.t2769(qui
numerimutilaiiptntin textu. )Iamperpracedentem quaremusbinos,qttorum multiplicatio-

nehiexpftant. Ducprimum infecundumfient 1S4212O4, cuiuslatus quadrati 4292,pertertij

lattu (quodef113jpdiuidas, primus componentium erit^ ^3 . Perhuncpdtutdamus 33O4,
quadratumprimum,componentium fecundus emerget . Tertius

,
quadratofecundopef

primum numerum diuifo, prodetur -{ °fff. HitresnumeripcumnotaNponantur loco qua-
ptorum, dubium non eft quin hypotenufarum quadratos charactere Qfnftgnes binipntprodu
eluti eos quos expopteramus.quorumpngulispue addaspue auferas33Oo (namhocchara-
cterisquadruplo area multiplicando HjnNnafcituradeberi,etiamadnonafuprd docuimus

)

pant quadrati: addendo quidem 0724,8830,10129,laterum82,74, 127: detrahendoautem, 4,

2110, 9409, laterum 2, 46, 97 Reftat ut componentiumfumma,pgnoNnotata, aquetur33O0
£>uadratis.Laboriofa utcuncp eft operatiotpd uelDiophantopc mutilato,uelrudiorum impe-

ritiafubuenireliberalis efthominis. ^Antequamlongiusprogrediar,experiemuran bini iftos

quadratoshypotenufarumproducantmon qui dubitemus,fedut canoncmfuperiorepropoftio-
ne traditum,nouo exemplo <p infolenti demonfiremus fimubp logiftieorum compendiorum u.

fum exhibeamus. Primum *n p4ot| fecundum multiplicaturus, recordoreorum qua in

horum inuentionemihiufuuenerunt. efl enim 4292 ad1073 quadruplus. Ergo93033per113 di-

uide,habebis841(horum enim multiplicatione tfte exftiterat) idper4 multiplica, habes33O4
primum illorum quadratorum. Mulliplioaprimum in tertium 'ftpfpp,hoc eft, qfdem co-

pderatis \in habesfecundum,3476,hypotenufiquadratum.Denitfo utfecundu in tertiis

multiplices,denominatores interp multiplicari oportet, itidem numeratores. Numeratorin
numeratore duclus,i470i32000!producitt.denominatorts quadratus 1131329fthiicproductis

diuidat,omnino 12769prodit.tertius hypotenupt quadratus. Nihilergo etiaerratu eft.itag.ad
folutione quaftionis nos coferamus.Denominatores inuentorti numerarii (1073. (p 113)ejfcinter

fiprimos,ex 2fiptimiEuclideorumfacili difees .
Jpuaredus eftigiturharu minutiaris comu-

nis denominator,&adeum tres ifta nouisnumeratonb.redigenda minutia.Sicautftabistre-
duc/a sf°sji6—L57js^y>

—

1 7+S076
1 Summaporro triti quos inucnimus numerarii, eft

,
Trri-4>

6
-^^<’-Ti^fp

S EI aquantur3360
XI i.Vnirate diuidemus in duas portiones,quaru utriq

;
datunumeruita adijeia-

mus,ut fiat quadratus.Oportetautdatuneq; impare efie.ncq; duplfi eius N unitas
maiorem habere quadrante quam cftnumerns

,
quo ipfiim metiturprimus nume-

rus. Imperatum fit.ut utriq; portioni adiungamus <S,iraq5 efficiamus quadratu. Efto

fuminaduoru qui fic fiunt quadratoru, 13. Eft ergo i3.ditiidedusin duos quadratos,

quoru utcrq;maior (it fenario.Ergo fi 13 diuida in duos numeros, quoriiintcruallff

unitate fit minus,fo!uo queftionc.Sumo femiifem dc 13, qui eft 6 4 -' & qua;ro quam
partem pofsim ad 6 4 adiungere.ita ut quadratum conficia.Mu/tipiico per 4.qucri-

turq; poftmodo pars quadrata,que fi ad 26.adijciat,fiat quadracu.Sit pars appone-
I 4 da,
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da,i Q_fiunt26 1 1 Qjequalia quadrato,& fiomnisfpcri Qmultiplicentur,2<5 Q_tr

aiquabitux quadrato. eius latus peno 5 N ti.fitiN,iS. Nara Quadratus eft 100, &
quadrati pars j^-ergo 100 apponeturad 26,& ad 67 apponetur3^,.facitq; quadra-

tum,eumslatus 507. Oportet ergo tuedecim ita diuidereinduos quadratos, utu-

triufq; latus proxime accedat ad 51. Et qusero quis ternarius defedtu,accipiens bina

rius.producatji. Statuo itaq; duos quadratos k lateribus 11N 1 2 & 3 9 n. & fit

fumma quadratorum ab his ortorum 202 Qti3 10N, quod aquatur quadra-

to. &fitioa-qualis quadrato, &iNfit5. Ergo alterius quadratorum eft latus 256,

alterius 23S.& fi auferamus ab utroq; quadratorum inde factorum 6,alteru uniratis

fegmentu erit 5358 , rciiquu 4846. deliquet horum utrunq; 6 adfeito fieri quadratu.

XYLANDRI.
Imitariflatueram bonosgrammaticoshoc loco.quorum {ut diunt) eftmulta nefcire.Egoue.

ro nefeto heicnon multafcdpcene omnia.Quidenim (ut reliqua taceam) efipfin i fh^Xasiav

alni af [io tt,&c.quacau(d huius <afs<rJ\boyjt\pi,qKaprDCeJfus?immo quiproceffus
,
quaope

ratio,quafolutio i Caterumab hac, (iplacet ordiamur , &uideamus quidconfietpofsit . Si

S3580-4846unitatem componunt additi,unitaserit i0204,ficilicet\ffififl,ut appareat deno-

minatoremprioribusfuijfe amputatum.Porrofenariushocmodofieret (parumperdifiimulato

denominatore) 61224. Isad 3338&ad4S46additus, 66382 & 66070facit .quiduo numeri

cum alteroin alterum duttoquadratum nonproducant ,
(alibienimdemonfirnuimus nullum

numerum in binarium autunicam 0finientem , ejfepoffe quadratum)adnihil recidit omnis

fles nofiraretexendofitItem aliquidiniseniendi . nam hi quidem quadratinonfiunt. Primum
hoc confiat,horumduorum quadratorum,qui queruntur,flsmmam fore 13. cum tsterq, ultra

fenarium alleram unitatis partem habeat
,
quaamba fimulunitatem conftituant . Efl ergo

(quodin uerbisautoris mdfitintegrum) danda opera, ut13 in duos dissidaturquadratos,quo

rum utcr'js maiorfitfenario,nequetamen unitatem ipforuminteruallum aqsset : ne incurra-

turcontrahypothefin.femijfem de i3,hoc eft6{per 4 multiplicat Diophantus
: fci

licet nume-

rum quadratum, (fifingitpartem quadratialicuius{totus enim nullus efiunitatemino r:quod

heicrequiritur) adijciendam ejjc 1Q^firgo 2 6 f/ Qjequabitur alicui quadrato, fiiserbafequt

mur. Quodautemah omnib.inquadratum duciisfieri26 QJ-tperobfcurum eft immo autem

liquidbfalfium. Vicle,quajuprd lib.iv.propofxxxvij,acdeinceps annotauimus.Verurnheica-
a_i litu eft error,quedeprehendere non efl cuiufuis. Non 1 Qf,fed

1 partem aliquotamQuadrati

1,

1

nondum noti,ad 2 6 adijei uult Diophantus.Ergo

2

tf t b aquabitur quadrato :&fiper 0__fut

quadratum)multiplicetur illud,fit26 Qtr, rurfism quadratus ,fiquidemantea ponebamus
c

fuiffequadratum:argumento eorum,quaadinitium noni Euclideorum tradatur. Et hac cad
1 Q-26 additio(imtlis eflhuic,(i26 fir {addidiffem, 26per4 multiplicatis, itemque {per 4:fieret

enim-°fl,drc. Fingamusnunc quadratum
,
cuieqtsetur26 Qfi 1, dlatere3N 1 1: (nimirum

utiutrinqueabietta,aquatio interi Qjfr Nfiat.) Is esi 23 QJi^io aufer utrinque 23 Q__

t/, reflati Cpaqualis 10 N. Ergo 1Nefl10 (corrigitomendas textus ipje,filubet, cx nofiris.)&
d i 1 Cfjfl 100. (fi'' eft xt>o • Namhocad26adscilo^quadratusfit --*%{,cuius latus J4 • Ergoad6{

' "qLquadrantemeius,— adijeiaturitidem quadratiparticula quadransfiet quadratus cu

ius latus |4> Reliqua monflrafiunt,nonpraceptaaDiophanto. Lateraquadratorumfummam
13 confecturorumfoUrtifiimeinflituit acutifiimusarithmeticus 2 ^nNf, &3 9 N (Sic

enimponi debent:) ut unitatumabfolutarum quadrati4 efip in comparationead 13, abolere

& aboleripoffent,ita(jjinter Q^rNaquatio reperiretur.Quadratafitnt 121 Q_t 44 Ni 4,

&81 QJp 34 Njismmahorum 202 Q_, i 13 ioN,re£lein Cracofuperfles . Ergoi
83

,fitxfi-^cumfumma illa aquetur 13.quodcuiuisnon rudifiimo inprocliui eft intelligere.Hypo

flafes nuncad 1 Tfiaftimationem deuocemus . Eruntlater

a

t£t (fi to4 - horum quadrati uter/fr

fexunitatibus multati.ciimintegri(int & tt\s*i'fien! To *oT& 1 Hir, qnoru refeduo-

rumfumma omnino eftunitas,itacffatisfaSlum quaflionihaudquaquam uulgari. Curante,

inquies, inlatcribfiatuedis 11Nadminorefiunt additinumerum , demaiore9 NffubtracH?

quidadhocfacit 1 1\,quem 10 ejfe mtscncramus,&rdiqtta indeprodatia?Multisfane .Nam
cumlatusinuentum effiet ~ca ratione, ne% tstmeplaneqtsaftienifatiefieret (eflenim quadra

itts *t°'o utifrfledfieumd 1 ifkbducas,relinquitur l,ncnitem quadratns)ufiufua ooso-ftup

ficpojis.h latera,ut aquatione inuenta-utruriR-refiluiispofltionjb.nolongiabeffetd {{-Quip-

pefi
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pefipotias ut31ad20,(ia/7aut 258ad tot, extremiststproducent, medij $140 uel sido, inter

quos illequa/imedius efl. Verba hac.Etqu.troqs ternarius,&c.&hoc innuutpernariu cu certo

ru Humerorii defetlu.binariu cu certoriiNumeroru additione collocari debere. atq
;
operapre-

ciu est heicfiubtilitate Diophantipenitius intrefpiccre. Summa quadratorum cum uidcreiad

13 comparatum iri, 2&3 (ut moniti) delegit, quorum quadratafaciunt 13 . Etquia latas u-

triufque debuit qtiamproximl ad accedere,quodeft 2 [4: ideo 1Ninierim finxit effe

Ita latus uniusfiatuitur2 t n N,&alterius 3 p T(>qucruutrunfy(it 2 tantude.n.

fit-Ad3fubtraclU,quantump ^ ad2 addas.Hacneq{ obuiafunt cuiuis
, & lucem fequentib.

inferunt.ideofc
explicandaduxi. guodadconditiones dati numeriattinet, utdeturpofierior

hoc uelle,debereeum qui datur duplum effe alicuiusnumenprimi. guod autemimparem effe

nonuultfic exploremus. Sit 7. Ergofumma quadratorum 8.guarendu ergo eft,quxparsqua-

dratiada-addita quadratufaciat. 4. est quadratus,cui(ipars quadrati, puta i, A,&c. aaqce-

retur, numerator collectus exprodutlo quadratiin quadratum& unitate, quadratusfieri no

pojfct.non enim ullusnumerus quadratusquadratumunitate excedit. Sitdatus n. Ergo fum-
ma quadratorumfiet12.Ad6addipoteft4pars quadrati , utfiat quadratus El, cuius lacus

Certe expedirireliqua ex ditiis canonibuspoterunt.inuentis duobus numeris,quorum quadra
tii2 conficiant,&c utplane de his conditionib.non habeam,nifidmpltus.

xm. Vnitate fccarc
,
&adijcerc urriq; fegmeto alifi atq? alifi datum numerum,

itaq; quadratum conficere. Sint ad dendi Tegmentis unitatis alteri 2,alreri 6 itaq;CO

ficiedi quadrati. ' fts-
' '

tr
1 1

i Exponatur unitas a b,6tfeccturin c.addaturq;

ad a c binarius ad,ad cb aut fenarius b e. utruqicrgo.cd & c e eft quadratus. Etcua
bfiti.ad aut &bfimuliudar faciat 8.Ergo totade.cotines etia unitate ab,& p.diui

di autd c oportet in duos quadratos c d & c c. Sed qih quadratoru alter,c d, maior
eft binario a d, minor aiirq ternarius db:co res redijt,ut 9 (quadratus datus) diui-

di debeat in duosquadratos dc &ce,quorum ille inter2 & 3 incidat. Nainuetoac
dato quadrato cd.cum da binarius fit,dabitur etiam refiduum a c.Porro a b eft uni
tas:ergo edam c b datur,quod ad unitate ultra c b reftar.dabitureriam c,in quo uni

tas fecatur.lam deferiptionis ductum fic cxfequamur. Efto alter quadratorum, is q
inter 2 & 3 incidit, 1

Q_erit alter 9—1 Q;Atq; hoc xquatur quadrato . Facile res con-
ficitur.Scilicetinueniedus eft quadratus binario maior, ternario minor.Sumamus
duos quadratos,unum binario maiorem,alteru ternario minorem, qui funt 289 6c

36i.iamfi 1 Qjtaadornemus.ut inter hos incidat, explicabitur quxftio . Oportebit

ergo latus etiam iQ^hoc eft in, poni maius quim i7,minusqua 19. Ergo oportet
quxrentes 9—iQdnucnire Numeru quadrati maiore qua 17, minore quam 19.QS
fi 9—1 Qjequale quadrato ftatuimusrhuius latus fingetes 3—aliquot N dnueniem»
/ n ortum ex aliquo numero fexies fumto , & diuifo per numeru unitate maiore, q
eft quadratus numeri fic fumti. Rcdadti fumus itaq ; ed,utnumerum indagemus,cu
iusfefcuplum fi diuidatur pernumerum unitate qillius eftqnadratus maiore,quo-
tiens oj 17 maior,^ 19 minor fir.Efto qui quxrituri N Ti.& quxro, utiuxta lata codi-

tione 6 N diuiii o 1 Qti quotiete faciatmaiore §17,& minorg qi9.Sed 8c 17 g 12 diui

fus quotiente qi7facitmaioreoporteciraq; 6 N adi Q_ti maiore habere ratione,

q qua: eft 17 ad 12.Quod ergo fit cx6 N in 12,puta 72 N, amplius erut qua <5, dimidij.

in fcipfum,fit 129«?. aufer quadrata in unitates,hoc eft 289 maiore, reftat roo7,cuius

latus no eft maius 31,adde femiflem Numcroru.fitno minus qua 67-diuidc permul
titudinenumcroru.fitt N.ey.Similiterj Qm numeros 6 adi Q_t 1 minore ratione

habere inueniemusi N haud minore 6o.fcdnc maiore quide 60. fit jx-Eingo latus
quadratia3—34 N.fit quadratus uQ_t9—21 N.H?cequant9—iQ^rgoi n,S 4. na
7056 * &fi hinc auferamus 2,eritimu fegmentu unitatis 2838,ergo alteru io8L&po
ftulato fatisfir. x r l a n d r i.

guaftio elegas,& tractatiofisbtilisefi,(iduerbaautorisdeprauata. Sipartes unitatisfunt

6838 (jr 1081,ergo ipfa eft 2913.(p binarius erit3838.Sedis cuneutrapartiu coiuchu quadratu

faciet,no ergo habemus ueros (olutiots.Sedhoc quoq{ueru no eft,quadratu Uteris3—

}

tNfieri
ugj p—21 Hfit.n.12 5

—21 N.cuifiaquatur p—t ftfiabietto utrino, p,cr 1 21 n
utriip adieclis. aquatio erit inter13 4JP&2iN,&iNomninofiet j~.&r gerit .fpfidp
auferamus,hoc efid - \\

%

J-9,relinquitur
irrH,Tdtus ergo eft quadratusC Effatus eius ' \l.CO

autem



autquadratus# cius latusia'fient mdicata . Sed&partes unitatisnullo negocio ittueniutur,

fiCDaj(ab DE,)# CEa7(abAE)fiebtrahas. reiinquetur.n. CBt37U&AC1438partiit,

qualium integra unitaseJlzoSf.Et/i2 adA ti*difciasj&£ habebis quadratum.fi 4 adCE,

habebis '-||||quadratum.Eft%poftulatisquajlionis abunde#ueriJsimefatufaSiutn.ukcum

unum latus quadrati3—J tHjorrupteiafuperfuerit,cs:tera omnia adfolutionemjjertwen-

tia non maeno labore refHiuimusfegmentorum numeri ueri £uXn # frtr a. . denomina-

tor commtmis(STcoSF. Sedtam ea quOfc,quib. adlatus quadratiftc inflituedum autor remper-

duxit,confideremus.D 'Cquadratus eft ex hypothefimaiorquam 2,minorquam3.qualem in-

venimus cum i fint =-|4f ,3 autem ffsfi talem quadratum in integris numeris

nemo dabit, •Mt tnJraBishocfaciut # 'Jfi.clem 2fmt ^,#3fi»t hocfacilefuit

deprahehfu.aliquotpanb.quadratis examihandis,qutjiemeretur locodenominatoris,#qua-

dratusduploproxime maiorimpar aliusfa ab eoproximus itidem impar,uifoan hic etiam mi-

norfumtitriplo ejfet. VerbigUtiafurhatur 64-duplumi28. quadratus 163.proximus impar

22S. maiortriplode 64,#C.Ergo ctimqusfliofitquidr Qjealeat (hoc enim inuentofacilefue-

ritdep—1 Qj# reliquisflatuere) latus eiusputa 1 'JJdebeiftatmmaiusquam 17,& minus

quam 19.hienimnumerifunt latera quadratorum289#36t># nullo incommodo heicdeno-

minatores difimulantur.Caterum quia 9—

i

Q eft exhypothefiquadratus ,
quaftiocxfiftttde

latereeiusfingedo.qifreSfeihftuititur3—aliquot ‘Vfiut3 infcduclusj in quadratodato abo-

leat,# inter QacNaquatiooriaturfedquotHjs debeant detrahi in laterispoptione,idmi

nimeefteuidens.neql enim qiiiuisnumerus idoneuscfh citi oporteatintra2# 3 incidere.

Fingamus interim3—8 Hjatusejfe,cuius quadratus9^64 —48N aquetur9 1 Qj#
uideamus qui 1Nualoreliciatur:(hocenim uolutfibi uerba Diophatiperobfetiraillajnuenie-

mus 1Nortuex aliquo,#c.)Abqcimus utrinq? 9.deinde 1 Qac48 Nadifcimus utrobifc. fita-

quatio inter 63 Q&48N.& <fS diui(brfit,48 diuidedus ex regula.# 1Nfieret J-f.Sedisrepu

gnat hypotheficumenimfit unitateinferior,eius quadratus inter2 # 3 incidere nullopdBtt

potesl. ScdDiophantus acute numeros 63& 4.8,eorufr origine conftderat.48 efifixies ocio,qd
r

quadrudo3 8Nfiebat.nam bis3 in8ducitur.(Mt 63 eft ipfius 8quadratus unitateaUcius,

quodquadrato de 8 Nadijcituri Qjnfuper,ut#ab altera equattoispartead 9—1 Qjefe-

cius ille depleatur . Hinc ergo nouaprocuditnr hypoihefis illa : RedaBifiemus ita% eb,#c.qua

indagatur,quotNdetrahedifiniternario,ttt latus quadrati coftituatur,hypothcftb:fiduis.Nu

a 6 H. mer^hunc qui denuo quatitur, tNflatuitft / librari) uitio et accreteitjergo *,(JeJcupluJcilicet

—f~diuifumper quadratu unitateauBu) amplius ejlquam 17, minusquam rp.Jguafequuiarpla

ffefient mutilata&falfa.£>uis.n.credat 17per 12 diuidendis quotiente exfiflere maioreipjo di

uifo?Sedinte/ligendtem ita eftquoddicitur.6 diuifiperi Qjt,.ampliusfuntquam no.n.

17,fed '#proprie esi qieihacpertinetnumerus.)ergofiatuuntur quatuor quantitates,6N adr

qj- / maiore rationequam 17adti.#per demonitrata in arithmeticis,fiextremi multiplice

turalterinalterum > itemdmedij
,
illorieproduBum 3horum erit maius, utj idintelligas

quale(it, \ maius eftquam %fcilicet 3per6diuijuspra/latjf4 diuifi:ergo quinquies quatuor

ampliusfuntgfekies3. cieillud20,hocfit 18.(Multiplicamus ergo 6Nper 12,& 17per rJjft t,

fit 72 N maius3tj QJ17.Ergo7

2

N 17 (nutrin^abieBis) ampliusfunt_ |f 17 Qjinga-

mus aquari,habebimus conteexam aquationem 1 Qjommaperi7 deuido)# 7^N—1.(Mul-

tiplico — infe(utfemifjem Hftfit -)J
6
9
-indeaufero ijoceB reflant '-f? cuius radixqua-

drata/eu latuspracise dari nopoteitfedproximu eftQ,addehis-f-®,habes r?> actantusferee-

b rai , Afficioportet ejfe kUquato minore.Rurfus
b minusfunt qua r!.Ergo

quatuor his quanti-•

/QJ-/ tatib.expofitisSNA Q_t b !9-P, eode modo agentes quo ante , inueniemus 72 N minus ejfe 3

19 Qjtp- Ergo7

2

N—-19 minuSJientefip Q.Fingamus aquari,#,utprius, aquationem ab-

foluamusfiti Nferi%fedoportetaliquantulo ejfe minorem.lam “yJient 3 4> nimius,# r?

funt3 ~'
9 tufio minor.Et cu is de quo agiturin noua hypothefifintra duoshos tanq Limitesfla-

tuatur,ac -7? [emijfemfquid exceditur,noplane aquet.prudetifiime34flatuitur is, quiper

hasambages qutrebatuf,numerus.Caterafuntexplicata, ludicaripoteft uelex hocproblema-

te,quantasarur/inas exanchtuerim,dum Diopkantum ab inferis quafiin lucem reuoco.

X 1 V; VnifatCm intres diuidamus numcros,& cuiuis addamus primum datum

numerum cundem,itaque fmgulos quadratos cfficcrc. Oportetautem datumnu-

merumneque binarium effe, nequeeorum quenquam ,
qui oftupiicaado binano

nafcuntuc



i i b e r r. i3i

hafcuntur. Sit datus riumerus j.Rurfum 14 diuidcndus fit iri tres quadratos, ut qui-

uis eorum fit 3 Siigiturrurfusiodiiiidamusiri tres quadratos, ut quiuis eorum
maior fit ada:qualitatis comparat» du&us,erit qui ipforum maior ternario. Scpo- *

terimus ternario i quouis eorum fubtra&o cos inucftigarc.iri quos unitas diuidc-

batur. Sumimus itaque trientem deriarij, hoceft 3 {, & exploramus qus:'nam pars

& quadrato denominata ei pofsir adijci.ut fiat quadratum . Omnia nouies . lam ad

30 oportet partem a quadrato denominatam addi,utfiatquadratus.Sit ea 1 Q-_ &
omnia multiplicentur per 1

Q^fiunt 9 Q__t 1 tequalia quadrato lateris 5 N t fit

Quadratus, 1 Q_ t 10 n t i, aquale quadrato 1 Q_t 1. Ergo N i,eft2,& 1 Q,
4.Siergoad3oadijcimus 4, ad 3 jadijcientur 35, & fiet 121. Oportet ergo 10 diui-

dereintres quadratos, ut cuiufq
;
latus fit adaiquale unitati. Atio conflatur ex duo-

bus quadratis, 9 &i.diuidimus 1 in duos quadratos 9 &i6,itautioconftct ex tribus

quadratis, 9, 16, 9. Horum cuiufuis lateri oportet (latuere adsqualem 14.Sed & la

tcraeorumfunt3, 4,3. &0mniatricies.fiunt9O&24&iS. & 14 fiunt 30. Oportc-

bat itaque unumquoduislatus adornare 50. Fingimus unius latus 3 6 N. fe-

cundi 31 N 1 4y. terti; 37 N txo. Quadratihorum in fumma/unt 3023 Q_t f 116

N. haxajquanturio. undeinueniturnumerus 196. Applicetur hocpofitionibus,

Scfiunt latera quadratorum data:ergo &reliquafuiitmanifefta.

XYLANDftf.
Npnfime!fatuiquafic monp.rose corrupta efient, relinquere inprafentia, ne Caciaintfar

nubes(ibi attrahentis uidercrmihi ipfimoleflias attrahere. Seduelexcitandorum dlioru cau-

fa mutaui con(ilium,laboremqfimpendendum e(fcduxi,ut eofitpcrari etiam eas difficultates,

quas iam dcjperauijfemuspoffe expediri,oftenderem. Propofitum efi unitatem diuidere in tres

portiones,utfingulisadicflus ternarius.nobis exhibeat quadratum. Conditionemnumeripof-

tiontb.addendi,ut tfifisprd,no dubito experietia coficarii operationis cocepiffeautore.Primum

numeri quadratitres quifient,ter3 erunt, (fi unitas. Ergo diuidedtts efi 10 (no14)in eres qua*

dratos,quorum quiuis ternario(itmaior, quiuis enimipforumfit ternarioadunitatis certam
partem adieclo.Multa nobis adiumeta conferet duodecimapropofitionispaulo ante d nobis tra

ditaexplicatio. Triens denarijaffumiturhocloco 3 {,quia detribusagitur quadratis,(fiqua

-

riturquanampars quadratiadcum adiecfa,quadratumfaciat.Eafit*. Ergo3 -jt
b aquatur a 1

quadrato. Ergo omnibusper9 multiplicatis(numerorumquadratum) etiam 30~t
c aquatur r q,

quadrato. Ergo ut loco di£lo demonjlrauimus, 30 Jptp aquabuntur quadrato.Sedhocnonuo b 1

luit(dices )
Diophantus

,
quantum quidemex reliquijs Itcetcornetiare . Nosuerocumomnia

difcrepentfinftitutamprofiquemuroperatione.Eflo latus quadrati} 2^t3 (utrin^enimabo-
c ^

lendus efip,(fic.) eius fiheadratus 2i Qfjo 2^ t p aquabitur30JgJ p.cfii 1\erit 6.<fii Jfie-
—

rit 3tS,(fi
i
erit -dg. Proindes -J-t* efi 73, hoc efi certe quadratus , cuius etiam uefii- ^

gium extatin textu, nam quia nouies 3 ffunt 30, id (fi rationemfecuti,omifiisqua in medio —
fuperfiuntmendis,adremperucnimus. Jjtuidjit illa nv.(/.oii>is nonpoffum fatis adjiqui , idco.%

1 Q»
aduerbum reddidi. Nonfum nefcius 10 in tres quadratos diuidi, duos p (fi t. (fihunc denuo in e 1

tf&'($, qua res * fiso locofuittractata. Terunt reliqua neqf
cobarent (utadhosperue- 1

nerunt) cupracedetib. quicqua , neq;
omnino inte/ligipojfunt. ne quidde latertipofitione que- *^b

8

' : 'prc'J

rar,quorum quadratorumfummaeiquaponitur mhtlquicquam refiortdet: qua ipfit (itmma .

aquationem infolentem contramorem Diophanti,in conuexis tribusformis exhibet
,
folutione

etiamnonuera. £)uocunq
s
nosuertamus,diuidcndus efi 10 intres quadratos ..quorum quiuis

ternarium(itperet,interuallorum autemfismmaunitatem conficiat . hocenim intelligendum

efi, elfiuerba wsi^/mvnei ayufiimanca (fiprauaidnon cxpnmunt.ne illa tsupj.-

fj.o" £. Horum unus inuentus erat,utdocui,
'

)'a.Sedquafirepudiatuspofihac uideturtne-

que ex uerbts textusliquet uelcurinuentus,uelcui adhibitus reifuerit. Siadduodecimamha

ius reficimus.apparet ideo tnuentum , uttrium quadratorum laterafingula qttdmproxime

ad
'
\,latus inuenti,accederedebere intelligasnus. Sednug/td-nic i/la, (fidenarif in tres quadra

tosdiu fio, (fimaximedprafintiprtsdcs qua[equiturfiatimprcpofitio, ofiendunt opinor aliis

Diophanto(capumfuijjepropofitum . Alioquifi hoc efi 3 de 10 fi/btrahamus .relin-

quuntur 6 (fi eb r.cs utdebitur deducia , ut ~ diuidcndus (it in duaspartes,quarum

utraque cum ternario quadratum conficiat. Sic enim unitas in tresfuerit diufa partes,

quarum
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quaru(ingulu ternarioaucta quadratu exhiberet:(qi'unupofamur)ft idinuenta eft una ha

ru \%JedDiophdtusnimiru alta re egit.quodquale (it, utindinucftigare liceat.Experiamurfi

quidex illa aenarij in tresquadratos diuifionepofiimus exfculpere.Ergo 9 rf-lf. tresfunt qua-

drati,fummaeorum 10.latera3 j.fuprdpery multiplicato3 factus erat 30. ft muttitum,

Jt ad3 xadijcereturforequadratum.Ergofiadeiusnouencuplum flue^adijctamus,
qua

m aratus itidem habebitur30^.fiue'ftf .Namficut 2 ft 7 faciunt coniuntti quadratum p.ftc

‘ utcrifc quadratofimultiplicetur,(uerbigratiaper i9.)j2ft 112fientquorumfumma 144 qua-

dratus.hem3& 13faciunt16quadratum Multiplica utrufy per100,habes300 ftiioo, quorit

fumma 1600 quadratus.uelper St,habes 243 ftios3,quorumfumma 1296 quadratus, dequo

theoremate heicfatu.ltaft ut minutia uitentur,latera iftorum quadratorumquorumfumma

xoftngulaautorper30 multiphcauerit.funtcerte 9 0.1S.24.qu1numenfunt in contextufuper^

ftites.Sedquorfumpertinent,autquid(ibiuolunt tandem illa so i Sane laterumfummaadre

nihilconducitmecp etiam eft sofed132. Curuero lateraper30 multiplicantur,numerum mini

mequadratum?Summa omniumquadratorum debetfierilo.hoc liquet.Sedft lattts quodque

ternarium excedere debet,ita quidem,utcmnium exceffuumfumma (it 1. de hoc quoque con-

iiat. Oportebit ergo latus quodij
;quamproximi ad

' '

6 accedere,
quodipfum exploratum habe-

mus. jpuadratoruma lateribus90,tS,24,fumma eft9000,nongentecuplaadle.quafumma c(fc

quadratorum debuitfunt autem 900 quadratus de30,quinumerus latera multiplicauerat. -5

fer30 multiplicatumft53.adquem numerum apparetfierideberecomparationem, Tmy.mz*.-

m nimirum illam Dtophanteam . Elucefcit etiam caufa illiusper30 multiplicationis.Nam iti-

tare uoluit,ut monui,autor minutias.ita%hos numeros -
6 omnesper30 (communedc-

nominatorem)multiftltcauit.ut 90.1S.24.ss.numeri mterfiprimi exftfterent. Er^opronu.c»-^

mu Ffferibendum •mty.m id «cr^ug/oig.ftpro y.ianq », reponendum ni j id ejst^ko

(/.a. ysomij ve", ^uopactoautem Utera adss comparemur, (f quopaci0 irftitui[eufingi ae-

beant,in tantacaligine,quantamheiclibrarius offudit,uiderenonpoffumusfortajfe.ciimpra

fertimfolutionis numerinos deftituant, ft- laterum aquationiscf numerisficommutere,homi-

nisfit hoclocoparum cauti. Equidem manifeftum eft,302s quadratum effenumeri SS- Sedft

31 ac37funt interualla intercum ft 24 atque iS. qua latera fiebant, itidem 90 cum SS com-

paranda. Sedfiquadrataijloruminterualorum 961 ft 1369 coniuniia,hoc cjl 2330(13023

auferas,relinquetur69s numerus nequaquam quadratus, ft laterequaltcunqitepofito non

proditurus eius infe multiplicatione. Sed ft curad 31Nadijciatur 4 }> ft 10 ad 37 N> tu.

tionem explicarinonputopqffe,aut curpro 90 ponatur latus 3 6 N. itaque exitum rei

ut inueniamus, nihilnobisfuppeditatur auxilij-nequeapparet ulla bropofttaaquationisratio.

Sequamurnuncconieciuramsnpbisdduodecima huius libriiratiattonefuppedilatam. Late-

rum 90, lS, 24, quadratifummamfaciunt9000. £)ua UteradumadSS accommodamus
fingula, ita eruntinflituenda,utabfblutorumnumerorum quadratis eamfummam aquanti-

btis,ft inuentaaquationeabolentibus,inter N ft Jif reliquum aquationisconfiflat , atque

itaqutd i N fitdeprahendatur . Statuamus latera 90 3S Sgj, iS t 37 N, 24 t

31 2<lg interimpofito 1 T^effei.ftc enim quodef latus erit ss. Horum laterum quadrati

funt 8100 t 122s Jjf 6300 N, 324 t 1369 £>J\ 1332, S7d t 9<h j9__+ 1488N.

Summaomnium 9000 t 3SSS 3480 N, aqualis 9000. Ergoadditis detraciisq.ijs

quaratioiubet,aquatio conflabit inter 3SSS Q 3480 hoccfi, charalleribas depref-

fis,ft numeris adminimos redaSiisterminos, inter 237 N ft 232- Ergo 1 2fc?;r\ ..

Equidemadmoleftas minutiasres redijt. Sedanimum dijpondercnon eft ntftrum f
mus ergohypoftafesualore1Numeripotiti. js N funt*'ftf, quid90 detraSh,putaJ .

relinquuntprimam hypoftafn— Eadem rationefecundam /nueaimus - fj.
°-

_

tertias

Horum quadrati ordinefic exponuntur Ho-

rumfummaplanifim'e eft9000. nimirum
s2S
fSTsp~°- Hrgo analyfi uramur, ftfingulatam

inuenta lateraper30 diu/damus,ita quadratorumfumma erit 10. ft de quouishorum terna-

riofubiracio.panes unitatisfefioflendent . Latera —'ff— quadrati

- 7--°——j^sTrr2——;- 9--c. Summaeorum s

°oj5»°> utique 10. Deniqueauferamusde

[infulis quadrans ternarium
, (iue -sVfsTi> relinquunturpartesunitatis

-V7 s

jis,?!
1—'**—

'
• quarumfanepartiumfummampracisi effi

unitatem, additio

demonftrat . Habes ueram ft exqufttam omnium huiusproblematis partiumfolutienem

a
fti



LIBER V.

dtqtteexplicationem,ex qua etiam uerba Graeacorrigerepotui/fem ,(iimitari uoluijfim eos,

quifua uerba'Jkppmunt a.tonbus.^uanto laboremeex hisdifficultatibus expediuerim
}
asit

mandam xquo(fi diligentiUUori relinquo.

XV. Vnitasdiuidendacftintresnumeros.addendusqs cuiuis eorum alius at-

que alitis datus numerus, utfumma quslibet fitquadratus. fintautem dati, 2,3,

4-Rurfum eo res redijt, ut denarium diuidam intres quadratos, quorum primus
binarium, fecundus ternarium, ternus quatuorfupcretErgo unitate in duas diuifa

partes, &femilTefingu!is datorum addito, fit ut qusrendus fit quadratus unusma-
iorquam2,minorqu&m 2 y. alius maior quam 3, minorquam 3

i. denique a-

lius maior quam 4, minorquam 4 t- coque omnia deducuntur, urio ex duobus
conflatum quadratis , fubdiuidam in alios duos

,
quorum alter maior fit qu&m 2,

minorquam 2 ab hoc fi 2 abijeiamus, partem unitatis quffitam primam ha-
bebimus. Rurfum alium quadratorum fubdiuidam in duos, quorum alter maior
fit qu&m 3, minorquam 3 £.4 qtio item 3 fi abiccero,fecundam unitatis partem inuc

hero.Eadcm etiam tertia inuenietur ratione.

XYLANBRi.
Obfcurum non efr,quinaddecimamtertiampropofitionem huius librifi habeat hacpropo-

fitio,ficutpracedens adeiufdem duodecimam. Fidesautem, quomodo respropofita& expofita

fit. Certe to diuidiiurin tresquadratos p,i~,f.:fedhiadidquodhoc loco agitur, nihilfactui,

utprimafronteuidetur . lamquoddefemifiibusunitatis dicitur,non explicatur, neq? ratio

ttelcaufaadferturulla:neq! ueftigiahabemusqua conficiemur.Ita% amplius.

xvi. Damni numerum in tres quadratos diuidcmus,ut bini coniun&i quadra
tum conficiant . Sitis 10. Quoniam dc tribus qui quxrunturnumeris maior & me-
dius cum tertio faciunt quadratum, itcmq

;
medius cum tertio

,& tertius cum pri-

mo: Ergo tres ifti bis fumti.tres faciunt quadratos, quorum quifque minor eft qua
10. Attres hi bis fumti conficiunt 20 . Diuidendusigitureft 20 in tres quadratos,
quorum quiuis minor fit denario . Iam 20 e duobus componitur quadratis , 16 &
4. Et fidequaditis unum ponamus 4, oportebit 16 diuidere in duos quadratos,
quorum quiuis minor fit qu4m 10. Didicimus autem datum quadratum diuidere

in duos quadratos,utunus eorum maior quidem fitquam 6
,
minor autem quam

io.funto ambo 16 unitates.Itaquc 'diuifus fitin tres quadratos,quoru quilibetdena
rio fit minor.& fi unumquemq; auferamus a denario, inucnicmus reliquos,quoru
bini coniuncti quadratum faciant.

xvn. Datum numerum in quatuornumeros diuidemus, quorum terni con-
iun&i quadratum faciat.Sit ille 10. Quoniam qui k primo deinceps tresiun&i qua-
dratum faciunt, itemque quiafecundo, qui i tertio,qui i quarto deinceps, fic uti-

que quatuor confiunt quadrati. Atquificfiunr 30. Ergo 30 diuidendus eft in du-
os quadratos.quorum uterque minor fit denario. Hocautem fic inuenietur, fiper

adsqualitatem ftatuo utrimqueunitatum 7,& utrunque quadratorum auferamus ^ >

a denario,inueniemusqusfitos.Sinautem,animaduerto 30 componi exnS, 9, 4,
‘ ^

1. Ponemus 4 &9,quandouterq,- minor eft quam io.Reftat ut 17 diuidamusin du-
os quadratos, quorum uterqueminor fit quam 10. Sicrgo 16 diuidamusin duos
quadratos, uti didicimus, quorum uterq; maior fit quam 8, minorquam 10, erit u-

terque ipforum minor quam lo.undc fi utrunq; coruni auferamus.reliquos deprs
hendemus dc qusfitis,alterum 6,alterum nitaq- foluta erit qnsftio.

X 1 r X. Tres humeri funt inueniendi,utcubus fumma: eorum, qiiouis ipforum
adiecto cubus exfiftat. Statuamus eamfummam in,quariitosaiit 7 C, * C, <53

C. conftat hoc, cubum fumma: cum quouis politorum hinftum, cubum prsftare.

B.eliquumcft,ut tres ifti coniundi.faciantiniltmmai N. atqui confiunt9<5 C.ij er-

go squantur is: & dcprefsione facta 96 Qjpquantur unitati . Vnitas quidem,
quadratus eft. ac fi 96 item quadratus cfler, foluta fuiflet qusftio . Proinde quxrp
unde96 illemimems ortus fuerit. Nimirum fummais eft trium numerorum, quo-
rum quiuis auftus unitate,cubus fieret,Iraco res redit, ut tres numeros inuenirc iu

m bear.
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bcar.quoruffl-quilibet unitate adfeita cubus fiat: ea tamen lege , ut fumtna eorum

humerorum fitnumerus quadratus.Ponatur latus primi cubiiNtn fecudi zN—i,

terti) 2. Cubi fiuntiCt 3 Qt 3 N .6 Qjf 8 iC 12 N,_& S. Ab horum unoquo
que abijcioi,& pono primum de his qquxrunturnumeruiCt 3 Q_t 3 n» fecunda

6 Qt -j 1C 6 N .tertium 7.Reliquum eft at fumma eorum fit quadratus nu

merus. Eft autem ea 9 Qtis 9 N,quod aequatur quadrato lateris 3 n

fit 1 N.z.Erunt ergo qusfiti 1538, primus 8577, &7. Iamredeo adid quod initio erat

propofitum.&denuofummamftatuoiN.&fiunt 43740 N.&alius 1538 C, primus

8577 C,tertius 7 C.Rurfus ftatuimusfummam eorum 1 n.fiunt 43740 C amuales 1

n ,& omnium decimaquinta pars.ac charadteres per N dcminuantur.fiunt299i Q_
jequales 22/.&Vp- adpofita.&manet.XYLANDRI.

Ipta queftio in Graco eft turpiterdeprauatamedum
reliqua(ibi conflent.yAt^propofitione

quidemnosinteruertendum caftigauimus cum autem& elegans fit&fithtileproolcma , lu-

tetidcxpltcare.Calitdifiummamnumerorum 1 Tftpofuit auior,cuius cubusfi: iC. & ipfinu-

meri cbdracfere Ctnfigniuntur,additis minimorum cuboru numeris unitatemultatis. utfint

7 C,2tf C,& 63 C.ita enimfiummte cubo,i C, fingulis additofiunt S C, 27 C, 64 C, omnes cubi,

quorum lateranotum eft effie 2 7fi3 N,4 Tg.Pluresfolutiones admittereproblema uiaes ,
quia

alijs etiam cubicis numeris licebat eodempaclo uti.minimis autorfiso more& confiultofie conti

het.Summa numerorumfiepofitorum fit96 C,cfiponebatur tN.htc ergo aquantur, (fi chara-

cteribus deprefiis 96 Qfunt r. Ergo 1 Tij/l 9<i.Sedfiurdos nofter.ut afbi monuimus,miro ar-

tificio euitat.Si 7,2 6,63, quifiunt cubi unitate quinis multati ,
fiummam conficerent quadrato

numero exprejfiam.res confecta effiet Ergo alif cubifiunt inueniendi.quoru unitate quouis mul

tatofummanumerorum quadratum habeat. Latera cuborum curponantur 1 N'fi,z 1

2,non eflobfcurum.hoc enim agitur utiCffi—1 Cfemutuo aboleant.Eftenimfialfium,quodfie-

cundum latusponi Gracaiubenti Zfi—t. quod expofita in rudiorumgratiam re docebimus.

t N t / .2 N / 2 1 N

r N t 7 2 2V r 2 1 N

t / N t / 2 N t r

* Q_t 1 N 4 g. 2 N

/ 2 N t t t stz
—* N’ S ’

I N t /

t r «£_t 2 n t 1 4 Q_t 4 N—I
1 c t 2 1 ^ S C—S Jfifi 2 N

8 C—12 j£t
fi

*t-i

Primi cubus. Cubus huc nihilfaciens.

4—4. N f r

2 1 N

4 N J!4£r-tC
S 8 N t 2

S—12 N t t? C
Cubus ad inftitutu n-

in ipfisuerbisautorisfiuperftes,primo loco integerpbficorruptus.Binarijcubum effie snemo ne-

Jcit.huic adde 1

C

ti Qj3 N U,& 8UQ.—1 C—12 n
,fiumma conficietur 9 Qr

Ceterumaliterpaulores habet, quam prafieferat.Non enim cuborumfiummafidunttatede-

minutorum cuborumfiumma quadrato aquari debet addamus ergo hac, iC Q_t3 N • 6

t 7 /C 12N,& 7-conficieturfiumma 9 0; 9 N 114- (quodtdem fiebat ternario

de cuborumfiumma reietto.) Huic demum quadratum aquabimus 9 Qj 16— 24

re3 2C 4 ortum, cuius inftituedi ratioJapiusiam eftd nobis explicata.fiet itacptN>—5 -

runtergo cuborum latera {fjf
!

fi
Cubi . Horumfiumma , , 7$ . com-

munis menfuraefhs.per quemdiuidinumeratorem liquetperito ,
cum charatterumJumma

fit ternario diuiduaftr ultimus quinarius numeratorcubusd is ortu*,uti% eo dmdtpoteJt.Efi

&70fiumma hocefl (nam rurfiumcommunis menfura 9, quoditem
charaSterum etiam

fiumma docet) 4f hinc aufer ternarium (fi) reftabtt % uti^ quadratus numerus. Ai

rem . Mutilemus cuborum inuemorum quenque unitate, &fiatuamus eos quos quarimus
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; \ 7 j . additofingulis charactere C.fiftatuamusfummamomnium effe 1

t^Xtqui c(l ifi C.utiam docuimus. Ergo ’4f dpaquantur i. Ergo i N efi~. Refluamusnunc
hypothefesa^erit ±~,i Cautem ^ff.perhuncmultiplicabimus trespofitos d nobis, habebi-

mus — —— 775 ' °°°
. Tam cubumfumma eorum itainuer.torum oportebit

itidem eJfeiC,cumfummafit/ N.Addere ergo oportebitfingulis , ut uideamus anfiat cu-

bus ubify.Et cum denominatorempofnionum communem.,effecubum cofiet, natu exmultipli-
catione cubi123 in cubum3375,per quartam noni Euclidis\denumeratorib.agendum eji.Scili-

cet multiplicabimus3832 per337s>ut eadem denominatiofumma,fiquafitorumnumerorum
fiat(nefo enim heiede commimenfura cogitabit

,
quinaturasnumeroru ficopencUa nouit.)

Numeratorcubifumma erit 19683000. Cui addemus hypothefeon numeratores,fient 28632616
primafumma, cubus,cuius latus306.fecunda128024064, cubus lateris504. Tertia 1370-64000,
cubuslateris 340-E/lergoJatisfaffum huic quofcproblemati, quodcum fi inter numerorum
miracula merito referatur,neq!poftremum locum mereatur, eruendum, neq{ in eo ulli parcen-
dum labori autfuperfedendum moleftia duxi.

X 1 X. Inuenito tres numeros
, ut cubus fumma: eorum quouis ipforu detrado,

cubum rc!inquat.Statuatur fumma iN.ipfirurfus 7 C,26C,6j C.fupereft utajquen
tur coniundi 1 Numero.& fit 80 C a;q ualis 1 N. deprefsisq; charadcribus 80 Qje-
quantur x. Eft aut 1 quadratus.Oportebat autem etiam numerum cui nota Q^adeft,
clTc quadratu.Vnde ergo is eft natus? quod 4 ternario fubdudi funt tres cubi, quo-
rum quilibet minor quam unitas.Inueniendi ergo fune tres cnbi,quoru quiuisab
unitate fuperetur.fummaautcm ipforu 4 ternario fublata, relinquaturquadratum.
& quia uolumus cuborum quemq

;
minorem effe unitate * fi ergo ftatuamus tres

illos humeros unitate minoresmmlto minores finguli erunt unitarc.itaq
; quadra-

tiim,qui relinquetur
,
oportebit maiorem effe quam eft 1 Q^atquehoc ftatuamus.

Oportetigitur tria diuidere in cubos,& eorum multiplicia fecundum quofdam cu
bosdiuifos. Efto autem fecundum2i<5. Oportet igitur 162 intres cubos diuiderc.
At 162 componitur ex cubo 125,& duorum cuborum interuailo, qui funt 27 SC64.
Habemus u ero in porifinaris hoc,omnium duorum cuborum intcruallum effe cu-
bum.Recurramus ad propofirum initio ,& ponamus quemuis cuborum inuento-
rumrfummam autem 1 N. ita fiet ut ex tribus cubis conflatus, detrado ipforu quo-
libct,cubum relinquat.Reftar ut tres illi aquentur 1 n. fiunt autem tres illi cubi 2 i.

quod axquaturcum 1 N,&iNfit2. adhypoftafcs.

XYLANDRr.
Expr.efliqua debui (fipotuifidequidquidin Craco repperi.,quale autemfit, non efiin oper-

to.Egofarte n ihiliftorum intelligo,neq
1 11acat,utmaxime liberet,operam ludere.Sipropofitum

efttresnumeros tnuenire,quorumfumma cubusquocufy ipforummultatus, cubum relinquat:

ip(icerte nonpoterunt talesponi,qualesin hypoftafibus indicantur.Sanifequensproblema ui-

detur ojlendcre, heic id, quoddiximus proponi, (fi uefligiaetiam in ijsqua conuertimus iftius

propofitifunt reliqua, atprofecto infanus fit,qui credat 1

C

7 C effe cubum.Vnde uero illa

tnum cuborum,quorum quiuis unitatefit minor,iternariofubtrattioiundenobis 162 icur i-

ta diuidendus?guidhocporifmatis,aut unde-7eimy.<rfi.dm,interuallum cuboru cubum effe

?

fentio 27 de 64 detratfis,reflare37,quiad123 additus 162faciat.undefi quorfum.non doceor.
It
afo diuinarenihpoffumneu defolutione, neq

i
demethodo , neq; omnino defententia huius

quaflionis: nullis uefligqs exflantibus, fihisquadantur,interfe (ut ueramaximieJfent)non
coharentibus . Libet interim propofitionem.qualem accepimus, tentare. Sifumma numerorti
ponatur 1 N, cubus eius erit 1 C. de hocfubtrdheretres numeros, ut refiduaflntcubi,eflme-
diocris opera. Siab unitate auferasfeorfim £. relinquentur {. ~. gf cubini-

mirum .Hacergo charactere C afficiantur, fifinthypoftafes \ C, C, C, fum-
maomnium 1 N, eius cubus 1 C, d quo detrattis fingulis relinquantur cubi £ C,
C, -f C. Summa numerorum rfH C aqualis 1 N. Ergofiillafummafuiffetquadra-
tarius latus quid 1 n effet docuiffet . Atfy heicfani imitari artificiumfupenom proble-

matis non licet: fi autoris inuenturn librarius interuertit . idquidem deprehendimus, cubo-

rumfummamd ternario detrd&am, debere relinquere quadratum, utfi, uerbigratia, d 10

ps 2 auferas
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auferas $.£.7. relinquuntur s-4 -3 -

fummarcfiduorum t2-tantunietia relinquitur,fifummam
Cuborum i

n- priusfubtraclorum,1$de30 auferas.Adporiflnaquod,attinet,inprcrntu efl emendatio. Ete-
serualla duo- nlm duorumquorumcmfc cuborum interuallum,ordine contiguorum,dfumma ipforumflsb-

rum qualia^
0
traclum

,
relinquit duplum cubi ordine illos proximis antecedentis

.

quodexemplo monftra-

re libet.

Summe- 9• 35- ?»• 189. 34 'r. 559. 8SS. 124I. 1729. 23 J1 - 3059» ere.

Cubi. «• *• 27* 64- 1 25- 2 i5. J4J. ji 2. 729.- ....• > 35 ' . /728, ere.

interudk. 7* » 9 - 37 . 61. 9 '- 127. 1159. 2 17. 271.• 33 »- 397» crc.

Reftdut. 2. i 5, 54. 128. 250. 432. 585. »024. 1458. ....3. 2552, ere.

Semi)Jes,cu- 1. 2. 27. 54. 123. n 5. 343. 51*. 729. 1000. 1331, ere.

i eripft.

Eadem eflquadratorum ratio.

XX. Inueniantur tres numeri, de quorum unoqnouis detracto fumma;ipforum
cubo.relinquatur femper cubus.Summa rurfuni fu 1 N.ipfi2 C, 9C, 2gC. fumma
horum 39. C,quod xquamri N.ergo 39 Qjequantur imitari. QuodfifuilTcnc 39
c onflatum cx 3 C & 3*.lnucnicndi funt ergo 3 C,quorura fumma: addito 3 fiat qua-
dratum.Sit primi latus t N,fcCundij 1 N, terti) unitatcs.acliti.Summa trium cu
borum 9 Qjf 28.& additis 3,619 Qt 31 27 N.hoc sequetur quadrato lateris 3 N
—7 N.&fiti h,4,alterius 9.rcliquii.addo 1 cuiuis illorum cuboru, &ucnioadpro-
pofituminido.Statuo quemuis cubum tantum, polito omnium fummam cfieiN.

reftatuthi tresiundi ajqucnti N.fummaipforum 2 asqualis iN.fit1.N3. x- ad
politiones.

XXi.Inuenianturtres muneri aquales, ut qui fit acontpofito cx tribus cubis,
quouis illorum adicclo liat quadratus. Sitcompolitus e tribus , ut fit quadratus , 1

QjSc eorum qui quairuntur,imus 3 C,alter 8 C,a)ter15 C.&contingit,u t quifit aco
polito ex tribus cubis, quouis eorum adiefto fit quadrarus.Rdlac uthitressequen
tur 1 Q^_at funt 26 C. ergo 26 C aquantur 1 Q\& deprcfsis characteribus, 2 6 Q_Q__,
aquantur unitati. Habet autem unitas latus quadratum.ergo etiam 26 Q_Q_qua-
dratusfitoportet. Atmultitudo illa Q^Q^e tribus conflata cil numeris, quorum
quiuis unirate adieda lir quadratus.Porro compolitus cx tribus

,
quadratus fir, fa-

tus habens quadratum.Eftounus quadltorum, 1 2 Q_, fecundus 1 QJ’

2

N, tertius 1 Qj; 2 N. & quiuis horuadlcita unitate fir quadra tus acpraitereatrcs

hi compofiti, in fumma quadratum exhibent. Ita innumeris infinitis foiuta efl:

quadtio. Ponatur numerus trium imitatum. Eftounus qusclitomm 63 , alteris,

tertius 3- Recurramus ad initio propolitum, & ftatuamus fummam trium ho-
rum 1 ipforum primum 63 C C, fecundum xj C C, tertium 3 C C. Re-
flat ut eorumfummam aquemusuni Ergo 8i C C aiquantur 1 QTc 1 N cftj.

fcliquafuntcuidentia*

X Y L A N D R I,

Cubocubus,xvl2ox.u0i^t
noneJ?(ut alijs ) Diophanto cubusde cubo, qualesfunt 912., 196X3,

2 C2i4j..fedquadratus cubi,quem Zeuficubum dicunt, ut 64,729^-096.^ etiam initio operis

-

Itaqjcum C Cnoflernumero 6,Qautcm2 notetur,minore de maioredetracl0,4 relinquitur,

quo notatur £f_Jif.ita 81 aquanturunitati- &3 efllatusquadrati9, cuius quadratu

St.(Jtfagis ergo defolutione conflatnimirum
,
quam deipfd qutftione . Cui enim tres numer

t

debenteffeaquales?Quin

p

ro C legendumfit c C,uelaquatio inter26^S&tQ,eius£ de-

minutiooflenduM.Enimuerb re accurate confiderata,hocinuenioflagitari,ut tres numeri de-

tur,quoriifumma oporteat efli quadrata:fldeiufdemfummacubum fingulis adieclu,quadr

a

tu efficerenumeris.Nonabs refuerit annotataadquintatertqfuprd,recordari.Summaquiete

quadratisdebere effe, aquatioprimo loco oblatafignificat . Callidi autpro numeris ifiisinue-

niendis
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utendis ufisrpauit 1 Q_ Q_- 2 Q. r Q_t 2 N. 1 2 N. Namfumma 0-

mniumefi r Q_Q_> quadratus utifo.cr unitasfiingulisadielfa,qitadratos ab 1 q^- /,/

N_T 1, (fii N 1, conficit. ^Arbitrariaautem eftharumpofitionum refiblutiojtaqueNu-
merum tribus unitatibus cum Diophanto cenfiemus', utin minimisrem conficiamus. nam bi-

narium 1 2 N non admittit:fieret enim 4- 4 • hoc eft,nihil. / Q_Q eft 81,

aufer 18,habes 63.adde 2 tz,nempe6adp,habes rs. deme 6dep: reflant3. Ervo hi numerifer-

uicntpofitionibus, 63, is>3. Sifummam omniumpofuififes 1 n ,
eius cubus effet r C.poneris i-

pfis 3 C, 8 C, is C. fient2<S Caquales 1 N, uel 26 Q_ unitati . indeuidesrurfiism,

quadratumdebereeffefumma numerum, acfit 1 eius cubus ergo erit , Diophanuo more,

1 C C, nobisfexta (Numeroproprima accepto ) quantitas Q_C. Et cum 1 C Cfit ad-

dendusfingulis pofitiontbus , ea erunt 63 C C, rs C C, 3 C C. quorumfitmma nume-

rumhabetquadratum, 81 C C aquales 1 Q^. ideft, 81 Q^Q^aquantur 1. Numeriergo
afiimatio eftnon3>fed 7. Ergo r C C Diophanteus erit

7 lp. & 1 Q_ erit Primus

quafitorum 7~f£ (hoc eft quibusfiaddasfitmmaomnium cubum , hoc eft habes

quadratum
fi-fi

Secundas (fiue ~.) cui additofumma cubo, fit quadratus.

Tertius (noceft 157.) additofummo cubofit quadratusutique. Iam 63. //. 3.

fummamfaciunt 81. ergo inuentorumfumma fiue S, quadratus eftnumerus,& 1 Q_
rejpondet : Nihilergo in huiusproblematis demonfiratione non riti eft explicatum. Componi
autem hoc loco ,(fiin (insilibus , non aliudquam inunamfummam colligi fignifeat . & pro

'tfiuv k6@uv, legendum x,v@ Catera emendenturexnoftris. Rcprahcndatur nuncantegref

fumproximeproblema,quodmiferrirne deprauatum quafipro deplorato reliqueramus.Dandi 1

fiunttres numeri, quorumfitmmacubum fid fingulis auferam ,femper relinquatur cubus. \

Summa(it 1 N . ergo 1 C erit auferendusdefingulispofitiontbus, ut cubirelinquantur.Eafiunt
2 C,pC,28 C. rcfiduacubi 1 C, 8 C, 27 C. Summapofitionum 33 C aqualis / N, hoc

eft39 Q_ aquantur unitati. Heicquoque uiderelicet,fummampofitionumnumeroquadra-

to oportere concipi,alias enim exitusfolutioni quaslionis non datur . Hinc ergo naficiturifiud

lemma,quarendos trescubos,quorumfumma ternarioaucia,quadratum exhibeatnumerum.

Latera ;Njj 1 N (nam binarius,utmonui,efifufpechts. (fi
—— / n fumitur.ut in cu-

bofiit 1 C, (fit C itaaboleatur) (fi r. Cubi / c, p Q_; / c 27 N t 27. 1.

Summaomniump Q_t28 27 N.adde3, habesp Q_t31 27 N. quadrato aquale, cu-

ius latus itafingendu ejfeabunde conflat,ut p QjtboUtis,interunitates (fi nfiat aquatio. Va-

rie infilituilatus hocpofife,
fatis eftiam notum: nempe 3

'

N aliquot unitatibus . nam illud

evpiOftavy aqi6fia» f,falfum eft. (fi poidboivpro^fib/iavreponendum.nota ^retinea-

mus. Efto latus 3 N 7. quadratum p Qt 49 42 N aatsale 9 Q_f 27 n.

denique tp N aquantur 18. & 1 N eft Latera itaq{ cuborumfiunt |. f. Cubi
Hisitautemur , ut unitatem cuique addamus, (fifiignum Cubi, erunt——

r

i*
— ; ° C. fumma 1 N. eius cubus 1 C Jfingulisfubtra£hts,relinquetfcilicet cubos

Hf C. 7
, l* C. J-j * C. Sed uidendumefldefummapofittonum . Ea ejl'fififiy hocefi'~, quadra-

tus lateris '-.ergocum Caquentur r inaquabitur Q^cum umtate.fi 1 Nerit~fiunt

matrium quiquarunturnumerorum. Rcfolutionem efi examenpofitionum tibi relinquo . de-

prahendes omnia congruere.

xxn. Inueniantur tres numeri quadrato xquales.ut qui fit afumma eorum cu-
bus, fingulis teorfim detra&is,quadratum rclinquat.Rurfum nobis binarius eft di-

uidcndus.ut&ante.eft autem eius cubus 8.oportet ergo ab 8 unumquenq; detra-
here & facere quadratum.oporret igitur 2.3 diuiderein tres quadratos, quorfi qui-
uis maior fit quam <5.&fi ab 8 quemuis horum detrahamus,inucnicmus tres quxfi
tos numeros. Eftautem hoc iam ante oftefum,quomodo oporteat 26 diuiderein
tres quadratos,qui fingulifetiario fintmaiores.

XYLANDRT.
Propoptionem integram extuli. Cateraaduerba.quidmultis? rio intelligo. Sedexperiamur

aliquidtamen.Summafiit 1 Q_(naheicplanidicitur, qubdfuprdinopere deprehendebatur,(fi
proximapropoftione mutilatumfuerat.) EiuscubustCC Diophanticus. Si dccimanonafiblu

tionem habercmus,etiamhancfolueremusutify.Interimamplius.
XXiu. Partemdatam diuidere in tres alias

,
quarii quamis detra&o cubo fum-

m 3 mat.relm-
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mx,relinquat quadraram. Sit pars data,4.& hic numerus ita fit diuidedus ut impe-
ratum eft. oportebit itaq; quamuis carum fubrradis 64 quadratum facere, tres er-

go ha: jfaciunttres quadratos. & fi cuiuis quadratorum adijeiamus 6-4,ir.ue-

niemus unumquemq; quaifitorum.Id autem facile eft.Eo enim res deducitur, ut 13

diuidamus intres quadratos, quod eft facile.

x r L A n D R 1.

guadratemputo, i diuidi debere in trespartes,ut deqttauisfubtra£lo,refiduafint qua-
drata,fedquiddiuifio numeri 13 hucpertineat,nonuideo. Amplius.
xxi v.Inueniendifunt tres quadrari, utquiexhis fitfolidus,quouis ipforfiad-

fdto fiatquadtatus.fit folidus ille i.Qjfcquserantur tres quadrati,quorum quiiibet

unitate adfeita fiat quadratus. Peti hocpoteft e quouis triangulo redangulo.Lxpo
* no tria triangularedangula,&accipicns ab uno Quadratorum,diuido eum qui eft

4 reliquo rectorum.& inueniemus quadratos,unum 9 Q_, alterum 25 c^, tertium.

64 N. quorum quiuis cum 1 Qjacit quadratum. Rcftat ut folidum qui ex tribus fit,

sequemus cum 1 Qris autem folidus efti4400 C C. a:qualis 1 Qj, omnib. fub ean-
dem denominarioncmdeuocatis.&charaderibus deminutis, fiunt 14+00 Q_Q_
ajquales unitati. Eft autem unitas qua dratus .quod fi etiam 120 Q_efictquadratus,
foiutaefletquaftio.noneftautem. Eo itaque res eft deducia,utinucnicdi fint tres

trianguli redanguli.ut ex tribus fingulatim ijfdcm folidusmultiplicatus in folidu

qui exbafibus eorum fir,faciat quadratum,cuius latus fit numerus multiplicatione
ortus laterum qua: circaredum funt unius redangulorum.Erii omnia diuiferimus
per numerum ortum ex multiplicationelaterum qua: funt circa redam redanguii
inuSti,fiet qex multiplicatione redum continentium cius qui AD in eum qui eft

iuxta redum alterius triangulorum,&fi ex ijs conftituamus fidum ydliyp deucn-

* tu co eft urinucnianfduo trianguli rcdaguli
,
utqui fub ijs qua: circa redu cius qui

fub ijs qua; circa redum erat 12N: iraque etiam area 12.S) autem 12,& 3.Hoc a ut faci-

lc.eftq; fimile triangulo 79> 40,45?heram 5,12,13.Cum habeamus ergo tria triangu
laredangula,reuertimuradprim opropofitum.ftatuimus trium quadratorum u-

num 9,alteram 25, alterum 81. & fi folidum ex his asquemiis 1 q_, exfiftct numerus
ucrus. ad pofitiones.

xxv. lnuenirc rres quadratos,ut lolidus qui ex ijs fir,ftngulo ipfbrum detrado
maneat quadratus Statuatur folidus ifte 1 Q^& rurfum tres quadrari qui quairun-
rur,fiunanrur ex triangulis redangulis,uniusi(S,alterius 25,tertii (5+ Hos coniungo
Quadrato,&maneri —quouis ipforum,quadratus . Supereit ut Iblidurrrex his
tribus compofitum,a:quemusi Is autem folidus eft 25600 C C. denominatus
a parte i22.i025.ha:c atquantur 1 q_. omnia numero nota: Qjienominantur. erunt
25600 Q_Q_Jiib nomine partis i22.i025.a:quales unitati. Eft aute unitas quadratus,
& habetlatus fuurn. Ergo oporrebaretiam 25600 fub nomine partis 122,1025 > e ile

quadratum. ltaq ; res cocftdeduda dentio, utinueniamus tria triangula redangu-
la ea lege,ut qui fit e perpendicularib.fclidus multiplicatus infoliduquifitefubre
fis.quadratufaciat, qui latus habeat quadratum . & 11 omnia diuidamus per nume-
rum fubtenfie& perpendicularis rcdangul©rum:oportcbiteum qui fit a fubrenlls

* & perpendiculari fubtenfse & catheti multiplicatum per fubtcnfae & perpendicula-
ris cuiuldam rcdanguli. Sit unum triangulorum 3.+.5.E0 iraq;

deuentueft, u: duo
rcdangula triangula inucniantur.utfubrenfa: & perpendicularis fubtenfa: fit20.il-

la nero 20 & 5.& eft facile.quippe maius erit j.12.13. minus 3.4.5.Abhiscrgoqu2re-
da funt alia duo,ut fubtenf? & perpendicularis fir o.Eft aut maioris quidem fiibren

fa * 6-j. perpendicularis 60. Minoris,qui eft in fubtenfa,2 4qui uero in d redangu
lorum,12.& accipientes minima fimilium, recurrimus ad initio propolim. &poni-
mus folidu qui fit e trjbus,i Qjpforamautquadratorii unui6,alteru/76,tcrtiu 2*
CJ^fub denoriiinatioe partis 28561. Supcreft ut folidus ille sequetur 1 Q. omnia de-
minutis charaderibus, latusq; Jatcri.inucnitur numeras 63. ad pofitiones.
xx V I. Inucnirc tres quadratos.ut q ex ijs fir[foiidus]a quouis i pforu detra dere-

linquat quadrittu.Solid''ifteruvfus ftatuat 1 Qdpfi aur a qbufcuq; petant redagulis.

Atque
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Atqjriirfum etiam heiccortsdcuoluitiir, ad ca qua pracecfentfc fiierlmt qualita

problematc.Sicigiturin hacijfdcm utimurrriangulis.ponimusqs eorum qui que-
runtur quadratorum unum 25 Q_, alterum 1 tertium 625.alium 4.784. &rtirfum

manet folido qui ex tribus componicurfublato i quouis latere quadrati . fupercft *
ut folidus ille sequetur 1 Qjinde inueniturnumerus maior quam 8,& maner.

XXVI 1. Inuenire tres quadratos.ut qui fit & duobus quibufuis.uni rate adfuir.ta

fit quadratus. Et quoniam quero,ur qui a primo in fecundum fit, addita uniratefit

quadrattis:omnia in tertium qui cft quadratus.itaq; oportebit eum qui eft eprirno *
in fccundum,id eftfolidum ex tribus cu tertio facere, ut etiam cum primo Selecun-

do.Idcnimahte demoftrauimus. itaq^ etiam illi numeri fatisfaciu thuit quaftion i

.

XX! IX. Inuenire tres quadraros.utquifita duobus quibufuis,*detraaoi Qjit ^"'I

af
etra*

quadratus-Omniain tertium.itaqi quod fit e primo in fecundum
,
in tcrtiu : hoc eft

“sa ‘

folidus qui fit ex tribus,detracio tertio facit quadratu. Ergo ctia utroqj, tam primo

quim fecundo detra&o, folidus c tribus confc&us erit quadratus . Hocautefupri

cft dcmonftrarum.Illi igiturnumeri hocquoq; pr®flant.

XXIX. Inucnirctrcs quadratos.iit qui e quibufuis duob.fit, ab unitate ablatus,

quadratum relinquat.Rurfus quatentes eum qui e duob.quibufuis fiqfublatum ab
unitate,facere quadratumdi omnia ducamus in tertiu,rurlum eo dcducimur,utin-

ucniri debeant tres numeri,e quib. confeiftus folidus fi tollatura quouis;relinquat

quadratum.Hoc autem lupra eft dcmonftratum.

XXX. Dato numero,tres alios inuenire quadratos
,
quorum bini quiq; eo adfei-

to quadratu facianr.Sit datus 12.& unus qtiafitoru,9. Quarcndi ergo funt aiij duo,

ututerq; eorum cum 24 faciat quadratum, & coniun&iijdem cum 15 faciant qua-

drarum. Quarendi funt ergo quadrati duo, quorum uterq
;
cum 24 faciat quadra-

tum . Sumimus eos qui metiuntur 24 ,
& trianguli rcclanguli latera retftum anguiii

facientia, fit fecundum N 3, oppofitus N S.fimul iumfti ambo fiunt , X4 N. Sic

unius latus adifferentibus 2N & 3 N. & manet uterq;ipforum cum.24 facies qua-

dratum.Reftatutambo iundi,adieiftisi5 quadrarum faciant.Fitautcm-jr.^ QJirgo
25 <^3 9 aquantur quadrato,aquales 25 Q^&firNumeruss.s.ad politiones.

xxxi. Dato numero,tres alios inuenire qnadratos,ut bini comuntti,de lurama
fublato dato.faciant quadratum.Efto datus ia.Rurfum ponaturquadratoru qua li-

torum unus 25.Vtcrq; horum cum 12 faciatquadratum:& amboiun&i,dcrradh’s 16,

faciant quadratum.Rurfumfumhimsdimenfionem per numeros 3 &4.Firprimila ^
tus a differentia 1N&2 N. alterius i differentia 2 N&i-jN. demaner utriufq; horum
quadratus,utfaciat cum 2 quadratum.Rcftat ut fumma duorum 13, faciat qua-

dratum.fit autem 6.4. Qj 25N Quadrat.Efto N,6.4-& firi N,2.ad politiones.

xxxit. Inucnianturtrcs quadrati,ut qui componitur ex eorum quadraris faci-

atquadratum.Qitafitorum ftatuaturunus 1 Quaker 4 Q_, alter 9-& fit compotitus

ex eorum quadratis, 1 QJ3J 27 aqualia quadrato lateris 1 1: & relinquuntur

20 Qjequaies 3-& fi uterqidTet quadratus,foluta erat quaftio.Eo itaq
; res redtr, ut

quarantur duo quadrati ,& numerus quidam , ut qui ab ijs fit quadratus detraftis

quadratis quafitorum
,
numerumfadat, qui ad duplum principio politi numeri

camhabeatrationcm, qua eft quadrati numeri ad quadratum . Ponantur qualiti

quadrati unus 1 q_, alter a.& ab hoc quadratus fi amittar illorum quadratos, relini

quit 8 Q_. & uolumus hac ad 2 Qj, unitates 4, hoc cft ad 2 Qj 8 proportionem ha-

bere qua eft quadrati ad quadratum.Semifies fumantur omnium, uretiam 4 Q_ad

1 Qt 4 Nrationem quadrati numeri ad quadratum habeancnumerum.funt aurem

4 Q^.quadratus. Ergo&iQJ 4 aquanturquadrato lateris iNti. ergoiN, t{. Erit

quafitorum quadratorum alter2j, aIter4,alterobIatus 6 omnia qiiarcr. erunt

unus 9, alrcruS, oblatus autem 25-Rccurramus ad initio politum. Statuamus triit

quadratorum unum 1 alterum 9,alterum i<S. & fit qui ex corutn quadratis com-
ponituriQJ 3 47-Hac aquantur quadrato, cuius latus 1 25.&iN cfti2.Kcli-

qua funtm anifcfta.

m 4 XXXU 3
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XXXI II. Oftodrachmas & quinquedracnmas choas aliquis milcuit,obolis mari

dato ut bonu faceret, & preciu gfdluitfupcromnib.quadratis imperatas accipiens

unitates,&faciente rurfus alifi te Ferre quadratu, fumetepro laterefurnma choaru.

Itaq
;
diftingue, ododrachmas fac

,
& rurfus reliquos puer dic quinqucdrachmas.

EpigrammatchocidfignificatUr.Duos quida emit cados uini,unius choam dracK

mis 8,alterius choam drachmis quinq;: &^ bmnib. perfoluit preciu, numeru qua-

dratu,qui ad 60 faciebat quadratu,cuius latus numerus erat choaru;Diftingiic riric

quinqucdrachmas ab o&odrachmis.Efto choaru multitudo i N, ergo preciu eriti

Q-—6o,£qualc quadrato, cuius latus ponenda eft iN aliquotomnino uni-

tatibus.Etquoniai Q_ 60; toftat e duob. numeris, precij fciliceto&odrach-

maru,& precij quinq; drachmaru.* facit multitudine quinquedrachmarum,& 8 fa

cit multitudine octodrachmariuri,&multitudo choarum infummam contradlafa

citiN.opottebitl Q- 6o diuiderc iri duos numeros, ita utalteriusquintans, al-

terius o dans, iunfti iN conficiant . Atqs hoc no plane fieri undiquaq; poteft, nifi i

N ftatuaturmaior o&ante dei Q-— 6o
,
minorautem quintantede i Q. 6o.

Efto i Q-—6o maior atq
; j N,& minor quam 8 N. Quando itaq; i Q^— 6o ma-

ior eft quams N, adijeiatur utrobiq- 6o.ita i Qjnaius eritqudmsN 1 6o.ergo criai

* Q_t 5N humero aliquo amplius funt qu&m 6o. & oportebit numeru maiore e (Te,

non minorem quamit.Rurfuni quando i Q^ 6o minus eft quam 8 N, additis u-

* trinq; 6o.i Qjuquabitur 8N &cuidam numero qui minor fit qudm 60. Itaq; opor-

tebit numerum inueniri non maiore quamrj. eunde uero demonftratu minorem

efFe quam ii no dcbere-Eft ergo inueniendus numerus maior quam ii,minorquam

12.

Cum autquerimus quadratu sequalc i Q^— 6o,fingenducft cius latusiN—

—

aliquot imitacibus. fitqjis numerus ex aliquo numero in feipfum dufto &au&o u-

nirarib.6o,&diui(o per fui duplu.Eoitaq; res dcduftaeft.ur inueniendus fitnume-

rus.cuius quadratus fi adfcifcat <5o,&fumma perduplu numeri diuidatur, quoties

* maior fit qu&m n,minor quam ij.Et fi hunc ftatiiamus iN,opOrteti 6o diui

dercin duos numeros. & quotienteminuenire maiorem quamn, minorem quam

13. Er fiquariitumnumerum ftatuamus 1 N, oportebit / Q—— 60 diuidere per

duos numeros, utmaiorqu&m//cxeat. Ergo / Q_t 20 maius eritquam 22 N. ergo

* 22N aequantur/ Q_> & qui minorem unitatem 60 crithumeriis, non debet efle mi-

nor 19. Rurfum oportet / Qt 20 diuidere per 2 N, & numeru inuenirc minore / Qt
^ 8 o,itaqj/Q_t 60 minus funtquam2oN. Ergo 26 N qui funt/Q& numero quoda

maiori quam 6 o. unde oportetnumeru minore efle quam 26. led& maior eft atq;

/9,maior 2 o.Ergo oportetquadratu sequalc/ —60 parantes,latus ftatuere/N

. 20.Itainuenitur/Nzri;. Quadratus cms/32 tolle 6o,rclinquuntur 72 £. Hoc
oportet diuiderc in duos numeros,quoru prioris quintans cupoftcrioris(o&ate)

faciat// 4-Sit prioris Quintans/ N. ergo alterius oftans erit//T r N. lpfi ergo e-

runt alter 3 N,alter92 2N.haec sequantur cu 72^.Erunt ergo 79. ergo multitudo

quinqjdrachmaru choarum 27,oaodrachmarum 4,unitates //.reliqua patent.

DIOPHANTI ALEXANDRINI RE*
RVM A RITHMETICARVM LIBER S E X T V S.

J
NuehiehdumcfttrianguIumre&anguiu, cuius ab hypotenufa fi fubtra-

hatur alterutrum lateru reliquorum,relinquatur cubus. Efto illud trian-

gulum effidum a duobus numeris, quorum alter/N, alten.Fitergo hy-

potenufa/ QJ 9-perpedicuIaris 6 N. bafis/ Q; 9- Si alterumlatus ab

hypotenufafubtrahatur, puta / Q^ 9, relinquentur /S. qui fane cubus non eft.

Vnde aurem prouenir /8? Quadratus eft de 3 bis fumtus . Inueniendus eft ergo nu-

merus,cuius quadrati duplum,fit cubus. Efto is/N. erunt 2 Qjequalia cubo alicui.

firis8,fit/N,2. Rurfus triangulum fingo ab /N &non3, fed binario, ita fithypote-

nufa 1 Qj 4, cathetus 4N, bafis/Q^—4 - Etfihacab hypotenufa den-ahas, relin-

quitur 8, cubus. Reftat ut cathetum ab hypotenufa auferamus, relinquitur /Qjf 4— 4 N, aequale cubo. Eft autem hoc quadratum lateris / N—2.hocergo latus se-

quemus
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quemus cubo.&foluemus quaiftioncmvfitnumerus cubicus S.eritxN.io. Effinge-
tur ergo triangulus alo &2

J
fictq;hypotcnufai04

,
cathetus 40,bafis 96.& cSftar.

x r L A N d R 1.

,7gam 40 ab 104fublatis,cubus reflat H4.pt de104 ademptis, cubttsrelinquitur S. Quadra-
tum bafis estp2 st,catheti 1

600.
fumma loSit. <jr tantusest quadratus hypotenufa.Sane quam

Gratofuntmenda.difficilenonfuit corrigere & quodde ultima aquatione dicitur,certifiimu
est.nam(iquadratus aliquisnumerus,cubus est : necejfe est etiam latus eius quadrati , cubum
(ffC:& cubi.quadratis, quodexnatura characterum cojTicorttm colligere licet :&numero qui

Q_ C nofire additur ,
6. nam latus quadrati querere , est femiffe numeri adieSti notatam

quantitatem quarere fcilicet3 heic:quonotaturcubus . Etfilatus cubi quaritur , trientenu-

men notata quantitasquaritur
,
quiheic triensest2, quadrati nota. Hac ergotaliafunt . Sed

effictionemUlam triangulorum ueliern d Diophanto explicatam haberemus.Eam nos hucrepe EJS&io triad

femus ex ijs,qua in explicandofuperiorislibriproblemate oclauo,& tertij uigcfiniofccundo do- Bulofuln-

cuimus.Effingendus.ett quadratus exi Tg, (fi 3.duplum ciusquem multiplicando componunti

est 6 Sfiumtrn latus.Quadrata 1Qac p,differunt rQ^ p,quodestalterum ipjorum nu-
merorum quadrata coniunEla.exquibus triangulum effingebamus, hypotenufamfiefficerc,ex

ibi tractatu intelligipotest,magnofitne compendioicitmper47primi Euclidismethodumeam
in taligenere numerorum inuenire nequaquam pofiis. Sed explicemusabfolutorum exemplo
numerorum.Effingerelibettriangulum retfangulum ex 3 & S. eritunum latus 48, duplueX Compedium

ijs compcfiti.aiterum ss,interualtumquadratorum.hypotenufi 73,fumma quadrator» .Et ut
2 4

.

7 ' ’ u

uideas idemfieri quodperinuentum Pythagora. Quadrata laterumfunt 2304.fr302}.fim-
mas32p.atquihuiusradixquadrata eft 73. Etfemelnumeroru qui effiSlioni'prafunt quadra-
tis cagnitis,res citra molcfliam conficitur.Sint3 fr 97datusunum 382. Quadratum de 77eH
7407. ergo alterum 7400 , hypotenufa 7418. quodita habere, experitorfilubet . Idem etiam iri

fraclis experieris.Porro autem eodemmodo exi Nefit Utera orthogonij effinguntur4 N.tQ_
4-&hypotenufa 1 Qfi 4- & infolutionereclangulum dio fr2 (noni,ut in Gracomale

esiy.ovarf\ft-pro y.ovd.J[tav fi.) effingiturJlisdecemfunt 20, duplii40 esiunum latus-ujuadra-

ta 100& 4-interuaIlum pdalterumlatus
;
fummai04,hypotenufi: compendio inuenta.alioqui

doin hancreclangulorum inuentionem denuo incidimus:libet heic typumfibijeere, autfpecu
menpotius typi,unde mirabilisfine, efi d nemine ( quodfciam )

litteris uulgataprogrefito his-

tm cfficlionispofiit intelligi : <fi dtamciralium (quos meant ) numerorum ingens copia confi*

ii,ac immcnfipotius

.

Nfimeri,}quibus re&an-

guliffinguntur.

Utera reSumfacientia, hypotenufa. ^
l

, 12 S 13

T)aio orthogonio , inue-

nire unde fit effectus

diagonali, qua Utera 7.

24.23.28. 43, 33. &c.

8.13.17, (fic.

Hata hypotenufa inue-

nirelatera.

Exhoccttera tuainduftriaest colligere. Namfiita difbonas3-4.fr3.3. &3-d-atdeinceps

,

inueniesprogrefiionem laterumprimoruminternatio. 6.reliquorum ijfdemimparibus, utaddi

tioneetiamquotlibetdiametralesfudere liceat.

il. Quas
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I I. Quaritur triangulus re&angulus, cuius hypotenufa: alterutra latus fi addatur,

cubus co fiat. Si multiplicemus quod quaritur a duob.N.ut in pr*cedente:qu*ren.

dus cftnumerus quadratus, cuius duplu fit cubus .Eius quadrati latus erit 2. Fingi-

mus igitur triangula ab 1N & 2. Et fit fimiliter hypotenufa 1 QJ 4. lateru reliquoru

alteru 4 N,alteru 1Q—4. Rcftat ut latus hypotenufa; alterutro adfeito cubum prae-

ftet. Sed cuad primas politiones tedierimus, inucnimus 1 Qminus elfc quam 4,&
maius qudm2.minus cft unitatib.duabus.&co redactifumus,ur quarcrc oporteat

* cubum minore quim 4, maiore quam duo. is eft27. &fitiN ta,aqualis numerus
* 27.fitnumerus u.Ergo hypotenufa erit 377-laternm alterum 135, alteru &per 64;

erit triangulum contentum lateribus 377,135.35z-&conftat

,K Y l a N i^R 1.

idquodpotifimu esi in explicatione huiusquafliois,mutilatu eff,&reliqua nitiata:folutig

nulla.Pofitis triangulilateribus4Nj <%- 4,& hypotenufa 1 4:experiamurquidfiat.

£)uo aut ordine erit utenda \ Siaddatur latus 4?f>adhypotenufam 1gj4fietquadratus t

Jft4 2\(,t 4,latebis ‘1NX2.dequo quidefflet(iatuendujuperioreesi ojlefumproblematefcili'

cetaquaremus cu S.&iNfieret 6.'latera 2 4. 40.32. &Jane24 cu 40 cubu coficiunt d4.at 40&
32 cubu 'no conflat.Eode redibit res,ficis alio cubo aques.puta cu 64.erist Iatera248j848j$40.

priori cubufaciunt4-opd.pofleriora nequaqua.no ergo hinc ordiendis.Atfiaddas 1 4 adi

4fioficies 2 Jpfioc aquabitur etiam cubo. Cubusduplus quadrati nullus eftprater 8.ut tri-

plus quadrati nullus extra27, Octuplus quadratinullus extraS12. quodcoficarisprogrefiionu
rationes demonflrat. Si2 fifaquamus8,r Jgjrit4 ;fii?f,2. At(ierefoluta laterupofitiones

erut 8,4—48. itafcilicetnuflu effittertiu latus trianguli.quodesi abfurdifiimu. Ergoadprius

redeamus (fi coparcmus iNX 2 cu alio quoda cubo,eod minore, <fifcilicet inter2 &4 interpo-

(ito.qualis in integris estnullus, -f aut, quiest3\ei coditionifatisfacit . Naneinfractis quide

ullis inuenies cubit,qui duplus alicuius quadrati(it : fyhypoflafesfaluas effleoportet,quodfieri

hopoteflfiiN,binariis,!jgjjuaternionedquet.ErgoiNX 2 aqueturcubo -f.hoceit,!Njit -
s
-.

Noti,
(fi refluatur hypoflafes. 1 SdeBflfi, adde4, fiu habes hypotenufam . Iteflubtrahe 4

ab fierihocnopotest.feduiciflim (ut alibiqubfc monui aufer,habes alterum la

tus 'fifl.denify4 Ufflunt^fiu tertiu latus.Curabijeiatur denominator comunisin hocca

fu,alibi eft oftefum..377.13s-3st,lateraflunt
qua requirebatur.et hypotenufa cie altero lateru co-

iuncta $12,cum altero 727 conflcit,cuhos ab 8,&p.Subtileesthocfolutionisgenas.

I I I. Inucniatur triangulu re&agulu, utare* eius numerus dato numero auflrus co-

ficiat quadratu.Addedus fit 5-& triagulfi cbftituatur fpccie hac,lateni 3 N, 4 N, 5 N.

Fitarea cuj,<S Qj5,quodasquamrquadrato.SitiN, Q^.&afimilib.auferacurlimi

lia,fupcrfunt 3 Qjiqualcs j.& oportetfpecie ad lpeci5 ratione habere quadrati n ti-

meri ad quadratumimerudta oportebit etia multitudine ad multitudine . Eft ergo

eo peruetu,ut iriueniendufit triangulu rc&angulu , & quadratus numerus, qui de-

tracto numero are* eius rrianguli,pr*ftetquinq; quadratos. Cu datus numerus fit

5,fingamus uniiNj&fitareamTrnerusiQditquadrarilatuSjiN.&rotnumcrqqiian

1Q4100 tu eft duplu dati numcri,ricpe 10 N.firquadratus 1 Qt 100 QJ 8. Hocquintuplicc-

4“n mus,& are* numerum (
iQJ aufcramusifupcrfuntioi Qt 20.H*c quinquies,funt

505 QJ i90,quadratus.& omnia in 1 Q^fiuntioo Qj505a:quales quadrato lateris

10N 1 5.unde inuenitur 1N effe 24.Ad propofita. Multipli cabitur ergo triangulus a

24 & 5,latus aut quadrati i63.Si igitur redtanguiu ftatuamus in numeris, & arca eius

^ cum 5Jaciemus 1 N,QJ,5569.& reliqua nobis eruntmanifefta

iv. Inuenicndu eft triangulu rc£rangulfi,ut numerus are*,fublato eo qui datur.re

linquat quadratu. Datur aut6. & ftaruat triangulu datu fpccic& ob hypothefin 80

Qj— 6. numerus quadratus cftoN Qjo. Et rurftis res eo deducitur
,
utinuenicndu

fit triangulurectangulu,&quadrarus numerus, ut fi ab area tollatur quadratus ,
re-

liqua fexies fumta fint quadrata. Fingamus rurfus triangulum ab 1 N &1.& quadra-

ti latus fici N.& erit femiftis multitudinis dati numeri,hoc cft 3N 1 3 Q^— 10 Qnu-
merus quadritus.hocfexies,fit 36 60 aquale quadrato, cuius latus 6 N—
2.unde inuenitur 1 N,8.Fingitur ergo triangulus ab 8,& fit. quadrati aurem 37- &cii

inucniam triangulum, conftituo in numeris, fecutus^jpropofidoncmjirmeniam
numerum
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numerum rationalem,& conflat,

v. Jnuenirc triangulum,cuius area: numerus a dato fubtractus,relinquatquadra
tum.Datus fitio.& rurfus ftatuatur triangulum HN i,N 5. fiunt 10 e Qjequales
quadrato.Etfi faciamusN Qj}uadratis,rurl'ume6deuentucft,utinucniri debeat

triangulum redtangulu & quadratus numerus
, ut quadratus arca: audtus numero,

dcccm quadratos fecict. Fingatur quadratum abi n & i. latus autem quadrari i n.

&6,& j.&fitcopofitus ex area&* 26 QJ to.hxcdecies, fiunt 26oQJ‘ioo.& qua-

drans horum 65 QJ25 xquatur quadrato lateris j N 1 8. undeinuenituri N cflcS.

ad pofitapergc,&inuenies utin praiccdentibus.

v 1. Inueniatur triangulum rcdtangulum , ut arca cum uno laterum qua: redhim

faciunt angulum,datum numera faciat.Sk datus 7. Sit rurfus triangulus datus fpe-

cie3 N,4 N,5 N. fiunt 6 QJ3 N xqualcy. Oportebat autem femifle unitatum N in

fc dudto,additis Qjinitatibus facere quadratum-id aurem non fit. Oportebir ergo

inuenirc triangulum rcdtangulum, ut qui fit afemiffi lateris circa redium unius ad,-

fcitis 7 6carca,faciat quadratum.Efto * laterum, iN. qui in altero, 1. & fiunt N3,3-I t

4.omniaquatcr,fiunti4 N xquales quadrato.Vtqj etiam triangulum redtanguium
rationalibus lateribus conftituamus,oportct N Qj f 1 4 cfle quadratum. ExccfiuS

fiti — 13 N.dimenfio 4 N fecundum 1 n 14. dimidium cxcefius in fe,fiunt

39 xquales minori.& fiti N,24.Adpofita.Pono unum latus trianguli 27. alterum 1.

Omnia fepries.fit unum 24,alterum 7.&hypotenufa 25. Fit area cum duobus latc-

ribu$,84 Qjf 7 N,hxc xquantury.ErgoiN inucnittu6,7,25,&manet

v 1 1. Inuenirc triangulum rcdtangulum.cuius ab arca fi auferatur unum latus rc-

dtum angulum facientium, relinquatur datus numerus. Is fit7-Rurfum fi triangulu

ftatuamus data fpecie,rcs co dcmittitur.ut quxri oporteat triangulu rcdtangulu,ut

lateris unius fcmiflc in feipfum dudto,adieGo ei quod fit 7,& area, quadratus exfi-

flat.Etinuentus eft 7.24.25. Pono itaqjin Numeris, &area detradto uno latcrufiuc

S4 Q_- 17 N.a:qualia7.fitiN5.adpo(itiones.

1 1 x. Inuenire triangulu redtangulu, ut arca ambob. laterib. qnx funt circa redtu

angulum adfumtis.darum coficiar numerum . atqjhic cfto fi.Rurfum ftatuatur tri-

angulum datum infpecie, &rurfum eo deuoluitur res,ut inueniendum fittriangu

Ium redlangulum,ut fummx laterum circarcdtum in fe multiplicatus femiffis cum.

fenario arca: faciatquadratum . Ponamus denuo latus alterum 1 N,alterum 1. fit ut

quxramus 4 Qjfi7Nt 4,xqualia quadrato.Omnia quater.fiti Q_1;4N 1 4,equalia 16.

quadrato.&i QJ;i atqualis.excefliis 14 N,menfura2 Nper 7. huius cxcefius femiffis

fiti 7 N.quod xquatur/Qt i.fiti N,4J. Erir ergo triangulum 40, r, 53. & o.

mniaper 28.fit triangulu 45 N,28 N,j3 N.& fit area cu fumma duoru iftoru laterum.

630 QJ-yjNxquaie (S.acNumcrusexfiftitrationalis.adpropofita.

IX. Inucniaturtrianguluredtangulu,cuius ab arca fi duoru latcru quf redtu faciuc

angulu auferatur fumma,datu numeru exhibeatis aut Ut 6.Rurfus ftatuem us trian

gulu qui quxritur darii fpccie . Fit utquxrendu fit triangulu redtangulu
,
ut (ummx

dictoru lateru femiffi in fe ducto,ci quodfitfi 6 adimas arex quadratu fiat.Hociarn

ante eft dcmonftratum,&cft28.45.53.Pono itaq; latera in Numeris.fiunt rurfus 636

Q3-73N xqualia 6.unde iniicninir iN,6.Iam ad pofita hoc accommodemus.
X. Inueniamus triangulum redtangulu,cuius arca latere altero & hyporenufa ad-
fumtis,numcru propofitu exhibeat. Detur 4. Rurfus triangulu illud ftatuemus da-

tu in fpecie.Requirit ,pindc,ut triangulu excogitemus redtangulu, cuius arex qua-
druplu adfumma hypotcnufx & alterius lateris fi adiungatur, huius collecti femif-

fis in fc dudlus,quadratu coficiac.Eft autdemonflratum,latera effe 28.45.53. HxcN
notata pono, fiunt 630 8ixqualkL4.fit4;iN6.adpofitioncs, &c.

X I. lnuenito triangulum redtanguium, cuius arex fi addatur hyporenufa& late-

rum reliquorum unii,datum numerfifumma reprsfcnrcr.Efto is 4. Rurfum confti-

tuemus triangulu illu darii fpccic.Sc reliquu eft, ut indagemus triangulu redtangu-

15,cuius arex quadraplu ad fmnmam didtorum latcru fi adijeias, femiffis collecti in

feipfum multiplicatus C 4,Q_6, N 4,1. Atmt,n, areei Q_Q_,u N.lta-

que opor-
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que oportebit qusrerc 4 QQ^S C,i8 Q^ia N, i. squales quadrato,cuius latus fit <s

g- tl iQ & fitNumerus 4. 5. Fingitur ergo triangulus i 9. «comtua quinquies

finmtimrJUrfiint tettiu iinS ( aUcSio.ab ) a &*&fumens minore fimilitim.pono

cum mNumcris-fiuntiaN, 4iN,i3N- iiimtarea difumma latera di&oru 630 Q_t

Si.squale 4.& lN fit4-ad pofita.
. . , r ,

X i 1? Inuenire rriangulu rcdangulu, ut& qui eft in primo ipfum latus.fit quadra-

* tus:& prxterea qui eft ares,cu minore latere faciat quadratu . Fingatur triangulus 1,

2 N. & fupponaturmaius latus fa&ucx duplo eius, quemipfunultipucato unom
alteru componut. Oportetergo inuenire duos numeros,quorum multiplicatione

qui coponitur,femiHis fit quadrati:& exceffus duplihuius fcmilTis
,
fupra cxccflum

q uadratoru qui ab iis fiut , faciat quadratu . Hoc aut in quibufuis duobus numeris,

fimaior fit minoris duplus . Reftat ut qusramus aream trianguli , eu minore lateru

facit qnad.amm.Fit.iit atcihuins , +t, a QC^uifit innmcto . Itaq, e. .pium latus

ex tribus eQ qui fitdminorc quadratu.Et omnia per quadratu aminore. Quatenus

ergo numeru alique, ita ut etia quadrati qui ab ijs fiunt cii tribus unitatibus faciant

quadratu.Eft aut unitas,& ali; infiniti numeri. Ergo triangulus quem qusrimus, ef-

x u 1. Datis duob.numcris,quoru fummaquadratu conficit: infiniti inuernentur

quadrati.quoru quilibetmultiplicatus inaltcrum,altero ad prodn&u adiecto qua-

dratii conflet-Numcri funto 3 & 6. Scinuenicndus fit quadratus ,
qui per 3 mulriph-

ceurqprodudumq; 6 augearur,atq; ita quadratus fiat . Sit quadratus lUc 1 Qt 2 1\ t

i-fiunt multiplicatione, (&6 additis) 3 Qt 6Nt 9 squales
;

quadrato.huiusq; folu

tiones fnntinfinits,quia unitates habent latus quadratu. Aequeturfane quaarato

lateris 3 3 N; fit jN, 4- latus ergo quadrari eritj.led &alij innumerimucmetur.

xi m. InueniarurtriangulureGangulum, cuius area fi augeatur utroq; lateimn,

fiat quadratus. Statuatur rriangulu datu in fpecic 5 N,i2 N,i3 N,fiunt 1 Qt 12Nxqua-

les quadrato . &10 QtsN squales quadrato.&squemr Quadraro 3 N, 1. &
ciimiN fit 2, oportebit ut etia 1Qt 5 N fit quadratus,atnon eft . Itaq; eo compelli-

mur,utopus fitinucniri quadratu quendam, qui detractis 30,&refiduo pcri2 diui-

fo quotientem edat,qui in feipfum ducatur: & ita 30 fumtus ,
ubi adicccritiibi nu-

merum qui fit ab inuento numero, faciat quadratum. Efto qui qusrmnutTaciat

quadratum,i Q, & numerus 12 denominatione partis 1 Q3— 3. Quadratus 1U144

denominatione partis,iQQ- 6o.hxc tricies cu quintate fuo fiunt 60 Qt 4320

fub denominatione partis 1 QjQ_ 60 QJc eft pars quadratus, oportemt ergo

60 Qt 22560 effe quadratiun. Eft autem 60 cx quadrato quodam cum qui poten-

tia fexagies fafl:um,& auftum unitatibus 22508,6: facientem quadratu._Sngiturmi

norcmipfircctangulo conftituamus 60 cum 22502 facientem quadratu, foluimus

qusfitiLFit autem 6ocxco quod fi t cxlatcrib.circa retftu,uno in alterum ducito. At

223086 folido continetur. Ex maiore continentium angulum& alterius cxcejlii &
area.Eoq

;
redit res, utqusrcndum fit trianguiure&angulu , ut qui fit ex latenb. re-

ctum facicnribus,adfcito folido qui componitur ex maiore laterum, horu interual

lo,&area,faciat quadratum. Quod fi conftituamus maius latus quadratunumeru,

omniaad id comparabimus .
qusremus minus latus

,
cu eo quod facit ip.c ductus

inlaterii interuanQ,quadrar5.Relinquitur, utinucniamus duos numeros, ares

intcrualli lateru, & qusramus quadratu
,
qui in unu datii multiplicatus quadratum

faciat.Hxc aut lemmata fupr&funt dcmonftrata.&cftrcftangulum 3,4,5. Matuo id

in Numeris
,
fitq; ut qusramus 6 Qt 4 N squales quadrato. &.6 Qj 3 N squales

quadrato.&rurfum fi remittamus maiorem squalitatem , ntiN,4 mi- 6.crgo

Quadratus fit 16 inunitatib. Q_Qjt 36 12 Q^Eritcrgo 6 Qjt 3 N, furnt 12 Qj 24

denominatione partis 1 QQt 30 12 q^, 2 4.debent quadratum, quuspemrm-

norc datum adfcifccns numerum maiorem facit quadratum.Eft autem 25-crgoiq_

fit25.crgo 1 N erit 5.Qustcntcs igitur 6 Qt 4Nsquarc, facimus squales t^uaara

tos25- &fitnumerus datus.Eritergotriangulum 12.16.20.&: condat.

Inuenire triangulum, ut ares eius numerus dctra&a lateru fumma quadratum
0 relinquar.

diophanti arithmetices
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relinquat.Rurfum fi conftituamus.id datu in fpecic,ut in prscedente,eo redijtres,

ut qusri o portcat triangulu rcdangulu fimile huic, 3,4, j.Ponatur in Numeris, 3 N,
4N,5N.&6 Q—4 Nxquantur quadrato. Er ftatuamus huneminorem quam 6
ucnitiN 4,fub ratione partis intcrualli quod cft interquadratum quendam.& ii fta

tu amus quadratui fit tanto exftante Numcro6 Q__Q^3N facit xqualia quadra

ro.Etfi QJ"9<3 quidefub ratione partis 1 QJ^t 3<S—12 QJnterualli aut fit 12 fub ra-

tione partis 6 CLO^-r Q^hoc eft 72—12 Qjfiufde partis iiib nomine.Qua: fi tolla-

mus-a3<5fub ciufdepartisrationc:fupcrfunti2 Q_denominatsapartei Q_Qt36—
12 Q_.&parseftquadratus.crgoetiai2 Qt 24 sequatur quadrato.&iN,eft l Statuo

6 Q3—4 N squaliai QJitiN,4.latera ergo cius qui qusritur trianguli erunt 12,1 <5,

unitates 4.& fi nolis uti unitate, ftatue minori 1N t i.itaqj 3 Qjf6 ualebut 3 Qt 6N
1 9, eaq; squalia quadrato facere in procliui ciLEtinuenieturNno maiorquam 13,

*autem,numerus 1

N

1 1. Erit itaq
; 1Nnon tantum 22. & eius quadratus fublatus a

6,
rationalem rclinquitnumerum.

xv. Inueniatur triangulu rcdangulu,utnumerus area: tahypotenufs quam alte-

rius lateris numero fubtrado,quadraturelinquat.Sit triangulu datum ipccie,3 N,4
N,5 N.Rurfum qusredu eft 6 aqualia quadrato.& 6 Q3-3 aqualia quadra-

to.Hcic quidem iNfit 3 fub ratione partis 6—

1

Q;atq;hocinueto,<S Qjiunt54 fub

ratione partis 1 Q_QJ 36—12 Q^Er oportet i54 fub ratione partis 1 Q.Qt 3 <5—12

Qjtrut ergo 90—ij Qjienominats ab cade parte.&reliqua aqualia facere quadra

to . reftant autem 15 Q3—36 Qjiib ratione partis 1 QJJJ36 12 Q^aequalia qua-

drato.Pars aut eft quadratus.crgo ctia 15 Q^—3 6 quadrato squatur.atq; hsc quidc

impofsibilis eft xquatio: quia 17 in duos diuiditur quadratos . No omnino aiit im-

poftibile eft quod initio erat ^politu.Oportet igi tur determinare de quadrato. Fa-

di funtenim 15 Q_e quoda quadrato minore.quam quod fit area multiplicata in hy
potenufam&unulareru.at3<Squa: dcfuntcxfolidoquec6ponuntarca

;
unulatus,

&iuteruallum interhoc &hypotcnufam.Eo itaq
;
deduda eftres,ut prius oporteat

inucniri triangulu rcdangulu , &quadratu numerfiminore area:numero
, ut qua-

dratus multiplicatus multa in hypotenulam & una latera,folidas cotenti ex area &
dido latere, & cxccftiihypotcnufx fupra illud latus fadu effe ex duplo eoru qui fit

ex ipfis. Omnia coparemus cu interuallo dido . Rutius quxremus aliu quadratum
multa in hypotenufam &unulateru,arex inprimalateru exceffus quadratum. Et fi

ftatuamus eos qui triangulu effingutfirailes e{Teplano:dilTolucmus queftione.Fin

gatur triangulus a 4 &i.Quadratus aut,utminorfitnumcro ares, efto 36, triangu-

lu uero effidu in Numeris ftatuo 8 N.ij N,i7 N.&fitnumcrus ares, abiedo imo la-

teru,60 Q^-8 N. hsc squatund QiitiNj.ad poli ta.fit triangulus S,ij,i7,&coftat.

X V 1. Si detur duo numeri,& in alteru eoru ducatur quadratus,alteroqj de,pdudo
fubtrado relinquatur quadratus:inuenict ctia alius maior quadratus, qj antefum-

tus fuerat,qui hoc idc prsftcr.Sint numeri 3 Scii. Etprimum quadratus aliquis, ut-

potc zj.multipliccCin 3.a ^pdudo fubducaturn,rclinquitiir 64, quadratus lateris 8.

Quxremus aliu quadratu,qmaior fitqu&m 25,&tamen id£ poflit. Latus eius eftor

N t j. huius quadratus 1 QJ- /o Nt aj.Huius triplu,dcmto r/,3 Qjt 30N 1 64 equetur

quadrato.fit huius latus 8—2 N. Fit/N, 6z. ergo latus cft 67. quadratus 44S9. qui

poftulata facit XYLANDRI.
Erant& hacdeprauata,ut uides, in Gracojtatame ut corrigipopnt denojirauerfione.E/i

auttheorema noiniucundit:Jiueproblemamalis dicere.Exemplu quatumuoles,habebis :fem-

per numeroperquadratum multiplicato , &deproduttoabiettistotunitatibus, quibusillud

quadratumfuperas,in£numerum,qui alter datorumfitjcontratfis.

XVII. Inueniamus triangulu redangulu , ut ares eius numerus ra hypotenufxq M«m<

alterius laterisnumero detrado rclinquarquadratu.Hoctriangulu.fi ftatuamus da

tu fpecie.rurfum cogimur determinare,&quxrcrc triangulu rcdangulu,arq;numc
ru quadratu ,

maiore aresnumero . ut quadratus in hypotenulam multiplicatus &
unulatusqusfitircdaguli:folidi,quic6tincfatca,dido latere,& cxcelTu hypotenu

fs fuperiftud,quadiati *. Fingat itaq; triangulus ab 4 & /.quadratus autjs. & non.
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cft maiornumero arete . Habent igic duos numeros ,maiore qui fit ex interuallo &
unoIateru:hocefti36.reliquu utiq; qui continet ioiidus ab area& uno latere, &in-

ar.-wuJr" terualloianucupato,4320.Quado igitur quadratus aliquis.uniratu 36,multiplica-
f*P*- tus in i3s,& multatus 1100,4320, quadratfx facit

:
quairimus aut quadratu maius eftc

g 3<S.fi ergo ftatuamusi QJ12N t 36,&fubfequamur ante demonftrata demonftra
tioneanuchiemus infinitos quadratos quifatisfaciuntquajftionL quorum unus lit

<S76.Poriamus igitur triangulum 8 N,/j N,i7 N.fiunt 60 Qt 8N aequales 6 y6.(XSc
fiti N,77-ad politiones.

6.8.Euci. x i ix. Inuenicndueft triagulu redtangulu, ut acutis eius angulis in aqualia difeifi

fis,numerus angulu fecatis (it rationalis. Sit qua; angulu in a;quales diuidit partes,s
N.una aut fedtio bafis 3N ; ergo cathetus erit 4 N.Statuatur ergo bafis initio fumta
unitatu quotlibeqdummodo triens eius numeri haberi poflit.Ac (It 3.1taq; ergo re
liqua fedtio bafis,3—3 N. Sed quonia angulus in duos feraifies cftledtus , & cathe-
tus adabfeifiam parte cft fefquitertia:etia hypotenufaad reliquii bafis eritfcfqiiitcr

tia.&ftatutu cft reliquu fegmentum 3—3 N.ergo hvpotenufa—4! 4N.Reftarut
huius quadrams,nempe/6 Qt/6—32Najquet lateru quadratis,uiddiccc 16 Q_ts>.
Fit/ N,7.Re(iquafuntcuidctia.Etfi omniaper32 reducauueritfane cathetus 28,ba-
fis 96.hypotcnufaroo.1Sc qua; angulum fccat,3j.

Emendibile. X l X. lnueniamus triangulii rediagu!5,utarea: numerus cu hypotcnufte numero fa
ciat quadratu, circuferentia aut cius,ocio cubos.Sit areat N.hyporenufa numerus
quadratus,priuatus / N.& fiti6—iN. Et cu pofuerimus area iN:ergo qui fit ex late

rib.circa redtu, fit 2 N. At 2N cotincnf fub iN &2. Ergo fialteru iareru ftatuat iN,
erit altem 2.&circufcretia erit i8.isucro cubus no di. Ar.naSort’ ede quoaa qua-
drato & unitatib. duabus.Inneto opns eft itaq; aliquo quadrato

,
qui binario adic-

€to cub us fiar. Statuat latus quadrari 1N 1 1.& cubi larus /N—i fit quadratus / Qjf
2 Nt/.cubus aut/oN— 3 Qt /.Volo afitcub ii quadrato pra:ftarcunitatib.2.ergo
quadratus cu binario,hoc eft; Qta Nt3 aequatur /Ct 1 N.tuidc 1N inucnit 4. Erit
ergo latus quadrati,5.cubi, 3.& quadratus 25,cubus ay.Tranfmuto iraq

;
redangnIS,

&aream eius ponoiN,hypotenu(am 25—i;manet etiam bafis 2, cathetus iN. Re-
flatuthypotenufe quadratus a;quctur quadratis reliquorum laterum. Fit/ Qt 625

jo,quoda-queti Qt 4-Ergo/N eft 25/. ad poiiriones,decondar.
xx. Inuenire triangulu redtangulu,cuius area: (I hypotenulaaddat,fiatcubus.cn-
cufereuaaut quadrato exprimat niunero.Si aut,perinde utin prsccedete, arex con
ftituamus 1N,hypotenufie numeru alique cubicu—/N, eo uenitur, ut quzftio fir,

ecquis cubus binario audius fiatquadranis.Statuaturcubi latus iN— /.fitcubus r

C 1 3 N t r—3 Q^erit quadratus lateris 1 N.&fici N,24|.erit ergo larus cubi 17.& ipfe
proinde erit49i3.Pono rurfum aream iN, hypotenuiam 4913—1 N.fed& bafin ha
bemus 2,cathetu 1 N.Et fi (jqucnms hypotenuf^ quadratum cu reliquorum quadra
tis laterum, rationalem depraihendemus numerum.
XXI. lnueniaturredtangulu triangulum, cuius area: numero lateris numerus adie-
dtus,coficiat quadratu: & circuferentia: numerus fit cubus. Statuamus redtangulu
ab aliquo numero indefinito impare.fit 2 N t i.Erir ergo cathetus 2Nt i.Bafis 2 Qf
2 N.hyp orenufa 2 QJ" 2N t l

R

eflat ut circofcreria fit cubus. & area cu altero lateru

faciat quadraru.Fir circuferentia 4 Qt6 Nt2 Qjeqnalis cubo.Et cft copofitus nu-
merus. cotinet enim ab 4 N&2,&iNatq; t.Si ergo lingula latera partiamur periN
ti,habebimus tircufercntiacoru4Nt2.fitq

; cubiis.Reftarutarcacualrero lateru,

faciat quadratu.Eft aut arca:numerus 2 C 1 3 Qt 1 N, fub ratioc parris 1 QJ- 2

1

l Sc (I

faciamus hac duo ab cade parte,fiuf2 C tio 1 4 N 1 1 denominata a parte 2Nti. &
habemus comuncm parte 1 Qt 2N t i.ita ut duo hac copofita faciat 2 N 1 1 aquale
quadrato.Qii^rebamus aut etiam 4N 1 2 gquales cubo. Et res in eo lita eft.ur inite

niamus cubum quadrari duplum. Eft autem s re(pcdhi4. Efro 4N 1 2 f 8,&fiti N,
1. eritrediangulum 8.15U7.& condat.
xx.- 1. Inuenire triagulu redtagulu,cuius arcc numero (I addat alteri lateris nume-
rus.fiar cubus.fed & cireufcrcria cubus numer !,nocet.Si rurfus eode utamur dudiu,

quo
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quo in pra:ccdente,id tandem poftu!abitur,ut 4N 1 2 ?quemus quadrato.& 2 IS. 1 1

sequantur 2 Gfit ut quieramus quadratum squale duobus cubis.funtns& 8. & rur-

fuin squamus 6 1 4 N t 2.&fitNumerus 3|.EritadKucrcftanguIuni 13.63.65.

xxiii. Iuucniatur triagulu rc&angulu,cuius area numero exprimat quadrate, &
fi ei adi; ciat numerus ares,fiat quadratus. Fingamus triangulfi ab iN t i.fiet unu Ia-

terfi 2 N,altcrfi 1 Q_ti.hypotenufa auti QJmponit hocnobis,utqua:ranius squali-

tate intera Qj-2N&quadratu,&iCt2 Qj-iNcqualiacubo.Atq,hocquide,2 Qt
2N,c6ficcrequadratu,faciIe eft.Nafi binanu diuiferis in quadratu, diuidente bina-

rio,inueniesN cfle i.Oporcct aut talginucniri.utiipfius cubus Stfemifiis, quadra-

tos ab ipfis &ipfam fumma faciat cubii.Eftergo 1 N cx binario diuifo ini Qg—2. fit

cubus,S.dcnominationc parris abi Q-—2.&duo ab ijs quadrati,fiunt 8,fub ratioe

partis ab 1Qj—2. quadratus.Ipfe aiit 2,fub ratione partis 1 Qg—2. & omnia habet
eande partis dcnominatione.fiunt QJ3^2 fub denominata parte ab 1

Q—

—

z,C * &
eftpars cubica.EfloQ_Q_a:quaIeiC.&omniaadcubO,fiunr2 n squales.Etfi con-
ftituamus aqualia unitatibus cubicis,inucnif 1 N cfle cubi alicuius femiflis.Efto cn
bus uniratu8.Fitergo femiflis cius 4,quadratus.fit 49.&oportcthinc tollere unita

te.quadoquide alterfi laterfi efti Q^-z.Erres eo deducit, utinueniri opus fit cubu,
at quadras quadrati quiab eo fit,maior fit ga^minorquaternario. Etfiponamus
CC,Lqusremus 4 CC.maiores quide q>,minorcs aiit q 4. Ergo cubus maiorcfl q
8,minorautqao.Eftaur729.Ergo cubuS27 &C27. Statuo itaq5 2 n squales27-&fit
1 11,27./ <^729. Et fi binariu diuidamus in eum,qui hocminor eft unitatc.inuenie-

mus Numcru cfle 5/2. & habemus in quadrato quiab eo fit quadrato utiq; unitate.

XXiV. Inueniat triangulus re&agulus,cuiusarc£numerus fit cubus.&adfcito nu
mero ares, faciat quadratii. Primum circufpiccrc oportet duos datos numeros in-

tienirc triangulfi redangulfi,ut circufercntiaquide squet dato numero. Area afir,

alteri.Sint duo numeri,12 & 7.&imperatfi,quoru ille circfifcrcntia,hic aream figni-

ficer.Ergo qu5 coponuntmultiplicado latera rcftfi includetia,eriri4.efto fi confti-

tuainus larus ** 1 N,eritaltem 14 N.Atcircfifcrcnria cfti2.Ergo hypotenuia ericiz

—iN.&quatuor quodeftabeoruqniabipfoquadrarori^ficutcftiQ^e QJ172
24N.N33<S.squarc ijs qui fiunt in circa redfi angulfi quadratorfi. hoccft uni

Quadratis /9 6.Defe£tus comunitcr addatur,& a fimilibus fimilia . & omnia ad
numeros, fit /70 N.ipfeN,^ QJ

-

336.Etnouridcquaq;poflibile efhnifi dimidiuNu
merorfiin feipfum,dctra&is Quadratis,inuniratcs (duftfi) faciat quadratii. Et funt

numeri quide cx eo q<? fit e circfifcrcntia & quadriiatero qcFcftin arca. Quadrata
afit in unitates ex eo qcffito&ies acircuferentiainarea.Adeourhuiufmodi dentur

numeri.Ac fit fane numerus areq 1 N.circumfercrie autem numerus fimul& cubus

& quadratusinimirfi 64.Atqj ur coftituat triangulfi : oportet quadrati
,
qui fit a 64,

iteq; 4 Numerorfifemifie capto,inde auferre oftuplfi dreuferentis, ufq; adrN. ac,

qcP reliquff eft,qu?rere equale quadrato.Fifit 4 QJ419 1

^0304

—

22f76.Sc omnifi
quadras.fiunt/ Qjj t/04 76 5624 N equalia quadrato.Porro afit& N 1 64 equa
turquadrato.Et excquent Numeri,& excefftrs, & dimefio. & reliqua funt in piotn.

XXV. Inuenirc triangulfi rcftangulfi, ut qui fitab hypotcnufa,quadratus fit,alias

quadrilatcrus regularis.&8o.diuifusg unu laterfi, faciatcubu & latus.Vnu latus ila

tuat 1 n.alterfi/ QjSc manet gfit ab hypotenuia,ut latere quadrari. Reflat ut/ QJ^,
sequemus quadrato.Diuifis omnibus per Qjit/ Qj/ N equalis quadrato,cuius la-

tus fitiN 2. Ergo 1 N fit3.&reliquafuntmanifefta,

xxvi. Inuenirc triangulfi reftangulu, ut unius lateris numerus fit cubicus, alterfi

cubus extra latus.hypotenufa afit cubus & latus.Efto hypotenufa 1C 1 1 N . laterfi ai

tcrfiiC—1 N.reliqufi ergo latus erit 2 Qjleftatur.? QjeqUemus/ C.isqjfituniras.

fit N,2.Adpofita.crittriangulus.6.8.io.Etmaner.

DIOPHANT I ALEXANDRINI DE NV-
MERIS MVLTANGVLIS LIBER.

S S I ab ternarionumeri progrediantur,fcmpcr unitate
,
pexcedentS fuperate po-

n 2 fteriore.
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fteriore numeri fiunt polvgoi fmemultaguli.& tot quifqjhabet angulos.quot ccn

ftatipfe iinitatibusdatusqj eius eftproximus ab unitate numerus, puta z. Eftaut5 j

triangulus,4 quadragulus quadratus,? quinquagulus :&fic deinceps . Cum aut de

quadratis cuidesfit,itacoscoftitui, qdnafcatur numeri alicuius in fcipfum multi-.

plicatione:,pbatu eft,queuis multagulu multiplicatu aliquo numero fecudu^por-

tione latcru anguli cius, & adfbmente quadratu quenda Si iuxta proportione mul-

titudinis anguloru cius uideri quadram.Atq;hocnos demoftrabimus, oftedentes

quo dato latere inueniat qui pofeit multagulus : & quo pado dati multagulilatus

depra:hcndatur.Prius autem ea demonftrabimns.quse adhancrcmfumuntnr.

1 1 . Si tres numeri fint ,pgrdfionis arithmetica:, odtiplu cdpofiti ex maximo in me.

diu,additominimi quadrato fit quadratus numenisreuius latus ?qnat copofito ex

xnaximo,&medij duplo.Sint tres numeri eode interuallo fe cofequctes.a b,b c,cd.

Demoftranducft id qd1 odies fit ab ab in b c* &rurfum diuiditur quoq; eoru bifa-

ria,in eu qui quater ab a b in c b,& in eu qui quater b c quadratu:hoc eft qui quater

abe quadratus.& in euquide qui quater ab a c c b,hoc eft q quater a b c c d, * qua-

lis fit a c huic c d.cu eo qui ad b,fit quadratus qabab.At b eu qui quaterab a c c b.

mixtus uni eoru qfunt quater a c b ,
facit eu q quater 4 b c.& qusrit quo quadratus

ab a b,& qui quater ab a b b c,& qui quater a b c,copofiti faciant quadra tu. St igitur

loo ponamus ipfib carquafS a e, traijciemus eum q quater fub a b bc,

in eu q quacerlub b a a c,qmixtus ei q quater a b c,hoc eft quadrato a e.facict equa

le quadruplo eius q ab b c e a,q mixtus quadraro ab a b,fit squalis ei qui 4 b e e a,ur_

quadrato abuna deferipto linea.At b c c a equanf a b & duobus e a, hoc eft duob

b c,q> fuitdemonftvandu. x Y L A N D R i.

Aequatur copofito.) Intellige additione.Numeri 2.4.6.CMaximus inmediu 24.eiusor, re-

pti 192,cu 4-.nl quadrato minimi,fit 19 6.quadrattu lateris i4.feddupliquo% medij,8,cttma-

ximo 6,tatundefacit. TRotandi cft.idelatm cofteiftfummanumerori ,
interualloprogrefors

augeas. Numeri2.9. 16. lnterua/ti7,fumma terminoru 27. citinteruaRo34. huius quadratus

ufo.fJMaximus in mediifacit i44.eius octupli1192. adde 4,quadratuprimiftabes 1156 Por-

to bis 9,ci id, itide.34 coftituit^liud-s.18.31. Otfies tSfunt 144.per31,fiunt 44^4 - adde 23,

quadratu minimi:babes 44S9 quadrati,cuius latus 6yJiuplum mcdij36,addito31 maximo,

tantundem efficit.lamfummaomnium 34-interuallum 13,eiadditum, 67 conflat.

1 1 r. Si fintnumeri quotcuq; arithmetica: progrefiionis:interuaUumaximi &mini

mi ea habet ratione,q terminorunumero unitare multato exprimit. Sint em quot-

a— cunq; numeri,a b,b c,c d,b e,interuailis squalibus, demoftradu

eft interualla inter ab Stbc.multiplex effc interualliab &b c.numero q unitate mi-

nor fit 04. totenim funt ab,b c,c d,b c.Cum enim ij cqualib.intemallis progredian

tur:ergo a c,c d, d c, funt squales, ergo c a ad ac multiplex eft, iuxtanumero termi-

noru ac,cd,dc.at is unitareminor cftnumero termmoru propofitoru.ejgo cciaea

ad a c multiplex eft numero unitate minore q propofirorii eft terminorunumerus.

Eft autem a e interuallum maximi &minimi: Sta cunicum intcruallum.

XYLANDRI.
Resitababet. Septe numerieode interuallofecofiquetes exetligratiapondtur3.701.13- rg.

Compe<3iom
progrefsionis

\
"timus 16239 ^~<9uodfiitapropofitufuiftet,numeresprogrtfionis arithmetice56

dari, interuat

li13,maximi837.fr quariminimiacfummajsp 3S mubiplkaffemus, etpduclo Szsdema-

ximofublato, minimit reperifjemus32.Hoc nimtri eft
magnisjuperjederemoleftqs, qsft nqtcts

lis: cumadjumma,inumicndafifficiat extremos fr terminoru numerumbabere.ProxmiJe-

23a?.interualla a.lntermaxtmu& minimu, 24.jejcup1usaa4.na 1 ue , (

mero )fublato,manet 6,proportiomsindex.ftnt decemtermim>3
:
8.ti.J4.’7-2o.23-26.29.32.ln-

terualli 3 nouies (na decefunt termini ) 27. tat032fuperat minimi 3.Magnus eft ujushtttus

theorematis inp70grefiisnibus arithmeticis tractandis. Verbigratia.Sunt381numenprogref

fIonis arithmeticajncremeto 2S.quoruminimus 19. quaritur eorufumma.,Quisnefcit,ultimo

opus ejfejheicmaximo,adfummaindagandam’frfequenti theoremate hoc demonftratur.
Sed

quanta eft moleftia alios adhuc 380 numeros defcribere.identidermSadditis,dum adultimum
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quentes canonemfummapropreftonic arithmetica terminorum concipienda d(monfrant,ds

quo alibia£ium eft.

i v.Sifintquotcunq; numeri progrefsionis arithmetic3?,fumma maximi Semini
mi multiplicata in numeru terminoru,duplum fumms omnium terminorum pro-
ducentnumerum.Sintnumeri eodem incremento progredientes quotcunq

5 ,
pu-

ta a,b,c, d,e,£demonftrandum eftlummam afdudam in numerum terminoru a.b,

c,d,e,f,efficerc duplum numerum fumma; omnium iftorum terminorum . Nume-
rus ergo terminoru aut par crit,aur impar. Efto priore loco par:& quot funt termi-

ni,tot unitatib.conftctnumerus g h.Diuidatur in duas squales partes in i-.&gk di-

uidaturinfuas unitates perl,m.Etquoniam quato maior cftfqd, tanto &c q a; er-

go fimul fa squabitur iundis c dat fimul fa aquatur quod fub utroq
;
fa& g Ijcrgo

etiam c d squaturijfde.Ob hsc eadem ctiae b squaiis ambob. z a & g£. Ergo etia

compofitus exab ede fsquaturciquifub ambob. fa&g k: atquod fub ambob.
fa&gk duplus eft qui fub ambobus fa&gh.ergo etiacopofiti exab ede fduplus
eft qui fub ambob.fa&g h,hoceftnumeri terminoru a b c d e £ q> fuit demdftradii.

v. His ijide pofitis,fint termini a b c d e,numero terminoru inmarc, & numerus
fgcoftettotunitatib.quotfunttermini.Eritqjimpar.Ponaturin Io unitas ad fh, &
ghlecetur bifariam ink,diuidaturq

;
h kinfuas unitates in L Er quoniam quo c fii-

peraturab e,eodem a a cfiundi ergo c a duplifunt ad c, hoc eft ad id quod lub c &
ck.Ob eadem feilicet etiam iundibd duplus ad id quod fubc &i&h. ergo ac b d
dupli funt eius qui fub c&hk. Atgh duplus eft ad h k; itaq;etiamae b d squales
funt ei qui fub c & h g.Eft aut etiam c squalis ei qui fub c &hf.iraq? copoistus ex a

b c d e squalis ei qui fub c &fg.At huius duplus eft compoti tus ex iundis a e 5c fg.
itaq; etiam coniundi ex a b cd c duplus erit qui fub ambobus a c & fg.hoc eftmul

titudine expofitorum-quod fuit demonftrandum.
V i. Si fuit ab unitate quotquot numeri eode intcruallo fefc cofcqueres.-fumma

omniu multiplicata in odupluinterualli, fi^dudoadijciatur quadratus numeri q
ab interuallo duab.fupcraturunitatib.quadrarus numerus cxfiftir.- cuius latus bina
rio multatu.muitiplex erit ad interuaI!fi,totiesq; id cotinebir,ut ii rationis numero
unitas adijeiatur,numeras fiat duplus ad numera terminoru

, unitate etiain ijs nu-
merata.Sint enim ab unitate numeri eode interuallo progredientes a b c d e fidico

id fieri quod eft propoiitum.Quot enim funt progrefsionis termini,cu unitate, tot

unitatib.coftct numerus g h.Erquonia interuallu a b multiplex eft iuxra unitate mi
nor€ ipfo gh:li ergo ponamus unuquenq; a c e Igm.habebimus 1 fad k b multipli-

ccm,ratione numeri mh.itaqjlfsqualis eft ei qui fub k bm e.Etfi ponamus dfakg, *
qui eft eoru interuallum,qusremus an fumma multiplicata in gipfos k b qui eft in-

teruallu ip(oru.& adfcito qfic ab n b.qfit binario minor interuallo , fiat quadratus.-

cuius latus binario multatu.numerum exhibeat,qui ad interuallu ipfovu k b fitmul
tiplex ratione numeri copofiti ex ambob.gh hm.Et quoniafumma fcmifsis eft ei*,

quifub ambob fe,el,&ipfohg,atqjincuquifublf gh,&in eiiquibisfubeUgh,
hoc eft duos g h.rurfum liimma eft eius qui fubif,gh,& duo g h.Atql f squalis dc-
moftratus eft ci qui fub k b,mh,hgfolido,& duo fg.Si ergo mediu diuidamus m h
in o.habcbim^fumma omniu squale ci qui fit ex k b,g h,h o folido,6c uni g h.Que-
rcinus iraq

;
anfolidus qui fit ex k b g h h o cu g h multiplicatus in octo k b,3t artici

fcens quadratu ab n b,fiat quadratus. Verufolidus ex kb gh ho multiplicatus in
unu kb,facit euqui fub ghin eu qui ih b quadratu. Itaq; etia folidus exkb gh ho
multiplicatus in odo k b,facit eu qui fub gh h o in octo quadratos a k b.hoc eft eu
qui odies fub gh h o in quadratu a k b,hoc eft cum qui quadruplicatus eft fub g h
h m in eu qui akb quadratu adfcifccnsgh in odo kb,& porro quadratu ab n b.fit

quadratus. Atqg h multiplicatus in odo k b,facit efiqtii odies lub g h h k. ergo ui-

ciflint qui quadruplicatus eft fubgh h m,in quadratu A kb,cu odies coquifiibgh

k b,qui ab n b quadratus,fit quadratus. Diiiiditur aut qui odies fubgh k b, in qua-
drupiicacumfubgm kb,5cin quadruplicatu fub ambob. iundis gh h m in quadra
rum i kb, cu quadruplicato fub g m k b,& qnad ruplicatu fub ambob.g h h m & k b,

Stcpuknb facit quadratu. At quadruplicatus fub g m kb squalis eft ci quibis fub

n j nkkb.
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jik k b, & mixtus ei qui k k b, faciteos quifunt a k b nb quadratos. Si ergo

etiam quadruplicatus fub h g hm in quadratum aig,& quadruplicatus fub ambo
bus gh hm&ib cum quadratis ib k k g.fit quadratus . Rurfus autem quadratus i

b i,tranfccnditin quadratum gm ad quadratum* ai b,&mixtus hic quadruplica-

to fub g h hm in quadratum ii b.Si ergo qui ab ambobus gh hmin* /-b quadra

tum.&quadruplicamsfub ambobusgh hm&ibcum* k g fit quadratus.Si po-

namus ergo ei qui eft fub utroq
; g h & k b squalem numeru o. erit etiam * utriufq;

gh hm quadratus in quadratum i.b ipli * ipfius n o quadrato, quod deinde often-

demr. Siergoquiinipforiimon n k quadrati cum quadruplicato qui fub ambo-

busgh hm & k b fitqUadratus:qUadruplicatus fub gh h m & ipfius i b,squalis

quadruplicatus ipfius n o- quandbquide &qui fimul ci qui fub ambobus gh hm
&i b numerus pofitus eft n o.quatuor autem n o squales ei quod bis fub n o ni.

binarius enim ponebatur nk. Si ergo & qui* ipforumnoni quadrati,cu eo qudd
bis fub no ni faciunt quadratum,faciunt autem ctiamipfum * huius o i, cuius la-

taso k multatu binario n k,numerum n o faciqqui ipfis maior eft, ad n b multiplex

eftrarionecius ouod fub ambobus gh hm,quiadfcitamutatcipforumgmcft to-

tius expofits progrefsionis.

Vii. Demonftratio eius,quod dilatum huc fuerat. Sit ambobus gh hm squa-

lis a.&b squetur k b. ci autem quod fiib ambobusgh hm&i b,squeturc.Dico

quod etiam* amborumg h hm,hoc eft * ipfius a in * ipfius k b,hoc eft in * ipfius b,

squaturei qui ac. Ponatur ipfius ab squalis in redta,qui fintde cfj&fupereo de-

feribaturquadratum d e cl,& compleatur * ut uciquc.ij autcm.fic * ut * fic d o * er-

go h* medium proportionale eft in ter quadratum d h fi. ergo quod fit fub d h fi

quadratis,squale eft *.Et eft hoc quidem* quodab ambobus gh hm. At fi qua-

dratum squale eft ci quod ii b,huic autem h f*cigo.&quodab ambobus iun-

ftisgh hm quadratumdu&um in* quadrati ib* ipfius no quadratorum.

XYLANDRI.
Hacut inueniita retuli,ne% libet oleum& operamperdere . autem ejfe per4

multiplicari,alids oftendimus. Rem tamen exemplisJubieSlisdeclaremus. Progrejfto termino-

rum (nam lijs annumeratur) $ efto 1.$.9.13.17- interuallum4.fumma 4$. multiplicaturper

32,ohuplumfcilicet interualliJiunt1440. numerus binario quam intcruallum minor , z. eius

quadratum& 1440,faciunt t444,qui eft quadratus,& latus habet

3

s. cui/iauferas2,reftdt

36,in quointeruallum nouies ineft. adde t,fiunt 10, duplum numeri terminoru. eMiraefthec

cumprogrefiionisarithmeticarum oSlonarijproprietas. Exploremus etiamin alioexemplo, r.

8.1$. 2z.2f.3tS.43.so. Interuallum 7,pemma204. multiplicaturperoBuplum interualli,nimi-

rumper$6fiuntU424. numeri binarioquaminteruallum minoris {is efts.) quadratus 24 ad-

datur, jit 11449 quadratus lateris 107. aufer 2, refiant 10s, in quo interuallumpracise ineft

quindecies, i&i$Jient 16,duplum numeriterminorumprogrefiionis.fiuntenim ocio.Habet&
aliam oclonanusproprietatem ,d Plutarcho commemoratam,Platon.qteeft.IV

,

quodquemcun

que triangulumnumerum octonario multiplices ,produche> unitateadjeitafit quadratus, cu-

ius reiexemplum(ubieci. _
Trigoni. I 3 d to 15 21 28, &C. $00$00.

cltupli. 8 24 48 80 izo 168 224, &C. 4004000.

quadrati 9 2S 49 81 121 169 22$, ejrc. 4004001.

latera. 3 S 7 9 H 13 IS, &C. 2001.

Vnum adhuctheorematis Diophateiexemplum addemus. Sint terminiprogrefiionisarithme-

tica, in qua unitasprimus numeretur,89.interuallum 11.Eritergo jfJa

expraeedetiu dolirina maximus 969,&fiemrna omnium43id$. ,& S' -4T

Oiluplo intervalli, hoc estper88eamultipliceturfiunt 3798520, g-% j5 jr pr

adde 91 (quadratu de9, quibinarioestnumerusquam interual/u & 7?$ & -g '

_—

.

mhor ) habes 3793601,quadratum. Duplum numeri terminorum y 9 fi ^

—

:i3,hincauferunitatemJupcrjisnt 177. t^iictoties oportebitnume •**
r

L- ierualliineffeilfnumero,que latus dicti quadratiduab.fu- -3
'

peretuni-
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progrcfsione arithmetica, fumma eorum multangulus erit numerus. tot enim ha-

bebit angulos,quot unitates numerus interualli binario audus:laru$q; eius crirnu

merus tcrminorum,unitateloco termini numerara.Cum enim oftenderimusfum-
mam omnium progrefsionis terminorum multiplicatam \nk b,odonarium,& ad-

fcito * de n b quadratum facientem * de o £.Scd etiam fi aliam unitatem ponamus
ao,habcbimus£obinarium.& eft autem etiam fimiliter etiam kn binarius. crut er-

go p b,b£,b n equaliinteruallo inuiccm fe excedentes.Ergo gh fub maximo p b,&
medio b cfumens eum qui * minimi b n quadratum facit quadratu latus habente,

compofitum ex maximo p b,& duobus mcdijs.quifunt b k. Ergo etiam p b multi-

plicabitur in oduplum de k b, & adfeito * de n b quadratum squalis eo qui fit ab

ambobus, cum p b squale p b ipforum£b.& latus abiedo binario p k,relinquet tri

piumde£b,qui tripli funtad kb,rationem metiente ternario. At ternarius audus
duabus unitatibus.erit unitatis. Cimi ergo fumma terminoru progrefsionis auda
unitate idem problema foluat p b.isqs fit oblatus utcunq;, & multangulus erit* *
unitasrquoniam unitas eftap.At b numerus eftipfe ab,& habet latus binariu.itaq;

etiam fumma totius progrefsionis numerorum, multangulus numerus eft , tot ha-

bens latera,quantus eft qui binario quidcmipfiusp^interualli eorum ipfiimlb,&

Jatus habet ipfum gh,qui eftnumerus terminorum , unitate etiam inter hos cenla.

Etdemonftratum eft,quod ab Hypficlein definitione dicitur, Quod finumeroru

fit ab unitate progrcfsioarithmctica quotcuq;:interuallum fi ponatur unitas
,
fmn-

mam fore [triangulu:fi binarius,quadratu:]!! ternarius,quinquangnlu : & angulo-

rum multitudinem exprimi numero,qui infernalium binario excedatrlatus aut efle

numerum terminorum,no exclufa ex horum cenfu unitate. Itaq; quando trianguli

maiores exfiftcnte interuallo fiunt,& latera ipforum fiunt maximi expofitoru: & c-

ius qui fub maximo expo(korum,&qui unitate cum excedat,dupli funtad triangu

lumfignificatu.Et quonia i b chm fittotanguli quotin ipfo funt unitates,multipli-

catusin g,eius minoris binario quameftinterualiu.hoccftin g. eritipfum £b * ac-

cipient quadraro q ip (c eftminorem,hoc eftcum* ipfius n b facit quadratu.Ea erit

definitio mulraguloru.Quiuis triangulus multiplicatus per fbinario minoris mul-

titudine angulorum,& adlumcs eum qui* quaternario minoris multitudine triu,

facit quaternariu.Simul ergo dcmonftrataHypficIis definitione, & horum multaa
guloru:reliquumcftutdemonftremus,quo pado ubi latus datur,is etiam multan-

gulus.qui requiritur,inucniri pofsit. Habentes enim latus dati alicuius multanguli

gh,&numerum anguloru eius,habemus etiam^bdatoru. ac proinde cria qui fub

ambobus.quifuntghm &/'b habebimus datu,qui aqualis eftipfio.it.iq; habebi-

mus ctiam^o datu.quando binarius eft n^.itaq; etiam ipfum k fhabebimus da-

tum.& fi hinefubtrahamus ipfum* ipfius n b,qui eft quadratus:habebimus etiam

rcliquu datti:q qugfiti multaguli eft multiplex,ratione odupla ipfius k b.Ergo inue

niti poteftmultangulus qui querituir. Similiter ctia dato mulrangulo,inuenicmus

latus eius,ipfum g h.quodfuit demonftrandum-
l X. Ad doccndflaccommodatius aut oftendemus hoc ijs.qiii promte uolut au

dire ca,qurequ ?ruturpgrmerhodos. Latns enim multanguli acceptu fempergemi
nabimusihinc auferemus unitatem,& rcliquu multiplicabimus pcrntmieru qui bi

narioabfir, minor fcilicct , a numero multitudinis ipfo quadrato.ac qui fir, ci fem- *
perad-

peres unitatibus . Ergo 177penimulti-

plica,habes 1947, adde2,habes 174-9 la-

tus quadrati:quod
:
ftue hoci»fe multipli

candofiueextrahenda equadrato radi-

ceuerum effe deprahendes . Hacdecon-

nerfumelibuit monererudiores.

t lX. Cum fint qua: propofui-

mus, pronunciamus: Si quotcunq;

numeri ab unitate exponantur in
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peraddemus binariu, quadratumq; cius quod fiefit fumenres, ab eo fubtrahemus
quadratum eius,qui quaterniominor eft quammultitudo trium-, reliquum^; diui-

demus in oftuplu eius qui binario eft minor,itacJjinueniemus quefirum multangit
ium.Rurfus aut ipfo dato multangulo,latus Gcinueniemus.Multiplicabimus cum
per numerum qui o&uplus fit ad numerum binario minorem eb numcro,qui mul
titudinem angulorum opprimit. Ei qui fic fit, addemus quadratum, qui fit a nume-
ro quatitor ufiitatib.tbiiib're,quim eftnumerus angulorum.& inueniemus quadra
tu, fi tamen datus , fit multangulus . de huius autem quadrati latere femper aufere-

mus binarium,reliquum diuidemus in cum
,
qui binario minus habet quam angu-

lorum numerus.inde orto unitatem addemus, fumm$q
; femiffem arripietes , latus

quarfiti multanguli habebimus.

X. Dato numero,inueniendum eft quotmodis multangulus fieri pofsit.Sit da-
tus numerus a b . multitudo angulorum b c. & ponatur in b c binarius quidem c d,

quaternarius aut c e.Et quoniam a b, qui eftmultangul us,totidem habet angulos

,

quantus eft b c.qui ergo g£fub a b b d,cum* b e facit qnadratum.Sitcius larus fg.

adeoqj * ipfius fg quadratusrsequalis eiq;fgfub ab b d,&eiqui ab equadrato.Po
natur in ipfo a b unitas a k. & diuifus eftg £ iub a b b d in cum qui d g fub a h b d.&
in^ lub ambobus ab h d 5^ quid g.& traijciemusipfum 5

!' fub utroq; quifuntabh
& qui b d in eum qui fub k b.Quadruplicatum aut ab a h b d in eum qui bis fub b a
d c. Binarius enim eft c d,& i fg. Ergo quadrato aqualis eft,ei qui fiib k d b, & ei q
bis b d d e,& quadrato a b c.Vcrum ipfi bis a b d e quadrato,& ei qui d b e, aiqualis

eft qui in b d d quadratus,ergo & qui in fg quadratus, a:qualis & ei qui fub k b d, &
j.

quadrato a d e.Etquoniam a c squalis cumcffet quadruplicatus,utriq;fimula b &
b e,maioreft dipfius ah, hoc eft quaternario ens dg* binarius. Reflat c k maior
binario quime df.crgo fcmifsis ipfius d^incidct inter ci.Efto 1. & traijciemus eu
quifub^b bd,meumquieftipforum*bl Idexceffus. quandoquidem gd£ peri
eft in femiffes diuifa. adiedta autem eft a b.& eft eius quod i k b dcum eo quod eft i
dlajqualeci quodeftabib.&ipfum *1 bigitur ipfo Id maius eft eo, qd* fub ib d.

Proinde quadratus etiam ab fg, aquabitur &interual!o *ipforum b 1 1 d, & ipfi*
autem quadrato adijeiatur * dl.&ij *ipforum fgdl. ergo aquales quadrati funt

quadratis ab b 1 1 e.Quod fi duo numeri unus etia duobusnumeris quadratis fint:

etiam uice uerfa exceffus eorum aquales.Interuallum ergo iftorum *1 d d e,equa-
lis interuallo lb fg. Etquoniam e d aqualis eft d c, adijeiturautem c d.ergo cc I cu
^ c d aquatur* a 1.illaergoeorum * eorum Id d c intercapedo , hoc eft qua: ab i-

pfisld de,qu® eft fub elg,aqualis ei qua; eft lbf g intercapedini. Ponatur ipfi bl
aqualis fm. maior enim eft b 1 quam f g. Quando oftenfum eft quadrata qua funt

fub fg d 1 ^qualia effe ijs qu® a b 1 e d quadratis.-reliquu eft, ut quod a b 1, maius fit

quam quod a d e:cum etiam eomaius fit, quod fit a d c. itaq; & a b 1maius erir, qua
ab fg.Ponatur itaq; huic bl ille fm.Erit ergo etiam exceflus eorum qua ab fm fg,

aqualis ijs qu® fub e 1 1 cJEtquoniam ille dk quadruplus eft ad utrunq,- iftorum a b
bh. at d£ fedtus eft in femiffes in l.ergo& d 1 duplus erit amborum iundfim,ab bh.
quorum d c duplus eft ad a h. Reliquus ergo 1 b duplus eftad duo b h. Quadruplus
ergo eft c 1 adh b.crgo primapars ipfius I c eft h b.Scd& unitas ah quad rupla eftad
ec quaternioncm.totus ergo a b, quadrans eft ex cl. Dcmonftratum eft aut, etiam
h b quadrantem effe ex lc; igitur quod eftfub ab b h, decimafextapars eft eius, qd*

fub el 1 c. hoc ergo fedecuplum eft ad id, quod fub a b b h. Demonftratum uero e-

tiam eft quod fub el 1 c cft,aquale effeipfbrum *m f fg interuallo . Ergo quod fc-

decies fub a b b h,aquatur interuallo quadratorum afg, &gm. hoc eft ei quod ab
mg,& bis eo quod fub fg,gm. Ergo fedecuplus eius quod eft fub ab bh,®-

qUaturci quod eft agm, & duplo cius quod fub fg, gm. par eft er-

go gm.fccctur in squales partes,ad b.
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Superbiapeccatdmgrduiflimum. 12

Superflitio Pharifaica. 48

TAmerlanes Scytha centum myriadum exerci-

tupetitBaiazethem. 13

Tamerlanes vndediUus. IS

T&merlanes nonhomo,fedira Dei . is

TartariinnotefiuntAnno Chriflii202. 7

Thefaurarijiuuenesin aula Turcica. 69

Templi S.Sophia Conftantinopolipraflantia. SS

TempUriorum ordo. 6

TempU,ceremoniasf Turcicasnegligentium pe-

na. S7

TempLTurcorumMcfchit. SS

Terramotus Conflantinopolisfub Baiazethe. 87

Tympanorum Caflrenflummagnitudo horren-

dusfonitus. 77

TriapaUtia Imperatoria Conflantinopoli. 68

Tribus opificum Turcicorumfltosfinguloshabent

Senatores. 68

TributaChriflianorumtriflifiima. 41

Torlachifordidi, (ffratres ignorantia
,fermef

Zigcuneri. S9

Tormentisprafimts00. 76

Tureaquidfignificet. • /

Turea ifmgulisfubditisducatum exigit bella mo-

turus. 82

E X.

Turcaa Perfis in Afla exciti,circaannum 640. t

Turea Saracenorumimperiumtollunt. 4
Turcaflagellum Dei. /

Turea Saracenisfeconiungunt. s

Tnrcaetiapracones in bello muneribus afficiunt.

94-

Turea curradantur? 66

Turea a Tartaris labefaltati irhpcrio excidunt.

Anno 1243. i

Turei Tureosreprahendunt. 102

Tureiinuadunt Conftantinopolitanos. s
Turei Macedonum militarem difciplinam irni-

tatifimt. St

Tureia Romanis -villi. 3
Tureid Turctsreprahenfl. 101

Turcici Impcrtj inftaurator Ottomannus,Anno
1300. x

Tubicinesiso. 77
TunetesaBarbaroffapirata capta. 38
T'treorum Epiflopi,eorum%nomina&tituli di-

ftincltprorationedignitatis cuiusif. 3 6

Tureorum Imperium AnnoChrifliiost. s
Turearum clades ingens. 96
Tureorum erga peregrinos agrotos mifiricor-

dia. }S
V.

'SfAticinium de Tureoruminternecione. 104
Varnenfisclades4. iduum Nouemb. 18

Venditiemptif Chrifliani captiui. 106

Venaticimimjtri Turea 400. 78
Venationum Tureiamantifiimi. 67
Venetirurfitsquadam eripiunt Baiazethi,

notsoo. 37
VenetiprofligatiaMahomethe. 24
Venetireficiunthexamili murum ad Iflhmii Co-

rinthiacum. 24
Venetipacemfaciuntcum c.Mahomethe. 25

Vefiiarijadolefcentesinaula Turcica. 69
Veiloresarmorum300. 76
Vefiitus Turcicus. 66
Vexilliferorumprafeitus. 73
Vinea Turcica. 67
Vmi vfus curinterdictus Tureis. 66
Vicini colendifunt. 47
VifierBaffafiimmiImperatoris confiliari/. 73
VificrBaf[a4.fummiconfiliarij. 41
Vfumcaffanes vicius iMahomcte. 33

VfumcaffanesMahomcthi rebellis,retrahiteum ab

expeditionemaritima. 23
X.

Xenodochiorum multitudoapudTureas. SS

FINIS.
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