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Cap. I. quid anthmctica,nmnerusjunicas,

&c qiia: partes arithmetica:.

ii 4 k 1 1 H M E 1 1 c A eil do&i-

na bene numerandi.

2i' 'Numerus efl ex unitatibus colle^

{la multitudoi i.d. 7.

Ut binarius numerus eft colledlus cx uno Sc

tinojternarius cx uno Scunb &uno,quaternarius

ex uno & uno & uno & uno, & quilibet deinde

humerus eft cx unitatibus colleda multitudo.

3. iXnitds eiijecundurn quam i^nUm*

'‘"odqueunum dicitur, i.d-ji

Ut unus Deus, unus mundus, unus Rex.

Jrtitas numerus non eft: nec enim eft ex unita-

tibus colletfta multitudo: Attamen ut unitas de-

finitur j fecundum quam unumquodque unuthj

dicitur , fic numerus definiri poteft , fecund



4 ARITHMETICA,
quem unumquodque nutneratur.:iit imum,duo^

trja; & /ic unitas in multis arithmeticae partibus

pro numero ururpatur. Proprii igitur unitas nu-

merus np eftjied initium numeri,e quo primiim

numerus fit,& in quod ultimum refolvitur.efti^;

innumero aliquid rainimu, nempe unitas,qua-

vis nihil cile poffit maximum. Arithmetica: par-

tes duae funt.

4. ^rithmetic<e primapars eft, qua

interpretaturJtmplices qualitates nume-

rorum.
’ Et quidem in generali numeratione primiim:

deinde in fpecialibus differentiis numeroru.Ge-

neralis’autem numeratio eft prima aut conjuda;

Piima,u£ additio & fubdudio

Cap. z. de additione,ubi de arithnic-

ticis notis.

5. Additio ejl numeratio prima
,
qua

numeriucum numerofemel additur

,

cjsr*

habetur totus. '

Hie funt decem unitates,1. 1, i. t. i. 1. 1, 1. 1. 1.

quibus addendis, numeramus unum , duo , t'ri3i

quatitor,quinque, fex, feptem jodo,nOvem,dc*

cem,ubi ad numerum antecedentem unitas ad-

ditur: Addatur duo.cum dupbus,totuscritquar

|tuor,quiijquc cum tribus,totus erit odo : Cujuf^
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vis autem numeri addendi & colligendi decem
funt not®, 1 . 2. 3. 4 .

5. 6. 7 8.9.0
;
quarum pri-

ma unum fignificaCjfeciida duo, tertia tria,quar-

ta quatuot,quinta quin que/cxta fex , feptima ie-

pcem ,odavaod:o , nona novem: Circulus,quae

nota eft ultima,nil per fe fignificat ; valet tamen

ad alias notas amplificandum. Amplificationis

vero gradus funt quatuor , deinccpiq^ perpetuo

fimiliter iterantur. Nam deprimis novem,qux”'

libet fola aut ultimo univcrfi numeri loco fuum
numerum femel exprimir,pcnultimo decieSjtcr-

tio deinceties,quarto millies,quinto decies mil-

lena,fexto centies millena,feptimo millies raillc-

na’&fic deinceps.Numeros igitur ita notabis, u-

num I, undecim, I i,ccatum undecim iii, mil-

le centum undecim ii ii , Duo a. viginti duo
21,ducenta viginti duo 2 2 2, duo millia ducen-

m viginti duo 2222. mille diiceta triginta qua-

tuor 1234, Ergo in hac amplificatione circulus

amplifiqabit notam fibi prxpolitam
,
Notabis e-

nim his notis 1 0 , viginti 20, triginta 3 o ,
qua-

draginta 4 o , centum 100, ducenta 200

,

tre-

centa 3 ® p, quadringenta 4 0 o . Duo millia vi-

ginti 2020, quater millena millia, triginta mil-

lia ducenta unum 4 o 30201. Atqui fi numeri

pluribus notis collcdi periodus longior fuerit,ut

eam, numerare condifeas,millenarii loci.tanqua

in membris orationis (ctifus abibluti,pun6tis di-

ftinguantur,ulcimum pumftum erit millinni,pc-

«ultimum millenorum millium, tertium millies

A iij
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—
millenarum millium,quartu millies milUes mil-

lenorum millium; Tum fingula puda deinceps,

/i plura finc,millies amplificabunt* Numerum i-

girur decem noris fic additum & interpunftutu

12345^7850, tanquam mebris quatuordi-

ftindtam periodum numerabis . Primum mem-
brum millies millena millia, fecundum ducen-

ties rricies quater millena millia,terrium quingS-

ta fexaginta fcptem millia .quartum oiftingcntn

nonaginta.Atque harcmterpunAio tautifpcr ad-

hibenda, dum te exerceas in notis arithmeticis.

Si numeri diverfi pluribus notis conflent, nec to-

tus fimul curo toto addi poffit, finiflroiTum lin-

gulares cum fingularibus, denarii cum denariis,

& fic deinceps addendi, ut excrefeentes fumm^
locis excrefeentibus ordine facilius notentur, Sf

ex iis additus & collcAus numerus,interjcAa li-

neola fubnotetur. Quaeratur igitur quis numerus

fit totus e 5^785, &1234, ordine difpofitis

numeris, ut hpmogeneri refpondeantjfic

5^785
1134

Incipies ab ultimo loco, 5 & 4, funr( 3: rub-

notabis 3,relervabis 10.pro i, fequeiitis loci: Er-

go dices fequenti loco,i Sc 8 Sc 3, llint la.fub-

notabis i.Sc refervabis.ut antea, 10 pro i.fequc-

tis loci; Tum I & 7 8f 2, fiint i o ; fubnotabis 0,

refervabis fimiliter i o,pro r.fequentis lociiTan-

dem 1 &c 6 Sc i.funt 8
,
qua: fubnotabis ; Poffre-

mo 5 folareperies,adnotabis denique 5,&invc-'



Aics his duobus numeris additis totum efle

o t }. luduftionis fiimma fic erit,

5^78?
^ ^ 3 4

58023
Cap. 3. dc fubdudtionc.

6. Suhdu^io ejinumerdtioprimaj^ua

mmemsk numerofemelJubducitur^^
habetur quiJtt reliquus.

Subducito 2 de 5 , reliquus erit 3 ,
fubducito

4 dc 9 , reliquus erit 5 . Subducenda iint 4 3 4 de

345, difpontis ordine numeris , ut refpondeant

homogenei inter fc hoc modo,

1 \ S

2 3'4

Subducendo infra,(iipra autem a quo iubduT

dtio facienda : Incipies a uniftra dextrorIum,c6“

traquam in additione, ut 2 fubdudis63,fupet*

notabis i,deletis 3 & 2; deinde fubduces 3 de 4,

& fupernotabis i.deletis 4 & 3 . Denique fubdu-

(Sis 4 d 5,fupernotabis i,delctis
5 & 4 , unde in-

venies reliquum eflc 1 1 1, cum Tubduxcris 2342
345. Iriduftio tota fic erit,

III
^ 4 i

* 3' 4
A iiij



Sed in hac fubdudiopis via,cum Icques fiib»

duceda nota major cft quam fuprapofita , ne no*

tarum litura molefta fit ,
commodius e reliquq

pratcedente i mente rcfervabiSj quod notam fc-

quentem denatio augeat , ut fi fubducenda fint

345 de432j cum fubduces
3
de 4 , non fupcr-

notabis i,quia 4 reqiiensfiibduccridanota,ma-

jor eft fuprapofito
3 , fed illud mente relervabis.*

.& 4 fiibdudis a 1 3,manerent 9fid 8 tantum fu-

pernotabiSj& i mpnte refervabis;quia5 fequens

iubducenda nota major 'eft. Itaque 5 fubdudisa

1 1 j reliqua 7 fuppernotabis
,
iinde invenies fub-

tludlis 3 4 5 de 4 3 a, relinqui 8 7 . Tota induiftio

ficerit.

«7

i ^
Hsc fubducendt' vera via eft , nec omnino

prius antecedens nota eft fubduceda, quam pro-

videriSjUnde reliqua: fubducipoflint.Sicdivifio,

ideft,multiplcx fubdudio poftea. progredietur,

& fic de lequentibus providebit. Itaque tiiedita-

da prius eft fimplcx ifta fubdudio , unde multi-

plex illa poftc.i formadafit . In m.ijorihus autem

exemplis idem eft, ut fiibduiftis 4 8 7fi5Z73 de

57273490, fupererunt 8530197.

Cap. 4. de multiplicatione.

Nurperatio fimplicis numeri prima ejufmo-

'( i
"

i di eft.
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<li eftjConjunda deinceps erit in multiplicatione

^ divifione.

7 . Multiplicatio efl numeratio con-^

junfla^qua multiplicandus toties addi-r.

tUTi quoties upitas in multiplicante conti-

netur,& habeturfa6lus . i^.d.j.

Unicas nil multiplicat : femel ij lemel z,Ce-

mel 3 , efl: I j i , 3 j quamvis plus fit addita . Nam
j&i,funta,itemi& ijfiinc 3 : At zfibi additus

*eft 4,quot item efficit fui multiplicatione. Nam
•bis bina funt item 4 . Id in illis efl proprium : At

z citeros numeros multiplicans, auger,ut bis 3,

funt C. Sic addis
3
bis quoties nempe unitas in z

multiplicante continetur : bis 4,runt 8 ; addis c-

nim4 bis quoties unitas in z multiplicante con-

^tinetur . Et hsc prima multiplicationis Ipecies,

duplicatio dicitur : cujus tamen ars eadem
,
qu*

, reliquarum multiplicationum :bis quina funt 1 9»

. fic notabis,

5

z .

I o

8 . Si duo numerifuerintfafli d duoh^
interfe multiplicatis,erut aquales. 1 C-p.f,

lltquater quina, funt z o, & quinquies qua-

. terna, funt item zo,

; p. Si numerus,fueritfaSius a duobus



totis, erit<equulisj^aBis ex altero toto^
jegmentis reliqui, i.p.z.

Ut fcpties odona, funt 5^. hic fadus eft nu-

jncrqs 6 duobus totis 7 & 8 . Seca 8 in 4 & 4,

& utrumque fegmentum multiplica pet y^facies

a 8 & 2 8 , 6 quibus additis ,
rcftitues 5 6 . Ergo

major multiplicatio hujufmodi proponatur,

&

quaeratur^ quis numerus efficiatur 456 per 4
multiplicatis . Siniftrorfum ut in additione pro-

cedes
^
& multiplicarem duces per tres multipl^

candi notas figillatim tribus trium fegmen-

torum multiplicationibus fiugularibiis mulripli-

cationem totius cum totp ablolves , numeris ita

dilpofitisficipcipies,
‘

4 5 «

4
Quater 6 funt X 4: notabis igitur 4,& 2 0 rc-

ftrvabis pro 2 loci fequcntistquarer
j|
iunr 2 o, &

2 refervata funt 2 2,notabis 2 , rcfervabis iterum

2 in locum proximum: quater 4 funt i & 2 re-

fcrvatafunt 1 8 ,
quae notabis integra . Inducflio-

nisfummafic erit.

4'5

' i
1824

• Undcinvcnics456per 4 multiplicaris fieri

1 8 2 4 . Hic multi plicafti per 4 totum multipli"

catorcm,tria fegracnta multiplicandi ,tanquara

leparatim multiplicafles 6 per 4, &c fecifles 4:

Dcipdo
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Deinde
5
o per 4,& feciHes i o o.Denicpje 400

per 4,& fecifles 1600
,
poftremo tres fadlos

gulares addiditTcs^hoc modo,
I 6 o o

'200
^ 4

1824 '

rantumqiie fecifti , ac fi rptum hoc 4 5 ^ ,
per to-

tum 4 una muIcipIicafTes.

10. S/ numerusfueritfafltis a duohus

totis ^ erit c-equalisfaflis e fegmentisutri-

ufrjue.i.p.-;.

Ut 7 2 eft fadus e totis 8 & 9, frangatur

uterque in quotiibetfegmenta, ut 8in3 8C5
,

9

in 2 & 7 ,& lingula per frngula multiplica, fa-

cies 3 5. f o, 2 1. quibus additis reftitues 7 2,

Sed proponatur exemplum paulo plenius,& per

illa Tegmenta tum multiplicandi, tum multipli-

cantis multiplicatio inducatur.: ut 2 o 7 p per a-

0 4 multiplicentur
, lingularis indudio iegraen-

torum,componet tandem 422289. InduifriQ-

pis Tumina lic erit,

2070
204

8280
o o 9 p

4140



> Qiw in exeplo, ficut in csteris omnibus cif*

culus per circulum , aut circulus per nuraeru ni-

hil efficit . Circulus itaque pro inventione talis

multiplicationis, notabitur ad fcquentes notas

augendum.

Numeros in circqlum definetes multiplica-

re compendio polTumuSjdctradis ultimis circu-

lis ; Deinde iifdem tado poftpofitis : ut fi multi--

pliceutur 7 z o o per 4 f o , omiffis circulis illic

duobus, hic uno multiplicabis 7 2per45,&f^-
dlo 3 i 4 ,

poftpones tres circulos , hoc modo,

3 140 0 0. ,

Cap. j. dedivifionc.

11.

> Divijio eB numeratio conjunBdy

qua divijorfuhducitur a dividendo quo-r

tiespotefiy&hahemr quotus.
Sic divifio i z in

3
eft fubduftio

3
quater ite-

rata,& habetur 4,pro quoto. Dividendus igitur

numerus, cft tanquam haircditas dividenda: di-

vilbr eft numerus pai;tium,velut hxredum
>
qui-

bus ex aiquo dividatur,quotuscftpars quota hx-

rediscujufque.

12. Numerus minor eB pars majoris'

autpartes.^, p. 7,

13. Pars qua dividit majorem. 3.1/7.

Ut 3' eitpjars i z,nempe quarta.

14. Par-
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15

14;'’ Partes (Quando nd dividit majore.

4. d.7. llc 8 non dividit totum Ii.Nam ciim

fetilel fubduxeris , manent 4 , Itaque 8 funt duie

quartae duodenarii . Pars illa quota , hxc quanti

vulgo dicitur.

ly. Si mmerm in numernfuerit divijus,

qmf eritpars cognominis diviJori.^9.p.j

Ut 1 2 dividitur in 3,6c quotus 4 eft tertia pars

divifi.

16.^ Etji numerus hahuerit parte (jUa-

lihet i dividetur in numerumpani co^o-

minem.^op.j.

Ut 1 2 habet tertiam p,artem . & ideo dividi-

turin3
.
Quotus autem ille diviibri cognominis

adnotatur ad latus. Sic 1 8 divifis in 2
,
quotus e-

rit $,hoc modo,

18 (51
“

2

^thxc prima in 2 divifio dicitur dimidiatio,

cu/iis tamen ars eadem ed qua: divifionis in 3 4;

6c quemlibet alium numerum . Si divifio tota fir

mul expediri non poflit
,
indudiqne eft utendu,’

& quidem dcxtrorfiim,ut in fubduiftione. Exe-i

pluinficpriraum dedivifbrc fimplicf. Dividan-

tur 7 4 7 ^ per 6 . Notabis primum dividendum
& diviforem fic,

7 4 ,7
,

-

t 4 •
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E 7 potes fubduccre 6 femelj& manet i. no-

tabis igitur I pto quoto , & deletis 7 dividen-

do& 6 diviiore, fupcrfcribes i. Prima indudtio

ficeriti

1

•^476 (i

Sccudb produces 6 diviforem in proxiramti

locum.Jam fi potes fubducere bis a 1 4 , & ma-

nent 2. Adnotabis igitur quotum z,Sc deletis fi

& I 4 , fupericribes 2 reliquum . Secunda indu-

bio iic eritj *

X % .

-f] ^7 C {ti

Tertio produces fi diviforem in proximum Id-

cum 2 7. unde potes fubducere quater,&: manet

3. Adnotabis igitur quotum 4, & deletis i -fSc

fi, fupcrfcribes 3. Tertia indudio fic erit,

X z 3

fj ^ 6 (124
f 0 ^

Poflrcmo produces in reliquum locum
3 fi.vrt-

dc potes fubduccre fexies,& nihil manet. Adno-

tabis igitUr fi quotunijdelctis
3

fi Sc fi. Tota indu

dtio lic erit,

f X ^
-fj ^
^ 0 f ^

Hic invenis 7 4 7 ^ itjfidivifls quotum efTo

/ 1434^
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Mif$\ Exemplum deinde fic de divlfbte multi-

plici
,
qui per partes fiias aequaliter fubducendus

llt a (iiprapolifis diiiidendi notis,quoties nempe
quotus continetur.Et hic iubduftio vcra,de qua

dixi, pl3n6 cernitur, ciim fubduccire incipias

dextrorfiim fingulas fubducendi notas artte me-
dicando

,
quam qiiidqua de parte quota ftatuas.

Dividantur igitur 1 4 4 per i±:Nocabis primum
dividendum & diviibrem fic,

I 4 4
I X

Ac videbis i ab i femel fubduci
, & toties z i

4,& z reftabunt ; adnotabis igitur i pro quoto,

8c deletis 1 4 & 1 2 ,
ilipcrlcribes 2. Indudio pri-

ma fic erit,

2

4 4 (l V-

X z
Secundo produces diviibrem in proximum

locum 2 4, ac videbis a 2 bis fubduci poire:& 2 4

4 toties,neque quicquam reilare , Indudio tbU
fio erit,

z
X 4’ 4 (12

X z z
X

In prima indudione hujus exempli, fecunda

diviforis nota fiepius fubduci poterit, quam pri-

ma.Sit exemplum ubi prima faepitis fubduci pof-

fitquam fecucla,& quidem diviibr fit majorum



Arithmeticae ^
notarum , ubi etiam multiplices iftae fiibdudid*

|

nes multiplicatione quoti per diuifbrem totum
j

prteiidio memoris tutius recolligentur
,
quam

expedirentur feparatim finguls. Dividatur 8 41,

pera 9. Notabis primo dividendum Scdivifo-

rem fie,

841
i 9

Ac videbis 1 ab 8 quater quidem fubd,uci poll

le . At toties 9 a 4 fubduci non pofTe . Potes e-

tiam 1 ter fubducere ab 8 , ftd a reliquis 2 4 non

potes toties fubducere 9. Subduces igitur,ut s-

qualitas fubdudionis in partibus diviforis obfetr

uctur,2 ab 8 tantum bis,8c a reliquis 44r.tQtics

fubduccs9,& manebunt 2 6. Adnotabis igituri

pro quoto , Sc per eum multiplicato divifore,re-

colliges in vnu, quod ifta multiplicis fubduftio-

nis squationecomprehendifti
, & facies j 8,qus

deleto divifore,(ug^|Kcribes dividendoj& abeo

fubduces .manebunt 2 tf.qus fubducendo 5 8j8£

fuprapofito 8 4. dcletiSjfijperfcribetur.Indudiq

prima fic erit,
1

i 6

^ ^ i (a

E ^ :

X ^
Secundb produces divilbrem in reliquum

dividendilocum. Sic potes 2 fubducere trpdcs-

cies a fiiprapofito dividendo 2 6 . Veriim ab uno



LIBERI. I/

reliquo non potes fubducere 9 toties.Nec omni*

no fieri poteft,uc nota diviforis ulla
, in ulla divi-

lioneplufqua novies hac indudlionisvia fiibdu-

catur; quia major numerus qua 9 unica notaSc

unico loco comprehendi non poteft. Curavero

a a z novies fubduxetis , a reliquis 8 i poteris

fubducerc 9 totics.Adnotabis igitur 9 pro quo-

to,&pereum multiplicato divifore, facies le x,

quae deleto divifore, fubfcribes dividcndo,ab eo-

quc/ubduces,deletis ihfta fupraq; numeris,tum
fubdudis^tum indefada fubdmSio cit^nihllre-

ftabit. Totaindudio fic erit,

$ ^ X (z 9

* M
g Z X .

a: 0 Ah,

Si contingat diviibrem aliquo poft primum
loco majorem efle dividendo,circulus in quoto

adnqtetur : fic divifis o 8 o 0 per 304, quotus

cftzoo, & primo tantum loco diviforfubduci-

tur. Quod fi in relidis medio fpacio vacuus

locus offendatur , circulus videlicet aieribendus

crit,quod accidet,fi dividas 3 f 4 in z ^^iUbiquo-

tus erit 14. fic.



iS arithmetic ^
Cap. 6. de numeratione partium.

Si perada totadivifionisindudione aliquid

£ dividendo rclinquaturjpropofuus numerus no

eft proprie divifus/ed nutncrus^qiii divifioneeft

omnino fubdudus,reliquoru autem efl; fuaquac-

dam numeratio.

17 Dividendas minor divifori majori

interje^alineaJuperfonitur3 illequena-^

merasyhtcnomenappeUamr.

Ut fi 5 diviferisin z^quotuserit i,&c reliquum

unum nominabitur una fteunda , & itanotabi-

rur 4 : item divifisn in J, quotus erit 3 , 8c reli-

quum duse tertia:,fic jjatqueita reliquarum par-

tium numerus erit ipfijm reliquum,nomcn vero

diviibr.

18. Quantum numeraspartium ah'efi

anomine, totunius integi partes divide-

do dejunti utfemelah eo diviforfuhdu-'

catur.

Ut in -fV defiint

ip . Si numerusjitaqualis nomini , to-

tas efl^Ji major,plus.toto,Jt minor, minus.

Uti A i.
I 5 3

ao. Varsautem major ejl,cujus nomen

cft
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ipr^ims^minor,cujus nomen efl majus-.

Ut 4:
major quam I,vel i, & ficin cceteris.Eft

etiam in particulis & partibus partium fua qua:-

damdiftinda notatio, & eatum minima nota-

turjUt pattes reliquae nulla interjeda linea. Ergo

tres quartae duarum lertiarum unius fteud^, ita

notaountur \ ^ i»

11 . Panium cognominum numeratio

j

j^eSiatfolos numeros

.

Sic igitur adde 4 ad 4 , totae erunt -7. A -|-

fubducito 43mancbut Sic in - divifis-x,quo-

tuseft 4. Item in-f divifis.^-, quotus efl: 4,unde

inteliigis partientem partem in partita quater in-

tegre contineri.

Multiplicatio autem multiplicat niimcros fi-

Itiul & nomina
^
five eadem five diverfa

; quia

multiplicandae partes toties addedae funt ,quot

partes in multiplicantibus continetur. Sic \ mul-

tiplicent I, facient Sic j multiplicent 4, fa-

cient

Sed aliquahdb integri & partium pcrmifta

numeratio efl, ut integer per partes^ velinteger

cum partibus per integrum folilm
, vel per inte-

grum cum partibus expediri debeat.

Additio nihil inutat.-a & j iimt 2 j, 2 & ~cu
2,funt 4 y^2 j,& 4 i,fuht 7 j.

Subdudtio ex integris capit unu pro tot par-

. tibiis, quantum efl nomen ; ut a duobus fubdu-

cito 4- c 2 fumes I pro f a } fubduces y, tum 6 2

B ij
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manebit manent j . A z - tolle

I -j-,manent j.

Multiplicatio integrum per partes multipli-

cat/ubjtciendo integro tanquam numero ipro-

nomine fic -j- per j faciunt ,id eft z.

Integer vero cum partibus perintegrum fb-

lum.velcum partibus multiplicari poteft fepara-

tim.fic 7 pera J facit 14 -J.
Sic 7^ per aj, fa-

ciunt primo 14 Y, id eft 15; deindej &
a Yiquibus additis totus eft 17 Y.

In divifloneidem fieri poteft, ut fi dividas
5 f

in a jjfijbduccre potes a a; bis : item ab i reli-

quo Sc -j-.id eft a -i, potes fubducere toties ^.Sed

cjufinocfi exempla in multiplicatione & divifio-

ne rara erunt , in quibus partes expediri poflunt

abfque redudlionCjdequapoftea, ficuii de reli-

qua partium inventione in nominibus diverfis.

Cap.7.de primis & fatftis numeris.

Atque ha:c numeratio communis eft , unde

differentia numeri triplex oritur^prima numerus

dicitur primus aut fadus.

1 1. Primtis ejl numerus individuus ah

alio numero, ii.d.j.

Ut a,3^5.7. Si enim numeri a nullo alio nume-
ro dividi poflunt,nec ideo fadi funt ab alio nu-

mero.

zj . FaBus ejl numerus dividuus ah a-
^

‘ lio
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lio numero, i^.d.y,

llc 4 dividitur a £3, 8 £4. Itaque faftus

numerus fit multiplicatione veri numeri per ve-

rum numerum.

?.4 . Si numerusfueritfaSlus,€rit divi-

duus ah aliquoprimo. 3 3 .p. 7.

Ut 6 fa£tus,eft dividuus a
3
primo.

2,5. Sifaflus a duobus datis Jit divi-

duus aprimo^alterdatorum erit dividuus

ah eodem, it.p.y.

Ut 4? fadusab 8 &^,eftdividuusa3,aquo

& Metiam dividuus eft. Primus &fa£tus nume-
rus cjufinodifunt.fed aliaexhis partitio copo-'

nitur primorum inter fe & faiSorum inter fe.

x6 . Primi interfefuntnumeri ah uni-

tatefola dividui comuni divifore.iz.d.y.

Uta&3. Utrum autem numeri dati primi

fint inter fe, cognofeitur fubduftione &c divir

fione.

1 61 Si duohus numeris inrequalihus da

tis, vicifim fuhduflo femper minore d

majore quotiespoterit,fla unitas reliqua

divifritanteeedentem,datf erunt primi

interf.i.p.j,

B iij
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Ut 2 & 3

fune primi inrer Ce

:

quia fiibduiSa

minore t a majore 3. fola eft unitas
,
qiis prtece-

dentem dividat. Sic in 8 &. 9- Sed in majorenii-

meronim diiFercntia idem fubduftione multi-

plici & divifione multo promptius expedietur,

ut jnzy&S. Namprimadivirio*2 7 in 8, relin-

quet tantum 3 : fecunda divifio 8 in 3 -relinquet

2. tertia
3
in j,relinquet unitatem folam, & rem

conficiet . Si de tribus aut compluribus quadio

fit,primi fint inter Cc, necne, cum de duobus ex-

ploratum fuerit, conflat hos duos ad quofcunq;

alios fore primos
,
quia eorum prater unitate di-1

vifbr communis nullus erit.

48. Simmemsprimus non diviferit da-

tum numemm.^eritprimus ad eum,}i.p.j,

Sic
5
cfl primus ad 5.

2,

9

, Si numerus di viferit alterum duo-

rum interfeprimorum , eritprimus ad re-r

liquumi^.p.y.

llt^ & 5 (unt primi inter fc
, & 3

dividens ipi,

fiim 6 eft primus ad reliquum 5. Atque ita dati

primi inter ic numeri cognofeuntur fubdudlio-

iie & divifione Inueniuntur aurem & procrean-

tur additipne & multiplicatione, additione pri-

mum.

30. Si duo dati numeri fuerint primi

interfit tom e datis eritprimft^ ad u-

f trumque;
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trumque : Etfi totus e datisfueritprimus

ad altemJati erunt interfeprimi] o p.j.

Ilr8&5) Tunt inter fe primi j & tbtiisexiis

17 eft primus ad 8 &: primus ad 9: & contra, quia

totus 17 cft primus ad 8, vel ad jndeo dati 8 & 9

funr primi inter fc;Multiplicacionis inventio co-

piollorcfl.

3
r. Si duo numerifgiUatimfuerintpri

mi ad aliquem faflus ahiis erit primus

ad eundem.

x

6.p.y,

llr 4 & f funr primi figillatim ad 9 ^
& zo fa-

dus ab iis cft primus ad 9.

Si duo numeri fuerint primi inter

fe,faSlus ah altero eritprimus ad reli^

qmm.zy.p.y.

Ut 1 & 3 funt primi inter fe,d>c 4 fadus i i eft

primus ad 3.

33, Si duo numeri ad duos numerosf-
gillatim fuerint primisfaSli ahiis erunt

primi interf.zS.p.j,

Ut 8 & g funt figillatim primi ad 7 & j,nem-

pe 8 ad 7 & 5 ; item 9 ad 7 & 5. Itatpe 7 z & 3; ab

iis fadi, fu n t primi inter ie.*

34 Si duo numerifuerint primi inter

B iiij
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fe,fdfli dh iis eruntprimi imerje,&fa~

Bi k datis perpojlremosfaSios deinceps

perpetuo primi erunt

y

Ut in hoc ordine, 24 8 itf 32

3
.

9 ^7 81 243

5 j. Fd^i interfeJuntnumeri^ dividui

ab aliquo numero cornum divijdre.\^,d>7

Ut 4 & fadi fiint inter fc.qiiia 2 eft illis com
munis divifor , Duo autem hic quairuntur , ma-
ximus dtvifor & minimus divifus.

3 6. Si duobus numeris datis inaquali-

busfa^is interfe , minor fubducaturvh

cifim a majore quotiespoterit,primus re-

liquus dividens antecedentem,erit maxi'

mus communis divifor datorum, zp.j.

Ut in 4 & ^.fubducatur 4 minor a majore S,

reliquus 2 dividet antecedentem 4. Itaque 2 eft

maximus communis datorum divilbr . Sic in 2?

6 13 , fiibdudo viciflim 13 a 21 , & tf reliquo a 13,

tandem relinquetur 3
communis menfura.

^

37. Qm yia duorum maximus com-

munis diviforinventus efb, eadem trium

^ quamlibetmultorum invenietur.^p.j.

Nara cuin prxccdcntiuni duorum maximus
cora-
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communis divifbr repertus fuerit jipfius &:ie-

cjuentis numeri divifor firniliter inquirendus eft,

^t in 6
, 4, maximus c5munis divifor 8 & 5 efl

2,tum maximus comunis divifor 2 & 4 eftitcru,

2.Ergo 2 efl maximus comunis divifor in 8,^,4!

fic'in 1 2,8,^, maximus c5munis divifor efl ite 2.

Sic in 6, 1 2j 1 8, 24, maximus communis divi-

for efl e.Hic compendium efl.

3 8 Si mmerus minor divijerit majore

y

eritmaximus communis divijor utriujq;.

Ut 4 dividit 1 2, & efl maximus divifor& lui

et 12. EdotSlrina maximi diviforis fequitur per

oppoficum doilrina divifi minimi.

ah altero

co^omi-

nem maximo communi diviforij erit mini

mus divifus d datis. ^
^

Sic minimus divifus a 1 2 et 8 efl 24. Nam fi

diviferis 12 et 8 per 4 maximum divifbrem, ha-

bebis cognominem partem in altero 3 , in altero

2.Jam!multiplica alterni vel i 2 pera,vel 8 per 3,

habebis 2 4. Exemplum fic efl,

ii
12w 8

40. Si duo numeri diviferint aliqucytui

i9. Si numerusfueritfaStUi

datorumper alterius diviforem
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us.ah illis divijks 3 dividet eundem,

7.

6 & 4 dividunt 14& 12 minimus divifus

keSs: 4,dividic cundem.Ex illa generali inveiiie-

di ni^nimi divifi propoiitione , compendium
duplex oritu^.

41 Si nuniemfueritfaflus a duohus in^

terfeprimkj eritminim^ divifus d datis.

Sic minimus divifus a 3 & i,e(i 6, quia i ma-
ximo communi divifori cognominis in

3 , divi-

for eft 3 ,
qui multiplicans j , facit.6 : contra in %

divifore cognominis piaximo divifori cfl;2,qui

multiplicans
,3,

facit ciiam Itaque cum ununa

maximus diviibr nihil dividat, multiplicatio iq-

la hic eritjdivifio fruftta adhiberetur,iu hic,

6

3V^
1
) 3^2

42. Si numefusmajorfuerit divifus d

minorejentminimmfivifus ah 'vtrot^ue.

Sic ab 8 & 4 minimti^ divifus eft 8, quia maxi-

mo cotii divifori 4 cogti^inis divifot in 8 cfl: x,

qui multiplicans 4,rfliqc^,m facit 8:fic idem ma
ximo divifbtiawgoomin^ i^ e divifoE eft I qui

multiplicans §^it ctiam^c^Atque hoc' com-
pendium fuperibTe majus eft^S^k^c tum divifio,

tum multiplicatio ftuilia cl]^|at'^ides infubjc-;

dio exemplo,
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Ergo hoc duplex compendium efi e

primapropofipione inveniendi minimi di-

'vijt- Eadem via minimus a trilus 'dut

quatuor aut quoilibet diviJis'invenietHr,

Qma repertus jam minjmus’ diviPus confe-?'

jendii? eft qum proximo . Nam fadtus ab altero

per alterius diviforem maximo communi divi-s

fori cognominemjpft minimus ab iis divifus , fic

minimus ab 8, tfj4 divifus , eft 'i 4. Nam 1 4 cft

minimus divifus ab, 8. & 5 : rulrfuni kem mini-

mus divifus efta24-&a4,ut6 fecundo confe-

^lario patet.Sic £5,4,8 minimus dividis eft 24,
quia minimus divifus a

3
5c 4 efl: 12, tum miiil-

mus divifus a 1
2" & 8,efl: 2 4. Sic minimus-divi-

fus £'2,3, 4, 3 eft 60 . hinc fcquitur,

45 Si numerusfueritminimus divifus

d nominibus datarumpdftium, eritmirih

mus qui habeat dataspartes, Aip.j. ,

Ut minimus dividis quihabeat^ j :5:
eft ii

nepe minimus divifus a 2, 3, 4, quique minimus
bifariam, trifariaquadrifariam dividi poflir. Sic

minimus qui habeat eft iSo. nempe mi-

nimus divifus a 2, 3, 4, 5,quiq; in has partes ^ni^
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nimus dividi poflic.

Cap.Sjde nuracris paribus& imparibus.

'Atque barc de primis & fadis numeris, fecu-

da abfoluti & fimplicis numeri diftnbucio cft in

numerum parem & imparem,

44, Pareftmmems dividuus d hinu-

rio.^.d.j.

Sic 2 ipfe par,quia dividitur a feipib icmcl,fic

4 cft par,quia dividitur a z bis.

45:. Impar efi numerus individuus d

hinario.y.d./,

Ut 3. itaque.

46', Imparunitate differtapari,

Sic 5, iic 7, Sc fimiles funt impares numeri,

quibus unitate fubdufta,pares erunt 4,^.

Par cft pariter par tantum.pariter impar tan-

tum,paricerparfimul,& pariter impar.

47. Pariterpareflnumerus tantum dP

viduus dpariperparem.Zj.j,
llt 8 pariter par cft, quem 2 par dividit per 4

parem.

48, Sinumerifuerint ah unitate con-’

tinue duplicati
j
quilibet eritpariterpar,

.

•
* Ut



Ut I, 2, 4» 8, u, 33 , 64,. ..

45). Parkerimpar efi numerus tantu

dividuus apariperimparem.^.d.j.
llt 6,quem 2 par dividit per

3 imparem.

50. Sinumerus hahueritdimidium im-

parem,erkpariter impartantum.^^.p.p.

lltff, 10,18, quia horum dimidia pars efl; im-

par, nempe 3, 5, 9.

51. PariterparJimul 6“pariterimpar,

ejlnumerus neque ah unitate duplicatus,

neque dimidium hahes imparem,'^ 4.p,9,-

Ur funt 12, 20, 28: quia neque duplicati fup?

ab unitate, ut i, 4, 8, 16

,

neque dimidium ha-

bent imparem ,
cum dimidii ipibrum 6, 16, 14,

fint etiam pares. Impar cft impar Iimplicitcr vcl

impariter.

j
2. Imparjlmpliciter , ejlnumerus di-

viduus tantum ah unitateperfeipjum.

Ut 3, 5, 7, & quilibet primus.

J3- Impariter autem impar\ellnume-

rus dividus ah impariperimpare. lo.d.j.^
Utij impar dividitur in 3 imparem,fecundum

j
imparem.

, .

Itaque omnis impar impariter, eft fadiis nu-

merus.
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Cap.j.de numero perfeiSo & imperfedo.

Additur ad duas fimplices numeri diftribui

tioncs tertia diftributio in numerum perfeduni

Sc imperfedlum.

54 . Perfe^HS mmerus , eji numerus

partium toti aqualium, zz.d.j.

Ut fenarii partes funt i‘ i, 3, qua: addita:

funttequalestoti 6 . Et hic unitas numerus eft.

Nam fi pars^eft etiam numerus numeri.

55 . Si e'^numeris continue duplicatis ah

unitate totusfitprimus,& ah eo totidem

continue duplicentur, quotante fiuerant,

ultimus eritperferius , reliqui partesper^

Ut hic,

i 2 I 3
6.

Addei & 2,’totus
3 eft primus,& {ecundus ab

co continue duplicatus eft 6 petfedus,cujus om-
nes partes funt, i, 2, 3, &folus eft perfedus in«

tra 10. Secundo,ut hic,

1 2 4 ) 7 14 28.

Adde T, 2, 4, funt 7,& tertius ab co conti-'

nue duplicatus 28 eft pcrfedtus.eiufque partes o-

mnes 1,2,4, 7> Hj & fiolus hic eft perfeftusi

16 ad 1 10. Tertio, ut hic, -

I, 2, 4, 8, 16.
1 31, <;2, 124, 248, 45tf.

"

Adda
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Adde I, 1j4, 8 , totuscftI5compo^itus,pr£E-

tcrcatur igitur. Atij2j4j8, 16 additiSjtotuseft

31, primus,& quintus ab co duplicatus 496 per-

ferius , eiufque partes omnes funt 1,2,4, 8, 16,

31, 62, 124, 148, 496,folus hic pcrfc£tus efta

100 ad iooo,d£fic deinceps. Itaque ut perfedus

folusnegledis partibus habeatur, hinc fartu eft

ab Euclide theorema in hanc fcntentiam

:

$6 . Si e numerli continue duplicatisah

unitate totusJit primus ^fa&us ah eo per

ultimum eritperferus.

Sic deinceps a looo ad loooo perferius el?:

8 iz 8 , rariqiie admodum funt hi numeri, imo
nonnullis gradibus nulli funt, ut fexto , undcci-

mo,decirao(cptimo,& plcrifque aliis. Sic igitur

perferius efficitur e pariter paribus & ex impari-

bus primisjid efl:,ex maxiine dividuis & tninim£

dividuis.

57. ImperfeSlus numerus ejl numerus

partium toti indecpualium.

Eftquercdundans aut diminutus.

58. KedundanSj ejlnumerus imperfe-

Sluspartium toto majorem.

Xlt II,cujus partes 1,2, 3 j 4, c colIcns,funt

16 majores toto 12.

jp,. Diminutus, ejl numerus imperfe^
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^uspanium toto minomm.

llc 4, 8,& quilibet pariter jiar.

'A R I T H M E T I e
LIBER II.

Cap.ii de primis differentiis

comparationis.

PRIMA pars Arithmeticx adhuc fuit, feciN

da fequitur.

I. Arithmeticaparsfecunda efl
,
qua

interpretaturnumerorum comparationes,

comparationumque genera&proprieta-

tes.

z Comparationumerorum ejl habitu-

do quadam ipjorum interJe.
Comparatio eft ratio vel proportio.

3 . Katio ef comparatio quantitatis.

Rationis termini duo funt, primus antece-

dens& dux,fecundus confequens & comes 'ap-

pellatur . Quantitas autem squalis eft vel ins-

qualis, unde funt axiomata fcquentia.' -

- Si duo numerifuerint aquales -ei-

dero.
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dem eruntaquales interJe.

Ut z & i fune xquales eiderh z . Itaque fune

sequalcs inter fe.

5 . Si numeri aquales addanturaqua-

libus^toti erunt aquales.t.axio.

Ut z & z funt xquales numeri, adde utrique

3,totierunt5 St y : item a:quales inter.ie.

6 Si aqualesfubducantur ab aquali-

bus^reliqui erunt aquales, i.axio.

Ut 5
St

5 funt tequales humeri: ab utroque

tolle 3,manebunt z St z : itera arquales inter (e.

7 . Totus numerus major eflfuapar-

te. ^.ax.i.

8 . Si aquates addantur inaqualibfts,

totierunt inaquales.

Ut 4 8c
3
funt inaequales numeri

,
adde utri-

que Zjtoti
5
& funt iterii inaequales.

9 . Si aqualesJuhducanturab inaqua^

libus,reliqui eruntinaquales. ^;ax.

Uc 6 8c s funt inaequales numeri, tolle ab u-

troq; z St z aequales num^eros , reliqui quatuor&
3 erunt item inaequales . Ratio cft arithmetica

vel geometrica.

10. Ratio arithmetica,ejl domparatio
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in quantitctte

,
qua numcrm dijfen 4 nu^

mero.

Ut ratio arithmetica 2 cum i efl xqualitatis,

2 cum
3

eft differentia, i, z cum 5
eft differentia

3. ideoque hxc ratio differentia dicitur.

Cap.z.de numeratione rationum.

ir Kdtiogeometrica efi comparatio in

quantitate, qua numerus efl divijus innu

merum.
Hic pnecipue ratio dicitur : dum vero ratio-

nis termini feribiitur, dux fuperncj comes infer-

ne, notatur fic,

z
3 I , .

z z

12 Datis rationis terminis,,genus di-

viflone , datoquegenere rationis , termini

multiplicatione inveniuntur.

Sic datis terminis i ad i,z ad Zj ratio erit a-

qualitatis
,
quia aequalis xqualem iemcl dividit.

Datis 4 ad z, s ad 4 , ratio erit in xqualitatis, illic

dupla, hic (exquialtera
,
quia comes illic ducem

bis,hic lerael dividit,&: dimidium ftipereft. De-
detis contra,genus rationis , nempe ex iliis quo-

tis (
I

( z (i 4- Si numerus fit integer, habebis

ducem.
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ducem, cui I pro comite fubjicieSjfin fr.iiftus fic,

multiplicabis integrum per nomen, fadoque nu
merum partium fimul addes ,confl:itiics ducem:

comes autem ip/e in numero permaner, ut in po

flremo excmplotmultipiicaiper 2,& fado 2 ad-

de i,conllitues
3
pro duce , rationifijuc termini

erunt

13. Rationum communis numeratio ejl

tanquam terminorum,idcoque eadem eii

qua partium , atque ideo Ji comites'fnt

Udem ,Joli ducesj^eflantur, excepta mul

tiplicatione
,
qua tum duces , tum comi-

tes multiplicat.

Sic c ratione dupla 4 ad 2 addita ad ratione

triplam 6 ad 2, tota ratio ell quintupla 10 ad 2.

Sic ratione dupla 4 ad 2 rubdutSa a ratione quin

tupla IO ad 2,reliqua efl ratio tripla ad 2,excm-

pk ita funt.

4
6' 10

item
4

2 Z 2
1

2 2

Sic ratio dupla 4 ad 2 multiplicans rationem

triplam e ad 2 , faciet ratione fextuplam 24 ad 4.

Sic ratio tripla'9 ad 3;multiplicata per rationem

quadruplam 8 ad 2 , faciet rationem duodccu-

plam 72 ad Exempla ita funt.
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4 ^ 14 9 8 72

item224 3 2

Divide rationem duodecuplamia ad i,in ra

tionem triplam 3 ad r, quotus erit 4, qui fignifi-

cat dividentem rationem quater in dividenda

contineri , aut rationem quadruplam 4 ad i pro

quota ratione inveniri; fic ratio icdeciipla32 ad

1 diviia in rationem quadruplam 8 ad 1 ,
relin-

quit quotam rationem quadruplam . Denique

quotus hic eft nomen quotat rationis . Exempla

ita funt.

3 12 4 8 12

item

I : I 2 2

14 Si comitesJint diverji^ o^us erit re-

dudlione^dequa Juoloco.

Ergo ha:c numeratio communis eft in addi-

tione,fubduftioneimultiplicationejdivifionc.

ly Ratioinaqualitais reducitur adra

tionem aqualitatis multiplicatione Jlue

converfiC.

llt ratio
]
multiplicetur per rationem l,ficc

ratio qua: eft a:qualitatis.

Cap. 3, degeneribus rationis.

Ratio prima eft aut conjunifta
,
prima multi-

plex

V
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ple.t aut fupevpaiticularis aut (uperparticns.

i6 Multiplex eB, quando terminus

major dividiturd minore.^.d.j.

Sic omnis numerus multiplex eft ad uniraccj

ut z dupluSj3 triplus, 4 quadruplus , & fic in infi-

nitum . Sunt enim generis hujus rcliquorum-

quefpecies infinita:. Atque hic antecedens eft

multiplex,ut duplus,tnplus,quadruplus, quintu

plus.fextuplus. Cofequens autem fubmultiplex,

ut fubdupluSifubtripluSjfiihquadrupPjfubquin-

tuplus,fub(cxtuplus . Hic etiam unitas numerus

eft, ficuti fepe in tota comparationum dbiftnna.

Species veto fic notatur,234 5 ^III II
dupla, tripla, quadrupla, quintupla, fextupla.

Si (ubmultiplex multiplici contra comparetur,

minoris i naiqu alitatis erit ratio, Sc fubmultiplex

dicetur,&: antecedens minor erit,c6fequcns ma-
jor,ut in cmteris deinceps.Nomen fiquidem ra-

tionis in minore qualibet ina:qualitate,{emper a

majore termino capitur, addito , fub : fic igitur

fubmultiplicis fpecies notantur,III I

i 3 4 5

Subdupla,rubtripla,fubquadrupla,fubquintupla

I

6

fubftxtupla.

C iij
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Harc prima inajqualitatis ratio

,
vera & pro*

priadivifione percipitur, reliqux aurem rpecie?

jmperfeda divifionc cognorcutiir, perpetuoque

pars aut partes relinquuntur.

17. Superparticularis cft, quando ma-

jor dividiturfemeld minore , &pars e-

jusJupereJl.

Si a]cera,ferquialtera dicitur, fi tertia, {efquiter-

fia.fi quarta,fefquiquarta, fi quinta,fexquiquinta,

fi icxta,rcxquifi;xta,utinfiibie(ilis cxeplis pacet.

3 4 5^
i 3 4 5

Sexquialterajfcrquitcrtiafefquiquarta , fefqui-

quinta. 7
g

Sefquirexta.

Ac fi majores minoribus dividas
,
quoti /pc-

ciem rationis nomen fubtiliiis explicabunt,

uc hic vides,

ji-Ti- t_L
i

a j ^ 3 > ^ 4 J ^53 -^6*

Si minor majori in hac fpecie compafeturjta

tio fubfiiperparticularis dicetur : res fic erit,

a 3

3 4
.

Subrciquialicra, Subfciquitcrtia.
4 }

! .
e

Subfefquiquarta, Subfcfquiquinta.

SuWtfquiicxta.
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Ubi quoti fune prioribus fimiles,

j8. Superpartiens ejl, quando major

-dividiturfemcl d minore ,& ejuspartes

diquotfuperfunt.
' St duccjfuperbipartiens, fi trcSjfupertripartios,

fi quatitor, (tiperqu.idripanieSjfi qtiinqtic, fitper-

quituupartiensj fi fex, fuperfexcupartiens , 5c ad-

dimus pratterea nomen partis a comite , tertias,

quartas, quintas, fextas, feptimas, fi comes fit 5 ,

4 j 5 ) 7 - Itaque nomen fpeciale duplex hicc-

lic , alterum enumero, alterum 6 nomine par-

tium, ut,

5 7 9 .

i 4 5

Superbipart. SupertriparC. Superquadripar.

tert, quart. quiur.

II 13
.

4 7
Superquintupart. Superiextupatt.

lext. fcpr.

Qu,orum quoti rpccicin indicantes fur.r,

ly, i'y, i'j> itf, if . Si coparcturin hoc tertio

genere minor majori,fuperbipartiens dtcitur,5j

contrario modo notatur,ur,

3 . 4

Subfuperbipatt,
.

Subfupertripart.

tert. quart.
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5

^ II

Subfuperquadripart, Subperquintupart,

quint. fexc.

7
13

Subfiipcr(epn.ipart.

feptimas.

ConjuncSa ratio cft multiplex fuperparticula-

ris.aut multiplex fuperpartiens.

19 MultiplexJuperparticulans ejl,qua--

do majorfapius dividiturd minorCj^ e-

jusparsfuperefi.
Ut.

s 7
i

3
, .

Dupla fefquialtera. Duplafefquitortia,

9

4
Duplafefquiquarta.

Et fic deinceps. ut, II ad 5,duplafelquiquin-

ta, 13 ad 6, dupla {elquifexta.quarum quoti funt,

ij’ if>
Sic tripla fuperpamcularis.

7 10 13 16 19 1$

z 3 4 5 S 7 8

Rationum quoti funr.

5 »> 3 >• 3 4’t3p 3 t> 3 7>, 3 8?

At
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At fi contia minor majori comparetur (Tub)

(utrique fpeciali nomini prsponendum; ut ratio

J
eftfiibdupla/ubfeiquialtera, ratio

\
eftfubdu-

plajfubfefquitertia.&c.

j o . MultiplexJuperpaniens efi,qua~

4o majorfepius dividitura minore,
O"

u
5

,

Duplafuperbipap.

quint.

20

9
Djiplafuperbipart.

non.

24
II

Duplafuperbipatt.

undec.

Qi^oti ‘rationum.

Cap.4.dc primis difFerentii?

proportionis.

Ratio adhuc fuit.fequitur proportio.

2,1 Portio ejljimilimdo rationurt}'

juspartesJuperJunt.
llc,

8

Duplafuperbipart.

tert.

16

Puplafuperbiparr.

iept.
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Ejufque perinde valet inverflo & alternatio,

7.1. Proportionis inverjto, ejl aj^um-’

ptio confequentis, noelut antecedentis ad

antecedentem 'velutconfequetem. ij.t/.j.

llt fi dixeris, ut finit 2 ad 4,fic3adtf:£rgo,

inquam,ut 3 ad 6, fiezad 4: irem utiSad ;,fic4

ad 2. Denique ut 4 ad 2,fic ad 5. id awn-oAjr cft

Euclidi.

2.3, Proportionis alternatio cjlajfum-

ptio antecedentis adantecedentem, <Sr co-

fequentis ad confequentem.\\,&\i.d.'^.

Ut fi dixeris,ut j ad 10, fic 4 ad 8 : ergOjin-

quain,ut5 ad 4, fic 10 ad 8.Id tvaxxa|eft Euclidi.

•Proportio eft difjunda vel continua.

Z4 Proportio dijjunfla , ejl proportio

terminorum dijjunflorum.

Ut 6 ad 12, fic 7 ad 14. hic_ termini quatiior

funt diverfi.

zj. Proportio continua,ejl proportio e~

jujdcm terminifecundi& tertii,

Ut 2 ad 4, fic 4 ad 8 : hic dux rationes uno

termino continuantur.

Cap.5.de proportione arithmetica diijunifta.

Proportio efl; arithmetica at;»- geometrica.

Propor-^
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%6. 'Proportio arithmetica,eflfmilitu^

do differentiarum,

llc iu 8, 6, Ii j 10 , iitrobique enim efl: z

,

pro

differentia etiam inverfo modo: ut enim lo ad

u.ficsadSjVclutiiadio.fic 8 ad (T: una enim
differentia i eft. Item alterno modo, ut Sadif,

ficiiadio. ErgoutS adii.fictf ad lo. Propor-

tionis arithmetica: inventio varia efl
,
prima efl

additionis.

2.7. Si qUatuornimeriJint arithmeti-

ce proportionales, extremusfmuluterque

erit actualis medio ftmul utrique,

lltm 2,3, 4,j:utrobique enim cfty. Sicin

Ii, 10, 6
, 4 : uuobiqueenira eft 16 . Secunda eft

multiplicationis.

28. Si fint quatuornumeri arithmeti-

ceproportionales ,fa^us d mediisfupera-

hitfadlum ah extremis,faSlo d differen-

tia maximi d medio ,per differentiam e-

jufdem medii dminimo.

llt iniij 10, S, ff.fadus ab extremis efl 71,

quem 80 fadus a medio,fuperat 8, faiSo a 2,dif-

fcrcntia primi fupra medium,per 4 differentiam

ciufdem medii a minimo.' Sic in 12, 10, 4, 2, fa-

dus ab extremis efl; 24, quem 4 o, fadus a me-
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diis fopcrat ifi , fadlo a z difFerentia primi a me-
dio

, per 8 difFeretiara eiufdcm medii a minimo,

Termini tamen rcdle confticuedi
, ut medii fint

medii quantitate. Neque hic dices utu ad 8/ic

je ad i2,(cd vt 8 ad iz,Gc n ad i^.

Cap.i. de proportione arithmetica con-

tinua,ejuique progreffionc.

E diijunda proportione Arithmetica, afFc-

flio continue deducitur.

i8 . Sifint tres numeri arithmetice pro-

portionales^medm erit dimidius extremi

fimulutriujque.

Ut in 3,5, 7. Nam 3 & 7 funt lo,quorum di-

midius eft 5.Hinc patet inventio medii arithme-

tici.

30. Sifint tres numeri arithmetice pro--

portionales,fiaSiusa medio, fuperabitfia-

Slum ah extremisfa^o a differentiis,

ITt in 3, S, 9, fadus ab extremis eft tj, quem

36 fadlus a medio , fpperat 9 fado .a djfFcrcntiis

3 &3.

31. Proportionis arithmeticte continua

termini quantumlihetcontinuaripoffunt,

0‘pro^efiio arithmetica vulgo dicitur,

In ca quaeri fblet terniinorum difFcrentia,nu-

merus.
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merus,primus,ultimus& fumma, qux datis tri-

bus inveniuntur.

32 . Siprimusfuerit fuhduSius ah ul-

timo , reliquufque divijus in numeru ter-

minorum unitate minutum
,
quotus erit

differentia.

Ut progrefllonis quinque terminos habentis

funro primus & ultimus terminus io,numc

rus autem terminorum 5,tolle igitur 2 primum a

IO ultimo,reflant 8,quibus in quatuor numerum
terminorum unitate minutum divifis, quotus c-

tit 2 pro differentia
,
per quam a 2 primo termi-

no invenies reliquos terminos 4, S, 8, ufque ad

IO ultimum,totaqueprogrefliocrit 2, 4, 6
, 8,10.

33 , SiprimusfueritfuhduHus ah ulti-

timo^reliquufque divijus indifferentiam,

quotus unitate auSlus, erit numerus ter-

minorum.

Ut in eodemexemplo,tplle 2aio,mancnt 8,

quibus divifis in 2 differentiam,quotus eft4,cui

addeijhabcs 5 numerum terminorum.

34. Si unitasfueritfuhduSiad nume'

ro terminorum
,
faflufque a reliquo per

differetiamfuhduSiusah ultimo,reliquus

eritprimus.
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Ut in eodem exemplo, tolle i ay numero tet-

minorum , & 4 reliquum multiplica per 2 diffe-

rentiam,& faduraS tolicaio uitimo,reliquus

2

cft primus.

35 * Si uniusfueritfubdufia k numero

terminorum yfaSiufque k reliquo perdif-

ferentia additusprimo^totus erit ultimus.

lltin progrcfiloneja, 4, 8.10, numerus ter-

minorum cft 5, a quo tollatur per 4 numetii

terminorum unitate minutura, multiplica per 2

difFercntiamj& 8 fado adde 2 primum terminfij

totus erit 10 ultimus terminus progrelftonis.

3
^. Sinumerusfueritfa^us ex addi-

tis extremis per dimidium numeri ter-

minorum, 'vela numero terminorum per*

dimidium additorum extremorum , erit

fumma progrefionis.

Ut in 2,4, 8,10^ 12, extremis additis 2 &
12 ,

totus i4per 3 dimidium multiplicatus, facit

42 furamam quatfitam. Fat: numerum termino-i

rum imp3tcm,urin 2, 4, 8, lo , extremis addi-

tis totus efti2,cujus dimidius 5 per 3 numerum
terminorum multiplicatusifacit 30 furamam.

Gap.y.de proportione georaetfica,dequc

invettone proportionalium& insqualm.

Ad-
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Adhuc proportio arithmetica fuit,geometrica

{equitur.

37. Proponiogeometrica eflJimi-

litudo rationum. 4t.d.<).

Hic proprie proportio dicitur.

38. Proportionales funt, qui hahent e-

andem rationem, j.d.^.

Veluti 9 ad 3,ficuti iz ad 4 , ratio utrobique

cfl. tripla,ideoque 9, 3,11, 4,(uut proportionales.

37. Si numeri fuerint aquales , erunt

proportionales ad eundem 3 idem erit

proportionalis ad aquales.-;.p,^.

40. Et Jt numerifuerint proportiona-

les ad eundem^eruntaquales, &• adquos

idemfueritproportionalis, illi erunta-

quales.;.p.^.

llt 1 & z funt proportionales ad 3 : ut enim

zad 5,fic z ad3. itemque jad z, &:zeft propor-

tionalis; ut enim 5 ad z.ficj ad z.Qontraquez 8c

z cum lintproportionales.adjjfutit squales. Ite

z& z squales,ad quotf j eil proportionalis.

4r. Si duo numeri fuerint inaquales,

majorhahehitadeundemmajorem ratio-

nem, quam minor,& idem ad minorem
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habebitmujorem rationem quam admd-^

Jorem.B.f.^.

4Z. Etjiduo numeri habuerint ad eu~

dem rationem inaqualem
,
qui habuerit

majorem,eritmajor, adque autem idem

habuerit majorem rationem, erit minori
\

zo.p.^.
j

Uc5 8c 4 funt insqualcs , & 4 ad i majorem
rationem habec,nenlpeduplam/quam 3 adeun-

dcm.nempe ferquialtcram : item a ad 3 majorem
habet rationem,nempe fefquialtcram, quam ad

4 fubduplam . Conuerfom patet in epdem cx-

cmplo,

Cap. 8. de inventione proportionalium per -

multiplicationem, deq; rcdmSionc par-

tium ad cognomines& pro-

portionales.

45. Minores aque majoribusfuni

proportionales, i /».5

.

Ut a ad 4,fic 5 ad 6 . Antecedentes enim di-

midii funteonfequentium : datis aiitera minori-

bus, majores proportionales inveniuntur multi-

plicatione. , r

44. Si numerus numeros multiplicet.
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fa^i erunt proportionales multi^Ucami-

hus.i^p.j.

llc 1 multiplicec3 & 4jfa£li erunca S<. 8 pro-

portionales multiplicatis 3 6c 4. Item 3 &4mul
tiplicentijfadliiidem^& 8 erunt ittdem pro-

portionales multiplicantibus, 3 Se 4,quiautro-

biquexqui majores iunr minoribus,

Kedudio partium ad cognomines & propor-

tionales e proximo multiplicationis theoremate

deducitur, atq; ut proportionales ipfi addantur,

fubducantur,dividantur ncceflaria . Proportio-

nales enim parces funtexdera quatumliSet ter-

minis diiTimileSjUt t > i j

4 ^. lartium reducto ad co^omines

(^proportionales partes j e multiplica-

tio nominis& numeri per alteru nomen.

lltiny, multiplica 2 &3 per 4,itcm
3
Sc

4 per 3, facies cognomines 8c proportionales par

tesTT, -T proportionales quidem,quia nume-
rus idem duos multiplicavit : cognomines vero

& squalium nominum, quia fune e duobus nu-

meris inter fe multiplicatis.

47 . Nomina reduBione eademfaBa^

ad divijionem nihilattinent.

Nam cum reduxeris partes ad-l, -i-f-,

dicere -1 toties k fubduci nihilo plus cft

quam dicere 8 toties ap. Itaque nominum inter

D
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fc multiplicatio hic in divifionc omittitur .A t fi

feries reducendaru partium longior fuerit,bins

rcduccda: fimt, ut in j ji prima redudlione

atque hinc additione fada,habebis deinde

eumf rcdudlacfunt-f-'-,

48.Eadem via reduflionis^cagnojcemr e

him partibffsutnejint majores.

llt-j lunt majores quam -j, quia fadarcdu

dlione habebis^ pro -

1
^ : At habebis tantum

pro i.

49 . Eadem via termini rationumjra-

£li ad integros proportionales redeunt, ji

numeri multiplicetur pernomen unarum

partium.

Sic -I multiplicata: per 4, redeunt ad

Ij, id eft ad i & 2 integros , & eadem rationem

habentes quam habent ~ ad Si majorestcr-

rninos proportionales requiras^multiplica rur/iis

pernomen 4, facies Sc id elt, 8

ic 8,vel multiplica per e, facies id eft 12

& 12 integros proportionales datis fradtis A i.

Idem erit , fi cum integris fraifti miiccantur,

ut fi pro
3 j &4-~ quasrantur integri propor-

rionaleSjmu!tiplicabis 34- pera, facies 7 ; deinde

multiplicabis 4 } per idem nomen , facies 8 y,

neque dum habes ambos integros , led alterum

tantum^iEademitaque via quteratur alter: igitur

per



LtB EU I i. 51

per reliquum nomen 3, multiplica 8 facies 14
8cj, undccolliges as^tandemque habebis 21 Se

x6 integros proportionales
3

-i-

4 -j-.

Cap. 9. de inventione proportionalium per

divifioncm,deque redudione ad

minimos;

Datis vero majoribus numeris, minores iri-

veniumr regula divifionis per contrariam e le-

ge multiplicationis deduda.

50. Si numerus diviferit numeros^quo-

ti eruntproportionales di vijis.

llc 2 dividat 8 &^jquoti4 &3,eruntprbpor

tionalcs divifisS 6c6:At4 & 3 dividant 24,quo-

ti & 8,erurit proportionales divifis/cd contra-

rio genere inaequalitatis. Non enim ut 4 ad 3,fic

6 ad 8,il!ic enim cfi; ratio fefquitcrtia, hic icfqui-

altera,fcd ut 4 ad 3,fic 8 ad 6 . proportionales fi-

unt divifion e non folum minores divifis,fed mi-

nimi proportionalium.

51. Si numerifuerintminimi propot-

tionaliumi eruntprimi interfe.z^.p.-/.

yi . Etfifuerint primi interfi , erunt

minimiproportionaliUm.t^.p.y.

Ut 3 dcafunt primi & minimi refquialtero-

niiil>& quia funt minimi proportionalium, ic-

D ij
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circo funt primi.

55 . Si maximus communis divijor di-

viferit datos
y
quoti erunt minimiproj)or-

tionales datis,

II c hic,

8 12
'

4)
i

,
3

4 maximus divilorcum diviferit 8 & 12, quoti 2

& 3
eriit proportionales minimi , unde etiam ic-

quitur.

54 . Si duo numerifuerint minimipro-

portionalium y dividentfhi proportiona'

les cequalitery majormajorem ,^ minor

minorem,u.p.y.

Uc patet in eodem exempIo:3 dividit ipfum

12 quater, & 2 dividit ipfum 8 toties. Habet au-

tem ifta ad minimos redutftio ufiim tam nccefla-

rium,quam eft facile pares numeros prae magnis

numerare. Itaque providendum iempereft, ut

primi numeri & minimi perpetuo proponantur,

aut fi compofuidati fint, protinus reducantur

ad minimos per maximum communem divilb-

rem . Serviet etiam fuperiori proportionalium

reduiSioni redudio ad minimos terminos, ut

poftea redudorum terminoru alia redudio pro-

lixior evitetur. Sed redudio ifta per fpccics nu-

merationis eft etia quxdam ipecialis
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5 j. In additione^fuhdu^tione mini-

mus d nominihm divijus efiajjumendu-s

pro communi nomine& numeri multipli-

candi alterne per partes cognomines.

llt hic vicies,

•£. A
£ 4
3 5^ubi pco habes

9

5^ In multiplicatione numerus^ no-

men alterius reducuntur.

Quia funt multiplicatores, idcmquc eft mul-

tiplicare ^ per I, & per I.
Itaque tanquam -j-

rediges ad j, & pro4|-, facies

j7. Si numerus nomini alterno fuerit

a^jualis.reliquus numerus reliquo nomini

fu^erpofitus multiplicationem ahfolvit.

lltinf, omi(IiS3 & 3,habes |;>ideft,4.

Quin fi longa hic feries fuerit, xqualibus omni-

bus omiflis , reliquus numerus cum reliquo no-

mine multiplicationem abfolvct,ut hic,lX£i 4 3

j> * 8 > 1 y i» js 4> •

58. /« divifonenumeri interfe^velno-

mina inter fe , vel utraque feparatirnre-

^
D iij
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ducmtur.

Ucfi^ dividantur per y, pro z &4,fucnes^

& i,&: quota pars erit j, vel i y. Item fi dividas

f per fumes i & 5
pro 9 & & facies -4-,vcl

ly. Item fi yy per f, fumes & 2 pro 4, & 8 pro

$Scij,i&c quota pars erit y.

Cap.io.de regula aurea proportionis dif-

juniitar,&: inde quarti proportio-

nalis inventione.

Proportio cft prima autconjumfla.

59. Proportio prima, ejl proportio dif-

jun6la tantum,autcontinua tantum,

60. Proportio dtjjm6la efi, quando

qua ratio ejlprimi termini adfecundum,

eadem ejltertii ad quartum.
Ad proportionem diQundlam primacrit in-

ventio quarti proportionalis per multiplicatio-

nem fimul & divifionemj quae inventio propter

fingularem excellentiam yulgo aurea regula no
minatur.

61 . Si quatuor numeri fmt proportio-

nales ,faSius ah extremis eritaqualis fa-

Sio d mediis :&jifaSius ah extremis jtt

itqualisfaSio d mediis,quatuornumeri e<-

runt
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rtmtproportionales, ip.p.j.

llc in 4, i, 3 ,
fai5tus ii ab extremis 4 & j^eft

iqualis li fado a mediis 1 5c 6 . ideoque eciatn

numeri quatuorpofitifuntpcoportionales.Hmc

fcquitur.

6 t. Si datis trihm numeris primus di-

viferitfafium d fecundo& tertio
,
quo-

tus erit quartus proportionalis, i^.p.p.

lltin 2, 4, c, quartus proportionalis cftiz.

63 . In hujus regulae quueflionihuspra-

cipue jpeflandus eli ordo terminorum.

Ut nempe primus primo loco fit, &coetcri

fuo. Itaque fi confufius, ut (olet, quaeratur, redi*

gantur tamen in ordinem termini : lIr,quot ho.-

rj:runtin^ diebus^ciimin^ fintya? Hicquaeftio

efl: tertii termini,quxftionifque proportio (ic ex-

pedietur 3, 72, 6, 144.

^4 . Si confundanturres heterogene^e,

reducendafunt prius adidemgenus.
Ut fi quxratiir^hebdomada horas habet iSS,

dies 4 quot horas habent ? Pro hebdomada po
nantur 7 dics,&: tura dic,7 dies dant horas

4 dies,quot horas dabunt ? repedes

Si termini rationis comprehendan-

tur dato nomine rationis , ante funt ex-

pliitandiy

D iiij
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Ut ad quem numerum ueft quincuplus ?Po-

”

ne pro primo& fecundo termino terminos mi-

nimos quifits rationis $ dicito,ut y ad i,

iic uacfay. Atque hoc modo cuilibet termino

terminus rationalis, qua voles rationis fpccie re- *

perietur .Sic enim idem la feiquiquartus erit ad

5 fuperbipartiens tertias, ad yy duplus ieiqui-

quartus,ad5-i,id eft,y, duplus fupertripartiens

quintas ad 47y. Exempla funt cum fpecic ra-

tionum terminos includente; fic,

5',. j, 1, 12, af
r

i|. % 4> 5t
^T’ 5> -7 T
iy> s, 4, ra, y-|-,idefty

^3» 5» 4T5''

Si quid antecejjerit quaponem,

ante explicandum eft.

Centum libras emi lo aureis,vcndidi ia,qu 5-

tum lucri fuiflet ex aureis loo 5 Primo videbis lu

crura IO aureorum ede aureos a.Tum igitur per

auream regulam dicito : ro dant a, ergo loo da

bunt ao. Item ii libra
3
aureis empta, vendere-

tur tantum a,quanta eflctjadtura ex aureis 100 J

Hic cum videris jaduram in 3
ede i, tum dices

3
perdunt i: ergo 100 perdunt 3 3y . Sic fcpe

multarum rerum additio facienda, priufquam

proportio concludatur: ut, piperis pondo 1000

in Lufitania empta funt nummis 10000, proque

his
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his vcftigal pcnfiratu nummis looo,naulum pct

Rhotomagum ulque fuerit 300. Ibi deinde ve-

<Sigal5oo, vcdlura 200 : acceflcrit miniftrorum

impcnfa 2000, vis in lingulas libras lucrari 4, id

eft, pro tota fumma 4000 ? Adde illa omnia,

fumma erit 18000 , lam diciro,iooo pondo dant

impcnias 18000 ; ergo i dat 18.

Putearius quidam puteum brachiorum 34
redemit effodiendum libris 60 cum viAu gemi-

narum operarum . EffofTis autem brachiis 20, a:-

grorarc coepit,patremque familias niercede de-

bitam rogavir, quanta igitur ea efl: ? Hic vidus

nihil variat
,
fed arithmetica progreffionis uflis

hic eft ante proportionis geomctricteconclufio-

nem. Nam fecundum brachium,laborem primi

continet& tertium utriufque , &c fic deinceps a-

rithraetica gradationelabor crefeit. Itaque fum-

ma integri progreflionis brachiorum cft 393.At
fumma progreflionis 54,20 brachioru eft 210*.

Jam ad proportionem conclude,ut595ad^o, fic

210 ad 21 fljjvel

Cap.ii.dcreduftione quadruplici ex in-

ventione quarti proportionalis.

Ex aurei reguli confedlario quadruplexrc-

duftiooritufpartium ad datum nome, integro-

rum ad partes
,
partium ad integros

,
particula-

rium ad partes.
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6j. RedaSlio partium ad datum no~

ynen , efl multiplicatio reducendi numeri

perdatum nomen,^facli divifo per re-

ducendum nomen,
Atque hic integra proportio efl: .• ut fi que-

ratur quot (unt Ti ? Hic enim terminos tres

habes 4; 3 j iz j unde quarto proportionali inve-

to,refpondebis efle Idem veto efl dicere,

J-
rcdudle ad^^j Iunt7|-,item querere, quot

iunt 77 in
I?

Relique reduclioncs compediuin

proportjonis habent. In his enim proportionis

terminis aliquis deeft . Itaque multiplicatio vel

divifio omittitur.

• Redu^io integrorum adpartes,
efi

multiplicatio integrorum per nomenpar-

tiumunm integri.

Ut fi reducere velisiifignaadgradus,fcisgra

dum efle tricefimam partem figni.multiplicabis

igitur I z per 3 o,& facies 3 6 o. Multiplicatio hic

tantum efl:,quia primus terminus efl i,quo nihil

dividitur. Queflio autem fic effete fuis termi»

ris;i fignum continet 30 gradus, i z figna.quot

gradus continent J totaque proportio fic eflet i,

30, iz, 3^0.

69. Redufliopartium ad inte^os, eB

divijiopartium peripfarum nomen"
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Ut jffo gradus^quot valent figna’ Scis gra-

dum eflcji ligni. Itaque divides 3fopcr3o, &
habebis 1 2. Qutcllio etiam Cie efiee

: 30 gtadus

valent i fignum, 3^0 quot valent ? cumque pro-

portio concluderetur: 30 gtadus valent ifignii,

ergo 3^0 gradus valent 12 ligna. Atque hic quia

fecundus terminus cft ijquo nihil mulriplicatur,

divifio tantum efl; neceiTarja. Proportio tota fic

eft
3
o, ij 3^0,1 2. Hac igitur urraqueredudtiq-

ne, via paret reducedi aureos ad afleSjafTes ad un
ciasxontraque uncias ad afles,& affes ad aureos,

£c monetx cujulcunque genus in partes frange-

di,partcfque ad totuuvrcducendi.

70 . l\educlioparticulamm ad partes,

efi multiplicatio numerorum interJe,0*

nominum interJe-

Sic ^ j
redeunt ad ~f, id efl; 1 , & divifio

hic,ut in reduiSione integrorum ad partes negli

gitur^quia i eft primus terminus proportioniSjSc

jpporcio hic duplex eft , alteram numeris, altera

innominibus. Tota proportio fic eft, i;|
*

ut enim i ad 3, fic 2 ad item uti ad 4, fic
3 aci

12. Conftitutis autem propottionalibus,con-

ftat fadum ab extremis xqualem efle fafto a me-

diis , c-ttque ob eandem proportionis caufiam vi-

deri poftit multiplicatio partium & rationuntr-

men & pomitem fimul cum nomine& duce co-

pletfti: Si ieries longior fuerit, binx partes fiint

cxpediepdXjUt in
] i, prim6 facies -j|-,id el^
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V. Deinde cx-f i facies-j. Idem autem fuerit di

cercjj 4>vel:j
J

! quia idem

numeri inter fe multiplicari creant eofdem,&
per hanc particularem rcdudlionem, cognoftis

quid fint particula:, cum vides quales fin t partes

totius . Eodem compendio partes integrorum

cognofcentur.ut y trigintaquinque aureorum

funt ,id eft lo aurei, tanquam quarreretur

i »

s

Cap. I i. de variis quaeftionibus

proportionis.

Inllrudtis & paratis fraftorum numerorum
prtcceptis,proportionis uius multh expeditior e.

ric,qualem compluribus & clarioribus exemplis

lubetilluftrare.

Perfolveris xris alieni -j-: deinde^,& reftet

IO aurci,quanturo erat totum xs alienum } addi-

ta: partes funt reliquum igitur cft -rl", unde

quteftionis proportio concluditur.

5 valent i o aureos : ergo 1 2 valent 24.

Turris j in terra latet, demergitur fub a-

qua, reliqua pars e o cubitis fupra aquam emi-

net
,
quot igitur cubiti in terra ? quot in aqua J

Partes additae luntri, reliquum igitur valet

£0

:

unde concludes,

r4 48

5 valent £0

:

Ergo <
Cj

3 £

Talis
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1

. ei
Talis cft quiftio duplex graecorum cpigra-

matum de ftatua Palladis.

Pallas ego fum malleatajied aurutn

Juvenum cft,donum poetarum.

Dimidiu quide auri Charifius.oitavam aucc

Teipis,& decimam parrem pofuic Solon.

Sed vicefima Thcmifon,reliqua vero talenta

Novem,& ars,donura Ariftodici.

Adde parteSjhabebis
-H-.

Itaque reliqua 9 adeo-

plendum totum
,
valent 5 ptopofita. Hic acci-

dit eundem efle numerum propofitum & reli-

quunijUt aliud qua:rendum non fit . In proximo

res alia eft. .

Augeam interrogavit magna virtus Alchidc

Multitudinem armentorum quatrens, ipfc

vero refpondit

:

Circa quidem Alphei fluvium, amice, dimi-

dium quidem horum.

Pars autem odava, collem Saturni circu-

paicuntur.

Duodecima autem fccelBt Taraxippi ad

montem:
Circa vero Elide divina,vicefima pafcutur.

Verum in Archadia tricefimam reliquii.

Reliquos autem videto greges , hic quin-

quaginta.

Additas partes funt xfi .Itaque reliqua 15 ad ex-

plendum totum valent 5o;Ergoi2o valent 240.

Paulo diflimiliter fblvitur graeci item epigram-

matis illa quxilio fratrum Zethi & Amphionis
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mattiCjue Antiopes.

Ambo quidem nos viginti mnas trahimus

Zethufq; Sr germanus;at fi de meo fumpferis

Tertiam & quartam Amphionis.

Sex omnia invenies, matris invenies podus.

Primum fimulutriufq; quaifiti numeri,id cft toi

cape -fjqux nempe fit unius & alterius quxfici

^communis ea erit 5; 6 autem matris numerus

continet hanc communem & prxtereauniiy

id eft ptimiquxfiti numeri,ut pcrfpicics tol-

lendo j de j.unde proportio de primo numero»

quxfito concludetur,

YT valet r ; ergo TT,id eft totus
,
valet 12.

Hic numerus Zethi^quo de 10 fublato , ma-
llet 8,numetus Amphionis . Nam j de la, item

Y de 8 , funt 4 & a , & firauluterque 6 numerus
Antiopes . Idem vero concludi poteftjfumehdo

primum -j- ejufdem totius ao , id eft; 8c y : 6 e-

nim fuperatur ab eo y.id eft tt fecundi quxfiti*

cujus Y quxritur.unde concludetur.

yf valet j ; ergo i valet -f-f,id eft 8.

Hic numerus eft Amphionis, quo de ao fiiblatoy

leftat la numerus Zethi.

Emifti dolium vini aureis 8,lucrari vis duos,

qUanti pintam vendes; Dolium continet pintas

a 8 8, aurei ofto denariolos 480 o,tum propor-

tionem concludito.

288 pindx valent 4800 denariolo$,crgo

I pinta valet id eft i.

i Commuta 3 aureos in afles,quales i aureus va-

let



I I B E R 1

1

. <r5

Ict 50,itera in femi(rcsjquacirantes,a:quali iingu-»

lorum generum numero
3
quot ades, quot fc-

niiiTes
,
quot quadrantes dabis ? commuta 3 au-

reos in affes 50; deinde afles in minimam propo-

fitarum monetam,ut in quadrares, habebis 600,

quales affis valet 4,{emims z,quadrans i. Hi va-

lorcs 4, 1, I, additi funt 7,unde proportio con

eludetur.

7 continent femel fingulaqu:cfitagenera,er-^

go tfoo continet odtogies quinquagies cu y-

Eme 4 aureis xquali numero libras piperiSj

Zingiberis,araygdaIarum,faccari,quor e lingu-

lis generibus libras habebis J Sume pretiu unius

libra: in lingulis generibus,ut libra piperis te at
lihusvxneat,Zingiberis i8,amygdalaru z,lacca-

ri 4,prxtiis his additis, totus ell 40 , tu liime pro

4 aureis 184 afles, &! proportionem conclude.

40 afles dantilibram linguloru generum, er-

go 184 afles dant 4 libras & j unius librse.

Hic II multiplices libris fingulorii generum in-

ventum pretium.reftitues 184 affes . In lequenti-

bus proportio alia qutefitam antecedit.

Curlbr Lutetia Lugdunum j diebus pervc-

nit,curlbr alius velocior , Lugduno Lutetiam i-

dera iter triduo conficit
,
quando & ubi inter Ce

occurrent J Pra:pone proportiones antecederes.

Primus
5
diebus totum iter conficit

;

Ergo I die conficit Y itineris.

Secundus 3 diebus conficit iter

:

Ergo I die conficit j- itineris . Hte partes
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additsfimt-rj itineris, unde tota proportio con

eluditur.
i

itineris conficiuntur i die,ergo totum iter

conficitur dici,ideft idic,8clequcntiSj.hoc

tempus cftconcurfus,jam dicito,

Primus; diebus conficit totum ; crgo-{ dici

conficiet itineris,id eft

Secundus conficit; diebus totum : Ergo-f
conficit id eft, ^ • Locus igitur concuiTus e-

ritad itineris a primo confedi, 5£ ad-g- afecu-

do confefti.

Guriores i LutetiaRomam contendunt, ied

primus zo millia palTuum quotidie conficit, ic-

cundus 3 3, primus 6 diebus prxceflerit, quando
fecundus ailequetur; Imprimis collige per mul-

tiplicationem jamconfcdlum iter, habebis i ao
millia, tum fume 13 exuperanciamrecudijSc dic.

Secundus coficiti; millia uno diefiipraprimu,

Idem izo millia, quot diebus fupra eundem con

ficiet J quxftio fic eft,

13, r. 120, 9 tt-
Potator quidam iblus exhaurit cadum vini 20

diebus ; at ciim una potat uxor,14 diebus exhau-

rit; quot igitur diebus uxor fola cadum exhau-

riet?. Maritus 10 diebus exhaurit tocum,ergoT4

diebus exhaurit vel -j-~ . Itaque uxor 14 die-

bus potat reliquUjid eft,-ji,Jam dicito, uxor ex-

haurit 1 4 diebus -j|-. Ergo—,id eft totu ; exhau-

rit 4 6 diebus 8c j unius diei,

E 4 architciftis aedificium totum ablblvetet

omnes
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primus anno I, fecundus i,tertius 3,quartus 4.^1

Omnes fimul adhibeantur
,
quanto tempore ab-

folvcnrJSecundus 2 annis abfolvit totuopus;cr-

go I anno abfolvet | operis^tertius-j
^
quartus ^ .

Adde jam finguloru opus l
, habebis -'-k

imde concludes
:
Quatuotarchiccifti abfolvunt

41 ardificii I anno,ergo iidem abfolvcnt 44 vel to

tum4T unius ^uinijid cfty menfibus,6i:4f unius

menfis.

E duobus archireiftis primus abfolveret
3
o

dicbuSjlecLindus 40,tertio aute addito 15 diebus

abfolvunt
j
quot diebus tertius folus cffeciirct S

Primus 30 diebus abfolveret totum:crgo i f
die-

bus abfolvet 44 aedificii,id ell:4jfecundus 44 j
id

efi:|,quaeadditx runt|-. Itaque tertius efFecif-

fot-g-illis 15 diebus .Jam denique dicitpiy confi-

citur ij diebus : ergo -|-3 ideft totum, efficitur

120 diebus.

Item, Unius moletrinx tres molx molunt 12

horis modios, prima 18,fecunda 13,tertia 8,quot

horis univerfie molent modios 2 4 5 & quantum
fingulx? Adde primum 18,13, 8, facies3 5,pli-

Ina quxftio fic erit 3 9, 1 2, 2 4..

Dices igitur 3 9 modii moluntur 12 horis:

ergo 2 4 moluntur horis yy-f . Tum de tribus

molis triplex erit quxftio
;
prima fic. Prima mo-

la molit 1 2 horis 1 8 modios ; Ergo prima mola

‘horis 7 7-5- 3
modios molet? dicito:ia dant

1 8 : ergo 7 tI dabunt 1
1
4

.

In fecunda & tertia dicito,

1 2 dant 13 : ergoy-rf dabunt 8. item
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Ii dancS-. erg07-rjclabunt447'

Fons duas fiftulas habet
,
priraa implet lacum

horis 4, fi folafluatjfecunda vacuat horis ii, fi il-

la obftruda fit ; Si una fluant, quot horis imple-

bitur lacus ? Diftinguito proportiones antccc-

tientes,& dicito,

4 horae implent lacum : ergo i hora implet
i lacus, deinde

II horae vacuant lacum,ergo i hora vacuat—
lacus.Jam ut (bla irapletio maneat,tolle tt abi,

reflabunt -i lacus
,
qux implentur i hora , inde

quxftionis proportio concludetur.

lacus impleturihora : ergo implentur

horx, id eft 6 horis &C i unius horx. Sed quia

nominum in divifione nulla cfl ratio iis rejedis,

& in hoc& in cceteris omnibus exemplis, expe-

ditius concludes . Statues igiturproportionishn

jus terminos hoc modo,

7 , I, 44, ii, id cfttfi.

Lacus fontis tres fiflulas habet
,
quarum pri-

mauacuat lacum i horXjfccundai, tertia hora

integra,quanto tempore flueres firaul omnes va-

cuant lacum Dices hic ut antea.

i horx vacuat femeljcrgo i hora vacuat qua-

ter. Itaque J vacuat bis, I hora fcmel , adde has

vices, habes 7,& dicito.

Lacus vacuatur fepties i hora, ergo vacuatur

Icmel j horx,tcrminiica funt,7117.
Leo fontis 4 fiflulas habet, quarum prima im-

ple
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jilct /ubiciflum lacum 2 4 horis, (ecuncla , ter-

na 48, quarta ; Si fimul fluaiir, quot horis im-

plebunt? facito proportiones antecedentes,

z 4 hors implent totum, ergo i impleti^ la-

cus.

3
6 hora; implent totum ; ergo i implet

cus;4 8 hori implent totum : ergo i impier

4? lacus.

6 horx implent totum : ergo I implet lacus.

Adde jam partes impleti lacus i hora, habebis

J .
quales 144 totum faciuntjtejedlisitaq-, iiP-

dem nominibus, dices,

3 7 parces lacus implentur i hora ; ergo 144, id

cft totus,impletur
3 horis &~ unius horx’.

Cap.13. de proportione di(]un£la,

inverfa.

Proportio di^undla dircda adhuc fuit, qua

inverfa utendum cfty quoties rerum comparata-

rum proportio ejufmodi eft, ut quantb magis a-

lix creicant,tanto magis aliae minuantur. Itaque

primus terminus hic pro quarto quaerendus eft.

Amphora fufficit5dics 50 convivis, 6 dies,^

quot convivis iufficiec ? termini quxftionis ita

funt, 3, 3 o, 6. FatftuS autem a primo & fecu-

do eft 50, quo divifo in
,
quotus erit 15 pro

primo inverlb, tota proportio fic eft, ij, 3,30, <?.

Commeatus fuppetit 7 menies 300 0 ob-

fclTis militibusnz menfes,quoc obfeffis fuppetet?

termini proportionis ita fune,

E ij
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Cum modius tricicivxnit
5
aureis, tum pa-

nis quadrantis eft 4 unciarum ; ergo cum vainit

3, panis erit unciarum 6&~j& hic primus ter-

minus dired-T proportionis eft quartus.

Pannus latus 6 ulnas, longus 7, veftiendus eft

aiquali panno lato 3 ulnas, longitudo igitur erit

14 ulnarum.

I s boves arant decem jugera 8 diebus, quare

20 boves lojugcra arabunt diebus e. In IIS qua:-

ftionibus res eadem iterata proportionis tetroi-

num nullum facit,tanquam de agro aliquo age-

retur,& ita concluderetur,

I j boves arant 8 diebus.quare 20 arabunt 6.

Tale eft A riftotelis exemplum i cap i. de ccc

lo.ciim ait. Proportionem quam habent ponde-

r.a,tcmpor3 , araa-aAirjideftinverfo modo habe-

bunt, ut fi dimidium pondus in tali , duplum in

dimidio hujus . Efto igitur Ariftotelca propor-

tio. Pondus 20 librarum defeendit certum fpa-

tiiim horis 2, pondus igitur 4 o librarum, idem

fpatium defeendethora I. Proportionis termini

itafunt, I, 20, 2, 40.

Trium mercatorum primus contulit .aureos

(o per tfmenfes, fecundus autem per7menres,

tertius per 5 fortem nefeio quam contuIetint,lu-

crum autem fuerit fingulis aureorum 3 o:quan-

ra cftfbrs fecundi,quanta tertii? Dicitoie men-
fes lucrantur 3 o cx ^ o

, ergo lucrantur tanrun-

dem 7 menfes ex 5 1 f , & 5 menfes ex 72.

Caput
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Caput 14.de additione proportionis,

Haftenu^ proportionis difjunila: doftrina

fuit tum direda; tum inverfa:
,
propria differen-

tia fequitur ex additione & duplicatione termi-

norum.

71 . Additio proportionis efl additio

teminorum.

Eftque duplex.

-j%. Additioproportionisprima efl af-

jimptio antecedentis& confequentis ad

conjequentem. 14 ,0?. 5 .

llc z ad 4,ficut5 adsiergo Z& 4jid efl: (T ad

4,ut
3 & id cflj adtf.

75 . Additioproportionis fecunda, eft

ajjkmptio omnium antecedentium ad 0-

mnes confeequentes. ii.p./.

llt z ad 4,fic3 ad S

:

ergo z & 3 , id efl
5
ad 4

ic ^,id efl lOjUt z ad 4,

H.tc fecunda proportionis additio propter

quotidianum ufiim in cofortio & focictate mer-

catorum vulgo regula fbcietaris .appellata efl.

Quare ejus utilitas pluribus exemplis efl illii-

ftranda.

Duorum fociorum primus contulit aureos 8,

fecundus Qunde lucrati funt aureos 7, quantum

E iij
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lingulis accedit J Qui-ftio additis antecedenti-

bus ita folvctut;

8
jf,

1 4 dant 7 : ergo

tf
I'

& contra forsconcluditur.

4 »

7 dant 14 : Ergo

3 ^

Tres mercatores contulerunt aureos, primum

9 Ojfecundus 6 o, tertiusj o , lucratiquefunt au-

reos 100, quantum fingulis accedit ? Adde anr

recedentes,ut antca,& conclude.

90 43
2oodantJoo:ergo tfo 30

3 o 2;

Contra fingularcs fortes ex additis confcqi

libus concludentur:

43 90

I o o dant 2 o o; ergo 30 £0

i 5 30

Odio creditoribus debentur aurei,primo 15,

fecundo 2 4,tertio 3 2,quarto 5 4, quinto o,fc:(-

ro 7 feptimo S£ ,odavo 100: Sed bona debi-

toris tantummodo valent aureos i;o. Itaque o-

mnibus omnino firisfieri non poteft. Ad pro-

portionis igitur xquitatera recurretur: quantum
fingulisproratabonorum portione perfolvetur?

Es additis antecedentibus ita concludes.
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15

^4

3 ^

54

4 4 fi dant i j o ; ergo

1 o

446

441»
L4 0

44<

75
8fi

I 00

5

8

IO

I8

20

^5

28

35 44T

4 + f.

+2i.
44 5
t « t

445
Aurei 200 tribus ea conditione partiendi,

ut primus triplo plus habear quam fecundus, 5fi

fecundus quadruplo quam tertius.Hic ab extre-

mo iucipe . Si tertius habeat i , fecundus habe-

bit 4,8c primus I2,quibus additis,conclude,

u 1 41 TJ
1 7 dant 200; ergo 4 47 ry

I

Hereditas 3000 legata quinque fratribus ea

coditione.ut obveniat primo -i-yfecundo j, ter-

tio ^ ,
quarto j, quinto j. Id , uti proponitur,

fier i no potcft.quia datx partes fuperant totum,

recurratur igitur ad tequitatis proportionem
,
&c

numerus inveniatur
,
qui minimus habeat datas

partes . Hic enim eft ufus talis numeri
,
quoties

dat® partes totum fuperant, & inventi partes

inveniantur datis illis cognomines, qua; atquali-

ter quinque fratribus aflem partiantur. Minimus
vero divifiis a datis patribus efl fi o,cujus partes,

partibus illis datis cognomines funt. 30, 20
15, 12, lo, Has igitur partes adde, &dic:

per auream regulam,

E iiij
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30 I 034

' 10 687 y-

8 7 dant 3000: ergo 1 5 517 il-

ii 413 H
IO 344 i|

Tics partiuntur 100 ca conditione, ut pri<

nuis capiat- &i,(eciindusi& j, tertius &
i . Id item , ficuti proponitur , fieri non poteft,

quia partes totum (uperant . Aquitas ergo pro-

portionis adhibeatur. Itaque (innes primo mi-

nimum divifum 6 o , cujus diviforcs datis parti-

bus cognomines funt 2 o & ij pro primo , i ; S:

1 2 pro (ecundoji 2 & i o pro] tettio
,
quibus pri-

mum feparatim additis, (111113 3, 2 7, 2 2. Deinde
linml funt 8 4 ; concludeigitiu-j

35 41 f
S 4 dant 100; ergo 27 3 ^ 7

22 2 -i

Quatuor fic partiuntur eco aureos, ut pri-

mus habear & 9 aureos ,
fecundus f & 8, ter-

tius^, & 7,quartus| !k 6 . Hic item partes majo-

res funt toto. Ad illud igitur proportionalis x-

quitatisjudicium refugiamus. &; qu.atuorin hoc

exemplo (iiperiorum didimilia diftinguamus,

primo nominum propofitorum, praiceritis nu-

meris

k:

V



LIBERII 73
meris &: integris : afTumcndus minimus divifus

cft y hic erit izojfecundo partes cognomines in-

venta: per Tuos numeros multiplicanda:. Itaque

y erunt So ^ \ y
i oo f-. 105. tertio c 60 o

liimma dividenda /tollantur integri numeri'

8, 7, 6 y id cft 3 o j
manebunt 570 pro additis

confequentibus
:
quarto denique inventis quar-

tis proportionalibus, addes primo 9, fecundos,

tertio 7,quarto 6 .Totum exemplum fic erit.

80

357 dant j 7 o : ergo 7 1

100

105

^3^ Tff

ui -Iflvellil

itts
.flf

173 TTTVeMy

Cap.15. de alligatione.

Alligationis regula qua: dicitur
, hac propor-

tionis additione mulciun utitur: tametfi ipfa per

fe nulla eft proportio.

74 . j4lligatio efl aquatio medii cum

extremis inaqualihus q>er alternam ab eo

differentiam.

llt fi e duobus vini generibus^ quorum pri-

mum valeat 6,fecundum I2,mifcedum fit quod
valeat IO,alternx differentiie extremorum s&iz
a medio 100 erut 2 & 4 qutc fignificabiltj fi 2 Tu-
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niantur primi generis,4 airumcnciafecuncli.Ita-

que ii Icxtarii 6 mifcendi fine, alligatio pcrfedla

erit,ut hic vides,

6 1

1 o

“ 4
Hujus xquationis canila eft e communibus re.

gulis multiplicationis.Nam ii multiplices 10 per

6,compones fo.item fi multiplices 10 per a& 4
legmenta alterius multiplicati, compones duos

compofitos 20 & 40 xquales primo compofito,

tum fi multiplices eadem Tegmenta 2 Si 4 per to

tura IO alterno Tegmento, nunc aiuSlum, nunc

minutum, id eft pena & 6,compones duosc5-

pofitos 4 8 & 1 2 j
primo compofito squales , ut

hic vides,

IO IO IO 6 12

e 2424
6q> 20 40 12 4S

Hinc igitur patet alligationis regula, neque

medius alligationis terminus eft proportionis,

fed medius inxqualium extremorum : Eftquc

minor majore cxtremo,major minore . Sed alli-

gationis quaftio rara eft fine proportionis addi-

tione,utin exemplo. Si unus fextarius tempera-

dus eilet e duobus illis generibus ,
tum alligatio

fatfta eilct, diceretur n5 peti ied i. Itaque pro-

portionis additio id explicaret hoc modo: ^ re-

deunt
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icaat ad I : ergo i redibunt ad i
, 4 ad ^ ,

tota-
que qua:ltiofic erit,

6 Z ^2 Ivcl-f
10 6 1 J

Ii 4 ^ Tvelf.

Tale cft Archimedeum problema illud apud
Viclruvium lib. 5.cap.3.dc aurea Hieronis regis

corona ad deprehendendum aurificis furtum.

Duas,inquit VicftruviuSjmafTas cjufdem ponde-

ris cum aurea corona Archimedes fecit,alteram

auream,argeteam altcram,quibus viciflim in vas

aqua plenum demiflis, e differentia effufe aqua:

ad auream maflam & argenteamjitqm ad ipfam

coronam , deprehendit argenti in aurea corona

millionem , Eflo igitur inxqualis effufio aqux

cx aurea maffa 2o,ex argentea ipfa regis co

rona 24. Sumptis differetiis, vides auri triplum,

argenti fubtriplum in corona permiftum efle:Ec

fi corona 16 pondo eflct,eflcnc auri 12,argenti 4,
& hsc alligatio eft. At fi alterius poderis ea tuci-

rit,fimilem ratione proportionis additione con-

cludes, ut fi fuerit 100 pondo, quxftionis expli-

catio tota fic erit,

20 12 ^^12 7j
24 is loo-j

3« 4 M ^5

Talis eft in permifeendis metallis quotidia-

na ratio, ut fi aurifex habeat iGo pondo argen-
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ti.quorum unum valeat 17. Item alteram habeat

mallam,cujus podo valeat 14, quantu argenti c

fecunda malPa addet prima;,ut pondo valeat iz,

& quantum denique omnino futurum eft? Al-

ligatio alternarum differentiarum fic erit,

17 z

zz

H f
.

Unde concludes z pondo primi argenti,
5

pondo fecundi requirunt ; Ergo 100 requirunt

250
:
quibus adde 100,

e prima malTa habebis 350

pondo mifti argenti.

Alligationis caufla eadem fuerit, ubi termini

non tantum tres,fcdquotlibet proponentur: Bi-

ni fiquidem extremi ad unum medium perpetuo

conferendi ; ut vini genera quatuor funto
,
pri-

mique amphora valeat 7 aureos,fcciindi 5) , ter-

tii 10,quarti iz, & mifcenda: fint amphorae 300,

qua; fingnlae valeant ii aureos, difpofitis termi-

nis,differentiifque alterne alligatis, tota quasftio

fic erit.

7 1 1 50

9 I z 30
1 0 I I 30

II

IX 4 ZI

IO 300

7 z I 0

Nihil vero intereft,utrum majores, termini fint

plures:ur 400 pondo ficuum,amygdalarum,zin

giberis,piperis, mofchocaryorum , croci,emun-

tur zoo libellis : Libra autem ficuu emitur tf.fo-

lidis.
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lidis ,

amygdalarinn 7 , zingiberis 9, piperis 1 1,

mofchocaryorum u, crocite. Qnoc igitur fune

pondo fingulorum generum ? Hic preciorum,

perraiftio &: alligatio cft . Sume itaque precium

unius librx pro medio quantitatis, fic,

400 pondo emuntur 200 libellis:

Ergo I emitur vel ^libelLa;,

id eft 80 Iblidis.

Tum fingulorum generum pretia ipfi fublcri-

be in eadem moneta,qua:ftio tota fic erit,

e ficu. 12 6"
5> 70 iy

7 amyg. r 2 9 70 -f
?-

9'zingib. 1 z C 9 70 47

IO
y r. 400

n pip. I
5 4

12 mofch. 134
16 croc. I 3 4

8 <rz l-l-

8 ^2 44
8 6z -j"!'

Adhuc additio proportionis fuit, cui fubdu'

clio proportionis eft in elementis oppofita.

7 Subductoproportionis,
efl

ajjHm-

ptio reliqm termini.

Eftquedupletc.

'j6. SuhduSiioproportionis prima, edi

ajjimptio reliqui termini adfubduflam.
llt 6 ad 4,ficuti9 ad e^iergo 2 ad 4,ut 3 ad e.itaq;
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f-ji Sifuerit ut totus adfuhduSlunt^ ’

fctotus adfuhduSiuM, reliquus erit ad

fuhdu6lum,ut reliquus ad fuhduBum.

78 . Suhduflioproportionisfecunda,
efl

ajfumptio reliqui ad reliquum^

llc
5
ad 10,ut 2 ad 4 : ergo ut 5 ad 10, fic 3 ad

tf. itaque

79 . Si fuerit ut totus ad totum,itafh~

duSlus adjubduSlum, reliquus eritad re^

liquum,ut totus ad totum, i^.p. 5 .

Cap.ifiJ. de duplicatione proportionis.

Jam de duplicatione proportionis dicendum
cft.

80 . Duplicatioproportionis,ejlajfum--

ptio faSlidprimo &fecundo proprimo,

faSiid quarto quinto pro tertio

^

undefextuspro quarto concluditur^

llt fi quiratur, Io boves 7 diebus arant 33 ju-

gera ,20 boves 24 diebus quotjugera arabunt?

tetminiqua:ftionis5 itaerut.io, 7, jj, 20, 24,

Fadus vero e 10 8c 7 erit 70 pro primo termino,

faitus c 24 6C2o,erit 480 pro tertio, unde con-

cludes
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eludes pro quarro 240jtcrminique proportionis

duplicis ficerunt^

IO 7 35 lo 24
70 35 480 240

Hic ver6 duplex proportio permifeetur, pri-

ma fimplex&direfta cftboum &jugcrum.io
boves arant 7 diebus

3
yiugera; ergo 20 boves

eodem tempore arabunt 70. Hic tempus idem

nullum proportionis terminum facit, tanquam
diceretur,ci'mi 10 boves arant

5 5
jugcra,2o boves

arant 70. Secunda proportio firapieX eft,2o bo-

ves arant 7 diebus 70 jugcra.crgo idem 20 die-

bus arabunt 24 jugera. Hic tempora diverfa fa-

ciunt terminos proportionis.idem 20 boum nu-

merus nullum terminum facit. CauiTa autem cur

illi duofadi pro quatuot fimplicibus afliiman-

tur,cft.quod ratio tertii 3 5 ad fextura 240 fit e ra

tione 10 primi ad 2o,quartum & ratione 7 iecu-

di ad 24 quintum ,
qus ratio eft duorum fadto-

rum7o, 480: 3
aurei 2 menfibus lucrantur au-

reos tf, aurei 4 menfibus tribus quot lucrabun-

tur J Hic II facias 6 6 3 Sia : item I2& 4&3, &
concludas 6 dant 6 , ergo 12 dant 12 , nihilo plus

facies, quam fi dixiffes, 2 dant 6 , ergo 4 dant 12,

quia multiplicati per eundem
3
fiunt. Itaque fai-

dotum & facientium eft eadem ratio. Quare
quoties in tali duplicatione aequales termini fic

occurrent,acqualibus terminis omiflls,proportio

concludenda eft. Sed ubertas rcgulx eft uberius

explicanda.

l
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Trium mercatorum primus contulit 44 pet

per 8 menfts, (ecuncius per 6 meles, tertius 24

per 4 menfes,unde lucrati funt aureos 80, quan-

tum lingulis ex hoc lucro cedet ? Multiplica Ibr.

tem quamque cum fuo tempore,primi faftus ell

352jlccundi 192, tertii 96, & lingulisjam additis,

dicito per auream regulam,

352 44
<?4o dant 80 ; ergo 192 24

96' 12.

Legio habet pedites 6100, equites 7 2 &
peditis ftipendiu eft 4 aurei, equitis 9, pra:da au-

reorum 2000 his dividenda, quantum fingulis

dabitur? Multiplica’ numeros perlbnarum , fti-

pendiorum :ptiraus fadus erit 24400,lecundus
tf534,tumfa(fti addantur,erunt 30934,6^ dic per

auream regulamj

24400 1577

30934 dant 2ooo:ergt» dant

<r 5 3 4 422

Canonicii2,& facellani2o,partiunturquot-

annis aureos 3000, led ea lege ut canonicus 5

capiat, quoties facellanus 4, quantum igitur eo-

rum ftipendium ell annuum ? Multiplica nume-
ros petfonarum &:ftipendiorum,p,rimuserit €0,
fecundus 8o,qui additi funt r o 4. dicigitur.

£q 1285 y

1 40 dant 3 000: ergo

1714 i'

Inter-

80
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1

. 8l

Interdum faciendi temini com-

plures e variis generibusfortium, tempo-

rum,perfonarum, aliarumve rerum , in «-

numque tandem omnes addendi-

C^atuor mercatorum biennii fbcietate ini-

ta,primus 30 aureos cotulit, fed octavo poft me-
fc Io fubduxic , icerumq-, viccfimo mefe ineuntc

Ii c5culit,(ecudus initio 24 cotulit, ac fexto poft

exadiomenfe (ubduxitS. Denuoq; fexti decimi

menfis initio 14 retulit,tertius initio contulit 20.

& icptimo poft mefe exadto omnes fiibduxit,iecl

dccimofeptimo poft exatfto mefe 16 retulit,quar

tus feptimo mefe incunte,l8 aureos contulit, fcd

quarto poft cxacfto mele 5 fubduxit.iteruq; deci-

mofeptimo menfcincipietel5 addidit, lucruex

omnibus his fummis fadlu cft 100 aureoru.Singa

lotu igitur pecunias 8f tepota in fuum numetu
redigesiprimi 30 aurei & 8 mcnfes faciunt 240 ;

deinde reliqui 20 aurei & 11 mefes faciunt 220,

poftea 20 aurei & 12, id cft 32 & mefes 5 faciunt

'iffo.Deniq; fadi tres additi fiit 6zo. Secudi mer
catoris24 aurei & 6 mcnfes faciunt 144; Deinde

reliqui 16 & 9 menfes faciunt 144,tum additi au

tcii4 & itf,ideft3o comjmefibuSjfaciunt 270.

Hi tresfafti additi funt 558. Tertii 20 aurei & 7
menfes faciunt 140; Deinde 16 aurei & menfes 7
faciunt 112. Hic fadlus additus priori , conftituit

252, quarti 18 aurei 8c 4 menfes faciunt 72, tum

S aurei& mcnfes 6

,

faciunt 54. Denique 9 & 15,
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id efl:i4 aurei & 8 nien{es,fadunt 1^2. Hi qua*

tuor fadi additi, iunt 318. Colligamus tandem
hos quatuor fados,&dicamus per aurea regula.

trzo 35

1748 dant 100; ergo
558

251

318

,1 ilJL
5' 4J7

IA -ilS.
^4 TTF

18 —

^

437

Cap.17.de duplicatione propor-

. tionis invcrfe.

Proportionis duplicatio aliquando invertitur.

8i. Duplicatio proportionis inverfe,

e^ajjumptio faSli aprimo ^quintopro

primo,^fa^i a tertio 6" quarto,pro ter-

tio,undeJextus pro quarto inverfe con-

cluditur.

Ut hic; 2 mciTores 4 diebus demetunt ^juge-

ra^S meffores 12jugera
,
quot diebus demetent i

invenies 2jqua:ftioquc tota fic erit,

2, 4 £, 8, 12

2, 24 4 48
Hic etiam ut in diredta

,
proportio duplex

perrni(cetur,quam potes ita feparatira conclude-

re,primo inverfeiduo demetunt 6 jugera 4 die-

bus, ergo 8 demetent jugera eadem i die. Hxc
proportio eftinverfa hoc modo, i, 2, 4, 8.

Sccun-
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Sccanc!a diredta cft, fic; 8 mcdbres demetunt s

jugera I dic: ergo iidem demetent 12 jugera 2.

Cauda eft hic fupetioris ilmilis
,
quia ratio 4 fe-

cundi termini ad 2 quartum , ed: fadae rationi-

bus 8 quarti ad 2 ptimum^tf tertii termini ad 12

quintum,qua: duae rationes faciunt terminos pri

mum 24,& tertium 481

Cap. i8.de proportione continu.1.

Proportio diljunftagcncratira deferipta cft,

jam tempus eft de continua dicendi.

83. Proportio continm eP:,quado qiu

ratioeBprimi termini adfecundum, ea-

dem efljecundi ad tertium.

lltin 2, 4, '8. Continux proportionis pro-

prietas ex aurea regula fic eft

,

84. Si tres numerifuerint cotime f^ro-

pottionaleSyfaBus ah extremis eritaqua-

lisfaflo d medio :^ Jtfaflus ah extre-

mis fuerit aqualisj^aflo a medto, tres nu-

meri erunt eotinueproportionales. ^o.p.J.

Utin 2, 4, 8 faifto ab extremis i^eftxqua-

lis 16 fadfo a medio . Hinc fcquitur inventio ter-

tii proportionalis,

8j. Si datisduohus numeris primus di-

.
F ij
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viferitfaBum k fecundo, quotus erit ter-

tiusproportionalis. i^.p.9.

lltin datis 2 & 4, multiplica 4 per lefc,facies

i«jqucm 2 primus dividit in 8, Itaq-, 8 ell tertius

propottionalisiutin 2, 4, 8, Itaque

8 (j. Si duo numeri habuerint tertium

proportionalem,eruntfafli interfe.i6p.9

Qiiatuor amicorum primus accipiat aureos

tres, fecundus tertius ranto plures fecundo,

quanto plures fecundus habet primo, & quartus

item tanto plures capiat tertio, quato plures ter-

tius capit fecundo, quot habebit igitur tertius ?

quot quartus ? Inveni duobus datis tertium con-

tinue pr«portion3lera,& iterum duobus ultimis

tertium continue proportionalcm,qu£EAio fa~

litta eft,erunt enim termini continui 3,^. 12, 24.

8j. Si continuorum primus divijerit

fecundum cjr antecedens quijque divi-

det confequetem alium:&fe antecedens

quijque diviferitullum confequetem,pri-

mus etiam dividet fecudum.6.^ j.p.8.

Ut ini, 2, 4, 8, 52. 64. Itaque

88 . Si ah unitate numerifuerint con-

tinui,minor dividet majorem per alique

datorum continuorum.ii.p.9.

Ut
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Ut in proximo exemplo.

85). Sifuerint numeri continue propof'

tionales, ratioprimi adfecundum dupli-

cabiturin tertio ^ triplicabitur in quarto :

(^fc deinceps ratio primi ad extremum

fetex omnibus intermediis rationibus -

lo.t/.y. % Jt
Ut in 3 , 9 , 27 , 81: ratio 3P7 ad 3

eft duplicata

ratio p ad 3 : ut hic vides in contradlis terminis,

? J il

1 I

Sic ratio 81 ad 3, eft ratio triplicata 9 ad 3 , ut hic

conftatjn contradis terminis

5 3 i r:
I I I

Denique ratio extremoruip fit ex omnibus

rationibus intermediis : imo vero

po. Sifuerint quotlibetratione's termi-

nis quomodocunque continuae , ratio ex-

tremorumfiet ex omnibus intermediis ra-

tionibus.

Ut in I, ij 3. 4, 5: ratio
5
ad i fit e rationibus.

^ 3 4 5 (I

I i
.

3 4
E continuationis autem g?ometric£E natura

inventa eft b*c regula.

S F iij
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91 . Lil^ra terminis dupla & tripla

continuationis comprchenja , totidem co-

^nominihusponderibus appenduntur.

Sic libra: ufque ad 7 appenduntur tribus po-

deribus,quorum primum unius libraijiccundum

binariuiUjid cft duarum librarum, tertium qua-

ternarium,quia progreflionis i, 2, 4 termini ta-

rum comprehendunt : fic libra- ufque ad 15 appe-

duntur 4 ponderibus hac progreiTione fignifica-

tis I, 2, 4, S; Sic libra: 31 ponderibus hujus con-

tinuationis I, 2, 4, 8, J6i Sic in tripla ratione,li-

bra: ulquc ad 40, appenduntur ponderibus hac

progrcfllone fignificatis,i, 3, 9, ay.Sic libra: ut
que ad 121 appenduntur his ponderibus, i, 3, 9,

27, 81, & fic deinceps libra: terminis tripla pro-

greflionis comprebefie, totidem cognominibus

ponderibus appendentur.

Julianus jurifcofultus de liberis &pofl:humis

hatredibus inftituendis generis hujus quasftione

proponit Digeft.lib.28. Si ita icriptum m: Si mi-

hi filius natus fuerit , ex belTo hxres efto, ex reli-

qua parte uxor mea hxres efto . Si vero filia mi-

hi nata fucrit.ex trietp hxres efto, ex reliqua par-

te uxormea hxres efto:& fi filius &: filia nati et

fentjdiccndumcft aftem diftribuendum efie in

7 partes,ut ex his filius 4, uxor duas filias unam
partem habeat. Itacnim fecundum voluntatem

tcftatis filius altcjrp cauto amplius habebit quam
uxor.
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uxor 3 itcm uxor altero, tanto amplius habebit

quam filia. Licet enim fubtili juris rcgulte con-

veniat ruptum fieri teftamentum:Attamen ciim

& utroque nato teftator voluerit uxorem aliquid

habere,ideo adeiufinodi fententiamhumanita-

tefiiggcrente decurfiim eft, quod etiam inven-

tio Cflfo apertiilime placuit. Ha:c jurilconiul-

tus ; unde intclligimus ex volutate teftatoris tres

numeros continue proportionales in dupla ra-

tione inveniendos efle. Sumes itaque minimos

4, 2, 1, ac fi hatreditas fuerit 7 o coronatorum,

cx additis illis terminis quxftio harrifeunda; fa-

miliae ita folvetur.

4 40

ydantyotergo 2 dant 20

I IO

Qu6d fi uxor tres filios Sc duas filias pepererit,

tres quaternarii pro tribus filiis
, & duo binarii

pro duabus filiabus aflumcndi.Adde igitur om-
nes & conclude,

4 17 T

17 T

dant

? I

4 i

4 f

4

4
1 6 dant 7 2 : ergo

2

I

1
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5 i . Si duo numeri multiplicenturuter-

queperutrunque,jient tres continm pro-

portionales datisi tumjifafli omnes mul-

tiplicenturperdatum ducem , rurfumque

ultimusperdatum comitem,quatuorjient

continue proportionales datis,& jic de-

inceps invenientur quotlihet continui in.

data ratione, e z.p.^.

Ut hic vides

2 4
^ \6

8 16 jz 6jf

iS, 52, ^4, 128, 2.^6.

53 . Si duo numeri hahuerint continue

medios,duoproportionales datis habehut

totidemperdatam rationem.S.p.S.

Ut in exemplo

8 12 18 27
32 4g 72 108

inter 8 & zyfunt duo medii 12 &: 18, inter? 2 &
108 rationis eiufdem nempe

3
fiint etiam duo

48 8c 72jqui medii inveniutur per datam ratio-

nem 8 ad 12, fic dices 32 ad 48.

P4. Si duo numeri punitas hahue^

rinttotidem continue medios, dati inter
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Je etiam totidem hahehmt.io.p.8.

II t hic,

I I24 13
4 S 4 6' 9

8, Jd 32 ^4. 8 12 18 27.

Deducitiu- c 2.p.8: fed generaliter accepta.

5)5. Si continuef/roponionalium quili-

het feqifum multiplicaverit
^
fadli erunt

continue proportionales

:

6”jl dati faSlos

multiplicaverint^picdi rurfus erunt conti-

nue proportionales y idq-femper circa ex-

tremos accidet.i}.p.S.

II t hic, 24841664
S 64 512

Caput 19. de inventione optati termini.

9 S. Si arithmetice ah unitate cotinui,

geometrice a numero cotinuk reS^ondeat,

arithmeticigeometricoru indices eruntyCt

factus a duohusgeometricis/dtus eritfua

progrej^ionk terminus, quantus ejlftmul- i
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utercjue arithmeticorum multiplicatis re-i.

frondentium .

Uc in hdc progreflione dupla,

I 2 ? 4 J c248 16 32 ^4

Arithmetici enim i, 2, 3, &c indicanti, 4,

S^elTc progrellionis primum,lecundum,tertium
terminum. Itaqi fi quarras terminum quempia,

ut fcptimum, adde indices eum conftituentiuin

numerum , ut 3 & 4 , & multiplica geometricos

iis rcfpondetes 8 & i^,facies 128 feptimu terminu

progrellionis. Sic eritin hac progreflione tripla,12345
3 9 27 81 243

Si quairas nonum , multiplica 245 per 8t

refpondentcs arithmeticis indicibus 4 & 5, con-

fl;itucntibus<),facies 5,483 nonum terminu.Ha:c

termini optati eft inventio.

• Caput 20 de continue minimis.

Proportio continua no folii recipit commu-
nem ad minimos concradionem.fed de iis peo-

priam inftitutionem habet.

97. Si duo minimi datat rationis nume-

ri multiplicentur uterque per fitifunqucy

tresjientminimi continue proportionales

datisy tum Jifafli omnes multiplicentuif

pet
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pe}‘datum ducem , rurjumque ultimusJjer

datum comitem^ quatuorjient minimi co-

tinuejrojiortionales datis fic deinceps

invenientur quothhetminimi continui in

dataratione.%p.%

.

llc bic vicies,

2
54^5

8 iz i8 27
iC ,24 36' 54 8r,

pS. Si duo interJeprimi habuerint co-

tinue medios,uterque& unitashabebut

totidem.^.p.S.

Ut patet in proximo exemplo.

5)5>. Si'fuerint qmtlihet continue pro--

portionales extremorum interje primorU:^

eruntminimiproportionalium :&fi
fue-

rint minimiproportionalium,erunt extre-

morum interfepriomrum. p.^’

llt in 8,12,18,27. Nam cum fint extremi inter

fe primi , omnes una& medii & extremi
,
primi

inter fe eruntjitaque minimi.

100 . Si continuatiofuerit extremorum

fnterjeprimorumjeritmaxima.iy.p.^.

a
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llc in 8, iz, iS, xj. Atque hsEC de propor-

tione limplici.

Cap.zi.dc .'cquatione.

lot. Proportio conjmfia efijOua conjun-

gitur e proportione dijjm^la^ continuat

eaque triplex in eletnctis infignis eftaiquatio,

exuperati ultimi ad prxcedentes.Inventio conti-

nue minimorum in datis rationibus.

loz. yEcpuatio efi^quandopojitis in una

ordine quotlihetnumeris^aliijcpue totidem

in altero
j
hinisfumptis in eadem ratione

^

fuerit utprimi ordinis primus ad ultimu,

fcfecundi ordinisprimus adultimum.

Itaqj in continuanda ajquatione^ termini pro-

portionis utrinque extremi duntaxat aflumendi

funtjmcdtis intermiffis :‘eftque diretSa vel in'

verfa.

105 . ./Ecpuatio direfla ejl, quandofuerit

utprimi ordinisprimus ad fecundum^fc

fecundiprimus adfecundum : itemque ut

primi ordinisfecundus ad tertium ^fcfe-

cundifecundus ad tertium.
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llt hic vides in tribus exemplis qus continua-

ri inunum pofTunc.

3’ S> J» 9»

Ii 8 4 12 8 12 4 8 12.

quo genere proportionis plurimx in elementis

demonftrationcs a Theone conclu/je jfiint.

104. ^(^uatioinverfaefi,quadofuerit

utprimi ordinis primusadfecundum,Jtc

fecundi fecundus ad tertium : utquepri-

mifecundus ad tertium,ficfecudiprimus

ad fecundum.
Ut vides in tribus exemplis,

8. 6, 8, 9 , 32, U, 8,

24 i8j 16, 16, l8j 16, 8, 4, 3,

Hicenimutjad 8,fici8adi^:itemut8 adtf,(ic

24 ad 18 , &lirailiterinverfbordine in reliquis

exemplis. Difficile autem iit in numeris integris

terminos proportionis inveric atquacDs cotinua-

re: continuari tamen poiTunt ordine non iblum

inverfo/ed in contrarias partes tendpntCj ut hic

vides,

C3 h 3 ' 4j 3>

12, 24, S, 8, 24, 12, 8, 4.

H ic enim atquatio cft,cum fit extremoru eadem
ratio in utroque ordine, tum inverfa, ut res ip(a

oftendit..Hoc proportionis genus minus ufi-
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tarum cftjco tamen Archimedes utitur quarto

theoremate fecundi de iphxra.

Cap.az. deexuperantia ultimi

ad pracedentes.

X05 Sifuerint qmtlihetnumeri contU

nueproportionales,fuhducantur autem a

Jecundo& ultimo aqualisprimo, eritut

fecundi exuperantiaadprimum
,fic

ulti-

mi exuperantia adfeifjum pracedentes

omnes, i^.p.9,

Uebie z 4 8

a ^

Tolle z a 4,&’ab 8 item tolle 2, ut 2 exuperantia

fecundi ad primum 2,fic C exuperantia ultimi ad

z & 4 antecedentes, par enim utrobique ratio

cft,ficin z 8 3Z

6 30

Ab 8 tolle 2,& totidem a 32,manent 6& 30, at-

que ut ^ ad 2,fic 30 ad 8 & z.id efl ad 10, Fac pe-

riculum in majori fcrie,ut in

3-, 4^ 8, U 32, 64.

2 6l

A 4 fccudo tolle z-.item £ 64 ultimo tolle zjam
erit tfz,fic ad omnes antecedentes, ut 2 exupera-

da fecundi ad 2 primum,utrobiqucenim aequa-

litas. Ex hac regula inveitur fumma progrefliot-

. tijt
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1

.

pis geoinetrics,qu$ eft copendiaria additio nu-
merorum continua geometricx proportionis fc-

ric continuatoru. Nam faiSra fubduftionc primi

ter mini a fccudo& ultimo.habcs terminos tres,

undequarrus firailis inveniendus eft xqualis oni

nibus ultimum prtecedetibuSjUt additus ultimo,

fummam compleat,ficut vides in

z 8 jz

6 50

Nam ut 6 reliquus fecundi (e habet ad 2 pri-

mum, lic 30 reliquus ultimi ad prtecedetes om-
nes IO,id eft ad quartum proportionalem , ideo-,

qoc hic quartus proportionalis additus ultimp,

fummam complet omnium,nempe 42.

Agricola prpmjfit filio pro xeniis primo

anni die in triginta cpntinuos dies grana tritici

primo unum,recLindo duo, tertio quatuor, 8c fic

deipeeps duplicado.quarritur tricefimo die quoc

grana futura fint .
Qjaairatur tricefimus termi*

nuSjid eft ultimus progroffionis hujus, ut anteii

dcmdftratum eft
;
primo fextus ^4 per fefe faciet

4096 pro duodecimo termino, & hicrutfusex

feft laciet i 7 7 7 2 i prd vice/imo quarto

termino, quem multiplica per 32 quintum tcc-

minfi,facies pro vicefimo nono termino 53^8
7032 qui tricefimus erit,fi unitas pro primo nu
meretur. Tollatur igitur unitas a fecundo & ul-

timo,cxuperantiaiecudi erit requalis primo,Ita-

que inventus ultimus uno dempto erit aequalis

omnibus antecedentibus; addatur uterque Ium-
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ma tota erit i o 7 5 7 4 1 8 3.lcivcr& brevius fict^

fi progreifio uno termino augeatur, 6c iquali-»

bus fublatis reliquusultimus dividatur pro exu-

perantia fecundi fupra primum.

Cap. zj. de inventione minimorum
in datis rationibus.

loy. Si datis rationihtis quotlihet in

mtnimis terminisp'oponiona,les ad

dum& tertium minimi multiplicentob-

lique terminos duarum primarum ratio-

num,faSli erunt continue'minimi in da-

tis rationihus.deindeJi proportionales ad

pofhemb inventum eir ducemfequentis

rationis minimi multiplicent oblique aU

terinventos, alterfequentes omnes ,faSli

erunt continue minimi in datis rationu

bus. 4.^.8.

Ut hic vides,

5 4
3

I

Io I z 9
Nam fi fumas minimos ad ^ & 4,habebis

j & z,tum fi multiplices obliqu6 ^ & 5 per z, fa-

cias
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cies 11& 10 . Item fi per

5 multiplices obliqui 4
&5, facies ii'8f 9 continui minimos in datis ra-

tionibus : ut enim 5 ad , ita 10 ad iZj& ut 4 ad

j, fic II ad 5 . Hic autem continuatio terminoru

cft in datis rationibus,ut regula pra:cipit,nonau

tem cotinuatio rationum, & hic proportio dii-

junda eft rationibus , continua tantum terminis

minimis in datis rationibus,cfto 6c aliud exem-

plum,

2
3

1

4
8 i’i i‘j

U 24 30' 3J
In hoc exemplo proportionales ad 15 poftre-

mo inventum, & 6 ducem fequentis rationis mi
nimi funt 2& 5 ,

qui multiplicatione obliqua fe-

cerunt itf, 24, ;o. 35. Denique hac re-

gula continuabis quotlibet minimos in datis ra-

tionibus minimorum numerorum . Habet vero

& hic continuatio ufiim valde fingularem,ut

100 aurei tribus dividantur ea conditione , ut

quoties primus
5
capit, toties fecundus S capiat,

& quoties fecundus capit 7,totics tertius capiat

9
;

quot aureos finguli capient ? Hic dui funt ra

tiones in minimis terminis,; ad 6y-j ad9,in qui-

bus rationibus proportionales minimi continui

funt 35, 42, 54« Hoc modo

5 ^ 79
1

33 41 5 4
Adde igitur tres coatinuos repertos, totus



F
1 'a r if'hUIt i70

erit 131, &jam dicito >

J5

iji dantioo ergo 42 dant j 2 ifr

54 41

1 3

»

Tj 1

Partire quatuor amicis 100 aureos, fic,ut quo-

ties primus capii 3,fecundus capiat 4, &: quoties

fecundus capit y,toties tertius Capiat Denique

quoties tertius capit 7, toties quartus capiat 8:

quot aurei lingulis cedent? hic funt tres rationes

in minimis terminis diffimiles 5 ad 4, 5 ad ad

8,in quibus continui termini funt loj, itfS, ij2.

Adde eontinuos,totus erit 605, & dicito

toj 17 TTT-

140 lirii

(»05 dlant roo j ergo dant

i«8 27 tU

f I Trf
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