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E F I S T O L A

Nohilijime ,
JtupKjIime , isf Confultij^ime Domine

Nnus jam tertius effluxit , Vir

ampliffime, exc]uo nomine lllu-

ftrium confoederatorum Ordi-

num Hollandia: Legationem ad

Sereniflimnm Regem noftrum

DanijE obiens , heic Haunire ali-

ejuandiu obRegis abfentiam fiib-

fiftebas : Interim autem fne ad

Colloquium tecum vocari dignatus es, forte fama

motus, quam in Belgio veftro, mfcipfo majorem,

adeptus fuiffem. Vbi inter alia
, citra fidem cujufi

dam tunc pra:/entis , non autem veritatem ipfam,

primum me Circuli velut Rotundi in Plano , veranv

menfurationem inveniffe coram referebam
,
ac Se-

reniffimo& Clementiflimo Regi meo jam dudum
humillime dedicalfe. Cujus quidem Inventionis Ex-

emplar tandem in pauca Problemata redadlx , filio

tuo CVNRADO Bvrgio, genio & ingenio prs-

flantiillmo Adolefcenti
,
quum me eodem tempore

heic inviferet, impertivi, & aliud quod fecum in Ita-

liam exportaret
,
quo adutum , ut Excell. tua refe-

rebat , mittendus , & D.. Galilaeo de Galilaea com-
mendandus erat

,
apud quem Iperatum in Mathefi

progreflum impleret, fundamento antea in Elemen-

tis Euclidsis feliciter ftrato. Ad hunc autem eum
dido



D E D I C A T O R I A.

didlo Exemplari litteras per filium dedi,quibus Lyn-
ceum illum virum, maximxque tunc in Orbe famx,

obnixe rogavi
,
utReipub. univerfe Mathematica

gratificando, autipfe Inventum illud nollrumfub

incudem revocaret , aut alicui praeftanti Mathema-
tico Italo ,

fi fibi per setatem , 8c vifus [ut tegre audi-

vimus] orbitatem , id minus liceret , relblvendum &
judicandum traderet, qualem D. Camillum Glorio-

lum , ex hujus
,
quae ad nos pervenerunt monumen-

tis
,
accepirnus. Quod an faftum fit nondum mihi

conftitit, forfan ob Galilsi diuturnam infirmitatem,

& ultimum nuper [quod cum dolore percipimus] fa-

tum. Interim Invento noftro equidem tantam fidu-

ciam tribui
, ut non veritus fim , de fama pariter &

fortuna mea, cum quovis
,
prxeipue vero inter prae-

ftantes Mathematicos , calamum contra Ilringente,

periclitari. Velut quoque fupplices litterae de hac

re ad Sereniflimum & Clementiffimum Regem
meum fiibmifle feriptae, & ante biennium edita;,

omnibus teflantur. Non enim exigui momenti effe

putavi Problema Cyclometricum ^ pluribus Mathe-

maticis , omnis litterarii leculi Iblicitc agitatum, pri-

mum nunc inventum , & exquifite in Numeros efib'

Iblutum. Quoniam vero Ipartam, quam divina pro-

videntia, pra: aliis in hoc argumento nadlus fum,-

ornare ufijue me decebit, hofce equidem geminos

Libellos de menfura ipfius Rotundi in plano, tum
* l didu-



Epistola
didudiore fecundum hexagoni naturam, in quo na-

fcitur, demonftratione, tum uberiore
,
quam hadte-

nus in Geodrefia , ufu , ultimo jam in hoc meo fcnio

Odogonario confeci. Quos quia in Belgio excu-

dendos deftinaveram
,
quo & nitorem Aftronomix

Danicje, opera amicorum, qui Typographias illic

prjefunt , induerent , & illinc Orbi citius innoteice-

rentj Non potui
,
Vir ampliflime

,
quin eofdem liib

illuftri tuo nomine in lucem ederem ,
atque infignis

tui in me favoris teftes relinquerem. Siquidem &
apud nos olimfama fuerat, ablolutam Circuli men-
furam , hoc eft, Diametri ad peripheriam veram in

Numeris rationem
,
ficubi d quoquam inventam,

admodum eximia perilluftrium Ordinum Confce-

deratorum liberalitate redemtum iri ; apud quos

ideo artes Mathematica infigniter creverunt
,
quia

hifce, unde tantae utilitates fluunt, juftum ftatuere

precium minime intermilerant. Ideo in hoc argu-

mento abfblute perficiendo ftrenue laborarunt
,
nec

tamen omne pundum tulerunt , Ludolphus de

^oKtt , item Clarus ille ab origine & litteris lofe-

phusScaliger,quamvis hic eximiae Ius fams partem

non exiguam irrito Cyclometrico conamine de-

coxerat. Prster hos quoque Willebrordus Snellius,

Philippus Lansbergius , & forte plures. In aliis vero

auguftiflims Matheleas partibus tam Cslum quam
Terram concernentibus, etiam cum hifce, innumeri

apud



Dedicatori A."

apud Belgas alii
,
quorum omnium memoria in mo-

numentis luis lupereft , apud pofteritatem pro ho-

rum valore , magis minufve duratura. Sed finem fa-

cio, & te
, Vir ampliffime, cum tota celebri Burgia-

nadomo Divinas benedidlioni commendo , meque
priftino tuo favori, Haunix Danorum,ipfis Calen-

dis fexteilibus Anni Salvatoris I. C, 1643.
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addiit.
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Ad Leniorem Diametricum.

Vam neceffarium fit admiverfakm Geo-

d<efiam pariter
,

tf Rotundi menfuram.

Circulum cum fuis adfcriptis partibus ac

planis rite cognitum habere
,
praxisfecundi

libelli horum, benignum Ledorem admone-

bit , in qua compendiofe admodum iif longe

aliter
,
quam hadenus ab ullis Mathematicis nofira inflituitur

operatio ,
ad, 'verumfnem perducitur

,
ob veram Diametri

Circuli rationem ad peripheriam lib. i horum inDentam
,
nec

nifpotentia Numeris convenientem.

Igitur
,
qus ipjis impofibilia hadenm vifafuere ,

nempe

dida plana nonnulla Jeorfm in veris numeratifque menjuris

enucleare, eafere np,!h negotio noflra computationiparent. De

Circulo itaque, ij:’ p:i ipheria ejufdcm ad Diametrum ratione,

priore libello agmut.', , vim proportionis (efqiiitertiiE ad

hunc GordJum nodum [obcr.dini ubfie manifeflantes , ut

fcilketfundamentum Geod.efi.e hujus Cyclometrics , ritepona-

mm
,

itf variis deinde confedariis confirmemm. Vbi id ab

incredibili perplures annos exploratione didicimus , nullam

fcilket veram iff legitimam Circuli menfuram Geometrica hy-

pothefi, abfque Numeris ,
ilf ipforum certis ad invicempv-

portionibus conflituipojfe ,
non magis certe

,

^«rfwParaboles

apud Archimedim-, imo neque numeris qiddem, qui ex Sedione

PeripherUfluunt, utut longifime extenfis
,
quandoquidem im-

perfedionem hac femper fecum trahat
,
utpartim fub

finem



Ad Lectorem.
finem lib. i horum

,
partim in Diatriba Cychmetria Hambur-

,genfiifubjunBaolim manifeflaVmus. Proinde non modo njc-

tufli, Antipho, B/y^o, Hipparchm; Sed etiam recentiores,

Orontim Galim , lofephm Scaliger
,

innumeri alii
,
qui aut

irriu Computationi adjcriptonm Circuloplanorum cum bujtts

area infijlebant , aut adfimpts Circuliparticube
,
aliam kacle-

mis penes eundem /cquaripoffe prafumebant. Nam 'hi omnes,

ut etiam ii
,
qui infecanda peripheria cum Archimede labora-

niit, oleum (tf operam , ut dicitur
, in 'vera acgenuina Circuli

menjwa in lucem mortaliumproducenda
,
perdiderunt. Neque

certe ahfoluta menjuratio Circuli nobis obtigijfct , nifi lme>e re-

ac Circularis Symmetria , ili per conjequens
,

squalitas in

Natura extitijfet
,
quam Archimedes pr. i de Circuloprejup-

ponebat
,
ilf Eutocius Afcalonita Archimedisfidus intejpres a

nemine dubitari affirmabat. Et quidni? Linea enim retia

Circularis fub eodemgenere fiunt , Gpifpropter earum Symme-

triam non modo prop. 4 , 3 ^updr. Circuli , liquido fiatis

ojlendi
j fid etiam eandem bifice libellis ulterius [um confirma-

turus. Verum ut adpropofitum depeniamits
,
qu.mVisplures

rvis Circuli menfiurandifiunt 'a nobis intrents tamen hacpotif-

fimum nunc incedendumputamus ,qiiam Proportio feiqui-

tertia ex ipja Nqturaproficificens nobis luculenterdemonflrat,

dum etiam Problema Cyclometrkum pmlluflri ill Magnifico

Regio Cancellario D. Christiano Thom« de

Stovgard ante triennium dedicatum , bngeilluflrim

heic redditur
, adeo ut quod haBenm in hoc argumento fiorte

demonflratiomm involucrisprsclufimfuerat, a Mathematum

Tyro-



Ad Lectorem.
Tyronihii uteroquin mentem adhibentibus

,
fatis clare nunc

cognofcatur. Si quis autemfe ex Labyrintho Cyclometrico non-

dum liberatum conqueritur
,
caujam indicet, cur in luce meri

-

'

diana cejpitet
,
itf Demonflrationes a Natura, ut dixi, deriva-

tas
,

qu^e Rotundum planum cum reBilineo proportionis

continuae lelquitertiie in hexagono , invenU inibi

rationis SeBionis Lf Corniculati oblatione necejfario conciliant,

faflidiat ,forte dum inveterata nonnullorum opinioni de Circuli

quadrandi impofibilitate tenaciter adhareat. Interim fpero

Benignum LeBorem incredibilium mftrorum laborum
,
quos

huic argumento aliquando expediendoper plures annos impen-

dimus , aquum aflimatoremfuturum ,
nec hos apofleritate

,fi

quafutura, unquam negligendos. Opt. Vale.
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CHRISTIANI SEVERINI
LONGOMONTANI CIMBRI.

ROTVNDI IN PLANO,
leu

C I R C V L I,

ABSOLVTA MENSVRA.
LIBER PRIMVS,

De PeripheriiB Circuli conftitutione , Si. ejulHem

cum fua Diametro ratione.

c A p. I.

Dc ampHpmoproportionis ufu ,
qtia quoque hoc Cyclpme-

tricum argumentum ad optatumfinemperducititr. ,

.

Irculus quid fit, quidque Diameter ejus,

Euclides lib. i Definit, i j- Sc 17 defcribit.

Quid autem linea tangens
,
quid Tegmen-

tum feu fediio , item fedtor circuli , idem
Euclides lib. 3 Defin. a, s >9 oftendit, quo
brevitatis caufa Tyrones funt remittendi.

Saltem heic
,
qux ad circuli propofitam

menfuram fpedlant , compendiofe perfequemur, confideran-

tes eam multis aliis modis per noftram Circuli Quadraturam
efle pertratilatam.

Cteterum quoniam vera Circuli raenfura non minus pro-

portione numerorum , atque Paraboles apud Archimedem
Sc inventio duarum mediarum linearum ex datis e.xtremis,

perficitur , operte precium effe duco nonnihil de ampliffimo

A rationis
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rationis ac proportionis ufu prtemittere
,
qute alias lib. 5'Ele-

nient. definiuntur & generaliter tradtantnr , ficpidem ese elle

videntur
,
qua: totam naturam convinciunt

,
praecipue autem

proportio continua adAlgebram ejufque sequationes unice

Ic extendens. Ante omnia vero in Plani Geometria: propor-

tio trium terminorum
,
qua: non nifi continua efl:

, ad optatas

aquationes in lioc argumento , cscteroquin difficillimo , nos

ducit: ha;c enim ea eit
,
quse planiciei menfurandse vere eft

accommodata , velut idem Plato in Timseo affirmat.

Vtvero propofito deferviam , vim aliquam cainque fatis

admirandam proportionis , Exemplis nonnullis in feqq. per

numeros illuftrabo.

Primo, inter quatuor Arithmeticse fpecies
,
quia poftrcmis

fcilicet Multiplicationi & Divilioni proportio legem prasfcri-

bit , dum ad tres terminos complendos, illic unitas Multipli-

canti, & Multiplicando prasfigitur ; heic Divifori, & Divi-

dendo, eadem unitas poftponitur
,
proinde evenit

,
quod in

alogis , feu furdis , ut vocant, numeris
,
produdto ex multipli-

catione , fadtus quoque radicum multiplicantis St multipli-

candi potenti^ includatur. Contra vero ex Divifione etiam

Divifor Dividendi radicem dividit & quoto potentia inclu-

dit : ut in multiplicatione / 6 cum / f ,
prmfigitur unitas , &

fit proportio / i
, ^/6, / j , fatSulque / 30 jcuiinclufaeft

radix, qux ex multiplicatione radicum ex / 6 & / j;
poten-

tia exfurgit.

Idem in refolutione horum
,
per Divifionem contingit.

Nam unitate poftpofita flant termini prop. i/ 30 , / 6 , / i.

Vnde quotus / f , in quo radix potentia elt ,, pro unitate di-

vifionis Diviforis / 6 , in Dividendo / 3.0. Potentia dico;

nam in hoc exemplo nulli numeri funt vere quadrati. Ecce

ergo aliud in vere quadratis. Exemplum Multiplicationis

,/1,^4, V 9

,

fadtus / 36 , cujus radix 6 potentia produdla

ex 2 & 3 , hoc eft radicibus /4 6cv'9. Exemplum Divifio-

nis.



MeHfura Rotundi in Plitm , Lib. I. 3

nis, / 4, V 9,y I, quotus 2^, cujus radis 17 ex 2 ia 3 divifis,

qui numeri radices funt V 4 8c / 9’

Igiturob unitatem, quasheic proportionis caufa accerfi-

tur , Multiplicatio & Divilio in alogis longe quam Additio &
Subdudtio iniifdein funt faciliores.

Secundo : In omni multiplicatione duorum numerorum fa-

dtus potentia eft medium propoitionale , inter fidiores, ut ex

6 & yjfaduscft / 30, medium proport. potentia inter 6 5c y,

Quod mox cognofcitur fadtoribus 6 & y in fuos quadratos

didudiis, qui funt 36 & 2 y. Stat enim fic proportio trium ter-

minorum 36, V 30, v’ 2 y. Hinc fequitur, quod in omni re-

diangulo area hujus fit media potentia inter duo latera , unde
conftat.

Porro , latera fi fuerint Symmetra , ut 2 & 8 , area quidem
redtanguli ex his potentiafit 16 , & radix hujus 4 media pro-

portionalis inter 2 & 8. Stant enim tres termini infubdupla

ratione 2,4,8. Ha;c in numeris , in lineis autem redtis me-
diam proport. invenire, inter duas datas, oftendit Euclides

prop. 1 3 lib. 6 Element.

Tertio, quod nulla alia ars efficere poteft, utfcilicetex

alogis & prorfus afymmetris numeris inter fe Symmetri pof-

fint elici, id fola proportio prteftabit, neque id Iblum, fed

etiam terminos quatuor proportionis disjundfos ad conti-

nuam proportionem trium terminorum reducet : ntfinttres

numeri feu magnitudines prorfus inter fe longitudine afym-

metri v/ 3 , y y, y 6, ex quibus quartus per auream regulam

proportionis fit / 10. Hi omnes quatuor termini y 3 , y /,

y 6, y loreperiunturperprop. 10, lib. loElem. longitudine

inter fe incommenfurabiles. At binis quibufvis inter fe multi-

plicatis,fai3:i ex illiserunt Symmetri; nam ab extremis y 3

y IO fadtuseft y 30,a;qualisfcilicetfad:oa mediis y ;& y 6,

ergo quoque Symmetri. Porro , multiplicato termino primo

y 3 in terminum fecundum y y.fadluserit y i y, fimiliter ter-

A 2 tio



4 chrijlumi Severim LetigcrMntani

tio / 6 , in quartum v lo , faftus eft \/ 6o, qui duo numeri

ijSc v fio inter ieSymnietri fiint. Nam hi inter fe multi-

plicati gignunt W 900 , cujus quadratus eft v' 30 . medius in-

ter / I
j

fio. Stant proinde termini tres in continua pro-

portione fubdupla / I
y , v' 30 , v/ 60 , videlicet ad continuam

trium terminorum proportionem a proportione quatuor ter-

minorum t/ 3 , v' J j V ^ ) s/ loredudi ,
quod erat often-

dendum.

Quarto: Nec certe minus facit ad ufumSc praeeminen-

tiam proportionis continua trium terminorum
,
prateipuein

hoc argumento commendandum
,
quod nimirum Parallelo-

grammum , five illud quadratura , live redtangulum , live

rhombus vel rhomboides fuerit , fi in eo Diameter dudla fue-

rit , duteque lineae lateribus parallela
, Diametrum utcunque

fecantes in uno eodemque pundo
, ita ut Parallelogrammum

ab his parallelis in quatuor diftribuatur parallelogramma, erit

alterum complementorumtequalium, medium proportionale

inter ea , quse circa Diametrum. De quadrato ell

Lemmate fubjeiSto prop. yq.hb. loEleraent. Eandem vero

de Parallelogrammis ingenero Cyclometria Hamburgenlis

prop. 4, cap.7 perficit. Nos hic quod adpropofitum maxime
Ijtedat quadratum & redaugulum , cum fuis numeris adferi-

ptis pro ipfa demonltratione oculis ftibjiciemus.

Sit proinde linea reda
A C B A B , unde quadratum eft

extruendum per prop. 46,

lib. I Elem. divifa fcilicct [pro inftituto iioftro in feqq.
]

ratione fefquitertia in C , ita ut A C le habeant ad C B

,

velut 4 ad 3. Vude fequeus quadratum extat cum fua Divi-

fioneut vide.s.

Atqui heic ad oculum cernis, quemadmodum Parallelo-

gramma tria intra hoc quadratum nempe DC, ifi.EI,i2.

& FH,9. in continua limtproportionc fefquitertia & tribus

terminis.



Mc»[iti'£ Rotundi in Plano

,

Lib. I.

terminis,inter quos, qua-

drata circa Diametrum

A G funt , D C i 6 , 8c

F H 9, medius vero com-
plementum EI 12.

Neque minus in rc-

dtangulo , eandem pro-

portionem perficiemus.

Retineatur lacus A B
divifum in C , ratione, ut

fupra ,
fefquitertia , fed

B G feu A E in eadem
ratione, dum B H fit 3 p.

H G vero 2^.

Ex bifee confedo re-

(Stangulo, & fecundum
datam rationem in qua-

tuor Parallelogramma

,

tributo,inferibantur heic

quoque numeri pro

meniuris laterum redtan-

gula inferipta qutevis

conficientium D C , 12.

EI, 9. FH6L. Simili-

ter in proportione fefquitertia continua trium terminorum.

Jlio modo.

Vel fingamus 12 Sc 6^ circa Diametrum elle quadratos nu-

meros velut in priore figura : Erunt igitur necelTario in hac

ad proportionem fefqui tertiam, furdi Symmetri, qui per 4
prop. lib. 2 Elem. additi perficiunt 36^ totius figura: EB
contentum, unde fihgula complementorum EI vel IBfit?

A 3 medium
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medium proportionale inter 6^ & iz

,

in quadratis j & fic

omnia figurje proxirnte conveniunt.

Numeri autem in lingulis augeri minuique polTunt pro ar-

bitrio, fervatafemper .eadem proportione [heic fefquitertia]

ut fi pro F H 9 ,
vel 6^ in altera figura

,
ponatur unitas , erit

medium E I, &D C i^.

Semfer mitem in hacfroportione fefquitertia erit ratio numerorum,

in Para/ielogrammis circa Diametrum , adinvicem ,
qihs eft 1 6 ad <),

qui m/mcrifunt quadrati «/f 4 3. ,^odpro. ufu infeqq, heic gene-

raliter admonendumfuerat

.

C A P. I t.

Deproportione continua Jefquitenla , quam circulus
,
tumpo-

tentia in lineis
, tumjpaciisfimilihtu penes triangula aqui-

latera eidem adjcripta , imprimis njero hexagonum fibi

cvendicat, unde peripheria circuli in feqq. rite perficitur

:

item de immota menjura if ahufu anguli , ut vocant, con-

taPlws.

H AtSlenus Proportionis lummamin Mathefi neccffitatem

exemplis aliquot declaravi, ut Problema hoc Cyclome-
tricum, quod catteroquin difficillimum eflet futurum , eidem

rite fecundum Naturam accommodatum, omnium in nume-
ris facillimum oftenderem. In quo quidem omnium primo ad

exemplum Archimedis pr. i de Circulo
;
peripheria Circuli,

ejufque cura linea redtamqualitas [qus revera in natura eft,

ut Eutocius fatetur , & poftea ex planis intra hexagonum cir-

culi comprehenlis, demonftratur., quando fcilicer peripheria

circuli ex illis Synthetice colligitur] conftituenda nobis firaul

& deraonftrauda venit.

Vt vero .ad propofitum deveniamus , fit triangulum aequi-

latorum, quod bafis hujus negotii eft, ABC continua arcuum

infcriptione



hknfim Rotundi in Rimo

,

Lib. L 7
infcriptione etiam ex triangulorum fubfequeiitium Diametris,

idque beneficio circini, quo latera ipfiux trianguli ABC,
nempe B A & C A naturaliter pariter ac Geometrice fecan-

tur & diftribuuntur, in eam Drdiue proportionem, qu^fef'

quitertia eft continue. Vnde non modo fubfequentia trian-

gula a;qi!ilatera , fed etiam fedtiones hexagona; , etiam corni-

culata intermedia, quibus fedtiones i triangulis difcernuntur,

ad eandem proportionem fefquitertiam fefe accommodant,
ut modo in fubjedta figura patebit.

In ca autem, quoniam
trianguli atquilateri ABC
latus aliquod AB,fehabet
ad Diametrutn ejus A M,ut

V 4 ad 3 , atque ita ordi-

ne. Quando igitur quatuor

arcus DE,FG,HI,KL,
didlo triangulo ABC in-

fcribuntur , erunt fingula fe-.

gmenta lateris A B, vel A C
ordine ad invicem in eadem
ratione. Proinde expofito AB, vel AC , 4p. & ejus qua-

drato V i6,eritAD, vel AE v' la. Vtenim i/qad 3 ,fic

V i <5 ad V 12. Rurfusut v' 4ad ,/ 3 , ific AD y 12 ad AB
V 9, hoc quoque modo fitA H y 6^ & A K y ff,- Qum con-

tinua eft proportio fefquitertia , feu ut y 4 ad y 3 , ubi notan-

dum, quod alterna latera in numeros veros exeant , ut AB 4,;

A F 3, A K in fuis radicibus. Nec diffimilis ratio infcripto-

rum arcuum eft.

Porro quia figurte fimiles funt in duplicata ratione homo-
logorum laterum , hoc eft

, ut modo lupra , in ipfis quadratis,

funt proinde omnia htec quinque triangula aaquilatera ordi-

ne in eadem ad invicem proportione
,
quare polito ut ftiprai

ABC triangulo 16 , erit triangulum A D E 12 triangulum-

vero-
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vero A F G 9 , triaiignlum A H I 6^ Denique triangulum
D K L, ordine in proportione fefquitertia.

Amplius, quoniam partes limiles figurarum fimilium in ea-

dem inter fefe cum totis funr ratione , fequitur adhuc
,
quod

iediones hexagoni, item corniculata , fingula; nempe fpe-

ciesad invicem, fint in eadem
,
juxta feriein fuam propor-

tione fefquitertia ,
quomodocunque in fequentibus atqua-

tiones inter ipfa ceciderint. Ipfis namque inventis, hoc elt, in

quantum vel triangulum proximum fedionem hexagoni in-

feriptam , vel fedio corniculatum ordine proximum fupera-

verit, [de quibus cap. fequente,
]
mox ablque mora, qua; tam

anxie qutefita funt, difpalefcunt ; ad quae hoc caput

fuerat. Interiro oportunura efle duxi , ut nonnulla, qua; ad

fequentia rede expediunda, amplius fpeddant, adjiciam, qu®
alibi, maxime ia Quadratura circuli noftra funt demonftrata.

1 Trianguli squilateri ABC eandem prorfus rationem

efle lateris B C ad arcum D E, qua; eft ipfius trianguli ABC,
ad fedorem hexagoni D A E, & ideo utriufque Differentiam-

in numeris efle corniculatum B C E M D , ex prop. j, cap. a

Qiiad. Circuli.

2 In triangulo a:quilatero linea tangens feu latus trianguli

commenfurabile eft arcui fubjedo , aut in veris numeris aut

furdi fymmetris. Ex propoli 9 , cap. 3 Quadr. circ. quod 8c

ulterius capp. feqq. confirmabitur.

3 Quod quidam obvertunt, nullam fcilicet proportionem

fedionum & corniculatorum hcxagonicorum inter fe invi-

cem iniri polTe
,
propterea quia major angulus in circulo mi-

nori a linea tangente, quam in majore relinqui cernitur; quod
quam falfum in feipfo fuerit

,
quantumquo rotundum rite

hadenns menfurandum difturbarat , etfi cap. 2 Quad. circ.

oftendi, Stlimul angulum in femicirculo redumelTc, nec

ideo angulum contadtus , ut vocant, angulum nili

nominari , fed Ij^acia ea utrinque per corniculata declinantia,

^

rede
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re<!le ab Euclide «Vas appellari : tamen ut omnibus Mathe-
maticisj quE ibidem oftendebam, adhuc magis perfpicua elTe

poterint , idem in adjedta figura Geometrice demonftra-

bo , angulo contadtus , etiam ex mente multorum
,
pro vero

concelTo,

THEOREMA itahabet:

Angulm, ut uocant, conuElm in minore majore circulo,

perpetuofibi ejl aqualis.

IgiturA B radio de-

fcribatur fexta circuli

pars B D.quam tangat

linea retSla BF, qua;

ex hypothefi squalis

fit circulari B D.
Eft igitur in hoc

circulo angulus con-

tadlusH B F ; 8c trili-

neum H B F squale

fe(5loriH A D , adeo

ut fi angulus conta-

£tusH B F, pro quan-

titate corniculati hu-

jus habebitur, ut nonnulli inepte autumant, certe manifeftum
fatis foret

,
quod talis angulus poffet efle acuto quovis major,

dum fedtori H A D squatur. Imo poffet quoque ratione

circumferentis circuli augeri minuique , dum neceflario

squalis fieret fedtori H A D , fublato fcilicet ab squalibus,

nempe triangulo A F B & fedfore AD B , squali B A H

:

nam ob squalitatem linearum B F , 8t BD , triangulum re-

drangulum ABF erit fedori ABD squale. Exprop, i

Arch. de Circulo,

B Sit
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Sit deinde radius A C duplo major quam A B , & inde

eodem modo defcribatur arctis fexta: circuli partis C E
,
qui

quoque duplus erit B D , & adba linea redla ex A per F in G,
tangentem C G j erunt tam homologi arcus

,
quam latera in

dupla , figurx autem ha; fimiles, in duplicata, hoc eft quadru-

pla ad invicem ratione.

Nunc ad id ,
quod heic prtecipue deraonftrandum, perve-

niemus.

I Si figurte fimiles funt in duplicata ratione homologorum
laterum.certe figurie fchematis hujus,nempe fedtor A C E &
fedlor A B D, item triangulum A C G, & A B F, tandemque

trilineum I C G , 6c H B F , &c. Similes figurm funt
,
quum

omnes inter fe duplicatam laterum homologorum rationem

habeant, linea fcilicet A B ad lineam A C, &c. adeo ut fi po-

fueris A B i, & A C 2 eritfedbor A B D in comparatione ad

fedtorem A C E, ut i ad 4, & fic de creteris. Similes proinde

has figuras efie nemo Mathematicus negabit.

II Si figura; fimiles funt figura; a^quiangula; St proportiona-

les cruribus aequalium angulorum , omnino omnes, ut Def. i,

!ib. 6 Elem. & Pet. Ram. Elem. 14 , lib. 4 oftenditur
;
profe-

d:o non poteft major effe angulus ad B trilinei H BF circuli

minoris, quam trilinei ICG circuli majoris , ubi B & C
utrobique pro angulis contadluum habentur , fiquidem hte fi-

gura; cruribus prorfus funt proportionales, prop. 7, lib. 6 Ele-

ment. Separandi itaque hoc modo circuli fuilTent potias,

quam ad unum linete re£t^ coatadum ambo major & minor

apponerentur
, ne fic aeftirnatori

,
quifquis fuerit, fenfus vifua-

lis imponeret , velut in figura pag. 28 (^adr. circ. ad oculum
oftenditur. Et quid quarfo magis efle poterit,

quam figuras fimiles
,
quales circuli revera funt , totis fiinili-

busiuferiptas, harum ratione augeri minuique haudpolTe?

Aut infulfe admodum cum Philippo Lansbergio in fua circuli

Quadratura fateri, non elfe eandem prorfus rationem peri-

pherias
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plierfe circuli minoris ad fuam Diametrum
,
qn se majoris ad

fuam, quam numeris Ludolphajis propofito fuo ubique ac-

commodandis
,
premeretur.

Sed de his
,
quse hadenus monftrofo ifti angulo contadbus,

etiam ultra Euclidem prop. i6 , lib. 3 Elem. a Campano , Sc

variis aliis commentatoribus , velut miraculoib attributa fuut,

ut pofteritas redle diipiciat , veras & illibatae Geometrix plu-

rimum interefle putandum eft ; etiam ne hic fcrupulus veras

Cy clomettise decurfum amplius impediat.

C A P. III.

De 'veraconfiitutionePeripherU Circuli, iff Diametri

ejus ad eandem ratione.

D ignitatem ufus perpetui proportionis cap. primo quo-

dammodo attigimus ; fecundo autem cap. oftendimus

hexagonum circuli cura fuis infcriptis fedtionibus ad propor-

tionem fefquitertiam ubique exigi, idque abfque afymme-
trias pariter & anguli contadtus [utilium perperam vocant,

quum nullus ibi verus angulus fit , velut cap. 2 Qiradr. Cir.

convifSinm ell] offenfipne. Igitur nunc ad caput tertium ex
prxmilEs tranfitionem paramus

,
quod in fe fummam negotii

Cyclometrici Problematis continebit , ubi faltim modos ali-

quot in medium produxifie fuificiet ex eadem felquitertia

proportione defnmendos,& in demonflirationcm dirigendos,

non vero omnes
,
quibus Naturam in hoc argumento abun-

dare novimus,

Primo autem repetatur figura hexagoni capite anteceden-

te m^tniiva'^x.coe prasmiflaj fiquidem in hoc folo hexagono
totius circuli veram menfuram heic venamur ; fed heic laltiin

cum numeris menfurarum appofitis.

B z Urcvis



Chrifiuni Severim LongemonumIi

BreVis Recapitulatio eorum, j/w cap.prmdentefunt expofita,

ac repetitafigura hexagonica adje&a.

Scdlio latefis AB. Figiirae in

genere.

A B 4 R 1(5 i6

AD / 12 12

A F 3 'i 9 9

AH 6i «i

A K 'i 5tV f-V

Explicatio.

In hac tabella prima feries fea columna litterarum, refpon-

det lateri figurx hexagonicae AB, cum fuis fegmentis.

Secunda radices
,
quce funt veri numeri.

Tertia columna exhibet latera fegmentorum in duplicata

ratione , feu quadratis.

Quarta ipfas figuras fingularum fpecierum hexagono in-

fcriptas numeris exponit , & quidem ordine in proportione

fefquitertia, ut figurte generali hexagono funt infertx , cujufi-

cunque tandem Ipeciei fuerint. Hifce oportune hoc loco ad-

di poteft , Eandem fcilicet eife Rationem inter duas diverfas

fpecies figurarum identidem. Nam eadem ratio eft inter tan-

gentem B C , & arcum D M E ei fubjedlum
,
quse eft in-

ter tangentem H I , & arcum K P L. Similiter inter le-

dtionem D E & corniculatum fubjedlum D E GN F , ea-

dem eft ratio
,
qute inter fedtionem F G 6c corniculatum

F GIO H , Scc. pro qua primo invenienda Ratione, fi pra:-

deceflbres



UenftiuRotmdiwFkntiy Lib.I. 13

deceflbres ingenii acumine mediocri ufi fniflent , fupplemen-

tiim Geometrire in Rotundi vera menfura pulchre perfe-

cilTent.

Id quamvis a nobis multis abhinc annis & multis modis

prarftitura eft: tamen hoc demonftrationis genere, ad imita-

tionem Archimedis, Parabolen beneficio proportionis 1'efqiii-

tertise Quadrare fuftinentis, idem in Circulo, per eandem fef-

quitertiam proportionem , Divino auxilio , exantlabo ;
pr*-

lertim fundamento in prsemilEs per eandem proportionem

vere ac naturaliter locato.

De ratione invenienda interfeBionem hexagoni cor-

niculatum eiproximeJubjeBum.

Vt autem veftigia in ipfa Natura premamus
,
quibus velut

redis lineis , lua retdangula claudentibus , dida Jiatio per di-

dam proportionem fefquitertiam , demonftrabitur , figuram

iftam hexagonicam huc reducemus , ac latera ibidem in veris

numeris apparentia, & nihilominus terminos proportionis fef-

quitertiasteprtefentantia, utputa AB4,AF3 , AKaj-,in-
fuper ex ipfa figura in vifum noftrum eximemus.

A 4 E

A 5- F

A K

Ex hifce tribus lineis in continua proportione fefquifertia,-

ut t figura procedenti defiimptse fuut, exillentibus, una linea

reda conficitur si B F K , contrada ad A B F K mino-

rem proportionalem per 10 prop. lib. 6 Element. ut ipfam, in

demonftratione , charta capiat.

B 3 Vel,
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Vel, fi linea quaevis recSta dividaturjuxta proportionem fet

quitertiani in 4 , 3 , 2^ partes tequales. Nam res htec eodeiH'

redit.

Noemata G}^adam aifeqmntem rationem interfeBionem

hexagoni isi corniculatumproximefuhjeBum ,

demonflrandam necejjaria.

I In proportione fefquitertia fuperiore hexagono cap. 2,

& hoc 3, demonftrata , Dire<i!Mrcs funt numeri feu linete 4 &
3 , terminos augendo hoc modo : ut 3 ad 4 , fic N , &c. mi-

nuendo hoc modo, ut 4 ad 3, fic N, &c.

II Linea K A, quatbafiseft hujus proportionis fiibfefqui-

tertiffi
,
diftributa ibi in numeros KFa^, FB3 , BA4,

poteft reduci ad hos numeros i j- , 7 , asquipollentis inter fele

rationis ; nam , ut 27 ad i , fic 3 ad 7 , & lic 4 ad 7 , &c.

III In hoc Noemate tria Requifita diligenter coufideran-

da veniunr,qu£e,ex refolutione hexagoni pr£emiili,fimul con-

current ad inveniendum veram Rationenynter fediionem he-

xagoni & corniculatum proxime fubjedtum 5 in qua quidem
inventa Ratione cardo totius hujus argumenti vertitur, ut

quoque antea attigimus, 6c «raAvms prtemiffi hexagoni fe-

cum
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cum quodammodo attulerat. In tribus autem hifceReqiiifi-

tis deprehendes tres leges Ariftotelis : Traoiroi
,

dvii,

KaJtAa Tifcirii

,

ordine lervari.

1 Vt ubique omnes termini ordine dirigantur
,
per primum

Noema , ad proportionem illam famolam fefqnitertiam , Sc

fiibfeiquitertiam
,
quam Natura ipfiiis prxmiffi hexagoni in

figuris omnibus funilibus fibi infcriptis urget.

2 Vt Symmetria fedionum & corniculatorum competen-

tium , ubique juxta Catallela ipforiira fpacia fiat. Nam qum
incommenfurabilia funt, in nominatam exquifite rationem

coire negant.

3 Vt iidern prorfus numeri, qui fuperius ab hexagono
,
pro

figuris fimilibus in genere emergebant , rurfus redeant ,
penes

hexagoni ferSliones, vel etiam corniculata, in fedtionum loca,

per medium proportionale , tranfeuntia. Numeri autem ifti

funt ff, , , 9, 12, 16.

Hifce , in quibus Demonftrationis vis cernitur, prremiflis,

ad ipfam nunc accedamus, cujus problema ita habet.

PROPOSITIO.
RatiofeBionis hexagoni ad Corniculatum ordinefuhfcrijotum

efl duplafefquiquarta, hoc efi, in numeris
,
qua rejoluta,

erit nominataJeBio ad diBum Corniculatum, ut^ad^.

r- Hujus problematis fufficiens Demonftratio , intribiispo-

tiffimum confiftit , nempe wijEirj , & duplici , altera

fcilicet mox ab dudla; altera penes refplutam ratio-

nem aMn 4 & 9, uberius expediunda.

EXPOSITIO
, Dividatur, ut in fequentibus, linea aliqua reda, ut L M, in
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fufficientcs partes icquales
,
pro quinque gradibus feu nume-

rorum fedibus, , 6^, 9,4, 16, idque beneficio 4 & 3 feu po-

tius heic 3 & 4, juxta primum Noema.
Deinde per 2 Noema fumatur MO , unitas

,
qualium

M N eft fadifque N P , & OQ parallelis M L, diftin-

guantur ordine aflcenfns ab imo termino feu gradu z'- ubique

pro ratione inter fedionem hexagoni & corniculatum proxi-

me fubjed:um
,
per direrSores illos proportionis fefquitettis,

nempe 3 & 4, velnt litterte numerique finguli in redtangulis

xaTaMeAws utrinque appareant , ut fequuntur,

N

'n*

M

O
Sic enim cellulm A B C D E totidem fedliones hexagoni,

fed FGHIK Corniculata cum fuis competentibus nume-
ris utrinque repratlentant j ubi quoque primo pro fimplici ra-

tionis propolita; expolitione , Ratio Catallelorum non alia

eft, quam aj- ubique. Qttod Divifio Sedrionis in Catallelum

Corniculatum oftendit , ut divifa fedione fuprema E
, 7j- in

Corniculatum correfpondens, fit quotus 2 j-. Etficin

eseteris omnibus. In hifce autem ratio modo data 2'- vera

fuerit, etiam heic fediones pariter & Corniculata in veris fuis

ad invicem magnitudinibus lingula cernuntur.

Prkr Demonjlratio.

At veram elle nunc ulterius per ea
,
qua: data fuat , & trina

illa Noeraatisprtecedentis ultimi requilita, [Quorum tamen

primum

,

P

Sedio hexa- E
'

1 D 11 C
1

B A
goni.

i

L
1

1

ir i 4 3

Cornicul.cor- 'it 1
«4

j

tS

I

refpondens. K
1

I
1i

H
1

G F

CL
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primum ,pro proportione fefquitertia ubique retenta , in ipfa

, eft declaratum] fufficienterdemouftrabimus.

2 Ergo Symmetria loco fecundo reftat, facile expediunda

inter Sed:ionem Sc correfpondens Corniculatum; ubi pri-

mum Ledtorem admonuero , quod licet numeri z- , & i,

item3&p5rc. heic tanquamveri appareant: tamen in eo

Symmetriam requirunt
,
quia ex duplicata ratione , hoc eft,

quadratis defcehderunt
,
qui figurarum fimilium feu homolo-

garum nota; fupra penes hexagoni folutionem fuere , ut mox
fub initium cap. hujus extant.

Infuperiori autem fchemate proxime quis dubitet Catal-

lelos numeros quadratos , ut zj- & i
; 4 & denique 7J-&

efle commeufurabiles ? Nec de ceteris dubitabit , modo re-

liquos 3 & j- , item yj- & fingulos Catallelos inter fe multi-

plicaverit, inde enim mox quadrati procreabuntur. Erunt

proinde hivelut furdi Symmetri ; ut 3 per j- prodeunt 4, qui

eft numerus vere quadratus. Sic yj- Sc Symmetri funt , nam
multiplicati radices oftendunt ^ feu 3]-. (^od idem in redu-

dtione omnium Catallelorum numerorum per Divifionem ad
numerum 2]- verequadratum confeftim dignofcitur.

3 Pro reditione numerorum ,16,12,9, Tn» figuris

fimilibus hexagono iufcriptis in genere funt appropriati, fiant

nunc ex fedionibus corniculata,& ifta;, a:quivalente, ut prius,

ratione, infuasfedes promoveantur, per Regulam auream
prop. interveniente medio proportionali.hoc modo,dum pri-

mus in Regula terminus fit corniculatum fuperius exprcfliim;

fecundus Sc tertius Sedtio catallela,unde quartus terminus or-

dine fedtiones educit, numeris fupra pofitis convenientes, ut

:

K -

4:, E 7i-.
E 77.

I r,, D yy, D fr» Q^-
H 4, C 4. C 4, C 9 .

G B 3. B 3. C^r-
F I, A 2j-, A z'-, Csh-

C
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xuii'7!i^(rjA.a,fiu conclujio Demonpreitioniifrioris.

Quia igitur Dumeri hi pro fedtionibus hexagoni de novo

conftituendis rediere , & lic omnibus tribus requifitis Noem.

3 eft fatisfadtum
j
proinde propofita ratio 2^ inter fedtionem

& Corniculatum hexagoni vere eft inventa.

Pofterior VemonJJratio.

Fiat propofitaj rationis z^analyfis in numeros integros',

cruntque ut 4 ad 9; Ikque corniculatum proxime fubfcri-

ptum fetftioni hexagoni , ad ipfam fedtionem fimiliter pro

dats rationis 2^ nuda expofitione. Sed quando ad fequen-

tem figuram in debita proportione fefquitertia exigitur , mox
& heic veritas elatius difpalelcet j Etenim primo fiat linea

proportionalis aliqua adhuc indeterminata,veiur A K, in qiia

pro prima vice FD fit 2^, DC vero 3 ; ifta enim ratio ea-

dem eft cum 3 ad 4 ,
qui numeri f; Noem. I, Diredtores funt

proportionis , in qua verfamur , fefquitertia:.

Deinde huic linetE proportionali CF ducatur alia
,
quam

fundamentalem vocamus, ad angulos redfos nempe F a, , dif-

Corniculat. Scdlio hexagoni.

tributa in partes £EquaIesi3 fcilicetq pro Corn. &9 proSe-

dione
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dtione hexagoni,ut k. refoliitione propofita; rationis 2'- fluunt,

adhibito, quod Noem. ahabet, ut pars quaevis harum fiat

«equalis F D. Deinde fiant D /3 & C y parallete,& requa-

lesliugul® F»; velutquoque AiJ.duinAC in linea pro-

portionali fe habet ad C D , ut 4 ad 3 . Sic totuui redtangu-

lum F/S Scamnatum eft, & eafdera partes infe continet,

quas linea fundamentalis Fa exhibet, nempe 4 Se 9 ,
prout

hi numeri funt inlcripti redfangulis F M , Sc N /3 .

Tertio ercita linea rcfta NE parallela F A
,
proveniunt,

juxta proportionem lefquicertiam aflcendendo , numeri pro

Corniculatis 3 4 , Item proTcdfiouibus Catalle-

lis, 9, 12, 16.

Quarto , ut veritas aflTuraptse rationis 2^ ulterius in combi-

natione proportionis Idquitertiteinfallibiliter acinconcufle

confirmetur, fumatur tertia pars de linea fundamentali N a,

qua: fedlioni deftinatur , hoc eft,NS3,deNa9,Sc
riirfus erigatur linea redla S P ,

parallela F A , vel N E.

Qiioniam igitur ut eft N Maj- ad ML3, vel ladi'-, vel

denique ut 3 ad 4 , nam ratio eadem eft ; fic linea N S 3 , ad

lineam D M, eandem cum F N 4 , & fic rcdlangulum N R,
ad retftang. F M ; Sunt igitur continui termini proportionis

fefquiterti® [quam ubique lervandam urgemus
,
quemadmo-

dum eam ab initio in refoliitione hexagoni accepimus] in re-

(ftangulis NR 3, FM 4 , DL yp,SrCi C^se quidem
conlpiratio rationis 2j‘ demonftranclai,cum di^l:a proportione

lefquitertia, omnem contradiiftionem' tollit , & inter alia, ve-

ritatis-vindicem fc prasbet.

Ducantur enim & infuper Diag.onii CS, pet M menfu-
rans SR feu F D : fimilirer& reliqua:, ut A R, per E, ter-

minans RQ,, vel DCtitem DF per N, qua: metitur FH:
6f taindem FV per O, qua: menfurat altitudinem T?, vel

H K 5 omnes fcilicet in continua ratione fefquitertia. Faiftrs

igitur parallelis H £ & linea F et, & praeterea Numeris,

C 2 ut vides.
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ut vides , fingiilis fuis locis infcriptis ; habemus & heic prater

connexionem proportionis fefcjuiterticE fupra demonftra-

tam , etiam tria illa
,
qux ultimo Noiim. pro veritate inventx

rationis 2^ requirebantur
;
Nam & heic continua proportio>

lefquitertia fervata, &aud:aeft. Secundo Symmetria quo-
que inter fediones & Catallela corniculata ubique convinci-

tur , aut in ipfis numeris utrinque quadratis, autTurdi-Sym-

metris [ut heie ita vocare liceat] velut 3 Coru.Sc 6^ fetli.mul-

tipiicati , dant veros numeros qfj Etfic de exterisr Tertfo

redire quoque numeros pro fetSionibus ordine infcriptis ma-

«ifeftum eft.

Conclufio Ttemonjlrationisfojiertoris..

Quocirca non alia ratio dari poteft inter fedtionem hexa-

goni & corniculatum eidem proxime fubfcriptum
,
quam z]-,.

Qux erat propofita.

C O R O L L.

I Ex Diagoniorum inferiptione cernitur
,
quemadmodum

redangulum aliquod divifum ratione fefquitertia , ut redtan-

gulum FQ_divifumin3
, 4, fp Complementum exhibeat

M Q 4, nempe tertiam partem de 12 fedtionis M y

,

quas

eft Corniculatum gradu inferius. Sic corniculatum D L j]-

tertia pars eft fedionis fupremae Li?, &c. Ergo & cornicu-

latum EM 4, quarta pars eft ejufdemfedtionis LS 16.

I

I

Datx pro fedtione hexagoni linex cujufcnnque pars

tertia, eritnt3 ad illam , licqad corniculatum refpondens.

Vnde alias adftimptas rationes inter fedtionem & Cornicula-

tum corrigere atque ad veras reducere convenit: ut detur vel

fupponatur talis ratio 2]-; hacrefoluta fiunt 3 pro cornicuh

& 7 pro fedtione; hsemox falfitatis arguitur, fiquidem 3 8c 7
non funt Symrnetri, ut fiidtus ip&rum zr oftendit. Ad veram

autem
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autem rationem hoc modo reducatur i id eft pars tertia fed:.

iK enim 3 ad f , fic 4 ad 3^- corniculatum relpondens. Nara
& heic 3^ 6c 7 , Symmetri.St in ratione 2^ reperiuntur. Rut-

ius fit data ratio aj-. Ergo refoluta ut f corn. ad ii feflio-

nem. Sed neque ha:c vera eft
,
quod examen arguit. Nam

ut 3 ad fic 4 ad 4’- corn. verum. Vt autem ; & 1 1 non funt

Symmetri , fic 4|-& n numeri funt commenlurabiles. Mul-

tiplicati enim dant i/^id eft & fimulfimt in ratione ad in-

vicem 2^.

Conflitutio Peripherie Circuli expramijlis.

Fiat triangulum atquilaterum hexagonicum ut prius AB C,,

cuiinfcribatur arcus DE, ifque peyotius Circuli
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fcu ambitum continuetur; ut peripheria fuper A Centro fit

D EH , fiatqus infuper Diameter K H. Deinde ut fupra,

infcribattirfubtenfa DE, & ei rurfusinfcribatur arcus F G.

Habemus igitur & heic Sediionem hexagoni D E , inter duo

corniculata BCED, & DEGF, quse adiuvicem fupe-

rius funt demonllrata in ratione fefquiterriajtoc efl: ut 4 ad 3.

PtiCterca quoque nunc inventa eft Ratio (edionis hexagoni

D E , ad corniculatum DEGF dupla fclqniquarta, fcLl 2^;

hoc cft, vel ut 2)- ad i, velut9ad4. Qua: quidem ratio quia

iu omnibus fedtiouibus hexagonicis, & corniculatis ordine

continuatur, ut fupra ofteufuin eit Quapropter , nos hic nu-

meris in refoluta ratione z'- , hoc eft ut 4 ad 9 , utimur
,
qui-

bus, ut decet , conjundtis, fumma fit
,
pro figura [ut nobis vo-

catur] circulata , D K E G F 13, qute quidem quarta pars

eftSedtoris hexagoni A DE, non minus atque trapezium

B C D E quarta pars elt trianguli ABC. Qmm enim latera

B C & D E
,
quse homologa funt triangulorum A B C

,

A D E fimilium , in ratione fuerint ad invicem duplicata

/ i]-,feuut / qad / 3, fequiturdidla triangula in eadem
cfle aditivicem ratione verorum numerorum 4 & 3 ; igitur

triangulum ABC fuperat trigoimm A D E , fui parte , in

qua quoque, ut dixi, fedtores lunt A D E, & AEG. Quum
igitur figura DKEFG fit]- pars fedtoris AD E, ifque ]- cir-

culi ,fequitur quod didla figura DKEFG fit totius circuli

pai'S7,. At inventa ilia fuit 13. Eft proinde fedtor ADE.p,
& totus circulus 312. Quod pro conftitutione peripheria: cir-

culi ex inventa ratione 2]- inter fedlionein hexagoni &fub-
jedtum corniculatum

, eaque in 4 & 9 refoluta , demonftralle

oportuit. Potcll autem circulus augeri miniiiqne pro affiim-

ptis fcdfione & corniculato , ut capite fcquente fumus often-

furi. Nunc ad promiffam rationem inter Diametrum dati

circuli , & hujus circumferentiam properabimus , limilitcr

offendendam.

De.
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Tte inventione rationis Diametri ad datam Circuli

peripheriam.

Quemaclmoduin SeiStorem hexagoni ADE conftatefle

^2,praeterea quoque corniculatumTuprafcriptiim B C E K D
fieri fiquidem ut fe halrent 3 ad 4. Sic ruiTus antea inven-

tum corniculatum D E G F 4 , ad hoc B C E K D .

Quod tfl: differentia inter Sedtorem A D E 5-2 , & triangu-

lum ABC, quare etiam differentia inter arcum DE & la-

tus hexagoni circuirderipti BC, eprimaprop. Archimedis

de Circulo, item prop. 5-, cap. 2 Quadr. Circuli. Proinde nu-

meris j2& f^firaui additis, conffituitur BC latus Vt

vero / 4 ad /3 , lic 5-7- fcu quadr. y—1 ad D E , /2465-^,

qui numerus menfurat circuli dati 31 2 radium A K. Ergo hu-

jus duplum /9861^ eft Diameter qutefita K H. Invenitur

quoque Diameter circuli hac proportione; nam ut B C latus

hexagoni circumferipti eft ad K H Diametrum , fic unitas

ad / 3- Qiiare multiplicato /-i- per /3 ,
prodit Diameter

ut prius / 9861^..

Atqui ut hoc loco, fortaffe, de duobus imprimis admo-
ueam, qua: ambo in demonftrationem cadunt, oporttinum

fuerit.

I Tangentem hexagoni , & arcum fubfcriptum , ut hic la-

tus BC, & arcus DB, Symmetros longitudine eiTe ; nam
B C nr ^ arcus D E 5-2 , ambo funt numeri veri. At de-

fcenderido,quia DE tangens erat /246 arcus FG quia

fe habet ad arcum DE 5-2, ut >/4 ad \/3 , exit itaque F G,
etiam in numerum furdum V2028 , cui quoque D E v'2465't-

Jougitudine Syrameter eft , utroque fcilicet numero per fur-

duni v/ 3 ad vere quadratos revocabili. Quod certeheiede

facili demonftratnm vides , in quo fere folo cap. tertium

Quadr. circuli confumitur, nam id eft quod linea: retftte cura

circulari
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circulari aequalitatem iu natura conciliat. Sed de hifceulto-

riiis fub finem cap. fequentis adturi fumus.

1

1

Alterum eft, quod dato circulo, feu ipfius circumferen-

tia [ut femper hac praxi] in numero vero , femper Diameter

in numerum furdum exit
,
quem quoque menfuratuum. /3,

aut huic Symmeter , haud fecus atque in Quadrato accidit,

quod datis coftis in veris numeris , Diagonius exeat in furdos,

femper numero Va commenfutabiles. Et, verfavice,utro-

bique.

Porro , inventa femel
, ut heic , vera ratione Diametri ad

fuam Periraetrum
,
poteft per eandem rationem , non modo

data Diametro , in numero vero , ut fepius requiritur
,
peri-

pheria acquiri , & vice verfa; verum etiam circulus augeri rai-

nuique pro imperata ratione , ut id lib. fequ. commodius ex-

emplis docebimus. Vnum hoc loco efto ; fit Diameter cir-

culi ih vero numero 43 , erit peripheria 1 82 5-2. Etenim , ut

v'986i[- ad 312, fic43 ad v^i825'2. Ratio autem perime-

tri ad fuam Diametrum exhifce iitrifquein folutis numeris

eft
3 i 4 tli;-)g044*7

In contradtioribus vero -j'- quam proxime, velut in refolu-

tione horum irrationalium reperies , ceu numeri Sed

de vere inventa Diametri ad fuam perimetrum ratione plura

infra cap. y.

CAP, IV.

De ulteriore Demonflratione Conftitutionis peripherU cir-

culi ,iPc, etiamper alios modos compendioje.

P Roportionem fefquitertiam initio in hexagono Circuli

analytice , ac poftea Synthetice per fimiles omnes ejus fi-

guras demonftratam, quomodocimque eandem ordine inver-

tas , flabilem tandem , & perpetuam ad rotundi feu Circuli

dimenfionem manere ulterius cap. hoc quarto palam fiicie-

mus,
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mus, ubi primo deinonftrative convincemus, tria [ut fupcrius

coroll. I aiTcrtum eft] corniculata
,
quamvis fed:ionem gradu

fecundo fupralcriptam ingredi , fit fic duas figuras diverfas

ejufdem hexagoni refpedtu, inter fe effe aequales , ut in figura

hexagoni ftibjedfa.

Sit.ut in proximo hexa-

gono Circulo adjundto

triangulum aequilaterum

ABC inventus au-

tem Sedlor A D E j 2.

Corniculatum autem fu-

perius B C E D , cu-

jus triplum 16; dico illud

contineri tam in trilineo,

A D E
,

in medio loca-

to
,
quam in Sedtione

F G , fupra D E fedlio-

nem fecundo gradu diftante, videlicet poftquam triangulo

AD E infcriptae fuerint tres fedl:iones,qiiarura lingulte aequa-

les funt DE, 9 part. Defcendaiitenim ex apicibus A DE
tres linea: redite normaliter in arcus oppofitos ,, lecantes fe iii

medio., nempe in pundlo H. Quoniam igitur liriete DH fic

E H fimul fumpta: aequales fimt line* B C : H K vero

aequalis BD ,
vel CE; Sc.tandem arcus D K E Ktjualis

oppofito DE, erit proinde trilineum DHEK tequale cor-

niculato BCED jp&ideotriahujufmoditrilinca,quKea-

dera Demonftrationis vi reperiuntur in figura trilineari in me-
dio trianguli $quil. AD E locata , aequalia fedlioni hexa-,

goni FG, heic i6partib. menfurats , dum DE fedfioeft

9 part. per omnia , ut fuperius cap. 3 ifta funt (femonltrata.

Idcirco pro conftitutioneSedtoris AD E, leu arcus DE,
denuo ad hanc hypothefin exigenda , quando trilineo ifti

ADE 16 adJiintuT quatuor aequales fedtioues
,
quarum

D DE
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DE eft 9 , rurfus exfurgit Sedor nominatus hexagoni

ADE, ya.

Idem admodum compcndiofe & evidenter in quadrato

eap. I hujus inferto, &ad proportionem fefquitertiamdif

tributo, cernitur. Quod proind^ revocetur.

Illud quia ortum ducit

ex latere AB in 4&3,
ut vides , tributo

,
qui

numeri funt in ratione

fefquitettia , ergo plana

infcripta in proportio-

ne continua fefquitertia

funt , adeo ut quando

E H ponitur 9, erit com-

plementum EI 12, St al-

terum quadratum cir-

ca Diametrum D C 16,

Sediones hexagoni fu-

pra cap. 3 politas pror-

fus reprffifentantia. Quin etiam pro imperata fuppofitione

FH , vel D C
,
peripherice circulorum in eadem proportio-

ne inde in reliquis fubfecutura minuuntur ,& augentur. Sunt

enim plana heic tirca Diametrum AG menfores Sedoris

hexagoni circuli , dum F H fedionem D E ,,D C vero tri-

lineum in medio H figurae antecedentis in debita proportio-

ne identidem referat;, dum illa quater huic, ut fupra, addatur.

Conftituto autem Sedore hexagoni figura: anteced. A D E,

non multum pro Diametro circuli eft laborandum. Nain

ablata fedione DE, de Sedore AD E, remanet triangu-

lum squilat. A D E, cujus unum latus ut A D radius eft Se-

doris A D E , adeoque circuli totius continuandi : hoc au-

tem latus AD fe habet ad didum triangulum, feu ejus Dia-

metrum ut v' 4 ad v' 3.

Exemplum

A 4 r .5 B

E 4- F 5 ^

\
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Exemplum in numeris uCtatis, ubi fe&io DE eftg. Hiec
namque quater addita figur® in medio 16 fummam facit 52,

videlicet totius Sedboris A D E menfuram. Rurfus a Sedto-

re ifto A D E 72; lublata una fedtione , ut D E 9 , remanet

triangulum ADE 4jpart. utautem \/3ad \/4.fic43reu

V 1849 ad /246 jj- radium Sedloris AD E, ut ftiperius; Hu-
jus autem numerus duplus, feu per V4 multiplicatus, dat inte-

gram Diametrum /9861^. vide fupra cap. 3,

Aliud Exemplum hujus! praxeas , fit, ut 16 ad 9 , (ic 12

ad 6’-

:

hic poftremus terminus.quia Sedtio hexagoni eft, ejus

quadruplum 27 additum 12 , cuuftituit fummam 39. Aqua
rurfus dempta una Sedbione 6j- , remanet pro triangulo leu

Diametri ejus menfore 32^, in quadr. vero hinc, ut v'3:

ad /4, fic (/ -irp ad radium hujus circuli v' i
386t. duplicatum

/5-347, quieft Diameter qutefita; Vel, pro Diametro tota

compendiofe habenda , ut /3 ad /16 , fic triangulum A D E
32'-, hoc eft ,ut antea in quadri-^', ad V3347 ipfamDiame-
trum , cujus circulus , feu cujus circumferentia eft.234: ToE
enim numeri oriuntur produdto arcu Sedtor.is hexagoni antea-;

conftituti 39innnm. 6. Refolutio itaque totius hujus argu-

menti Cyclometrici originem ducit ex numeris 4&3, ho-

rumque quadratis / '16 & / 9 ; ut in quadrato proximo an-

teced. eft manifeftiflimum , St in hifce exemplis quodammor
do declaratum. Adquarob datam proportionem feu potius

rationem inter 16 & 9 numeros ,
qui circa Diametrum A G,

infinita alia poiTunt excogitari ad Circulos cum fuis Diame-
tris five augendos,diye minuendos.

Quinetiam ex tranfadtibne in eodem quadrato , alia pro-

ducuntur analyfin hujus argumenti relpicientia; ut fi medium
ejufdem, quodcunque fuerit , ut hic eft 12 , dividatur per 3,

quotus erit corniculatum 4 , cujus Serftio eft 9 j divifo autem
fupremo termino (j6) etiampei:, 3 , oritur eorniculatom

corniculato Q) luperms proxime. Item additis majOre &
D 2 medio
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medio terminis , ut i6 & 12 , conftituitur inde femiiuniila tri-

goni 285 Sed differentia inter priranin terminum 9 & me-

dium 12 ,
qU£e eft 3 medio addita efficit femilnnulain hexa-

goni. I Snrttma harum femiluttul-arum tcqualis eft triangulo

A D E 43 Differentia \'erd 13 parsquarra Sedtoris hexa-

goni, & 2 totius circuli , velut lib. 2 hujus , oblata commodi-
tate, ulterius demonttrabitur.

Porro in Dilptit. Cyclometrica de Myfteriis Numerorum.

6, 7, 8, lunul® lefe offerunt , tam in ipfis numeris
,
quam ipfo-

rum quadratis, his modis
;
primo in ipfis numeris: Adde 6

& 7,Summa erit 13 , differentia Lunularum trigoni & hexa-

goni
,
qua; eft ~ pars circuli , ad quem Lunul® iftte pertinent.

Dcinde addev & 8-, fumma fit r f Lunula hexagoni : Tertio'

adda x-j & 1 3 , exlurgitinde Lunula trigoni 28. Quarto adde

28 &if, fit fumma Lunularum 43 teqnalis lateri trianguli

®quil. Circulo infcripti.

Secundo in ipfis quadratis Numerorum 6,7,8. Nam quadr.

de 6 eft 36, quadratus vero de 7 eft 49; quornm Quadr. diffe-

rentia 13 differentia eft Lun. ut prius. Deinde quadr. de 8

eft 64,diffi;rt a49per i^,qux eftmenfura Lunula; hexagoni.

Cartera ut prius.

Denique in alia Difpntatione Cyclomet. idcra oftendi,

fieri poffe in propor. tripla& fexdupla,. ut & Sedtor & trian-

gulam exade inde proveniant, vellit:.

4 12 36] ry2 Sedor hexagoni;
s Summa •(

I 6 36j .[^43 trianguli tequil. infcriptunr.

Etficin Exemplis aliis omnibus, manentibus proportio-

nibus & numeris variatis. Dum enim primus terminus pro-

porr. tripla: utcunque pofitie dividatur per 4 , fecundus per 2,

ultimo utrobique manente,;fit d tripla, proportio fexdupla, ut

heic vides.

Quas
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Quas proportiones omnes folutioni hujus famofi Cyclo-

metrici Problematis varie accommodandas ,
fons veraj Cy-

clotn. & proportione fefquitertia luculenter per Naturam ,

vclut rivulos effundit.

Vt nihil dicam de iEquatioue Algebr. pro lunula trigonica

& triangulo infcripto a;qnil. &c. fub finem Cyclom. Hara-

burg. pariter & Quadr. Circuli , triplici demonftratione ,
per

numeros inventa
;
quae quidem vel una ac fola Epicheiremati

tali fufficeret.

Cteterum forte prasftat , ulterius quam fub finem cap. prat-

ced. demonlfrare, quemadmodum linea Circularis cura redfa

atquationem rubeat. Quandoquidem ex eadem praxi perci-

pitur
,
quomodo data alterutra , Circuli menlura denuo pcr-

ficietlir. Quare reducatur huc ulitata hexagoni figura
,
per

quam huj,us commode abfolvitur.

PROPOSITIO.
In omni Circuli hexagono,

latus circumjcripti 'velut

tangens ,fe habet adpro-

ximum injcriptum ar-

cum in integris numeris,

ut 4^ hocefiin

ratione ly^.

Hanc autem rationem in-

ter tangentem Sc fubfcri-

ptum arcum hexagoni, fi placet, ordine demonftrandara con-

tinuabimus , b fuperioribus emanantem.
Primo igitur quia B C tangens , & arcus D E , ofteiiS

funt fuperius ad invicem elTe ut jyj- ad ya. Quod idem efle

D 3 dico
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dico ac II 43 ad 39. Nam utroque uuinero per 3 multiplica-

to, feu ad integros refoluto, erunt
,
illic 172, hic i f6. Quibus

lingulis per communem Diviforem maximum 4 divilis , re-

linquuntur quoti 43 & 39 in numeris integris , uteftpropo-

htum. Deinde pro tangente DE, cum luo arcu fublcripto

F N G I
quia eft ut v' 4 ad v 3 , lic tangeus B C , ad tan-

gentem D E, hoc eft, >'7^ ad 4/246 c^i&lic arcus DME fz,

ad arcum F N G ^ 2028 , velut hrec fupra cap. 3 in iildetn

numeris demonftrata lunt. Vtveroad Symmetros feu vere

quadratos revocentur , uterque 2^6^^. 8c / 2028 per v/

3

multiplicetur , & fit illic V 7396, cujus radix eft 86 ; hic vero

^6084, cujus radix 78. Sunt igitur 86 & 78 in minimis nume-

ris integris 43 & 39. Tertio.„pro tangente FG , &arcu
HOI, quia eft, ut 4/4adv/3,lic 4/2461^- ad 4/1849 , cujus

radix quadr. 43;item ut 4/4 ad 4/3 , lic V^ciS ad 4/1 jai cujus

radix 39. Vel hoc modo, per numeros veros
, inhoccafu,

ut 4 ad 3 ; fic B C 5-7j- ad F G 43 ; & lic DME arcus ya

ad arcum HOI 39.

Denique pro tangente H 1 , 8r arcu K P L , ejuia ut 4/4

ad 4/ 3 ;Tic F G 43 ad HI v'i386t , & fic HOI arcus 39

ad arcum KPL vrii4oj-
.
qui & ipfi numeri Symmetri funt.

Nam multiplicato 4/i386Lper Vy.crit verus quadratus 4/

cujus radix Similiter nqoj- per 4/3>crunt 4/13689 , cujus

radix eft , funt autem 1298C117 [remoto utrobiquepari

nominatore] inter le, ut 43 ad 39, lic in tota hac ferie tangens

& arcus hexagoni fubjedtus
,
perpetuo funt in ratione ad in-

vicem it
, vel ut 43 ad 39 :

Quod eraroftendeudum.

Atqui hinc duo corollaria emanant.

I Quod alibi demonftratum eft , nempe tangens hexagoni,

& arcus fubfcriptusproximus perpetuo liint inter le longitudi-

ne Symmetri. Vnde facile colligitur clari fcilicet in N.itura li-

neam redtam circulari aequalem, & vice verla. Siquidem dif-

ferentia hic inter 43 & 39,nempe 4,quot]uc eft verus numerus,

1

1

Dato
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II Dato vel latere circumfcripto hexagoni, velarcufub-

fcripto , & mmc cognita ipforum inter fe ratione t-^ : datur

nonfolum circulus cum fiiaperipheria; fed etiam ejusDia-

meter. Vt fit in proximo hexagono BCi , erit arcus D E
Nam ut43 ad 39 , fic i ad j-’

,

quo numero per 6 multiplicato,

conficitur totus circulus feu r-.

Porro
,
quia latus hexagoni circumfcripti fe habet ad Dia-

metrum, ut I ad V3,velut llipraeftoftenfum : erit igitur Dia-

meter circuli v' 3 , cujus peripheria eft fjj. In relbluto au-

tem
,
quando nominator 43 quadratur, fit / 1 849 , quo nu-

mero multiplicato in ,/3, exit Diameter /SS47 tefpondens

Circuli peripheria; 234.

C A P. V.

De collatione intienU rationis Diametri adjuamperipheriam

cum JfchimedM, item de cujupisfeBionis hujuf-

modiperipherU infuffcientia.

C ollatio invente fuperius Rationis Diametri ad fuam pe-

ripheriam cum Archiiuedsa non ideo heic infl:ituitur,ut

noltram in dubium vocemus ; led potius, ut omnibus conftet,

neminem, qui in hoc argumento ludarat, hadtenus inventura

fuille, qui quali medio inter terminos Archimedteos didam
rationem fifteret , five hypothefi , live numeris ufus. Neque
enim limites Archimedis ponimus heic p & 3^j in paucos

proxime numeros , ex iplius Epilogifmis extra intraque circu-

lum , contrados ; fed eofdem exquilite retinemus, qnos

•prop. 3 de Circulo nobis reliquerat, peripheria in96 p. tri-

buta , nempe extra Circulum , inventa Archimedi ratio eft

Diametri ad perimetrum, qua: eft numeri , 4673^ ad nu-

merum 14688. Vnde pofita Diametro looooooo, fit periphe-

ria 31428265-.

Similiter
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Similiter faiSta intra circulum operatione emergit Archi-

medi hinc ratio Diametri ad perimetrum
,
quse eft numeri

2017^ ad 6336, calculo&heic ab aliis artificibus diligenter

repetito. Sedpofita Diametro inhoccafu 10000000, erit

peripheria 31409095. Quum autem peripheria Archimedsa

utrinque ad medium reducatur , fit ea 31418680 j uoftra vero

iub finem cap. 3 inventa eft 31418596.

Proinde differentia faltem eft 00000048
,
qua noftra media

Arcliimedata minor repetitur, manente ntrobique Diametro

looooooo. Atqui hanc difterentiolara inter rationem Archi-

medasam limitatam, noftramqne Diametri ad circuli perime-

trum , libenter Mathematicis dijudicandam relinquo , dura

uoftram h pr^miffa , a Natura
,
proportione erutam , non

etiam nili potentia rationalem, fuperius cap. 3 , in veritate,

deprehenderint. Sed quid Ludolpho de Cdllll > Belgii olim

iBiraciilo, eo quod in numeris poteutiffimus fuerat ,
licet nul-

lus a literis, reponamus? Dum enim liic circumferentiam cir-

culi in polygona laterum 1073 741 824,id eft pene infinitorum,

fecando , & Archimedem quodammodo imitando, praxin

fuam ad aloga ita in lib. de Circulo Belgice edito expediit, ut

Ibppofita Diametro , loooooooooooooooo periplieria ex po-

lyg. prremiffis diduceretur, ad

Differentia , ut vides , tam vafti numeri , in folara unitatem

exeunte. Nec dubium, qiiin juxta fuam methodum ,
quan-

tum potuit,.calculi errorem vitaverat. Nam &huic Clariffi-

ini alii Mathematici, nimirum W. Snellius Belga , & PL Brig-

gius Anglus
,

prseter alios , aficnfum liiiini dederunt , Circuli

videlicet fatum fiib aliam menfuram nimquaraiu veritate ma-
jore cafurum arbitrati , & propterea ambo me in hoc Cyclo-

nietrico argumento indefellb laborantem , litteris fuis , dura

vixerun t , a propofito funt dehortati ; Sed fruftra
,
quum non

minus, quam Eutocius olim Epilogo fuo in Archimedem

,

certo
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certo fcirem , nunquam hujufraodi Setftionis pragmateia , ad

Ludolphieam prtecifionera in veritate perveniendum.

Certe caufa Ludolphste prascifionis, non invaftis illis

numeris prsmiffis aflerenda efl; , fed potius in Dichoto-
mia peripherite circuli prope iofinitorum:,nimirum in numeris

1073741 824 polygonorum; Nam modo eadem dedtione ulus

fuiflet, & faltem Diametrum looooofuppofuiflet, fimiliter

unitatis differentiam inter polygonum circumferiptum & in-

feriptum reperiiflet. Vide F. Vietam lib. 8 Refponf. cap. i y.

Simile profedito fecantibus iftis accidere mihi videtur , ac fi

quis peripheriam circuli Mechanice filo xneo formatam , &c

poftea in bilance ad certum pondus libratam, perdichoto-

miam multoties fecaret , & inter fecandum decidentes per

limam rafuras defluere fineret , tanderaque affirmaret fe ex

minima relidta particula in fuo pondere atftimata
,
juftum to-

tius peripheriae pondus Synthetice colligere, ac reftituere

velle. Sed ne fpilTum hoc fimile, minime tamen im^ertinens,

quemquam offendat , nos Apologi* feii plenioris refponfio-

nisloco , Exordium quoddam ,
quodDifputationi Cyclome-

tric* heic pubi, olim prjemifimus, fubjungemus, ut fequitur.

Quum vera aliarum Artium principia curiofe ab initio ex-

poni debeant; tum vel maxime Artes in demonftratione fit*,

qualis Arithmetica & Geometria eft, atque hinc dedudfa Cy-
clometria, ita veris fuis principiis innitentur , 8c homogenea
homogeneis conferentur, ne in operationis progreffu, magni-

tudines
,
quas natura fua exquifite non comparantur , in devia

nos fucceffive abripiant.

Oportet enim Mathematicum
,
quatenus Mathematicus

eft , Natur* quantitativ* definiend* , & poftea corporibus,

unde quantitates abftra£ts funt , ipforumque fuperficiebus,

competenter rurfus accommodand*, miniftrum fe prasbere.

Ergo quod talisNatura non permittit,Mathematicus inten-

tatum relinquet, nili forte , utEutocius loquitur,

E ubi
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ubi tamen nihil perfedtim & abfolutum cognofcere datur,

menfuris, quibus quantitates metimur, inter fe naturaliter

diffidentibus; fiquidem ab hifce inter fe mifcendis,ipfe Eucli-

des Mathematicorum parens ubique immunein fe fervabat

;

qua; quoque caufa fuerat , cur nobis librum decimum de ma-

gnitudinibus'irrationalibus tam prolixe ad imitationem Fy-

thagorte reliquerat.

Hanc vero per Cyclometriam ficubi unquam
vere in lucem producendam , non folum ipfa ratio ; fed etiam

Authoritas pratftautium Geometrarum nos prtemonuerunt,

ut eft illuftrisFrancifci Viette Fontenteenfis Mathematici no-

ftro feculo nulli fecundi , tum alibi in Archimedis imperfe-

<Stam Cyclometriam , tum fub initium fiipplementi Geome-
j) trite his verbis : Magnitudo tum demum data intelligitur,

3) fecundum analytica principia
,
quum ita exhibetur re, ut

),quemadmodum inter homogencas fit affedta , innotefcat.

)) Idcirco idem Vieta lib. 8 Refponfonim cap. I j , NecAr-
))Chimedis Quadratur® circuli Inventionem; nec Nicomedis

D timxroy effie cenfuit.

Porro C. Dibuadiiis M. S. in Cyclometriam Philippi Lanf-

bergii idem ingenue confeffiis eft,& quidem fpecialius de Ca-

nonis Trigonometrici infiifficientia in argumenta Cyclome-
)t trico rite tradtando his verbis : Problemata, qute Geometri-

» cam certitudinem & fadionem requirunt , ex propriis & ge-

«nuinis locis folvi debent; non ex peregrinis fonrilius: Plana

5) fcilicet ex planis,folida ex folidis. Aftronomica qnaifita redte

i> magnam partem per magnum Canonem expediuntur: Sed

sjgenuinnm Geometrite Problema ejus ope aWolvere velle ri-

3>dicLilura eft , & non ferendum : Vt enim fingiila in rerum na-

si tura ex filis fibi appropriatis Principiis conftaut , ita in eadem
iitefolvi debent; vel Synthetice ex propriis componi. Mere au-

si tem Geometricum Problema tPc^adr.itura Cirmli, dotari ita-

ss que ha;c filia filis genuinis debet opibus, fi commode & am-

bitione
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bitioue procorum fit elocanda. Numeri
,
qui ex Canone Si-tc

nuum inducuntur, quem -ni exhibeant, 6c non fi"'.t exa-"

dti, latentes errores ingerere poffiint, utpote inutili perpetuoj^

•Quod nemo ignorat, qui ftrudturain Canonum expendit, vel“

ei rei perficiendas manum adhibuit : Nec iis unquam Commen-^^

firahile & deprehendi poteft
; Quod tamen"

fummopere ueceflarium eft perfenfille
,
priufquam habitu-"

dines affingemus magnitudinibus, quae nulla ratione inter fe«

ad defideratam confpirare proportionem in rerum Natura"
volunt j Sedqni oriuntur ex rei Natura & Geometricis afie-"

(ftionibus Numeri, neutiquara errant, fallunt ac decipiunt. "
Quin & idem Dibuadius defedlum Canonis Sinuum in fua

Geometria Numerali pag. 3 8 , una cum multis aliis his verbis

notat: DotUiffimus [Clavius in fine Coram, ad lib (3 Eucli-"

dis] & alius eum fecutus , Canonis Sinuum fubfidiopropor-"

tionem Archimedasa accuratiorem inquifiverunt ; fed hoc"
incertum eft perteque incertum demonftrare, & ignotum"
per ignotura declarare, talefque conatus cum partium Cano-"
nis Defedtu intercidunt. "
Haec ille.

Amplius fi rationi locum demus, Stincaufas hujus defe-

ctionis Canonis Trigonometrite paulo accuratius intueamur,

tres illius invenimus fatis in numeris prregiiantes
,
quarum

Prima eft, quod Operatio pro Canonis iftius Syntaxi in Ib-

lis lineis reCtis contingat, ex quibus tandem lineas Circularis

menfura illis, qui Cyclometriam Canoni accommodant,qute-
ritur

:
Quod violentum eft , & Naturas contrarium. Quam-

vis enim linea curva feu circularis, redtaspoffit eflesequalis

[vel contra, reCtain Natura peripherite circuli tequalis , ut

Eutocins Comm. in Archimedem conteftatur
, ]
& ideo Cir-

culus ipfe asqualis reClilineo dari , ut in progreflu oftenditur

:

tamen Circulatis linea nunquam e reClis componi poterit, nili

has prius in pundta tranfiverint, quod fieri nullo modo ppteftj

E a Siqui-
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Siquidem omnis linea in infinitum eft fecabilis , unde nemo
mirari debet genuinam menfuram Circuli ampliorem paulo

eaefle
,
qum e rc<3:is lineis ceu lateribus pofygonorum adfcri-

ptoruni conficitur. Cui rei Archimedes olim tacitum con-

Icnfum attribuifle videtur
,
ponendo rationem peripberis ad

diametrum circuli aliquanto fcilicct majorem ea, quam

Sedtionis pra.xis ipfi eft largita. Vide 2 & 3 prop. Arch. de

Circulo. Cui quoque squalis eft illa Kuclidsa apud Hero-

nem. Vide P, R. EI. 2 lib. 19.

Secunda c.aufa defctftus Canonis eft alymmctria longitu-

dinis perimetri Circuli cum Diametro , rata fatis ac vera,

qus facit , ut dum operatio in irrationalibus fufeipiatur , id-

que per fepius iteratam radicum extradtionem , tunc plurimi

Numeri quavis operationis vice excluduntur
,
quos radices

veris proxima: non exhauriunt. Quando igitur didte radices

de novo per radium Circuli ad plurimas fiphras extenfum

juxta prxeepti exigentiam multiplicantur
,
quis ignorare de-

bet , infenfibilem radicis ita in irrationalibus quatfitas defe-

(ftum,vel faltem in numero ejus finali, toties tunc augeri,quo-

ties unitas in radio ifto prolixiore reperitur ?

Tertia denique hujus defedtus caufa eft difproportio Sinus

reifti ac verli fub initium Quadrantis , ubi falrem per Cano-

nem peripheria; Circuli menfura ftatuitur. Qui quidem eo

major eft, quo Sixo-nuM vel qusevis alia Sedfio iteratior fuerit;

Quod necloh. Regiomontanum,necloachimum Rheticum,

nec denique Valentinum Othonem lib. 3 , probi. qOper.

Palat, latuifle conftat j Quodque certe Archimedi prateogni-

tum fiiit. Circulum ad plures quam 96 tequales partes,pro fua

Cyclometria, haud follicitanti.

Quoniam vero nullum prorfus diferimen agnofeimus inter

fabricam Canonis Trigonometrim , & Cyclometriam , fcili-

cet d talibus Sedlionibus'conficiendam
,
proinde fi quifquam

prmfumat, veram Circuli peripheriara eamelTe, quas inter

polygo-
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polygomim infcriptum & circumfcriptum e talibus numeris

iitrinque coiifedba cenfebitur , hic parum profedbo attendit,

minimum errorem feu defecftiim
,
qui ex hifce pratmiffis cau-

fis penes latus ininutiflimum paI)’goni fic inventum , necefla-

rio reiideat , toties iu periphcria hinc fabricanda iterai i
,

quo-

ties unitas in Numero laterum omnium polygoni iftius con-

tinetur.

Hifce debite confideratis, quum pro certo habeamus, nec

Archimedem olim, nec quenquam alium , utut fedionis praxi

fines Archiraedatos plurimum egreflum , veram Cyclome-
triam in Numeris irrationalibus unquam venari potuifle , vel

lineam rerSam peripherite Circuli tequalem : Quod etiam

Eutocius in fuo Epilogo Comm. in Arch. de Cire, aperte fa-

tetur; Equidem qua: ante plures annos in hoc nobiliilimo ar-

gumento , redte aliquando intra Syrametra claudendo , ac

conficiendo, afiSduis curis meditatus fum , non vereor nunc
pubi. cenfurx exponere : Necjure vererimeoportet

,

poft-

quam viam infolitam per Naturam ingreflus . ea requifita,

eamque fimul Methodum fatis ellem edodlus
,
qum Epiebei-

remati huic fublimi quidem, & juxta plurimorum opinionem

inveteratam, inventu impoffibili, casterum ia Natura ipfa

omnium facillimo , finem aliquando imponerent.

Htec hadl:enus,quse fi LetSor Benevolus, ac veritatis amans
diligenter trutinaverit , iifque ea adjunxerit

,
quse Cyclome-

triajHamburg. fubjundtafunt, videlicet de CanonisTrigo-

nometri^ fabrica, ejufque fub initium & finem in Numeris
reftitutione [qus tamen abfquefeufibili errore in analyfi tri-

angulorum accedit] non dubito, quin hanc Sedtionis periphe-

rire Circuli pragmateiam , fcilicet ad eundem tam perfedle

raenfurandum , haut amplius probabit.
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LIBER SECVNDVS
De Geodaefia Rotundi Plani, in lineis, & planis, va-

rie inter le aequandis , augendis , minuendis,

tranfmutandis
, & menliirandis.

C A P. I.

De Enmciatisquihufdam,plurimum afuperioribus dejumptis,

isl analyjiJequentiutn injeryientibus.

I Imiles figurae funt in duplicata ratione laterum ho-

mologorum.

1

1

Inter duo polygona a.'qualium laterum circulo

circumferipta , & inferipta , medium proportionale

eft inferiptum duplicatorum laterum.

III In regula proport. trium terminorum; fi primus fuerit

quadratus Numerus, tertius quoque quadratus erit ; velhi

Syrametri, & medius quadratus.

I V In regula proportionis quatuor terminorum ; fi duo

quivis termini Symmetri fuerint. & reliqui duoSymmetri
erunt.

V Si Circulo figura quarvis circumferibatur, erit eadem
ratio peripheria: circuli ad fummam laterum figuras cirenm-

fefipts
,
qua: eft area: circuli ad figuram circumferiptam ; &

contra, pr. cap. 2 Quadr. Circuli.

V I Omnis trianguli a:quilateri latus, ceu tangens, & arcus

inferiptus , funt inter fe Symmetra ; fcilicet aut ambo in veris

numeris, aut furdis longitudine Symmetris. cap. 4, lib. i hu-

jus, item pr. 2,4 & 9, cap. 3, Quadr. Circuli.

V 1

1

Partes circulo adferipta: nobis menfurantur , non

heic cum vulgo Geometrarum in Quadratulis j Sed iis parti-

bus.
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biis, quibus circuiipertpheria tequaliter dividitur. Exempli

gratia: Scdtor circuli quod nobis fupeiius fuit ya p. idem in

quadratis fit 1290— quam proxime, refoluto fcilicet radio

^ 24(5 fb &iu dimidium f2, hoc eft 26 multiplicato. Aliud

Exemplum habes infra cap. 6.

VIII Diameter circuli longitudine incomraenfurabilis

eft cjnfdem Circuli peripheris , ut fiipra cap. 3 hujus cft de-

monftratum.

IX Si Diameter circuli tripletur, fadtuserit Dodecago-
num Circulo eidem iiifcriptum , ut poftea , cap. j hujus , Ex-

emplo patebit.

X Eadem Diameter Circuli quadruplicata
,
gignit qua-

dratum Circiiio circumferiptum.

X I Quadratum circumferiptum circulo dutftum in Do-
dccagoniim eidem inferiptum

,
poteft hexagonum circulo

circumferiptum. Idem oritur ex multiplicatione Diametri in

numerum v 12.

X 1

1

Latus hexagoni circumferipti eft ad Circuli Diame-
trum ut r ad /3.

XI II Si Diameter Circuli multiplicetur in numerum

/9:^5, producitur ejus peripheria,fecus quam Indi, qui b falfa

fua hypothefi
,
perimetrum Circuli ad fuam Diametrum ra-

tionem habere voluerunt, quae eft /load /ifeu /7- Vide

lofephum Scaligerum pag. 38 Cycl.

XIV Hexagonum circumferiptum ad Circulum , & ejus

periphetia ad Circuli peripheriam eft ut 43 ad 39. Inferiptum

vero hexagonum ad Circulum eft ut 43 ad 5-2.

Notatu autem hoc loco dignum puto
,
quod illuftris Ha-

drianus Romanus in Apologia pro Archimede adverfus lole-

phum Scaligerum prop. 4, pag. iii , ex ipfo Archimede
oftenderat ; Circulum ad hexangulum inferiptum , rationem

habere miuorem
,
quam 1144 ad 945': Si ergo huic unitas

adjiciatur , ut fiat 946 , eadem fit in minimis numeris 5-2
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ad 43 ex invento noftro, & ratio quoque minuitur, utvult

autor.

X V Lunulam trigoni & hexagoni menfurat fimul latus

trianguli jequilateri circulo inicripti ; Differentiam veroea-

rundfm pars circuli (eu ejus circumferentia Vide cap. 4,

lib. hujus.

CAP. II.

Ve lineis redis Circulo adjcriptis , i5>’ Peripherie ejm Sym-

metris, ipfarumquecumperipheria CirculiJubduda ratio-

ne, unde abfoluta lineio red<e tf Circularis squalitas in Na-

tura effe cognojeitur.

A Archimedem pariter & Eutocium lineam redam in Na-

tura peripheriae Circuli asqualem non fruftra fuppofuiCTe

hoc cap. 6 lib. i hujus , cum B. D. adhuc pluribus oftende-

mus , ut quoque in lequentium fublidiuin ac majorem illu-

ftrationera veniant
,
quae ab ill is, ipfarumque determinatis ra-

tionibus eliciuntur. Quo vero oculis melius percipiantur, fe-

quentem figuram iplis paravimus. Circulo GHl fuper cen-

tro A , & Diametro B C , circuraferibantur
,
primo trian-

gulum aequilaterum DEE. Deinde hexagonum KLMN
O P. Dudis autem i Centro A , lineis redis A K , & A L,

in terminos lateris hexagoni circumferipti , fecantibus circu-

lum
,
feu hujus peripheriara in Q & R. Quoniam igitur ar-

cus QR, ex cap. 3 & 4, lib. i hujus, eft 5-2 p. dum K L fue-

rit 57j- , Symmetrte proinde hie lineae funt , St ipfarum ra-

tio ijt. Quse quoque eft totius peripheriae Circuli ad fum-

mam laterum didi hexagoni circumferipti. Plura extant

cap. 4, lib. I. Porro quia latus trianguli mquilateri circum-

feripti DE, tripla eft K L jyj-, proinde DE eft 172, Cir-

culi autem peripheria 3 12 p. dum arcus QR ja fexiesadfu-

mitur.
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luitur. Habebunt igitur feperipherise Circuli, nempe 312 ad

D E 172 , in ratione Amplius quoniam latus trianguli in-

fcriptirequil. HI, dimidium eft lateris circumfcripti DE.
Quare hujus cum peripheria ratio eft 3 ,

qure eadem eft

furamte lunularum trigoni & hexagoni cum Circulo , feii

iplius peripheria. Qjjarum differentia eft ^ pars circuli, aut

hujus peripheria^ ; Lunula autem trigoni fempcr fe habet , ad
Lunulam hexagoni , ut 28 ad i f in integris Numeris , hoc eft

in ratione if|. Has equidem rationes redarum linearum, qua:

peripherire Symmetrte fuere , item Lunularum cum Circulo,

etiam ad id conducere video , ut luppofito uno , in quocun-

que alio Numero feu magnitudine
,
primum Circuli compe-

F tens
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tens peripheria, deiude ejus diameter in Numeris difpalefcat.

Exempli gratia: Supponatur DE latus trianguli aequilateri

circumfcripti gp. Vnde tam peripheria circuli
,
quam Dia-

meter quatrantur; igitur ratio ijjrefoluta numerps ftatuit 78

& 43 , qui iiint peripheria; Circuli cum latere trigoni Kquil.

circumfcripti ; Ei go proportio
,
inverfo termino , ita ftatuit

43—78—9 (J6” circuli peripheria, cujus Diameter ita fecile

invenitur: Etenim, ut i ad /3,fic K L 3 , feuV 9 ad Diame-

trum BC /27. Et ita in aliis. Vtefto lunula trigoni fup-

pofita 7 p. quia eft ut 2 8 ad 7 , fic differentia a 3 C3 j- , id eft 7.

circuli , & ideo tota peripheria 39. Vel plenius, ut 28 ad 7, fic

lyad 37lun.hexag. differentia igitur inter lunulas 7& yj-,.

eft 37id eft 7 pars circuli, & ideo peripheria 39 ut prius : Sed

fummalun. eft loj-, eadem cum trianguli tequil, circulo 39

inferipti latere. Quod quia fe habet ad Diametrum circuli

ut / 3 ad 2 , feu / 4 , erit Diameter / 1747. Htec paucula

funt inter plurima
,
qua; Symmetria lineae redt® & circularis

in hac figura facile admittit.

C A P, III.

Tie lineis replis circulo adferiptis
,
qu<e quiaperipherU longitih

dincfunt incommcnfurahiks ,
inutiles repenuntur,

ad exquiftam Circuli menfimm.

Q Voniam Diameter Circuli peripheria; ejufdem potentia,

& non etiam longitudine , eft rationalis
,
proinde quia

nulla ablbluta aquatio ex iis redtis lineis cum circulo , & ejus

partibus, fieri poterit
,
qua: immediate a Diametro irrationali

defeendunt, igitur fruftrahadtenus pro Circulo meufurando

ab aliis funt adhibitte. tise autem funt
,
qute circuli quadran-

tem aut tangunt aut fiibtendunt , ut de infinitis aliis polygonis

peripheria: incommenfur.abilibus heie nihil dicam ; fufficit

enim
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enim in quovis prjececlentiumtriangalo sequilatero , AaSatr

£%«!( ; fed&his alogis fequentem figuram adli-

gnamus. Retento circulo fuperiore,& ejus peripheria 3 1 2 p.

B F O

item Diametro hujus /9861I- 6cap. 3, lib. r : eidem primum
quadratum circumfcribatur B C E D. Deinde infcribatur

quadr. H F I G. Item o(£logonum FKILGMHN, &c.
Quia vero nullas hujus fchematis linete redtae longitudine

rationales fuerint periplierite circuli , nullx proinde ejufdem

figurte in plano five extra five intra circulum , are» circuli

funt Syrametrte. Primo enim quonium B C latus quadrati

circnmfcripti , Diametri /9861^- menfuram obtinet , tan-

gentis fcilicet arcum quadrantis NFK , efi: irrationale longi-

tudine toti circulo 312 , erit quoque ad quadrantem hujus 78
F 2 afymmc-
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afymmetrum.Proinde neque corniculatum B C K FN ares

circuli Symmetruin eft , ei pr. j- cap. 2 Quadr. Circuli. Idem

de infcripto quadrato FI.GH affirmandum; nam FI dF

midiiim eft Numeri quadrati, Diametri circuli FII, nempe

v' 4930pNec denique latus FK Odtogonii infcripti rationa.

le, eftfit enim illud ex quadratis A K ,/2465-^ — A P s/rz32i,

& quadr. FP 1/1232^. At nec lunula quidem quadrantis-

GDHM arca: circuli Syminetra eft; Siquidem ipfij acqua-

li,seft triangulo .tequicruro H AG, utpoftea in refolutione

figurs hujus patebit. In hifce enim duobus capitulis faltem

propofituni fuerat oftendere
,
qua: redla: linete pariter & pla-

na in duabus hifce figuris, peripherite circuli Symmetra, qus-

que afyminetra forent. Nam ut in illis prascifa, fic in hifce

nulla legitima Aquatio exfpedtanda eft : interiqi tamen nunc

data ratione Diametri Circuli ad fuam periraetrum, iffiqua-

tiones , etiam in alogis , fe fiftunt veritati proximas , ut infta

Cap. y experiemur,-

CAP. IV.

De njolutiom figura Symmetra cap. z hujus, qmadGeoda~

fiamplanorum rotundo ibidem adferiptonm 3 Deq^iie Ltmu~

larum trigoni itf hexagoni magnitudine itf differentia , in

quibus quoqueplani rotundi menfura confiflit. Exemplo

denique
,
quo oflenditur Circuli njeri cum/acris litteris in

Numeris conloenientia.

G Eodrelia rotundi in plano , ideo nec ab Archimede , nec

ullo alio hadlenus in fuis particulis contentis, rite ad

Numeros erui potuerat
,
quia nec inter peripheriam Circuli;

lineis redlis fupra oftcnfis longitudine rationalem , & Diame-
trum ejus, iildemredtis longit. irrationalem dilcernere da-

tum fuerat, Rotundo autem plano
,
hoc eft , Circulo , varia

adferipta
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adfcripta contenta, edi fingula bafes multarum rerum folida-
'

nim , feu corporum pro figurarum dictarum diverfitate , arti-

ficiofe exftruendorum
,
effe poffint ; tamen quia iri Geodrefia

plurimum, & iucerdumueceirarium ufura habent, proinde ad

eandem merito appellationem fuam referunt
; Sed ad propo-

litum veniamus. Schemate cap. 2 , heic repetito , St paulu-

lum audto.

Retenta integri Circuli menfura ,
prout fup'ra inventa fuit

312 p. cujusquidem pars eft Circiilata figura VXZY 13,

nt fupra inventa eft,compofita videlicet ex— 9 fedlione V X,

St 4 Corniculato infra fcripto VXZY.. Htec feqq. eli-

cientur.

I Hexdgommcircnmfm])tum,

Quia K L linea inventa fuit j-vj- , ea itaque fexies iterata

fit ambitus hexagoni circumfcripti 344, fimulque hexago-

num ipfum ordinatum circumfcriptum K L M N O P.

1

1

Corniculatumfuprm.

Ab hoc fubdudlo circulo 312 p. remanet differentia 32,

qua in fex limiliter partes tributa , redit Numerus yj- , diffe-

rentia inter Sedtorem hexagoni ya. St hexagoni circumfcripti

partem fextara.

111

Hexagonum infcripium.

Quia autem triangulum teqnil. A V X
,
pro infcripti he-

xagoni b parte habendum , fe habet ad AKL, ut 3 ad 4,

hoc eft in ratione fubfefquitertia , erit illud 43 , St totum he-

xagonum infcriptnm 258.

F 3 IV Tria»-
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IV 7"mnguhm rtquil.circtmfcriptim.

Porro pro triangulo sequilatero circnmfcripto D E F, quia

J3 E tripla eft K L , id eft 172 p. hoc igitur Numero pro

F

laterum fumma triplicato, exit triangulum circumfcriptura

DEE Jifip-

V Trknguhmieqml. inferiftum.

Cujus quarta pars eft triangulum requilaterum infcriptuiH

GHl 129 p. Et quia diifti trianguli xqnil. inferipti latus

H I 86 p. fuperans K, L qij parte fefquialtera , erunt ipfa

triangula
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triangula tequil. H IG

,

& K LA

,

in ratione ad invicem 2'-,

hoc eft ut 9 ad 4. Et quia eadem ratio fuit Sedtionis hexa-

goni V X ad Corniculatum infcriptum V X Z Y. Quocir-

ca inverfa proportione , erunt didta Sedtio V X & Cornicu-

latum inter fe sequalia. Qure nimirum convenientia

triangulorum , sequilaterorum redlilineorum cum circulari-

bus ad eandem rationem ftabiliendam inipfa Natura nobis

revelatur.Nam pofito triangulo tequil.infcripto H G I 9^ erit

KAL vel OFN 4, id eft ratio Sedtionis hexagoni quac-

fita ad fubjedtum Corniculatum.

VI Se^io Trigoni infcrifti xqmUteri. .

Amplius in prajfinito Circulo 3 1 1 p. Sediio trigoni infcriptf

H V X I
quaeritur facilime hoc modo. Etenim fublato de

Circulo 312, triangulo «quii, infcripto, 129^ refidui funt N u- ’

meri 183, quorum ^ nempe 6.1 eft didta Seflio H V X I.

Lubet adhuc atqualitatem trilinei B Q,H, & H S V per nu-

meros experiri. Igitur fubtradto triangulo asquil. QGR
de femicirculo BGC if6, refiduaftint, trilineum BGQ,
& CGRj fimulgSC , lingula 49^. quo rurfus fublato ab in-

vento fuperius trigoni 61 fit qurefitumtrilineum BQH iif,

Ejnfdem magnitudinis efle HSV ita quoque numeris pro-

batur ; totum triangulum tcquil. H' S K. quarta pars eft trian-

guli KAL J7^. Ergo illudeft 14^ , aquoablato feffiicor-

niculo HVK 2|-[quum totum antea inventum fuerat j}]:
redit Numerus 11^, etiam pro trilineo H S V.

Reliant adhuc primo quadrilaterum S Y Z T
:
quod re-

linquiturex j- parteSedloris AVX 1 3 , f triangul. KAL
nempe 14^ ,

quibus additis fit fumma 27^ , eaque fubdu-

(ftaaSedtore AVX 5-2, remanet quaelitum quadrilaterum

SYZT 24L

Denique pro /3 y R Q ,
qtjia Sedlot' Gvf'| fe habet ad

Sedtorcm
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Seftorem A V X , nempe 52, ut 9 ad 4, erit ille 117 p. a quo

fublata quarta ejus parte 29^ ,
item triangulum

arquil. QGR quorum fumma eil 86^ , remanet qiisefi-

tuin /3 y R Q, 30;t. Et lic in canteris , ut dato circulo , vix ul-

lum planum iplific adicriptumin Numeris veris latere nos

poterit. De ca;teris autem pro quavis parte imperata Circulo

auferenda infra docebimus.

Quia vero Circulus bafis etl omnium Cylindraceorum

corporum , operte precium eft , unam Sc alteram
, inter pluri-

mas figurasj hic aduotare
,
quarum lingularum magnitudines

Circulo cognito, ex antecedentibus patent. Nec difficile eft

alias in tbrma quacunque excogitare, & dato Circulo , lingu-

las fuis magnitudinibus Numeris definire, quatbalium loco

effe polTunt. Paradeigmata nobis pra3bnic olim Celeberri-

mus F. Vieta lib. 8 Refponf cap. 1 1. Ipla autem omnia live

Arbeli live Lunulte foerint , facilem in Numeros analylin ad-

mittunt , Circuli per Sedtiones partefque fuas mcnfira jam
inventa. Vtefto juxta primam prop. diefti cap. ii,def(;ripti0

Arbeli primi generis in Numeros prtecife refolvendi.

Verba Celeb. Viettehtec funt,: Deferibatur Circulus fuper

A centro, & agatur Diameter B A C , & fiunt A B, A C lin-

gula:
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gula: dimetientes

Circulorum , ipliquc

defcribantur Circu-

li. Sunt igitur Semi-

circumferenti® fuo-

rum Circutorum.fin-

gula: B C , B A.
A C , curva: linese.

Quapropter Spa-

tium CD,BE,AF
cft Arbelus , fcal-

prumque Sutorium.

Haftenus Vieta.

Nos autem fingula per Numeros prtecife determinabi-

mus , menfura 6 lib. i hujus defurapta. Ergo dato Circulo

BDC 234, erit hujus Diameter BC v^5’5’47j Cujus di-

midium, nempe BA , vel AC eft / 1386^. Quia vero

major Semicirculus eft 1 17, nempe BDC, erunt eidem pe-

ripherise duorum Semicirculorum B E A , St A F C squa-

les. Sed didbi modo Semicirculi, quia ambo dimidii funt Se-

micirculi BDC, quippe finguli 29^- , firaul , ideo Ar-
belus C D B E A F , squalis eft dictis Semicirculis , utpu-

ta y8^.

Atque ita data ratione Peripheris Circuli ad fuam Diame-

trum , in quacunque data unius harum menfura , mox reliqua

prscife in numeris prodeunt
,
quoruracunque vel Arbelo-

rum , vel Lunularum genera fuerint.

De Lunulis Hexagoni, if? Trigoni.

Has equidem Lunulas pro Circuli menfura primus
,
quod

fciam , introduxeram ; Nam quas in hoc genere
,
pro eodeta

menfurando , Celeberrimus olimIoh.BaptiftaNeapolitanus

G ' lineis
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lineis traftaverat , ratus hinc inde inenfurara Circuli invenif-

fe , ealdem rede ad Numeros alogos revocatas Camillus

Gloriofns Italus non minus ab ingetiio, quam alogorum exer-

citatione in Mathematicis incomparabilis
,
proidus confece-

rat. Obqunni viri iflins in hifcc feientiam , femper mihi in

voto fiierat, ut Quadratura noftra Circuli- ftib ipfius incudem

arque Cenftiram caderet ; velut quoque ad Galilteiim de Ga-

lilaro I ynceum
,
propter Gpticiim futim , orbi notiffiraum,

litterii meisinfenieram. Sed ad propofitnm ubi primum lu-

niilm hm fimt exponendae ; deinde ipfanim differentia a nobis

paulo aliter hic, quam alibi
,

Circuli pars offendenda.

Notiefunt in hoc Schemate Lunulm hexagoni BGDF,
Trigoni DKCL , quat ambae asquales funt triangulo re-

dtangulo B D C , remotis IcilicetSedtionibus BD hexago-

ni , & D C trigoni : At quia triangulo eidem B D C per

omnia atqiiale elt triangulum A B E
,
quod menlurat latns

B E atquale inferiptq D C , ambo vero feorfim menfurant

duo
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duo hexagona infcripta, quorum unum eft BA D , ambo au-

tem contenta in Rhombo A D L C.

Ceterum difierentiam didtarum Lunularum effe partem

circuli maximi , cujus centrum A paulo aliter nunc
,
quam

cap. 6, prop. 6 Cycloraetr. Hamburgeufis, dcmonftrabimus.

Manifeftum eft rhombum A D L C ambas Lunulas inclu-

dentem, comprehendere duas Lunulas hexagoni fou iphirura

magnitudines, una cum Sedtorc trigoni circuli AS ly. lift

proinde idem Sedor differentia harum lunularum qutcfita.

Quia vero A ^ I y fe habet ad fedorem trigoni Circuli ma-

ximi , ut I ad 4. Ergo ad totum Circulum maximum ut r

ad 12. Et proinde quod erat oftendendum. Sic ha-

bemus & fummara harum Lunularum , nempe hexagoni ac

trigoni relpedu redilinei feu lateris triang. squil. inicripti,Sc

ipfanim differentiam refpedu Circuli. At nihil commodi hinc

pro Circulo menfurando affertur , nifi etiam magnitudines

lingularum, utut Symmetriam redilinei cum Circulo llabi-

liunr. Equidem quamquam Cap. 7 Qtiadr. Circuli, plurimus

fuerim, ut ratiouem harum Lunularum ad invicem cognofee-

rem : tamen id mihi ex pofteidori contigerat , & vel maxime
in myfteriis Numerorum , 6, 7, 8 ; ubi veriffiraa ipfarum Ra-
tio, inventa eft ifj ut libr. i , cap. 4 hujus manifeftius relique-

ram. Refoluta autem heic ratione fiunt Numeri pro tri-

goni Lun. 28
,
pro hexagoni I f. Quorum Summa pro trian-

gulo AB E, vel BE 43; Differentia vero 13 ,
pro f, parte

Circuli BATi Vnde totus Circulus velhujusperimetcr lyAj

Et quia ut / 3 ad / 4, fic 43 feu / 1849 ad Diametrum Cir-

culi hujus , erit igitur hsec / 246 jj-.

Quoniam vero didre lunuls ejufdem funt altitudinis , id-

circo eafdcra in hoc Schemate, ut vides , conjunxi, ut plano-

rum atqualitatemoftenderera, in BAT Sedore,quo utrin-

que Lunula Trigoni Lunulam hexagoni fiiperat , cujus diffe-

rentias dimidium efttrilineum BST: vel OSN aquale^

G 2 citcull
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circuli feu Circulato T N Z X. Ad hoc autem Exemplum
de facili cft per Lunulas hafce Circulum menfurare, folum la-

tere trianguli tequil. infcripto pro lubitu coucefTo, quam pra-

xin Tyroiiibus exercendam relinquo.

Exemplum Hkrogfyphicim ,
tthipcrfcfla Circuli menfura

,

S. S. Scripturs allegoria in Numerisfamulatur.

Notum cft non folum apud Platonem in Timteo, fed etiam

Aftrologos caufarum in Natura, & confpirationis fuperiorura

cum his inferioribus folicitos inquifitores , Triangulo AccjniLi-

tero nimirum prat omnibus aliis figuris vim quandam divi-

nam inefle, imo fitillis aliis, fandta: & individua Trinitatis

myfterium.

Prteterea raanifeftum cft b fuperioribus , ipfura triangulum

atquil. Circuli rite menfurandi fundamentum iu folo hexa-

gono extitifle. Ergo omnium ma.sime, quando tale triangu-

lum, rotundum iucludit, quod Orbis, terrm
,
folis, fideiura St

univerfi catli finiti fimilitudinem refert. Hoc igitur triangu-

lum
,
quantum a Circulo coraprehenfo in Numeris diftat

,

opera precium eft d fuperioribus didicille; non quidem in

omni dato Circulo , fed folum co
,
qui ut fupra cap. 4 , lib. i,

primario rationem inter latus hex.igoni , & inferiptura arcum

ejufdem , vel inter ipfum hexagonum circumferiptum , & iu-

feriptum Circuli Secftorem , nempe , vel ut 43 ad 39 acftu

conftituerat. Hujus autem Circuli Triangulum circumferi-

ptum ex fuperioribus effe 387. Infcriptum vero Circulum

234 , 5f ideo differentiam 153 fcquens figura offendit , cujus

circuli diameter eft v' yyqy. Vide cap. 4 lib. i.

Qum quidem figura textui D. Iohannis Euangeliftte cap.

tilt. V. rr, cur applicari nonpotclf , non video ; Etenim Chri-

fto Salvatore noffro ,
poft llefurredlionem fuam gloriolam

.apud mare Galilmte prtefente ac jubente , totpifccs Petrus d

mari
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B

mari in terram traxit , nempe 15-3, quot inter triangulum &
Circulum infcriptum numeri inveniuntur, etiam 15-3. Anne
Petri capturam pifcum , hominum fore lefus Dominus nofter

Liic. V. IO promiferat , ipfum Petrum erigens, & ad munus
Apoftolicum vocans his verbis

:
fii} cpoSS , 'ihn'S vCv dvS^aTrag

eVp Anne igitur hrec pifciura captura numero tam ex-

quifito , minimeque ab Euangelifta ociofe pofito , Euange-

lium per totum orbem, juxta Pfal. ig, v. y ; Et Paulum ad
Rom. cap. 10 , v. 19 ,

prredicandum allegorice in praemifla fi-

gura fignificet , D. D. Theologis difquirendum , Sc ulterius

a gnaris & minime invidis explicandum relinquo. Heic au-

tem mihi fnfficit, quod in vera Circuli menfurafic occurre-

bat i haud ofcicanter prteteriifle , ut neque antea ex numeris

G 3 Apoca-
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Apocalyfeasejiifdetnlohannis
,
quibus Cyclomettise

Hamburg. pag. 85- concinne quoque , ni fallor , accommo-
datur.

C A P. V.

Tte nfokitione figura ajymmetr^e Cap. 3 hujus
, ut inde quo-

que Geod^fia Circuli , inplanis aifcriptis
,
quamproxime

pojiit exerceri , ubi de quadrato circumfcripto iif injcripto ,

otlagonoy Dodecagono, SeBionibus , corniculatis, ac Lunu-

lis Gjuadrantis agitur.

R lideat huc Schema Cap. 3 hujus, ubi linea; redtte Circulo

adfcripta; peripheria; ejus prorftis afymmetrse funt often-

B P C

fe; Diametro autein imprimis latus quadrati circurafcripti

Symmetrum. De
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De planis hujus figurje nihilominus pro Geodajfia ipfuis

nobis in feqq. ratiocinandum.

Primo de t]tiadrato circumfcripto; deinde infcripto; tertio

deodtogono infcripto; quarto de Dodccagono infcripto;

quinto de Sedtionc quadrantis : Sexto de Corniculo : Septi-

mo de Lunula quadrantis.

I Do ^adfitto drcumfirifto.

Primo heic monendum cft, nos in Exemplo ufitato pro pla-

nis hifce dimetiendis manere,ubi PcTipheria Circuli eft 3 12 p,

cujus Diameter inventa fuit v Igitur pro Quadrato
circumfcripto BCED, quia ex quatuor Diametris Circuli

conftat, quadruplico Diamet. /9861^-, hoc eft in 16 multi-

plico .'fadtus inde V is'778ij- eft quadratum BCED cir-

cumfcriptum, cujus circulus infcriptus eft 312. Eft proinde

Quadratum circumfcriptum femper Circulo incommenfii-

rabile.
•' '

Quoniam autcra alias Quadr. circumfcriptum eft986ij-,

remoto ligno ; Proinde Circulum quadrabis multiplicata

ipfius quarta parte , nempe 78 fen v' 6084 in Diametrum

V 98617. Vnde fit area Circuli Dico nunc: ut

Numerus 986i7fe habet ad Num. v' 5’99963 5-2 , fic fe habet

Numerus V i5'778i7 adNum. 312.

Cteterum faciliore longe in fuperioribns computatione.

Dum enim ad Rationem inter quadratum circumfcriptum,

& circulum attendamus, quairatur radix quadr.de /1577817
quiE proxime eft 397“. Habet igitur fe quadratum circum-

fcriptum ad circulum , ut 39777 ad 3 1 2 ,
quam proxime, hoc

eft,uti4ad io~b Archimedes habet; ut 14 ad ii,prop. 2

de Circulo , dum fcilicet Diametrum Circuli ad peripheriatn

ponit, ut 7 ad 22 feu , inratione37. At ex illis datis quam fa-

cile fuerit juxta Methodum noftram modo prtemiflam , ratio-

nem
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nem Quadrati ad Circulum inferiptura elicere , mox hic do-
*

cebimus. Sit igitur in figura antecedente FG Diam. 7,ea-

que per 4 multiplicetur, fiuntque 28. Circulus autem 22, qui

ambo in minimis Numeris funt ut 14 ad i r.

II Tro Sjtiidritto injeripto.

Hoc nimirum F I G H fubduplum efle Quadrati circum-

fetipti ad oculum demonftratur. Eft autem hic in Nimie-

ris / 3944Jr-

III Pro oBogono inferipto ^ ejm Sectione.

Per 2 Enunciat. cap. i hujus multiplica Quadratum cir-

cumferiptum «' 1 5'778it- in fui dimidium , feu Quadr. iuferi-

ptum V 39445'7. Oritur inde Odtogonum v' 78890]-. Hoc
autem Numero refoluto provenit Odtogonumin veris Nu-
meris 280^7 fere, Circulus autem 312. A quo fublato Odrog.

inferipto, remanent 3 1]]^ pro odo fedionibus. Ergo fingute

harum valent 3— proxime , FN videlicet.

IV Pro Ttodteogono inferipto , (f cjtu SePiione.

Per 9 Enunciat. cap. i hujus, multiplica Diametrum Cir-

culi V 9861]- in 9 , hoc eft triplam , exit Dodecagonum in-

Icriptura v' 8875'2. In refolutis vero 297]]^ , a Circulo 312

ablatis , reftant 14-7 pro 12 Sedionibus Dodecagoni. Ergo

una Sedio hujus velut F Q valet i~,

V Pro Sectione quadrantu,

Semiquadratum inferiptum H F I , metitur Diameter HI,

quajeft v'9861]-. In folutis vero proximis 99^7. Quibusafe-

micirculo HFI ij6 ablatis, reftant pro duabus Sedioni-

bus quadrantjs 56—

j

hinc pro una Sedione nempe FKIP
erunt 281]’

VI Pro
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V I Rro Corniculao B F C K F N.

QHOniaiiVDiameter BC metitur tiianguliim BAC. Sub-

lato igitur Sedtore quartffi partis Circuli nempe 7S
,
quieft

A N K a modo refoluta Diametro 99blf. reftat corniculatum

didum BFCKFN
VII Vn Lunula quadrantis G D H M.

Hatc Lunula quoniam tequalis eft triangulo redangulo

AGH. Illud autem dimidium Diametri nempe FI A luen-

litrat, quod efl: 49'^,^ Erit igitur hic eadem lunula; quadran-

tis menfura.

Htec autem omnia quum Circulo fint incotnmenfurabilia,

non in numeris , nili veritati proxjmis, prodiere ; fiuftra igitur'

abfolutam Circuli menfuram hinc inde producere plurimi

tentarunt.

Cteterimi modo quis ratione Peripherie ad Diametrum fu-

pra in abfolutis numeris cap. 3 , lib. 1 , inventa atque expofi-

ta pro hifce alogis, uti.velit, omnia & citius, & eo veri-

tati propius perficiet, quo Numeri hi prqdudiores fuerint.

Nos exempli ulitati Numeros adhibuimus , velut etiam fupra

admonitum eft. Rationes enim in hifce perpetuo manent. Nu-
meris quomodocunque mutatis.

CAP. VI.

Dc modo Circulum epr<emijlis quadrandi
,
pro data ratione

Diametri adperimetrum : item de Circuli, iifplanorum ad-

fcriptomm imperata auBione , ac diminntione s tandemque

ejus men/ur<e hadlenus nobis ufitaU ad Communem redu-

{lione.

I
Nventa h fuperioribns ratione Diametri ad Circuli peri-

pheriam, etli plures modi efle poflint, Circulum in quadra-

H tum
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tuin transformandi ; Nos tamen binos faltein heic pro /JohC-

rar varietate exponemus.

Ex fuperioribus conftat aut peripheriara aut Diametrum
Circuli in Numero vero pofle femper dari j Deinde tangen-

tem feu latus, cuiSerStor hexagoni inferibitur, arcui hujus

Symmetrum efle. Siquidem ratio horum lib. i , cap. 4 often-

fa eft , hoc eftin minoribus ut 14^- ad 13. Quare in hoc ca-

fu ubi pevipheria Circuli in vero Numc-
E conftituta eft , ex linea reifta B C

tributa in 145- p. a:qualcs,fiat triangulum

\ / sequilaterum ABC, cui inferibatur

\ / Sedor hexagoni A DE, cujus arcus

v DE eft 13 p. in linea reda BC nu-

meraiidarum, nempe F C.

per Diametrum alteram in H,.utlinea FH componaturex
tribus FC hoc eft arcubus D E hexagoni,fiatque 39 p.quse

menfura eft Peripheria: Semicirculi dati. Hinc IL tangens

circu*
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circulum in F fiat parallela , & aequalis Diametro D M
,

qua; in hoc dato Circulo e fuperior. eft /616^, & ideo ra-

dius ejus AD / r5'4;i. Dudta autem ab I in H linea rc-

dba IH , erit , ex Archimedis prop. de Circulo , triangulum

I F H redtangulum , aequale femicirculo D F M , & trian-

gulum I LH aequale toti circulo , cui quoque rcrStanguluin

FHKl efttequaleiperqi prop. lib. I Elcm.

Denique ut latus quadrati circulo huic requalis conftitua-

tur, quia illud medium proportionale eft inter F H , & H K,

fitque per 14 prop. lib. 2 Elcm. Quare ipfuin latus erit

heic H N.
Atqui heic clare cerniturjqueroadmodura non folura totus

circulus, fed etiam quajvisejufdem imperata pars in rcdtili-

neum deduci queat, menhira e tangente B C prius divifo,

defumenda , ut triangulum F I C eft f pars Circuli, &c. Va-

de Cyclom. Hamburg. pag. 92.

Aut Diameter feu radius circuli fupponitur in Numero ve-

ro , ut fit in hexagonica figura praemilFa tangens B C , hic in

fua divifione i4j- Radius circuli feq. A?B, ex quo delcribatur

Circulus B C D. Quoniam autem radius hujus Circuli con-

tinetur in Semiperipheria Circuli proxime ab hexagono ma-
joris, qute heic eft linea retfta BF 3^. Quare dum AB
fuerit iqj erit BF 5-2. In triangulo autem reftangulo

BHF angulus ad H eft redtus ; angulus vero FBH 30 g.

Sed BF eft j2, ideo hujus dimidium H F 26. Prodit igitur

BH per pr. 47 lib. I Elem. / 2028 ,'eftque dimidia pars pe-

ripheria: Circuli hujus. Vel brevius : ut /4 ad / 3 , lic

BE f2 feu /2704 ad B II /2028. Redtangulum vero

CH Ecquale eft arese Circuli B C D. Denique latus Qua-
drati Circulo mqualis, quia medium eft proportionale inter

B C radium & B H , erit illud per prop. 14 lib. 2 Elera. li-

nea redta BK. Quas, ut fuperior, EI N deftcili, ex da-

tis, in Numeris invenitur. Invento autem femcl hterequa-

H 2 drati
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Mechanica pag. 318. Item Cyclomerria Hamburgenfis circa

finem.

De augendo
,
isfe . Circulo amplanis ad-

feriptispariter.

Porro quamvis Circulus ex iis qu*cap. 3 &c 4 lib. 1 hujlis

oftenfa fuut, facile augeri minuique potei it, item alio quoque
modo , 4 C. Clavio tradito , nimirum per medium proportio-

n.ile inveniendum, &c. prop. 16 lib. 6 Geomet. Mechan. .-ta-

men quia figura; limiles fe habent , in ratione duplicata ho-

mologorum laterum, & Circuli fmit, ut a Diametris qua-

drata
;
quocirca omnium compendioCffima via, ut mihi vide-

tur, qua pro imperata augmentatione Circulorum inliftemus,

htEc erit:

Fiat AkgoUUtm, ut vocant, cui lineseredtcE potentia in-

feribantur, qua: deinceps proimperata audtione, Scc. ufur-

pentur in modum
,
qui fequitur

:

Duabus lineis rediis angulum redbum ad O habentibus,

fingulis in partes tequales, quoufque libuerit ab O divifis, in-

fcribantiir lines potentia lurdis numeris feu quadratis, alli-

gats, per 47 pr. lib. i Elem: ut vides. Divifiones vero ia late-

ribus iftis duobus , angulum redtum comprehendentibus pro

ipfis rationalibus habebuntur , unde AlogoUhinm quodammo-
do conficitur pro prsfenti ufu ac neceffitate. Quomodo au-

tem lines iplk inferibantur , facile ex didia prop. 47 lib. t

Elem.cognofcitur.Etenimpro BH Diagonio,quia latera fin-

gula O H & O B fumuntur y i , erit B H 1/2. Porro pro

J 3 extenfo O fiipra H in A , fadtoque O 5c A squali

BH 2 , erit BA y3j Etfic csterte lines
,
quarum nu-

meri fuut ad feripti formantur. Omnes autem inferipta; lines

parallels funt Symmetr®
,
quippe a veris lateralibus numeris

defeendentes.

H 3. Sint



Chrifiim Seuermi Lmgomonum6z

Sint nunc fnper communi Centro A defcripti tres Circuli

ex radiis OB </ 1 , O C /3,OD v8. Deiiidc fimiles

in ipfis figura: qualefcunque
,
quam facilime intra ipfos Cir-

culos exarantur , faltcm rerStis ^ Centro ad ultimam circum-

ferentiam , viam per intermedios mouftrantibus , in quacun-

que figurarum infcribendarum forma ac delineatione ; Sic

enim fimiles fiunt in eadem fcilicet proportione ad invicem,

qua Circuli ipfi ut hic i
, 3 , 8. Atqui hic modus inter omnes,

quos novi, eft nobilifEinus atque expeditilTimus. Quum enim

Circulus
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Circulus figuras omnis generis includat , data proinde hujus

imperata proportione , & lineis redis , ut dixi h communi
Centro edudis, ad maximi circumferentiam , facile una figu-

rarum cujufcunque fbrmse effigiata , exterx in dida propor-

tione deferibuntur
,
per parallelas , exinterfedionibusperi-

pheria: Ungulorum circulorum egredientes. Sed hoc Epi-

cheirema magis praxiu, quam longam & implicatam theo-

riam defiderat.

Exemplum pro reduSiione menfimtionis Circuli
, noflrn Me-

thodoJupra confeBa ad njulgarem.

Quandoquidem aream Circuli periplierix parem conftitui-

mus,
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mus , dum hujus rationem ad Diametrum exquifite indagavi-

mus ,.ubi fcilicet Se(fbores Circuli penes circumferentiam in

hujus partientis sBftimavimus, qux de facili in quadrata re-

duci poterint , ac vulgariter menlurari , inventa nunc vera ra-

tione Circuli peripherire ad fuam Diametrum quam
proxime.

Sit campus quadratus A B C D conftans latere 30 p. &
area ideo 900 partibus fen quadratis; Sitque Circulus in,eo

defcriptus FG , cujus Diameter FG fit 20 p. Pro hujus igi-

tur Peripheria erit ut looooooo ad 20 , fic 3 luiSfoS ad
• » • ^ ^ ' •oaooQ»»

quo quidem numero mj- Diameter FG, nempe y multipli-

cat»
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,
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cato producuntur pro area Circuli -~^£^feu 314“, qui

fublati b toto quadrato hoc modo “H relinquunt pro reli-

duo jSj—.

Atqui ita Geodatfia Rotundi fe habet in comparatione

cum vulgari Geodtetarum menfura : Nunc reftat quemad-
modum datum Redilineum in Circulum traufibit.

Dato redHimo Circulum aqualem confiituere.

Sit primo quadratum ABCD, cujuslatus AB lop, &:

ideoipfum quadratum loa p. cui circulus xqualis eft conlti-

tuendus. Pofito autem radio Circuli looopooo&peripheria

62831920, cujusdimidium 3i4i85'96o inradium looooooo

I perdu-
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perducitur area Circuli 31418^9600000000 hujus Numeri fei

miradix 8862645' fe habet ad radium Circuli looooooo utfe'*

niiradix atex quadrati 3 p. ad radium Circuli asqualis

Exemplum in ReBanguIo.

Sit parallelograramum redangulum A B C D cujus lati-

tudo 8p. longitudo 32, Scideo area ejus 2 6, cujus radix

efti6 , 8c ideo ejus feraiffis 8. latnut 8862643 ad looooooo.

fic 8 ad 9~— feu 9-7' proxime , radium Circuli fequen-

tis A E.

Sequitur Circulus squalis.

Exemplum in tri-

angulo ad Circu-

lum redadto habes

fub finem Quadra-
tur® Circuli anno

1634 a nobis edi-
^

ts. Nec ulla figu-

ra in Numeris da-

tur
,
quin mox ei-

dem Circulus fieri

poffit squalis , &
contra, per ea, qus
modo prsmifimus,

GAP.
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C A P, VII.

De SeBmihus Circuli inloeniendis
,
ad quanfiois Diametri da-'

tnni: Item de Limuk cujufdam aquationefitte cimtrili-

neojfiye rcBilineoi ubi omnia Numerisprobantur.

H TEcpraxis, qniainfignem ufum praettat , non folutn in

Geodasfia rotundi plani : Sed etiam in Stereometria,

cujus corporum Circulus aut ejus partes bafes funt
,
proinde

ipfam adjungere placuit , duplici via tradendam , noftra pri-

mum, deinde communi, ut ex collatione omnes Mathematici

intelligant Cyclometriam prtemiffam ad veritatis normam
unice congruere.

PROPOSITIO.
Radio Circuli in quapispanes imperatas tributo, SeBiones

femicirculi duplici mia indagare.

Quod heic de toto Circulo demonftrandum , fufficit in

femicirculo; imo uno quadrante iplius oflrendere.

Centro A defcribatur Circulus D C E , cujus radius

AC dividatur intres partes atquales
,
quarum AB eftj-.

Dudta autem linea redta D B E parallela Diametro G H
fit Sedtio D C E B quse invenienda eft. Igitur primum pro

praxique propria , ducatur ab A per E redta A F
definens in tangentem CE.
Quoniam autern ratio A C radii druperioribus ad qua-

drantem Circuli C H eft ut loopoooo adi
5

'

7op298 , AB
autem -• radii 6666666

,

A E vero ipfe radius looooooo. Qya-

re in triangulo redtangulo A B E , d datis duobus lateribus,

cum angulo redto ad B , dantur reliqui anguli,nempe A&E
una cum latere BE, & tangens CF : C^um autem trian-

I 2 gula
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gula redlaugnla A C F & A B E asquiangiila fuerinf , &
triangulum A C F menfurar tangens C F , erit igitur ut

A C ad triangulum A C F in quadratis , fic AB in quadra-

tis ad triangulum' A B E. Datur proinde triangulum A B E

,

quo ablato i C E arcu feu Sedtore ACE,, remanet femi«

leflio qutefita C E B , &c.

Numert,

Fro angulo BAC, ut A E looooooo i ad angulum re--

£tnm B looooooo.lic AB Lr. 6666666, angulo 41 G,
48 M, 37 S, hujus complementi 48 G, ii M, 23 S,eft

tangens CF 11180335'. Sinus redlus B E 7453.563.

Porro quia arcus quadrantis C H antea oftenfus fiiit

15709298 , qualium, radius A C efl: looooooo , erit pro

48 G, II M,23 S, arcu CE proportionaliter 8411408,

qui numerus idem efl: Sedor Circuli ACE. Ergo differentia

inter tangentem CF, &c arcum CE, 0112768947 eadem
qute inter triangulum ACF, ScSedorem ACE, trilineo-

corui-'
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corniculato CFE terminata. Pollremo utfe habet qua-

dratus Numerus D E 3 , nempe 9 , in quem radius A C di-

vifns fuit , ad quadr. 2, hoc eft 4, videlicet radii A B : llc fe

habet triangulum ACE 111803 jf , ad 4969046 triangulum

ABE. Differentia igitur inter Sediorem ACE 8411408,

& triangulum ABE 4969046 , eft 3442362 , ut puta femiflis

Sedtionis DCEB. Ergo ipfa Sedtio qutelita eft 6884724.

Quatenus femicirculus GCH nobis eft 31418396 j, refi-

duum igitur , nempe Zona GDEH 61124333472.

Aliterwk communi.

Quoniam area Circuli conficitur d Semidiametro & Semi-

peripheria Circuli in modum redfanguli j & Semiperipheria

Circuli eft 31418396. Radius vero looooooo
,
quare redlan-

gulum hinc ortum, nempe 314183960000000 , arex Circuli

eft aequale, cui j- pars videlicet 7834649 [Siphris facilioris

computationis gratia omiffis] eftmenfura Sedloris quadrantis

pariter 8c Sedtoris anguli 48 gr. ii m,23C 4203704dimi-

diumejus, quiinpraxilupeiiori. Reftat ut triangulum ABE
acquiramus vulgari praxi [quod fuperiori compendio-

fe e ratione homologorum laterum in triangulis xquiaugulis

adepti luraus dprop. 19 lib. 6Elem.] Quia igitur duo ejus

latera circa redtum angulum data funt,nempe BE 7433363,
& A B 6666666. Quare alterius dimidio in alterum dudlo,

oritur inde triangulum quxfitum ABE 2484322^86(3:016

ACE 4203704 lublatum relinquit Semife(3ionem CEB
1721182 , cujus duplumeft 3442364 , totaSedlio D CEB,
qualium femicirculus eft 7834649, hoc eft dimidium fuperio-

ris. At Semiffis Seditionis fuperiotis erat 3442362, differentia

faltem 2 in ult. Numero deprehenfa. Nec dubitandum quin

in aliis omnibus exemplis eadem vel major prtecifio 8c con-

venientia fe offerat , & fic praxin noftram per fuperiora in

Numeris pariter & lineis demonftratam > omnes ingenui Ma-
1 3. tliematici
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thematlci unice veritati litare confeutieut , in eo etiam, quod

paffim inter periphetiam Circuli & aream ipfius item inter

peripherias circumfcriptaruin figurarum Sc ipfas figuras , nul-

lum pro magnitudinibus earundem cum Circulo meufurandis

difcrimen agnovimus; ut eo melius magnitudines commenfu-

rabiles ab alogis per eundem difcernerentur , abfque qua co-

gnitione nec vera peripherire Circuli conftitutio, nec rationis'.

Diametri ad eandem inventio vera unquam patefadta fuiflet.

Nunc ultimum hoc noftrum Opus Cyclometricum fe-

quenti Problemate claudemus.

PROBLEMA CYCLOMETRICVM
ad folvendum propofitum.

Circuli duofrperuna linea reBa defirih/inmr,quorum Radius majo-

ris, laltfs eft trianguli aquikteri minori infcripti. Porro a Centro mino-

ris, adtangentem trigoni hujus
, nempeperutrimque terminum hexa-

goni majoris, duce lineat reBa ducantur,jinguUfcilicet aquales Diame-

tro minoris ^ Primum invenire in minimis numeris integris mriufque

Circuli Diametrum , eirper confequehs quantitatem Circuli majoris ai

minorem. Deinde ojlcndere Lunulam creatam ex arcu hexagoni ma-

joris, ^ arcu trigoni minoris, aqualem effeJpatio trilineari
,
fete dijfe-

rentu inter hexagonum minoris. Circuli , ip ppartemtrianguU atqutl,

minori Circulo circumfiripti. Denique rationem arem hexagoni majoris

Circuli ad arcum hexagoni minoris,eaque omnia concinne in Numeris.

Primo fuper Centro D deferibatur Circulus minor A B F C,

cui inferibatur triangulum asquil. ABC. Deinde e Centro A,

radio A B , Circulus deferibatur major B C H. Porro a D
Centro minoris per B in E , 8c C in G egrediantur linete

DE & D G , lineam F G determinantes tangentem Cir-

culum minorem in F. Primum in Numeris integris dato ra-

dio circuli majoris A B , invenire radium circuli minoris

DB, unde ex quadratis ipforum ratio magnitudinis hornm

Circulorum
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E F G

Circulorum ad invicem cognofcitur per 2 pr. lib. 12 El. Dein-

de monftrare lunulam BFCl aequalem efle trilineo BEF.
Vltimo determinare rationem peripheris feu arcum B F G

ad peripheriam fuum arcum B IC.

Rejoluthfingularunt quaflionumprapofitarum etiamm
Numeros , exprmijlis.

Polito AB 3p.erit BR i)-;utvero BR ii-ad^/3,fic

BD radius minoris ad / 4. Exit igitur D B / 3 , qualium

AB eft3, Etpropterea quando tota Diameter majoris Cir-

culi
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.

culi HI ponitur 3 p.erit Diameter minoris AF /3;injqua-

dratis vero / 9 & / 3. Vnde liquet Circulum majorem ter

fuperare minorem , qute ratio quoque eft figurarum fimiliuuj

utrique Circulo adferiptarum. Proinde Sed:io B C tripla eft

Sedionis B F.

Porro dum Diameter Circuli minoris AF erit / 3, fit ra-

dius ejiis DB v' j-. BR vero^
,
quae linea metitur triangu-

lum «quilaterum DBF, V'tautem43 ad 9 , fic DBF i ad

Sedionem BF -‘f.

Hinc ut lunula BFCI habetur, quia triangulum BFC
aequale eft triangulo aequil. D B F t-. EtSedtiohexag. BC
tripla eft Sedtionis BF erit igitur illav^, ablata a re-

manent -i’
,
quibus adduntur dure Sedliones B F & C F

nempe— , & fit Summa pro lunula B F C I — , vel in mino-

ribus Numeris integris f); Sed ablata d triangulo EFB
una Sedlione B F remanent quoque pro trilineo EFB
ijffeuu-

Vltimo , ratio arcus trigoni minoris Circuli ad arcum hexa-

goni majoris, hoc eft,arcus B F C ad arcum B-IC, hac pro-

portione invenitur ut 2 ad / 3, Nam ut Diameter minoris

Circuli v' 3 fe habet ad Diametrum Circuli majoris 3 ; Sic fe

habet hexag. minoris arcus FB unitas ad hexagoni majoris

arcum B C , s' 3 : Vel ; ut 43 ad 5-2, fic 3 ad / -Utt. Si-

militer, ut </ 1849 ad ^182^2, fic 3 ad y Divifo igitur

Numero v -flf' pro peripheria majoris , in Numerum j 4—
peripheria: Circuli minoris, erit quotus v' 3 ;

Qualium itaque

hexagoni arcus Circuli majoris B 1 C eft si 3, erit arcus F C
Circuli minoris^— 1,& B F C 2. Atque hinc apparet, quod
concefla Diametro Circuli alicujus in Numero vero

,
peri-

pheriam exire in Surdum, quem metitur V 3, & contra, ut fa-

JSKijftiwpedoribus patet.

Meyta BicS <5«?«.
* * -fl



T
X: Pe/!m coniu ch. S, longomontanm. 7j

Am multa fiint ,
in quibus libri de Circuli meufuret Amflerdami

nuper imprejji

,

ab omnibus Mathematicis diflentiunt, ut refu-

tari cit6 debeant & facili poffint. Quoniam autem vulgares

Mathematicorum lapides Lydios ( iteratam nempe in polygonorum
lateribus invcftigandis radicum extradlionem & Trigonometrarum
Canones) tanquam minimb accuratos, ipfe librorum audior (quamvis ^

injufte) relpuit 5 nova utique nobis ineunda erit via.

T Angens cujuflibet arciis minoris quam 45' gr. 00'

ducatur in duplum Quadratum Radii,

^ Quadrato Radii auferatur Tangentis quadratum.

Illud produdum dividatur per hoc refiduum.

Quotus erit Tangens arcus duplf.

Nx,fi Arciis ib”, 41 '(f* Tangensfit ,

Radiusfit i!\iTangens igitur erit

Ducatur ^ inbis laopideBi» zoo,fiunt 600 ;

<i 100 auferantur relinquentur ’)%

Divifis6oofer<)i, Qdotus erit

Ergo,fi radiusfit
roiJooo, 00000.

Et •iooo6,ooooofitTangens 16°.

Wt» 65-934, o65'93 (jrc. erit tangens 23S

1.00000,01—
0i4l42I, 36^

invenies hos

6 quotos

0.19891,25-^',

0. 09849, 15^
0. 04912,
0. 02454, 86^^

quiproinde

Junt

'

wz,o. 4t42i, 36

o. 19891, 24

0,09849,15-

0.04912, 69

o. 02454»

0.01227, 25
^

Atqui Tangens a, f,
00 eslmmorquam i, 00000, 01.

Erlo Tangenszz, 3
° t^i’»‘»<’>-quan>o,qxqzi,i6

Er% rangens 11, i
^ ,

eBmtnorquamo, 19891. 24

Erio Tangens
eBm,norquaneo,o^8ri^.ij

ErgoTaniens z, 4^j
effmnorqua^ 0,049 1^,69^

n- * ^J.4 eBmtnor quarte o,oz4^4,8b-
ErgoTangens i ,24 J
ErgoTaDgenso,4 .. -i

Demon-
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Demonftravi igitur (idque fine taugentiura Canone aut radicu

extra(3:ione)tangentem o'’,4i'r; efle minorem quilui o,oi 127,2 s

Ergo,duplicata tangens arcus 0.42'^ eft minor qua o,o245'4,s'o

At,duplicata tangens arctis 0°. 42'-',five ;-};gr., eft Latus Poly-

goni ordinati, lateribus 2 5-6 , Circulum circumfcribentis.

Ergo, Latus Polygoni ordinati, Circulo circumfcripti, 2;6 la-

terum, eft minus quam 2454,5', qualium Radius eft 100000,0.

Ergo Semiperimeter talis Polygoni eft minor qnam 3 14176,0.

Ergo, fi Diameter alicujus circuli fit 1,00000, tota perimeter

talis polygoni dato circulo circumfcripti erit minor quilm

3,14176.

At Cliriftianus Severini Longomontanns Cimber,Siiperio-

rmnMathematumin Regia Academi^ Haunieyfi ProfiPub.

Lib, de abfoluta circuli menfura, pag. 24. 32.57. 64.65.66.67.

68.69. aflerit ipfius circuliferifheriamfore i, 1418 5,-f? &c.

Eft igitur, fecundum hanc Longomontani affertionem,

Teripheriu circuli major ^uamFerimeterfolygoni ordinati, 256 Late~

rum, eidem circulo circumfcripti, quod.eft abfurdum.

Erit etiam Jrea circuli major quam area talispolygoni circulo cir- ,

eumfiripti, ideH, Tars erit mafor toto, quod eftablurdillimum.

Falfa igitur funt fere omnia, ex quibus Longomontanus, in

libris fiiis de quadraturi ftve tnenfuri circuli

,

tam abfurdas con-

clufionesdeduxit.

Falfa item funt omnia illa hujus falfiflimte alTertionis confe-

(ftaria, quibus iidem libri referti funt. Nifi enim fundamentum
fideliter jeceris, quicquid luperftruxeris, corruet.

Abunde igitur fufficit haec unica pagella, tot chartis librif-

que aliquoties editis refutandis ; triumque horularum fpatio,

noftra premens veftigia
,
poft pauculas multiplicationes& di-

vifiones , tot annorum incredibiles Longomontani labores

prorfus periifle videbis. Ita cenfeo

loannes Pellins, Coritano-Regnus-, Anglus,

Mathefeos iii illuftri Amftelodamenfium Gymnafio ProfeJOTor.

Calendis Sextilibus. Anno 1644.


