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CHRISTIANISSIMO GALLIARVM R EGI
HENRICO II. ANTONIVS MIZALDVS

MONLVCIANVS, S. P. D.

VVM nullum prarftantiusbonum a

Deo Opt.Max. hominibus fit conccE-

fum,HENRiCE Rex ChriftianifTi

-

me, quam doctrinarum re-

rum pulchrarum ingeniola acq^ uti-

lis dilquificio:pra:ciare dc Rcpublica,

imb ucrb de uniucrlb mortaliu gene-

re mihi mereri Icmper fum uifi, qui-

cunqueaddifciplinarum communi-
animiim ftrenue conucrcc-

runteae omnem operam,ftudium,laborem,& induRriam in id

fcdulbcontulcrunt.Q^od cum optimus idemqucdoCliflimus

uir ille Oroncius iam olim prudenter animaduertiffcc , tota uica

conquicfccrc non potuit, donec leCtionibus cum publicis, tum
priuatis,adha:c multis libris editis,in id incubuiflc,& tandcfuc-

cubuilTc palam icftarctur.Quam rem,tuo,& ChriRianils-patris

tui FRANCisci, fauore & aufpicio gnauiter aggreflus , ad ex-

tremum ufquc uitsaCtum fceiicillime perduxit.Deo in omni-

bus Scperomniaalpirantc: qui uthumansc infirmitati fuccur-

rat,6c infirms humanitati prolpiciat.quarfuapte natura uix in-

fima afTcquipotcft, in aliquibus Heroicis uiris proflantes ani-

morum motus,latcntefque igniculos excitare fuDindefolct,qui

poftea quafi diuinitus afflati, & ccelitus agitati, ad rcru magna.,

rum inucntionem,& difficilium explicationem, mira feruntur

induftria.-fummo certe patrocinantis Dei miraculo, & ingenti

talium uirorum laudc,immortaUquc patrio illorum ornamen-

to:obproclara menimentaquo uclutx publicum urbium pc-

culium,& regnorum infigne decus memorio poftcritatiscon-

fccratum,a tantis uiris rclinquuntur.Hinc nimirum cclcbrc ad-

huc cflSyracufaru nomcnmon ob proftantiflima figna &prc-

tiof^ tabulas, quibus olim abundabant Syracufo,fcd ob unius

ij



EPISTOLA
Archimedis Mathematici clari{rimi,eximia& adhuc uiucntia

opera, perpccuoquc ui6lura,6c Syracufas ubique celebratura.

Q^oddetuaLutetia Galliarum metropoli,idem aliquando fu-

turum,certb tibi polliceri debes: no tam quod fynccra religio-

ne, & legibus squiflimis illam optime conftitutam uideas, ad

hxcopum magnitudine 8c iplendore egregie ornatam, qudm
quod in ea eloquentix,philofophia:,mcdicin9,mathemat«fn, ac

omnium optimarum artium 6c linguarum publicum habeas

gymnafium,tua& illuftriifimi patris tui liberalitatc,multis lam

annis florcntiffimumj&uigilantiflimorum ac dodtilTimorum

profefforum duodecim (quotus eft mularum Sc charitu hume-
rus) quotidianis inteipretationibus

,
propohto cuique honefto

ftipcndio,gloriose illuftratum.Quorum omnium induftria ac

monimentis, immortalitatem tibi & regno tuo iamiam com-
paratam e(Ie,quis non uidet?Quis ncfcitprilcos Reges delire-

ris & literatis bene mercndo,pofi:critatcm fui memorem feci fle?

Quis hodie non celebrat Alfonlum Caftilix Regem,qubd libe-

ralitcr contulerit quadringenta milia aureorum , dodtis aliquot

uiris cxiudxa & Aphricaaccerfitis, adconftrudtionem AftrO'

nomicarum tabularu,qux hodie omnibus funt in manu? Quis

Alexandrum Macedonem multis ante illum feculis non prodi-

cat,quod octingenta talenta,hoc cft quadringenta 6c odioginta

milia coronatorum,Ariftoteli proceptori dederit ad naturx ani-

mantium inquifitionem ?Sunt hxc magna &celebria,rcd,meo
iudicio,maiora ac celebriora qux facis. Qui regia morus Jibe-

ralitate,6c hxreditaria imbutus uirture,magnam pecuniam no.

uni tantumnumeras, ut Alexander, auc tribus uel quatuor, iic

Alfonfus,quin potius duodccim,ut dixfprxclaris acfcicdtis ui-

ris,hinc inde ad Lutetianam tuam Academiam publice uoca-

tis.Quorum pars quotidie foeliciter interpretando, pars dodle

foibendojparsutrumqueexadle faciendo, per uniuerfim Eu-

ropam^nedum Galliam,artium omnium & difciplinarum,hn-

guarumque fcecunda femina,Ionge ac late fpargic. Qux ubi x~

ratem tulerutjfuauifli mos fruclus edunt ad communem regno-

rum utilitatcm,& tutam Rerumpubl.conferuarionem. In quo-

rum ordinem cum optimus,idcmque dodrifs.uir ille Orontius,

omnium



NVNCVPATORIA.
omnium primus a ChriftianilTimo patre tuo cooptatus fuiflcr,

& a tua Maieftatcpoftca confirmatus ac probatus: cum ibi to-

tos uiginti quinque annos,& doccndo,8c multa feribendo,ma-
gna laude ueriatus fuiflee : cum ea in prouincia fe pro dignitate

femper gelliiret,acque aliis dies ac no<^cs fudando lefc raaceraC-

{et,imbucrb&:corpore&animo negledia familia, qua nume-
rofam & pauperem habebat,funditus cxhaufiilet: canus & fexa-

genarius uitam cum morte ibinupermutauitimortc, inquam,

illi flimme acerba 6c molefta,non quod eam grauiter ferrer, qui

fc mortalem agnofeebat, & legibus fati obnoxiu: fed quod do-

Icrctpopulofam &: benenatam fobolcm, in tanta rerum inopia

relinquere : adhxc. Mathematica aliquot opera, qu^e in manu
uixdiim ex dimidio elaborata habebat, impcrfedla &impolita

uidere.Sibi tamen ac doclis omnibus impense gratulabatur, 5c

Deo Opt.Max.fummas gratias agebat,qubdlibruiftum,in quo
toturn feptennium indefeiTo fudore confumpferat , ad colo -

phonem duxiflet. Quem accurate impre(rum,utMaiefi:ati tua;

offerrem, qua ualebat in me audforitatc, moriens, lemel at-

que iterum imperauit:cum obalia, tum utfuorum laborum

prsfens haberes p»K<u4«u;oc,&rubleuandar fuorum inopia:, pofi-

tum ob oculos pium monimentum. Addebat,sequiflimumefle
ut hanc fuarum lucubrationum poftrcmam acciperes manum,
cum ter maximus pater tuus primamrcgali alacritatc,& dextra

fummMiberali, annis abhinc triginta quinque plus minus ul-

tro accepiffet. Q^od me & libcnter,& ex animo fadlurum cum
illifuiflem pollicituSjUbiinfataconccffit, librum una cum fi-

guris,quas paulo ante quam abiret, ingeniofa manu ad ungue
pinxerat, Michacli Vafeofano typographo diligentifiimo ac

dodliflimojftacim committere mhilfumcu(51:atus: nullo pror-

fus mutato uerbo,nec item fenfu : ne audtori & parenti iniuria

facerem .Reliqui itaque pofthumum opus fux integritati &
origini.Q^od quale quale cft, diuinum fane & eruditum, Ma-
icftati tus,H E N R I c E Rex potcntillime, hodie hilariter offero

:

cum ucpoftrcmis tanti uiri mandatis ingenue parcam, tum ut

rerum mathematicarum ftudiofis,iamdiu defideratam femen-

tem,fub tuo nominc,ubique terrarum difpergam. Cuius cam-



pus, prscerquam quod multa,a nemine adhuc, quod utique

Icianijtentata habcctetiam circuli (eu quadraturam,

totos bismille annos,uclampliuSjafummis & cxcellcntillimis

uiris quiehta, (cd non inuenta, omnipotentis Dei beneficio,uiis

Se demoftracionibus infinicis,uerc(nih fallor)c6cludic ac aperit.

Reliqua de catalogo ad calcem operis deferipeo, unicuique fa-

cilepatcbunt.Hocpoftrcmumerit. Multa: admirabiles machi-

na omnibus xtatibus apud eas gentes, in quibus Geometrix &:

Arithmetices ftudia uiguerunt(utapud Phoenices , Aegyptios,

Chaldxos, deinde apud GrxcoSj Siculos Se Latinos) ratione

proportione Geometrica extrudis fuerunt,munitx arces, fadls

columns,pyramides item ac turres,credli pontes Se arcus,com-

pofitsnaucs,excogitati portus,fabricata bellica tormcnra,con-

ftrudtasdificia,theatra ac templa, & alia huius pidlurs innu-

meraiGeometrica,ut didlum eft, ratione Se proportione clabo-

rata,qus Orontiani huius operis adminiculo, & facile Se com-

mode perfici deinceps poterunt. Sed hsc fatis. Vereor enim ne

Maieftatcm tuam, cui populi commiffi , Se magna negocia cu^

rXjUerbolaepiftola offendam. Itaque,bcnc ac feliciter Va-

le, Regum omnium Rex optime: & paupcrculs

Orontiansfamilis,pietatcrtua,ruccuiTcredi-

gnarc: ut tibi &: regno tuo, paterna imita-

tione,aliquando ufui ac ornamento efle

poisit. Lutetis Pariliorum, Idibus

Aprilis. Anno Virginei par-

tus, M. D. LVI.



AD ILLVSTRISSIMVM LOTHARINGIAE CAR-
dinalcm 8c Principem,loannes Pinarus, de Orontius cius

fi:accr,dolentcs ac mccfti.

VI Mathemata nunc colunc,amantquc,

Gratias & agunc,habencquc miras

,

Pro tuis in Orontium parentem
Noftrum tot meritis,bcnignc Princeps,

SpIcndorpontificura,5cfacri Senatus:

I idem te quoque ter rogant,quaterquc.

Nobis ucpater&patronus effe

V clis:quiingcnuefatemur,ex tc

Et Rare,&: cadere ut libct:fccundum

Coeli numina, Gallicumque Regem.
E ia,reipicc, Cardinalis ample,

Nos:noftrxqucdomus,dics5£ horas

O mneis afsiduo in dolore ucre
si,

V crfantis,lachrymabiles,piafquc
*

Exaudito prcccs:& has referto

A d Regem,pietate cuique notum:
M ercedem Dominus dabitpererincm.

lidcm ad ornatifsimum Cardinalem a Gaftellionc.

T gemit erepto uiduacus eortipate turtur >

Et ilcrili meerens fronde federe folet:

Vtque altore fuo catulus priuatus oberrat.

Donec fautorem uideritefle libi

:

Sic nos,6 dolor ; extinflo gcnitorc,milclli

In lachrymis nodeis duci mus,atque dies:

Sedibus errantes dubiis,uiduquc carentes.

Dum detur qui nosritcfouere petat.

Hoc tanto donOjPratful ucDcrandc,parcnfquc

CaftaIidum,linosforte beare uolcs.

Aut unum faltcm namerofo dc grege fratrum.

Rem gratam dodis feceris ufque uiris.

Et fi funt aliquid manes, uc crcdimus,& funt:

Hocate fadum fcnactcflcpatcr:

Qjji tc dilexir uiuens-moricnlque uocauit

Auxilium iri nollrum frrpe.diuquc. Vale.
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VITA ET TVMVLVS ORONTII,PER
ANTONIVM MIZALDVM.

IcetjViatoryconcitoproceresgradu^

Vrjum hocamice teprecor^dum hac commeas

TantiJ^er hare^dum <juod eji Herum inteUigaSi

Ter iUefummuSy^" terillujhrts ORONTIVS,
P raceptor^hoj^es charusyac amicus meusi

H ocin tumulo dormityfepultus ihi iacet:

D elphinaspatria^in oppido 'Qrianfonio

N atusgenerofo 0“ nobili uerepatre,

D 0flore medico,acphilofopho admirahiU:

N ecnon Mathematico eximio,ut libri docent.

Qjfo mortuo,cum iuuenis ejfet magni animi,

L utetiam uenit: ubiperfeflisjhtdiis

V aliciter,0facrofauente Mercurio,

S ociamjibifecitpariterque coniugem

DIONYSIAM, cognomine CANDIDAM,
F ormaJjjeciosa,ac immaculatis moribus:

C um qua decies bis uixit annos,plus minus.

A tque ex eafufcepitinnumeram,0probam,

A c egreganifobolemtfed ex quafunthodie

T antum fuperjlites (nififallor bene)

S ex:majculi quinque,0 puellula unica.

I Ile efloR ONTiys,ille OKOUTIVS meus

P raceptor,hoJfes charus,ac amicus bonus:

C unHis abundans dotibus cum corporis,

T um mentis,0 raris Dea caca bonis:

O rbis columen,0 Gallia excellentipimum

MiraculumJ.umen,decus,jfeflaculum:

C andore uita,moribus integerrimis,

T urbafuga,domeJlicofilentio,

A more refli,charitateproximi,

S eraque noHis lucubratiunculis,

B ene cognitus fuis domi,necnonforis.

Perpauca mul6s,multapaucis differens



VITA ET TVMVLVS ORONTU
T fJHuiter,Jai/ejue diSHs^Jurimiim

G audensi^ ingenuos iocos referens lihens:

P raceps ad iram^cateraprorfum candidus.

C ui Lutetiana deluet Academia

V elidy^uod iUicmaxima cumgloria

M athematica artes hene doetncur:qi4as omnium

P rimusyfepultas mijitin lucem^ac docuit,

A nnosyUtaiehatjdecies terjac amplius:

A Ke^hus duobus acceptis annuis

S tipendiiSyob Idqueprofefforpublicus:

P ro dignitate^gerensprouincU:

Qjiam legionibus uariis,g^ do^ijfimis

A caureis libris ad ufque miraculum,

D um uixityiUuJhrauit, ut notum ejh omnibfi*

Tum literatiSytumprobis, tum candidis:

Qjieis adfuit, que^sprofuit,fauit,contulit,

Qjtantum licebatpro modulo,^pro uiribus:

N unquam ociofos effefujhnensfuos:

S ed uere honejiis occupans negociis:

A matus omnibus,omnibujque amabilis.

H uic animus ufqu€,huic unicusfuitfcopus,

H uicfumma cura,huicpropriafemperfunfUo,

B onas ut horas collocaretnon male:

N ullius aque,actemporisyparcpts rei

:

N imioproinde utfefludio,no6ies,dies

Conficeretdmofunditusfeperderet:

S ic compoftus, ut nominatim quempiam

N ulla inficeret labecula,uel incommodo:

Licet impudenterprouocarentfapius

M ali,q}.KcwZi,gloriofuliJiuidi,

D iris notandi iure lambis optimo.

C afusper omneis,omnibufque exercitus

M alis gr aduerjis,patiensfemperfuit:

T uam ufqueprafians, Socrates,conflantium:

P rudentidmquefimplicemprafe gerens:

S emperquefatagenspro malis bona ut redderet.



PER ANTONFVM MIZALDVM.

N on arcuato Scorpionis uulnere

M ordenSilaceffenSyConjicienSy^ enecans:

Ii- capHofa^peJHlentia dogmata

E xplojkfandosperpatres oUni,quibus

V lique uulgus imperitumfiufhiaty

C erto utuenena exhorruitprafentia,

0 mneisin hocneruos gp* omnem induflriarfi

T endenSjC!^ adhilens^ontrahens ac explicansi

V t ChrijHanifmum referretpurij^imum.

1 s Kegilus tantumfuit miraliliSy

V t eius ades ingredierfapifime

N onfnt recufati:pariter multi lyuces,

'E. t Cardinales numerofnobiles

y

N ecnon Legatigentium atque Vrincipumi

V tcum uiro tanto loquipercommode

P offentiadhac uidere qua manu propria

V elpinxeratyuelfculpferatyUeldefcripferat,

N on dicochartaSyaUtlibrdSyfed mille organa

M athematica,uelalterius artifdj

.

lUe f/?ORONTivs,i//e ORONTivs, meus

P raceptor,hoJj>es charusyacamicus bonus :

Clui hoc in tumulo dormit,fepultus ibi iacet:

D oSii qUodomnes riuncferunt agerrime:

ExtinBafquidemfUnt (xuSitfMtTtt omnidi

N ecnonfepulta cum uiro tantoipro dolor I

A cumen illud, illud inaniumperiit,

D ignum quodomnipermaneretfaculo.

S ea ceffoplura conqueri:Viator,uale:

H ac ego uolebam tibi referreiiterum uale:

E tmanibusfepulti o RON T 1
1
faue,-

ObiitLucetis in fuis s(^ibus,pridic nonas Oftobris, Anne» rc-

parats falutis hominum, M. D. lv. Hora a meridie quar-

ta, qua illc in luccm ucncrat,nacus annos l xi. fere: iacet in

coenobio Carmelitarum.



SVMMA EORVM,QVAE IN SEQVENTIBVS
libris,dercbusMatfacmacicishai9:cnus dc{ideratis,pcrcra£tamur.

LIBER PRIMVS, INVENTIONEM DVARVM RE-
ftarum inter datas extremas continue proportionalium, pluribus 6c

ha£l:enus inauditis modis exponit: Idem quoque de oblatis quibuC-

cunque efficies numeris. Vna cum rationu copofitione,atque reguize

fex quatitatu origine notada , ex ipfis lineis fubona proportionalibus.

LIBER SECVNDVS, RATIONEM CIRCVNFEREN-
tix ad circuli diametrum exprimit; rc£tamquc in circuferentiam uer-

tere docet: necnon circulum in quadratum xqualc , atque e diuerfo,

mulcifariam,& uiisha6tcnus inccntatis,reuocac.

LIBER TERTIVS, CONTINET INVENTIONEM
latetis cuiuflibct polygoni regularis in dato circulodefcripri:redu-

dfioneihquc figurarum redtilincarum in circulum, &ipfius circuli in

figuram re£lilineam squalem, etiam regularem: Ethorum omnium
augmentum,feudecrementu,fubquauis ratione data, propria uniufi-

cuiufque fpecic remanente.

LIBER QVARTVS ET VLTIMVS, OMNIMODAM
folidorum tranfmutationera,cum ipfalphsrs cubicatione, &: uerfio-

necubiinfphsram squalem:Illorumqueaugmetationem,feu dimi-

nutionem,atque tam ipfius iphsrs quam circuli fc£lionem,fub ratio-

ne data comprehendit.

DE DIVINA PROPORTIONE, oyAE IN LINEA
rc6ia permediam 5c extremam rationem diuifa continetur,

AVTHORIS DISTICHON.

Siquiddiuinum condehatpulchra Mathejlsi

Quod Geometra colat:hac tibifola dabit.



ORONTII FINAEI DEL-
PHINATIS, REGII MATHEMATICA-
RVM LVTETIAE PROFESSORIS. DE RE-
BVS MATHiMATlCIS HACTENVS DESIDERATIS,

LIBER PRIMVS.

PROPOSITIO I.

Blatis duabus lineis redis insqualibus

:

duas medias lineas redas j fub eadem ra-

tione continue proportionales , in primis

reddere notas.

f ay A RATIONE MATHEMATICA
hoc dignij^imum ac utileproblema diffoluatUTt nemo haBenus Jkffici-

entertradidilpuidetur:tametJtGracorMm quamplurimi, ndaj^eman^

diphilofophi atque mathematici,ut illud explicaretproblema,quod cu-

bi duplicatio dicitur,uariu acjubtilibus admodum inuenWy easdem li-

neasproportionales tentarint exprimere
.
Quemadmodum ex Eutocio

Afcalonita Archimedis interprete, ^ CeorgioVallaElacentino
,
qui

jingulorum expofuerunt adinuentiones , colligere haud dijficde ejl.

Nullusfquidem eorundem Griecorumauthorumojfendetur,quiin dif-

quirendis eiujcemodi lineis proportionalibus , uiam aliquam certam

obtinuerit : utpote
,
qui regulamentorum quorundam adminiculo,ten-

tando , uelpotius hinc inde palpitando , totiejque conceptas iterando

deferiptiones,proprias adinuentionum traditionesJuJ^eSlas,inexplica-

hilefque reddiderint . Nos igiturprafatas lineas reBas , inter datas ex-

tremas continue proportionales (ne mathematica jimulatqueJuJcepti

negotij uioletur integritas) uia haHenusd nemine tentata , exfidifimis

Geometricorum elementorum rudimentis,multifariam, acprimafronte

conabimurreddere notas idquep otifimum illius diuinaproportionis

adminiculo,qua data linea re^lafc diuiditur,ut in illa medium^ ex-

trema continuaproportionis (qua in tribusad minus uidetur confjlere

terminis) inueniatur . Huiuspra tered diuinaproportionis beneficio,

ut quinque regularium corporumab Euclide conciliata efl harmonia;

fic^ nos bonampartem eorum,qua in ipfis defiderabantur Mathema-



RERVM MATHE.
ticisjandem ahfoluimffSyUt ex iis pquunturfiet manifelium. Ad-

mirabiles etenim rationum com^oftiones y jtmilitudincjlte , data linea

re£ia infep compleBi uidetur^ tjua proportionaliterfeu media^ ex-

trema ratione diuidttwr . Vrius quam igituradpropojitam reBarum li-

nearum, inter datds extremas continueproportionalium , deueniamus

inuentionem: operapretium efje uidetur exprimere, qualiter data qua-

uis lineareBa , in quotcunqueJegmentainuicemproportionalia diui-

datur,iuxta uidelicettrigefimafexti elementorum traditionem

.

^ Qualiter data quaeuis linea reda, in quotcunque icg-

menta inuicem proportionalia diuidenda fit.

fSIT IGITVR DATA LINEA RECTA, SV- i

prajcripto modo diuidenda , ah apunflo h,illius uidelicet extremo

limite, in quem minora expediueritfinire fegmenta,ipfiah
,
perpen-

dicularis excitetur h c,perundecimamprimi elementorum
,
qua dimi-

dio eiufdem ah, fitaqualis . 'EtconneSlamrac, lineareHa:d quafe-

ceturreBac d,eidem^h , aqualis , atque reliqua da , aqualis a e,per

tertiam ipfiusprimi elementorum . Aio refiam a h , diuifam effe pro -

portionaliter inpunfio e
:
ficut quidem a h , tota adfegmentum ae ,fc

idemfegmentum a e,ad reliquum e h. Contentum enim fuh ah,^he,
reflangulum,aquum efiei quod ex a e,quadrato defcrihitur,per unde-

cimamfecundi elementorum:&^perdecimamfptimamfexti eorundem

elementorum, efi utah , adfegmentum ae , fic idemfigmentum a e,

ad reliquum cd

.
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:

Cum autem ProfataJe^entaproportionalia
,fuh difcretii o^erapre-

tium fuerit hahere quantitatihits
(
faltem quantum ars ipjapatitur

numerorum) ducenda enta h infeipjamj^ dimidium eiujdem ah

y

cuiujmodi e^i hc ,perfeipjum itidem multiplicandum^ amho qua-

dratam unum componenda numerum : cuius radix quadrata y eritip-

fus a c longitudo
,
per 47 primi elementorum

.

Ea: qua quidema Cy

demenda erithcyhocefl 3 ipfius ah dimidia : relinquetur enimjegmen-

tum maius a e . idemporrofe^entum a e,fuhdu6lumex tota a^ y re-

linquetfegmentum minus eh . 'Et quoniamJireHa lineaproportiona-

literdiuidatur, eist’fegmentum dliusmaius toti linea in direBum com-

ponatur: confurgit linea itidemproportionaliterdiuifa y cuiuspgmen-

tum maius eB ipja linea a principio data 3 minus uero pgmentum

idemfigmentum maius ita compofitum,perquintam tredecimi elemen-

torum. Igiturdconuerfit ratione y cuiujlihet linea reHaproportiona-

literdiuifafigmentum minus y eflfigmentum maiusproportionalefig-
menti maioris ipfius linea data : £/• quod perJuhtraBionem eiufdem

figmenti minoris ah ipfi maiorife^ento relinquitur, eH maius fig-
mentum proportionale eiufdem figmenti minoris . E? proinde Ji a

maiorifigmento ae yipfiusah y linea data y auferatur coharensfig-
mentum minusehyrelinqueturfigmentummaiusefy ipfius fidenti
minoris e h : Q«o detraBo ah eodem figmento minori eh 3 relinque-

turfie^entum minus fh 3 prafatifidenti minoris eh. Etji idem

fegmentum minusfh tollaturex maiorifignento efy relinquetur
,fig-

mentum maiusfg:QuoddetraBuex ipfifhyrelinquetfigmentu minus

gh . Et deinceps in hunc modum quantum lihetiut de reliquis figmen-

tisproportionalibus gh ,hh 3 iyih ypericulum facerelicet. Hoc

3 in quotcunquefigmenta

^ Pars prima conftrudlionis, ubi datarum linearum

minor , dimidium maioris fupcrauerit.

igiturartifiao 3 data quauis aua Itr.

proportionaliapendenterdiuidetur

3
fHlS IN HVNC MODVM PRAELIBATIS,
poEl innumeras , ac pene incredibilifiudio , afidudque meditatione

excogitataspradiBarum linearum adinuentiones , aliquotdemum tibi
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plegimus , exteris omnihusmm conBru6lionisfacilitate , tum demon-

firationis certitudine prxfiantes . Yti^turremfjamacu tangamus,

^ d particularibus ad uniuerfalia defendamus prxeepta , animad-

uertenda efi minoris oblatarum linearum admaiorem habitudo ,Jiue

relata quantitas: namprout ippi minor linea uariam partem quotam

ipjtus maioris effecerit d numero pariter pari denominatam, utpote,

fecundamfue dimidiam, quartam , ueloBauam, autfmilem , uelin-

tereorundem panium quotarum diftin^ones limitata ceciderit , ua-

riandum erit utcunque ipfius inuentionisfue confiruBionis artificium:

quanquam ipfa demonfirationis reflutio uno^ eodem difurf indif-

ferenterprofquenda uideatur . Sit itaque datarum inxquaUum

linearummaiorab , minor uerocd ipfius maioris in primis Juperans

dimidium :^ ipfds medias qua inter datas extremasfuturafnt con-

tinue proportionales , in eo doceamus colligere re^angulo, quodfub

ipfis datis lineis reflis continetur. Sit autem reBangulum fubeifdem

ab gst‘cd comprehenfum abee: & diuidaturab proportionaliter,

fu media extrema ratione inpunftof, cuiusfgmentum maiusfit

af:
fimiliter ipfa a eproportionaliterdiuidatur inpunfiog, cuius

fgmentum maius fitag, per 30 fexti elementorum , aut nuper ex-

prefjum documentum

.

Erquoniam a b maior eflipf ae, per hypo-

thefin : maius efiproptereafgmentum af, ipf ag

.

A maiori itaque

af, ipfag minori aqualisfceturfh : g^ refdua h aproportionaliter

diuidaturin punfiok, cuius fgmentum maius fitak , minus uerok

h . PerpunBum deinde k , ipfa e parallela ducatur k l, per 31 primi

elementorum
,
qua fcetconnexam ad lineam reBam in ipf punBoL

Veridem rurfum punBum Ijpfia b parallela ducaturm ln:g^ conne-

Batura n linea reBa
,
quafecetipfam klinpunBo 0 . Ipfipoflmodum

lo aqualesfcenturmp g^nr: gp* conneBaturp r linea reBa, qua

fecetipfm a dreBam inpunBo s . Connexapolimodum lr linea re-

Ba
,
peripfumpunBum s eidem a e parallela ducatur s t, quafcet It

inipfopunBo t . Veridem rurfum punBum s , ipfit rparallela duca-

tur s c: cadet enimprafataparallela , eritque reBa s t ipfi rcaqualis,

ut ipfa naturalium linearum
( qua mathematicarum funt imagines)

te docebit experientia : dum modo exaBe diligenterque adimpleueris

Jingula , tam in confhruendo reBangulo ah ce, quam diuidendo pra-
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fatits lineas ah ^ ae^ a h proportionaliter : minimus nanque defe-

Sius inprincipio j maximum tandemprocreabiterrorem . His itacon^

Jiruflis i aio reEiasln & sr^ interdatas ah^cd lineas re-

^as y/ub eadem ratione fore continueproportionales
: fi‘

cut quidem ah ad ipfim In , fc eadem In adipjam

sry atque eadem sr ad minoremcdy quem-

admodum infra manifefium

efficiemus .



rervm mathe .

In maioremautem huiufce j^rimapartis confirmationem ,Jequen~

tem ittuatfuperaddere defcriptionem : in qua minor datarum reSla^

ntmj utpote cdiabeaquainprimafigurafenfiyiliteruideturejfiedi-

tterfa .
Qualium enimpartium maiorab eli 6 , talium minorcdin

pracedenti figura ell
5 , in hacuero fequenti 4 . Variatis nanquefen-

fihiliterdatarum linearum quantitatibus »& in unam coincidentibus

defiriptionisformulam
:fieri nonpotefi, quinprannjfa traditionis ue-

ritas ex omnipartefubjequatur»

X



LIBERPRIMVS. 4

^ Secundapars,quando minor linea dimidium eft ma-

ioris, ucl ipfo dimidiominor,{cdquanaiplius maio-

ris parte maior.

4 f QVOTIES AVTEM DATARVM RECTA-
rumminor , dimidiumfeceritipjiusmaiorts i ipsoue dimidiofiieritmi-

nortjedmaiorquanaeiufdemmaioris farteifUmtque frenum ope-

ra inuenire duas reBas interdatas extremas continue proportionales:

idpaulo utcunque leuiori ahjoluetur artificio , in hunc uidelicet mo-

dum . I-xponantur rurjum hina linea reBa^quarum maiorfitah, mi-

norautem cd^iffius maioris inprimis dimidia. EtdeJerihaturreBagu-

lum ah ce yfuh iffis lineis datis , uelutantea , comprehenjum :^ con-

neBatura d linea reBa. Diuidatur pofimodum ah reBa proportio-

naliter,jeu media^ extrema ratione infunBo f, cuiusfigmentum

maiusfit a huiusfigmenti dimidiOiaqualisficeturag^^ conne-

BaturfglineareBa-j qua ficeta dreBam inpunBo l . VerpunBuni

confiquenter l , ipfiahparallela ducaturmln :^ connexa reBa an^

per idem punBum liffia eparallela ducatur lo, qua ficeta nreBam
in ipjb punBo 0 . Confiquenter^ ipfilo aqualesficenturmpclT nr:

^ conneBaturp r linea reBa
, quaficetreBamad inpunBo s . Con-

nexa deinde reBalr, peridempunBum s , eidem a e parallela duca-

turst, quaficetir in ipfipunBo t. Etperidem punBum s eidem Ir

parallela ducatur s. c : cadet enim huiufiemodiparallela in iffiumfun-

Bumc,eritque eadem st linea reBa aqualis ipfirc. Hac autem ita

fi hahere , ocularis te docehit experientia : dummodo in ipfius ah ce

reBanguliconBruBione, atqueproportionali diuifione fupradiBa li-

nea ah, nullum commifiris errorem . Erit itaque rurjum In ficunda

proportionalis , sr tertia, ititerah^ hclineas datas: ficut uide-

licetmaiorah adipfamln ,ficeademlnadipfamsr, atque eademsr

adminoremed. Qmdund cumreliquis huiufie propofitionis parti-

bus uniuerfaliter ofiendemus . In clariorem autem huiufie partis

elucidationem,0‘ confirmatio noBra traditionis , alteram placuit an-

neBerefiguram : in qua minor datarum reBarum , utpote cd , conti-

net tresfanes
,
qualium maiora hefiS . Ex iteratts nanque oblata-

rum linearum diuerfitatihus , in eandem conBruBionis coincidentibus

harmoniam ,pracepti ueritas elucefcit.

a iiq



^Tertia pars conftrudionis , cum data linea minor eft

quarta,uel ipfa quarta minor,fcd maior 8 parte maioris x

CAT S I M I N O R E A R V N D EM . OBLATA-
5

mmyreBarum quartampartemfecerit eiufdem maioris, uel tppt quar-

ta minus, fedplus oBaua eiufdem maiorisparte: hac uiaprocedendum

efi . iforurfum datarum redarum maiora h, minoruero cd,juh data

hypothefproportionata

:

^ dejerihatur ah ce reBangulum, juh ipjis

lineis datis comprehenfum, conneElaturque a d linea reBa . Diuidatur

conjequenter a h proportionaliterin punBof, cuiusfegmentum ma-

iusftaf:fmiliter& ipft a e proportionaliter diuidaturinpunBog,

cuiusfe^ienturn maiusftag . Seceturpojbnodum ipf<ig aequalis ^
fk
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j

fh: & rejiduah apro^ortionaliter dmidamr inpunBoi tCuius Jeg-

mentummaiusfit ai . Huiusautemferenti maioris dimidio a^uaU-

terfeceturek :produHaaeindire^um 3 adparteseuerJusk. Etcon^

nefiatur fk lineareBa ,auaJecnadreBaminpun6lol . Verpun-

Shim icturi ipji ah parauela ducatur inln: & connexa a nreiia,

peridem puniluml ipJia eparallela dejcrihaturlo . Deinde ipjiloa-

^ualesfecenturmp^ nr: 0^ conneflatur prlineareHajqua Jecet

a d inpunSio s. VerpunBum autem s ipjia eparallela ducaturst: ipji

uero lrparallela x c . Cadet enim rurfum s c in ipfumpunHum c , utin

proximis diBum atque ohferuatum eFl dejcriptionihus : entque Inje-

cundaproportionaliSjS r uero teniajnterah 0^ hclineas datas. Velu-

ti quamprimum

mathematica de..

duBione mani-

feBum efficie-

mus. Huius ita-

quepracepti i in

maiorem omni-

umfidem^nojhi-
queinuenti con-

firmatione, duas

lihuit confhruere

figuras : in qua-

rumprima, da-

tarum reBarum

minor c d ejl

quarta pars ip~

Jius maions ah:

in fecunda uero

figura, eadem mi

norcd efi trium

partium
,
qua-

lium ipfa maior

ah efi Z . Haud
aliter de cateris

facito, atque tu-

tato.
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Triumantccedenciumdefcripcionuni, iiuc partium

dcmonftratio.

^QVOD AVTEM in VNAQVAQJf£ TRIVM
.

antecedentiumpaniumjiue de/a^ipeionum,reBa lnjitpcunda^o^or-

nonalis,0* sr tertia , inter <latas extremas ah 0* cd, JicUt uidelicet-

ah adipfam ln ^jlceadem ln adprafatam sr, atque eademsrad mi-

norem cd : in hunc quijequiturmodum demonjhratur . Inprimisenim

trian^laah nj n r^s r cjunt inuicem aquiangula,fmiliter0 trian-

gulaalnJsr»sdcjnecnon triangulaalo,lst:quemadmodum exui-

gejima nona& trigefmafecundaprimi elementorum,jit aperte mani-

fejlum cumlinea reSlaah,m n,p r,e c,jtmilitera n , l r,sc,atquelo,sty

0 h Cytumper ipjdm conjhruHionemytumper^ ipjtusprimi elemento-

rum,parallela jtntadinuicem . Aequianguforum porro triangulorum

proportionalia junt latera, qua circum aquales angulos : atque jimilis

rationis qua aqualibus angulis laterafuhtenduntur,per quartamJexti

elementorum , Bji igiturutaladlo ,jic Is adst . Ipjt autem lo aqua-

lis elfn r, atque ipjis st aqualis rc,per ipjamconflru^onem:& a-

quales ad eandem hahenteandem rationem,0“ eadem adaquales jper

s i feptimam quinti elementorum . Sicut igi-

V yV turaladnr,Jtclsadrc .Etpermutatim

quoque per fedecimam eiufdem quinti

elementorumpHtaladipjam ls,Jicnradrc . hflpratereaut anad

n hjiftlr.aiTn^.atquejtcutlaadanyjicsliadlr.Etex aquaigiturra-

tione^er 2. % fiufdem quinti elementorum, utlaadn h,Jicls adrn.Et

permutatim rurfumperJedeci-

^ ap* «V. sl. Ijc. Tii. mamipjius quinti , utaladls,

jichnadnr. Ojienjum ejiau-

tem ,ut aladls yjicnradrc:

^ qua eidemJunt eadem ra-

tiones, adinuicernJunteadem
,
perundecimam eiufdem quinti elemen-

torum . E/I ^tur , uthnad nr,Jtc eadem nr adrc
:

proinde

tres Unea reBa hn ,nr,rc, continue juntproportionales . Injuper,

cum jit uthnadna,jicnradrl, 0^r cades , 0^ tres anteceden-

tes hn ,nr jT c continuefunt proportionales : igitur 0^ conjequentes
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n a,rljcs jjicut <juidem naadrl,

cs.Jtceadem rlad cs . Item cumjitut

naadal,Jtcrladls3&csadsd,

& antecedentes na, rl, csfunt continue projfortionales : igitur

&tres conje^juentesa ljs,sd continue itidemproportionales erunt,

ficut uidelicet a lad Is ,fic eadem

aL* tL Is. cs- sd IsadipJamsd.Caterucumfitut

^ —

y

V—^ ayadbn,jiclnadnr,^rsad
s Cj^tres conjequentes h n,nr,r c continuepint proportionales : erunt

pmiliter antecedentes continue proportionales
, ficut uidelicet ah ad

In ,ficeademln ad rs .Tandem

at. tn. m nr. sr. tc. cofiateffeutaladlnpclsadsr,

^ sdadde,^ tres rurfum an-

tecedentes aljls ,sd continueproportionales exiBunt : igitur^ tres

conpquentespcut l n ads r,pceadem srad dc.Vraoflenfum efl autem,

y utlnadsr,pcahadeandem In.

al In, Is. sr. si. ic. Qjiatuoritaq;ah,ln,sr,dc,fuh

V y eadem ratione continue propor-

tionantur:peut uideliceta hadl n,pceadem In ads r,atque eadesr ad

ipfam dc .
Qi^od oportuit demonflrajp

.

C AlTumpti in prarmifTadcnionftratione confirmatio.

rfC^VOD AVTEM SEX M A GNITVDINIB VS
inuicem proportionalibus datis

,
ptres antecedentes fuerint continue

proportionales, tres conpquentes continuam itidem coganturobpruare

proportionem , c conuerp
:
pc conprmatur . Sintdatxpxmagnitu-

dines a b c d e f inuicemproportionales
,
peut quidem a ad b ,pc

c ad d,^e ad f:pntque inprimis antecedentes ac e continui pro-

portionales, peut uideliceta adc,pc eadem cad e : dico quod ipp con-

pequentesbd f, continue itidem proportionales erunt, peut b ad d,

pedadf. Cumenim ptuta adb
,
pccadd: erit permutatim

,
per

pdecimdquinti elementorum,uta adc,pcbadd.Wtautem a ad c,pc c

ade,per hypotepn: ^peut igiturper undecimam quinti elemento-

rum, badd,pccade . Cumpt
rurfum , ut c add , pceadf:

t* C« i’ f eritquoquepermutatimperean-

dempdecimam quinti elemento-
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mmiUtcadcific dadf. O^enjum eft autem ^ ut cade ,

jtch ad d

:

^ Jtcut igiturper undecimam eiufdem quinti elementorum ^ ut h ad

d,jtc dadf. Tres igitur conjequen-

<i- c. e. 4- ^ tesd^e 3fjjub continuaproportio-

ne colligantur . Haud dijlimiliter

oflenaetur^ tres antecedentes fore

proportionales : uhitresconjequentes continuam ohjeruauerintpropor-

tionem . Ajjumpmm igiturin pramijjademonfiratione , exomniparte

^ Quarta pars ciuCdcm conftrudionis , ubi datarum

redarum minor fuerit odaua pars maioris , ucl ipfa

odaua parte quantumlibet minor.

CPORRO DVM MINOR LINRA FVERIT g

pracise pars oBsaua maioris 3 clarum efi in primis ipfius maioris di-

midium efficere lineamfecundam 3 ^ quartam eiufdem maiorispar-

tem confeere tertiamproportionalem inter ipjas lineas datas . Sicut e-

nim maiorad dimidiam eiuspartem ,fc dimidia adquartam , tpfa

quarta ad oflauam : uhique enim ratio dupla continuatur.

Vro lineis autem minoribus ipfi ofiauaparte maioris , unicum tan-

tum uelim accipias documentum 3 etiam cuiufunque quantitatisfue-

rit ipfa minor infra oElauampartem maioris . Sumenda efl igitur ip-

fusdata linea minoris oflupla 3 inter illam ^ maiorem lineam

feunda proportionalis elicienda
3
per aliquod uidelicet trium antece-

dentium documentorum
3
pro ipfus oflupU contingente magnitudine:

nam dimidium eiufdemfeunda proportionalis , eritfeunda propor-

tionalis inter maiorem^ ipfam minorem lineam datam . Hincper

tredecimam fexti elementorum 3facile erit inuenire tertiam . 'Exem-

plaris huiufe documenti ueritas , dejumi potefiex ipfi oSlaua parte

maioris. 'Vtpote ifmaiorfuent partium (uerhi gratia) 60 : illius

pars oflaua habebitpartes
"J 3

qua multiplicataper 8 , reddunt

60 . Atqui inter 60^ 603 mediaproportionalis eflpariter^o : nem-

pe fub aqualttatts ratione

.

£/-30 funt dimidiumipjorum 60 :^fi-

mulfaciuntfcundamproportionalem inter 60 partes maioris 3 Cf 7
partes cum 5 oHauapartis eiufdem maioris 3 uti fitpra difium efl.

Haud
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Haud aliter uelim fuhinteUigas ^de cateris lineis ipfa oHaua parte mi-

noribus. Verum hac adeas tantummodo uidenturj^eSiarelineas,

quarum oflupU ipfam oftauam partem maioris excedunt . Hamfi
oSiupla minoris linea data, minor fuerit o^aua parte maioris

, Ju-

menda efl ipfus minorisfedecupla ,^ interiUam 0“ maiorem lineam

colligendafecundaproportionalis , utifupra didlum extitit : illius enim

quarta pars , erit fecunda proportionalis optata . Ef in hunc mo-

dum pendenterde cateris , ohferuata multiplicatione minorispernu-

meros pariter pares fupra odlonarium numerum : donec confurgat

linea reHa, qua ftmaior oEiaua parte ipfus maioris linea data . Si

eaigiturper 31 multiplicetur , oflaua pars inuentafeunda propor-

tionalis eritfecunda proportionalis defderata : 0^ fper6^,fedeci-

ma:0fc in infinitum. Etproindefilinea minor ,
fueritfidecimapars

maioris : dimidiumfecunda proportionalis
,
quando ipfa minor efi di-

midia maioris , eritfecundaproportionalis optata . Etfi eadem minor

fuerit ipfius maioris trigefimaficundapars : dimidiumfecundapropor-

tionalis , dum minoreH quarta pars eiufdem maioris , erit fecunda

proportionalis inter maiorem 0* ipfam lineam datam . At fi eadem

minor,fueritparsfexagefimaquarta maioris : tuncfecundaproportio-

nalis optata, erit dimidiumfecundaproportionalis, dum ipfaminorfa-

cie oflauam eiufdem maioris partem . Si denique minor fuerit

centefima uigefima oflaua pars eiufdem maioris linea
:
fecunda pro-

portionalis erit dimidium fecunda proportionalis , dum ipfa minor

eflpars eiufdem maiorisfedecima:0proinde quartapars, cum eadem

minor linea ipfius maioris efl dimidia . Et in hunc modum confequen-

ter de cateris
:
quodfumma animaduerfione dignum effe uidetur .

PROPOSITIO II.

Nomonem fabricare rcdangulum ,
quo przfats

deferiptiones carundem linearum rediarum , inter

datas extremas continue proportionalium , expedite

fidelitcrquc abfoluemur

.

h
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.

f FABRICETVR ERGO EX SOLIDA QVA-

i

fiam& ele^a materia 3 ueluti cufro uelaurichalco , gnomon reflan-

gulus gfh,Jubduobuf regulamentis gf(l^fh 3 alterafarte longio-

ribus 3^ frofuturarum linearum magnitudine frofortionatis com-

frehenfus . Qmrurn regulamentorum craJ?itudo fit mediocris 3

latitudofrorjuf eadem:alterius tamen lon^tudo , utfote iffiusg [3

terius fcilicetg h longitudine utcunque maior exiliat. Ad angulum

autem reSlum qui ad[3 quadratumfiguretur , cuius diameterjitf i :

unumquodque latusfradiHorum regulamentorum 3 fiue brachio-

rum latitudini adamuJJim coaquetur , Ynum deinde laterum eiufdem

quadrati (necrefert quale) frofortionaliter 3 feu fer mediam^ ex-

tremam rationem diuidatur
:

fegmento minori eiufdem lateris 3 a-

qualisfecetur i k , in interiorifcilicetminoris brachij latere.Connefla-

turdemum reSia linea/k j totius rei thejdurus:^ abfolutum eritfro-

fofitumgnomonisinfirumentum3quod(citraaffe^ionem) futuraad-

mirabunturfecula • Cumillonanque 3 nedumfrofoftarum linearum

inter datas extremas continuefrofortionalium inuentionemfromftif-

fmefoteris abfoluere
:
Jed^ datum quemuis circulum in quadratum

aquale 3 aute conuerfo (ut infra docebitur) non minusfacile conuer-

tes.Dignofceturautem an angulusgfhftreBus 3fidefirifto jemicir-

culo3^fofitofuertice in illiusferifharia3duo laterafg^fhferdi-
metientis extremafiue limites tranfierint

:
quoniam angulus qui infi-

micirculo reBus eBifer-^ i tenq elementorum

.

fQua-
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^ Qualiter prsfati gnomonis adminiculo , bina lines

redic inter datas extremas continue proportionales fta-

tim colligantur ; Et primo , ubi datarum redarum mi-

nor,ipfius maioris fuperaucrit dimidium.

afSINT IGITVR (VT AD IPSIVS GNOMO-
nis ufum deuenUmus) ohlatus lineareflaah ^cd: quarum maiorjit

a h, minor uero cd^ i^jius maioris inprimis excedens dimidium : inter

quas reflas, operapreciumjtt inuenire duas medias ,fuh eadem ratione

continue proportionales . Deferihatur itaque parallelogrammum re-

flangulum ahc e,fuh ipjis lineis datis comprehenfUm:& conneflatur

ad linea refla, ut in jin^lis figuris antecedentis primapropofitionis

ohfiruatum extitit. DimidiopoJlmodum ipfius maioris a b aqualisfe-

ceturexae,ah ipjo quide punflo a uerjus e,quafita u:^ reliquapars

u e,in trespartes inuicem aquales diuidatur . Conjequenter uni ter-

tiaparti eiufdem ue , aqualisfecetur ah ipjopunflo u uerfusa , quafit

u X . Applicetur deinde refla lineafk. ipfius gnomonisgfh , direfle

jupermaiorem lineam a h,moueaturquegnomon paulatim, ueladpar-

tes a , uelad partes h , immotafimperf k linea gnomonis ah eadem

a h
:
quatenus latusfgtranfiatad amufiimperpunflum x

.

Q^o fia-

flo , noteturfiflio eiufdem laterisfg , cum a d linea refla: quafit rur-

fum l. Etperpunflum l , ipfiahparallela ducatur mln: connefla-

turque refla a n . Ver idem rurjum punflum l, ipfia eparallela duca-

turlo: atque ipfia nparallelalr. Deindeperpunflumrjeidemm l n

parallela ducatur p r
:
quaficet ipfam a d refiam , inpunflo s . Vers

deniquepunflum, eidem a eparallela ducatur s t ; ipfiautem l r,itidem

parallela s c . 'Nam fi
dehitegnomonemfahricaueris , ad amujlimque

ohfiruaueris fingula qua nunc exprefitmus , coincidet eadem ultima

paraUela inpunflum c: erltqueln ficunda , s rautem tertia propor-

tionalis , inter ahg^h c lineas datas
.
Quodper aquiangula triangi-

lanon aliter o^iendetur, quam deprofatis ipfius antecedentis prima

propofitionis conclufum eflfiguris : ueluti fiquens defiriptio monfirat,

in qua minorcd efltrium partium
,
qualium maior a h efl quatuor.

idem quoquejuhfiquetur, uhi eadem minorfuh quacunque ratione ip-

fius maiorisjuperauerit dimidium

.
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CAT SI MINOR DATARVM LINEARVM VT-
3

potecdyfuentipjtus maioris ah dimidia:d€firihamriterumreBdn~ii-

'iHmahcefubipfis datis lineis reBis comj^rehenfum . Etconnexaa d ii~

neareBa , applicetur reBa fkipjitis gnomonisgfh direBe fuper li-

neam maiorem ah : moueatar^juegnomon uerfusa aut uerfus h , qua-

tenus latusfgcoincidatinpunBum e : noteturi^uefeBio eiufdem late-

risfgeum ipfa ad linea reBa:,(juaJitrurfam inpunBo l . Compleatur
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deniquefigurdiUti nupertraditum ejhy^fuhfcripta delineatio mojhrat»

Habebis enim rurfum lnfecundamy e^ysr tertiamproportionalem in-

k f

CDum minor linea , dimidio maioris fub quacunque

ratione fuerit minor.

PORRO MINOR DATARVM RECTA-
rumedy nonfecerit dimidium ipjius maioris a byttiam/ub quacunque

ratione ipfo dimidiofuerit minor:fiatrurjumparaUelogrammum reBa-

gulumJuh ipjis ab cdeomprehenjum i unacumJubtenJaadlinea
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reBa.Vroducaturconpquenter latasa e in directum 0^ continuum ad

^artese, uerfrs u :0 dimidia^artii f̂ias maioris ah, cequalis fiecetar

a a. Differentiaaatem eu,hifariam diuidatur:0 dimidio ipfias e a,a-

qualisfiecetar a x.Tadem reSlagnomonis

f

k, in direfiam igfius a hfio-

lito moreconjUtuatur.cogaturque latasfg tranfiregerpunflam x,im-

motafimgerfk ah eadem ah.Sefho denique laterisfgeum ig/d a d re-

flafit rarfium 1:0 comgleatarfigura, utifaq>rd diflam atque ohferua-

tum extitit.Dritenim l nficunda, 0sr tertiagrogortionalisjnter a h

0cd lineas datas . Cuius demofiratio ex igjd tria cofiruflionu antece-

dentisgrimagrogofitionis ofiefione colligeda ejhatgote, qua utriq; modo

0 cum igfignomone,0 ahfiq;gnomonis officio , comunis effi
uidetur.
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PROPOSITIO III.

IO

Afdcm lineas medias, inter datas extremas conti-

nue propottionaleSjalitcr inuenirc

.

^
f ALITER C^VIDEM POLLICEMVR, EIVSCE-
modi linearumproportionalium inueJHgationemifedeo nihilominus ar-

tificio , ut antecedentis prima propofitionis demonfhatio , in huiufie

propofitionis oflenfionem fiubrogetur . Si qua igiturfuerit differentia

ea ex ipfd confiruSHone pendebit . Supponemus itaque primum (ut

rempaucis expediamus)datarumreSlarum minorem , dimidium ipfius

maiorispracise conficere:^ ex ea linea reEla ^ cuiuspars eritfecunda

proportionalis, reliquasfecundasproportionales truncare , atque ipfam

tertiam pendenter elicere docebimus , dumfcilicetminor linea data,

fuerit maior, autminor ipfa maions dimidia : idque inparallelogram-

mis reSlangulis,quafub maiore datarum redarum ,^proportionatis

lineis reBis(in locum datarum minorumfubrogatis) comprehendentur.

5'Primapars fuccedentium origo, pr^fupponens mi-

norem datarum rectarum ipfius maioris effe dimidium.

^fSITIGITVR MAIOR DATARVM RECTA-
rum a b,minoruero c d, ipfius maioris inprimis dimidia . 'Bt deferiba-

turparallelogrammum reBangulum ab ce ,fub eifdem reBis compre-

henfum:conneBaturquereBa a d.Diuidaturpofhnodum a b reBapro^

portionaliter, feu media^ extrema ratione inpunBof, cuiusfigmen-

tum maiusfitaf, minus uerofb ,per^ofixti elementorum , udante-

cedentisprimapropofitionisgenerale documentumiconneBaturque re-

Baad,atquefe . DeindedpunBoainipfamfe
,
perpendicularis de-

ducaturag,pem primi elementorum . Bt quoniam reBan^lumeB

triangulumfae: eritagmediaproportionalisinterfg^^gefigmen-
ta bafisfe ,per corollarium oBauafixtielementorum.Dimidio confie-

quenterfigmentimaiorisaf, aqualisfecetur ch : elT conneBaturbh

linea reBa . Dimidio autem ipfiusfg aqualisfeceturb k, dimidio

ipfiusag aqualiskl, atque dimidio ipfius ge aqualis l h : eritenim

reliqua l h dimidio ipfius ge (resprofiBo mira ) ad amufiim aqualis.

b iiij
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Ver^un^ai^tur^lfi^fahparaileUducanturm n &
J^rimi elementorum :

Jechque mnipfamad lineam reBam in punBo

Oj ^rinpunBos . 'Eruntitaque on ^sr^ mediaproportionales

interah& cdlineas datas
:
ficut uidelicetah ad ipJamon,Jic eadem

0 n adipfam sr,^ eadem s radminorem c d .

^Qus fpeiftant ad hu-

iufce conftrudionis dc*

monftrationem.

^ CONNECTAN-
twr itaque a n^o r,sc linex

re^a:^perpunBa o

sjpjt a eparallela ducan-

tur ot ^su ifecetque o e

ipfaman in ipjo pun^lo ty

O" s u ipfam o r in ipjo

punSlo u . Cum enim tres

linea re^afgiga,ge,con-

(
utpradiHum eB)/ \ \ \^ \ \ \ fint proportionales , erunt

\ \ \ h
dimidia hkykl,

\ \ Ih , continue itidem pro-

\ \ 1 \ portionales : partes enim

\ ^ gsf aque multiplices, ean-

\ \ \ dem rationem hahetfum-
\ \ ptaadinuice,per quinti

\ \ \ elementorum . Sicut i^tur

-
\ ^ \ h k adipjam k /,fceadem
“ r c kl ad ipjam Ib .In trian-

gulo autem hch , adlatus ch aSlajuntparallela kn,l r^per conjiru-

Flionem
:
funt igitur ipfus trianguli Utera hcg^hh diuijapro^ortio-

naliterperfecundamjexti elementorum . Si intelliganturporroade^

h c linea retlajin continuum dire^iumproduBa , adpartes quidem

cd: illa de necefitateconuenienttandem adinuicemfacientque trian-

gulum,ad cuius latusa h a^ntur rurjumparallela on^sr ,d cjecant

igitur

3
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igiturproponionaliter ipjtus trianguli Utera ^ pereandem fecundam

fexti elementorum. Elfigituruta oados
,
fchnadnr: Jtcut pra-'

tereaosadsdyficnradrc . Eflautem utbnadnry Jiceademnrad

rc:^ jicut i^tur per undecimam quinti elementorum aoados, Jic

nradrc. Trianguli igitur
,
quod ex concurfu ipfdrum ad&nc in

continuum tir direflumproduBarum cum ipfa a n efficitur. Utera a d

^ n c diuiduntur proportionaliter inpunBis o s^ r c : Adfegmenta

i^tur connexa linea reElao r^ s c
,
parallelafuntadreliquum latus

a n,perfecundam partem eiufoemfecunda fexti elementorum. Et

proinde otnr &sur c quadrilatera
, funt paraUelogramma : cy

Utera conjequenter ote^n r,fmiliter s u rcinuicem aqualia,per

primi eorundem elementorum. Hincper 2.9^ ^i.ipjiusprimi ele-

mentorum, triangula abn,onr,s r c , fimiliter triangula aon,osu,

sdc, atque trianguU aot, osu,jimilia concludentur adinuicem : ut

in tribus conBruBionispartibus antecedentisprimapropojttionis . Ver

ipfarum itaquepartium communem demonBrationem , continuapra-

diBatum linearum on,srcum datis extremis ab ^cdproportio con-

cludetur:ficut uidelicetab maior ad ipjdm 0 r,ficeadem 0 rad ipfam

sr, atque eadem s radminorem c d
.
QuodconBruendum demon-

firandumfufceperamus

.

^Secunda pars de lineis datis,quarum minor dimidium

maioris cxccdit.

4 ^CVM AVTEM LINEA MINOR, DIMIDIVM
ipfus maioris fuperauerit : dua proportionales intermedia , in hunc

quifequiturmodum colligentur . EBo rurfum maiordatarum reBa-

rum ab , minorautem cd, trium ( uerbigratia) partium qualium ea-

dema beflquatuor. Sitpraterea differentia, qua minor cd excedit

ipfus maioris dimidium , reBade: quaproportionaliter diuidatur,0*

inter illius fgmenta media proportionalis inuentatur, qua fitfg.

Ipfus deinde maioris dimidiaparti , utpote b h, in direBum confitua-

tur hc , dimidia parti eiufdem media proportionalisfgadamuftm
aqualis ; compleaturque reBangslum ab clfub ipfsab ^bc com-

prehenfum,^ conneBaturad linea reBa . ViatpoBmodum reBan-

gulum,fub eadem ab0“ illius medietate contentumieliciaturque ipfus
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amfeuhn lon^tudo, ut inprima huius parte traditum e0

:
quihus a-

quaksfecenturexalf^hcydpunHisuideliceta h, uerfusl&Cj

quaam atque hn itidem uocitentur. Conne^antur infuper an

^

m n linea refia
:
Jeckquem n ipfam a dreBam inpunBo o . Perpun-

Bum confequentero^ipjia lparallela ducaturop t qua fecetan in fi-

gnop :ipfiautem an parallela itidem agatur or^ qua cadat in pun-

Bum ripfius reBa h c. Kurfum ,perpunBum r, ipfim n parallela du-

caturrsty quaficeteandemadreBam inpunBos .Tandem,perpun

Bums eidem a lparallela ducatursu, quafecetorinpunBou: ipjt

autem o nparallela itidem agaturs c . Hacenimparallela , cadetfem-

per inpunBum c,

quemadmodu ip-

fius prima atque

fecunda propofi'

tionisprodiximus

accidere defieri-

ptionihus: dum-

modo neque in re-

Bangulorum co-

jlruBione, neque

in[umendis lineis

tumuis etiam mo-

dicus , committa-

tur. His in hunc

modum confiru-

Bis, aio rurfium

on s r lineas

reBas
,
fiore me-

diasproportiona-

es inter a h at-

que c dlineas da-

tas : ficut uideli-

cet maior a h ad

ipfam

proportionalibus^

nullus error,qud-
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ipjamorijic eademoradippimsry at^ue eadem srad minoremccL

Hocautem non aliterdemonfirahitur^quam de lineis In r^n qua-

li triumpartium antecedentitprimapropojttionis tradidimus: admini-

culo uidelicet triangulorum , quapropterlineasparallelas Jtmilia funt

adinuicem. HuUaigitur opus efinoua demonflrandi ratione^tamin

hacquaminfiquentihus huiujcepropojitionis dejcriptionihtts.

^Tertia pars, ubi datarum linearum minor, non fa-

cit ipfius maioris dimidiam , fcd plus quarta ciufdem

maioris parte

.

5 f SI contingat avtem minorem DA-

tarum redarum , nonfacere dimidiampartem ipfus maioris ( de qua

maioris dimidia
,
prima huiusparte traHatume^i) fedquartampar-

tem eiufdem maioris nihilominusfuperare : haudmultum difimili uia

ipfa media proportionales colligentur. Kejumaturigitur linea maior

ah i una cum minore cd
,
Jeptem uerhigratiapartium

,
qualium ipfa

maior efi fedecim

.

Effumatur ipfus minoris atque dimidia eiufdem

maioris differentia
:
quaft rurfum de . Hacautem differentia (uelut

antea diBum efljproportiorialiter diuidaturinpunHofcuiusfgmen-

tum maiusftdf, per fapius allegatumprimapropoftionis documen-

tum i uel 30 fxti elementorum . idemporrofegmentum maius dfbi-
fariam diuidaturinpun^og,perdecimamprimi eorundem elemento-

rum. kh ipfa deinde maioris dimidia^quaft rurfum hh adreHum an-
gulum cum a h conflituta ,fcetur ipfdgfuegfi hoc ef, dimidio fig-
menti maioris aqualis hc: compleaturfolito moreparaUelogrammu

reSlangulum ab cl . Tandem ahfoluantur reliqua omnia lineamentay

quemadmodum in duabusproximis diflum atque obfiruatum efifigu-

risfue defiriptionibus . Hoc efi i defumaturex maiore ab^ dimidia

illiusparte,ipfus amfiu b n lon^tudo,iuxtaprimapartis huiufiepro-

poftionis traditionem:^ conneclatura d,a ne^mn linea relia, du-

canturqueparallela op 0-0 r,denique rst,su^s c.Ham ipfaparal-

lelas c,cadetrurfum inpunBum c:ut ipfafigura delineatio adamufim
obfiruata te docebit.Hinc re^as ipfas 0 n r,inter datas extremas a b

Cfcdmedias effeproportionales non aliterconcludemus:quam de lineis
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.

In & s r y iuxta prima

propojitionis traditionem

adinttentis condujum ex~

titit, ^ inproximis de~

fcriptionihmoyferHatum:

perjimilia uidelicet trian-

guUy cuiujmodifuta h

onr, src y atque aony

osTysdc y necndaop^
os u. Haudalienu uelim-

hitheas iudiciu de cateris

minoribus lineisy interip-

Jius maioris dimidiam^
quartam eiuspartem co-

prehenjis .

Quarra pars, cum li-

nea minor quartam

partem ipfius maioris

fecerit, uelipia quarta

minus , (cd plus oclaua

ciufdem maiorispartc.

fQVOD SI praedictarvm rectarvm
^

minor
y
quartam ip/ius maioris partem pracisefecerit , fueritue ipja

quarta minor y jedmaior oElauaparte ciufdem maioris : tuncuniuer-

ptm confhuHionis artificium , in colligenda h c iuxta ipfius minoris

quantitate proportionatafolummodo uerfahitur-.catera enim omnia, ut

inpramifiis defcriptionihusfiuefiguris ueniuntprorfus imitada.Sit ita-

que rurfum datarum re^aru maiorah y minorautem c d,ipfius maioris

pracise quarta , ueltriifpartium qualiu ipja maior efifedecim (utfimul

utriquepartijatisfaciamus) cuius differentia ah eiufdem maioris dimi-

dia
, fit rurfum de . Hac i^turproportionaliter diuidatur y inpundo

quidem fyCuiusfegmentummaiusfitdfy quod rurfum bifariam diui~

datur y ut inproxima dejcriptione
:fd interfigmentum minusfcy ^

dimidium
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dimidiumJegmenti maiorisfd media proportionalis accipiatur3 fer

Jexnelementorum,qu£JitgiMuic itaque mediaproportionalii aqualis

feceturh c : compleaturque reSfangulum a h cly fuh ah^^b ccompre-

henpum.Tandem ahfoluantur reliquafigura Uneamentaymediante am
feuh n yiuxtaprima panis traditionemadinuenta : utinprampiso-

innibus ohjeruatum extitit partibus . Si enimfideliter atque diligenter

objeruenturfingulay offendeturtandem in utraque figuray ultimapa-

ralielarum r c coincidere inpunBum c: proinde conjurgere tot tria-

guUyquotinpracedentibusfigurisyfimilia adinuicem .
Quorum admi-

niculo , concludeturrurfumforeyUt a badonyficonadsty^ eadem

s radd c:utinprimaparte ipfiusprimapropofitionis demojhratu extitit.

Omnes etenimpanes haru triupropofitionUyeade uiaprorjus ofiedutur.

c
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^Quintapars , dc Uncis quarum minor oilauam par-

tem maioris efficit,uel ipfa odaua minorem , fcd maio-

rem parte fedccima.

^HVIVSCE CONSTRVCTIONIS ARTIFI-^
dum minorem utcunque patitur confujionem , uhi linea minores infra

oHauampartem ipfius maioris comprehenduntur
,
quamper ipjluspri-

mapropojttionis traditionem exponaturiYtpotCi quoniam interuallum

amjeubnin omnibus huiujce propojitionis differentiis fempermanet

idem, unde catera interualla mt^tffeumr^ reminus coartan-

tur .
Quanquam i^mr exJupra diSlisft manifefl:um i dum minor li-

nea data e^loBaua pars maioris , ipfus maioris dimidium efficerefe-

cundam ^ ^ quartam illiuspartem tertiam proportionalem inter ip-

fds lineas datas : iuuat nihilominus oftendere
,
qua ratione fepius ex-

preffalinea bc(fubqua^ maiore abfolitum dejeribitur reflangu-

lum) colligendaft, ubi datarum redarum minorfecerit oSiauampar-

tem ipfus maiorisi uel ipfa oElaua minusffedplus eiufdem maiorispar-

tefedecima. Oblatis itaque duabus lineis reBis ab atque b c, fubnunc

dtata rationeproportionatis: fumenda efi rurjum linea reBa de
3
quz

dimidia maioris ab ipfius minoris Unea data cdfit differentia. Hac
autem reBa d efiue differentia ,

proportionaliter diuidenda eB inpun-

Bofi cuiusfegmentum maiusfitdf3 minus uerofe . Namfid maioris

dimidia ce auferaturfegmentum minusfe , atque ipfi
cfaqualis fiat

bc3g^ compleatur de more parallelogrammum reBangulumabcl,

fub ipfa maiore abg^ eadem b C3 comprehenfum , abfoluanturque ca-

terafigura lineamenta , ut inpramifis obfiruatum atquefapiiis itera-

tum fuit deferiptionibus : cadetfemper ultima parallelarum 3
quaper

punBum s ducitur 3 in ipfumpunBum c . Hincquafita linearum 0 n

g^srcum datis extremis ab g^cd proportio concludetur: Vtexiis

quafequuntur licet intueri figuris. In quarumprima 3 linea minorcd

eB oBauapars ipfius maioris a b : in fecunda uero figura , trium par-

tium, qualium eadem maior eBfdecim.
C Sexta



^S^ta 8c ultima pars,de cjeteris minoribus lineis
,
qu£

uel fcdecimani partem maioris efficiunt, uel infra fede-

cimam indifferenter comprehenduntur.

fPRO RELIQVIS DENIQVE LINEIS DA-

rir , ijuarum minor^fijedecima^ars maiorisjtfelinjrapdecimapartem

jiih quacunque ratione comprehenJa:confu^endum ejlad decumentum

quartapartis ipjiusantecedetisprimapropojitionis. lUic enim iuj?imusj

eiufcemodi Unea minoris oBupUm ejjefumenda^cp;* interidam& ma-

iorem linea colligenda ejjejecunddproportionalem,iuxtaproprii* ipjius

data propojitionis artificium ypro contingente ipjius oBupla magnitu-

\
'A

\\
\

1
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dine.Nam dimidium eiufdemfecunda^ro^ortionalts^ eritfecundapro-

portionalis intermaiorem^ ipfam lineam datam ; hincper fextiele-

mentorum,uelabf6lutamfigura defcriptionem,facile colligetur ipfa ter-

tia. Cuiusreiiuuatfacerepericulum de lineaed
,
qua Jtt uerhigratia

fedecimapars ipfus maioris ah . i.x ipfo itaqueprafata quarta partis

eiufdem primapropofitionis corollario,dimidiumfecundaproportiona-

lis,quando minorlineaeft dimidia maioris,facitfeundamproportiona-

lem, dum ipfa linea minor eiufdem maioris eflparsfedecima . Deferipto

igitur reSlaguloparallelogrammo ahn m,^^ a n linea reila, ut in ca-

reris huiufcepropoftionisfiguris ohferuatum extititft dimidiumfecun -

daproportionalis,intermaiorem a h,^ dimidiam eiuspartem, peran-

tecedentisprimapartis traditionem adinuenta, refla hf. 'Etperpunflu

i _, 1 f, ipfa muelhnparallela ducaturfo ;

quafecetmn inpunflo o,g^ a n infimo

p.Vrodufla deinde h n uerfhs c,peridem

punfhm 0 ipfa nparallela ducaturo r:

perpunflum r,ipfm nparallela iti-

dem agatur rst
,
quafeceta o in conti-

nuum direflumque produflam uerfhs

d,in ipfpunflo s . Verpunflum confe-

quenters, ipfh cparallela ducaturs u,

quafcet 0 r in ipfpunflo uicui quidem

s u aqualiterfcetur r c . Et connexa cs

linea refla,qua ipfo r erit de necefitate

parallela, perpunflum c, eidem rst,

parallela , tandem agatur cdl: in cuius

punflum dfedecimapartis limitem,pro-^

dufla a os tandem coincidet, eritque c

d

ipfus maiorisahparsfdecima.Quem-

admodum ex ipfa deprehenditurfigura,

fuh lineis (ut meant) naturalibus
,
qua

mathematicarum funt imagines , com-

prehenfd : cuius eadem erit demonfra-

^ tio, qua de cateris ipfus antecedetispri-

ma propofitionis confirufhonts tradita

ell.Keliquaporro linearum intermedia-
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rum Sfcfimina>ex iffi quartapartis eiufdem

primapropoptionts corol-

lario defumenda relinquimus

.

PROPOSITIO IIII.

Rsfatas lineas intermcdias,cum datis extremis con-

tinuam obrcruancesproportionem,aliaratione col-

ligere.

j fPRAESTAT CONSEQVENTER ALIVM SVB-

neBeremodum, quoprafata linea intermedia cum datis extremis con-

tinueproportionales inueniripoj^int: intra uidelicet quadratum
,
quod

ex maiorepropofttarum reBarum deJarihiturM^^ofuh tribus tantum-

modo di^erentiis
.
Q^rumprimaJupponitminorem earundem reBa-

rumdpjius maioris conjicere dimidium
:
fecunda uero ipfim maioris di-

midiumjub quacunque ratione /uperare:tema denique conflruBionis

dijferentia, erit de lineis minoribus , injra ipfus maioris dimidiumJub

quauis ratione data comprehenfs .

^ Prima confttudionis differentia , de lineis insquali-

bus datis,quarum minor ipfius maioris eft dimidia

.

i f SINT IGITVR AB ET C D LINEAE DA-
ta,quarum maiorabominoruero cd ipfus maioris dimidia : interquas

operapretium ftinuenire duas reBasfub eadem ratione continuepro-

portionales.Dejerihatur itaque ex eadem a h quadratum abee^ciP^ex

ce laterefcetur minore dJjoceB, diuidatur c e bifariam inpunBo d:

^ conneBantura d^ ac linea reBa
,
quarum altera , utpote a cerit

ipfus quadrati diameter 3 reliqua uero ad eius reBanguli diameter,

quod fib eadem maiore illius dimidia cd continetur. Abipfpofl-

modum ac dimetiente, ipfab maiorifcetur§qualis af: ipfautemfc

aqualisa gjper tertiamprimi elementorum . VerpunBum deindeg ipf

a bparallela ducaturg h h^qugfceta dreBam inpunBo h: conne-

BaturreBaak . Confequenter,perpunBum h ipfa eparallela duca-

tur h l : ipfuero a k,itidemparallela h m,per^iprimi elementorum. Ver

punBum infiperm,ipfgkparallela ducaturmn o,quafcetprofatam
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re^amadin i^/opHnSlon . 'B.t^eripfkm^unSiumn,€idema eparal-

lela ducatump:ip>Ji uero h m,parallela itide agatur n c.Coincidee enim

huiujcemodiparallela (dummodo con^lruElionem ipfamfideliteradim-

pleueris)inpunBum c:m infiupradiBis omnibus uifum efi accidifie de~

Jcriptionibus : ent^ue reila h kfecunda , nm uero tertiaproportionalis

interab^cd lineas datas, cf^pd non aliter ofiendetur^qudm depra-

cedentium triumpropofitionum confiruBionibus demonfiratum extitit.

f Secunda differentia, quando linea minor dimidium

ipfius maioris quouismodo fuperac

.

fVBI PORRO LINEA MINOR C D, IPSIVS 3

maioris a hfuperauerit dimidium , etiamfub quacunque ratione idac-

cideritidefcribedum e^l rurfum ex eadem maiore a b quadratum ab ce»

O*
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ipjiminoripcanda ixqualis c latus cehifarUm diuidendumin

^unclof.& conneSlenda a d,af^ ac linea reSla. Secada eflpojlmo-

dum ex ac dimetienteii^ji a h aqualis ag : ipjt autem ad, aqualis a h:

^ ipji af, aqualis a k . 'Ltdiffeirentia h k bifariam diuidenda , illiuf

que dimidium auferendum exgc :^ refidua tandemJecanda aqualis

a l.Quibus ahfolutis,ducatur^ergunflumlipfiahgarallelalm n,qu§

pcetadre^am inpunSlom:^ conneBatura n linea reBa.Comglea^

turtandem catera confhruBionis lineamenta, utiJu^radiBum atque

ohferuatumfapius extitit,^JubJcriptafigura continetur. Cadet enim

ultimaparallelarum sc,in ipfumpunBum cieritquem n fecundapro-

portionalis,: r uero tertia, interah^cd lineas datas . Cuius demon-

firatio , d praallegata antecedentium conjhruBionum demonfiratione

non difcrepat.
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^Tertia difFercntia, dc lineis minoribus, qusnon fa-

ciunt ipfius maioris dimidium, fcd infra dimidiam fub

quacunque ratione comprehenduntur

.

CAT SI CONTINGAT EANDEM MINOREM
c d, non conficere dimidium maiork a h , etiam fiiih quacunque rationis

differentia id acciderit : deferihatur ruffum ex eadem maiore a h quet"

dratum ah c e,fitque rurfum data linea minor cd^ dimidia maioris

cf. Conne^anturpofimodumaffadc^aclineare^a: feceturque

ex ipfb quadrati dimetiente a cjpfimaioria h aqualis ag,& ipfiafa-

qualis a h^atque ipfiad aqualis a k . Sed differentia h kproportionali-

ter diuidenda ejl,^ figmentum maius addendum ipficg : atque inde

refitltantis linea reBa , aqualisfecunda a l. Deinde ahfoluantur reli-

qua
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qm omnia con^iruSHonts lineamenta^ utinipjaj^rima digerentia de-

claratum extititi^ohieBa uidetur indicareJigura,prioribue hauddif-

Jimili.Eadem itaque refolutione demonjhrationis ofiendetur, reBam m n

forefecundam,^ s rtertiamproportionalem interdatam maiorem a h,

& minorem cd: quemadmodum infupradiBis omnihua conBruBionu

differentiis,fepiusfuitdeclaratum.Ve his ergoparticularibusfupradi-

Barum linearum inuentionibuSyhacfintfttis:ad uniuerjales earundem

linearum inueBigationes,tranJeundum effeuidetur.

PROPOSITIO V.

Nucntioncm fupradiitarum linearum , continuam

proportionem interdatas extremas obferuaiitium,

uniucrfalitcr oftendere.

fXAMETSI QVATVOR ANTE C E D E NTI

B

VS

propoftionibus , humfeemodi linearum reBarum inter datas extremi^

continue proportionaliu inuentionem multifaria exprefferimus : iuuat

nihilominus,eafdem lineas intermedias compendiofa magis , ^ haBe~

nus i^otaratione colligere: idque unica uia,^ fitb eodem conBru-

Bionis artifcio,atque tum demonJlratione,tum uju admodumfacili.Yt

iispartim ualeamusfacerefatis
,
qui traditionum uarietate deleBatur,

^ compendiofasprobare uidenturadinuentiones:partim etiam,uttam

utilem,haBenufque defderatam mathematicapartem,totis (ut aiunt)

uiribus explicemus.Wanci^turperquirendi rationem,fola i atque 3o

fexti elementorum opitulanteperfringemus ex corollario tantum

oBauapropoftionis eiufdemfextiuniuerfaliterdemonBrabimus

.

^Conftru^lio figura ^ omnibus linearum difFerentiis

communis.

fSIT IGITVR (YT REM IPSAM ACV TAN-
gamus)datarum^ inaqualium linearum maiorab, minoruero bc,

etiam fub quauis data rationis habitudine inuicemfe habentes .

pojhnodum linea data in reBum angulum quifub ab cconBituantur:

utraque adpartes b uerfusd^e direBe continuetur . Affumatur
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conjequenter diameter <^uadriiti,qmd ex ah maiore dejcrihitur^ utpote

a connexa aclinea reSia, epia.erii diameter rediangulifuh i^fs

lineis datis camprehenji,/eceturilli aqualis ag. KjeJtdua aucemgfprti-

portionaliterdiuidaturinpundio h,miusje^entum maiusjitfh , mi-

nus itero hg,per joJexti elementorum^ rej^ondensueprimapropofitio-
nis huius documentum.^tperi^ eiu/dem/exti, interfh hgpgmen-
ta^mediaproportionalis inueniaturk l : cui aqualisfeceeurhm . htcen-

tro m, interuallo autem mc^, femicirculus deferihaturedc ^ Diuidatur

tandem a d reBa bifariam inpunSlo n :^ centro n , interuallo autem

nayUeln d
,
femicirculus rurfum dejtrihaturaed.Tranjtbit enim in-

dubitanterhuius/emicirculiperiphariaperpunSlum e, utipfa te doce-

bit experientiay&fequentesuidenturindicarefigura,fub naturalibus

Uneis,qua mathematicarumfuntima^nes cemprehenfa.Quurumpri-
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nuthahetminorem lineam cddimiJiumipJtUf maioris ah,/ecunda

rofigura,i^fo dimidio maiorem , tertia denique minorem: ut exfib-

rarum diuerfitate,^afata conjhruHionis ueritasmab elucefcat .

^ Dcmonftratio quod per antecedentem conftrutlio-

nem inucntJE linese re<fl:s, inter datas extremas continue

fine proportionales.

3 fOyOD AVTEM SIT VT A B AD '"B E, SIC

eadebe ad b d,atque bdadipfam h aficdemonfhatur. Connedhantur
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enim a e^e d^ d c line<!ereSIie.'Etquoniam angulus quijuh a ed,efiin

femiarculoyfmiliter angulusedc: uterqueigiturre^usefiyper^i

tertij elementorum . Ab igjisautem angulis reSlis aed , ede, in hajes

ad&e c,perpendiculares deducuntureb& db: utraque igiturper-

pendicularis , efimediaproportionalis interjegmentafute bajts ,pereo-

rollarium oHau§fexti elementorum. Sicut ictura badb ejjlceadem b e

adbd: atque ut ipja be ad eandem b d ,Jiceadem bdadminorem b c.

Er rurjumperundecimam quinti elementorum , utab ad b e ,Jicbdad

h c . Dua itaque linea reEla b e atque b d,per ipfam conJiruSHonem ad-

inuent§ , intera b atque b c datas extremasfub eadem ratione continue

junt proportionales .
Qwdfaciendum , atque demandandumfu-

fceperamus .

PRO-

Teieia figura-
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PROPOSITIO VI.

19

Lio rurfum artificio, prsmemoratas lineas rectas in-

terdatas extremas continue proportionales,gcnc-

raliterinueftigare.

I fVT GRATA ADMODVM, ET VTILI PRAE-
ceptionum diuerftds^quihus dua linea media inter datas extremas con-

tinuam^ro^ornonem ohferuantes eliduntur̂ clarius innotefcat: o^era-

fretium duximus , earundem linearum intermediarum inuentionem^

alia conflruendi atque demonfirandi rationeful^iungere 3 etiam data

quauis maioris adminorem habitudine. Huius itaque inuenti tradi-

tionem , exgeometricorum elementorum rudimentis inauditafacilitate

J?erjbingemus:ab igfa con^hruflionefeliciterexordiendo.

^Prsceptum generale conftrudionis

.

ifSIT IGITVR DATARVM ET INAEQVA-
liu linearu maior a h,minorautem h c,fuh quacunque rationis habitu-

dinefefe inuicem habentes,dT reBum angulum quifub ab c conJH-

tuta. (^compleatur de more reBangulumparallelogrammum ahed,

fub eifdem lineis datis comprehenfum . Ipjtus deinde parallelogrammi

reBanguli dimetientesfubtendanturac^^bd, inpunBofefe inuicem

bifariam dirimentes . VtraquepoBmodum a b atque b c, in continuum

direBum quantumlibetproducatur , adpartes quidem ag^c:

ipfa b maiori , aqualisfeceturbfper^ primi elementorum . Connexa

deinde af 3 dimetiente uidelicet quadrati quodexipftabmaiorede-

fribitur , ipf b d uel a c dimetienti aqualisfceturag: gr refduagf

(qua efi excejjus 3 fue differentia dimetientis af, Juperipfimdimen-

temac) aqualis fecetur ch: ipfporrobe , aqualis itidem fecetur hl.

ConneBatur infiiper reBa ld : qua direBeproduBa adpartes d con-

ueniattandem cumab itidem produBa in punBom. ConneBantur

demurnelgss^emlineareBayquadenecefitate (ut ipfa te docebitex-

perientia) aquales eruntad inuicem , Quodfprius connexafuerit e l,

g^ illi aqualis fubtenfd e vn
: f conneBatur Im, eadem uerfet uice

tranfeet perpunBumd, g^ proinde conBruBiopermanebit eadem.

d
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Vt ipfe quteJe<^uuntur>uidetur in-

"His in hunc modum conjhruflts , aio lineam reflam c lfore fecundam

y

mauerotertiam proportionalem interah atcjueh clineasdatas : fcut

uideiicet a h maiorad ipfam lineam cl,fceadem clad ipfam ma, at-

que eadem m a adminorem h c. Caditigiturtamfecunda quam tertia

proportionalisy extra retlangulumfuh datis reBis comprehenfum.

^ Demonftratio
,
quod prxfats linex reiflx per antece-

dentem conftrui£tionem adinuenrxj continuam inter

datas extremas proportionem obreruen t

.

In hac
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In hac^ornfecundafi^ura,ipfa.^i~

nor linea h cejlpracise dimidia ma-

ioris a h^hoc e/f
y
partium 30

,
qua-

liumeademahe^lCo. Infequenti

^ nerofigura tertia,prafata linea mi-

norh c , efi tertiapars eiujdem ma-

ioris ah. idem juhfequetHrde ca-

teris lineis inaqualihus datis , Juh

quacunque maioris ad minorem

hahituaine comprehenJts:fempere-

nim e l re6la> aqualis erit ipjiem.

3 CQVOD AVTEM RECTA C L SIT SECVN-
da,^ma tertia proportionalis interah^h clineas datas : in hunc

quifequiturmodum demonflratur. Exponatur igiturin aliarum ex-

emplum yfequensfigura tertia: cuius latus hchifariam diuidaturin

punBo n ,^ conneEiatur reBa en, quaperpendicularis eritJuperide

latus h c. Cum enim h n ipfin cperconBruBionemfitaquahs,^ utri-

que communis e n , hafis quoqueh e aqualis ipfiec: erit angulus e nh

aqualis angulo e nCyperoBauamprimi elementorum, ^ ipfaproinde

e nfuper eadem h cperpendicularis,perdecimam diffinitionem eiufdem

d ij
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pWmi . Ef quonUm reBa h c bifariamJeBa ef in^unBo n cui in dire- '

Bum ap^oftaefreBacl: quodi^turffbbl&lc contineturreBan-

gulum > und cum quadrato quod excn , aquum eB quadrato quodft

ex nl yferfextamfecundi elementorum . Addatur utrijque aqualium

communeyquadratum quodftexne :
Quod igiturfuh eifdem blQrlc

contineturreBangulum , und cum quadratis
, quafiuntexcn^ne»

aquum efiiisquaexln& n e dejcribuntur quadratis . Iffisforrd qua-

dratis qua excn^ ne , aquum eji quadratum quodexce,^ qua-

dratafimititerqua exlnQrn Cydefcrifto ex e lquadrato itidem aqua-

^ lia
yfer frimi elementorum : re-

Bangulafiquide funtycne&enl
triangula . Comfrehenfum igitur

fuhhl& l creBangulumyUnd cum

quadrato quodex ce dejcrihiturya ~

quu efi quadrato quod ex e L Haud

aliter diuifa bifariam a b infunBo

Oy connexa e o linea reBay qua

fimiliter ferfendicularis eritfufer

a b: contentumfuhbmO^ mare-

Bangulu, und cum quadrato quod

ex a e, aquum ejfe quadrato quod

ex em demonftrabitur . idautem

quodfit ex e m^a-

quum eji ei quod

€ l quadrato de-

fcribitur: aqualis

ejienim eaae em
ifjie lyfercojhru-

Bionem.Quodi»

macS
une-

tur re

Ban-
gulu

und
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cum quadrato quodexa e, aquum efi comprehenfifuhhl&lcreHa^

guloj^ ei quod ex cefit quadrato
:

qua enim aqualibusjunt aqualia^

^ adinuicemfuntaqualia.Qmdautem ex a efit quadratum,aquum

ejiei quod ex e c:funt enimae& e c,adinuicem aquales. Detrahis i^^

tur qua exae&‘€ cfunt quadratis‘.reliquumfuhhme^ma compre-

henfumre^angulum , reliquofuh hle!^lc contento reBangulo erita-

quale:fenim ab aqualibus auferantur aqualia,qu§ relinquunturfunt

aqualia adinuicem.AequaUum^orro, unum uni aqualem haben-

tium anulumparallelogrammorum (funt enim re^angula omnia^a-

ralielogramma, atque inuicem §quian^la) latera qu§ circum fquales

angulosfunt reciproceproportionalia,peri^ fexti elementorum , Sicut

igiturbmadb l,fic cl adm a.Yt autem bmadb Ificm a ad ipfam a d,

atque dcadcl, perquartam ipfusfextielementorum: triangula enim

mb l,m a d,dcl,per ipfam confhru^onem , gT ^9primi elementorum,

fiintinuicem aquiangula . autem eidem rationi funte§dem ratio-

nes,^ adinuicemfunte§dem,perundecimam quinti eorundem eleme-

torum.Sicuti^tur dcadcl,fceademcladmaatque eademmaadip-

fam c d.Atqui d c ipfa b qualis,fmiliter^a d ipfb c,per primi

elementorum:^ aquales adeandem,eandem habent rationem, ea-

dem ad aquales,perfptimam quinti ipforum elementorum . Eiiigitur

utab maior ad cl,fic eademcladipfamma, atque eademmaadmi-

norem b c . Dua itaque linea re^a cl&ma, intera b g^bc datas

€xtremas,fub eadem rationeproportionantur
.
Qj^d demonfirarefue-

ratoperapretium.

PROPOSITIO VII,

Afdem iterum geminas re<fiascum datis extremis

continue proportionales, etiam quacunque inter

illas acciderit habitudo,aliarationc perquirere

.

ifCVM IPSA DVARVM INTERME DIARV M
reSiarum, cum datis extremis continuam proportionem obfruantium

adinuentio,a tot tannfque uiris
,
potifimum Gracis ,tdmquediuer-

fis coptationibus fuerit dudum perquifta ,^ haHenus nihilominus

d iij
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incena : nemo ihit inficias

,fialiam fuperaddammmamumuerjklem,

quaprofata linea proportionales illico fientmanife^ia y etiam ignota

maioris adminorem habitudine . Tum inprimis y ut ipfius artis ma-

themathicOi atque diuina illius proportionis declaremus amplitudi-

nem : tum etiam y ut iis conemurfacerefatisyqui noeris inuentis^ la-

horihusyatque eiufcemodi rerum ubertate delebantur.

C Conftruftio generalis ipfius inucnti propofiti.

fVT IGITVR AD REM IPSAM DEVENIA-i
mus yfint rurfumabg^bc linea datay& ab ipfit b cfub quauis data

ratione maior: interquas operapretium fit y duas medias inuenirere-

Bas yfiib eadem ratione continue proportionales . Defcribatur igitur

rebangulum a bcdyfubipfis datis lineis comprehenfumycuius dimetien-

tesfint ac& bcyin punBo
e fefe

inuicem bifariam dirimentes . E/

centro e , interuallo autem e a uelecaut e d, circulus defcribatury cu-

ius dimidiumfitadc, dimetiens uero a c , idem uidelicet qui ipfius

ab cdrebanguli . Seceturpofhnodum ex cd latere (quodper ^^pri-

mi elementorum y ipfimaiori linea data a b efhaquale) refta cfa-

qualis ipfi minorib c yper tertiam eiufdemprimielementorum . KeU-

qua autemfd yproportionaliter yfeu media^ extrema ratione diui'

datur inpunbogy cuius figmentum maius fitdgy minus uerogfyper

pramiffum antecedentisprima propofitionis documentum y autfapius

allegatam lofixtipradiborum elementorum . Ipfum deinde figmen-

tu minusgfy proportionaliteritide diuidaturinpunBo hycuiusfigme-

tum maiusfitgh y minusuerohf: quodrurfum proportionaliterdiui-

daturinpunbo iy cuiusfi^entum maiusfit hi, minusamem if. Ipfi

confiquenter linea reba di y ex tribusfigmentis maioribus dgygh, h i

refultanti, aqualisfubtendatury coapteturue d^
y
perprimam quarti

elementorum
:
qua ad utrafquepartes in direbum continuata , conue-

niat tandem cumipfis ab & b clateribus yfiuelineis datis y ad partes

a& cin direbum ^ continuum itidemproduBis y inpunBis

Tiis in huncmodum conbrubis y aqualis eritId ipfik m :
quemadmo-

dum ocularis te docebit experientia y 0^ adiuBam circini rationem ob-

firuatadimenfio. Lritpraterea reBacm ficunda, 0 ipfdlatertia

proportionalis y interab0 b c lineas dprincipio datas : ficut uidelicet
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<t h maior adc m i Jic eadem

cmadipjam 1 4, atque eadem

laad minorem c d : uelut in-

jra demondirahitur. Ytau-

temjinguld clarius innotejcat^

tres iuxta^r§mijjam traditio-

nem defcri^jimus figuras . In

quarum prima , linea minor

h Cydimidium maioris excedit:

infecunda uero figura , ipfius

maioris efi dimidia:^ in ter-

tia , ipfo maioris dimidio mi-

nor.

j ^ Nec tepr§tereat i cum minor hcelt dimidium maioris ah^ eandem

fuhtenfam dk.refultarefimiliter ex figmento maiori femidiametri a e

uel e c ipfius reBanguli ahcd,& maiorifegmento ipfiusfigmenti mi-

noris eiufdemfimidiametri, proportionaliterfiu permediam& extre-

mam rationem diuifi i utpote exao:utexeadem ficundalicet depre-

henderefigura . Si autemprofata linea minor^feceritquartampar-

tem ipfius maioris pradiila fuhtenfa dk^ conflabit fimiliter ex eodem

fimidiametro 3& minorifigmentoproportionali eiufdem femidiame-
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ComprthenJUm autemjuh k.l& Id re^-angulurn^a^uum efl quadrato

quodfit ex tangente Inxuirurfamquadrato , aquumeflre^angulum

pihigja hl^la contenmmiger-^6 tertij elementorum.Quod igiturJul^

y l^la contineturreBangulum i aquumeBcomgrehenJo fuhk.l&
IdreBangulo: ^groindeeit quodJuh dme^ mh refiangulo conti-

netur.Haudaliter eidem reflangulo , quodfuhdm&mk reBis conti-

netur̂ aquale demonjhrahitur comgrehenjumfuhhmg^mc re^angu-

lum: utrunque enim aquum erit quadrato ah ea linea reBa defcrigto,

quaduBaex^unBo m eundem circulu tanget. Qmdigiturfuhhl^
la continetur reBangulum, comgrehenfofuhhm&mc reBangulo eji

aquale: namutrunque aqualeei, quodfuhdm^mhreBanguloco-
tinetur. Omne autem reBangulum ^jimuleBfarallelogrammum :

omnesan^lireBi aqualesfuntadinuicem.h.eqmangulorumgorro\e^

unum uni aqualem habentium anulumparallelogrammorum , late-

ra qua circum aquales angulosfunt re-

cigroceproportionalia ,per 14lexti ele-

mentorum . 'EB igitur utlh adhm ,fc
cmadla . Vtautemlhad hm, fc
dcadcm , ^ laad ipjamad) per^

ipfus fexti elementorum : reBangula

enim triangulal hm , lad^ dem,

tumper ipfam conBruBionem, tumper

zpprimi eorundem elementorum
,
funt

inuicem aquiangula . Wt i^tur d cad

cm , fic eadem cm ad ipfam la, atque

eadem laad ipfam a d.

Ipjiporro d c aqualis eB

a h linea data maior,

ipfi a d aqualis minor

h c,per^\primielemen-

toru:^ aquales ad ea-

dem uelaquales , eande

hahet ratione,perppti-

md quinti eiemetoru.Ejl

igitur, ut maior datarii

reBarum ah ad reBam

m cm,fic eadememadip-
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fam la,atque eadem laadminorem h c:quodfuerat ofiendendum .

PROPOSITIO VIII.

Lium tandem conftrucndi, atque demonftrandi

eiufccmodi lineas proportionales intermedias,

fubiungercmodum,ex proximo corollarium

.

NIHIL OMITTAMVS, Q^OD AD PRAE- i

diSiarum linearum inter datas extremas continueproportionalium in~

ue^ligationem atque ofienfonemfacere uideatur : adiunximus demum

aliam conflruendi demonfhrandirationem ^ ex iis quaproxima

traditaJuntpropofitione coroUarie depromptam . Inprimis igitur, qua

ex ipfapropoftione colligedaJunt rejncahimusipojlea eiufdem conjhu-

Bionis atque demonBrationis ahfolutionemperBringemus.

ex proxima colligcndafunt propofitione.

fRESVMATVR ITAQVE, ET OB OCVLOS ^

exponaturaliqua trium antecedentium figurarum (nam idem erit ha-

bendum iudicium de cateris quihujcunquefimilibus)utpoteJecunda,in

quaminorlineahc/umptaeBdimidiaipfius maioris ah . Etperpun-

Bumk , ipfi hmparaUela ducatur kniipfiuerodcparallela itidem

agaturko . ktconneBatura o linea reBa,quafecet eandem k n inpu-

BoriconneBaturque demum reBa h k.Hi^ in huncmodum conjhruBis,

erunt triangula la d,kom inuicem aquiangulaiutex quartopoBula-

to geometrico , & 19primi elementorum concludere haud difiicileeB.

HincperquartamJexti eorundem elementorum, eritutdladipjam la,

fic mk ad ipjam k 0 : atque ut eadem Idadipjam da, ficeadem km
ad ipjam m 0 . Atqui ex ipjapracedenti conJhuBione ,ldg^kma-
qualesJunt adinuicem : ^ ad quas eadem uel aquales eandem hahB
rationem , ipjaJuntinuicem aquales

,
per nonam quinti elementorum.

Aequalis efiigiturla'Jpfiko,g9- a dipfiom. EB autemko ipfilapa-

rallela ,fimiliter ad
ipfi 0m jpoficonBruBionem . KeBa ictura

0

utrique ipfarum Ikg^dm aqualis eB, gsrparallela ,per 33 primi ele-

mentorum. Etquoniam utraque hegs^om, ipfiadeBaquatu : ej}igi-

tur
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mrtpfkh c aqualis eidemom,^ totaproinde h o toticm aqualis:^
triangulum confequenter a h o , triangulo dem aquilaterum& a-

quiangulum. Vraojienfum efiautem, ut d cad cm,Jic eadem cm ad la,

atque eadem la ad i^fam a d.Ejligiturper/eq^tima quinti elementoru ut

ab ad h Ojfic eade b o ad o k.,atque eade

ok (quaipjio m,&‘proinde ipjtbc eji

aqualis) ad ipptm k r.Triangula itaque

abo ^bokiokr i habenturum angu-

lum uniangulo aqualem,utpote rectum

reflo 3 gr circum eojdem aquales angu-

los latera proportionalia : aquiangula

pintpropterta ipfa a b o,b o k, o fc rtria-

gula yperfextam librijexti elemetorum.

Aequales Junt igitur

bao,obag^kor:fi-

\/\ militer ggy anguli a oh,

\ \ hk Ojork. (^aquide

\\ omnia 3 exfupra diflis

\\ coUtgereprius expedie-

k

f

1 \ ^

^Summaria propofitionisexccutiojcu illius demonftrationc.

^OBLATIS ITAQVE DVABVS LINEIS RE-
flis inaqualibus,ab quidemmaiore 3 minore bc (utadpropojttam

confiruendi atque demonfhrandi rationem deueniamus) deferihatur

reflangilum abed (ub eifdem lineis datis comprehenjum , una cum il-

lius dimetiente ac bifariam diuifoinpunfloe . Tt centro e tinteruallo



RER.VM MATHE.
autem e a uele c^Jemicirculus dejcrihatura dc . Eliciaturpojbnodumi

^fubtendatur re6ia d kj uelutiproxima traditum efipropoftione:p-
Ha uidelicet ex c d (qua ippmaiori ah efi aqualis) minori hc aqualij .

quaptcf,& repduafdin quatuorpgmentaproportionalia dilirihu^

tOyinipps quidempungisgh i 3 minoribuspgmentisin punBum [ter-

minatis
:
quorumpgmentorum tria maiora dg,gh 3 h i 3 conficiant ip-

pm dkpbtendendam.Deindeperpun^ium k 3 ipfib cparallela duca-

tur k hipfiautem abfiue d c
3
paraUelakm quam attingat b cin dire^

BumproduBa uerfus m , in ipppunBom . Tandem 3 conneBatur b k
C^am linea reBa 3 feckque eadem a m ippm k l inpunBo n ut in ob-

ieBa contineturfigura 3 in qua minor linea b c nonfacit dimidium ma-
ioris a^bjpd quartam illiuspartempperat,

fHIS ITA CON-4
firuBk, manifeBum efi expra-

mijfa deduBione , triangula a b

m3bmk3mkn3 ejfe inuicem a-

quiangula
:

proinde a b re-

Bamp habere ad b m3 uteadem

hmadmk 3 atque eademmk
ad ippm k», qua eB aqualis

ipp minorib c: parallelogram-

mum pquidem eBa dk n qua-

drilaterum,&proinde utraque

hcg^knippadepaqualis, 0“

altera pendenter aqualis alteri.

KeBa itaq; linea b m efipcunda

proportionalis3&m k tertia,in~

termaiorem a h,^ minorem b c lineas dprincipio datas . Haudalienu

uelim habeas indicium 3 depmilibus quibupunquefiguris , atque lineis

inaqualibus datis.His itaquefinem mponetes,e lineisproportionalibus3

adipps numeros noBrum iuuat conuertereprmonem.

PROPOSITIO IX.

Vobus numeris inaqualibus datis ,duos medios

numeros, fub eadem ratione continue proportio--

nales, pendenter fupputare

.

PRAE-
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rpRAESTAT CONSEQVENTER IDEMINNV-
meris , quod^ in i^Jis ahjoluere lineis reflis : tum utfidem eorum fa-

ciamus,quade ^r^efatis lineis re^Hspartim tradita
,
partim ueroinp^

quentihus lihris tradendafunt : tum etiam ut eorum qua fequuntur

demonfirationes (cum nobis uijumfuerit opera^retium
) familiariter

elucidemus

.

^ De ui, atque poteftate numerorum.

I ^Nudafiquidem fidelior uidetur ejje uia perueniendi ad incommen-

Jurahilium magnitudinum latentes habitudines, quam proximarum

& commenfurabilium magnitudinum ,^ ipfbrumproinde numero-

rum auxilio. Quoniam numerus nihilaliud ejp uidetur quammenfu-

rarumfiue partium commenfurabilium magnitudinum determinata

multitudo.^t commenfurabiles magnitudines adinuicem rationem ha-

bent,quam numerusad numerum
,
perquintam decimi elementorum.

Quanquam enim irrationales , incommenfurabilefue magnitudines,

numeris adunguem exprimerefit impofibdefieri tamen non facilepo-

tefi, quin numeri fub adeo proximam coincidentes rationem,fidem a-

pertam faciant eafdem magnitudines non aliterfefe inuicem habere,

quam Udempolliceanturuel ofiendant numeriitanta efl inter continua

atque difcreta , hoc efi, inter ipfas magnitudines in diuifibiliafemper

diuifibiles,atque numeros in infinitumprogredientes amicitiafiue con-

cordia. Qmd igitur delineis reflu
,
proximis tradidimus pro-

pofitionibsts ; hic de numeris , ad numerofue relatis magnitudinibus,

pendenter eo docere, congruum nobis uifumfuit , atque non incom-

modum . oblatis porro duobus inaqualibus numeris , duo me -

dij numerifub eadem ratione continue proportionales, non ufque adeo

pracifa ratione colligentur, qua ^ ipfe linea refla. Quamuis e -

nim ars numerorum fit omnium clarifima , in multis tamen a do

-

fhina continuorum fuperari uidetur : ob fcilicet numerorum non

quadratorum , aut minime cuborum radices ( quibus frequenter uti

cogmur)quafuntfurda, efT numeris adamufim exprimi nonpojjunt.

^atis erit tamen
,
quantum adrem nofiramfieflare uidetur (ubi non

quadrati , autminime cubi producenturfupputando numeri)fi eiuf



cerno di numeros intermedios ^ cum datis extremis continueproportio-

nolesjdut alios c^uofuisJtmiles ueritati admodumpropinquos
^
quantum

uidelicetarsipfapatiturnumerorumjupputare docuerimus.

^ Regula propofitionis cxecutiua.

f EX I R R A T I O N A L I V M I T A QJ" E 2-

ma^itudinum praxi, qu^ paucis admodum uidetur ejje nota : hanc

generalem & ueluti corollariam tiht collegimus ,^ tandem con -

fcripfmus regulam , ipjius propoftionis executiuam. VropoJjtis ita-

que duohus inaqualihus numeris , inter quos oporteat duos inueni-

re numeros ,fub eadem ratione continue proportionales : Jecundus

in primis eorundem proportionalium numerorum , hoc artificio col-

ligendus efl. Multiplicentur ipji dati numeri adinuicem , hoc efi,

alter datorum extremorum ducatur in reliquum :& produBus in-

de numerus ^peripfum primum iterum multiplicetur. Vel(& idem

ohtinehis) ipje numerus primus ducatur in Jeipfum
:

procreatus

inde numerus , multiplicetur per reliquum extremum. Confurgentis

demum alterutro duorum modorum numeri^cuhica radix extrahatur:

nam ipfa radix^erit optatus numerus proportionalis , ordinefecundus.

}Aanc difimiliter,finumerus ex eorundem extremorum multiplicatio-

ne refultans , ducatur in eum quifuturus efi quartus ,
uel tdem nume-

rus quartusperJeipfum multiplicetur
,

produSlus inde numerus

ducatur in ipfum primum , atque refultantis alterutro modo nume-

ri cubica radix fupputetur : ea erit tertius proportionalis numerus.

Voterit g^ idem numerus tertius , obtento (ueluti nunc exprefimus)

feundo numero , aliter obtineri : ducendo uidelicet eundemfecundum

numerum in quartum ,&proflientis inde numeri quadratam extra-

hendo radicem.ipfa namque radix,eunde tertium exprimet numerum.

Si tres enim numeri , continue fuerint proportionales
:
qui fub ex-

tremis , aqualis efl ei qui d medio fit numero yper uigefmam fepti-

mi elementorum . Yerum ubi JupradiBo modo procreati nume-

rinon fuerint aut quadrati , aut cubi , gsrfurdas (ut uocant)habue-

rint radices:habebisfaltem, quorum numeroru ipfimedifjpportionales
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liint radices. QuiJt in ujum ueniant reuocandi

:
fumenda tunc erut ra-

dices cuhica, uelquadratai adueras&Jurdas radices quam maxime

fieripoterit accedentes.quemadmodumjeptimo^ oBauo capitibus li-

briprimi Arithmetica noflrapra^ica tradidimus.

C Supraditfte fupputationis exempla.

^Vroponantur in regulaconfirmationem^hiduonumeri^^ 3^,inter

quos oporteat duos medios inuenire numeros ^fub eadem rationecon-

tinueproportionales. X>uc igitur ^2,,in^yfient iz8 :
qua rurjum per

32, multiplicata 3 reddunt 4096. Aut (Ji libuerit) duc^z infefe,produ-

centuriozOf : hac rurfi^rrt multiplicataper , refiituunt eadem 40^6'.

quoru radix cubica^efi 16: tantus efiigiturnumerusfecundus propor-

tionalis optatus. Qmdfimultiplicaueris eundem numerum ia8,ex du-

Bu in j^procreatum^peripja j^iproducentur ^iz: aut4 infeje»fient

16,^ hacin^ZyConfurgent eadem ^iz. quorum radix cubica efi%:

tantus efii^turipfe tertius^proportionalis numerus. Jpfinaque nu-

meriyz^ x^y^y^yfubratione duplacontinueproportionantur. fundem
quoque numeru tertium obtinebisyfimultiplicaueris iCper 4.fientenim

^4
;
quorum radix quadrata efi 8,idem uideUcet quiprius inuenms efi

numerus.

Sintrurfum oblati numeri 3 inter quos reperiendifint

duo numeri 3 continuam cum ipfis extremis proportionem obferuantes.

Multiplicabis ergo ^6
3
per 10^ f 3 producentur 384

:
qua rurjum

dufla in ^63 conficiunti^Z 14. Vel ducito ^63infefe 3fient 1Z96:&
hacrurfum in 10 refiituentureadem Quorum radix cu-

bica 3 eft z^itantus ejl igiturfecundus numerus proportionalis . Porro

fi
eundem numerum '^Z^iCx duBu 36 in 10 & \proo'eatu,per ipfa 10

& T multiplicaueris: ueleadem 10 ^duxeris infefe,&produflu nu-

merum (fcilicet 113 !) multiplicaueris per ipfum numerum : reful-

tabuntutroquemodo 4.^96. Qmrumradix cubica efbi6 :tantusefi

ipfi tertius (y^proportionalisnumerus.Q^nidipfinumeri ^63Z43i<^3io

* fuh rationefefqualtera cotinueproportionaturlEundepraterea nume

ru tertiu impetrabis
3fi

multiplicaueris 14per io produceturenim

e ij
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15(5. Qj^ru radix quadrataysfi

i

6i ide qui^rius coUcSlus eji numerus.

^Corollariumprimum,dcduobusnnmcrisproportiona-

libusjintcr datum numerum & unitatem.

^S 1 IGITVR INTER DATVM NVME -4

rum& unitatemyduo medijproportionales occurratnumeri', minor ip-

forii intermediorUfCrit cubica radix ipjtus numeri dati,^quadrata ra

dix reliqui numeri intermedij .Si enim ab unitate, quatuor numerifue-

rint inuiceproportionales: tertius ab ipfa unitate quadratus erit,quar-

tus uero cubus,peroBauam noni elementorum
.
Quoties igiturjecudus

ab unitate numerus,eandem continet unitatem: toties numerus tertius

eundemfecundum,^ quartus ipfitm tertium comprehenditnumerum,

hx duHu itaquefecundi numeriab unitate inJeipJum,fittertius:^ ex

duHu ipfus tert^ in eundemfecundum, quartus refultat numerus. Ver

ipfus ergo quadrata,atq; cubica radicis dijfinitionf.prafatus numerus

peudus efl radix quadrata tertij, &fmulcubica raaix ipfus quarti

numeri. Qj^madmodum exfubieShs numerorum colli^turformulis.

\Nwnen ' dupli.\ Trifli. QMdrupli.
1

Qnintupli

.

'\ l. i: 4- I. j. 9 . 17 I. 4. IS. 44.1 I. J. If. Ilf.

^ Corollarium fecundum, quod primo 4 proportiona-

lium numeroru cxiflcnte cubo, oportet quartu efle cubu.

^ Hinc rurfumfquitur,datis quatuor numeris continue proportiona-

libus :f alterextremorumfuerit cubus , reliquus extremus itidem erit

cubus. It^amfduorum numerorum , duo medijproportionales fuerint

numeri ; ipfextremi numeri flidi erunt,atque inuicemfmiles,per 11

oHaui elementorum.Si i^turinter quatuornumeros cotinueproportio-

nalesyUnus extremorumfuerit cubus : reliquus extremus itidem cubus

erit. Vt exfubfcriptis numerorum clarefcitformulis.

1
Numeri dupli.] Tripli.

[
Quadrupli.

|
Quiatupli

,

(

t
g. IS. jZ. S4. i

a . z.^,. jz.ziS.
1
8. ?z. 128. 7I2.| 8. 40. 200. 1000. 1

Incidens notandum , dc duorum proportionalium nu-

merorum inter duos cubos inuentione peculiari

.
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fVoteruntautem ^ipjt duo medij numeri ^ inter duos oblatos cubos

continueproportionales,alia ratione in hunc quipquitur modumfup-
putari . I>uc radicem cubicam unius, in cubicam alterius radicem ,&
indeproducum numerum duc tande in radice maioris numeri cubi:fiet

enim maior numerusproportionalis intermedius. QuodJi eundempro-
ducum numerum, ex mutua radicum multiplicationeprocreatum,mul

tiplicauertsper radicem numeri cubi minoris: conjurget eorudem inter-

mediorum 0^proportionalium numerorum minor, ^ofdem quoq^ nu-

meros intermedios rurfum obtinebis ,Jiutriujque dati cubi radicem cu-

bicam infeipjam duxeris,0“ quadratu unius radicis numeru,peralte-

rius radice altematim multiplicaueris
.
Qi^ratus enim maioris radicis

numerus,perminorem radice multiplicatus.dabitmaiorem:quadratus

uero minoris in ipjdm vutiurem radicem uerfa uice duCus,ipJum mino-

rempradiCorum intermediorum rejUtuet numerum. Q^madmodum
fuhjaipta demonjhrare uidentur exempla . idautem non in rationali-

bus tantummodo numeris:fed 0“ infurdu, hoc ejl, irrationales haben-

tibus radicesdndifferenter ohferuandum ejp uelim non inores .

ExemplumiMxrapnmum modum. Exemplum fecundimodi.

Cubus 8. 16. 32. 6/^.Cubui.

^ cubi ^ <Q g ^ 4 ^ subi

froducius radicum.

Cubus. 8, iS. 5I- 64. Cubfts.

J^cubi. z. 4 ^i-cubi.

Quadratus „

—

j6 Quadrat*

radias 4. radicis.

^Corollarium tertium , dc fucccllionc quatuor numero-

rum continueproportionalium.

^ Sequitur confequenterdnter unitatem&primum oConariu nume-

rumfcilicet S,atque inter binarium 0“ 16 oConariumfecundum, inter

ipfum quoq; ternariu 0^ oConarium tertiufilicet 24,

& cofequenter inter quatemariit0r fuccedente oCo-

nariu quartu,utpote j,2.,0‘ deinceps in hucmodu objer

uato extremoru ordine : duos rationales occurrere nu-

meros,fub eade ratione (nempe dupla) continuepropor-

tionales .Yt obieCa tabella demonjlrat . Vorrointer

ipjam umtatem,0‘ numerosprimum oConarium an-

tecedentes, atque inter binarium 0rfeptem numeros

/ 1

|.( 4 |

8 :[41

ULUiiS
I4! 8 )r6

j
32.

I

;|i^20
f6|l2|24

IrlkfTg' 56

64

e iv}
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^racedetes idj necno inter i^fum temariu^jentem numeros^racede-

tes 2.^ 3& deinceps in hunc modumfaHa comparatione ; duos itidem

coincidere numeros continueproportionales^fedjurdos3 utpote3 non cu-

hicomm numerorum radices3^ua irrationales^furda nuncupantur.

C Corollarium quartu, de folidis extremos quatuor pro-

portionalium admittentibus numeros.

^ Tandem colli^tur3jolidum numerum reStangulum 3 cuius hajts efh
g

quadratusprimi quatuorproportionalium numeroru continuepropor-

tionalium,altitudo uero quartus : aquari cubo ipjtusJecundi numeri.

Haud dipmiliter elicitur3jolidum reflangulum numerUiCuius hajis

ejl quadratus numeri quarti eorundem quatuorproportionalium3alti-

tudo uero ipfe numerusprimus'.aquari cubo ipjius terttj numeri. Que-

admodum ipfe numerorum calculus te docebit

.

^ Exempla.

Txponantur ergo hi numeri 3^ 631 1, x4.,/ub ratione dupla continui

proportionati.Quadratus igiturprimi numeri3efi$:perquemfimulti-

plicaueris z^3fient x\6.Tantus efl igitur/olidus numerus reHangulus»

cuius bafis eji quadratus numeri primi3 altitudo uero quartuspropor-

tionalis numerus.Huic aquaturcubusfecundi numeri ,
qui efi 6 : nam

pxies exefficiunt 16, rurfumfexies ^exconficiunt xi6. Hat autem

quadratus ex numero , is erit 576
'

;
que

fi
per 3 multiplicaucris,pro-

dibit/olidus numerus re^angulus lyx^xcuius bafis efiquadratus nu-

meri quartixaltitudo ueroprimusproportionalis numerus.Huic rurfum

aqualis efl cubus numeri tertij,ipfiusuidelicet numeri 11
;
quonia duo-

decies IXfaciunt rurfum duodecies i^^ireflituunt 172.8 .

5'PRO POSITIO X.

V AE ex ipfis quatuor numeris continue propor-

tionalibus fuboriantur proportiones, paucis col-

ligere .

CEX PRAEDICTIS AVTEM QVATVOR NVME-
ris,fub eadem ratione continueproportionalibusifiquentes deducuntur
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fuhinfentnturue numerorum^roportionestcfuarum adminiculo,una re-

gula ex igfa quatuor numeroru proportionalium harmonia data^mul-

t£ admodum Utiles reguUpendenter elicipoffunt.

De quatuor proportionalium numerorum differentiis.

^ ^ \nprimis ipforum quatuornumerorum continueproportionaliu dif^

jerentia : itidem(uh eadem ratione continuefuntproportionales.Kefu~

manturenim hi quatuor numeri ^1,1 6,S,.^,Juh ratione dupla cotinue

proportionales.Clarum ejl ipforum numerorum differentias , effe 16, 8,

4.
:
qua fuh ratione dupla

y
quemadmodum ^‘ipji dati numeri^conti-

nueproportionantur.

C De ipforum quatuor proportionalium seque multipli-

cibus,aut fu bmultiplicibus.

2. ^ Datis infuper quatuor numeris continue proportionalibus : illorum

aque multiplices autfuhmultiplices numeri,continue itidem eruntpro-

portionales.t^amJipradiHorum numerorum continueproportionalium

^i,,\6S,4.,triplos (uerhigratia) acceperis numeros,utpote, 96,48,24:

ityoffendes illos in eade ratione, qua^ ipfos numeros datos, continue

itidemproportionari. Aut(i eorundem numerorum 32,16,8,4,/«^-

duplosfiue dimidies fumpferis numeros : utpore,\6,S,4, 2, : hierunt/uh

ratione dupla,quemadmodum 0^ ipji dati numeri continueproportio-

nati.Vartes enim,0 aque multiplicia,eandem rationem habentjum-

pta adinuicem.per 15 quinti elementorum.

^ Alia proportionis illatio notanda.

3 C hijdem praterea quatuor numeris proportionalibus datis ,Jiex ipfis

quatuor adgregatus numerus
,
per quemlibet eorundem numerorum

ordine diuidatur
:

quoti ex diuijtonibusjingulatimprocreati numeri,e~

runtpariter continueproportionales. Kepetaeur enim praajjumpti nu-

meri^r,\6,%,4,quifimuliunHiconficiunt6Q. Si diuidantur ergo 60,

inprimisper 4,deindeper S,poJhnodumper 16,tandemper 51.* procrea-

buntur hi numeri 15 , 7 f , 3 1 , ihfub eade ratione qua0 ipji dati

numeri continueproportionales .

^ De perm utata fupradiclorum numerorum proportione.

4 C Vrater fupradiSlas , alias etiam quamplurimas , ex eifdem qua-

tuor numeris proportionalibus , licebit elicere proportiones : tum

maxime , ex /edecima quinti elementorum permutatim arguendo.

e iiij



RERVM MATHE.
handem nanque rationem habent (ut^rius ajiumptis utamurnume-

ris) ^Zyud Sy^uam i6iad/Sf : nempe tjuadru^ldm . idem habendum efi

iudicium,de datis tjuibujcunque numerisfub continua aut difcontinua

proportione colligatis.

CDe eorundem numerorum proportione ,
compo-

fita^att^ue diuifanuncupatur.

^ oblatis rurjum prajatis numeris continue proportionalibus 32 j 5

componantur 31^0^ iCyjient 49 : numeriautem ^,Jtmul

iun6U efficiunt iz.I.andemitaquerationemhabent j^Z,ad iCyquam

iiyad^: utrobique enim tripla ratio comperitur
.
Quaproptera diui~

fis ad compofitos numerosfaSla relatione, proportio fuboritur : tametfi

ab alio denominata numero . Haud difiimiliter proportionem inferre

licebit y d compofitis ad diuijbs arguendo numeros
:
quemadmodum ex

praajfitmptis numeris 3 uelfacile colligitur . Hacautemex 17 & 18

quinti elementorumfiunt manifefia.

^ Conditio quatuor proportionalium numerorum ualdc

notanda.

^Necpratermittenda efi eorundem quatuorproportionalium nume~ c
rorum exdecimanona fiptimi elementorum deprompta conditio : ut

fcilicet tantusfub extremis, quantusfub intermediis inuicem

multiplicatis
,
producatur numerus. Quemadmodum ex fit-

pradiflis 4 numeru ^XyiCjZy^iUelfacile coUi^tur . Siue

enim multiplicentur per^yautiGperZ :idem na~

feturnumerus 3 utpote 12.8 . Haudalienum ue-

lim habeas iudicium , de cateris numeris

datis continue uel difeontinue pro-

portionalibus.

LIBRI PRIMI FINIS.



RERVM MATHEMATI-
CARVM HACTENVS DESIDERA-

TAKVAC LIBE». SECVNDVS.

fPROPOSITIO 1 .

V AM rationem habeat circunferentia circuli

addiamctrum,con{equetcrinueftigare:re£lam-

ue lineam eidem circunferentia a:qualem, ex

ipfo colligere diametro.

I fABSOLVTA LIBRO PRIMO DVARVM RE-

Barum, interdatas extremas continue proportionalium > inuentione

diuerjk i atqueJimulojlenfo 3 i^ualiter inter duos ohlatos numeros in-

aquales , duo medij numeri continue itidemproportionales colligan-

tur: Confentaneum ejje uidetur 3 ut hoc lihrofecundo , rationem quam

hahetcircunferentia ad circuli diametrum ojlendamus 3[altem quan-

tum fieri potent ueroproximam ipsiue circunferentia uel data eius

parti 3 reBam aqualem afignemus , Cf e conuerfo . Deinde circulum

ipfum metiri 3& tandem in quadratum aquale 3 datumue quadram

in aquale circulu3pluribus modis reuocare doceamus . Viaeenimfunty

qua und cum prafatis lineisproportionalibus 3 in re mathematicapo-

iifimu defiderari uidebatunutpotCid quibus c§tera omnUtquf duobus

Jequentibus libris (Deofauente) trademuspenderefitmanifeBum .

^ Conftrutffio figurs generalis.

2_
fSIT IGITVR SEXTA PARS CIRCVLI
a b c dffub aquilatero& aquiangulo triangulo a bd,^feBione b

cd 3 comprehenfa . Ipfum enim triangulu aquilaterum a b d, efifexta

pars hexagoni regularis in dato circulo dejeripti : cuius unumquodque

latus 3 aquum efi eiufdem circuli femidiametro
,
per corrolarium 15

quarti elementorum . Diuidatur itaque arcus b c dt bifariam 3 in

ipjo quidem punBo c 3 per 30 tertq eorundem elementorum: O*
conneBaturfemidiameter a c, qui fecet ipfam b d, reBaminpun-

Bo e . Secabit igitur a c 3 eandem reBam b d , bifariam 3 atque ad
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reBos angulos. Cum enim arcus h c ^ arcui cd yft aqualis j gerigfam

conBruBionem : aqualis efh gropterea angulus hac, angulo cad,

perzj ipjius tertij elementorum. Et quoniam al^ iipjia d^ejlaqua-

liSpCT utrique communisa e-.aqualis eji hajis b e,trianguli h a t,ipjt ba-

jiedp trianguli e a d^perquartamprimi elementorum: angulus con~

Je^uenter aeby aqualis angulo aed, (^proinde uterque reBus. Se-

catigiturac,reBa,eandemb d jreBambifariam p adreBos an-

gulos , in ipfo punBo e . Diuidatur confequenter arcus b c , bifa-

riam inpunBof: conneBantur af & b Cj linea reBa . Secabit

itaque afreBa , ipfam b c reBam , bifariam3^ ad reBos angulos

:

ftiliarum communis interfeBio ppunBumg. Arcus deinde b
f,

diui-

datur bifariam inpunBo h : gjX' conneBantura h, atque bf linea re-

Ba. Ipfa ictura h , bifariamfecabit eandem bf atque ad reBosfimul

angulos
:
fecentfefe igitur adinuicem inpunBo i.Waud difimiliterar-

eus h h p diuidatur bifariam in punBolyper ipjam^o tertij elemen-

torum:g^ coneBan tura b hplinea reBa pfef inuicem interfcan-

tes inpunBo m.Eyiuidaturtandem arcus b IpbtfariampinpunBo n:

conneBatura nplineareBapquafcetreBablp inpunBo o.Secabit er-

go a Ipipfam b hp bifariam p ad reBos anulos in ipfbpunBom : gp*

a n p ipfam b lyln eodempuBo o:quemadmodum de reBds a Cpatque h dy

fuitdemonflratum. Voflremo pperdatumpunBumn, ipfiblpparallela

ducaturp n r,per 3 1primi elementorum-.qua una cum abpg^ a l^dire-

BeproduBiSpConueniat in ipJapunBap g^ r.

^ Summaria conftruitorum rccollcdio.

confiruBis , clarum efiin primis omnia trianguUp aduertices e,

gpipmpOpConfBentiapfore reBangula, KeBaminfuperb dpfub-
^

tenderefextam circunferentia partem : b c ueroy duodecimam : g^
bfp uigefmdquartamiipfam deindebhpquadragefmaoBauam-.atque

b Ip eiufdem circunferentia partem nonagefmamfextam. Etproinde

ipfam b l , reBam p ejfe latus polygoni aquilateri g^ aquianguli , in

dato circulo (cuius centrum eB a) defcriptip habentis Utera s>(>:

ipfim uerop r lineam reBam, ejje Utus polygoni aquihteri, g<y aqui-

anguli,laterumfimiliter^CpCirca eundem circulum defcripti.



CQuod ratio circunfcrcnti^,ad ipfius circuli dia-

metrum, eft maior tripla decuparticntcrcptuagc-

iimas primas.

f A I O ITA Qjy EPRIMVM, AMBITVMSI-
4 ue circunferentidm propojtti circuli , cuius centrum efl a , ad ip-

Jius circuli diametrum rationem habere , tripla decupartiente Je~

ptuagejimas primas utcunque maiorem. Sit enim ab ,uel act je -

midiameter panium 6o j qualium uidelicet totus diameter ejt
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partium izo : quarum partium qualibet in minuta fixagenaria

JoUtomore diflnbuta JubinteUigatur . Cumigitur a hyipfit? dy jit

aqualis
:
qualium igitur parttum ab .eji 6o, talium ipja be^ eji^o.

Quadratum porro ipjbrum 6o , efi $600 : eorundem uero 30 t^ua^

dratum , eji jimilium partium 900. SubtraSiis autem 900 ^ ex ipjls

^600, relinquuntur zjoo: totidem ergopartium ejiquadratu ipjius

a e,per 47 primi elementorumy cuius radix, hoc eji ipja a e, habetpar-

tes minuta .Quodjt eadem ae,tollatur ex ac, qua

ejipartium 6o,relinquetur e Cypartium quidem minutorum

^o,^6:quorum quadratum,habetpanes Ca^y^minuta 37^1,31,1^47,

zi,3 % iC.Wocautem quadratumy iunBum quadrato ipjius h e,conjicit

quadratum ipjius b c,partium quidem ^6 minutorum 37,1,31,1,

47.

11.35,

radix,habetpartes minuta 3, 19,

Tanta eji igituripfa b CylineareSia,cuius dimidium,hoc eji, ipja

hg,ejlpanium 15, 31,44,54,49 . Ipjius ergo bg, qua-

dratum, eritpartium 141,2^7* minutorum <>,15,11,45,51,56,51,1
:
qua

dempta ex quadrato ipjiusab, relinquuntpartes 3358 , gp- minuta 50,

44,37,14,8,3,7,59:frf«f«>w efi ergo quadratum ipjiusag,^ ipjapro-

inde ag,partium y^ minutorum 'ijyZOy^,^. QuibusjubtraBis ex

afyqua efipartium 60,relinquiturgf,
partium quidem Zy& minuto-

rum Zy‘^^,<f>y<^6:quorum quadratum,habetpanes 6, undcum minutis

10.46.19.35, 40,1, II, 16 . Hocporro quadratumyiunSium quadrato

ipjius bg, conjicit auadratum ipjius b fyperipjam primi elemento-

rum,partium uidelicet minutorum 10,1,51,11,31,58,4,17:^«-

ius aute quadrati radix,habetpartes 15,^^ minuta 39,47, 17,31.T^-

ta efli^turipja bf:^ ipjiuspropterea bfdimidium, eritpartium 7,

minutorum 49,55,38,46.Q^or«>« quadratum habetpartes 61,^

minuta 10,0,18,1,1,18,51,16:^«.« dempta ex 3600partibus quadra-

ti ipjiusabyrelinquunt quadratum ipjius a i,partium quidem 3538,ci?*

minutorum 39,59,51,58,57,41,8,44. H«/«^ porro quadrati radix , hoc

efi ipja reBaaiyhabetpartes 59, minuta %<^,\%,<^,x^:quibus detra-

Bis ex a h,qua efipartium 60,relinquitur i h,reBa,partium o,jedmi-

nutorum^C3j!,.y,^y^i.Horuautemquadratum,habetitidemo,jedmi-

nutatantum 15,48,31,46,14, 16,4,1. Hocautem quadratum yjicom-

ponatur
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ponatur quadrato ipjius h i » confurget quadratum ipflus h h , perfe-
pius allegatam 47 primi elementorum

,
partium quidem 61 , ^ mi-

nutorum^^, 49jOj47jI^,z4j55, 17
:
quorum radix bahetpartes

minuta 50 , 54 , 8j 15 , 16 . TantaeHigituripjd h h : cuius dimidium,

hoceHipjahm , efipartium 3 , g;;* minutorum ^^,i.j,^,i^,^%ihiufdem

itaque hm quadratu,hahetpartes minuta i3i57ii5,11,45, ^9» 55>

43, 5<> , 4 quafuhduBa ex ^600partibus quadrati 'tpjius a b , relin-

quuntquadratum ipjtus a m
,
partium uideUcet^^Z^. , minutorum

3<> ,*x
, 44 , 48 , 14 , 4 o , 4 , 1(5 , 2.5 ,

56 . \iorum porro quadrata

radix ,ji ue reSla a mjoabetpartes '!^^,g^ minuta , 40,5;re/i-

qua i^turml, eritpartiumo (cum tota alftpartium 60) e^minu-
torumj,^-L,i.%,i^,yj . Ipjius porro mlquadratum, eritpartium iti-

dem o,Jedminutorum 0,55?, 14, 40, 3^,3(>,3I,50,o, 9 quaiunHaipJi

quadrato quod ex b m,conficiunt quadratum ipjius bl,partium i^jgsr

minutoru 2. 4,5^,35)352, i7,5<>,17,35j3<jjI3 . WoYumdeniqueradix,ha-

hetpartes ^ ,g^ minuta 55,34j53 , 34 • tantae^i igitur ipjdbl, hoc efl,

latuspolygoni regularis habentis latera ^6.Harum autem linearum g^
quadratorumfupputationes ,fubfcriptaperjhrinximus tabella.

f jSupradiH^ linea re^£l
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^orroJij>artes minuta i multiplicentur

S><j,cQnfurgetamhitus ipjius polygoni regularis^.partium yj6,^minu-

torum
55,

45>,4i, 14 .' Efproindeambitus eiujdem polygoni regulans

laterum^6 y in dato circulo dejariptiy ad ipjius circtdi diametrum

eam uidetur habere rationem^quampartes 6 3& minuta 55>45>:> 42,

z^yadpartes izo. Atquiprafatusfemidiameter circuli triplicatus ejfi-

citpartes ~ eiu/dem diametri 3 conficiuntpartes j6 3 ^minuta
54,5,55(»4w ^ primum diametripartiumi2.o,habetpartem i^^^mi-

»«/•<«41^24,55,30^ quafimuliunSla3redduntpartes-^j63 0^ minuta

54,5 , 55 . H<ec autem minorafiunt eodem ambitupolygoni , minutas i,

43,47, 24 . Inaqualiumporro quantitatum maiory ad eandem quan-

titatem maiorem rationem habetyqudm minoTyper oflauam quinti ele-

mentorum . Ambitusproptereaipfiuspentagoni regularis 3 laterumyCy

in dato circulo defiaripti , ad ipfius circuli diametrum maiorem ra-

tione habet tripla decu-

_^1 partientefeptuagefimas1.
ptcs. n> . - t: ?•!

\DitimeTer arcuit. 120 0 0 •0

\rnpL»m diametri

.

360 0 0 0

\\~ipfiiti diametrt

.

I 41 24 ^5 30

|!^ ettifdem diametri

.

16 54 5 55 0
'^Terdiamerer ,cum ~. 376 H 5 55 0

l^mbtttu poly/oni

.

376 55 49 41 i4
\Differentia . 0 45 147 m|

ferentia ipfius circuli,

eodem ambitu inficripti

polygonifit maiorieade

propterea circunferen-

maiorem d fortiori ra-

tionem obtinere uidetureadem tripla decupartientefeptuagefimaspri-

mas.Quodinprimis demonfilrarefuerat operapretium .

^ Quod ratio eiufdem circunfcrentis ad ipfius circuli

diamctrum,niinor efi tripla ieiquifeptima

.

fDICO SECVNDO, QVO EADEM CIRCVN-
ferentia circuli 3 ad ipfius circuli diametrum rationem obferuat tripla

fefquifieptima minorem, idautem ex eodemfigura contextu
3pramifa-

que numerorumfiupputatione, uelfacile colligemus . Qum enim refla

b lyinuentafitpartium 3,2!^ minutorum ^$354:>^53i4-jqualiumpartium

ipfie diameter circuli eB 110:dimidium ipfius b lyrefla uidelicet b 0, ha-

bebitpdrtemiyeiss’ minuta ^jy^jy 2^>47 • biorumautem quadratum,

ejl
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efifanium^,^ minutorum

quadrato ipjiffsah partium 3<>oOj relinquuntquadratum ipJtHf no,

j;arTesJcilicet$^S>6,^ minuta 8,45^10^1,31, 14, 35>jii .Hor»wi autem

radix quadratajjahetpanes minuta 58,4,10,48 : tanta ejli^-'

turipJaaolineareSla. 'Etquoniam triangula aoh,anp,tumexipJk

confiruBione,tum ex primi elementorum ,/unt inuicem aquiangu^

la:eritperquartamfexti eorundem elementorum, uta 0 reEia ad ipjam

0 byjica n adipjam np.Atqui tresprima, iam notafunt : nota erit igi-

tur^ ipfa quarta
,
peruulgatam quatuorproponionalium numero-

rum reguUm.'bAultiplicahisigiturpanem minuta

ipjius 0 h,per 60partes ipjtus a njientpartes 117 jjeu 1,57 , minuta

/\.j,z6,^y:traduSlis lauorfumfngulis numerorum ordinihus,peruni-

cum limitem.Hacautem diuifaper panes, minuta 58, 4,10,48,

ipfius a 0, dantpro quoto numeropanem i , ciT* minuta 57 ,
50, 13 , 55:

tanta efl igitur eadem refla p n
,
qua duplata conficit totum latusp r

(fiuntenimp ne^n r,inuicem aquales)panium quidem 3 , minu-

wraw 55,40,47, 50 . Hrff igiturper^6 multiplicata
,
producuntam-

bitum ipfius circunfcriptipolygoni regularis habentis latera s^6,paniu

uidelicet^jj,^ minutorum 5,1 <5,31 ; Vtifiubficripta numerorum uide-

tur indicare formula, quareliquas lineas dprimafiitpputatione com-

prehendit.

5 'ij %KeU(juxlmejertei4e.
j;

^iamndem retbmm ^uddrata.

1 iJ. |4.|-r.| p4rr(^-j m.
j
2. J. j?-! f- 4 . 7 .a

iio. I| I
1 fyUyl 47 i oil 3 IpIh ^9 ( 8

| 27 if 20 4£l
Il40.ll ^9 1^8 1 4 i

zo\ 48! 0! 5 SJ>«I 8
1 4 ! 12.

1 \}Z 24 hs liij
[np.il I U7l 70 Uj I 1

O
I! i 117\4^7 ]1S \ii7.\Keiltm^ulHexbe.i»^-i

lp'-i i 1 !r 4oj47t fo oi
,

i Illi, 1

1 ii77l ! te )? 2
l
0 O:

1

Ambitus aramlmpH polfzoni TtfttUris Utenm pe. i

'Erafatus igiturambitus circunficripti polygoni regularis, habentis

latera t)6
, ad circuli diametrum eam uidetur habere rationem

,
quam

partes minuta ^,i6,^z,adpanes iio. Atqui triplatus diame-

terpartium izo , ejftcitpartes 160 : ^ feptimapars ipfius diametri,

efljpartiumfimilium, minutorum S , ^4., 17, %:quafimuliunEla,

conficiuntpanes 377 , minuta 8 , 34,17 , 8 . Hacautemfuperant
ambitum eiufdem circunficriptipolygoni, minutis 45, 8. idem
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igitur ambitus circunfaripti polygoni regularis habentis laterd^S ^ra-

tionem habet ad circuli diametrum triplafejquijeptima minorem

.

Ef

quoniam circunferentia ipjiuscir^

I
SupradiSiorum formula

.

1

iDumeterarcHli. |[i20 ° 1° 1°

ITriplum arcuit . I360 ° 0
]
0 1 0 |1

B 5 ipfim diametri.
H 17 8 54li^

^Terdtametercum-. I377 8 5411718!

lambitus poly»om.\\^jy i«|5i
1
o||

\Diff'erenria

.

|
0 ‘7|4S|8li

Quod pcundo loco demojhrandum

ICircunfcrentiam circuli , ad ipfum diametrum ratio-

nem habere triplam undecupartientem feptuagefimas

odiauas.

fE.X SVPRADICTIS TANDEM COLLIGI-

mrtrationemcircunferentU circuli adipfum diametrujnteripfam tri--

pldm decupartientemfeptuagefima6primas,0" triplamfefqmfeptimam

de necejfitate uerfari. Vera itaque ratio etufdem circunferentia addia-

metrum circuli, ex ipjisduabus uelfacile componetur ; addendo uideli-

cetadinuicemfaftas earundem rationum quantitates, utpote\, ^
”, numeratorem quidem numeratori, denominatorem denomina-

tori. Conjufgenfenim mediam quandam rationem inter rationesfu-

pradi/las exprimen{ia:minorem uidelicet triplafifquifptima,& ma-
iorem tripla decupaniente fiptuagefmasprimas proinde omnium

fdelifimam. Quemadmodum exfubfcriptis numerorum eliciturformu-

lis . In quarum prima, ^ reducunturad^: quorum 78fiunt ab
' ab ipfs^.lnfeunda uero

formula,prafata^gy ^ reducutur

ad^^
:
quorum 781 procreatur ab

ipf^^} & 780 ab eifdem^ . Ef

quemadmodum 78, ipft 77 fla
unitate fuperant

:fic& ipf 781

eadem 780fuperare uidentur . Circunferentia itaque circuli,adipfum,

diametrum rationem obtinet triplam undecupartientemfptuagefimas

oSlauasiquakmpropemodum obfruantpartes 57^, gT minuta 55, 13,

55
- 1^61 .

78. 77. 781. 780,

X -
i

'

4 - X 4 -

54 tf.
1 5558.
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4, ddpartes 110

.

Quadrans uero eiufdem circunferentia adfi-

midiametrum eampendenrer uidetur obfmiare rationem y
quam

tes ft^)^minutai^,zo,^6 ySfyi^yad^artesCo . Ter igitur diameter

und cumH igjius diametri y conficiunt reElam lineam aqualem circun-

fierentia dati circuli
:

quaratione,uixfj>eramusd quopiam mortalium

pojje darifideliorem.De hacigiturhacfintfatis.

PROPOSITIO II.

V^dranti circunfercntia: daci cuiuflibet circuli re-

«^tam lineam squalem , aliterquam per rationem

ipfius circunferentis ad diametrum,pluribusmo-

dis dcllgnarc <

CTAMETSI EX ANTECEDENTI PRIMA
propofitione apertum fecerimus , circunferentia quadrantem ad ipfurn

diametrum rationempropemodum ohfiruare , quampartes 940* mi-

nuta 9,50,46,9, 13 ,
partes 1 10 : iuuat nihilominusycidem quadran-

ti circunferentia refiam lineam aqualem alia ratione colligere , nempe

fegmentorumproportionalium ipfius dimetientis adminiculo .

I ^ Sit igitur datus /emicirculus a h c, cuius circunferentia bifariamfit

diuifaffub d bfemidiametro',in ipjbpunSlo b:0 operapretiumfit qua-

drantia b refla aquale inuenire.Diuidaturitaque dimeties a cpropor-

tionaliteryatqifegmcntuillius minus iterumproportionaliteTyrurfumq',
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[ementum minus ^roportiondliter,^ deinceps in hunc modum, fsr

30fextielementorum, minoribus[edentis inpunBum ccontinue ter-'

minatis: quatenus in toto dimetiente a cnouem occurrantproportiona-

liumfe^entorum dijiinBiones,nouem maiora,totidemque minorafeg-

mentadiflribuentes, qua numerisJuo annotentur ordine . Seceturpofi-

modum exdbfemidiametro , rcBa quadam linea d e
:
qua conflet ex

dimidioferenti maioris ipfus dimetientisac,^ dimidiofegmenti or-

dine quinti , atque dimidio oflaui/egmenti , una cumfegmento decimo

fexto,^ quartapartefegmenti quindecimi, atque demum unius ofla-

uapartisfegmenti ordine decimifeptimiparteJexagejtma. Conneflatur

deinde linea refla cex cui aqualis coaptetur cf,perprimam quarti ele-

mentorum. Tandem conneflaturaflinea refla: quam aio aqualem

effe quadranti circunferentia a h . Hocautemper ipjorumproportiona-

lium[ementorum numeros
, fiet

illico manifeflum : coadiuuantepra-

oflenfa ratione circunferentia addiametrum. ^Supponatur ergo di-
metiens a cpartium inuicem aqualium izoiquantum uidelicet adimi-

tationem C . Ptolemai, in cateris nojhis fupputationihus expofuimus.

Verea i^turqua numeropcundoprimapropoftionis antecedentis libri

primi declarata fiint, [emen-
tum maius ipfus dimetientis a c,

eritpartium minutorum

50, 40^59, 18, 14: minus

uero fegnentum
,
partium 45

,

^ minutorum 50 ^ 9 , ip , 0,41,

4 C .
Qitibus detraflis ex 74par-

tibus,^ minutis 9^50,40,5^^39,

18 , 14 , ipfus flenti maioris:

relinquetur [ementum maius

eiu/d

tium

19, 41 , zi, 58,3^, z8 . Qua
Jubdufla ex ipjo minoriflento
totius diametri : relinquuntfg-
mentum minus eiufdemfegmenti

minoris
,
partium 17 ,& minu-

torum 30 , Z7
, 57, 1

, 5, 18.

Ef

emfgmenti minoris, par-

quidem z8 , minutorum
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Et deinceps in hunccontinuando modum , hoce^i,fuccedentia diametri

pgmenta , ah immediatepracedentihus Juhducendofegmentis'.reliqua

fe^enta proportionalia ipfius dimetientis acsfuo colligentur ordine

^

fubipjis quidempartibus 0^ minutis
,
qualiumprafatus diameter e^i

pars qualibet minutorum 6o comprehenfaNtin obiefia nume-

rorum tabella continetur . ^ Dimidium itaqueferenti maioris ha-

betpartes yjiO' minuta 4,55 , 2,0,19 ^ 7 • & dimidium quintijeg-

mentipartes minuta Dimidium infuper ofla-

ui/egmenti,haberpartem lyg^ minutaiCyyj, 45>j37> 18,33 • Segmenm

porro decimumjextum y hacminuta comprehendit Ef

Jegmentum ordine quindecimum yfub his continetur minutis 5 , it? , 4 2,

^^yZZyZO:quorumparsquarta,habetminutaoyty\^y 10,13,10, 35.

Segmentum denique decimumjeptimum,Jub his comprehenditurminu-

tis 1, 0,58, 18,18, 38
;
quorum oBauapars^ejlminutorum o , 15, 7 , 18,

^Zyzoi^horum

7.
|
parspxagejimay

o
I
eifdem minutoru

_2_| exprimiturnume

°
I
riSyJedmutataJln

-g^^lorum denotni-

iojj natione inproxi-

55 1
mefequente dex-

tram uerfus or-

dinemyinhuncuidelicetmodumOyOyi^yjyiZy^Zyio . Hacautem omnia

jimuliunBaejficiuntpartes minuta 49,17,11,19,48, 49,55
* ut

ohieBa numerorum indicatformula . Tanta ejl igiturreBa d e . Qua-
dratum autem ipfius d ejoabetpartes minuta 35, 43,51,13, 3 5,

13,59,2(?j54,48,4i, 40 : Etquadratum Copartiumfimidiametridc,

efipartium ^6oo.Quadrataporro ex d e d cfimuliunBayConficiunt

quadratum ipfius e Cyper^jprimi elementorum:^proinde quadra-

tum ipfius cfypartium quidem 5510,^^ minutorum 53,43,51, 13, 35, 13,

59,1^,54,48,41,40. Qi^adratuminjupertotius diametriac y habet

partes 14400:4 quibusfiauferaturquadratum ipfiuscfy relinquetur

quadratum quod exafypereandem 47primi elementorum,partium

uidelicetZZy^y^ minutorum z6,i6ySy4Gyi^y-^6, 0,35, 5 , ii, 19, 10.

Quorum radix quadratafquantum arsipfapatitur numeroru) habes

f

!
- J . 4 - 5 .

1

Lfermenti maioru

.

4 55 20 2.9 39 7
j
i ejmnti(e^menti

.

s 24 36 42 18 3 S

J
7 o£ltiui fermenti . - 16 37 45» 37 18 33

|xv» fermentum. 3 s 44 4^
\lfegmcnn XV. ° 0 I? 10 3 20

xvif. 0 0 s 7 .8 3i

mReclade.
1| 43 49 V 11 19 48

1 49
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partes ^j{,C^minutai^3^0i463^y^x.Tantaefii^turre^daf. Atqui

totidempartium atqueprimorum , fecundorum^ tertiorum minuto-

Yumyefl quadrans circunfretia eiufdem circuliy cuius diameter efipar-

tium izOyfd quartorum minutorum quintorum 13 peranteceden-

temprimampropoftionem . "Differtitaque reHa afah ipf quadrante

a hytrihus quartis minutis y ^oferequintis
:
quafaciunth «o lo «0

,

una cum i «« « loeo,& reducuntur propemodum ad fforg^ , unius in-

tegra partis, imperfe^is irrationalium fgmentorum , radicumue non

quadratorum numeris (ex quihus conflatur reSha de ) iure deputandu:

contrahit enim de necefitate refla e c uel cf, ineuitahile peccatum ip-

fus d e . Cum igturpramemorata differentia unius integrapar-

tis adeoftexiguay& uitari nullo modopofit: concludemus refiam ip-

fam afy aqualem effe quandranti circunferentia a h , cuius dimidium

efla h c . QMdfaciendum receperamus.

^Idem aliter.

f EIDEM RVRSVM QVADRANTI CIRCVN- t

ferentiayreflam lineam aqualem y exprafttisfgmentisproportionali-

hus diametri,aliter defcrihere licehit.Kefumatur ergofmicirculusah c,

cuius circunferentia hifariam diuifdfitin punfio h: diameter autem

a cdiuifus proportionaliter in punfio d, fitque a dfgmentum maius,

minus uero d c
.
quod rurfum in totfegnentaproportionalia, eodem or-

dine atque numero diflrihuta partiaturyUt inprima huiusparte tradi-

dimus . Auferaturpojhnodumfexagefmapars unius feaecimapartu
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je^ennordinedecimiofiauiiexquintapartejegmenti quindecimi:^
rejtduum tollatur conjequenter ex dimidiofidenti ordine duodecimi.

Ei autem qua inde relinquetur lineola , aqualisfeceturd e . 'S.td^un^o

e,Jupera c diametrumperpendicularis excitetur ef,per und.ecimampri-

mi elementorum . Qonneflatur demum refta af^quam aiofore aqua-

lem quadrantia h ipfius circunferentia dati circuli:quod uia numeroru

ojlendere iuuat

.

^ Manife/ium ejlitaque expramiffojegmentorum

proportionalium calculo , decimumoElauum/egmentumproportionale

ipfus dimetientis ac 3 continere uniuspartu minutajexagenaria i, 14,

^^3tf>3^':^,^:quorumparsJedecimajhabetminuta o, 4^40,21, 1^3fere:

qua diuifaper Condant minuta 0,0^4, 40jZ2,,i5>.Q«/We’iri»7«»2porro

figmentum^jlth his connneturminutis :
quorumpars

quintaefiminutorui3^32.03^^3^i‘t-^‘^ quibusf auferanturminuta o,

03i^,^03^Z3i9 relinquentur in primis minutai3'^3i^ 3^^ 3 41,5); qua

dempta ex dimidioJegmenti duodecimij ex minutis uidelicet 113 10, 48,

50^ 10,7,32, 55, 25,3 . Tantaejl igitur lineola

de:quafuhdu6laexj^partihus 3 minutis 93^03^03 55», 18, 14,/^-

fusjeffnenti maioris a d3relinquunta€partium 73, minutorum 59,

43,8,3,53,11. Efm"o-

4’| ? •
)

^
•
I
inde reliqua e c habe-

59 |i8 |i4
1
bitpartes mi-

.PLZ I nuta o, 1^,51 ,
56, 63

.

|
jL^.Si ducaturautem

—7—-r—l aerettaiin reliquam
)4( 4^ 1

9
II ^ fec: pet quadratum

3 ) 55 1
n I

ipfas ef3partiu qui-

56[g I49 8
dem^^043&’minu-

torum 7, 5
2,, 9, i 4 3,

Se^entum matus a d.

fevmentt

\je^entt

I

Prtmum refiduum.

59,5,47,57,45,31, 59 . 'Ejlenimefmediaproportionalis interae^ e C3

perij,Jexti elementoru:g^ quodfub ipfsae gst‘ e c continetur reEia^-

lum3aquale ei quodab ipja effit quadrat03periy eiufdemfexti elemen -

torum.Quadratuporro ipfius a e , habetpartes 5475,& minuta 18, 23

,

58,19,28,0,54,12,2,14, 28,1 . Eo: quadratu autem ipjarum ae0^ef3

conjurgit quadratum ipfius af3per4jprimieorundemelementorum:

paniu quidem 8879,^^^ minutorum 2<>,i(j,7,4<> ,22,o.riZ«M eflreEla

af. Totidem autempartium3atqueprimorum,Jecundorum3g^ tertio-
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Tum minutorumiCflreEici quadrann circunferentice atjualii iperprimte

^ropojitionis huiufce lihri Jecundi demonfhrationem : /ed quartorum

minutorum quintorum 13 . T>iffertitaqueprapnscalculus,abip-

jius prima ^ro^ojitionis calculo 3 tribus minutis quartis
3 quintis

minutis 50 :quafaciunt 3&s -«l el dei 3 reuocamur prope-

modumadjjfsg^ unius integrapartis . \iacitaquediJferetianonobJld-

te(cumftadeo mnuta3 ut animaduerfone cenfeaturindigna) exfolito

irrationaliumfegnentorumiatque radicum non quadratarii contraBa

peccatoxoncludemus , uelutifupra , reBam afaqualem ejje quadranti

a bpropoftacircunferentia circuli.Quod rurfumfecife oportuit.

^ Idem rurfum aliter.

^POTERIT INSVPER EIDEM CIRCVNFE- 3

rentia quadranthdari reBa aquatu:in hunc qui/equiturmodum. Ex-

ponatur uelutanteaJemicirculusab Cifupera c diametro conjijlens cu-

ius fegmentum maiusproportionaleftae , minus uero e c
:
quod rur-

fum in totfegnentaproportionaliaj^ eodem ordine diihibutapartia-

tur3 ut inprimaparte huiufcepropoftionis diBum atque obferuatum

extitit . Exciteturpo/hnodumfemidiameterdbfuper a c diametroper-

pendicularis.CoapteturinfuperreBa quada linea bftqua confiet ex di-

midiofegmetiproportionalis ordine tertpf3autex ipfa d CifubtraBoprius

dimidiofegmeti decimiquartiyminusfexa^fimaparte uniusfextapar-

tis tpfius decimiquartifegmemi:0‘ conneBatur demum aflinea reBa.
Aio
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Ato itaqueyYe^am afaqualem ejje circunferentia quadranti a h.^'^er

ea etenim^quf^rima huiuspane tradita atquefupputatafunt,§qualiu

partium diameterac ejl izo,taliumfe^entum proportionale ordine

tertium minutorum 1^3^1)11, 5853^^.28 : quorum dimidium

^

hahetpanes minuta • Totidem etiapartium,

atque minutorumycflipja de: namfiexmaiorifegmento ae^auferatur

60partes ipjtus a dfemidiametri, idempartium atque minutoru relin-

qUeturnumerus . i)imidium aute decimi quartiJegmentiproportiona-

lis yfuhhis contineturminutis

,

0"jexraiUiusp^enti

parsyhac minuta cotinereuideturyiyi.<),z^,^^y^y±o:quoruparsfexa-

gejimayeijdem exprimitur numeris ,/ed mutatisfedihusperunum ordi-

nem uerjus dextrdyin hucmoduyOyiy^^yZ^y^^y^-^yZO.HacauteJuhdu-

Slaexminutis ^yiSji^y/^iyi^styrelinquuntminuta 4 , i4,48,i<J,35)ji<?,

^o:quafidetrahdturexprafatisi4.partihus,0 minutis ^,py^0y^Sf3

iSyi^yrelinquenttandempanesi^y0 $5, 52342,38,57,zo.Ta*

tidem itaquepanium0 minutorum efi ipja hfxuius arcus
yper ea qu§

de reHis in circulojuhtenfis tradidimusyhahetgradus \^y0minuta

zjyiOyiiy%^3’jy^,qualiumgraduum(uelim intelligas ) tota circuliperi-

ph§ria ejli6o.Totusproinde arcus a hfycjigraduum 103,0 minuto-

rum 25),2i,io,2i, 55,7, 4
:
quorumJuhtenJa chordaafy continetpanes

9^y0 minuta i3,55,45,44,i5,^rf.Re^4 i^turafy quadranti ahco~

uincituraqualis:cumjolispropemodu 25 minutu quanis , ah ipjtuspri-

mapropojitionis calculodifferre uideatur,quafaciut-k «o «o eoi0 redu-

cunturad 715553 , uicio radicum non quadratarum (qua ueris nunquam

exprimuntur numeris (uelutifapius diSlum eByad/crihendum . Q«4-
dranti i^tur circuliyre^lam aqualem iterum dejignauimus

.

^Idemrurfum aliter.

4 f QVArto, poterit idem CIRCVNFE-
rentia quadrans, in lineam re6lam hocmodo reuocari.Sit igiturohlatus

circuli quadrans a h c,hifariam diuifus inpunHo hper^o tenij elemen-

torum: 0pert^ ipjtus tertij yinueniaturcentrum circuli, cuius datus

arcus ejiquanaparsyftque illud d:cone^anturqjac0h dline§ reB§,

qu§fefeinuicefecentinpunflo e. Diuidaturpojimodu/emidiameterdh
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proportiofialiter media^ extrema ratione , atquepgmentufn il-

liusminus iterumf>roportionaliter,gp^ deincegsin hunc modum^ per

pxti elementorum : donec in totopmidiametro db , oBomaiora , toti-

demque minorapgmenfa colligantur , omnibuspgmentis minoribus in

unum communepunBumfcilicet d uelb terminatis : ut inprima huius

parte 3 defegmentisproportionalibus diametri diBu aeque obpruatum

extitit. Secetur conpquenter ex ipp d bfemidiametro ^ reBa quadam

linea bf, qua refultet ex duplofegmenii minoris ipfis d bfemidiametriy

oBauo , atque duodecimo'plento proportionali , una cumpptem

trigepmispgmenti ordine quindecimi.Sicut autem dbadipfam bf,pc

pataeadipfamegiperdecimampxti elementorum: (pr conneBatur

dg linea reBa, cui aqualispceturd h . 'Deinde ,perpunBum h ipp a c

linea reBaparallela ducaturkl,per^iprimi elementorum :pceturque

hkg^ h lippa e uelec aquales . Tangatautem reBa quadam linea

m n ipfum datum quadrantisarcum ab cinpunBo b , utrique ipfarum

acg^klparallela. Et connexis dk&dl lineis rcBis, utraque in di-

reBum continuetur uerfus k l: donec conueniantipfamm n,in eip

dempunBtsmg^n. Eritenim reBa m n inter dm atque d n compre-

henp, aqualis

numero-

\ / huncquipqut-

/ turmodum de-

/ monBratur

.

p / o ^Sit uelutija-

% f / W pius diBu efi,

b partium 6o.

Huius itaque

femidiametri p^entaproportionalia illicopentnota
, pproportiona-

liumpgnentorum totius diametri,inprima huius parte depriptorum,

acceperis dimidium . "bAinus itaquep^entumproportionale ippusd b,

habetpartes ^2,g^ minuta ^0,10, 53
:
quaduplata, efficiunt

partes 45^6^ minuta , 45) . oBauumporropgmentum
habebit
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:& duodecimumJeg~

mentumifuh his tantum continebitur minutis 11,10,48,50^7,

decimum deniquepgmentum proportionale , hac minuta comprehen-

^/^’^i,38,^IJ^7,4I,IO
:
quorumpars trigejjma 3 ejbminutorum 0,5, 10,

zOj^^jZijZOjqu^JeptiesJumptareddut minuta 03^6,jjyZj3^C,io.H^c

autem 7 trigefmayUnd cum duplojecundifegmentiproportionalis 3&
o^auoyatque duodecimofe^entOyin unum conflata numerum,reddut

partes ^minuta 18,34,54,18,35, {cateraenimahfqueiaBura

calculi reiici uel faalepoffunt) tanta efi i^tur ipfa b
f,

linea re6ia:

quamji multi-

plicaueris per

re6lam a Cjqug

efl partiu 41,

& minutorum

.iS'35>3 >53»

pe dimidium la

teris injcripti quadrati) conjurgentpartes 33,17, & minuta 10, 45),

34,47,io,48,57,55),55 iquadiuifaper 60 partes ipflus db^reuocan-

turinpartes minuta 17,10,49,34,47 (catera nanqueminum^

resjrafhonesydbfque iaBura calculi reiicipojjunt) tata efli^turreHa

egyperuulgatam quatuorproportionalium numerorum regula: cuius

quadratuhahetpartes ?wi««f4<S',i5,i8,50jii,5i,48,55,5i,49.

Qj^dratumporro ipflus d Cyqua efl aqualis ipjie ayjub his tatum con-

tineturpartibus i%oo : quaflmul iunilay conficiuntquadratum ipflus

dgyper primi elementorumypartium quidem x^i^.e^minutoruju-

pr4i://(^or«<J3i3,i8,50,ii,5i,48,55,5i,45>. Huiusaute quadratiradix,

hoc eflyipja dg,reSla30"proinde illi aqualis d h 3 habetpartes

minuta 1,43,15,44. Si ducantur tandempartes j^ZyCt' minuta 15,

^^3^3^l,ipflus Ak (quapoflta eflaqualis ipfle a) pereo jpartes ipflus

db 3^!^ produBumdiuidaturper partes , minuta 1,4,15,44,

ipflus d hynajcenturpartes 47,^^^^ minuta 6,55,13,4,15, ipflus b m,per

eandem quatuorproportionalium regiam : Triangula enim db m^?^

d h kjjunt inuicem aquianguUyperi9,c^ 3 1
primielementoru:&per

4fexti eorundem elementoru, eflfleutdh,ad h k,^cd b,adipjam dm.

Totaproindemn,eflpartius>4.3&‘minutorum 13,50,46,8,50. Atqui

totidempartiumyatq;primoru,flcundoru:^ tertioru minutorUiinueta
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tji re6la ipjiquadranti aqualis^per demonjlratam drcunferentia ratio-

nem adipfum diametrum-.jed quartorum minutorum ^3^ quintorum

ij^.Qt^rumdijferentiaeflquintorumminutorum z^iqua faciunt Hi»

« I0I03& reducunturpropemodumad unius integraparttStni-

hili prorjus exi/limandum yf irrationaliumJegmentorum , atque non

quadratarum radicum (quapracifis nunquam exprimuntur numeris)

natura confderetur.KeSta igiturm n , aqualis efi
circunferentia qua-

dranti ahc: ^uod numeris confirmandumfujceperamus.

^Idcmrurfum pluribus modis.

PLACET TANDEM, ALIQVOT SVBNECTERE
5

modos conuertendi profatum circunferentia quadrantem in lineam

veBamyd nohis (dum hocjcriheremus) ohiter exco^tatos ; nuUis qui-

dem aliis inprafintiarumiqudm ocularibus demdflrationihus (euitan-

daprolixitatisgratia) pramunitos. Sit igturrurfum datus circun-

ferentia quadrans a h Cibifariam diuifus in ipfopunBo bicuius chorda,

fita cjinea reSia . Ef compleaturfemicirculus, cuius centrumfitpun-

Shtm dy^ dimidium ipfius diametride : conneflaturque dbfemidia-

meter fuper-ipfo diametro perpendicularis . Tangat injuper eundem

femicirculumeb c, inipjb quidempunBo b, latus circunfcripti qua-

dratifbg 3 eidem chordaa c , atque diametroparallelum :^ conne-

Banturdafe^d cgylinea reBoyeiufdem circunfcripti quadratifemi-

diametrL is in huncmodum confiruBis, diuidatur in primis
^
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d ejemidiameter^erextremam^ mediam rationem,jeHp‘o^ortiorut~

literinpun^ohjCfiiuspgmentum maiusJitdh,perfk^ius allegata 30

/extielementorum.EtapunSlo h,perpendicularis excitetur h i, cadens

in circunferentiapun^um i . Connexa nanqsdijinea reBa^direSleqi

produSta inpunilu k.,ipjiusfgylinea reSla-.eritre^a h k^aqualis dimi-

dio quadratis a h proinde dupla ipjius h k^utpote k l,eide quadrati

B coaqualis.^ idem habebisjjiperidempunHu iyUtrique ipfarum ac^g^

fgyparallela ducatur i m,per primi elementoru, interdf^O^ dg» re~

Has coprehenfaierit enim eadeparallelayaqualis ipji dato circunferen

-

C tia quadranti a bc. ^ltem,Jiperfe6lionem eiujdeparallela cum dbyje-

midiametroyquaJitinpunllo n, refla ducatur en, in direfiumqspro-

ducatur ufque ad circunferenti§punflum oierit rurfum e 0,linea refla,

D eidem quadranti aqualis.^Autjiinter d d bjreflas,dua media li-

nea reflaJub eadem ratione continueproportionales inueniantur,illa-

rum maior ordineJecunda 3 erit aqualis ipji dk tunde rurfum bk,

refla limitabimridimidio quadrantiab c(utfuprd diflum eji) aqualis.

£ ^ Adde,quodfconneflatur a b^refla illi aqualisJeceturbp, refi-

duaquep d,proportionaliter diuidaturinpunflo r, cuiusfegmentu ma-

iusftp r,atqueipfip r^aqualisJeceturfsterit rurfum ds,refla,aquaUs

ipf dkyUndeprodibit reflabk,aqualis (ut diflum efifupra) dimidio

P
quadrantis ab c.^Tandemfidb,femidiameterydiuiferit refiam a c, in

punfloty^ dkylinea refla inpunflo utatque inter ayg^ dt,reflas,

dua media linea reflaJub eadem ratione continueproportionales inue-

nianturtillaru maior^ ordinefecunda,erit aqualis ipfiduyg^ in di-

reflumprodufla coincidet inpunflum k,limitabitque rurfum eandem

G bkydimidioprafati quadrantis aqualem
.

^'Notademumyquodgm,ejl

aqualis ipfib tthinc duflaperm,punflum ipfifg,paraUelayCoincidetin

punflum i,erztque aqualis ipfiquadranti ab c.

^ Corollarium I.

C Vnius itaque circuli quadrante,in reflam lineam conuerjo : dati cu-

iujlibetalterius circuli quadrans,in reflam itidem lineam uelfacile re-

ducetur.Quam enim ratione habet diameter ipfius circuli, cuius qua-

drati data eJl aqualis linea reflayad ipjam lineam reflamteande obfer-

uat alterius circuli diameteradeam lineam reflam, qua quadranti e-

iufde circuli coaquatur. Atqui tresprima lineajnotafupponuntur.nota

g ?
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erit igitur^ iffi <juartaproportionalis,per liJexti elementorum.

^Corollarium II.

Totiprxterea circunferentia circuli,ac cuilibet ordinatte eiufdem dr~

cunferetiapartita dato quouis numero denominata,dabitur aqualis li-

nea reB-a . Q^drupla enim eius reBa, qua circunferentia quadranti

efi aqualis ^toti circunferentia de necej?itate coaquatur . 'Etah eadem

reBa toti circunferentia aquali,pars ordinatapotefi ahfcindi,et'iam a

dato quouis denominata numero,per 9fexti elementorum: qua ipfor-

dinata atquefmiliparti circunferentia erit aqualis. Sunt enimpartes

aqualium ^aque multiplicium ,fmiles adinmcem :
proinde ipfis

aque multiplicibusproportionales,per propoftionem libri quinti ele-

mentorum : ciT* aqualespropterea adinuicem.

Corollarium III.

^ Katio injuper circunferentia circuli,adeius diametrum,uelfemidia-

metrumiqua linea reBa,adlineam reBam data erit.Datur enim linea

reBa ipfcircunferentia aqualis,perantecedentemprimapropofitione,

uel'immediatum corollarium :^ aqualesad eandem uel aquales,ean-

dem habent rationem,perfeptimam quinti elementorum. Quami^tur

rationem habebit linea reBa circunferentia aqualis,adipfum diame-

trum uelfemidiametruieandem obferuabit^ prafata circunferentia.

PROPOSITIO III.

ATA linea rc£ta,defcrit>erc circulum,cuius circu-

fcrentis quadrans eidem lineae redis Iit squalis.

ChANC propositionem, TRIBVS MODISj
abfluemus: inprimis adminiculofgmentorumproportionalium ipfus

data linea reBa , in hunc quifequiturmodum . Sit igitur data li-

nea reBa a b
,
quapermediam^ extremam rationem

,
proportiona-

literue diuidaturin punBo c, cuiusfgmentum maiusft ac, minus

uero c b
:
quod rurfum in totfegmentaproportionaliafubdiuidatur, eo

quidem modo& ordine difiributa , ut de circuli diametroproxima di-

Bum atque ohferuatumfuitpropoftione : donec uideUcet in tota linea
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ddta,fntnouem maiora^totidemque minora/egmenta proportionalia,

omnibusfigmentis minoribus in ipJiimpHnBHmh terminans. Secetur

pofimodum ex cb,minorifigmento,addaturuefiegmento maioria c, re~

Sidquadam lineola cd: qua confletex dimidio quintifigmentipropor-

tionalis, tertiaparte tredecim,necnonfiptimapartefigmenti ordine

d€cimio6iaui,und cumfixageflma parte trium quartorum ipfius deci-

mioEiauifigmenti,atque eiuf

1^ dem Partisdempartis fixageflma parte

rurfumfixageflma. '^t centro

d,interuailo autem d a,circuli

quadrans defiribatura e d, e-

reSlo d e ,fimidiametro per-

pedicularifupera b. Aio ita-

que circuferentia quadrante

a Ciaquale effi data linea re-

fla a b. idaute numeralifup-

putatione probandum ejfi

^
duxi-

mus.

^ Supponatur igtur data linea refla a h,partium inuicem aqualium

60

.

Ef quoniamproxima,^ ordinefecunda, huiusfecundi libripro-

pofitione, diameter circuli coajfumptus efipartium inuicem aqualium

110,0^ in 18figmentaproportionalia diflributus,quorum numeripro-

pria tabella ibidemfiunt exprefii:fidimidqpropterea eorundemfegne-

torumproportionalium ajfiumanturnumeri
,
profilient illico fiegmenta

proportionalia eiufidem numeri fiexagenarij , cum isfit dimidius eorun -

dem 110. Sicutenimtotum,adtotum:ficparsflmilis,adpartemfimi-

lem. Hacigiturfigmentaproportionaliaipflus abylineadata (quam

Jupponimus effipartium 60 ) iuxtapraficriptum ordinem diflnbuta,

ineam quafiquiturredegimus tabellam , tum ingratiam huius, tum

aliarumfimilium demonflrationum paratifiimam . Confiat igitur(ut

adfiuficeptamperueniamus demonfirationem) dimidium quintifigmen-

ti habere partem i, & tninuta 4.,^^,zo,z9,39,y : & unum tertium

figmenti decimitertij, hac cotinere minuta iji8,ii,4i,58,3,4o. Ynum
porri)fieptimumdecimioflauifiegmentiyhistddem uidetur refiultare mi-

nutis 0,5,10^15,37530,17 . Lttria ipfius decimioflauifigmenti quar-

g ^
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taiConttnent minuta 0^18,1,

_ 4,31,54
:

quorumparsJexa-
gejimaprodibit,fijingulinu-

meriperunicum ordinedex-

team uerfus reuocentur , in

huncmodum o,o,i8,2„4,3i,

54 ; eir horum rurjum pars

fexagejimajjicpendenterha-

hebit, o, o, o, z8,i, 4,3

Jtmul de more coniun-

6ia, conficiuntpartem i

,

minuta-fji^, 11,8,11,17,13:

tata efiigiturrefiacd. Quifi
addanturpartes 37 , mi-

nuta 4,55,io,i5),35>,7,^//«#

fegmenti maioris a c, reful-

tdbita d,reBa,femidiameteruepropofiticirculipartium quidem^Big^

11,14,47,38,0,14 ,15 .Totuspropterea diameter habebit

partes minuta \(;,o,^^,^6 : (^ipfius diametri tri-

plum, partes

ziS) >

nutai^ii8,p.

pars fiptua-

gefimaofla-

ua , continet

minuta 58 ,

4<>,31,50, II,

i9>y. qua un-

decies Jum ~

pta , reddunt

partes io,g^ minuta 4(3, Atqui triplum diametri,

una cum ipfis undecimfeptuagefimisoflauis : reflituunt circunferetiam

circuliyperprimam huiusfecundi libripropofitionem
:
partium quidem

140,

41,1, i<J, 18.

'Eiufdempor-

ro dimetientis

i
m. 2 .

—T 5 .

4 20
1 39 7 0 1

1? fermenti xiij. 0 1 18 42 38 3 40
'^^/eomenh xviij. 0 0

s
20 M 37 30 171

IPs^^eiu/dem. ° 0 0 18 2 4 31 54
\^tlleiuf<iertt. 0 0 0 0 z8 2 4
jHorS fiimma ,cd. 7 19 « 8 ^3

1

[Se^entum , a c. ?7 4 K 20 29 39 7 0 1

\Sem]didmeter,(td. - '4 4^ 38 ° ^4 ^31

iDiamerer. 2-9 i? 16 0 48 44
^Tnplumdiametn. 229 13 x8 9 48 I 3
^^diamem.

1
>o| 4«'| 3 I 50 12 !5

\Circunferenua. l'24oj 0
1

° 0 16 43 4
lQujdr4ns,4 e.

2 601 0
1

° ° ° 4 46!

j
Segmentaproportionalia

1
imc2pardum 60.

1
1*1ii I. 4T7. 6 . -I

37 4 !! 20 25 39 7 0
1

«• 22 3 ( 4 39 30 20 53 0
1

«/• 14
1 9 11 ° 40 59 18 14 °ll

liti- 8
l 4 y 3 31 2 39 eJ

-<’ ^4 3^ is ly 35 °
1

yt. 3 20 57 Iif 2 47 4 iJ
ytj. 39 14 iy 28 131 0 II

y,ii. 16 37 49 37 18 jj 0
1

« 0 47 3^ 4S 9 0

0 29 14 12 49 35 0

1 »‘-1 0 18 5 23 59 2-3 0

1 »4 ° 1

1

IO 4» 1° 7 12 0

I

xiij. 6 54 35 « 54 I j 0

1
0 4 itf 13 41 13 I 0

1
0 JS 27 41 10 0

xr,. 0 _iJ 37 1 5 i 1 M 31 12 0

]
XVij. 0 0 25 14 9 29

1 xyiii. . » 0 37 59 22 3 i °

.
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^4C>>& minutorum OjO,o,o, 15,43,4 ^t^roinde quarta pars eiuf-

dem circunferentU,qua ejia e^cominehitpartes minuta 0,0,0,

o>43 iiifere:qudi reprafentat ^ «l 4 «oj H «l «l 4 «o «oj

Jvnplicem jraBionem reuocata, conjiciunt »af880478 uniusints^a par’'

tiSj quod animaduertatur ( nedum ohiiciaturJ prorjus indignum nem -

pe ex irrationalium/ementorum) radicumue no quadratarum imper-

feSlo calculo de necepitateprocreatu . Data i^tur linea reHa a hyda-

tus eji aqualis circunferentia quadrans a e, Qmdfacere oportebat.

^ Idem aliter.

^ fPOTERIT RVRSVM, EIDEM OBLATAE LI-

nea reSla aqualis circunferentia quadransy alia ratione defgnari', Rf-

Jumaturergo data linea reBa a h.
:

quaperdecimamprimi dementoruy

bifariam diuidatur inpunBoc. htcentro CyinteruaUo autem cUyfemi-

circulus dejeribaturadb: cuius circunferentia bifaria diuifaft in ipjo

punBo dyper^o tertq eorundem elementorum.lnueniaturpofimodu li-

nea reBayquaft aqualis quadrati a dyUeld b,perantecedente fecunda

propoftione:utpote a f,eidemfemicirculo a db,perprima quarti eleme-

torucoaptata. c^conneBaturebylinearefia. Angulus igitura ebyre-

Buserityper^i tertij elementoru.KeBa confequentera e, 'in continuit di

reBumq;producaturyadpartes quide e:^ ipfa bylinea data^ aqualis

Jeceturafper tertiamprimi eorunde elementorum. DeindeperpunBif

fipfie byparallela ducaturfgyper 31 ipfusprimi elemetorit.KeBus erit

i^turangulus afgyper eiujdemprimi elementorUytT b afy anulus

g ili}
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reElo minorxonuenienrpropterea a h,tTfg,in direHumgrodu^a,ger

quintumgofiuUtHmgeometricum. Conueniant igitur in^unSlumg:

triangulum grogterea afgjCritreSlangulum,^proinde inJemicirculo

conJiitutum,perigJius 31 tenij elementorum cduerfone. Diuidaturergo

ag^reSia l/ifariamjngun^o h,gerdecimamprimi eorundem elemen-

torum. 'Et centro hjnterualloaute h a,uelhg,jemicirculus defcrihatur

iifg: cuius circunferentia hifariam diuidatur inpunBo l,per ipjam

30 tertij elementorum. ^ His in hunc modum conjlruBis , aio circun-

ferentia quadrantem aUautlg^ aqualem ejfe data a hjlinea refla.

Triangula enim aeh^g^afg ,Junt inuicem aquiangula
:
quoniam

angulus qui ada, utrique triangulo communis ejl^gp^ is qui ad e^ ei qui

adf aqualis (nempe reflus reflo
)

proinde reliquus angulus ahcj

aqualis reliqup agf.Ver quarta igiturJexti elemetoru, erit ut ha, ada

e.fcga,ad af.Etpermutatim igiturper 16 quinti eorunde elemento-

rumtUt h a,dimetienstaddimetientem ag
:
fcaerefla , adreflamaf.

Sicut rurfum dimetiens ah, adcircunferentia quadrantemad: ficdi-

metiens ag,ad circunferentia quadrantem a l. Wtautem dimetiens a h,

ad dimetientem ag :
pcpraojienfa efla e,refla , ad refiam af Etfcut

i^turper undecima quinti efemetoruma e, refla ,adrefiam afficad,

quadrans adquadrantem al . Etpermutatim deniqucypereandemje-

decimam quinti elementorum ,utae, refla,ad quadrantem a d:fc af,

refla,ad quadrantem a Ifedaerefla, aqualis ejlquadranti ad,peri-

pfam conjhruflionem : refla i^turaf,g^proindea h, linea data, a-

qualis efl quadranti a l.Dat§ i^tur linea refla a h,aqualem circunfe-

rentia quadrantem dedimus a l.Qupd rurfum oportuitfecijje .

C Idem rurfum aliter

.

ALU
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3

eamque duplicem,qua datajinea reBa,in circunferentite quadrantem

promptij^ime reuocatur.Sit i^tur rurjum data ImeareBa a L' qua li-

fdriam inprimis diuidatur , inpunSlo quidem c.lUius aute dimidia c h,

proportionaliter diuidatur : cuiusfegmentum maius , und cum unius

nonapartes eiufdemferenti maionsparteJexageJima (qua jacit ^
unius integi) efiocd.lpjipojhnodum ad, aquales [ubtendanturae,

atque h e,jefe inuicem contingentes in ipfbpunBo e :^ conne6iatur

ce,lineareBa,quaperZpropojitionem, gsf 10 dijfinitionemprimi ele~

mentorum,perpendicularis eritJupera b . Centro igitur e, interuallo

- , autem e c, de~
a c <3 h , .

. ^ ^
~y jcnbatur cir~

\ 1 / culi quadrans

,/\
^ C ' / ^ peri6 tertij e-

\ / lementorum,

// tangeipfaahy

«9 \ / .• linea data .

\ / igitur

\ / circunfertntis

cunferentia quadrans (quem habet reprafemare data ab ItneareBa)

per antecedentemprima propofi-

tionem.KeSia igitur cb,ipjius ab dimidia, eritparttu fimiliu

minutorum 6,^^,z^,t\.,^6,^o:quorufe^entu maiusproportionale,per

ea qu§ numero ^prim§jppojttionis antecedetis libri primijunt annota-

ta,eritpartiu minutoru 7,8,4,11544,30. Hori* autepars nona,

habetpartes minutai4.,-7,i^,49,7: quadiuijdp 6o,reuocdturin

minuta ^,i^,'j,'^^,4.p,y.Quaiu^apr^Jatis 19 partibus,^minutisy)

8,4,11,44,30, ipjiusje^eti maioris,coficiutpartes minuta 10,

11,II,55,33,13 . efi
igitur linea c d:qua una cum ac,eidem ab a-

quali,cdjicitreHam ac d,
partium quidem yG,gfy‘ minutorum I7,t7,35-

Totideitaqipartium minutoru,ejlipJa a e, uel e b : cuius quadratu
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hahetpartes 53,31,41,59,10,15. AquihusfrydHBo
quadrato ipjiusa c^quodefipartium ixip3& minutorum 51,34,4, 57^

^^3'i7:relinqmturquadram ipjtus e Cjper^yprimi elemetoriifre^issejl

enim angulus a ce) partium uideUcet^600 minutorum 1^57^38,1,

36',58: quoru radix quadrata hahetpartes <>o,^ ifereminutuprimu,

£x irrationaliulegmentorum^pirdarumue radicu ineuitahili defeSfu co

traBumjgp^proinde nihilifaciendum.KeBa igitur e c,efipartium 60:

gsr quadranspropterea circunferentiafcg (utifupra diximus) eritf-

miliumpartium^^igp^ fninutorumi^, ^0,^6 Atqui totidempar-

tium atque minutorumfuppofta ejl a h,linea reSla.Qj^adrans igitur

circunferentiafcg,eidem a hiUnea reSia coaquatur: quodfaciendum,

atque numeris confrmandumfufceperamus,

^ Idem rurfum alio modo.

flVVAT ET ALIVM DEMVM, AD IDEM, SVB-^
neEiere modum . Kefumaturergo data a h,linea re^aMfariam diuifa

inpunSlo c:gp* dimidiailliuspars ch,diuiJaproportionaliterinpun^o

dycuiusfegmentu maiusft h dominus uero d c: quod rurfumproportio-

naliter diuidaturinpun6io efttq; illiusfgmentu maius d e,minus aute

e c. Super datapojhnodu a h,linea reBafdefcrihaturfemicirculusa fh:
ipjia eyfuhtedaturaqualis afconneHaturq;fh,linea reBa. ^re6la

demumperpendiculari cg,eidemfh,aqualisfuhtendatur hgyCoincides

in cgiperpendicularem ad ipfumpunctug. Erit enim reBagcfemidia-
meter circuli, cuius circunferentia quadranstUelmi hcl,eidem a h, li-

nea refla eJl

aqualis. H«-

iufceautem tra

ditionis fdem

facit, couemes

adamufim i-

pfius cgyfemi-

diametri,cum

proxima de/cri

ptione ma^i-
tudo

,

^ Corollarium.
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^ Exju^radi^Usfitmanifefium^quamfacileft , data quauis linea re~

ila in circunferentia quadrantem inprimis refoluta^ oblata cuicunque

linea reB§iaqualem circunferentia quadrantemitaquam ex archetj^^o

defcrihere.Namfeadem linea refla aprincipio data,poftafuerit inpri

mo ordine : &Jemidiametercirculi^cuius circunferentia quadrans a~

quaturipflinea data,infcundoitertiumporro locumpofideat ipfa li-

neapropofta, cui uidelicet quadras circunferetia defderatur aqualis :

Cir per 12fxti elemetoru^quartaproportionalis inueniatur.ea erit dia-

meter circuli^cuius circunferetia quadransy eidempropofta linea refla

coaquatur . Sunt enimprafata linea, atquefemidiatri , inuicempro-

portionales.

PROPOSITIO ini.

VILIB ET infuper lincx redxj liberas quotcun-

que diuerlarum circunferentiarum partes , a datis

quibufuis numeris denominatas, integramue cir-

cunfercntiam squalem delineare.

j
^VT SI DATA FVERIT LINEA RECTA, AB;
illi inprimis dabitur circunferentia quadrans aqualisjperantecedetem

tertiampropoftionem,cuiu/modi efi arcus a c,eius quafequiturdefcri-

z ptionis. ^Etfeadem ab, linea data,in trespartes inuicem aqualesdi

uidatur,^ duo illius tertia in circunferentia quadrantem refluatur

peripfam antecedentem tertiapropofitionemiidem circunferentia qua-

drans,una cum dimidia eiusparte (%eluti arcus a djciufdemJequentis

3
defcriptionis) eidem oblata linea refla coaquabitur. ^ Itemfdimidia

parti eiufdem a bjinea data,perantecedentem tertiam propoftionem

quadrans aqualis defcribatur, Ijqigemineturfoc efl,compleaturJemi-

circulus : erit ipfa dimidia circunferentia (cuiujmodi ejl a ef) aqualis

^
ipfab,lineadata.^Y*raterea,fprafatalineadatain quinque partes

inuicem aquales diuidatur,(^ duo illius quinta in circunferentia qua-

drantem,peripfam antecedentem propoftionem tertiam refluantur,

gemini quadrantes , ^dimidium quadrantis eiufdem circunferentia

(quhs reprafntat
arcus alm) ipftoti linea data a b erunt aquales.

5 ^ Q^odfeadem linea data,in feptem partes inuicem aquales fuerit

diflributa ,^ duobus illiusfptimis aqualis circunferentia quadrans.



per eandem tertiampropoftionem defcrihatur : treshuitijcemodi cjua-

drantes, una cum ipfus quadrantk dimidio (cuiujmodi ejiarcus anO)

Jiihfcripta delineationis) coaquahuntur eidem a by linea data.

^ ConJequenter,ubi quartaparti eiufde linea dataycircunferetia qua-

drans dejcripmfuerit aqualisperfapius allegatampropofitionem ter-

tiam : erit idem quadrans quaterfumptus , hoc efl , integra circunfe -

rentia (qualis efiarcus ars) eidem linea data adamufim aqualis.

^(EtdeincepSyinhuc

modum quantumli-

het progrediendo :

exdiuerjis partibus

quotis ipfus a b, li-

nea data in circun-

ferentia quadrante

refolutiSi diuerfa coi

ligentur circunfere-

tiaru partes i eidem

Unea datapenden-

teraquales.

^Corollarium.

^"Etproindeftmanifejhim i daripoff diuerjarum circunferentiarum

arcuSitum inuicemytum integris circunferentiis aquales . Ver ea etenim

qua nunc exprejfafunt^arcus a c^a d^aefagh^a lm^a n o^atque inte-

gra circunferentia a rs(quorum diuerftas ejieuidetifima) eidem ab»

linea datafuntaquales
:

proinde aquales adinuicem.

^Incidens notandum.

^ Qualiterautem data linea reSla , in quotcunquepartes inuicem a-

quales diuidatur : alibi/ujficienteredocuimus, idetiam ex nonafixti

elementorum , uelfacile colligitur : Docet enim a quauis linea reEla

ordi-
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vrdinatam^artemyhoc ejiyd dato puouU numero denominata ahjcinde-

re. Hincper tertiamprimi eorundem elementorum , rejiduapars ipjius

linea data yin reliquaspartes Jimiles tandemjuhdiuidi poterit : donec

oblatus earundem partium abjoluaturnumerus

.

PROPOSITIO V.

V A ratione circulus fub dimenfionem cadat, ilii-

ufuc colligatur area,pcndcnter reddere certum.

I fCVM AREA DATAE CVIVSLIBET REGVLA-
ris atque multilatera figura,Jtt aqualisparallelogrammo reflan^lo,

quodjuhperpendiculari qua ex centro inferiptiaut circunferipti circu-

liJn latus ipjius multilater§figura cadit,^ dimidio eiujde multilater§

contineturambitu
:
jit confequenter,uf-comprehenfumjub dimidia cir~

cunferentia, ea qua ex centro circuliparallelogramum reSlangulu,

area ipjius circulijitaquale . Circulus enim omnium regulariumj^

intra eundem orbicularem ambitum dejeriptarum multiUteraru jigu-

rarum^maxima atq; capacijlima uidetur ejjejigura: utpoteyintra cuius

circunferemiam , fngula data cuiujlibetmultilaterajigura coincidanf

latera,perfecundam terti] elementorum.Circulinanquecircunferetia,

ex infinitisyatque intiicem cofufis uidetur refultare lateribus : numerus

jiquidem laterum regularium figurarum,qua in eodempojjuntdejaribi

circulo 3 in infinitumprogreditur. Wincfit:, utjemidiameter circuli,in

jingulalateratUius circunjerentiam conflituentia (quafuntomnium

minima) indifferenter coincidere uideatur:0‘proinde contentufub di-

midia circunjerentia, ea qua ex centroparallelogrammu reSlangu -

lum,area ipjius circuli de necejiitate coaquatur.Cum enim illudde mi~

nima:,atque intermediis omnibus multilateris^ regularibusfiguris ue

rificetur : necejjum ejt confequenter,idem habere uerum de ipjo circulo,

ornnium multilaterarumyC^ intra eundam orbiculare ambitum (utiju

pra didtum eji) dejeriptarum maximo atque regularijlimo.

C Affumptum,dc multilatcrarum atqueregularium figu-

rarum dimenfione

.

ifQVOD AVTEM RECTANGVLVM SVB PRAEFATA
h
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perpendiculari,^ dimidio cuiujlihet multilatera regularis amhitu ca-

prehenjum,aream haheatipji multilatergfigura aqualem:in hunc mo

dum cofirmatur.Sit clarioris ineelligentia grana,datu hepeagonu a^ui-

lateru& aquiangulu a h cd efgjcuius cetriiftthid quo inJingulos an-

gulos ipfius heptagoni , reBa ducantur linea ha,h hj) c,h d,h e,hfy

hgfdem heptagonum infeptem ifofcelia^ inuicem aqualia triangula

diuidentes . In latusporro d e,perpendicularis incidat h k .*Jitquefuh

eademperpendiculari h hj^ipfo latere d e,contentHm reBangulupa-

rallelogrammum dlme. Confiati^tur,per primi elementoru,ipJum

dlm e,reflangulu duplum
effi

trianguli dh e:funt enmtn eadem bafi

d e y atq; in e^demparallelis de,^ l m,cdfifientia.Quod i^turfuh h k

perpendiculariy(^ latere d e cotinetur reBangulu,duplum efitpfius tri-

anguli dh e.Haud aliter concludemus, quodfuhprofataperpediculari

hk,^ quolibet eiufde heptagoni latere continetur reBangulu,duplum

effi
trianguli quodfupereode latere ad centrum h confHtuitur.Qi^tu-

plexefiaute unumprodiBorum reBan^loru unius trianguli
,
utpote

dlm e,ipfiusah e : totupli-

ciafunt omnium trian-

f
ulorum omnia reBangu-

typerprima quinti elemen

torum. Quo igiturfub h k,

perpediculari, omnibus

eiufdem heptagoni lateri-

bus continentur reBangu-

Uydupla funtomnium tri-

angulorum,/uper eifdem la-

teribusad centrum h, con-

fifientium : gr ipfius pro -

pterea heptagoni dupla, ut-

pote,quodex eifdem refultet trian^lis. KeBan^lum itaqueparallelo-

grammum ,fub h k,perpendiculari , g^ dimidio laterum ambitu corri-

prehenjum , oquum efi areo ipfius heptagoni abcdefg. quodfuerat

ofiendendum. De coteris quibufcuq; regularibus , g^ in infinitum pro-

gredientibusfiguris multilateris ,fiuepolygonis , haudalienum haben-

dis eBiudicium . Area itaque circuli, g^ dati cuiuflibetpolygoni regu-

laris,eadem uia colligitur.

^Qubd
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C Quod circulusnoncftmaior rcdanguIo,fub dimidia

circunfercntia,&: fcmidiamccro comprchenfo.

3 rEANDEM QVOQVE CIRCVLI DIMENSIO-
nem^ay impopihili confirmare licehit . Sicigiturdatus circulus a y cd

,

cuius centrum e : reclangulu uerofiuy dimidia illius circunferentia,&
eaquaexcentrocontentumjfighV.. ltaquefiaycdcirculus,igfi re-

Slangulofgh k,«o»fuerit aaualis : erit igitur uel eo maioriaut minor.

Sit inprimis
(fî ofiihilefuerit) maior: excejjus eiufdem circuliyju-

ferififum reSlangulum , magnitudo l . Eritigimr magnitudo l,eodem

circulo ahc dyminor.Kuferaturita<jue d circulo a dcdymaius quam di

midiumyg^ drefiduo maius quam dimidium,c^fic deince^siquatenus

idquod relinquetUTyfi.tmaius ipjdlmagnitudine.ldautemfiet,tollendo

inprimis quadratum ayc d,in dato circuloperJextam quinti elemeto-

rum defcriptum:iUud enim dimidium ejl quadrati eidem circulo circu-

firiptiyg^proinde maius quam dimidiu ipfius circuli. Deindeyd relictis

quatuor circuliJeHioniyusyquatuorifoJcelia^ inuicem aqualia aufe-

rendo triangulayd limitiyus cuiujhyet lateris in mediumpunSlumfid?-
tenfiarcus injurgentia (cuiufinodiejitriangulum a i y) erit uniiquodq;

triangulum,dimidiumparallelogrammi
y quodfuy eifidem laterdus

fagttisfiBionum coprehendituryg^proinde ipfiusfiBionis dimidioma
ius. Sint igitur (uen>igratia) oHo circuli/eBionesfuper latera oBogo-

ni aquilateri aquianguli, in eodem circulo defcripti, minores ipfa l,

— magnitudine.Maius erit itaqueprafatum

^ oBQgQnum,eodemfghV.,retlangulo: con-

/j / tinebit enim ipfium reBagulumfghkyC^

7 partem ipfius l , magnitudinis y
qua

profata oBoJeBiones, eadem Imagnitudinefuntminores . Verumfi
ex centro eyin unum ipfius oBogoni latusperpendicularis inteUigatur

:

contentumfuy ipfaperpendiculariy dimidio laterum amVitu reBa-
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gulumiCidem oBogono^ger antecedentis lematis demonjhrationem , erit

aquale . Atquiperpendicularis ipfa minor efi circulifemidiametro,&
dimidius laterum ambitus ipjtus o6logoni,dimidia circuferentia itidem

minor : idempropterea oHogonumjJub eademperpendiculan,& dimi-

dio laterum ambitu comprehenjumtminus erit eodemfg h k, reBangu-

lo,quodfuh circuli dimidia circunferentia^ illiusfemidiametro con-

tinetur.Sequebaturautem expramifis^quod^ maius: quajtmulim-

pofibiliafunt . 'Non eji igitur circulus ab c dtipfifg h k,reBangulo

maior .

^ Quod circulus non cft minor ipfo redangulo,quod fub

dimidia circunfcrcntia &c femidiametro continetur.

fAIO CONSEQVENTER, QVOD NEQVE MI-

4

nor efi circulus eodem reBanguloJub dimidia circunferentia0“ fimi-

diametro comprehenfi . Sit enim rurfum
(fi^ofiibilefuerit) difieren-

tia ipfius ahcd circuli,atque reBangulifg h k ,prafata magnitudo l

.

Er eidem circulo ab cd^ circunjeribatur quadratum mnop, ipfius in-

firipti quadrati contingens angulos,perfipttmam quinti ekmetorum

,

Ipfum ergo quadratum mnopiCodem reBangulofghk) maius erit.

Namper antecedentemprimampropofitionem huiusficundi libri,qua-

liumpartium diameter circuli efi 1x0 , talium dimidia circunferentia

efiiSS, minutorum :qua duBain 6o,partes dia-

metri,producuntpartes ,0r minuta . QjMdratum

autem circunferiptum , ex circuli diametro in fiipfum duBo procrea-

tum,habetpartes 14400. Auferatur igturex eodem circufiripto qua-

drato maius quam dimidium,^^ d refiduo maius quam dimidium,0*

fic deinceps : donec ipfum refiduum,minusfit eadem lmagnitudine, id

autemfiet,fiin primis auferatur circulus ah cd
:
qui maior efi inferi-

pto quadrato,quod ipfius circunfiripti clarum efiejje dimidium. "Dein-

de d reliquis quatuor triangulis
,
quorum bafisfunt ipfius circuli qua-

drantes,auferatur maius quam dimidiumtin hunc qui (equitur modii.

ConneBatur e a,circulifemidiameter , in latusmp , circunfiripti qua-

dratiperpendicularis :pofiea em eiufdem circunfiripti quadratifimi-

diameter
,
qui circunferentia quadrantem a hficet inpunBo r . Ittper

punBum
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pun^um r, ipjj a h Uteriparallela ducamrsrtiper^iprimi elemento^

rum.KefH erunt i^tur anguli qui circa uerticem r,peri^ 15 ipjiuf

primi elementorum . Tanget itaque reHa s tipjumahcd circulum , in

ipfo quidempunSio rpercorollarium pdecima tertij eorundem elemen-

torum . Connexa tandem ar
y
qua efi latus oflogoni reguUrU in dato

circulo defcripti : eadem st erit latus oSlogoni regularis y dejadpti circa

eundem circulumabcd: ^rs aqualis ipjxas
y perea qua ir quarti

elementorum demonjhrantur. Ef cum angulusm rs,ft reflus : ma-
ior erit ms,ipfa r s,per primi elementorum: 0*proinde maioreadem
sa. TrianguUporro mrs& s r a y fe habentadinuicemy uthajesms

& s ayper primam fexti elementorum . Maius ejl itaque triangulum

mrs yipfbreBilineotriangulor su :^proinde longe maius triangulo

rs ay cuius hafseflarcus ar . ^ttotum confequenter triangulumm s ty

maius erit duobus triangulis rsayrtby quorum bafesfunt arcus aryrb,

Subduclo itaque triangulo m s t quaterfumptoy dreli^is quatuortria-

guliSj quorum bajes Junt circunferentia quadrantes: aufereturplus

quam dimidium . hcdemmodo conne-

^ xaes linea reSiay quafecet arcum a r

punSio u
, peripfum punHum

\// y/ \ \ Uy ipfia r defcripta parallela x u;^:

1 / \\ \ \ erit eadem xut latus fedecagoni

[/ ^ \af ic

eidem circulo a b c d circunfcripti , & triangulum s x maius re-

hquu duobus triangulis a x u y ws^r, quorumbafes funt arcusa u cir

» r . SubduBo itaque triangulo su:^ oElies fumpto , aufereturab oSlo

refduis triangulis 3 ipjt a s r u triangulofmibbus inuicem aquaU-

husyplus quam dimidiumTt deinceps in huncmodum,de catems agen-

do triangulis , atque regularibus polygonis eidem circulo circunJcriptiSy

^ dpariterparibus numeris denominatis. Supponantur igtur,facilio-

ris intelligentia caupi , oSlo triangularesfup^cies , inter ipfum circu-

lum^ circiifriptupolygonu regulare coprehenfa y ipfa lmagnitudine

foreminores. hrit igituridem o^ognum yprafato re^angulofghk

h itj
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min.u£ : cum datum ab c d triangulum y & rejiduum ipfa ImagnitU'-

dine minus comprehendat . ht <juoniam dimidius ambitus ipftus

oHogoni circunjcnpti , maior ejl: dimidia circunferentia circuliy^per*

pendicularis in latus eiufdem eadem odlogoni
y
femidiametro eiufdem

circuli aqualis y atqueper antecedentis ajfumptijiue lemmatis demon-

Jlrationcmyfub ip/aperpendiculari^ dimidio laterum ambitUyredlan-

gulum comprehendatur ipji odlogono aquale : Maius erit propterea

idem circufcripmm odlogonUyipfofghk reB.angulo yfub dimidia circu*

ferentia&femidiametro comprehen/o . Inferebaturautem exfupradi-

dlkyquo^ minus: quafmulflare nonpoffum, 'Hon efl igitur circulus

ah cd y eodemfg hkredlangulo minor . Ojlenfum etiamyquodneque

maior . Aequalis efl igituridem circulus ab cdy ipfireflangulofg h k,

quodfub dimidia circunferentia,^femidiametro continetur.

^Conciufio propofitionis.

^Kefultati^tur area circuli yCX duflufemidiametriin dimidiam «V-

cunferentiam . QiLoddemonfhrandumfufeeperamus.

^Corollarium

.

^ f:xhdci^ur quinta i eSrprimahuius libripropoftione femanife-

fum,qualiumpartium area circuli efln^oj imminutorum
z6:taliumpartium circunferiptum quadratumeffe 14400, inferiptum

uero 7100-
PROPOSITIO VI.

Irculo dato,^qualequadratum,ex pr^oftenfa ratio-

ne circunferentix ad ipfius circuli diametrum at-

que ucrfione quadrantis in lineam rcdlam, in pri-

mis deferibere.

fPRIMA ET OMNIVM SIMPLICISSIMA i

drculi quadratura , expraofenfa ratione circunferentia addiametrUy

m Ipfus circuli dimenfone , infkccedentiutetragonifmorum circula-

rium confirmationem , in hunc quifequiturmodum uenit inprimiscol-

ligenda . Conflati^tur exprima huiusfecundi libripropoflnone , cir-

cunferentiam



cun^entiam circuli , ai ipjitm diametrum rationem obtinere triplam

undecupartientemjeptuagejimas oflauM: qualempropemodum habere

uidenturpartes fexagenaria minuta^^,z^^^,^(jj adpartes

\zo (qua rationepmcijiorem aliquando inueniripojje , omnino dijfidi-

mus
:
quemadmodum ex ipjius prima propojttionis demonjhrationejit

manifejlum. ) Eximmediataporro quintapropojitione colligitur 3 re~

^angulumfuh dimidia circunferentia , femidiametro comprehen-

jum3aquum ejje dato circuloxuius radix quadrata , efh latus quadrati

quod eidem circulo coaquatur . Si i^turinter re^am qua dimidia

circunferentiajit aqualis3& ipjius circulijemidiametrum, mediapro-

portionalis inueniatur3peri^jexti elementorum-.ea erit latus quadratiy

ipjidato circulo aqualis.Cum enim tres linea re6lafuerintproportiona^

les,quodjub extremis continetur reHangulum,aquum ejiei quoda me-

diaft quadrato 3
per 17 eiufdemjexti elementorum. ^Ytfidatusfuerit

(ucrhi ^atia) circulus a h CyCuius centrum dy dimidia illius circun-

ferentia aqualisfteflineareSiayjemidiametroautemreSlafgy grf*-
per totaeglineareiia jemicirculus dejarihaturehgy exciteturque

a

punBo fperpendicularisfh 3
perundecimamprimi elementorum : erit

ipjafh media proportionalis interafg^fgyper ipfam jexti elemen-r

torum 3 g^defcriptum ex eademfh quadratum/h kf eidem circulo

ab c dpendenter aquale.

^ Siiuuetautemin numerisfacere periculum 3 ajjitmatur circuli di

meterpartium inuicem aqualium izo(qualemfecunda huius libripro-
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pofttonejHp^ofuimus)femidiaineterigitiirf eritpartium 60 : 0*triplu

confiquenter ipjius diametri
,
partium ^6o . Vnum porro feptuagejt^

mumoHauum eiufdem diametriihaheyitpartem i ,^ minutafexage-

naria ^hiS, zy^ 41^3 1 :&proinde undecimfeptuageJimaoBaua ^ con-

tinebuntpartes16,^ minuta 55>23j 4j 56^
, 5 1 . Hacautem undecimfe-

ptuageftmaoSlaua , iunHaprafatis -^60 partibus triplaii dimetientis

conficiunt circunferentiam ipfius circuli^partium quidem mi-

nutorum 55^13,4,36^51. Dimidia itaque circunferetiajeritpartiumi^Sj

minutorum 17,41,31,18,16; qua duHa in 6 Cipartesfemidiametri,

redduntpartes u^oy,^ minuta 4ii}ZyiS^ 16 . Tanta efi igiturarea

ipfius circuli,perantecedentem quintam propofitionem . Huius autem

I

are^ radix qua

drata , uero

(
quantum ars

ipja patiturntt

partesioc3&
minuta zo, 15,

28, sp.Tatum

efi itaque latuf

quadrati, eide

circulo aqua-

lis ipfius

propterea lateris dimidium,habebitpartes 55, minuta 1 0,7, 44 , 15.

^iufdemporro quadratifimidiameter, eritpartium 75 , minutorum

iij3Ij2.5,10,35. pradiSiarumfupputationuofienditformula.

^ Idem aliter.

^EIDEM INSVPER OBLATO CIRCVLO, AE-
j,

quale quadratum aliter dabitur.medianteuidelicetreSia, qu§circufe-

renti§ quadranti,per antecedentefecundampropofitionem defignata efi

aqualis. Isam
fi

intereande refiam, gp^ circuli diametrum,mediapro-

portionalis inueniatur,per iifextielemeioruiea rurfum eritlatus qua-

drati,quod ipfidato circulo efi aquale. idenim quodfub dimidia circu-

firentiaygp^femidiametro continetur refiangulu,ipfidato circulo efi a-

qualetigitur gp^ illud fub quadrate , gp^ toto coprehenditur diametro.

merorumjpro-

xima , habet

pam,. i. - } I+'
•3

Diameter arculi. 110 0 0 0 0

Semidtameter. 60 0 0 0 0 0
Triplum diametri. 3601

0

0 0 0 0

^ ipfius diametn. 3- ir 27 4 » 3 -

i| eiufdem diametri. S! S5 4 36 3
^

circunferentia. ?76 55 4 36

Dimidia circunferentia. 188 2-7 41 32 )8 26

Semidiameter,per ijuem dimidia 60 / / / / /
arcunferentia multiplicatur. 17 41 32 .8 16 0
Numenprodudii. 11280

^^rea dati arculi. 11307 4 » 3^ 18 26 0

Latus ijuadrati circulo aqtialu. 1C6 J 5 i8 IO

Dimidium ipfius lateris.
53 IO 7 44 ^5 0

Semidtameter ipfnts quadrati. 75 II ,3. 30 35
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^
1« exemplarem huiujcefartis confirmationeidejcrihaturfiguraprio-

ri haud dif^imilis : hocfolum excepto^quod re^aef, quadranti circun-

ferentia fit aqualis^fgautem datiab c dycirculi diametro. Sitque rur-

fum mediaproportionalis inter e &fg3 reiiafh : cuius quadratumf
h\il,aquum efl contentofuh ef»&fg reBangulo, ^proinde ipfida-

to circulo ah cd.

^ %iiuuetautemynumeralifupputationepericulumficere
:
fit uelut an-

tea,circuli diameterpartium izo . EnV igiturreHa ef,qua ipfiuidelicet

circunferentia quadranti efiaqualis,fimiliumpartium minuto-

rum 13,50, ^6,9,1^.per antecedentemprimam, autfecundampropofi-

tionem-.qua duHa in ilopartes ipfiusfg,feu diametri circuli,procreat

rurfum partes 11307, ^ minuta 41,31, 18, 1.6: quanta uidelicet

perantecedentemprimampartem ,
inuenta eflarea ipftus dati circuli.

Hinc latus quadrati eidem circulo aqualis,hoc eft,reSlafh,atque ipfius

quadratifemidiameter,dpramiffa quantitate non difcrepahunt .

PROPOSITIO VIT.

IATO rurfum circulo , inuenirc latus quadrati cidc

l^circulo squalis : & rc6tam iimul,qus quadranti cir-

s cosquctur circuli.

j^QVANQVAM CIRCVLVM IN QVADRATVM
aquale,& tumexpraofienfa ratione circufereeia ad ipfius circuli dia-

metru,tum ex uerfione quadratis eiufdem circunferentia in Unea reEla,

proxima docuerimus reuocarepropoftione: iuuat nihilominus hocpr§-
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clarum ^ ha^enus dejideratum ^rohlema

,
pluribus modis a nobis

reces excogitatis &adinuentis,hoc locopertraBare :idjueinprimis be-

neficio duarumreBarum, inter datas extremas continue proportiona-

lium . Sit igitur datus circulus abcd, cuius centrum e3 in quo dime-

tientBac,gp^ b d^ad reBosfefe inuicem diuidantangulos.ht dijcinda-

tur diameter b e d, in totfe^entaproportionalia,& eodem ordine di--

flributd , ut inprimaparte antecedentisfecundapropofitionis declara-

tum,atque ob/eruatum extitit. Tripleturpojhnodumfigmentumpro-

portionale ipfius diametri,ordinequintum : ^aconfurgentelineare-

Bafiecetur dimidiumfe^nenti duodecimi:^ quintapars decimioBa-

uifigmenti , atquefixagefima pars unius centefima uigefimaoBaua

partis ipfiusfigmenti decimioBauijnecnonparsfixagefima unius par-

tisfixagefima centefimafexagefimapartis,&par infuperfixagefima

uniusfixagefima partis alteriuspartisfexagefima unius oBuagefima

panis eiufdem decimioBamfignenti : una cumpartefixagefima unius

fixagefima panis alteriuspartisfixagefima, qua rurfumpartemfixa-

gefimam ejficiat unius quadragefimaoBauapanisfigmentiproponio-

nalis ordine decimifiptimi

.

E/- ei qua tandem relinqueturlinea reBa,

aqualisficetur e
f,
pertertiam primi elementorum. Aut(fiu€lis) ex

quartofigmentoproportionali ipfius diametri bed, auferaturfignen-

tum ordine undecimum:^ inde reiiBa linea reBa, addaturpar quin-

ta decimioBauifigmenti , und cum nuper exprefiis jragnentis ipfius

decimioBaui atque decimifiptimifigmentiproportionalis eiufilem dia-

metri.^t inde refultanti linea reBa,aqualisficetur af. VerpunBum

infuperfaltero duorum modorum defignato,ipfidimetienti b e d,paral-

leladucaturgfh,per^i primi elementorum, utrinque fuos applicans

limites in circunferentiam ah cd. Interipfkm confiquenterbed, di-

metientem, reBamgfh,dua linea reBafub eadem ratione conti-

nueproportionales inuenUntur
,
peraliquam antecedentis primi libri

propojitionem
:
quarum maior ordineficundafit klm, minoruero

fiue tertiaproportionalis nop

.

Hif inhuncmodum confiruBis , aio

reBam klm, ejfi latus quadrati, quod ipfidato circulo efi aquale : re-

Bam porro n op , aqualem ejje quadranti circunfirentia eiufdem cir-

duli dati,utpote ipfiab,uela d . Q^dnumerorum officiojin hunc qui

fiquiturmodum,fietmanifiBum

.

^Kefii-



LIBER SECVNDVS. 48

^ Kefkmanmri^turexpcunda huiits lihrifropoftioneifigmentorum

proportionalium ipfius diametri h e dfupputatajg^ in numeralem ta-

heUam redacta quantitates y inpartibus uidelicetqualium idem circuli

diameter efi izo: LtconeBaturegfimidUmeter. Clarum efiitaq;fig-

mentumproportionale ordine quintum triplatumyejficerepartes 43,

minuta i^,53,35>j4(j, 4^40 . Dimidiumporroficeti duodecimifitb his

contineturminutisyiiyio,^%y<^o,-jjiz

.

Efpars quinta decimio^iauifig-

mentiyhahetminuta 0,14,57,11,45,0^48. Centefima deinde uigefima-

o^auapars ipfipis decimioBauifigmentijoacminuta comprehendit, o,

o,35,z,48,9, ^Zy^oiquorumparsfixagefima eifdem exprimitur nume-

risfid mutatisfedibusperunicum ordine uerfus dextramyin huc modii,

0,0,0,35,1,48,f),5i,30.jEi«/^^r*effrf<i decimioBauifidentipars cen

tejimdfixagejimafitb his copreheditur minutis 0,0fiS,i,!i^,^^,'^^:qu^

hisper 60 filitomore dijhibutajuertunturinminutao

,

0,0,0,28, 2,

14,35,54 . Ipfiuspratereafi^nentidecimioHauipars oBuagefima, efi

minutorum o,o,5 (»,4,25>»4 •
qute terper6o,dextram uerfus difiribu-
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td,reuocanmr in minuta o iO ,0,0,0, . Vars tandem ^fia-

dragejimao^aua fegmentidecimifiptimiJyaccompkBiturminutaj o,

z,^iy\^,y.quaji^erquatuorfexagenarios ordines dextram uerpts reuo-

centuryuenentur in 0,0,2,, 31,15,5.H^ec autem omnia in

unum collega numeroruordine,e^iciutminutan,zy^Sy^jj 14,1,48,

i03},yquajlihdudia d^rafatisgartihus 43}Cj7
^ minutis ip,53,35),4«» j 4>

40 , i-

^fus

quinti

Jegme -

ti triqfli

cati,re-

linquut

partes

43
‘ minuta

1 \tris. m. ?• e. i?r

^Tmluqmtifepnen.] 4.? 16 39 4« •4 40 0 0 0

|ii
xij. 0 II IO 48 SO 7 11 0 ° 0

xviij- 0 0 H 57 II 45 0 48 0 0

173 ttS xviij. 0 ° ° 0 35 1 48 9 52 }0

JToco i$o
xvtij. 0 0 0 0 0 18 2 14 35 54

[1
7o 60 60 3o xviij. 0 0 ° 0 0 0 5^ 4 29 4

xvif. 0 ° 0 0 0 0 1 51 13 s

]
Horumfitmma. 5 0 M 4S 37 14 1 48 10 33

H
ReSid e f. 1 4J

1
5

i/ IT 8 40 38 II 49 ^7

yzjiS^ly^y^Oj^ZyUndcum iz^ropemodumminutisfeptimisycitracalcu-

liiaHuram reiiciendis,utpote qua adfummumfaciant R^-

Ba igiturefefipartium 4 3,c^ minutorum 5,2.7,53>8,4o,38 . QMm
.
rurjum hoc modo colligere licebit , Segmentumproportionale diametri

ordine quartUyhahetpartes minuta 30,17,57,1,5,18; c^Jegme-

tum undecimumyminuta 3<?,io,47,58,i,4(j . Qtahus detraBis expra-

fatoJegmBo quartoyrelinquuturpartes i6y& minuta 54,17,9,4,1,31.

His autemfiaddanturprafata ,^fingulatim exprejfit decimioBaui,

~atque deci~

mifiptimi

figtnnijrag

menta:con-

furget par-

tes 16 y

minuta 54,

3i,<J,5i,

II, 48,10,

33 . Tata efi

1 m. 2 . ?• ?• 1. 6, r- I ?
Segmentum ~W. 7 l 50 ^7 57 5 18 oj 0
Segmentum xu 0

1
36 10 47 38 2 46 0 oj 0

Reficimm. 16'
54 17 9 4 2 5^ 0 0 1 0

jfigmenn xviij^ 0 0 14 57 ti 45 0 48 0
j
0

hzylM^etixviij. ° 0 0 0 35 2 48 9 5^ 13°

S3 «0 IS9 xviq " 0 0 0 0 28 2 14 35I54

7o ao so So xvtq. 0 0 0 0 0 °
5« 4 v[ 4

55 <50 eo 60 4S xvij. ° 0 0 0 0 0
3
' "31 S

tJ orum jumntd A f. '| 16 54 '3^ 6 51 19 21 48 °|33
Re[icjifxfe,feuef. ]45 s Ivi 53 8 40} 38: II

l4s ]27

inturreBa afquafkhduBa exa efemidiametro , relinquitefpartiu

ap,yCp^minutoruyz-jyy%y^Oyi%.Quius quadratu hahetpartes iS^GyCt

minuta
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eg^efi^amt(^6oc:a fiaufefaturide quadratu quodfitexe f^

relinqueturquadratum ipfift^ elementorum
,
parttum

i743jC^ 31 ^ 57i44i4ij5ij44>45>34i2.o,55,5<>.

Qmrum radix quadratathahetpartes 4 minuta 45,4,9, i8,39,<>:

tanta ejl i^tur re6iafg. Hac autem duEla in 60partes ipftus h efemi-

diametri, c3r producum iterummultiplicatum per eafdem Copartes,

ejfictuntpartes minuta 9,18, 39 , <>
;
quorum radix cuhica,

efipartium^^iCf minutorumiOy-jj^/Sf., Tanta eji itaque reBak l,

pernonampropojitionem antecedentis libriprimiEtproinde tota klm,
• hahetpartes 106,0“ minuta 20,15,18, 50 .* quantum uidelicetperan-

tecedentem propojitionemfextam inuentumfuit latus quadrati ipfida-

to circulo aqualis,cuius diameter eftpartium 120 . Dato itaque cir-

culo ahc djdatum efilatus quadrati eidem circule aqualis:quodinpri-

misfaciendumfuerat. ^Qufdautem reSta n op,fit aqualis quadranti

circunferentia ahuelad, fitaque manifefium . Namfipartes 53 , O*
minuta io,y,4<n.iZ'^, ipfiusk.1 j ducantur inpartes 41, ^minuta^^,

j\;^,i^,^9,6,ipfiusgfyproducenturpartes minuta ,34,4,

57,33,33,7,8,41,30
;
quorum radix quadrata habetpartes 47,eir wi-

(>,55,23,4,36^, jfere . Tantaefiigiturre^ano,periofeptimi

elementorum:O ^otaproinde n 0p,eritpartium 94, minutorum 13,

50,46,9 , 13
:
quanta uidelicetinuentaefireBa aqualis quadranti cir-

cunferentia , cuius diameterefipartium 12.0
,
perantecedentemfextam

pTopofitionem. Datopropterea circunferentia quadrante , datur re£la

nop eidem quadranti aqualis: quodfeciffe conjequenterpportuit.

aliter.

2 ^POTERIT ET VTRAQVE PARS HVIVSCE
propofitionisjuia chordarum etarcuum , reBarumue in circulofuhtefd-

rum, adeandem ofienfionispracifionem uelfacile reuocari. Kefumatur

ergo datus circulus a b cd^cuius centrum e , dimetientes «ero acO^d,
in eodem centro efefe orthogonaliter interfecantes.ln quo quidem circu-

loyCoaffumatur arcus afgraduum ^^(qualium uidelicet tota circunfe-

rentiaeil^6o)&minutorumfexagenariorum^,/^Z3^iiZ^,^t,% . Cu-
ius quidem arcus af,finus regiusfitfg : O* tota proinde chorda ,fiuh-
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tzn^ens arcum duplum , efioreSiafgh . Inter ipfumpofiea dimetien-

temhedy^ chordamfue reBamfg h , dua linea re6iafuh eadem ra-

tione continueproportionales inueniantur,per quam lihueritipfusan -

recedentisprimi libripropojitionem. Quarum maior^ ordinefecun -

da,Jtt rurfitm k Im: minor uero^jiue tertiaproportionalis^nop. His ita

conflruHis , aio rurfum eandem k Im ejje latus quadrati ipjt dato cir-

culo aqualis:re6lam uero n op , aqualem ejp quadranti a b ipjius data

circunferentia ab cd . ^ J^ereaetenim^ qua de reflis in circuloftb-

tenfs conjmpfmus , nofham fnuum reEiorum tabulam minutim

fdeliterquepipputatam,Jinus reflusfg ipfiuspropofti arcus af habet

partes i\.i{qualiumfemidiametereEi 6o)& minuta

,

6 '.

quantam uidelicetproximo calculo offendimus ipjdmgf. Ef quoniam

pmidiameterb
e
Jupponiturpartium COiCritrurfum k Ipartium^^y^

minutorum loij,^j^,zy.reila uero n ofmiliumpartium minu-

torum <fj55>i3,4,3<>,3o. Cum enim extremapnteadem quaprius :^
ipfa mediaproportionaliakl^ no» aprius inuentapartium ^ mi-

nutorum
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nutorum quantitate non dijarepahmt . Tota igitur klm^ eritrurfum

^artiumioC^ey^minutorumio, iZ%3<j^o:KeBauerono^ Jimilium

fartium 30^ minutorum^i^Oi 4(>j 9, 13 . Etproinde reHa klm,

eji latus quadrati ipjidato circulo aqualis^ip/d uero nop, aqualis qua-

drati circunferentia eiujdem circulijperea qua nuper deduilafunt,&
antecedenti/extapropojttione confirmata . Vtraque i^mrpars huiufce

propofitionisfit rurjum euidentifiima.

C Idem rurfum aliter

.

^
fIDEM QVOQJ/E LATVS QVADRATI DA-
to circulo aqualis, utpoteklm ohtinehitur

:fiarcusa k Jumptusfuerit

graduum 62. ( qualium , uelim intelligas , tota circunferentia eB^6oJ

C^' minutorumfexagenariorum 23 , 25, 2.8, 50 - Quoniam huiufce-

modi arcusfinus reHus k l, per nofiram de replis in circulo fuhtenfis

traditionem, efipartium minutorumxo 44, 25 .* quadupla-

ta,efiiciuntpartes 106 , cpr minuta zo , , zZ , : quantum uideli-

cet nuper inuentumfuit idem latus klm. ^T^tfi coajjumptusfuerit

arcus an graduum^\ 3^ minutorum , 30, \o,(inusre^

Slus n 0 ipfius arcus a n, expraallegatofinuum reSiorum calculo , con-

fiatfartibus ^ minutis (f,55, 23,4,3^, 30 ;
qua dupluta 3 con-

ficiunt totam nop quadranti aqualem
3
partium minutorum

1^3^0,463 ^3 13 . Quamfacilis i^tur3g^ methodicafit utriufque ha-

rum duarum reBarum adinuentio , cuilibet dextro leBori relinquimus

diiudicandum
. ^ Qhorda itaque arcus \z graduum 3 minuto-

rum 4(j , 50, j7, 40 j eB latus quadrati ipfidato circulo aqualis
:

qua

autemfubtenditarcumioi graduum, ciy* minutorum isf,11,11,03 20,

quadranti circunferentia eiufdem circuli coaquatur . Hincfit, ut ex

unaquaque harum triumpartium
,
quemadmodum exproxima colli-

gitur propofitione
3
gminafuboriatur circuli quadratura . 'Namfiex

reBa k Im uno trium modorum adinuenta, dejeribatur quadratum

rkms 3 illud eritaquale dato circuloabcd. Aut ft inter dimetien-

tembedg^ reBam nop 3mediaproportionaliseliciatur:eaeritlatus

quadrati,quodeidem aquatur circulo.

* ^

PROPOSITIO VIII.
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Irculo iterum dato, kcusqiiadrati eidem circulo

squalis, cxfegmcntis proportionalibus ipfius col-

ligere diametri.

CfN PRIMIS IDEM QUADRATI LATVS, i

perfoUmproportionaliumpgmentorum dimetientis ipfus circuli elide-

mr compojitionem . "Namjiprimo^ maioriplento , iungamr ter-

num, und cum dimidiopxti, atque dimidiofegmenti decimi,necnon

^ quartaparteferenti ordinefedecimi, partepxagepma dimidij

ferenti defimipptimi, atque centepma nonagepmafecunda partis de-

cimioEiauifegmentipartefexagepma ,&parte demumfexagepma al-

teriuspxagepma unius nonagejtmafextiepartis etufdem plenti de-

cimioBaui : conflabitur tandem reBa quadam linea , cuius quadra-

tum aquum eflipjidato circulo

.

^ Kefumatur enim ob oculos, tabella

pgmentorumproportionalium ipflus dimetientis ,
quam in demonflra-

tionem antecedentispeundapropoptionisppputauimus: nefufficienter

expreffam ipflus dimetientis partitionem , toties inculcare uideamur.

clarum efi igiturexip/a tabella ,pgmentummaius^ ordine primu,

conflarepartibsfs y^ (qualiumippdiametereflizo)^minutispxa~

genariis , 40

,

59 , 18,14 : tertium ueropgmentum, haberepar-

tes 2.8 ,6^ minuta i5>,4i, zj ,58,3 (?, iS.Dimidium confequenterfegmenti

ordinepxti,CDntinetpartes 3,^ minuta 20,57,1 <>,2,47, 4 ; ipflus

decimiplenti dimidium, hactantum minuta comprehendit , 29 , iS,

12 , 49 , 8 , 35 .Vnumporro quartumfe^Tienti decimipxti , eB minu-
torum 0,48 , ,^,45,55, 30. Etdimidiumpgmenti decimippti-

miihaccompleBitur minuta i , 0,29,14,9 , 19
:
quorumparspxagefl-

1 17- jq?:
majeuocatur

SSeomerUummaius, /•

1
Se^tientum ordine Hj-

\D^midfup^meti <;^

IQ^ittfiars xvi.

L Ifeffsmti xvij.

Ilo IS, xvtq.

74
28

3

0
0
0
0
0

9^0
19 41

2C 37
29 16

0 48
0 l

o[ 0
oj 0

40
21

16

12

P
0
0
0

59) 1»

58!;«

2-147

4si 8

«45
29 [14

23 ZI

0 46

14

28

4
31

55

9

l

0

0

0

30
t$

44

o[ Ij0,29,i4,i9,

o\^.Vars deinde

‘^1pxagepma no

'^1 nagepma p~

^^1
eundapgme-

15I
tidecimioBa-

\LdttiS quadrati. io6 20i id 28 49 59 ij 39 4i\m,fryhisci>-

tinetur
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tinetHrmiriHtls 0,0,13, Cyiy.quortimjexagefma^ars etfdem ex~

^rimiturnumeris fjedper unicum ordinem uerpis dextram reuocans.

Nonagejtma denitjuejextagarsigjtusdecimic^aui/egmenfi , hac ha^

her minuta o i o,4<j,45,44jI3 :<^ua his dextram uerjuaper Codijlri-

huta y uertuntur in minuta o, o , o , o , 4<> , 43 , 44 , 13 . H.fc autem

omniaJimul iun6la , in unumue coadunata numerorum ordinem, con -

fiduntpartes 106 , minuta 10 , 15 , i8 ,
50 : deefi enimfolummodo

i minutum quintum , reprajentans unius integrapartis , ex ui~

dojb irrationaliumjegmentorum , radicumue non quadratarum calcu^

lo de necejlitateprocreatumyrelatione (nedum aliquidfiat)prorfus indi-

gnum . Atqui totidempartium atque minutorum, repertum eji latus

quadrati,ipji dato drculo (cuius dimetiens eflpartium 60) aqualis,per

antecedentis/extapropofitionis demonfirationem . Satis gitur huicpro-

pojitionifa6lum ejje uidetur .

^Idcm aliter.

i fIDEM PRAETEREA LATVS QVADRATI
ipfidato drculo aqualis,exprafatispgmetispr^oportionalihus diametri,

in huncmodum colligetur. Sit itaque datuspmidrculus a h c:cuius dia-

meterac in totfegmentaproportionalia g^eode ordine dijhihutapar-

tiatur,ut inprgfatafecudapropofitione luculeter €xprefiimus,&^pria

eorundemfegnentoru tahella continetur . Suhtedaturpojhnodum reHa

qufddlinea ch,qua confiet ex refiduofemidiametri:fuhtraBa inprimis

quartapartefegmetiproportionalis ordine quarti, g^ dimidio nonifeg-

meti,atq;fexagefimapte dimidijfe^eti dedmiquarti,g^parte infuper

fexagefima unius terti§ptUfegmeti dedmi/eptimi , g^fexagefima itide
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fte unius quadrageJim^ffartUpgmeti decimioSiaui,undcufeXeig€jima

gte uniusgartisfexdgejimg alteriusfexagejim§ unius decim§gtisferc-

ti ordinefedecimilEt coneSlaturdemu a b linea reEla: qua aiofore latus

quadratiiquod igfdato aquum eflcirculo.^Claru ejienim(ut idjolito

numeroruprobemus examine)exfepius allegatofgmentoruproportio-

nalium ip/ius dimetientis calculo , unum quartumJegmenti proportio-

nalis ordine quarti,haberepartes minuta ix,

dimidiumfegmenti noni,hacfolum minuta continere o, 4 7

,

48,p,^S.Dimidium autemjegmenti decimiquarti,hahetminuta 4 j iC,

13,41^13^1
:
quorumparsjexagefma,eofdem compleSUturnumeros ,fed

perunicum ordinem dextram uerfus reuocatos,in huncmodum 0,4,1^,

13, 41,13,1 . Vnumporro tertiujegmenti decimijeptimi
, fub his contine-

tur minutis,o,j^o,i^,x^3i6,\x, 40 : gy' horumparsjexagejimajub his

o,o,40,i5>,i5>,i(3',ii, /^o.Qupdragefma deindeparsfegmenti decimi-

oSlauiyhac uidetur habere minuta 0,1,51,8,58,7,3^: qua difributaje-

melper60 , reJUtuuntminuta o, 0,1,51,8,58, 7, 3(> . Ipfus deniquefi-

decimijegmentipars decima,his minutis exprimitur o,ii> , 34 , , 41,

fere: qua teruerfus dextramper 60 dijhibuta,reuocanturmminuM:

o,o,o,o,i5>,34, 1^,41 . Hacautem ommafUto more in unmtco.mpo-^-

hta numfivA-
ftep

4
,
0

0

0

0

11
3«

47
4
0
Q
0

I:

21

16

40
. I

0

4 *

15

3^
1-3

19

5
^

0

1-

3 '

48

41

29
8

15»

,
3 ^

i9

9

x6

34

-
3°

5«

i

h
0
0

40

3^

42

j

rum ordinsj,

effkiiit par-

tes 4, »tf

nuta 13, 19»

19» ?7 > 58 >

41. 15 ’ 58*

quibus detra

^figmtnri iiq.

1 jegmcnd ix.

kl ' XUq.

'ssl XVj
W40 XYiij

.

XVi.

0

:

0

\Horum/umma.

55 3^

^9

30

17 ^7 41

^Refidaum de 60. 40 41] I 18 4^
CtlS ex 60 .

partihusfemidiametri , relinquunur partes 55 , g^ minuta ^6 , 30,

40, 41 , I, 18 , fere. Tantaefi igiturreBa cb: cuius qua-

dratum habetpartes , ĝ minuta 18, 17, ,^4yferh deficiunt

enim circiter x-j minutafexta,quafaciunth m k la loy gst* reducun-

turad unius integra partis y exfapius allegato irrationalium

calculo de necefitatepeccantegeneratum . Qtiadratum porro quod ex

cbyjubduStum ex quadrato dimetientis a c: relinquitquadratum ipfius

a b yperotjprimi elementorum Subtra6lis ergopartibus ^o^Xygsr mi-

nutis
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nutu iS > 2.y , 4^ 3 34 ^ ^ T4400 ^ani-

btis quadrati ipfius dimetientis a c : relinquunturpartes 11^ oy,& mi-

nuta ^i,^x^\%iZ6.Tantumejii^turquadratum3quodexa hreBade-

Jcrihitur . Atqui totidempartium atqueminutorum inueta ejiarea 'dr-

culijcuius diameter ejipartium 110 ,per antecedentemfextampropoji-

tionem. Manifejlum eji i^turiVeEiam ahefje latus quadrati^quoddato

aquum eficirculo.Qmd rurfumjujceperamus inueniendum.

^Idemrurfiim aliter.

3 cesto RVRSVM DATVS SEMICIRCVLVS
ah ciCuius centrum d,^ diameter a dc, in quemperpendicularis in-

cidatpemidiamsterdh
:
jttqite latus circunferipti quadratiehfjiUiuf-

que/emidiametri deatquedf.Etdiui^a dediametroin totfegmenta

proportionalia , & eodem ordine dijhrihuta , uelutifecunda huius hhri

propojttione diSlum atque ohpruatum extitit ijecetur ex ipfdh e reEla

quadam linea hg
,
quafit aqualis dimidiofegmenti minoris ipjius dda-

metriyg^ dimmoje^entiproportionahs ordine quartiiautfegmento

tertio, 0* dimidiofextifegmenti proportionalis eiufdem diametri : mi-

nus tamen fexagefima parte ipjiusfegmetiproportionalis ordine quar-

ti , atqueparte itidemfexagejima medietatisferenti duodecimi,0*

parte infuperfexagejima unius quarta partis quindecimi ferenti,

detraSla priiis eiufdem pxagefma partis parte rurfum fexagefma.

Et conneflaturdg linea reEla ^qua fecet circunferennam ipfius cir^

culiinpunEloh . Confequenter
,
perpunElumh dimetienti ac atque

ipft e fparallela ducatur hl> qaa utrinque produEia, contingatde.
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<itque dfjemidiametros inpunSlis n. Er/f enim m n reflay Utus

quadrati i^Jidato circulo <x(jualis

.

C Kefumanturnanqueexjecunda

huiusprofojltione
,
fegmenta proportionalia dimetientis , in partibus

qualium ipfe diameter efi
12.0: uelutobieSla tabella continetur. Dimi-

dium itaquefegmenti minoris ip-

jtus dimetientiSihabet partes 2.2.,

minuta 55^4^39 j 30^ 2,0
,
53;

0‘ dimidium fegmenti ordine

quarti
,
partes 8 , minuta 45,

iliS^%,^\y^t^<).QuajimuliunBay

efficiunt partes-^i ^ minuta

40,18^38,1,23,31. idemetiam

coUigeturfx^partesy g^ minu-

ta ip, 41,11
, 58, 3<>, 28 ypgmen-

ti ordine tertij y componanturdi-

midiofextife^entiypartibus ui-

deliceti y gfr minutis xOyyjyiCy

2,47,4; confurgent enim rurfum

partes 3 1, minuta 40 , 1 8 , 58,

1,23,32. Quartumporrofigmen-
tum proportionale, eli partium

ijy&minutorumiOyZjy^-jy^y^yiZ: quorumparsfixagefima filUui-
detur conflare minutisyin ^««cw^)^/»w,o,l7,30,27,57,1,5, 18 . Dimi-

dium autemfigmenti ordine duodecimiyhahetminuta n,io , 48 , 50,7,

ixNnuminfuperquartum quindecimifigmenti , efl minutorum i,

10,43, 50, 35 ;
quaperCofilitomore dfhributa y uertuntur in minuta

<t>3iy^9yiOy^^
j 50^35 . Hiporro tres minutorum ordines in unumcom-

pojitiy conficiuntminuta 17 , 42 , 5 7 , 5<»j3<?j3 »5.* ^ quibusfidetrahatur

prafata fixagefima pars unius quartifigmenti quindecimi iterumper

60 difiributa y
qua eritminutorum 0,0,1, 15),i2,43,50,

35 , relinquen-

turminuta 17^41, 5(>, 37^ 2.5, , 14,15. QuafubduBa exfu-

pradi^is partibus y
^minutis 40,18,38,1,13,31; relinquunt

partes yiyg^ minuta i%y^<^ySf\,
,
fere . tanta efi igtur ipfdbg linea

re6ia : cuius quadratum habet partes <>84 , g^ minuta, 15) , 13 , 18,

2.1,33,57, 36. Quadratum autem ipfiusdbfiemidiametriyeli

partium

I
Segmentaproporaonaliadia-

II
metri,partium 120

.

1
2. I- 4- ?. tf. 7-|

i
'• 74 9 yo 40 y^ 18 14

4 T To 9 19 0 41 4 <f o(

I» 19 41 21 fS 3 ^ 28

1 "f 17 17 r? 2 y 18

IO 49 13 H y^ 3 ^ IO

1
6 41 14 32- 34

,tw 4 7 JS •yi yo 17 2
°i!

fi-piV i If 39 H 37 s 0
1

I H 43 j 3 S 19 y^
0 31 3 ^ 17 IO “1

II
XI. 3 ^ IO 47 58 1 44 0

P arf 0 22 2t 17 40 14 i4 ®|
”7- 0 M 49 10 17 48 22

/xuif. 0 8 27 2Z 2<f 2 °!

i
;

0 5 IS 42 yy 22 20 0
1

If
*»>».

1

0
1

3 ly 44 i7 42 0 1

fxy^-
' 0 i 0 58 28 18 38 0

1

Ixyiii- 0 I 14 4 y t8 4 f 4 0
|j
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"

31
I
zz 35|4i|24|fti-f.

53

pdniu-^ 6oo.

Hi£C alite f-
mul iunBa,

conjiciutpar-

tes

minuta 157,

Z3,i8, i3,iz,

353 57 > 3<^-

quorum ra-

dix quadra-

ta, uerO:,qua-

tu arspatitur

numerorum.

proxima, ejlpartium minutorum ^z,-^j,^i,^i.Tantaefiippi dg,
per^y primi elementorum : rePius efienim angulus quifuhdbg. 'Et

quoniam triangula bdg0^h dl, funtinuicem aquiangu!a,per 2.^ g^T*

31 ipjiusprimi elementorum-.efl igiturperquartamfexti eorundem ele-

mentorum , utgdaddb ,Jich dadipjam dl ."Ducdturergoh dindh,

fentpartes ^6qo (nam utraque ePi femidiameter
,

proindepartium

6o)qua diuifaperpartes 6y,& minuta reHituuntpartes

minuta 10,7,44,25 . Tanta efiipft dl,peruulgatam 4 propor-

tionalium regulam-.cui utraque ^ml&lnePi aqualis . Et totapro-

pterea m neflpartium io6,& minutorum 20,15,28,50 ;
quantum ui-

delketinuentum efl latus quadrati circulo aqualis , cuius diameter efi

partium 120 ,per antecedentemJextam propojitionem . Ejligitur rePla

m n latus quadrati ipji dato ci rculo, cuius dimidium efiab c,aqualis.

^Iterum idem aliter.

4 f IDEM PRAETEREA LATVS QVADRATr
ipjidato circulo aqualis , in hunc rurjumpoteritinueniri modum. Re-

Jumatur ipfius dati circuli dimidium abe, cuius centrum d , dime-

tiensa d c.Effubtendaturipfia dfemidiametro aqualis a h,hoc efi, la-

tus hexagoni aquHateri aquianguli in dato circulo deferipti: ggyco-

nePlatur rePla b c,qu^ efi latus trianguli aquilaterifimiliterg^aquia-

guli in eodem circulo defaipn . Diuifipofimodum ac dimetiente in to-

tidem figmenta proportionalia , eodemprorfus ordine dilirihuta.
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utjecunda huius libri^ropofitione diBum extitit,atqueproxima circu-

li quadratum rejumptum-.jecetur exab latere reBa quadam linea h e,

qua confiet ex duplo figmenti proportionalis ipfius diametri ordine

quinth^ dimidio noni^e^ quartaparte duodecimiyatque oBauapar-

te decimifiptimiyUna cumpartefixagefima quartafigmenti ordine de-

cimioBaui , uniufque trigefimaficundapartis eiujdem decimioBaui

figmentipartefixagefimajquafimul ejficiun ftjH) & conneBatur de~

mumreBa e c, qua erit latus quadrati ipfidato circulo aqualis . Quod

folito numerorum examine^duximus ejje confirmandum

.

^Kefumanturenimfiepius expreffa ipfius dimetientis figmentapropor-

tionalia, inpanibus qualiumprafatus diameter eB 120:«/ inproxima

partis tabella continetur.Segmentum itaqueproponionale ordine quin-

tum,habetpanesio,^ minuta 45», i3,24,5(?,31,10: qua duplata, ejfi-

ciuntpanes minuta 20 . Dimidium autem noni

fignentifiib his tantum comprehenditur minutis 47,2i,3(>, 48,9, 58:

CiT' quarta pars

\ Duplum v.|

f'"- \n,. i.| j. 4- J- s . 7 . 8.

21 3» 16] 49 53 20 0 0
j

IDimidtum ix. 47 21 [^6 48 9 S8 0 0

\tfe^enn xif. 0 5 35 M ^5 3 36 0 0
1

\^(evmenu xvif. 0 0 JO 14 37 4 39 30 oll

ik =^"s- ° °

,

I jio
? 36 19 45 °

° °
1

o| 2 20 12 39 3°1

1 b e . 3 >l55 |i8| 9 8
:

S |54 30II

I

cimi, habetmi-

nuta^,^^, 24,

’ fixti, minuta o.

30. Varsuerofixagefima quanafigmenti decimioBaui: his exprimitur

minutis o,i,io,5,3(>,i9, 45 : ^ unius trigefimaficundapanis eiujdem

decimi-
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decimioStaui Jegmenti fars JexageJima ^ hacJolum uidetur continere

minutAy 0j0,ZjZ0,ii,i2,3i),30 . in unum comj^ojitd numerum,

ejiciuntgartes Jninuta^\,^^,i%iS>,S,6 ,jere .Tantaejii^turigjk

h e : cuius quadratum hahetpartes minuta 41,31,18, z6 ,pro-

pemodum : deefi enimJolummodo | Io « «0 «» unius integra partis qua

reuocanturad , relationeprorjus indignum, ji irrationalium

fe^entorum, furdarumue radicumperpendatur calculus . Q^lium
autempartium diametera c efi ixo , taliumah efido. Quadratum

porro ipforum 120, ejlpartium 14400: quadratum ipjorumCo,

partium ^600 . Dempto autem quadrato ipjtus a h,ex quadrato di-

metientis ac, relinquitur quadratum ipjtus h c, per^j primi elemen-

torum : reflus eji enim angulus qui ad h,per 3 1 tertij eorundem elemen-

torum.SuhduBis itaque ^600partibus , ah ipjis 14400 , relinquuntur

partes loZoo ; tantum efi igiturquadratum ipjlus h c . ^x quadratis

tandemipjarumeh atqueh c, refultat quadratum ipjius e c,perean-

dem primi elementorum. \iocautem eritpartium 11307, comminu-

torum 41 , 32 , 18 , -lC : quantum uidelicet inuentum fuit quadratum

aquale circulo,cuius diameter ejlpartium izo, per antecedetemfextam

propoftionem
,
qua dato circulo aquale quadratum expraoflenja ra-

tione circunferentia ad ipfius circuli diametrumpttUfideliter exprefiijje

uidetur. Bjli^turecre^a latus quadrati, quod ipfidato aquum esi

circulo

.

^Aliterrurfum idem -

jCADDE QVOD IDEMLATVS E C, ALIA
ratione promptifime coUigipoterit . 'Nam refitmptapriorifigura ,Jtex

punSlo h in hafim ac trianguli reSlan^li ahc

,

perpendicularis de-

ducatur yfperduodecimamprimi elementorum:&/egmetoproportio-

nali dimetientis ordine tertio , hoc efl ,
fi^ento maioriJegmentimino-

ris tonus dimetietis ac (ipfi uidelicetgh) aqualisfeceturfk. ,c0Tcon-

neSlatur c k linea reSla: coincidet eadem cis. in direSlu continuata uer-

fusk, inpun^um e ipfius lateris a b : entque rurfum eadem e c latus

quadrati,quod ipfiprius dato circulo coaquatur.
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fAVT, SI VELIS, DIVIDATVR SEGMEN- e

tum aghifariamiin^unSio quidem U^erdecimam^rimi elementorum:

^ ipfi a Ipu lg,aqualis juhtendatur ^ aut coapteturam ^perprimam

quarti eorundem elementorum^qua tangat circunferentiam ahcinpu-
Bisa0’m. Nrf»i jtconneflaturcmlineareBa^tranfihitinduyitanter

eadem cm, per ipjum pun6ium
e
prafati lateris ah:erit^uepropterea

illiuspars e c, propojttum quadrati latus
, quodipjtdato circulo ejia-

quale

.

Nec hic alia opus effe reordemonjlratione , cum utroque modo latus ip-

fum coincidat in re^am e c
:
quam fore latuspropofti quadrati , nu-

meralifupputationefuitpraojlenjum.

PROPOSITIO IX.

Ompcndiarias aliquot circuli quadraturas,tu prius

oftcnfis , tum inuicem ad amuffim conucnicntes,

pendcntcr elucidare.

^QVA-NQJAU EX SVPR A DICTIS MVLTI-

fartam colligi uel facilepofit, qua ratione circulus in quadratum a-

qualereuocetur :
perutile nihilominusduximus ,&fludiops omnihus

futurum non ingratum,jicompendiarias aliquot, d nobis recensadin~

uentas circuli quadraturas,prius demonjhratis , atque inuicem {fidili~

genterexaminentur) conuenientes,familiariter elucidemus. Qt^ nuU
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lis^rorjks aliis
,
quam ocularibus ojlenjionihus inprajentiarum confir-

mabimus : neprafins uolumen in iniullam molemproducere cogamur»

ncue illorum confundamus ingenia
»
qui talibus inuentis Jolent utcun-

que deleSlari.

1 CSIT IGITVR IN PRIMIS DATVS CIRCV-
lusab CjCuius cetrum d» diameter uero a c: cui quidem circulo expediat

quadratum aquale dejcribere . Diuidatur itaque diametera cpro-

portionaliter in punfloe»perio fexti elementorum » cuiusfigmentum

maiusfita e,minus autem e c. "Excitetur deindeperpendicularis e b» per

undecimam primi elementorum: quaperi^ipfiusfixti elementorum»

erit media proportionalis interfigmentaa e^ ec . Connexispofimodu

a b atque b c lineis reSlls
,
Jubtendatur , coapteturue ipfib c aqualis bf»

aut ipfia b aqualis b g 3 ferprimam quarti eorundem elementorum:

hoc efiyinuertatur triangulum refian^lum ab c. N4w fiperpunHum

fipfib eparallela ducaturfh^quafecetdiametrum a c in ipfopuntlo h:

autperpunfiumg» eidem b eparallelagk» quaficeteundem acdime-

k
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tienteminip/opunSio k: erit utraque dh i quadrati

quod ippdato aquum efi circulo,& proinde totah k eiufdem quadrati

latus.Defcribaturigiturex ipjahk, quadratum hlkm.
C Nifc te ignorare uolumus ,pa hprogortionaliter diuidaturinpunSlo

riyg^heinpunBo o,atque b cinpunHor tpgmenfum maius bnejje

aquale perpendiculari b e,c^ n afegmentum minus aquum ejjefegme-

to maiori b o,atque b rfegmentum maius coaquariplento minori e c:

nec non ipfam b caqualem epefegmho maiori a e ippus dimetietis aec.

Mirabilispropdo in a b ctriangulo^proportionaliumpgmentorum re-

ciprocatio.

CSIT RVRSVM DATVS CIRCVLVS A B C,
2,

cuius centrum d diametera cdiuipis proportionaliterinpunSlo e,

cuius[ementum maiuspt a e,minus uero ec. Ef ereBaperpendiculari

ebiConneclatura blineareBa: cui aqualisfubtendaturaut in ipfo coa-

ptetur circuloj quaptbp ut inproxima diBum eB circuli quadratura^.

Secetautem reBa bffemidiametrum dem,punBog :&pgmentog

c

aquaiispeetur ex e b,quapt b h,per primi elementorum . ConneBa-

tur
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turdemum reEia a, h,qua direSieproduBd adpartes h,caddtin circun-

jierentiapunElum k.Enf enim ahk. linea. reBa , latus quadrati ipjida--

tocirculo aqualis. \{acigiturhifariam diuidaturinpunBol,^ dimi-

dia illiuspartilaaut / k, fecenturaquales dmg^ dn : atqueex tota

m nfqua ipjt a kefiaqualis)quadratumdeJadl^aturmonp eidem cir-

culo ab c aquale.

^CRESVMATVR ITERVM DATVS CIRCV-
lusahcy cuius centrum d, diameterautem a c diuijus (uelutifupradi-

Bum ejl
) proportionaliterinpunBo e

.

Ef ereBis ef lineis reBiSy

Jitper a c diametro perpendicularibus, connexaquefc linea reBa:diui-

datur quadrans circunferentia bc bifariam inpunBog,per tertij

elementorum . ConneBatur pofmodum reBa dg,quafecetfc reBam

inpunBo h:g^ aqualisfecetur d k . Connexa tandem a k linea

reBa, ea direBeproducaturin circunferentiapunBum l. Quoniam al

erit latus quadrati dato a b c circulo fqualis : exipfa igitural^aut illi

fqualimn, quadratum defcribaturm nop.
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fESTO RVRSVM DATVS CIRCVLVS AB C, 4

cuius centrum d, & diametera c diuifus ^rojyortionaliter inpunSlo

una cum e hperpendicularijupera c: ut inpracedentihus diBum atque

ohferuatum fuit circuli quadraturis. Et diuidaturjegmentumdepro-

portionaliterin punBofy cuiusfigmentum maitisjitdfy minusuerof

e,perfipius allegatam ^ofiexti elementorum . EtperfipunBum, ipfi

eh parallela ducaturfg,per primi eorundem elementorum . Conne-

xatandemaglineareBa yfultendaturiUiaqualis ah, quafiecetehre-

Bam in ipfipunBoh .
Quoniam e hreBa, erit dimidium lateris eius

quadrati
,
quod ipfidato aquum efl cirado . Secentur itaque dkgp* d

lycidem e h aquales :& ex ipfiak /quadratum ipfum defcrihatury quod

fitkmln.

CDETVR CONSEQVENTER IDEM CIRCV- ,

Iusah CyCuius centrum dy dimetiens uero a c, diuifus (uelutifiepius di-

Bum efl) proportionaliter in punBo e, cuiusfigmentum maiusfit

a e.
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ae,minusueroec:cni aqualisficeturef. Etere^o dhJemidiametro

juperacq>erpendiculari , ipjiafaqualtsfuhtendatur, coa^temruehg,

Verpunilum deindeg,ipjt dimetientia cparallela ducaturg h
,
quaJe-

cetd hfemidiametrum inpiiSio h. Nadh eritfemilatus quadrati,quod

ipji dato coaquaturcirculo. Viat igitur utraque dk.& dlaqualtsipjt

ah: & ah ipja k / dejcrihaturipfum quadratum hhml eidem circulo

ab c aquale.

^CSIT VELVT ANTEA DATVS CIRCVLVS
ahci illiufque centrum d,^ diametera c : cui quidem circulo opera^

pretium jit dare quadratum aquale . Diuidatur itaque dimetiens ac'

proportionaliter in punHoe 3 cuius figmentum maiusJit rurfum a f,

minus autem ec: erigaturque perpendicularis eh . Connexa dein-

de ah linea re^la , fuhtendatur latus quadrati in dato circulo defcri-

pt't,Jit(3Ue illudfg dimetienti a c parallelum : cuius interfeBio cum
ipja e % perpendiculari Jit h . £f conneBatur c h linea reBa,

k iij
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^uain dire^nm ^roduSla ad partes h t cadat inpunilnmV.ipJiUSah
lineareBce. Connexispojhnodum dfcrdgfemidiametris, 0^ in con-

tinuum direHum^uegroduBis U€rfusl0 w, reBum comprehendenti-

bus anulum quifuh ldm:fecenturdl0dm aquales ipjick.Conne-

Bamrtandem re6la Im, ex qua dlejcrihatur quadratumImno : siiud

enim aquabiturdatocirculo ah c. quemadmodumper aliquam antea

demonjhratam circuli quadraturam, confirmari uelfacilepote^i.

fRESVMATVR ITERVM CIRCVLVSABC,
cuius centrum e , dimetientes uero ac^hd^ ad regios angulos circa

idem centrum eyfife inuicem hifariam difejcentes. Subtendaturitaque

latus quadratim eodem circulo defiriptifg, ipfidiametro b dparalle-

lum
:
quodficeta e femidiametrum inpunSio h . Lt diuidaturfhpro-

portionaliter inpun^o k, cuiusfegnentummaiusfitfk. , minus uero

k h . Connexapoilmodum e k linea reHa
,
fceturilli aqualis e 1:0

conneHaturdemum reHabl.lpfiautem blaqualesficeturem 0en,
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adangulum reflumfuh me n conjtjhntes. Nrfm connexam n Unea re-

6la,erit latus quadrati
,
quod dato aquum e^i circulo.

8 fEXPONATVR TANDEM PRAEFATVS CIR-

culus ah c d,cuius centrum e, dimetientes ueroacO^b d,in eodem cen-

tro e ad reBos fefe inuicem dirimentes angulos . Erfubtendamur af
&bg linea rena , ipji a ejemidiametro aquales

:
qua fefe inuicemfe-

cent ingun6lo h . ConneBaturdeinde h e linea reBa,qua direBepro -

duBa ad partes e > uerfus i0‘ , contingat circunferentiam in ipfo

punBo k . KeBapoBmodum h k bifariam dmidatur in ipfopunBo i:

^ dimidia parti h iueliky aquales fubtendantur flatque g myin

femidiametrosaec^eb coincidentes, 'Erit enim utraque e Ig^ em y di-

midium laterispropojtti quadrati
,
quod ipjt dato aquatur circulo

.

S^-

centur icture ng^eoy ntrique ipfarum elg^em aquales:& exip-

faln aut mo quadratam defcribaturlmno : quod 'ipji dato circu-

loabcdy ex praoflenfis circuli quadratura aquumeffe conuincetur.
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PROPOSITIO X.

Ato quadrato, inucnirc diametrum, aut iemidia-

metrum circuli, qui eidem quadrato uerrauicefit

«qualis.

fO^EMADMODVM CIRCVLVM, IN QVA-
dratum aquale multifariam remeare docuimuSyfe dato quadrato cir-

culum aqualem uerfa uice nitemur defrihereddque compendiaria rur-

fum , atqueperfeje manifefia traditione j utinproximis diSlum atque

ohfruatumfuit circuli quadraturis, ^Sit igitur inprimis datum qua-

dratum ah cd,cuius diameterac& b d,fe diuidant hifariaminpun- *

Boe . 'E.tabfcindaturexablatereparsilliusfptima^pernonamfxti

elementorum
y
quaftaf. Ipfipojlmodum afiaqualtsfceturag, per

tertiamprimi eorundem elementorum

.

Er centro e, interuallo autem

egi circulus deferihaturgh k /
; quem aio aqualem ejfe dato quadrato

ab cd. Huius autem quadrati circulaturaprobationem , autnume-

ris
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nf examinandam, autjnius demonjhrata circuli quadraturi confhen^

dam hreuitati caufa relinquimus.Si enim circulogh k l, aquale qua-

dratumgerantecedentiumprogojitionum dejcrigferis,offendes illud da-

to quadrato abc d adamuffim conuenire.

CSIT RVRSVM DATVM OVADRATYM A
h c dyCHius utrunque latus ahe!^ cdbifariam diuidatur, perdecimam

primi elemcntorumta h quidem inpunlioe, ^cdinpunllof. ht con-

nexa eflinea relia (qua erit aqualis unicuique laterum,& ipfisa c^
bd^araUela) ea rurfum bifariam diuidatur inpunflog. Dimidium

confequer,terlater]sab,hocefae, diuidaturproportionaliter
, feuper

mediam & extremam rationem in punflo h , cuiusfegmentum maius

ftah , minus uero h e:quod rurfum proportionaliter diuidaturinpun-

flo k, cuiusfe^ientum maiusfte \i,minus uerofegmentum k h:cui a-

qualisfeceturhl.Nam connexag l linea refla,eritfemidiameter circu-

li, qui dato aqualis efi quadrato . Centro itaqueg, interuaUo autem
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gl» circulfis dejcrihaturlm n,quadrato ab c dac^ualis.

fESTO RVRSVM DATVM QVADRATVM 3

ab cdic^diuidaturbc latus hifariamin j>unflo e . Voflea dimidium

latus b eproportionaliter diuidatur in ^un^ofy cuiusfegmentum ma-
ittsjitbfy minus uerofe: quod rurjum diuidatur proportionaliter in

^undlo gycuiusfegmentum maius fg» minus uero Je^entumge.

Dimidio tandem ipjtusge , aqualisfecetureh: connediatura h li-

nea reBa^quam aio ejje diametrum circuli, qui dato quadrato efi aqua-

lis. DucaturigiturpermediapunBaip/orum ab ^cdlaterum, reBa

quadam linea Im ,
ipjis a dg^hc lateribusparallela: cuiuspars ihter

prafata ab &cd latera comprehenp.,bifariam diuidaturinpunBo n,

fechque n lipfam ah in punBo 0 . Secentur tandem nlg^nm dimi-

dioipjiusa h aqualesyhoceflyipjia ouelo hinam eademlm , diuidetbi-

fanam eandem a h in ipjo punBo 0 . Et centro n , interuaUo autem n l

autnm 3 circulus defcribatur Ip tn
:

quem dato quadrato a b cd, per

antea
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anted demon^hratas circuU quadraturas , haudduhie offendetur

fDETVR ITERVM QVADRATVM A B C D
^ in circulum aqualem reducendum . Ipjum et^o quadratum ah cd^ in

5 quatuor quadrata 'inuicemaqualiajfub reBisac&h dfuhdiuidamir-

fuhtendaturque latus quadrati in eodem quadrato dejcri^tiffciliceta h.

Diuidatur confequenter e h reBa qua eB aqualis dimidio lateri eiuf-

dem quadrati ) proportionaliter inpunBof^ cuiusfegmentum maius

Jltefy minus uerofegmentumproportionalefh
:
quod rurfum propor-

tionaliterdiuidatur inpunBogy cuiusfegmentum maiusfit hg, minus

uerofignentumgf: quod bifariam diuidatur inpuHo h.Dimidiapofi^

modum ipfius e h^utpote ipfi

e

k, autk. h^aqualisfecetur a l : &conne~
Baturdl linea reBa^ qua in direBum produBa uerjusly cadat in la-

terispunBum m ifecetque reBam a b inpunBo n . Si conneBatur er-

go tandem reBa e mjUa offendetur aqualis ipfib n: 0^ utraque eritfi

-

rnidiameter circuli
,
qui eidem oblato quadrato coaquatur . Centro
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icture , imeruallo autem em , ad ^uantitatemue ipjiHs hn , drculus

defcrihaturmo p : cui fiperfextam yfeptimam , ueloBauam pTOpo-

fitionem aquale cjuadratum defcrihatur, id dato quadrato ah cdad

amufjim aquale comperietur.

^EXPONATVR RVRSVM IDEM QVADRA-
tumahcd, cuius dimetientes a c^hd fefe inuicem bifariam ^ ad

reSios angulos diuidant in punSlo e. ht defcrihatur quadrans circun^

ferentia infcripti circuli , quifitfgh : conneBaturquef h linea refla,

qua erit latus quadrati in eodem circulo defcripti . Suhtendaturpofl-

modum refiafd^quaficeteundem circunferentia quadrantem in pun~

flo^ig^ conneciatur h k linea reHa . Ipfideinde h k , aqualisfece-

turhl:^ conneciatur reCla e l, cui aquatufecetur e m . ^idem ntr-

fumh^S-^feuhl, aqualis ahfcindatur mn, perfapius allegatam ter-

tiamprimi elementorum . 'Erit enim emfemtdiameterchculi, qui dato

quadrato efiaqualu . Centro igitur ejnteruallo autem e n , defcrihatur

ipfe circulus, quifitnop: ut in ipfa contineturfigura.

Voterit
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<?fPOTERlT ET IDEM SEMIDIAMETER
circuli, <jui dato quitdrato efta^jualis 3 aliter rurfum obtineri , Sit igi^

tur oblatum uelut antea quadratuma bc d 3 cui expediataqualem

dejignare circulum . Qircunfcrihatur igitur ipji quadrato ab c dcir-

cunjerenna quadransafd, und cum eidem circulo uel circunferentia

quadranti circuhfcripti quadrati lateregf h ipji a d lateriparallelo ; in

quodquidem latusgfh,dati quadrati femidiametriea&*ed,conue~

niaminipfipun6lasi&‘ h . ConneSlatur poflmodum reSla a h 3
qua

feceteundem circunferentia quadrantem afd inpunflo k ; & conne-

flaturre^a dk^cui aqualisJeceturd l . t^am connexa demum reHa e /,

erit jemtdiameter circuli, quiipfi dato quadrato efl aqualis . Centro

icture, interuallo autem e /, circulus ipje defcribatur3quiJitlmn .Yt

igiturproxima quadrati circulatura, per in/cripti circuli quadrantem

abfoluitur: hauddij^imiliterhacyd quadrante circunfcripti circulipen-

dere uidetur.

l
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^Corollariunijdcduobus quadratis, quorum alterum

in dato circulo deferibitur, alterum uerb eidem circun*

feribitur circulo.

fDAXrS IGITVR DVOBVS Q^VADRATIS,
^

quorum alterum in dato circulo deja-il^itur,alterum uero eidem circun-

ferihitur circulo : utrique quadrato j una eademque uia aqualts circu -

lu^promptiJJimedeJcrihtur. Vt exfequentipotes elicerefiguraiin qua

circulo fg h cireunferihiturquadratum a h cd^g^utinpenultima di^

’6lum efiquadrati circulatura,femidiametercirculieidem quadrato a-

qualii,ejie n : In eodemporro circulo dejeratum quadratum efhi» O*
ueluti proxima quadrati circulatura di^um eH

,
/emtdiameter circuli

eidem quadrato aqualu ejlel. ^Adde quod(i re^aflaqualisfecetur

fo i ^ per ipfumpunflum o ipjis a d ^fhparallela ducaturpr: ent

eadempr latus quadrati
^
quod ipjipnus dato aquum efi circulo. E?

proinde nedum utrique quadrato 3 aqualis circulus dejaibitur
:
fed

eidem circulo,quadratum aqualeJimuldefignatur.

PROPO-



S? Nomonem fic conftrucrc rcdangulum,ut illius ad-

I
miniculo , circulus in quadratum squale , datumuc

$ quadratum in squalem circulum, citius dido tranf-

mutetur.

^PROPOSITI GNOMONIS COMPOSITIO-
neniificundaproportione UhriprimiJufftcienter exprerimus : cum quo

uidelicet datis duabus lineis reSiis inaqualibus , duas medias lineas re-

iiasfub eadem ratione continue proportionales jtmul inuenire docui'

mus . Debeti^turipfegnomon (ut totum illius artijiciumhoclocoper'

jhingamus ) confit ex materia quapiamJolida , utpote aurichalcea,

aut aliapmilhO- huic artificio congrua . Sitautem brachiorum ipfius

gnomonis latitudo liberafid unius latitudo alterius latitudini adamufi

fim aqualis :^ lon^tudo tanta
, quantam oblatorum circulorum gp*

quadratorum inuicem tranjmutandorum uidebitur indigere magnitu-
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tudo:crapititdoautemffuerit tenuis i u/ui^r^fkti^omonUmd^ erit

apta. Commodifimum itidem eritfalterum hrachiorumfuerit utcun-

que longus reliquo . Ytautem adinuentum no^irumpaucis deuenia-

mus , adipfusgnomonisangulum replum qui ada quadratumfgure-
turhde, cuius unumquodque latus §quum ftlatitudini brachiorum

eiufdemgnomonts.^tdiuidaturalterum interiorum laterum ipfus qua-

dratiyUtpote d e
,
proportionaliter inpunBof, cuius fegmentum maius

proportionalefitdf^ minus uerofegmentumf? : cui fqualisjecetureg.

Conne6latur demum aglinea reBa , totius gnomonic§ conBruBionis

thefaurus.Cgtera , tum exprofatafecundapropoftione libriprimatum

exfubfcriptafigura colligenda relinquimus.

TEX hacgnomonis confiruBione, atque illius ufu multiplicuex iisfimi-

liter^qua tum libro primQ,de inuentione duarum reBarum, inter datas

extremas continueproportionaliumttum hocfecundo libro , de uerfione

quadrantis circunferentia in lineam reBam,g^ econuerJb:atque ipfius

circuli quadraturiSfCirculationibufue quadratiitam uarie a nobis adin-

uentisfitmanifefiumiquam diuinafit illaproportio,quafub linea data

permediam^ extremam rationem diuifa continetur.

fCVM HOC ITAQVE GNOMONE, CIRCV-
lum inprimis in quadratum aquale,hocmodo conuertes.Efio datus cir-

culus a h kfCuius centrum l, dimetiens uero a k.Huncitaque dimetien-

tem.
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tem,proportionaUter diuidere oportetinpunBo ('4erhigratia) m , otitis

fegmentum maiasfitam , minas aerofegnentumm k : deindefufcitars^.

perpendicularem m h . His in huncmodumprceparatis^ appliceturlon-

gusgnomonis latus, utpote a h,punBo a ipjtas dimetientis yfegnennue

maioris extremo\(^€leuetur,deprimaturuepaulatim angulus a h c,do^

necre^d linea hgcoincidatin ipjam perpendicularem hm jnujqudm

dimoto longiori brachio^omoms a h ipjbpun6lo a . Quibus abfolutis,

notetur cafus angtli quiadb in ipfaperpendicularih m , atquefeSUo

hrachtj minoris b ccumfemididmetroaV,Hamre6iab m,dutrefldlc

erit dimidium latus quadrati ipfidato circulo aqualis, Defiribaturigi-

turipfum quadratum,fcilicetb noc.

jfPOTERIT RVRSVM IDEM CIRCVLVS,
ipjiusgnomonis adminiculo, aliterquhnfitpra diBumJtt,in quadratu

aquale reuocari . Sit enim datus circulus h k l,cuius centrum m , dime-

tientes uero hle^k m,ad reBos in centro m feje inuicem difjiefcentes

angulos . Diuidatur itaquefemidiameter mkproportionaliterinpun-

l iij
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^0 n , cuius(ementum maiusftmn, cui le^ualisfccemrexmkin di-

reSiumproduSta uerjus b^tjua fit n b. In ipjo deindepun6lo b collocetur

angulus reflusabcdiuertaturque hinc^ indegnomon^ donecre^a

bgcoincidatin reHamfeuperpendicularem b k m.Tuncque notetur/e^

Bio lateris b c cumfemidiametrom /, <j^uf jiatin punBo o : erit enim

reBa m Oydimidium latus cjuadrati, quod dato §<juum e(l circulo.Adde

quodfeBio lateris a b ipjtusgnomonis a b c^cum circuliperiph§rta,fali^

cetpunBumrj ejiiranjitus Uteris ipjih Idiametro paralleli^ eiufdem

quadrati ipji dato circulo §qualis.

fCVM AVTEM DATVM QVADRATVM IN 4
circulum §qualem reuocarefuerit operfpretium ,Jtcfacito.^fto datum

quadratum bkl, fub binis reBis ImCrno ,pfe inuicem adpunBum 0

hfariamdijjrefcentibusyin quatuor quadrata dijiributum. Etdiuidatur

Utus h kproportionaliterin punBor^ cuiusfegmentum maiusjak r:
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^ ipjamriterumj>roportionahterdimdatHrinpunfloSj cuiusfe^e^

tum maiusft rs , minus uero(egmentumproportionale s m
,
perjapius

allegatam trige/imampropof.tionemfexti elementorum . Wis itaprtepa-

ratis, applicetur latus ah ipjiusgnomonisa hcipJipunSio s ,^ eleue-

turpaulatim angulus qui adh , donec refia bg coincidat [olito more in

reclam n o,immotofempera h latere ah ipfopunclo s. Quihus ahfolutis,

notetur tandem feHio lateris a hjCum 0m in direclumproducia uerfus

a:quajit in ipfo punSloa. Quoniam 0 a eritfemidiameter circuli eidem

quadrato aqualis : Centro igitur Ojinteruallo autem 0 a,d'.fcrihatur ide

circulus,quijita u c. Adde, quoduhi reliquum latus gnomonis ,jcilicet

h c,jecat latus ipfius dati quadrati,in ipjb uidelicetpunclo ciextenja 0 c

linea re[la,eB eiufdem propojiti circulifemidiameter. ^Vrerqueprate-

rea femidiameter 0 a 0‘o c,longe faalius collidetur,jioldiuifa fuerit

proportionalium infigno t,cuiHS [egmentum maius jit 0 t:jilatus b cper

jignum t tranjire cogatur,& refia bgjuper n 0pendenter collocetur.
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cidem rvrsvm obtinebitvr, si re- 5

jumptopriori c^uadrato hk.1, latere hkinJe^enta proportionalia

uelut antea difiributo , latus a h ipfipunSio s 3 relit^uum uero latus h c

punSio ljtmulapplicetur ,& eleueturpaulatim angulus refbss <juiad

b 3 immotis fempsr lateribusgnomonis abeifdem punflis s^ l : donec

idem angulus quiadb , cadat infupremum quadrati latus quodpern

punHum ducitur.Namjeciio laterisab cum reBa omin direBumpro-

duBauerfusm, quajttrurfuma Imitabitpropofti circulijemidiame-

trum 0 a.^QjiodJi reBa 0 Iproportionahterdiuidatur infi^op 3 cuius

/ementum maiusJitop 3 0* minorifegmentoplaqualisfiatou 3 con-

neBaturquep u linea reBayCui rurfum aqualisfiat It 3 e:^ab ipjopun-

Bo t perpendicularis exciteturtb : eriteademperpendicularis tbfijupra

quam direBe locanda efibg linea reBagnomonisabci^ ipfiusgno-

monislatus bcper punBumlfimul traducendum. Tuncenimlatus

a hfecabit (uelutantea) prafatum circulifemidiametrum oa:nec opus

eritaliquo modo diuidere latus h k. diuidetautem ipfaperpendicularis^

dejcripti circuli diametrumproponionaliteTiin ipfopunBo t .

PRO-
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PROPOSITIO XII.

«^5

Enefido lateris pentagoni, atque heptagoni reguia-

risjin dato drculo deferipti
,
quadratum eidem cir-

culo aequale,modis hactenus inauditis colligere.

^QVANQVAiA. PRAEOSTENSAE CIRCVLi
^uadratura,unicuitjue rerum mathematicarum Jhtdiofi (quantumuis

etiam dijficiUjfatts ejle uideanturialias nihilominus excogitauimus ad-

inuentioneSi quihus rurfum datus circulus in quadratum aquale mul-

tifariam reuocatur, Qu^ huicfecundo lihro , commodifime cenfuimus

anneflendas.-utpote, quaftudiofis omnibus delegationem cum admi-

ratione caufabunty^ nofhra tum diligentia, tum dexteritatisfidemJi-

i mulfacerepoterunt. ^ Sit igitur inprimis datus circulus ahc, cuius

centrum e, in quo dimetientesaeg^h dfefe orthogonaliter interfecerit*
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Diuidamr ergopmidiametere If^roportionaliter, /eu media^ extre-

marationejinpunSiofyCuiusfegmentummamsfitefjper^o pxtiele~

mentorum : gT conneSlatur aflinea re^a j qua efilatuspentagoni re-

gularis in dato circulo dejcripti . J/pdeinde afaquales pihendantur,

coaptenturueag^ ah yperprimam quarti elementorum :&conne-
Siaturreflagh,quapcetdiametrum ac inpun/loh, Qonne/laturin-

fuperreElag c:cui aqualisfeceturex ipjdghy per^primi elementorum^

quaft h l.Keliquapojhnodum Igaqualispcetur ipftg c^quf

Kepduf tandemm c, §qualisfubtendaturex pu/h cinfemidiametrum

ehyqufptcn.Nam reBa e n erit dimidium lateris ipfius quadrati^quod

dato equum efl circulo . Dupletur ergoen»0* defcrihaturipfum qua-

dratumyUt infigura continetur.

fPOTERIT ET IDEM SEMILATVS E N, IN t

huncquifiquiturmodum obtineri . Kejumanturfngulapartes ipjius

antecedentis figura , demptag c linea reSla
:fitquefiliio ipfiusafeum

reHaghypunBum.ttdiuidaturfemidiameter e cbifariamin punBoo,
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Jfer tofrimi elementorum : atqueper ii eiufdemprimi, exciteturreBa

opfupera cdiametroperpendicularis
,
qua efi latus hepta^oni regula-

rtsin dato circulo defcripti.lpjipojhnodumk. m linea re^a, aqualisfe-

ceturex eadem op,quajitp q.l^am fiexpungo c,peripfumpunSlum

q,in femidiametrum e h, reSla coextendatur lineaiilla rurfum coincidet

in ipfumpunSlum n , deJignaUtquepropterea idempmilatus e n ipjius

3
propojiti quadrati.^Adde,quodeadem reSla cn, bifariam diuiditurin

ipJopunHo qiutraqueproptereacq& q
n,aqualis ejl ipfk l. Etpro-

inde eadem k lduplata,^Jubten/a dpunSlocperpunilumq, coinci-

detinipfumpunHumn . Viincprafatumjemilatus e n ypoteritrurfum

defgnari:atque eo duplato, dejcribiquadratum aquale circulo dato,ut

^ habetur inf^ura

.

^ Idem quoquefemilatus quadratiprafato circulo

abcd aqualis , in huncobtinebitur modum . Auferatur ex afinfcripti

pentagoni latere,re6iafr,quafit aqualis ipfiglt Quoniam reliqua a r,

j ipfi dimidio lateri en adamufiim aquabitur. ^ Aliter rurfumprafa-

tum latus quadrati dato circulo aqualis obtineripoterit.Kefumaturer-

goprafatus circuius abcd, cuius centrum e,dimetientes uero acg^b
dyorthogonaliter^ bifariam (efe inuicem dirimentes : undcum afin-

Jcriptipentagoni latere, cir iUi aqualibusag^a h,atquefubtenfitg h,

qua(ecetrurfum a efemidiametrum inpunSlok, g^ipfamafinpun-

Bo m:fitquefemidiameter e c bifariam diuifus inpunUo o, utinproxi-

ma defcripiione . Et diuidature bfemidiameter permediam& extre-

mamrationem,inpunBor , cuiusfigmentum maiusfitb r,peripfam

3

o

fixti elementorum. Es:punHo deinde o,peripfumpunHum r, in re-

£lamghyCxtendaturo s linea reila. Namfiab eodempunHo o,infimi-

diametru e b,reHa fubtendatur ipfio s aqualis: coincidet rurfum eadem

reEia in ipjum punflum n , eritquepropterea reEla e nfimilatus ipfius

quadratipropofiti . Defiribaturi^turipfitm quadratu,ex dupla ipfius

C eniutinjequentifiguracotinemr.^Aliarurfum uia,g^ admodum co-

pediofa,prafatumfimilatus e n efficieturmanifefium.Namfiex reEia,

figmentoue diametri ok, tertia parsabfcindatur,pernonamfixtiele-

mentorum,quafit ot:eriteademparsot,aqualis ipfifn.Etproindefig-
mentum maius proportionalefemidiametri , utpote ef,iunElum ipfio t,

conficit dimidium larus quadrati,quod dato circulo efiaquale , hoceU,

ipjam en:& cuius dupla , idem quadratum (uelutinfigura obferua-

turjde/cribendum ejje uidetur.
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fHAVD MINVS FACILE, SAEPIVS EX-^
^rejjum Utus quadrati aqualis dato circulo , ex iam defcriptu jiet

manifejlum.Kefumaturenimprofatus circulus abc d^una cumjuis di-

metientibus ac&‘b dyUtque re^u af^ag^a h^atquejubtenfk qua

fecet rurfum a efemidiametrum inpun^o k, ipjdmuerorelldmafin

punHo l.Et diuidaturf lproportionaliter
, feupermediam& extrema

ratio^^em yinpunElom y cuiusfegmentum maiusfit Im.lpjt autemam
aqualesfubtendamur a o ap. conneBaturque reUa opyquafeceta e

femidiametrum in pun6lo r. Erit enim opreSldy latus quafiti quadrati

dato circulo aqualis
: ^ utraque or elT rp y aqualis ipfidimidio lateri

e n. Defcribatur iptur ex ipjd op reSla quafimm quadratum , ut in
fi

-

gura . C idem quoque latus rurfum obtinebitur,ficonnexa e l linea re-

dla,eidem aqualisfeceturexa ejemidiametro , dpunflo quidem auer-

fus e,quafitar: ^ perpunflum r, ipfi diametro b dparallela ducatur

opyper^i primi elementorum. Aequalis efl enim e lipfiar. ^ Adde

rurjumyquoddpunHo r, alterutro duorum modorum adinuentOy infe~ 9

midiametrum
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midUmetTHm e h fhhtenfa linea, re^la^ qua jtt aqualis eidempmidia^

metro:i!la coincidetacUmupiminfa^iusdefignaeumpunSltim njimi^

tabitque^roptereagrafatumfemiUtuso^tatiquadratien. ^Itemjlgl

hifariamdiutdamrinpun^os, ajfun^o CfperSjincircunferetiami

reSld coextendatur linea ct:illa erit aqualis ipjtop
3

proinde latus

11 eiufdem quadrati. ^Siiuuettandem 3 adminicukdp^us Uteris inferi^

ptipentagoni,femidiametrum eiufdem habere quadrati dato circulo a-

qualis: refumaturdatus dprincipio circulus a b cd,prafatis dimetien-

tibusaeg^r bdin quatuor quadrantes /olito more didhibutus, und

rurfum cum af,ag,a h lineis reSlis inuicem aqualibus , atquefubtenfa

ghyquafecetfemmametrum a e in ipfbpunBok.His itaparatis, aufe-

ratur inprimis ex a finjeriptipentagoni latere reflafl, quafitaqualu

ipfek. Kefdua enim layefllatus heptagoni regularis in dato circulo

dejerati. Subtendaturpo^imodumTeflabm,ipfafigp^proindeaga-

quahs,quaJeceteasdemaginpuaflooig^r conneflature 0 linea refla,

m
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^ua/ecetghre^am in^un6io r.VroducamrconJetjuenteri^faeo in di-

reSium^ continuum ucrfus s-.jeceturque o s linea. re{la,quafit aqua-

lis ipfior 3 dimidioue ipfiusa l,hocefii ipfius lateris injcriptiheptagoni.

"Eritenimes linea reBayfemidiameter ipfiuspropofiti quadrati.

^Colligetur^ idem quadratifimidiameterjn hunc modum . Elio
fi- n

flio ipfius aficum reBaghpunSlum t ; diuidaturgtreBa bifariam

inpunBo u.Conne^aturpofimodum e u linea reflaxuificetur aqua-

lis ex ipfo ehfemidiam€tro,quafite X .
Quoniamficonnexa fiueritcx

lineareBa,illaerit aqualis eidemes: proindeipfius quadrati femi-

diameter.hincfiacileeritipfiumdefiribere quadratum, 'fiiamfiperpun-

flumsy diametro acparallela ducatursy
,
peryprimi elementorum»

ea tranfiet (fiiufleabfiolutafuerintfingula) perfapius exprefifiumpun-

Bumr.Etpyoinde
finy »fiat aqualis eidem s n^tota sy eritlatus ipfius

quadrati^quod dato abcd coaquatur circulo.

^Hahes igitur» candide acfiudiofeleBor» duodecim modos inuenien^

latus quadrati dato aqualis circulo»omnfqi ab eodemfontefiaturihest

nempe
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nem^e ex lateris Pentagoni atque hegtagoni reflaris in dato circulo de^

fcrigti admirando Iteneficio.C^i quamgulchre ac utiliter in unum con~

ueniant,tihi relinquimus diiudicddum.Voterant enim fin^U,fuh uni-

cafigura defcrigtione com^rehendiifed clarioris intelligentia gratia , il-

los in quinque diflinximus .'Hecingrafentiarum aliamJugeraddemus

confirmationem (ne uolumen hocin immenfam ac inutilem molempro-

ducamus) quam ipjorum duodecim modorum tum inuicem , tum cum

prius demonfiratis circuli tetragonifimu euidentifiimam concordiam.

PROPOSITIO XIII.

Dem lacus quadrati dato circulo squalis ^ etiam ca-

dens extra ipfum circulum,nouarurrum,mulciIque

modis uariaca ratione defignare.

^IVVAT CONSEQVENTER IDEM LATVS
quadrati

,
quod dato aquum efi circulo , etiam extra ipjum coincidens

circulu,noua rurfum , multifaridmque diuerfificata ratione colligere.In

primis ergo radicalem quandamfuhiiciemus eiujdem circuli quadratu-

ram y numeralifuppmatione confirmatam
:
quaJuccedentiumfcopusy

j
atquefidifiimum erit examen. ^ Sit igitur datus circulusyin quadratu

aquale reuocandus,a hcdy illiufque centrum e yperquodtran/eant hi-

ni dimetientesac0^h dyud reiiosfieje inuicem dirimentes angulos. Di-

uidaturpoHmodumipfe diameteracy uelhdypermediam extrema

rationeyfeuproportionaliter: jegmetu illiusminus itideproportiona-

liteTyCuiusfigmentum minus iterumproportionaliterdiuidatur, g^ de-

inceps in huncmodum,per^ofexti elementorum: quatenus in toto dia-

metrofint i8figmentaproportionaliaynouem quidem maioraytotidem-

que minora , ipfis minoribusfegmentis in alterutrum dimetientis extre-

mumpunBum terminans . Q^madmodumficunda , atquefeptima

huius libri propofitionepradiflum y atque obfiruatum extitit .Secetur

deinde exac diametro y reBa quadam lineaafi,
qua conjlet ex quarta

ipfius diametri parte y gsr dimidia partefigmentiproportionalis ordine

decimi,a.tque dimidUyg^ ^40 partefedecimifigmentiy ipfiuspraterea

plentiproportionalis ordine decimio^auiparte ipio y atque 1457(5’,

necnon ^%%iiooo.^erpun^um deindefdpfi b dparallela ducaturfg,
m ij
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peryiprimi elementorum:^ua^er ^9 eiufdemprimi,& decimam iUitfs

diffinitionem,perpendicularis eritfupera efemidiametmm, ConneBa^

turinfuperegfemidiameter y in direBumque producaturad utrafque

illiuspartesyuerfus h^ i.PerpunBum confequentera , utrique ipjaru

fgparaUela ducaturah,quaperquintumpojiulatumgeometri-

cum,coueniet tandem cum ip/a hiyadip/um uidelicetpunBum h : erit-

que angulus eah reBus, per ipprimi elementorum

.

Erproinde reBa a

h tangit circulum inipfo punBo a, per corollarium i6 tertij eorundem

elementorum]. His ita confhuBis , aio reBam aheffe latus quadrati,

quod ipjidato circulo eflaquale . Hocautem uia numerorum , in hunc

quijequiturmodumfitmanifeBum . Vrafatananq.

fegmentorumpartes ipfus dimetientisine te lon-

ga detineamus uerhorum amhagine
)
quem de

morefupponimus ejje partium iio, /e hahent,

ut infequenticonnneturformula, ex eorundem

fegmentorumproportionalium taheUa deprom-

pta.
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j>ta, quampraaUegatafecunda , atqueJeftima huius lihri^rofojitione

con/crijfjtmus.

ptes m . T 4 1 .5.7.3. 9.10. xi.ii

30 0 0 0 0 0.0. 0.0. 0.0.0 QtMHapars diametri.

1-9 iS 11 49 8 000000 Oimidiapars fegmentidtami.

0 I 37 Ti 13 31 0000 Dimidiaparsfegmenti X'vi,

0 0 0 48 C 000 Vars 1^0 . eiufdemfe^enti xfi.

0 0 10 I 00000 Parsipio. "j

0 0 l y . . ij. 18 .31.^2.30.0 P4rx 24 j7tf. p Segmenti

0 0 0 . 16 . 1 -f. 6 .7 .24.22.30 Pars 3 2832000.“^ xyiil-

1

30 50 y4 20 4 16 . 7 . 24
.
39.itf.f 2.30 KeSfa a f.

i9 19 T 39 31 !»• Jf 7 -J° KeiiqMfe

.

Qualium i^turpartium diametera ceJiiio,talium re6ia afeflj,o,e!T

minutorumfexagenanorum^Oi<^\y^6yi.Oy^i2.6y'jii.\i 35) 3 1<>
,
5Z, 30:

C^proinde reliquapars jemidiametri yUtpotefe,habetpartesx^ 3^
minuta itidemfexagenaria 2-5>j5i3j355 55>33i5ij35j2.o, 43,7,30. 'Etquo~

niamin triangulo a h e , ad latus ah aflae^iparaUelafgjfecatigitur

eademfg reliqua ipjius trianguli lateraproportionaliteryper xfexti ele-'

mentorum:jicutuidelicet
efadfafficegadgh . Atquitresprima ef,

fa3egnotafunt (namipfafgejlpartium 60J quartaproindeg h jper

proportionalium regulam innotefcet : ducendo uidelicetafin egy ^
produSlum diuidendoperf e. 'Eritautem iplaghpartium 3 ^mi-
nutorum 5,45), 15,10,41,11. EtcumpunBum h extra ipfum cadat cir-

culumy^ ab iUogeminaprocidant lineareflah a &hi, quarum al-

teraifciiicet h i circulum ipfum di^efcityaltera uerOyUtpote h a,eundem

circulum tangit.QtwdigiturJub i h^ hgcontineturreHangulum, a-

quum ei quod exah tangentefit quadratum,per^6 tertq elementorum.

liOtaporro hiycfipartium i8i,ci7" 5,49,25,10,41,11 (nam

diameter hi habetpartes 110 ) quaduHain partes 6%& minuta iti-

dem 5,49,15,10,41,11, hgyejficiuntpartes 3,8,i7,yf« 11507,

minuta iS^i,'^2.3\?>3%ij^,4f±3ferkTot'idemitaquepartium,^ minutorum^

eji quadratum ipfius h a . Sedperantecedentemfixtampropofitionem,

quadratum aquale circuloycuius diameter efipartium izo 3 habet itide

partes minuta 3X6 .Eiuiufcepropterea calculi

3

ipfius/extapropofitionis difierentia , efi quintorum minutorum \%3qua

faciunt^i^s^ unius integrapartis. Tolerandaproculduhioygir qaa re-

prehendaturindigna calculi differentiafitum illius adeo exigua quan-

m iij
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titas , tum irrationalium figmentorumgrogortionalium ifiirdarumue

radicum natura confideretur^qua ueris nunquam exprimuntur nume-

ris.KeHai^tur a h,efilatus quadrati^quoddato aquum eji circulo .

^Idem alicer,id(jue5> modis admodum compendiofis.

f POTERIT ET IDEM LATVS AH, MVL- 2,

tifariam ,fummatimque recolligi . 'Exponatur itaque rurjumprofatus

circulusah cd^cuius centrum e ^ una cum hinis dimetientibusac

dj in eodem centrofifie orthogonaliter dijfefientihus . Et excitetur latus

quadrati eidem circulo aqualis a h
^
pernunc traditum artificium , aut

aliquam antecedentium propofitionum adinuentum ,fupera cquidem

diametro conjifiensadperpendiculum. Diuidaturinfuper diameterbd
proportionaliterinpun^o Y^cuiusfigmentum maiusJit b Y^minus ue-

roY dyper^ofixtielementorum . Se^entumproterea e Y itidempro-

portionaliterdiuidatur inpunHo hcmusfegmentum maiusfitel , mi-

nus autem lk . Conne^atur pofimodum a l linea reBa , cui aqualis

fubtendaturag:0‘conneSlatur rurfum egfemidiameter,m direSlum-

que ad utrafquepartes continuetur."Nam idemfemidiameter eg(ut ip-

fa te docebit experientia) cadetadamujiim inipfumpunBumgifupra

firipto modo defignatum : ipfumpropterea latus ah, ut in proxima

dfiriptione limitabit, idem obtinebitur
,
fi bgreSla fuhtendatur,qua

fit aqualis dimidio ipfius al,g^ conneSlatur rurfum egfimidiameter,

abfoluanturque reliqua,ueluti nunc exprefiimus. Coincidet enimpro-

fatusfimidiameter
eg,

adpartesgdireSle cotinuatus, inipfumpun^iu

h . Tota 'latura l , una cum dimidia illiusparte ,fubtendent quadran-

tem a b:ip/umquepunBumgindifferenter notabunt.

^idem rurfumpunSlumg,^ ipfumpendenter quadrati latus ah, in
^

hunc modum colligetur. Diuidaturfimidiameter e dproportionaliter

inpunBomiCuiusfi^entummaiusfit e mjminus uero m d,peripfam

30 fixti elementorum : convellaturam lineareBa. Seceturpoll-

modum exebfimidiametro, reSla e n,quafitaqualis dimidiaparti ip-

fiusam:^ convehaturcn linea reha.Nam/ieademrellacn,in dire-

hum continuumproducaturadpartes quidem n,uerfusg
:
probabis

illam coincidere in ipfum punhum g . Connexo itaque rurjum eg
fimidiametro , catera non aliter ueniunt abfoluenda

,
quam Jupradi-

hum



liber SECVNDVS, 70

Sium efiy ut quttjttum latus a h tandem obtinea-

tur: Quoniamprafatftsfemidiameteregy in di-

vexum ad utrafque partes continuatus ycoind-

det rurfum in ip/umpunSlum h , ^proindefit-

pradi^um latus a hjinduhitanter limitabit.

i

,

N

m
/

^fRESVMATVR ITERVM IPSA NVPER DE-

Ja-iptafigura, demptis <^^ygb,gCy^ a l lineis re^iSymanente tamen ip-

Jdpur.Bo l
:

fubtendatur inprimis reHa an y
quafitaqualis ipfi hU

Viuidaturpo^modumJemidiameterec proponionaliter in punSlooy

cuiusfegmentummaiusfirco, minus uero 0 e ,perfiapius allegatam 30

fixti elementorum : conneBatur reSia n 0
,
quafecet ehfemidiame-

trum infignop .
Quoniam eadem reBa n o,ad utrajque partes in dire-

Bum continuata , cadetrurfum inpunBum hyipftus lateris[euperpen-

dicularis a h : htproinde fapius exprejjum quadrati latus a h , uelut

antea diBum e(iynotificahit.

m iiij
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flDEM QVOQVE LATVS OBTINEBITVR.

5

Ji manente qute nuncdejari^ta efl'fgura,ipjt dp autcflinea re^a(funt

enim aquales adinuicem ) aqualisre6iafuytendamrcqyindireHum-

queproducaturadpartes qyUerfus h. lUaenim conueniet tandem cum

profato latere a hy adipfum quidempun^umh : ipfumque latus qua-

drati quod dato aquum eji circulo ,rurjumdefgnabit. Adde, quod

eadem refla c h
,
fecahitexehJemidiametro dimidiumprofati Uteris:

Utpote e r.Triangula enimcahc^ ce rfunt inuicem aquiangula ,per

2.9primi elementorum : hincper^fexti eorundem elementorum, efiut

c a adlatus a h ,fc ce adeandem e r .
Quemadmodum igiturce ejl di-

midium ipfus ca
, fc er dimidium ipfusah: g^crconfequenter

aqualis ipfrhyper 2. eiufdemfexti elementorum.

C

^ITEM SI EIDEM C F AVT D P LINEAE
refla aqualis rurfum fuhtendatur as, (qua de necefitate tranfetper

punflumr) grfegmento e m cum dimidia illius parte aqualisfuhten-

datur a s: uelreflaqt ipfihl aqualis, g^conneflatur st linearefla

(coincident enimin unum circunferentiapunflum , uidelicett) eadem

refla s t in direflum continuata adpartes s uerfus h , conueniet rurfum

cum a h latere ad ipfumpunflum h : eritquefuh thg^h s comprehen-

fum reflangulum , aquale ei quod ex ah quadrato defcrihitur, perip-

fam 16 tertij elementorumig^proinde ipfidato circulo aquale. Adde

rurfum,quodfperpunflum t, ipfdiametro h dparallela ducatur, iUa

fecahit exjemidiametro e c dimidium ipfusa hfhoc efl, femilatus ipfus y
optati quadrati

. ^ Vraterea ,firefla am(qua efi latuspentagoni

regularis in dato circulo defiripti) aqualisfuhtendatur au, g^jemidia-
meterec bifariam diuidaturin punflo x , gsr conneflatur ux linea

reflateadem refla u xin direflum ad utrafquepartes continuata,uer-

fus h g^y , coincidet rurfum in ipfum iampridem defgnatumpunflum

h,atque in circunferentiapunflumy. Trit itaque rurfum quodfub dif
pefcentey h, g^ extrinfecusfumpta h u continetur reflangulum,aqua-

le ipfquadrato quod ex tangete h a defcrihitur :g^ ipfum tandem qua-

dratum, dato circulo equale . idem quoque obtinebis ,fifubtendas re-

fiam dy
,
quaft aqualis ipfi linea ; eflaak.,gy connexa uy , abfol-

uas reliqua utinunc expreffumefi:fecahit enim uyfemidiametrum e c

bifariam,in ipfo quidempuflo x.Adde infuper, quodfiperpunflumy.
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quajiti quadrati i quod dato circulo

efi ^equale. quemadmodu ex ip/a po-

tes elicerefigura . Secahit autem u x

feu hjyfemidiametrum e h in eodem

punHoiin quo cgipfiusproxima de-

firiptionis.

^ 'Exponatur rurfumprima figura delineatio , in qua datus circulus a

h c djillius centrum e , dimetientes orthogonaliterfeje diuidentes ac^
h d»undcumfg3C^hijatque'tnuento quadrati latere ah. Etdiuidatur

ac diameterproportionaliterin punflo k, cuiusfigmentum minusfita

k:fimiliterdsr/egmentumekinpunSlo l, cuiusfi^entum maiusfitk

Ifperip/am fixti elementorum . lpfipofimodumal»aqualufuhten-

datura m: c3r conneBaturreBa k m. Hac enim in direBum ad utrafq;

partes continuata y cadet in ipfumpunBumh: limitahitquepropterea

tpfum latus a hycuius quadratu (utpraofiefu efi) dato circulo fiaquale.
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^ Manente^rtetered eademfigurce dijfojttione ffubtenddtur re^aan^ 9

continens k e ter, dimidiam eiusganem:^ conne6iatitr re^la d w,

^uafeceta ejemidiametrum ingunHo 0. Hac enim in direHumprodu-

Ba adpartes n , uerfus h
,
perducetur rurfum in idempunBum h-.dejl-

gnabitijHeprofatum latus a h,cuius quadratum dato §quum efi circulo,

idemfubfequetur^uhi k 0fuerit aqualis dimidio ipfiuske:(^ connexa

fueritdo linea reBa,atque in direBumproduBa adpartes 0 , uerfus h.

^'Bxfegmento tande akfecetur aqualis ipfile,& refdua aqualisfuh-

tendaturar.Subducaturpojhnodumeademle , ex ipfakl, refdua

addatur ipfius circuli diametro: ac inde confurgenti line§ reB§, aqualis

fubtendamras. 'Ham
fi
connexafueritreBa linea rs , atque in direBu

continuata adpartes r̂ uerfus h : illa tandem attingetfapius exprejfum

E
j;

punBum h : limitabitque rurfum idem latus a h.

QuodfiperpunBum Syipfidiametro a cparallela

ducatur, illafecabit exedfemidiametro, dimidiu

ipfius a h :utex ipfa licet intuerifigura . Habes

igituroBo reBangulafub diuerfis lateribus com-

prehenfa , tum inuicem , tum ipfi dato circulo

h
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ae^ualia-.qiiorum laterum , mediaproportionalis eidem a h coaquatur^

cuius quadratum ipjtdato aquum efi circulo.

PROPOSITIO XIIIL

S Liquotrurfum circuli quadraturas admodum co-

pcndiofasjrccens itidem adinuencas
,
paucis confe-

qucncer exprimere.

fDVM HAE.C, .SCRIBEREMVS fAMICE LE-
6lorJfuccurrerunt nobis adhuc in mentem aliquot quadrandi circulum

non aJjjemanda,admodumqU€ compendioja adinuentiones,paucis qui-

dem lineamentis exprejjk-.quas hoclocopendenter anne^ereplacuit.

'J
Sit igitur datus circulus in quadratum aquale reuocandus ab cd^

cuius Centrum e^dimetientes ueroac^ bdjneodem centro e ad reflos

fefe inuicem dirimentes angulos:^xorineflantur inferipti quadrati la-

teraabgT ^d . Seceturpofhnodumexab latere 3 ipji a e/emidiametro

aqualisaf:e^ diuidaturreliqua fbproportionaliter in punClog, cuius

Jegmentum maiusJitfg. Verpunflum deniquegipjidiametro b dpa-
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ralleU dueaturg- h,ger 3

1

ptriini eormd^m elementorumSi enim ex

g h,quadrarum dejcribaturk: Imn^fer grimielementom.lllud enim

quadratum klmntigji daaoxixculo ab c dinduh.itanter erit aquale.

CE/?o rurfum datus circulus^in quadratum aquale reuocadus, ab cd, ^

cuius centrum e j atque diametriacg^b d jin eodem centro ad reflos

angulos fefe inuicem dijj>ejcentes;utm proxima difhimeflfigura: Sit

praterea latus injcripti quadrati b c . Huicitaque b c, aqualisficetur

cfiper tertiamprimi elementorum.Et expunflo byperpunflumfy refla

fubtendaturbfgig^ conneflaturaglinearefia : quaproponionaUter

diuidatur inpunfloh ^cuiusfigmentummaiusfitgh ^per^ofextiele- .

mentorum.Deindeperpunflum hdpfidimetienti b dparallela ducatur

h k,per^iprimi eorundem elementorum
: quafecet a ejemidiametrum

in ipfopunflo k. Ipfipojbnodum e k , aqualisfecetur el:0* ex ipfa k 4

defcribaturquadratumm n op^per ipfiusprimi elementorum . En>

enim ipfum quadratumm n opyrurfum aquale eide circulo dato ah cd.

hdde
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- Adde qiiodreBahfgdiuidit circunferentU quadrantem agdhifaria

inig/opunSlog: proinde agreBaefllatusoflogonireguUrisineo-

dem circulo dejcrigti.

5
CSIT DATVS ITERVM CIRCVLVS A B C
euiu^ centrum e,und cumprafatis dimetientibus a c d,orthogonali-

terfeje inuicem dirimentibus,& injcri^ti quadrati Uterea b . Diuida~

mrpo^imodu femidiameteraepro^ortionaliter,feuniedia extrema

ratione,inpunHof,cuiusfegmentum maiusJitbfminusuerofe
:
quod

bifariam diuidaturinpunBo g.lpjipojhnodum bg,aqualispc€turbh:

g^ reliqua ah , aqualis fuhtendatur , coapteturueak, perprimam

quarti elementorum.Conneflaturdemum refladk:ex quafiquadra^

tum defiribaturImno, illud rurfum dato coaquabitur circulo. Cotinet

autemak (fiad iufiam numerorum illam uolueris habere rationem)

eam refiam, qua fubtraflo infcripti quadrati latere ex dimetienteac

relinquitur ,fcilicet ar,g^fixa^fimampartem duplifignenti maioris

eiufdemar,utpoteip(iusas:hocefi,partes-^^, gj;‘minutaqt,

i6
i
qualium bdell iio.



RERVM MATHE.
fSiT RVRSVM DATVS CIRCVLVS A B C D, 4

cuius centrumJit e , atcfue dimetientes a c hd ^ inukem orthogoni:

cum injcripti quadrati Utere a h. Ef diuidatur h eJemidiameterper

mediam extremam rationem,feuproportionaliterinpunBof, cuius

Jegmentum maius /ithf, minus uerofe: quod rurjumproportionaliter

diuidaturinpunBog, cuiusfegmentum maiusJitfg, minus autemge:

quod iterumproportionaliter diuidatur inpunclon , cuiusJe^entum
maiusJkgh y minusporroJegmentumproportionale he, perfapius al-

legatam 30Jexti elementorum . His itaparatis yfecetur ipji hg aqualis

h k: ipji autem b h aqualisfubtendatur b /. ConneBaturdemum refla

dk:qua in continuum direflumproducatur adpartes kyueifus re-

flam b l,quam Jecet inpunflo m . Ham Jiexipfadm, aut illi aquali,

quadratum dejcribatur nopr: illud aquum erit dato circulo ab cd.

Horumporro 4 tetragonijmorum circulariumJidem faciet ocularis ex-

perietia:0* cumpraojlenjis circuli quadraturis euidentijsima cocordia.

Kefumatur
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5
cresvmatvr CIRCVLVS a B C D, CV-

tus centrum ejemidiametri ueroac^ h d,in eodem cetro ad reSlosfep

dirimentes angulos . Btdiuidatur (emidiametere hproportionaliterin

punflof,cuiusfe^etum maiusJtt ef^minusautemfhtper^ofexti ele-

mentorum :& conne^fatur aflinea reSla , qua efi latuspentagoni re~

gularisin dato circulo dejcripti. Verpun^uminfuperadpjihdparalle-

la ducaturag,per 51primi ipfbrum elementorum:fitque arcus a h[exta

circunferentiaparsjuhtendens dati circulifemidiametrum. ConneSla-

turpofimodumJhnidiameter e hy in direBumqueproducaturadpartes

hyuerfusgidonecconueniat cum agreBa,in ipfum quidempunBumg.
i.rit autem agylatus trigoni regularis in dato circulo dejcripti:egautCy

K
eiufdem circuli diametro aqualis.

Ipfi
autem afy£-

qualisfeceturg kyper tertiamprimi elementorum:

reliqua ak,aqualisfuhtendatur hl,perprima

quarti eorundem elemen torum . Ver l deniquepu-

Elum y eidem h dparallela ducatur lm yfecansa e

femidiametrum inpunBo m. Vjrit enim e m,dimi-

t*

e ''•i

i )

i

n u
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dium latus quadrati ijfjt dato circulo aqualis . ^iant itaque e o,ep,

eidem em aqualeSi& dejcrihaturipfum quadratum mnop,eidem dr~

culo datoah cd aquale. ^ Voterit^ idem quadratumydato circulo a- 6

quale,alia ratione coUigiyadmodum compendiofa atquefacili . Expona-

tur itaque rurfumprofatus circulusab cd,cuius centrum e diame-

trifefe in eodem centro ortho^onaliterdiuidentesac^hd .Etahjan-

datur ex a efemidiametropars ^,pernonamfexti elementorumyquaft

efConneSlatur deinde redla bf cui aqualisfubtendatur y ccapteturue

bg,perprimam quarti ipfbris elementoru.Etperpundlugyip/i diametro

b dparallela ducaturg hyper 3

1

primi eorundem elementorum .
Quonia

e h re^aycrit dimidiu latus quadrati
,
quod ipfldato circulo eft aquale:

fiant igitut e kyC hem eidem e h aquales, compleatur de more ipfum

quadratum hklm, quod ipjidato aquum e]l circulo.

Q.

^Aliterrurfum circulo dato aquale quadratum colligere licebit: admi-
^

niculo uidelicet dimidij lateris trigoni regularis in dato circulo defcripti.

Sit igiturdatus iterum circulusab cd,cuius centrum Cyfolitisacg^bd
dimetientibus in quatuor quadrantes diihibutus . Etdiuidatureaje-

midiameter
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^5

midiameterbifariam inpun!dof^er lo ^rimi elementorum . Ver^un-

Slum deindef, ipjidiametro h dparallela ducaturfg,per primi ele-

mentorum
:
qua eji dimidium latus trianguli regularis in dato circulo

defcripti.DiuidaturconJequenterfgre^aproportionaliterin punSlo hj

cuius fegmentum maiusjitgh,minus uerohf,per^oJextielemetorum.

Ef coneflatureh linea reHa: cui aqualisfeceturg k,per^ primi eorude

elementoru.Verk deindepunSlum,educaturfemidiameterekl . NamJt

perpun^umU ipjidiametrobdparallela ducaturIm, quajeceteafe-

midiamecrum inpunBomieritrurjumem dimidium latus quadrati^

quod ipjidato coaquatur circulo. Defcribatur igituripfum quadratumy

fitque mnop:ut in ipja contineturfigura.

^ Kefumatur/aptus exprejpis circulus ab cd,cuius centrum e, dime-

tientefque ac^bdyin eodem centro ad re^os fefe diuidentes angulos:

und cum reflafgduBapermediumpun^lum eafemidiametriy ipjib d

parallela, qua proportionaliterfeu media^ extrema ratione diuifajit

tnpunflo hiCuiusfegmentum maiusJitgh,minus uero hfquodrurfum

n iif
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proportionaliter diuidaturinpun6lo /, cuiusJegmetum maiusjitfi,per

30fexti elementorum.Sitpraterea circunferentia quadrans a l? diuijus

bifariam inpun^fok.,per^o tertij eorundem elementorum . "Etconne-

Slatur € kfemidiameter^interfecansfginpunBo l . Connexapojhnodu

e i linea reHa , ^produHo e kfemidiametro in direSlum 0“ continuu

uerfusm: feceturetdemeiline<eref{:a,aqualislm . 'Eritenim re^aem
femidiamcter quadrati,quod ipfi dato circulo ahcdefi aquale . Cowi-

pleatur ergofolito more ipfum quadratum jfitque illudm n opiutinfi-
gura continetur.

c

fESTO RVRSVM DATVS CIRCVLVS A

cd , binis dimetientibus ac&bdiincentroefije orthogonaliterdiri-

mentibus, in quatuor quadratesfolito more diflributus.Et difcindatur

e a femidiameter bifariam inpunfiof, perdecimamprimi elemetorum:

aquo quidem pun^of3
perpendicularis exciteturfg ,

perundecimam

ipfiusprimi elementorum,qua (utifupra diximus) efl dimidium latus

aquilateri trigoni in dato circulo dejcripti. Diuidaturcon/equenter ar~

cus



cusdb bifariam infuntio h , 30 tertij eorundem elementorum
:^

conneHatur e hJemidiameter,
fcans ip/amfginpunBok . lj?Jtdutem

ek aqualisfeceturelyper^^iffiusprimi elementorum:^ totidl aqualis

Jubtenditurd m, perprimam quarti ip/brum elementorum . Verpun-

^um deindem^ dimetienti b d parallela ducatum o^per^i primifu-

pradiclorum elementorum: qua Jeceteafemiddametrumin punBon.

N4w refla e n^erit rurfum dimidium latus quadrati,quod ipjidato cir-

culo a b cdefiaquale:DeJcribaturigituripfum quadratum^ utinpra-

mifis objeruatum efl circuli quadraturis, Jitjue illudrurjum nopq: ut

in ipfafgura continetur .

lofEXPONATVR RVRSVM OB OCVLOS
datus circulusab cd , undcumfapius exprefis dimetientibus ac(^
hd, in centro e ad reflos fefe inuicem dirimentibus angulos : (y ipfd

perpendiculari fg ,
permediumpunflum ipfius e a femidiametri , ipfi

bdparallelice dejcripta.ktdiuidatur e[quartapars diametri ac,per
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mediam extremam rationem,feuproponionaliter inpun^o h,cuius

^egmentum maius (tteh^ minus uero h f,per fapius allecatam 50fexti

elementorum.Conneflatur deinde re6iagc, latus utdehcet trianguli a-

quilattri in dato circulo defcnpti , diuidensfemidtametrum e h inpun^

6lo k. \pjipojbnodumjegmentoeh jXCjualtsfecetur^lyper^primieo--

rundem elementorum

.

En> reBa e l dimidium latus quadrati,

quod ipft dato aquumejlcirculo.Viant igitur e myen,eo,eidem e latque

inuicem aquales , & defcrihatur ipfum quadratum im no: ut in ipft

licet intuerifigura.

^Hasporro compendiarias circuli quadraturas,praojlejis atque nume~

rts Confirmatis circuli quadraturis,adamujlim conuemre, ipfa te docebit

experientia-.quapfopter illas quam breuiflimapotuimus traditioneper^

firingere libuit, abfque uidehcetampliori demonflrationis examine : td

enim in iniuflum atque odhfum uolumen producere foret operaore^

tium. Si quis autem morofus OrontiomajHx , his minime contentusfue--

rit,aHtferat,aut meliores(fpofit)excoptet.

Vropoftii
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PROPOSITIO XV.

R$fatum circulum, inquadracum^equale, admi-

niculo trium lunularum hcxagonarum, multifa-

riam rcuocare.

j
fLVNVLA HEXAGONA DICITVR, FIGV-

ra curuilined ^ful (exta circmferentitx dati circuli parte , dimidia

circunferentia eius circuli
,
qui dejcrihiturjuper hexagoni latus ,com-

prehenjd. Haudaliter diffinienda efi trigona , atque tetragona lunula.

Sit igitur datus circulus ab c d^cuius dimetiensJit ac: g^fuper ipjb di-

metiente ^ triangulum aquilaterumdefcribaturac e iperprimam libri

primi elementorum. VroduBo infupera e latere in direBum gT conti-

nuum,adpartes quidem e,circum e centrum, adinteruallum autem ip-

Jius e a,femkirculus defcribatur a fg,cuius dimetiensjttag. Ipfipofl-

modum a e uel a c,aqualesfubtendanturch hg:fugerquibus dejcri-

2, bantur femicirculi,tpjia b cdimidio circulo aquales. ^ ita conflru-

Bis,manifeBum efl reBilineum achg, fore dimidium hexagoni regu-

larisjin circulo cuius dimetiens ejl agdefcripti . Aio itaqueprimumdp-

Jum reBilineum achg, aquum ejje tribus lunulis hexagonis , extra

circunferentiam afgcomprehenjis : ipfpratereafemicirculo a d c.

Quadratuenim quodex agdefcribitur, quadruplum eBeius quadra-

ti, quodftex a CjUelae/emidiametro . Vt quadratum autem adqua-

dratum,fc circulus ad circulum ,per z duodecimi elementorum : atque

per 15 quinti eorundem elementorum
,
femicirculus ad femicirculum.

Quadruplus efi i^turfemicirculus afgfipfusfemicirculi a b c:&pro-
inde quatuorfemicirculis ,fuperac,chgy hg lineis reBis defcriptis a-

quale. Quorumpartes utrifque , achgreBilineo,^^ tribusfemi-

circulis communes,funt tres circulifeBiones,fub a c,ch, hg lineis reBis,

g^fsxta circunferentia parte comprehenfe
:
quibus ablatis , relinque-

tur dimidium hexagonum ac hg,tribus lunulisfuperac,ch ,hgcir-

cunferentiis dejariptk , dimidio circulo a de aquale . SubduBa

ergo trium lunularum quantitate,ex ipjb dimidio hexagono: quod inde

^
relinquetur,aquum erit ipfidimidio circulo adc.^Keliquum ejlitaque

inuemre reBilineum
,
quod uni trium pradiBarum lunularum fit
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itcjuate.Hocautem multiplici, plane diuino colligere docehimus ar-

tificio.Inprimis en imfiexac dati circuli dimetiente,tertiapars abfcin-

daturypernonamfexti elementorum ,
quafitci, cui aqualisfubtenda-

turckyC^ connstlamra k linea refla: ipjipoflmodum a k aqualisfe-

cetura l,^ conneflaturcdl linearefla: ^rittriangulum aci, aquu

lunula hexagona ab c, cuius hajis efi arcus ab c ,fexta uidelicetpars

circunferentia. ^Yelinhunc modum coUi^poteriteadem a l . Sub- 4
tendaturlatus quadrati , in dato circulo cuius dimeties eji agdefcripti,

Jitque illudafyCuiusinterfefho cum latere ce trianguli aquilateriace.

Jitpunflum m.lpfi deinde e m linea refla,aqualis coaptetur,fubtenda~

turue cd,perprimam quarti elementorum. Nam eadem cdin direflum

continuata, adpanes quidem ipjiusd,cadetin ipfum punflum hejfi-

cietque rurfum triangulumpramemoratum a cl,ipfilunula hexagona

abcaquale. ^ Aut(filibuerit)ipfiemaqualisfeceturfn,refidua
j

poflmodum a nyaqualisfubtendatur a d,per:pfamprimam quarti ele-

mentorum . Nam connexa cd linea refla , in direflumprodufla ad

partes ipfius d,coincidet rurfum in ipfumpunflum l : eritquepropterea

triangulum a clyprafata lunula hexagona (uelutifupradiflumefl) a-

quale. ^Adde, quodnotatafeflioneaefemidiametri,cumperipha- 6

ria dati circuliabcd, quafttpunflum o:fipars lateris af, extrapra-

fatum circulum a b cd reperta , utpotefp , bifariam diuidaturinpun-

fio q,^ dimidiapartifq aqualisfubtendaturod,^ conneflatur re-

fla c d,in direflumque ( uelutantea) producatur adpartes d : coinci-

detrurfum eadem cdinfapius memoratumpunflum L

CNEC PRAETE REVNDVM EST, TERTIAM
^ 7
partem ipfusam linea refla, efficereadamufim reflamel, qua efi

fupplementumipfusal. Abfcindaturergo ex ipfa ampars tertia,per

nonam fexti elementorum : cuipofhnodum ex a efemidiametro aqualis

fecetur e l,^ conneflatur c l efidens triangulum a c l.Vnoquoque igi-

turhorum quinque modorum, colligetur rella a l, ipfumue triangulum

a cljdque fub eademfigura contextura,ex ipfs nempe lateribus a c uel

c e,^ af: artifdum profeflo admiratione non indignum. H/»c mani-

feflum ef refiamaf latus uidelicet infcripti quadrati , continere pra-

ciseadg^ dc latera, reflum angulum qui ad optatum punflum d

confidentia.

^Qupd
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fOyOD AVTEM IPSVM TRIANGVLVM A 8

cl<jUocunque antecedentium c^uinque modorum defcriptum , lunula

hexa^onfjit aquale^fidem facietqua indefuhfequituri^jius dati circuli

quadraturaX>educaturigiturperpendicularis c o,per 1
1
primi elemen-

torum : qua triangulum aquilaterum a c e , atquefemidiametrum a c

bifariam diuidetin ipfopunflo o. htproduflachin continuum di-

reflum uerfus r
,
perpunflum^ eidem c oparallela ducaturg r^per 31

primi elementorum : compleaturque paraUelogrammum reBangulum

corg, ipfdimidio hexagono a chgprorfus aquale . Difcinditur enim

dimidium hexagonum a chg , in triatringula aquilatera atque inui-

cem aqualia: unius trianguli area , utpote , area ipfius trianguliac

efub dimidia bafi^ ipfa perpendiculari continetur^per 41primi ele-

mentorum. Etproinde areatriplieiufdem trianguli 3 fub ipfius dimidia

hafis triplo, cuiufmodiefiipfaogi eademperpendiculari de necefi-

tate comprehenditur.Aequum ejlitaque reHangulum c org, ipfdimi-

dio hexagono achg.Haud difimiliterjtfeflafuerit0 s bafs^qua dimi-

diam hafn a lprofati trianguliacitercomprehendat
,

perpunfl»

s du^afuerit linea reBa eidemperpendicularicoparallelaifict reflan..

gulum paraUelogrammum csy triplo ipfus trianguli a cUgp' proinde

profatis tribus lunulis hexagonis aquale . Kepduum itaqueparallelo-

^ammum refiagulum rs ffemicirculoadede necefitate coaquabitur.

Viat igitur styoqualis ipfgs:gp‘peripfumpunBumty ipfgrparallela
ducatu rycompleaturque reBagulum r t,duplum ipfus rs: gpr datopro-

pterea circulo abed aquale . Inueniatur tandem latus quadrati eidem

parallelogrammo r taqualisperultimamfeundi elementorum,ftque

illudu x:ex quo deferibatur quadratum uxyT^ sptr^6primi eorunde

elementorum.lpfum enim quadratum u xy :^,eidem circulo dato ab cd

pracise coaquabitur.Namfper antecedentemfextam,aut aliam qua-

uisfuccedentempropofdonem, ipfdato circulo abed, aquale quadra-

tum defcribatur:iUud eidem quadrato uxyg^ adamufim conuenire ip-

ft te docebit experientia . Dato itaque circulo abed , defriptum efi

aquale quadratumuxy quodfaciendum receperamus.

CIdem aIifcr,officio uidclicctnumcrorura.

CSED NE HABEAS QVO SVBMVRMVRARE i

pofts,iuuatidem quadratum dato circulo §quale,uia numerali rurfum

colligere.
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colligere.TUtigiturreBa a l, qua hajis eft trianguli aci, partium ^1,

minutorum , 53 , 21, qualium uidelicetpartium diameter

ageB 120 i 0 ' pars qualibet minutorum 60 : Coincidet enim finis

huiufcemodipartium , atque minutorum,in ipfumpunBum fquinque

modis antea declaratis adinuentum : utipfa te docebit experientia,

ea qua indefubfequetur dati circuli quadratura confirmabit. Colli-

gitur autemprafata bafis a l ipfius trianguli aci, expgmentispropor-

tionalibusfemidiametriaeuela c(eo quidem modo, ordine difiribu-

tis, ut antecedentipropofitione tertia huiufce librifecundi tradidimus)

quemadmodum infubfcripta numerorum tabella continetur

.

1
3 . 15. Is. Ilo-

\SeginentHmiitiSfemidiametri I37 1 4 55

5«

40

'w

20 Us 39| 7 ol o| ol 0

\Di>nidium [eo^inenti iiij.

\Dimiimmfex'nenti ix.

4 |Z2

o|zj
5^'”1

3 '
1
'S

4 li?
55(17

3o|^i_o|_o

ol o[ o| 0

io| o| ol 0\lfeo^menti ordine xv. o| °

l^^fe^menri xiiij.l o] O 2 27]4 '
0- 0 0 0

0 0 81 9 21
i 7 002^

0 a\i6 23 (34 36 |^|4o| o|

37l_4l3S>)^° 0 o| 0 5°li4
53(21Horum fumma,fettre6ia' dl.\\ 41 5

' 55 0I28

^fAREA ITAQVE CIRCVLI, CVIVS DIA-
meterejlpartium 12.0,habetpartes g^ minuta per

antecedentemfextampropoftionem:g^proindefemicirculus afg , erit

partium minutorum ^0,4^6,$, . Sexta uerbparseiufdem cir-

culi, utpoteak ce, habetpartes i%Z^,g^mmuta 36',55,23, 4,20, Ver-

pendicularis autem c 0 , offenditur effepartium y , gf;^ minutorum yj,

4i,46,j\.:qualiumpartium unumquodquelatustrianguliacefuppof-

tumefi 60. htproinde area ip/tus trianguli a c e, habetpartes 1558 , g^r

minuta 50,44, 37 . Quibus detraBisexfexta circunferentiaparte a k
c e,relinquiturfeBio eiufdem circuli,cuiusfeBionis bafts efia c,partium

quidem 325, minutorum 4.(>,io, 46, 4,zo.Etquoniam/emicirculus

afg, praoflenfus efl quadruplus ipfus femicirculi ah c , gp^ proinde

quarta partis femicirculiafg, qua eji partium t4\i,gp’ minutorum

27, 41, 32 , 18, 15 ; Si auferaturfeBio a k c,cuius bafs eB a c, expra-

fatofemicirculo a h c , relinquetur lunulahexagona ab c , cuius bafs
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ellakc, panium <juidem\oZj

^ ^ minutorum 4^1 , 4^,15, 55.

tantum quoque aiofore triangulumacl . Qumemmtriangulaacet

a c Ifuh eodemjint ueniceife habent icitur ut lafes a e Ct* al ,perpri^

mamjexti elementorum . Sicut igiturhaft a e adhafn a l,fc trian"

gulum acead triangulumacl. Ducendo itaque fecundum inter-'

tium, producum diuidendo perprimum , hoc efi , multiplican-

do partes 1558 , minuta 50 , 44 , 37 , ipftus trianguli a ce ^perpar-

tesj^j , ^minuta 51 , , o , 2.8
, 53 , zi ipfus hajis a l, produclum

diuidendo perco partes ipfits ae
:
fiet quartum y hoc eji y triangulum

aci ipartium quidcmioZj,^ minutorum 41,50, 4(> , 15, 55
•' defunt

enim tantummodo[exta minuta ch citer lo, quafaciunt u-

muspartis integra ,uicio non quadratarum radicum, irrationaliumue

fegmentorum ipjius a efemidiametri, de necefitate tribuendum . Ter

autem\c%-/ partes , & minuta ai , , ^6 yj^y^^yquatresprafatas

lunulas hexagonos reprafentant , efficiunt reBangilum cs
,
partium

quidem ^^6^ , & minutorum 4 , 51 , 18 , 4 i, 4^ . C^uibusfubdu^is

ex triplo trianguli ac e, aut (f mauis) exre^angulocorgy expar-

tibus uideiicet y^ minutis 31, 13, relinquentur partes

^ minuta 17 , 41 , 31 , 18 ,
15 hfiusre^languli r s

:
qua duplata,con ’

fidunt reHangulum rt,part:um y^ 5^,13,4,35,50.

Sed totidem partiumy atque minutorum , efi datus drculus abcd:fa-
cit enim quartam partem totius circuli , cuius diameter efiagpanium
izo i qui praofienfus efi haberepartes ii^oj y (^minuta 41,51, 18,

zC . Kadix porro quadrata ipfdrumzZ 16parttum , minutorum

55, 13, 4,3^, y offenditur effe
partium y minutorum 10

, 7, 44,
15. Tartum efi latus uXy ipfius quadratiuxyT^: quod ipfi dito cir^

culoab cdpradiximus aquale . E/?autem u x , dimidium latus qua-

drati
y
quod circulo dati circuli abcd quadruplo coaquatur . Qmd

quidem latus y inuentum efi haberepartes \o6 , cS'* minuta 10 , 15,18,

50
:
qua bis continent ipfas partes 55 , & minuta 10

, 7 , 44 , 15 . Id

porro nullo modo poffet euenire , ni fupradi^um triangulum a cl, ipfi

lunula hexagona ejfet aquale . Dato itaque cinuloabcd,defcri-

ptum efiaquale quadratum uxyT^: idque trium lunularum hexago-

narum adminiculo. Qmd numeris confirmandumfuerat.

Supradiefa-
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1 SHpr4dici(trHm fupputationum compendtofa formula.
l

! 1
in . 2 . j . 4 . y . tf .7.

^^Diameter a eg.

iScmidiameter ae , uel a c.

lio

60

0. 0 . 0. 0. 0. 0.0
0. 0. 0. 0.0, 0.0

l^Area aradiyCuiu-s diameter eji a g.
\SemiarcHlm afg .

t ^Quarta.

\\Eiufdem circuli pars^ Sexta.

1
Oclaua.

11307

5*^53

2826

1884

1413

41. 32. 18 . z6. 0 . 0.0

50.46. 9. 13- 0 • 0-0

55. 23.4 .36.30. 0.0
36. 55.23. 4.20. 0.0
27. 41. 32. 18. 15 . 0.0

\Perpendicularis co.

\Bafiscl trianguli aci.
5
^

41

57. 41.29 .14 . 0 . 0.0
51. 55. 0.28 . 53 . 21 .

0

^rtangulum aquiiaterumace

.

\Se6iio circuli a ^c.

WLunula hexagona abc.

\Triangulumacl'

1558

1087

1087

50.44.37 . 0 . 0 . 0.0
46. 10.46. 4.20 .0.0
41. 30.46. 13. 55. 0.0
41. 30.46. 13. 55. 0.0

1
Refiilmeuma c hg,feu redtangulu corg.

\Tres lunula,feuredianguhtm cs

.

\Re6iangulumrefiduum r s.

jRedfangulum r t,dato circulo acjuxle. ^

4676
3265

1413

2825

32. 13. 51 . 0. 0 . 0 ,

0

4 .
32.18

.
41.45. 0.

0

27. 41.32 . 18 . 15. 0.0

55. 23. 4.36.30. 0.0

PROPOSITIO XVI.

Dem rurfum quadratum dato circulo squale, uni-

ca hexagonajcum trigona lunula opitulante,multis

itidem modis reddere notum

.

^SIT RVRSVM DATVS CIRCVLVS ABC,
cuius diameter ac: Ju^er quo fiat triangulum tequUateruma ce 3^
compleaturfemicirculus afg , cuius diameterftag, una cum infcripti

quadrati latere af: uelutiproxima ohferuammfuitpropojitione . Con-

neflatur poflmodum refla cg
,
quaJeceteandem afinpunflo h

.

Er/f

itaque diameter a c, latus hexagoni ; eguero latus trigoni regularis , in

dato circulo (cuius dimetiens eflag) deferipti. Diuidaturergocgbifk-

riaminpunfloi:^ centro i,ad interuallum icueligidejcnhatur fe~

micirculusckg.

^HIS ITA CONSTRVCTIS, MANIFESTVM
eslinprimU ,

quadratum quodjit ex ag^aquum effe duobus quadratis

^

0 q
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fiuntexa.c& cg, fer47 primi elementorum : reSius ejl enim an-

gulus c^uifuh acgyper^t tertij eorundem elementorum . Sicutporroje

habent dimetietium quadrata,Jic gsr circuli, per z duodecimipradidlo~

rum elementorum ipjipendenterfemicirculi adinuicem,per 1
5
quin-

ti eorundem elementorum. Semicirculus itaque afg,duohusfemicirculis

ahc^ckgefl aqualis. DetraflisporrofeBiombus,eifdemfemicircu

-

lis communibusitemanent dua lunulaJuperJextam,atque tertiam cir-

cunferentiapartem defaipta, aquales triangulo reBilineo a cg . Ytri-

que igitur pradiBarum lunularum , aquale triangulum exipfoacg,

triangulofeparetur.

fIN PRIMIS OyiDEM IPSI LVNVLAE H E-
^

xagona triangulum aquale defcribatur aci,peraliquemfex antecede-

tium modorum proxima propofitione declaratorum:nam reliquu tria-

gulum Ice, ipfi lunula trigon§ de necef^itate coaquabitur. ^ Velin 4

hunc modum . Diuidaturh i reBa bifariam inpunBo m
,
per 10pri-

mi elementorum : gr ipfhmuelmi aqualisfeceturel , conneBatur-

que reBa c l . F/V/ enim prafatum triangulum aci, lunula hexagona

ab c indubitanter aquale. Autf libuerit, auferaturfemidiameter 5

eg ex ipfo latere trigonig c : gjr refdua utpote cn , aqualisfubtendatur

cd. VroduBa nanque eadem cd, adpartes d:n continuum dire-

Bum,cadetin ipfumprius inuentumpunBum l .

fiDEM QVOQVE SVBSEQVETVR, SI EX^
afjcidemcn aqualis feceturfo : atque reftdua ao , aqualisfubten-

datur a d^am connexa cd linea reBa, in direBumqueproduBa,coin-

cidet rurfum inpunBum l:fihqueprafatum triangulum a cf, aquale

eidem lunula hexagona. ^ In idem quoque redibit,fidiutfafuerit hi j
proportionaliter infgnop , cuiusfegmentummaiusftp i , minus uero

ph ; cuifaqualisfubtendaturdq , ab ipfb uidelicetpunBo in quo cir-

cunferentia dati circuli ab cdfecata efemidiametrum.Quoniamfco-

nexafuerit c d linea reBa, in direBum continuata , coincidetrur-

fum in ipfumpunBu l. ^ Habes itaque nonfneperpetua admiratione, g
unuquemque horum quatuor modorum colligendi bafn a lipfus tria-

guliacl, cum unoquoquefexmodorumipfius antecedentis xiqpropof-

tionis adamufim conuenire. Keliquum itaque triangulum lc e , ut re-

deamus
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deamus undefumus digreJ^iJunuU trigon<e ckg,aquum erit. Vraofie-

fumeftautemitrUngulumace , aquumeffe prafata lunuldehexagontit

a hc)^ tertiapartifemicirculia d c,qua efl triangulum Ice .Jit quo-

niam triangulum c eg,eidem triangulo ace
y
per^Sprimi elementorum

ejt aqualeiillud aquum itidem erit uni lunula hexagona , atque tertia

parti eiujde /emicirculiadc . SeceturigitureripJie laqualtSy& conc-

iatur c r linea refla-.Keliquapropterea rgy reliqua a h erit §qualis:&

ipfumpropterea triangulum c rgaquale tnangulo a cl, uniconfe-

quenter lunula hexagona aquale.^tproinde reliquum triagulum ecr,

uni tertiapartiJapius nominatifemicirculiadc aquum erit. Triangu-

lum itaque lc ryduo tertia eiufdemfemicirculi comprehendet. Viat igitur

rsyipfileueleraqualisig^perpuniumcytpjidimetientiag aiapa-

rallela ct,excitenturapuniis Ig^Sy fuper eadem agperpendiculares,

compleaturqueparallelogrammum reiangulumtl. Si conndatur er-

go cs linea reia , erittriangulum crs , unum tertiumfemicirculi adc:

totumproinde triangulum l cs , aqualefemicircuio adc. Cum au-

tem triangulum parallelogrammum eandem hafin habuerint y in

eifdemquefuerintparallelis, ipfumparallelogrammum trianguli duplu

eflyper primi elementorum. Parallelogrammum itaque 1 1duplum eji

triangulilcs : g^ ipfipropterea dato circulo aquale . Inueniatur ergo

tandem media proportionalis inter Isg^ st latera
, feu latus quadrati

eidem paralelogrammo 1 1 aqualis,per ultimamfecundi elementorumy

quaft rurfum ux:ex qua defc rihatur quadratum uxy ‘g^yUtrique g^
parallelogrammo reUangulo 1 1 , gsr ipfi dato circulo ahc d aquale.

Qmdautem ipfum quadratum u xytg^, eidem circulo datoJitaquale,

ipfa te docebit experientiaiNamfiperfextam, aut aliquam anteceden-

tiumpropofitionumhuius fecundilibri, quadratum eidem circulo dato

collegeris aquale : idnunc dejcripto quadrato uxyg^adamufiim coa-

quabitur. Datoproinde circulo a bcd, datum efl aquale quadratum

uxy tg^iquodrurfum officio unius lunula hexagona , cum ipfa trigona,

feciffe oportuit

.

^Quadratum ifftturquod exag dimetiente,Jefqui- ^
tertium eJl eius quodex cg: g^idem quadratum quod ex cg, triplum

eius quodfit ex a c. hunula infuper hexagona, ad lunulam trigonam

phabet, utbafis dladbajinls : nempe ut triangulum aci, adipfum

triangulum Ics.

Idem
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^idcm uianumcrorum confirmare.

1 fPOTERIT ET IDEM QVADRATVM DA-

to firculo aquale alia ratione ynem^euia numerorum (utproximafa-

^um ejlpropofitione) confirmari. Cum enim hafis a l trianguli acU

pr^eojienfafit haherepartes minuta z8,53, qualium

partiumfemidiametera ee§l 6o,totufue diameterag itoiKeliquapro-

ptereale, hafis uidelicettrianguli cl ederitpartium 1% ,& minutorum

8,,4,55),3Ij(?j35) . Etproinde hafis is trianguli cis (quatriplaefi ipfius

l e) hahehitpartes minuta 14,14,58^35,19,57; qua duSlainper-

pendicularem s tyquaefi aqualis ei qu§ ex uertice cin hafin a e ducitur

y

epr hahetpartes minuta 57,41, 19 ,-14 yfaciuntareamparallelo-

grammire^angulitly&proinde aream ipfiusa hcd circuli datiipar-

tium quidem i8i<r,e37^ minutorum 55,13,4,36'. 30fereiahundant enim

jolummodo % quintafere minuta
,
qua reuocanturad ^gggdoool unius in~

tegrapartisy ex calculi diuerfitate contrarium y nihiliproptereafa-

ciendumiSedtotidempartium atque minutorum efi quartapars circu-

liycuius diameter efiag:g^proinde areaipfiusah cd circuli dati.

^ fVEL IN HVNC MODVM, IDEM COLLIGE-
relicehit.Vraoflenfum efiantecedenti 13propofitionCy triangulum a ce

haherepartes y^ minuta py^^-y : Triangulum uero ac l ,
fore

partium ioSjy& minutorum i^iy^Oy^Cyj-^yfj^.Keliquum itaque trian-

gulum c Icyhahehitpartes minuta
y ^6,^ y

quafaciunt

tertiam partemfemicirculi adc: &proindefexiesfumpta , conficiunt

totum circulum datum ahcd, partium quidem i8i<? , gsr minutorum

55,i3,4,3<?, ^opracis^. quantum uidelicet offendimus eundem circuluy

per trium hexagonarum lunularum fuhtrafhonem.

j
^Ytroque igiturmodo, hahetur area ipfius dati circuli ah cd

:
pro-

inde latus quadrati eidem circulo aqualis. Qmdprafata 13 propofitio-

nCyinuentum efi haherepartes 53,& minuta 10,7 , 44 , 15 : dimidium

uidelicet lateris eius quadrati ,
quod aquum efi circuloycuius diameter

efiag. Hacautempradifharumfiipputationum concordia,pertrian-

gulum uidelicet a c ly autperipfum triangulum c l e
,fidemfacit aper-

tam exafla y atque multifariam tradita defcriptionts ipfius trianguli

a cfquod hexagonf lunul§ adaquetur.

0 iiij
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\

^^nrecedentif calculi fummaria formula. |

1
\parres |in. i. s - «. 7.j

jj^Semidum eter a e

.

iBaJis a l trianguli a cl.

iReliqua bafis l e.

60
1

o. o. o. o. o. o. o|

4tl 51. 55. 0. zS. ;3. 21. oi

i8| 8. 4. t9. 31. 6. 35. o|

\B<ifislsTn<inguh cis.

\perpendiCHlaris s t.

1^Reciangulum t l,<equale circulo abed.

54

9
1S16

24.14. 58, 33. IJ. 57. 0

57. 4r. 29. 14. 0. 0. o|

53. 23. 4. 36. 30. 0. o|

50.44-37- 0. 0. 0. ol

41 30.46. 13. 33. 0. 0

9. 13. 30.46. 3. 0. 0

55. 23. 4. 36.30. 0^0

iTri.wgulitm ace.

\Triangulum acl,hexagon£ lunuU aquale.

\Triangulum c l e,fextapars circuli dari.

1
^Sexruplu eiufde trianopilii/eu reSlang.t l.

1558

1087

47 '

iSt6

iTriangulum acg,duabus lunulis aquale,

^^Tnan^ulumclg,lunula trigona aquale

.

\Lunula autem tetragona habet.

3117

20Z5»

1800

4r. 29. 14. 0. 0. o- 0

39.38.1746. 3. 0. 0

0. 0. 0. 0. 0. 0. 0

PROPOSITIO XVII.

Irculum datum in triangulum arquilatcrum cidc

circulo zqualc tribus modis reducere; Se triangu-

lum demum, in quadratum.

CNON ABSVRDVM TANDEM ANNECTERE,
qua ratione circulus datu^ in triangulum aquilaterum& aquiangu-

ium , inprimam uidelicet reflilinearum atque regulariumfigurarum

tranfmutetur . Ipfius nanque trianguli adminiculo ,prafatus cdculus

in quadratum atquale uelfacile reuocabitur . Sttigitur datus circulus

ah cd, cuius certrum e,dimetientes uero ac&hd,in eodem centro ad

reflos angulosfefe dirimentes . Subtendanturpofimodumaf^ ag li^

nea refla, ipfia efemidiametro aquales
,
perprimam quarti elemento-

rum : in hunc quidem modum, ut uterque arcusaf^ ag, fextamcir-

cunfirentia partem comprehendat . Diuidatur rurfum arcus aghifa-

riam,in punflo h:^ conneflatur a hfuhtenfa chorda,cui aqualisfece--

tur a i,per}primi eorunde elementoru.Conneflaturpoflmodu b i linea

refla, in dtreflumque producaturadcircunferentiapunflum k..Verip-

fium deindepunflum k,ipfi dimetienti h dparallela ducaturIm
,
per^i

ipfiusprimi elementorum i quaconueniat cumef^ egfemidiametris,

in direflum itidemcontinuatis,adpunflal&m. Super refla tandem

Im,
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Im,triangulum aquilaterum defcrihatur lm n:perprimam ipjiusprimi

elementorum
:
produBo e cjemidiametro in punBum n , notatd<^uefe-

Bio ne Uteris lmeum a eJemidiametroiquajit 0.

a

^His ita conBruBis , aio triangulum aquilaterum Im n y aquum efje

dato circulo a cd . Nam (i interno perpendicularem ,
^dimidium

latus 0 Umediaproportionalis inueniaturyper Jexti elementorum ‘ ea

erit latus quadrati , ipfi triangulo aquilatero lm n aqualis . idemporro

latus yfimiil erit latus quadrati, quodperJextam , aut aliam quanuis

antecedentium propoJttionum,ipJidato circulo colligetur aqualis: ut ip~

fa te docehitexperientia.Datus itaque circulusahedy triangulum

lm nycidem quadrato,uel aqualibus quadratis erunt aqualia: ^pro-
inde aqualia adinuicem.

CIdem aliter.
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fESTO RVRSVM DATVS CIRCVLVS A B l

cdyCuius centrum e, undcumfHhtenJts chordis af(^'agjipji aefhni-

dtametro ^xqualibus ,^ connexis ef& egfemidiametris : utinproxi-

ma ohferuamm extititfigura.dimetiens itaque h dproportionaliterfieu

media ^ extrema ratione diuidaturin pun^o h
:^figmentum e h

iterumproportionaliterinpunBoi , cuiptsfigmentum maiusfitei ^ mi-

nus uero i h
^
per ^ofexti elementorum . Subtendaturpofimodum ipfi

d i aqualis dk^ perprimam quarti ipforum elementorum . 'Etper idem

punUum kjipfidiametro b dparallela ducatur l m,per primi eorun-

dem elementorum
:
qu§ rurfum conueniatcumef& egfimidiametris,

in direBum continuati3 ad ipjdpunBal^m. Etcompleaturtrian-

gulumfquilaterumlmn,0^ reliqua qu^Junt infigura : utinproxima

diBum efi circuli triangulatura . 'Rocitaque triangulum gquilaterum

lm ntipfi dato circuloabcdaquum ejfe,pari quopriusar^mento con~

uincetur.



«4liber secvndvs.
^Idem rurfum aliccrjbencficio numerorum.

fQVOD SI IVVET IDEM TRIANGVLVM
<equiUteriim,uia numerorum inuefti^are>Jicfucito.^^io rurfum datus

circulus ab cdycuius centrume, unacumfolo dimetiente ac , c^fuh-

tenfis ah& a d,connexl/que e h e dfemidiametris ,
pxtam circun-

jcrentia partemfubtendentihus . Abfeindatur^ojlmodum tertiapars

ipfius dimetientUypernonamfexti elementorumyquafitaficui addatur

unius 40partu ipfus afparsfexa^fma, atque ipfuspartisfexagef-

ma zl j. 15 praterea fexagefima uniusfexagefma partis eiufdem

partisfexagefma , una cum | fexagefma partis uniuspradiS^arum 13

fexagefmarumihocef Iprimum minutum» 33fecunda»i^ tertUygp* 40
quinta . Et inde rejultanti Irnea reBa , aquales coaptenturag^ a h:

conneBaturgh linea reBa» cum diametro a c

['^
orthogona»qua adutrafquepartes direBeprodu^

1 \ Ba» conueniat cum e he!T sd itidem produBis,he!ts^ed itidem produBis»

adpunBal&m.SeBa deinde e n utrique ipfaris

ebe!^em aquali» compleaturtriangulum aqui-

laterum Im ni^ reliqua»Htinfigura.
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fHIS ITA CONSTRVCTIS, AIO IPSVM
triangulum aquilatcrum lm n,aquum efje dato circuloabc d.Sitenim

de more diameteracpartium izo : erit i^turafjimiltumpartium

qua unacumprafatis minutis ejficiunt o

3

40. Tantaejl

igiturutraque ip/arum ag& a h, Secetautemg h autIm» dimetiente

acinpunaok. Etquoniamgkperpendicularis efifuperac : eritigi-

turagreBai mediaproportionalis interca &ak.3per corollarium S

fexti elementorum. Si ducaturergo aginfeipfam ,
produflum diui-

daturper a c : najcetura k
.
Qttadratumporro ipjius ag ^ habetpartes

1601,0- minuta \-j ,10,16 , 40 : quadiuifaper

120partes ipjius a Cidantpro quoto numeropartes 1^,0- minuta iiyi,

^,^1,^1 ,ii,i6,^2,j^o,i^ , 10. Tanta ejl igitur eadem ak : 0-reJidua

proindefemidiametri, uidelicetek, habebitpartes ^6, 0;- minuta

57j50,7j8,38,33,2i,i5>,4<?,40. ^ Hispramij^is,perdatumpunBum
a,ipjilmparallela ducatur a o,per 31primi elementorum ,

qua conue-

niat cum em direSleproducla in ipfumpunBum 0 . Ef quoniam e ao

0- ek.m triangulajuntinuicem aquiangula( ut ex 1^primi elemen-

torum fitmdnijcjlum) eritper quartarnfexti eorundem elementorum,

ut e a ada o,jicekadipfam k m.Ejiautem a 0partium 103 , minu-

torum 5532.1, 58 , ,qualiumprafatus diameteracejhio : nempe a-

qualis lateri trianguli aquilateri in eodem circulo dejcripti . Ducenda

eji igitura o,in ek,jientpartes 4847,c^w/««^4 5(3,51,47, 51, 50, ii,

17, 36’, 45, 44
:
qua diuija per 60partes e afemidiametri, reddunt

partesZo , 0;- minuta
, ^6, ,<^1fere:(nullus enimfubfequetur

error,!! reliqua minutiorum fradiionum omittatur multitudo .) Tan-

taefligituripfakm: 0- totaproinde Im, eritpartiumi6i,0- minu-

torum . Quorum quadratum habet partes 110^1^,

0r minuta ^9, ^S,i6,4.4,^^,i^,ii 16,^6, 40. Tantum efb

proptetea quadratum ipfiusm n,cum eidem Imjit aqualis. A quo qui-

dem quadrato,jiauferatur quartapars,utpotepartes C^jiS , 0r rninu-

tai^,yj, 6, 41,8, 3(J, 5, 37, 57, 6, ^1,^40, aufereturpoteEiate qua-

dratum ipfusk m: Etproinde relinqueturquadratum ipfusperpendi-

cularis n kyper^-jprimi elementorum,panium quidem 19585

,

0^- mi-

nutorum 29 ,
51 3 2.0 , 3 , 25 , 48 , kT, 53 ,

51 , 20
,
5 .

Quorum radix

quadrata , habetpanes 139

,

0- minuta 5(5’
, 53 , 30 , 21 , 31fere : tanta

ejli^turipfaperpendicularis n k. Ea: duSiuautemperpendicularis n k,

in ipfam
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in ipjkm k m,Jit area trianguli lm n^per 41primi elementorum :partiu

quidem 11307^^^ minutorum At^ui totidem partiit,

atqueprimorum,fecudorum,& tertiorum minutorum^ reperta eji area

circuli, cuiu-t diameter eJlpartium ixo,perJextampropojitionem huius

fecundi lihri-.fed quartorum minutorum . 'Differentia efiigitur, u~

niuspropemodum quartiminuti: quodad unius integra partis

reuocatur, nihiliprcrfusfaciendum,jicalculi diuerjitas , atque irratio-

nalium radicum natura debite conjideretur. C Kadixporro quadrata

ipfarum panium ii^oy minutorum ^i,^t.,iZ,z6,efimediapropor-

tionalis inter ipfam perpendicularemnk& dimidium latuskm

3

fmul latus quadrati eidem aquilatero triangulo Imn, &ipjipropterea

circulo dato aqualis. Hacautem offendetureffpartium 106, minu-

torum 10,15^18,50, quanta uidelicet ex antecedentu ^ praaUegata

/extapropoftionis inuenta efi calculo. Dato itaque circulo ahcd, non

modo triangulum aquilaterum
,
fed& quadratum aquale fmul de-

fcrihitur.Qmd oportuitfeciffe.

PROPOSITIO XVIII.

Riangulo squilatcro dato, circulum eidem trian-

gulo xqualemjuerfa uicc deferibere.

I rsiT DATVM TRIANGVLVM AEQVILA-
terum ah c, cuiusperpendicularis ex a uertice in hafn h c dedudlaft

a d . Hac igiturperpendicularis a d
,
proportionaliterjeu media0* ex-

trema ratione diuidatur in punSlo e , cuius fegmentum maiusft de,

minus ueroea
:
quod rurfum proportionaliter diuidatur in punclof,

cuiusfegmentum maiusfit af,minus autemfe,perfapius allegatam 30

fexti elementorum. Ahfcindaturpoflmodum ex ipfaperpedicularipars

tertia dg, per nonam ipfusfexti elementorum : aut diuidaturangulus

ah d bifariamfub refla hg,pernonam primi eorundem elementorum:

coincidet enim bgrefla, in ipfumpunflumg.Centro itaqueg,ad inter-

uadum autem ipfusgfcirculus deferibaturfh k:L enim circulus,dato

triangulo aquilatero ab c erit aqualis. Namfper antecedentem pro-

portionem, triangulum aquilaterum eidem circulo aquale deferibatur:

illud ipfi dato triangulo abeadamufim coaquari reperietur.

f
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Cidcm aliter.

€Licehit& eandem circulum , ipji dato triangulo aquilatero a hca~ %

qualem,alia ratione colligere.Kefumatur itaque datum trian^luah c,

una cum a dperpendiculari: punHogalterutro duorum anteceden~

tiu modorum adinuento.Et diuidatur latus a hproportionaliter inpun-

Sio l,cuiusfegmentum maiusjith l,minus uero l a, quod bifariam diui-

datur inpunSlo m : gs^ dimidia Improportionaliter diuidaturinpun--

Sio n, cuiusfegmentum maiusfitm n,minus autem n l: g^ conneSlatur

reSlagn. Centro rurfumgJnteruaUoautemgn , circulus defcrihaturn

hkfJs enim circulus, eidem aquilatero triangulo ah c duobus argu~

mentis conuincitur aqualis. Inprimis enim, quoniamfimidiametergn,

ipftgffemidiametroduxta pracedentem modum adinuento, offenditur

aqualis.Secundofidato circulo n h kf, aquale triangulum aquilateru

perantecedentepropofitionem defcribatur : illudrurfum eidem aquila-

tero triangulo dato coaquabiturtadeo ut defcriptio unius, reciproca al~

teriusfidem efficiat.^Qmdfiinteradp€rpencUcularem,gsr bafindh,

media
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mediaproportionalis inueniaturo ex qua defcrihaturquadratum or

s t:illud utrique& dato triangulo a h c^^eidem circulo n h kfrurfum

coaquahitur
. Quot i^turmtmis circulo dato aquilaterum triangulum

defcrilituri uelipji triangulo circulusjequalis: totide modts quadratum

utrique confcrihitur aquale.De his ergofatis.

PROPOSITIO XIX.

Blato tandem circulo,duo {imul dcfcribcrc triagu-

la squilaccra
:
quorum alterum ipfi dato circulo (it

«quale,alterius ucrb latera circunferentix eiufdem

circuli co«qucntur.

maiorem tandem artis mathematica amplitudine^ antecedentium-

quepropojitionum confirmationemJuuat tadem multis oflenderemodis,

ut duojimulconjiruanturaquilatera triangula:quorum alterum fit a-

quale dato circulo, alterius uero Utera circunferetia eiufdem circuliftnt

1 aqualia.^Sitigitur datus circulus a hcd,cuius cetrum e, diametri uero

ac& hd,in eodem centro ad reBosfefe diffefcentes angulos

.

E/- diui-

datur eafemidiameter bifariam inpunBof,per loprimi elementorum,

atqueperipfumpuBumfreBa ducaturg h diametro b dparaUela,per

^l ipfus primi elementorum
,
qu§ efi latus trianguli aquilateriin dato

circulo defcriptt:^ conneBaturegc^ehfemidiametri. Ipfautemgf
autfh, aqualisfubtendatur b i, perprimam quarti eorundem elemen-

torum:^perpunBui,eidemghparallela ducatur ^l, qua conueniat

cum eg&ehfemidiametris in direBum continuatis , ad ipfipunBa k

^ l.lpftandem ek.autel,aqualisfceturem,0‘ compleatur aquila-

terum triangulumV.lm: lUud enim ipfdato arculo ab cdinduhitarer

efi aquale,nempe congruens adamufim triangulo aquilateroper ante

-

2. cedentem i^propoftionem adinuento
.^ Autffuelis) diuidaturreBagh

propo rtionaliter inpunBo n,cuiusfegmentum maiusftg n: 0*
Ipf^f^

proportionaliter diuidaturinpunBo op,cuiusfegmentum maiusftn o,

per 30 fixtielementoTuJNdfireBfho aqualisfeceturer,coincidetpu-

Bumr in mutuam ea fmidiametri & ipfus k linterfBionem : hinc

3 rurfum coftrueturtriangulum aquilatcrumklm. C Adde,quodffece-

turfp aqualis duplofegmenti nog^ conneBatur eg , ^produBis eg

^ehfemidiametris,fecenturgk& hl ipf e s atque inuicem aquales:

connexa k l hnea reBa tranfetperpunBum r,entque latus ipfus tria-

pij



RERVM MATHE.
guli aquiUteri,quod eidem circulo dato coaquatur. ^ Secudagars non i

minus leuiter,atque totidem modisabfoluetur. Subtendatur ergo ipjih o

aqualis b t;&perpunElumtdpjlghparallela ducaturu Xy contingens

ipfasek & elin punHisu^ x . Ipjt autem euuelex, aqualis/ece-^

tur e compleatur triangulum aquilaterumuxy . "Hamtria illius

laterajimuliunSlay circunferentia eiufdem circuli datiJunt aqualia:

quoniamfiperaliquam antecedentiumpropofitionum,reBafufcipiatut

aqualis quadranti circunferentia ipfius daticircuUyca offendetur con-

ttnere^prdcise unius lateris ipfius trianguli uxy:g^proinde 4 eiufde

circunferetia quadrantes, tribus lateribus adamufiim coaquatur. ^

terit^ ide triangulu u xy^dato circulo ifoperimetrudn huncfabricari

modum.ConneBatur reSia es: 0^ illi aqualis abfcindaturex eaJemi-

diametroyquafit e z^&perpun^m:^, ippghparallela ducaturux,

compleaturque rurfitm triangulum aquilaterum u xyiEfi: enim e qu§

ex centro dati circuli, uelipfius trianguli ifoperimetri , in latus eiufdem

perpendiculariter incidit, ^ Item ,fireBafrproportionaliterdiuidatur 3
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in ipfipunBo t , cuii^fegmemu maiusptrt,minus uero tfierit rurfum

punfium t, perquod trafitprofatum latus u xjpfus trianguli aquila^

teri u xy dato circulo ifoperimetri. ^Corollarium.

profatis triaguloru defcriptionihuSygeminafuhorirur circuli qua-

dratura : nam mediaproportionalis interm rg^ r k.,ejl latus quadrati

ipfitriangulo k.lm, proinde ipjidato circulo a hcdoqualis. Effiin-

terre^amtUnum latus& dimidium ipfus trianguli u xy comprehen-

dentem,gy dati circuliJemidiametrum,media itidemproportionalisJu-

fcipiatur,per 13pxti elementorum,ea eritlatus eiufdem quadrati,quod

dato oquumejl circulo. Sed de his hoc pentfatis .

PROPOSITIO XX.

X dato quopia circulo , in quadratum squale traf-

.mutatOjCuiuis oblato quadrato circulum squalem

prompciflime colligereratque e diuerfo.

^ Sitin primu dato cuipiam circulo, cuius diameterftah dejcriptum

oquals quadratum, cuius latusft c d,perfextam,feptimam , uel o^a-

uampropoftionem:dati uero arculi diameter,cuifit operopretiit oqua-

le quadratumpariterdefcrihereift re6laef Ordineturitaque dimeties

ah lineaprima,latusuerocdlineafecunda,g^diameiereftertia:

inueniaturquarta proportionalis,perduodecimamfexti elementorum,

quoptgh,ex qua defcrihatur quadratumiipfum enim quadratum,da-

to circulo, cuipis dimetiens ejiefcooquahitur.

2. ^Cumenmip[§quatuorline§re^?ah,cd,ef,gh, proportionalesfnt

adinuicem, utahquidemadipfamcd,fcefadipfamgh:permutatim

piij



quoqueproportionales erHnt,peri<S quinti elementorumijicutah adip~

jam efyjiccdad ipsag h. ht quadrata i^tur a h ipjis quatuor lineispro-

portionalibus dejcripta, proportionalia erunt adinuice,per z ijexti eo-

rundem elemetoru.Yt igitur quadratu quod ex a h, ad quadratu ipjipts

^ ^ ef:(tcquadratum quodex cd^adquadratum

dh. ci- cf § \\.ipjlusgh. Circuliporrofefeadinuicehahent,

IslTj
^^^^dtetihusjiunt quOr

U—' dratdiperficunda duodecimi elementoru:^

qu£ eidemfuntegdem rationes^adinuicejunt

eadem,perundecimam quintiprfdidlorum elementoru. Circulus igitur

cuius dimetiens ejlahidd circulu cuius dimetiens ejief^fe hahetyUtqua-

dratu quodexcdadquadratu quodft exgh : 'Etpermutatim rurjum»

pereandem i6 quinti elemetorumy ut circulus cuius dametiens ejiahad

quadratum, cuius latus ejicd, ita circulus cuius dimeties ejl efadqua-

dratum cuius latus ejlipjagh . Circulusporro cuius dimetiens ejlah,

quadrato cuius latus ejlcd,perhypothejisconjhruBione ejl §qualis

:

circulus igitur,cuius dimeties ejl ef,ipji quadrato cuius latus ejighpe-

denter coaquatur.^ Atjiuerfa.uice oblato quadrato circulum aqualem .

prompiijsime colligere iuuetdatus quadrati ipjtdato circulo aqualtspo-

natur linea prima, dimetiens eiufdem circuli lineajecunda, tertia

uerdliheklatus quadratipropojtti in circulum aqualem reuocandi. In-

ueniaturpojimodum quarta proportionalis
,
peripjam izfexti elemen-

toruminam illa erit dimetiens circuli,qui eidem expojito quadrato coa-

quatur. Ytjl{uerbi gratia)prafato circulo,cuius dimetiens ejlah,datu

fuerit aquale quadratum,cuius latus ejlcd,&^propojitumfuerit qua-

dratum cuius latus ejlgh , cui expediataqualem dejcrihere circulum;

fat ut cd latus ad diametrum ah, jicdati quadrati latus cgad quarta

proportionalem quaft ef.ipfa enim ef, erit dimetiens circuli,quadrato

cuius latus e^lgh aqualis. Horum autemprobatiogeometrica, a demo-

jhratione primapartis nullo medo diferre uidetur ; mutatojolummodo

laterum& dimetientium,fmiliter0^ quadratorum atque circulorum

ordine . Vno itaque circulo in quadratum aquale , uele diuerfofemel

tranfnutato : cuilibet alteri circulo dato aquale quadratum , datoue

quadrato aqualem circulum, tanquam ex archetypopromptifime col-

ligetur.

SECVNDI LIBRI FINIS.



liber tertivs re-
RVM MATHEMATICAR VM HACTE-

NYS DESIDERATARVM,

PROPOSITIO 1.

Arum quemlibet arcirm circuli dimidia

circunferentia minorem, inqueeeunque

partes inuicem squales in primis diuidere.

j fVT EX IIS QVAE DVOBVS PRIMIS LIBRIS
traditajunt tiUiuCque diuina proportionis beneficio

,
qua in data linea

refbapermediam^ extremam rationem diuija conjijiere uidetur,fru-

Slum aliquem tam inplanis,quam/olidis ualeamus elicereJiguris:doce-

dum ejiinprimis
,
qua ratione datus arcus circuli dimidia circunfetetia

minor,in quotemquepartes inuicem aquales, tum ah 'imparibus , tum

ab inuicemprimis numeris (quos uidelicetfola metiturunitas) denomi-

natas diuidatur-Jdquejidijsmo, ha^enus ignoto ,fedfacili admodu

traditionis artificio:Quo tum adinuennone lateris dati cuiufhbetregu-

larispolygoni,d queuis numero denominati,quodin dato circulo deferi-

henduproponeturitum adegtera non minus utilia, qua iucuda mathe-

matieg rudimenta,tandeperuenire ualeamus. id aute peculiaribus ali-

quotpraceptisfiue documentis, deinde uniuerfaliproflare nitemur.

^Primum documctum,ut datus arcus circuli dimidia cir-

cunferencia minor in tres partes inuice squales diuidatur.

ifQYA RATIONE DATVS ARCVS B:fA.

riam inprimis diuidatur, in partes confequenterdpariter paribus

numeris denominatas , eumfolum ignorare putamus
,
qui mathemati-

ca nunquam legerit {ne dicam intellexerit ) elementa : cum idper/olam

tertfj elementorum ab/olui uelfacilepofiit. Sit igitur datus arcus a

b c dimidia circunferentia minor , in trespartes inuicem aquales diui-

dendus-.cuiusfubtenfa chordafit ac. Abfeindaturitaqueab eadem ac

re6ia,pars tertia quafit a d,pernonamfixti eUmetorum:fufeiteturque

p iiij
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reBa dhjfupereadem a cperpendicuhtriSiferundecimamprimi eorun^

dem elementorum, kh ipfa deindeperpendicularidb , abjcindatur rur-

ptm tertiaparsyauajit b e,per eandem nonamJexti elementorum

.

Di-

uidaturpojhnodum reBab eproportionaliter,feumedia ^extrema
ratione inpunBofy cuiusfegmentum maiusjitbf^per ipjiusJexti

elementorum.ConneBaturdemumaflineareBa: nam eadem af» erit

chordafubtendens tertiampartem ipjius dati arcus abc. Coaptentur

i^turipjiafaqualesagig h, h cicoincidet enim h c reBa,in ipjumpu^

lium c(litipjd te docebit experientia) eruntquepropterea arcus ag,gh,

h c aquales adinuicem,per zS tertij elementorum.

^HauddiJ^imiliuiacoUi^eturreBa fubtendens tertiam partem dimi-

dia circunferentia ipjius circuli i quaalioquiexfemidiametrojdtisin-

notejat:jimiliterdati cuiujlibetarcus eademfemicircunferetia maioris.

^Secundum documentum,qualiter idem arcus circuli,

dimidia circunfcrcntia minor, in quinquepartes inui-

cem aquales diuidipoffic.

SI DATVS ARCVS CIRCVLI,
.

prafata femicircunferentia minor y in quinquepartes inuicem aquales

proponatur diuidendus:jtcfacito . E/?o huiufcemodi datus arcus abc»

cuiusfubtenfa chordaftrurfum ac. Abfeindatur i^turab.eademacy

pars illius quintaper nonamjexti elementorum,quafta d. 'Eterigatur

dpunBo a 3
perpendicularis db

:
quaper 3 o ipjiusjexti elementorumy

proportionaliterdiuidaturinpunBo CyCuiusfegmentum maiuspropor-

tionalejit de . ConneBatur tandem a e linea reBa: hac enim er'it chor-

dayfubtedens quintampartem ipjius dati arcus abc. Coaptenturi^tur

eidem
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eidemd e d^uales affg>g hj) l,lc
:
quoniaml c coinddet in i^fumgun-

Bum f , eritquegrafatus arcus ahc diuifus in quinquegartes admui-

cem aquales,ferig/am i8 tertij elementorum .

^Tertiam documentum
,
qua ratione prsfatusarcus

circulij eadem fcmicircunfcremia minor , diuidatur in

fepeem parces sequales adinuiccm.

^VBI PORRO DATVS ARCVS DIMIDIA
circuliferifharia minor, infeptem fanes inuicem aqualesfefe ojferet

diuidendus-.hacfroccdendumerituia.Sitrurfum datus arcus ah c, 0“

fuhtenfa illius chordaa c:d qua ahfcindaturfarsfeftimafer iffam no-

namfexti elementorum,qua /it ad. Ah iffo autemfunclod,perpendi-

cularis exciteturdh
:
quaprofonionaliter diuidatur in puna-o e,fimi-

liter^ in iffopunBof, cuiusfegmenta maioraJint h e atque df.Con-

/equenteref, itidem proportionaliter diuidaturinpunSlog, cuius feg-

mentummaiusjttegfer/apius allegatam fexti elementorum.Con-
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neSiatur demum refla ag: namiila eritchordaJithtendensfegtimam

gartem ipflus datiarcusa h c . Coaptentur igitur ygerprimam quarti

€lementorumyeidemag<xqualesah,hkMLltn,mn,no, o r
,prJfatum

arcum ah c in jeptempartes inuicem aquales,pereandem 2.8 tertijele^

mentorum diuidentes .

5
" Quartum documentum, de diuifionc pratfati arcus

dimidia circunfcrcntia minoris , in undecim partes in-

uicemrurfum squales.

fNEC MINVS FACILE DATVS ARCVS A
h Cyprafatafemicircunferetia minor , in undecim partes inuicem aqua-

les diuidetur.Sefla naqueparte undecima ipfius chorda a c,quafit rur-

fumad,^ ereflaperpendiculari dh
:
fujficiteandemperpendicularem

hifariam diuidere inpunSlo e,^ connelhere a e lineam refiam , atque

iUi aqualesfubtendere afyfg>gh,h k,k IJm,m n,no,op ,p r, rc, qua

prafatum arcum a b c,in undecimpartes inuicem aquales diuident.

^'Quintum documentum, qualiter idc arcus dimidiacir-

cunfcrcntia minor , in 13 partes inuicc squales diuidatur.

^Erppradiflumarcum a b c,in tredecimpanes inuicem aquales diui- 6
derefuerit operapretium:facienda erit a dtredecima pars ipjius chorda

a c,& erigenda de moreperpendicularis d b ,^ inpunflo e hifariam,

in ipfo autempunflofproportiona liter diuidenda, cuiusJegmentu ma-

iusftbfminusfd. Diuidenda quoque rurfum eritipfa efproportiona-
liter inpunflog,cuiusfegmentum maiusfitfgJNamJiconneflaturag

linearefla, iUifubtendanturaquales numero : erit datus arcus a
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h c,in tredecimpartes inuice aquales diJlributus.Vtea qua(equiturui-

deturofiederejigura»iuxtaprajcriptu documetum[olito more delineata.

^ Habes igituruiam apertam colligendi cateras chordas
»
quapartes

eiufcemodiarcuum dimidia circunferentia minorum(d reliquis tum im-

paribus^ tumprimis adinuicem numeris denominatas
:
quas ob contin-

gentem earundem reEiarum cumperiphariapartibus confufionem , uU
teriusprojequi confulto[uperjedemus

,

^Sextum, & generale documentum, quo datus arcus

dimidia circunferentia minor , in quotcunque partes

inuicem squales diuidicur.

^luuatdocumentum traderegenerale, quo datus arcus circuli dimidia

circunferentia minory in quotcunquepartes inuicem aquales indijfere-

ter diuiditur.ldautem adimplere non erit dijftcile, ubipropofitum arcu

in reiiam aquale inprimis re/oluere docuerimus:^arcu uerfa uice col-

Ugereyoblat§ cuiuis linea reEla^ ipfa dimidia circuferentia minori§qua-

lemNtrunque porro,una eademq; uia^compediofa quidem 0^ admira-

tione non indigna , abfoluipojfe tandem comperimus : in huncmodum.

^Primapars huius documeti
,
qua datus arcus dimidia

circunferentia minor,in rectam squalem refoluicur.

^Sit igitur datus arcus a b Cybifariam diuifus inpunElo b:[tque centru

circuliycuius datus arcus ejiJeEho,pun^um d. Et conneflantur aby a c,

h d linea refla
:
fecetque b dipfam a c, inpunflo e . Secabitautem b d

eandem ac bifariam, 0* ad reflos anulos: cum bifariam diuidateun-

dem arcum abc. Tangat infuper refla quadam lineafg eundem ar-
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cum dh c, i» ipfo quidem^unBo l?,eidedcpardlleld :^ adre^ospro-

inde conjifles angulos cum ipfa b d. Intera b confequenter^ d e re^idSi

dud linedproportionales inueniantur
^
quarum minor& ordine tertid

Jit dhjfuhtendens angulumre^um quijub ae h . VerpunBum uerbhy

^ 1 ^
utrique ipjkru

rauela ducatur

I
.X, , kUfer^ipri-

\ e y mi elemetoru:

\ / feceturque h k,

\
&hl, ipjiae

/ » ueUfsqmde!.

v.0^- \ / ConneBantur

\ / demumd

\/ dh linea reBs:

qua in direBu

produBa uerfus contingantreBamfg, in ipjis quidempunBis

f&g- QuoniamreBafgyinterdf&dgcomprehenJdieJi aqualis da^

toarcuiahc.

^Secunda pars,ut data linea re(5lain arcum circunfcrcn-

tis,eidem re(ii^a:qualem,ucrfa uice reducatur

.

uerjd uiccy datam lineam reBam, in arcum eidem linea reBa a-

qualem,reuocarefueritoperapretium : haud dij^imili uiaprocedendum

erit. SedhicdereBisuelimintelligas» qua data circunferentiapartem

ejficiunt ipfa dimidia circunferBia minorem. Sit igiturdata linea reBa

a y y bifariam diuifa inpunBo c : tangenfque circulifeBionem dc e(cu~

ius centrumf) in ipJopunBo c:& conneBanturafefbflinea reBa.

V-rit igiturabycum eademcfad angulos reBos confiituta.^tf conne-

Banturge cst‘g h linea reBa,Jecabitureademgh ab ipfa cfbifariam,

ad reBos angulos-.eritqueg h ipfa bparallela
,
quemadmodum ex

4 2-8 primi elementorum concludere haud dijficile eB. Interipfas

poBmodumgc^gk,dua lineaproportionales inueniantur
,
quarum

minor^ ordine tertiaftgljubtendens angulum rcBum quijubgk l.

VerpunBum denique ly utrique ipfarum a bel^gh parallela ducatur

m nyper^iprimi eorundem elementorum . Aio itaque, reBammnefe

chordam
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chordam illius

arcus,qui data

a h linea reSIa

efiaqualis:cu-

iufmodi uide~

turelje reSlad

e, eidemmna-
qualis,fuhten -

dens ipfum ar-

cum dee
,
qui

proprerea eide

a h linea reBa

de necej?itate

coaquatur.

^Tertia pars principalis, qua ratione datus arcus in

quotcunquepartesinuicem arqualcs flcdiiiidendus

.

fHIS IN HVNC MODVM PRAEOSTENSIS,
cum datum arcum dimidia circunferentia minorem, in quotcuquepar-

tes inuicem aquales diuiderefuerit operapretium:jicfacito . Datus ar-

cus in lineam reSlam,perantecedentemprimampartem refoluatur:^
ah ipfa linea reBa,ah/cindatur quotafiue ordinatapars,ah eo denomi-

nata numero,per quempropoftus arcusfefe ojferet diuidendus . Eadem

infuper quotapars,in arcum aqualem uerfa uice reducatur,perpeun -

dam huiufedocumentipartem:hoc ell, inueniatur chorda
,
qua eunde

particularemfuhtenditarcum.1<iam huiujcemodi chorda , toties ipfar-

cui datovoapTahitur,quotfuerint unitates in ipfpartium expofto nu-

meroM.acautem clarius dignofeentur,ffamiliari^ oh oculos expofi-

ta de/criptione,de morefuerintelucidata.

^ Sitiatur datus arcus circunferentia circularisah c , cuius centrum

d,chorda autem a e c,hifariam quidempartitus inpunSh h,ah ipfo ui-

delicetfmidiametro dh:quem arcum a h c,in tres partes inuice aqua-

les(exempli gratia) diuiderefitoperapretium. Inueniaturigiturinpri-

mis redla linea eidem arcui aqualis
,
perprimampartem huiufce docu-

menti, quafitfg, tangens ipjum arcum ah c, atque hifariam diuifa in

ipfopundlo h:adminiculo uidelicetproportionalis a h , intera hgf;^ae.
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lineas re^as adinuenta, 0* ipjius k /parallela, <jua chorda a ecefla-

^ualis . Ah/cindamrpojhnodum ah ipfafg linea re6la
,
parstertUiper

nonamfexti elementorum, ^uaJitfm , cui aqualispcemrm n:erit ita^

que ng reliquapars tertia totius linea re^afg , diuideturqueprafata

m n tertiapars lifariam,in ipfo quidempunHo h.

d

His in huncmodum ahjolutis , conneflantur dm atque dn linea re^a,

quafecent datum arcum a h c inpungis o^ n conneHatur h o li-

nea redla, una cum ipfa or(quafecetdh femidiametrumin pundlos)

interho atque os lineas reBas, dua lineaproportionales inueniantur,

perdoBrinamprimi libri,quorum minor^ ordine^fitot ,fuhtendens

angulum reBum 0 s t . 'EtperpunBum t,ducatur reBa u x , ipjifgpa-

radela,per^iprimi eorundem elementorum,atque interdm &dnre-
Bas comprehenja . Erit enim reBa u x , chorda qua fnhtendit tertiam

partem ipjius dati arcus ah c.Hinc igitur ux , tresfuhtendanturaqua-

les:ut in ipfa cotineturfgura. Haud aliterfaciendum ejje uelim intelli-

gas,de cateris ipjtus dati arcus, uelalterius cuiujcunquepartihus , tam

ah impar'ihus,qudmdpr'im'is adinuicem numeru denominatis
.

^Hofu

porro documentorum traditiones , in prafentiarum nullo alto quam

oculari , epy ad iujlam circini rationem ohferuato , confirmauimus de-

monjlrationis examineine uolumen hoc,alioquifam amplum, oh uarias

atque dijficiles reBarumfupputationes,in iniujium contingatfoliorum
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producere numerum. Qj^jic^uts fbrjitan Orodomajtix^^ adcalum-

nUmjfotius^quam adfrugem natus homuntio^minusgrohauerit:pra-

fet(dummodo idconcedatur) meliora, confideretquantum interft

interimprohum ohtreSiatorem, eum qui aliquid non minusgratum

quam utile,pro concejja ingenij dexteritate molitur,

^Corollarium primum.

8 ^Omnis igitur reBilineus angulus
,

proinde angulus reclus ah ipfo

quadrante dimenfus, in quotcunquepartes inuicem aquales diuidetur.

Cum enim arcus ah ipfi angulo comprehenfus ,fit dimidia circunferen-

tia minor, is diuidipoteB in quotcunquefigmenta adinuicem aqualia:

fine antecedentibus quinqueprimis documentis (unamquanquefiBio -

nem,in quotlihetrurfumpartes inuicem aquales diuidendo)fiugenerali

partitione,iuxtafixti documenti traditionem, uti libuerit.

^Corollari um fecund um

.

^ ^ Circunferentia injuper dati cuiujlihet circuli , in quotcunque partes

inuicem aquales pendenter diuifihilis erit. Diuifo enim ipfius circuli

quadrante, in liberaspartes adinuicem aquales-.quadruplum uniufcu-

iu/quepartis, ejficiet totius circunferentiapartemfimilemtipsdue qua-

drantispars eiufdem circunferentia refiitueta quadruplo numero de-

nominatamMftpote ,fiquadrans diuijusfueritinfieptempartes adinui-

cem aquales,quadruplumfiptimapartis illius , erit totius circunferen-

tiaparsfieptima : ueleademparsfiptima, eiufdem circunferentiapars

uigefimaoBaua.Lt in huncmodum de cateris.

^Corollarium ter tium

.

€Omnispraterea reBilineus angulus,fub quauis ratione datapropor-

tionaliterdiuidetur. Sit enim datus angulus reBilineus a b c,fub ab&
b creBis comprehenfus : datauero ratio,fub qua idem angulus diuidi

iubeatur,quadad e. Circa igiturpunBumb, ex alterutra duarum ab
uelac 3 circunferma defiribaturafciqua ipfius anguli a b c,ueram

adcentrum relatam exprimet quantitatem . Conuertatur itaque
,
per

primampartem antecedentisfixtidocumenti,arcusafcin lineamre-

Bam,quafitgh.Deindefiatut dadcificgh reBa3ad quartampropor-

tionalem h ^,per 12fixti elementorum.JpJapofimodum h k linea reBa,

in arcum ipfius reuocetur circuli [cuius centrum b) perfecundamparte

eiufdemfixti documenti:utpote,in arcum cf. Erit igitur, utarcusafc

adarcum cfficreBagh adreBam h k; proinde utdad e,per unde-

cimam quinti eorun^m ekmentorum.ConneBaturergo reBa bfhn-

qq
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guluf itaqueahc, adangulum chftandem rationem obtinebit

,
quam

arcus afcadarcumcftferultimami^jiusfextielementorum:^ con~

fequeter qua.

dad e.

^ Subcorol

larium.

^ SeBori^-

turbc difub

eadem ratio-

ne qua dad
e 3 diuifus e-

, ^ , , p
^

rit:Je habent

g
, enim feflo-

res adinuice,

uti^jiarcusab eifdemfeBoribus comprehejiy^er eandem ultimamfexti

elementorum. ^Corollarium quartum.

^ Vnaquaque ^raterea multangula atque regularis figurareBilineat

in dato circulo deferibi confequenter uelfacilepoterit . Kegulares enim

appellanturfigura reBilinea 3 qu§ aqualia habent latera ,^ angulos

pariter adinuicem aquales.Ha autem in circulo deferibi dicuntur,qud-

do unufquifquefigura angulus circunferBiamipfius circuli tangit
3
per

tertiam quarti libri elementorum dijfinitionem.T>iuifaautem circunfe-

rentia in totpartes inuicem aqualesyquotfunt latera uelanguli in data

figura reflilinea ,^ adfingulaproxima diuiftonumpunBa applicata

linea reBay cadentfingula linea reBa intra circulum 3&perfecun-

dam tertij elementorum : concurfusautem laterum ipfs angulos conti-

nentiumyin eadem circunferentia de necefitate confifient

.

PROPOSITIO II.

X triangulo ifofcelcjcuius unulquilque anguJus,qui

adbafin duplus fit reliqui:c£tera ifolcelia colligere

triagula, quorum uterque angulus qui ad ipfam ba-

fiojcas rationes ordine fer uct ad reliquum,quam da-

ti numeri fiipcr binarium ad unitatem.

^Deferibatur igiturin primis triangulum ijofcelesab c, cuius uterque

angulus qui ad bafin b c duplusfit reliqui anguli
quijub b a Cyper deci-
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2 mam quartielementorum. fFitautem huiu/cemoditrUngulHiJofceles

(m iUius^erfiringamus artificium
)fi

latsis ah uda cproportionalitery

pu media extrema ratione diuidatur
, figmento maiori aqualis

fiathafisigfahc.Centropofimoduma,interualloautemah uelac, de~

ficrihatur arcus circuli b dcfihenden r ig/am re^amfiue hafin b c tria-

3
guliab c.^His in huncmodumgraparatis, diuidaturinprimis arcusa

a cin trespartes inuicem aquales,perprimum,autfixtum documentum

antecedentisprimapropofitionis, cuius tertiaparsfit b d:& connexa-

turad^ delinea reSla. Triangulum enim a d c erit ifofieles ^^ ha-

4 bebitunumquemque angulum quiadbafin dc triplum reliqui.^Dmi-

daturconfiquenter prafatus arcus b d cMfdriam in punflo e
,
per^o

tertij eementorum-.g^ conne^antura e& e clinea refla . Quoniam

triangulum a e ederit rurfum ififceles: uterque illius angulus qui ad

5 hafin e c,quidruplus reliqui anguli quififb eae. ^Diuidatur infuper’

arcus € c in quinquepartes inuicem aquales ,perficundum uelfextum

ipfius antecedentisprimapropofitionis documentum, cuius quinta pars

Jit efixonneflanturqueaf,&fc linea refla.Trianguli nanque ifo/celis

af c ,uterque angulus qui ad bafinfcquintuglus erit reliqui, quarta

C uidelicetparte quadruplum excedens quifub a e c.^htfiarcus d cbifa-

riam diuidaturmpundog,peripJam 30 tertij elementorum,& conne-

Banturagg^rge linea refla: eritconfequenter triangulumage ififie-

ies,habens unumquemque angulum qui ad bafingcfixtuplum reliqui,

7 bts enim triplus ejfiicitfextuplum. ^Vraterea,fiarcusgc infieptempar-

tes inuicem aquales diuidatur,per tertium autfixtum documetum eiufii

deprimapropofitionis, cuiusfeptimaparsfitgh , coneflaturque ah g^
h elinea refla:uterque angulus qui ad bafin hc ipfius ifiofcelis trianguli

ahc, reliqui anguli fiptuplus erit , nempefixtuplum quifub ageuna

8 fixtafuperans. ^Qonfiequenter,fiarcPtsecbifariamdiuidaturinpun-

flo iyper^o tertij elementorum , g^ conneflanturai g^ i c linea refla:

triangulum a i c eritpendenter fifieles, g^ habebit utrumqueangulum

qui ad bafin i cofluplu reliqui, quadrupli uidelicet qui fub a e c duplis,

<) ^Itemfiarcus d cin tres partes inuicem aquales diuidatur
,
per ipfum

primum autfixtum antecedentisprimapropofitionis documentu, cuius

tertiaparsfitck, g^ conneflantur a k g^kclinearefla:fiet rurfum

triangulum ifofceles a k c,cuius uterque angulus qui ad bafin k. c nonu -

10 plus erit reliqui,hoc efl,tripli quifub a dc triplus. ^ Diuidendopofl-

modum ipfum arcumfc bifariam inpunflo l, perfapius allegatam 30

qifj
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terttj elementorum,0^ connexis de more a l& Ic lineis re^it -.trianguli

ijofcelis a Ic quilibet angulus qui ad hajtn l creliqui anguli decuplus

eritjiue quintupli quifub afcduplus. ^Infuper,fiarcus Icin decepar- ii

tes inuicem aquales diuidaturfioc efi in duas^^ qualibet in quinque,

cuius decimaparsfit lm,conneSlanturque amepir m elinea refla-.tria-

gulum ifiofcelesam c,habehitunuquemque angulu qui adbafin mcun-

decuplu reliqui , hoc efi decuplu quifub alcuna decimapartefuperate.

^Diuidatur praterea arcusgcbifaria inpun^o n,peripfam 30 tertij 12,

elementoru,0 conneBantura n0 nc linea reBaifiet enim triangulu

ifbfceles anc , cuius uterque angulus qui adbafin n cdodecuplusfieu bis

fextuplus erit reliqui.^Qtfidfiarcus n c in duodecimpartes inuicem a- ij

quales diuidaturyprimo quidem in duas,0 qufiibet rurfium in duas,0
tandem qualibet in tres,cutuspars duodecimafitno,0 conneBantur

.ao0 oc linea reBafiet rurfium triangulu ifioficelesao c, habens utris-

que angulum qui adbafin 0 ctredecuplum reliqui, hoc eB,dodecuplum,

quifiub ancuna duodecimapartefiuperantem. ^Haud difiimili uia,fi 14

arcus h c bifariam diuidaturinpunBor ,per ipfiam 30 tertij elemento-

rum,0 conneBantur ar0 rclineareBa: unufiquifique angulus qui

adbafin rc ipfius trianguli ifofcelis a rc, eam rationem habebit ad reli-

quum,quam 14 ad unitatem-.eritenim bisfeptuplus quifub a hcconti-

tur. ^Adde,quodfarcusfcin trespartes inuicem aquales diuidatur,

cuius tertiaparsftes,0 conneBanturas0sc linea reBa:confurget

rurfum triangulum ifofceles a s c,cuius uterque angulus qui adbafn s c

eamrationem habebitadreliquum,quam^ ad i, nempe ex quintupla

ratione ipfusanguUafc adjuum reliquum terfumpta refultantem.

^Voflremo,fi
arcus i c bifariam diuidatur inpunBo t,conneBanturque t-C

at0 tclineareBa-.caufabiturifofceles triangulum a tCyCuius uterque

angulus quiad bafn tc,fedecupluseB reliqui, hocefi, oBupliquifub

a ic duplus : quanto enim minuitur arcus bafs , tanto uideturaugeri

contentus adipfdmbafnangulus. C Et deincepsin hunemodumde 17

cateris ifofcelibus triangulisfaciendum , acpendemercotinuandum effe

uelim intelligastquorum deficriptionesparticulares , tumpropter laterii

atque bafium eorundem triangulorum confufionem , tum ob infinitum

illorumprogreffum,ulterius exprimere iurefuperfidemus

.

eSupradidiorum dcmonftratio.

CQ_V0D avtem in primis VTERQVE
angulorum
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angulorum quiadbajin d c ippus trianguli ifofielis adc, tripluspt reli-

cui anguli d a cpc demonpratur. Angulus enim h ad ^uiad centrumy

duplus eP anguli hcdqui ad circunjerentiam ,per lo tertij elemento-

rum . Angulusautem ac d continet angulum acb dimidiumpra-

terea ippus anguli b a d.Demitur itaque ab ipfo angulobad dimidium^

illudque additur angulo a c b . Angulusporro a cb duplus efi anguli

b a CyperconPruSlionisprimariam hypothepn. Efproinde angulus acd
duplus eBanguli da c» atque bis duplus dimidii angulibad . Eflau-

tem angulus bad dimidius ippus anguli dac, perippm anguli con-

PruHionem : fubtendit enim arcum bd ,
qui e^ dimidium ippus ar-

cus adc . Dimidium itaque eiufdem anguli bad, facit unum quar-

tum ippus anguli dac. B/^ autem duplum unius quarti , efficit qua-

tuor integri quarta
,
qua unum refituunt integrum . Angulus igitur

acd( clp*proinde illi aqualis adc) duplus efanguli dac^ ^eundem
praterea angulum dacfcmelcomprehendit . Triplus efitaque uter-

que angulus quiadbapn dc^reliqui anguli quipib dac.

fHAVD DISSIMILI VIA OSTENDETVRi?
uterque angulus qui adbapn e c ippus ipfcelis trianguliaec, quadru -

pium fore reliqui anguli eae. Angilus nanque baCy duplus eft

rurfum anguli ecb
:

quapropter angulo ac b additur dimidium ippus

anguli b a e, 0- idem anguli dimidium ab eodem angulobaefubtra-
hitur. Etcum angulus a cbpt duplus angulib ac: is igitur duplus e^
anguli ea c^atque bis duplus dimidii ippus anguli b a e.Dimidiumpor-

ro anguli b a epmulep dimidium ippus anguli e a c: cum illiper cdfru-

Bionempntadinuicem aquales
.
Quodautem dimidij bisepduplum,

duofacit integrainempe dimidia quatuor
y
qua duo conpeiunt integra.

Angulus igitura c e illi cor^uenter aqualisa e c) duplus e^ian-

guli e a Cy^ eundem inpiperangulum e ac bis comprehendit
. Qua-

druplus eflpropterea uterque angulus qui ad bapn e Cy reliquianguli

quifubeac.

fIDEM QVOQVE DEMONSTRARE LICE-^o

hityper triangulum a dc . Angulus enim dae efltertia pars anguli

ea hy&proinde ippus anguli e a Cyqui eidem angulo eabperconBru-

Bionem
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Bionem efi (Xcjualis . htquonUm angalns d ae duplus eBan^tdi e cd,

per ipftm 2,0 tertij elementoru : erit idem angulus e cd dimidium unius

tenij,^proinde unumfextum anguli eae. Angulusporro a c d,ojlen-

fus efi triplus anguli dac: angulus i^turace triplus ejl anguli e a Cy

^jimulbu triplus uniusfexti eiufdem anguli eae. Bisautem triafex-

tayejficiuntjextaJex,qua unum ualent integrum . Angulus igiturac e

(& illi confequenter aqualis aec) triplus efl anguli ea Cyg^ lUupra-

tereafemelcomprehendit . Quadruplus eB itaque angulus uterque qui

ad hafin e Cyreliqui anguli qui fub eae- Qua oflendendafufeeperamus.

I ^Bifdem quoque argumentis demonfirare licebitypropojitas angulorum

quiadbajes reliquorum ifofcelium triangulorum rationes, ad eum an-

gulum qui fub ipjis aqualibus lateribus continetur: comparatis tum

inuicemytum cum ipfo a e ctriangulo, ceteris ijofelibus triangulis,atque

eorundem triarigulorurn angulis

.

^Aflumpti confirmatio.

2.1 ^Quodautem duabus inaqualibus quantitatibus datis,ftantum au-

feratur dminore,quantum ipf maiori addituryaugmenteturipfa maior

fupra minoremeademparte bufumpta: jic confirmatur .-SitemmreBa
linea a b ipfius cd (tterbigratia) dupla :^ detrahatur ex ipfa minore

pars b dyip/ique maiori a bfuperaddatur.Clarum efiab reBam, auge-

‘ rifuperdcipfa b dparte detraBa-.qua eidem a b rurfum adiunBa, au-

get quoque rurfum eandem a byprafataparte b d. Quare reBa b dau-

bus quibufeunque, gfTf~
militerpropoftis magnitudinibus, angulis.

COcuIaris prxdi(i!Iorum experientia.

iuuetautem ab injfeBione oculari, fupradiBorumfacerepertculu:

centro Cyinteruallo autem ch,defcribaturarcus bu x : atque circapun-

Bum a,inuariato circino , arcus uy
,
quipriorem in ipfo a b Utere

,

punBo u de necefitatefecabit . Accipe tandem officio circini
,
quantus

arcusfuhtendatur de circunferentia uy , ab angulo quiadetcuUifcun-
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.

que uolueris ij(>p:elis trUnguli: nam toties idem arcus cdtinehitur in cir-

cunferentia b u x,quoties uterque angulus qui ad hafin dicitur cotine-

re reliquum-

^Corollarium , de regularium polygonorum dc-

fcriptioncjin dato circulojDcrifofcelia triangula.

^'DATVM IGITVR Q^VODVIS POLYGONVMi4
aquilaterum & aquiangulum , in dato circulo uelfacile dejerihetur-

Ytenim undecima quarti elementorum 'Euclidis , ojficio trianguli ijo-

Jcelisy cuius uterque angulus qui ad bajin duglus efi reliqui ^pentagonu

aquilaterum gr aquiangulum in dato circulo dejcrihitur-.hauddifimi-

li uia catera polygona aquilatera& aquiangula^admmiculo reliquo-

rum ijofcetium triangulorum, quorum anguli qui adbafneam ratio-

nem ordineferuantadreliquum
,
quam cateri numerifupra binarium

ad 'ipfam unitatem,dejcribi uelfacilipoterunt. ^ Ytfpropofitumfuerit

(exempligratia) heptagonum regulare, hoc e^i, aquilaterum aqui~

angulum,in dato circulo a b c deferibendum : congruendum eritjnpri-

mis triangulum ijofceles defcuius uterque angulus qui adbafn eftri-

plusfit reliquiyUtin hacpropoftione traditum ejlMuicpojbnodu trian-

gulo defaquiangulum triangulum in dato circulo ab c dejcrihatur,pev

fecundam quarti elementorum, utpote triangtlum eifdem literis ab c

defgnatum.Etquoniam uterque angulus qui adbafn eftriplus efi re-

liqui:uterquefmiliter angulus quiad bafinbc, reliqui triplus erit . Et

a proinde uterq; ar^

cusab^acytri-

j \ plus erit confique-

^ff / \ iX ter ipfius arcus h

f
j

\ \\ Cyfubtendhque de

^ II / \ \ \ necefitate terba-

/\ I / / \ \ \finfiue reSldb c,

/ \ a/ / \ \,
qua efi latus ip-

i \ V / \ heptagoni re-

\^ ^ \ // flaris. Si coapte-

I \ 'xX / \ /y igitur ipfi b c

I \ linea refla aqua-

I
V'"" lesag,gh,hb,ck,

^

^

H
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k 1,1 erprima quarti elementoru : dcfariptu erit in dato circulo ahc,

heptagonum agh l>ckl
.
Quod inprimis confiat ejje aquilatcrum: tl~

Uhs nanque latera,eidem hafijeu re^at h cfunt aqualia , epTproinde a-

qualia adinuicem. ^teadem laterafuhtendentes arcus , inuicempariter

aquales: quoniamin eodemcirculo , aquales reBalinea aquales aufe-

runt arcus,per 18 tertij elementorum. ^ Voterit^ uterque arcus ah

^ a c,in trespartes inuicem aqualesprimafronte diuidi
,

perprimum

dutfixtum antecedentis primapropofitionis documentum : a b quidem

inpunflisgcpr h,g^a cinpunBls k&l. Nam connexas ^g>gh , h b,

ck,kl,lalineisreBis, idem heptagonum aquilaterumaghbck lin

eodem circulo defiriptum erit-.horumfiquidem arcuum quilibet ipfi
b c,

0“ omnesproinde inuicemfunt aquales. In eodemporro circulo ,fub a-

qualibus arcubus aquales reSla linea fubtenduntur
,
per 2.9 tertij ele-

mentorum. ^kequilaterum efi igitur ipfum aghbckl heptagonum:

aio quod0 aquiangulum
.
Quilibet enim angulus ipfius heptagoniag

hbc klfubtendit quinquepartes inuicem aquales
,
qualium tota cir~

cunferentia efifeptem :0 anguli quifuper aquales deducunturarcus,

fibi inuicem (unt aquales,fiue ad centrum ,fiue ad circunferentiam de-

duflifuerint, per 17 ipfius tertij elementorum . Aequiangulum igitur,

0 aquilaterum,prafatum heptagonumaghbck 1,0 in dato circulo

promiffafacilitate defiriptum. fHaud difiimili uia cum triangulo ifi-

fiele,cuius uterque angulus qui ad bafin quadruplusfu€ritreTiqui,no-

na^num aquilaterum 0 aquiangulum , inipfo defiribeturcirculo:

Similiter0 undecagonum, coadiuuante triangulo ifofiele, cuius uter-

que angulus qui ad bafin quintuplusfuerit reliqui. 'Et deinceps in hunc

modum,de cateris regularibuspolygonis

.

^Notandum.

MfC^VA RATIONE AVTEM POLYGONVM
qucduis aquilaterum,0 aquiangulum > circa datum circulum deficri-

batur, aut circulus tam in datopolygono regulari,quam circa idem re-

gularepolygonum: ex iis quafuperquartum elementorum Euclidis, de

pentagono atque hexagono confcripfimus, colligere non efi dijficile : ut-

pote
,
qua cateris quibufiunquepolygonispojjuntindifierenteradcom-

modari.
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PROPOSITIO III.

Atus dat? cuiuflibecmultanguls atque regularis fi-

guric, quas in dato circulo deferibenda proponetur,

alia ratione colligere

.

^idin primis uniuerfaliter abjaluemus, perfecundam uidelicetpartem i

fexti documenti antecedentisprimapropoftionisiinuentendo quippe li-

neam reSlam^qua datam circunferentiapartem, d quapropoftum de-

nominaturpolygonumfuhtendere uidetur. Sit igiturdatus circulus,cu-

ius diametera h, centrum uero cdn quo quidem circulo,operapretiumft

defriherepentagonum ( uerhigratia )
aquilaterum aquiangulum.

Vertenda erit igitur in primis ipfius dati circuliperiph§Yia , circunfere-

tiaue,in lineam re^am,perprimam autfecundampropofitionem ante-

cedentisfecundi lihri.Ab ipfa deinde linea reBa,fecanda erit quotafiue

ordinata
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ordinatafars,pereum expreffa. numerum , 4 cpuo datum^ inhiben-

dumpolygonum denominaturi utpote quinta, per non xmfexti elemen-

torum . Hinc igitur (^uintceparti circunferentice , aqualis eflo re^adct

tangens ipfum datum circulumiatque bifariam diuifa in ipfopunflo a,

ad reflos angulos cum a bJemidiametro conjiituta . ConneBantur

pojhnodum cdatque c e linea recla
,
quaJec-tit circuliperiphariam in

psmBisf g:& conneBdtur a fglinea reclaifecetquefgipfum

diametrum ab in punBoh . E) it igiturfgipft deparallela : (^ bifa-

riamdiuifaab eodem circuli dimetiente , inpunBo h . Inter afeonje-

quenter&fh reBas,dua linea reB§ continueproportionales inuenia-

tur,perdoBrinam antecedentis libri 'primi: quarum minor, gp* ordine

tertia ,ftfk ,
fubtendensangulum reBu quifubfh k . EtperpunBit

k,utrique ipfarum d e atque fg parallela ducatur l m,per 5

1

primi ele-

mentorum , interedatque ce reBas comprehen/a. His in hunc modum

conftrttBis , erit reBa l m latus pentagoni aquilateri aquianguli in

eodem circulo dejcriptiinempefutftendens arcum n r, iplid e quinta cir-

cunferentiapartem reprafentanti aquale. 'Subtendantur ergo eidem lm
aquales, n o,ob,bp,pryg^ or,regularepentagonum nob preompre-
hendentes.Haud aliter hep‘tagonum,autdatum quoduis aliudpolygo-

num regulare, in eodem circulo deferibere licebit.

^Quod autem ipfalm Jit latuspentagoni, g^lpfa proinde fecunda

pars praallegatifexti documenti antecedentisprimapropojttionisfide-

lis gsr utra
:
folito numerorum examine , inhuncmodum confirmatur.

Supponatur itaque , circuli diametera bforepartium 120
;

proinde

femidiameter a cfimiliupartiit 60 .
Q^lium autepartiit diameter eji

jzOytalium 55,23^4, ^6 , 52 ,per

ofrenfam circunferentia rationem adipfum diametru. Qmntapars igi-

tur circunfcrentia,hahetpartes minuta 27 , 4, 36,55,22, t4; ta-

ta eji igitur tpfa de,g^ illius dimidia dafimilium partium yj,gT tni-

nutorum 41,32,18,27,41, 12 . Horum autem quadratum,hdbetpartes

1420,^^ minuta ^Z3^63iz,^6,z6,i9,io,ij3/3f.y.quaiuBa^Cooparti-

bus quadratifimidiametri a c,coficiunt quadratu ipfius dc,per^jpn-

mi elementorum,partiu quidem 6ozo,g^ minutoru ^z, 36,12,46,26,

i5>,io,i7,4vQ«or« radix quadrata,hocefi, ipfadcreBa, habetpar-

tesjOyg^ minuta 51,25,5,18,32,30. Et quonia triangula cd a gj;’cfh,

funt inutcem aquiangula
,
per z^ , g^ ^zprimi elementorum : eritper

quartam fexii eorundem elementorum , utcdadipfamda, ficefad
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i^fdmfh. Veruul^atam igitur ejunmorproportionalium numerorum

regulam ,
prodibitfh nota longitudinis,partium quidem 3 1 j minu-

torumpropemodum 53: quorum quadratum habetpartes io\% , ^mi-
nuta 40, 15 . Horum autem radix quadrata yhoc eflyipfach yContinee

partes minuta 9:^proinde rehquah a,eritpartium

9,^ minutorum

.

Quadratumergoipjtushahahebitpar-

tcsZ^fC^ minuta ^o,^6}j:\.'i)^9349ii^i^^,7i:quaiunBa quadrato ip-

fusfh^ conficiuntquadratum ipfiusfia yperipfam 47primi elemento-

rumypartium quidem \ioiy(^minutorum\iytiy\\y'i.9y^9y\%y 43,

Horum autem quadrata radix,Jeu reSiafia,habetpartes 33 ,&minuta

i2.,<^iyZy,-^-jyfere. Vernonam itaquepropofitionelibriprimiytertiapro-

portionalisfik habebitpartes minuta horum quadra-

tumpartes 1046,^ minuta 5^18, 11, 3
6"

. A quibusfidetrahaturqua-
dratum ipfiusfi

h, relinquetur quadratum ipfius h k ,
partium quidem

minutorum i^,i,zi,}6:quoruffj radix quadrata,fiuereBahky

habetpartes 5,^ minuta i4.yiOyi^,16. Etproinde tota ck eritpartium

^6,^ minutorum i,34,34ji5 . Atquipropter ipfa triangulaead^
ck / inuicem aquiangula,efiperquartamfiexti elementorum , utcaad

ipfamadyficreSlack adipfamk l. Tres autemprima notafiunt, nota

erit igitur quartaproportionalis k koffendeturque haberepartes 35 >67
'

minuta I3,453i5,z8,i8;^«*e duplatayejficiunt totam k /lineam reSlam

partium minutorum ijy^o,}!,fere.Tantum efl itaejue latuspe-

tagoniyin dato circulo deficripti: nam tantum quoque , ex Vtolemaide-

prehenditurcalculoipaucis duntaxat minutis exceptis, ex toties iterata

quadrata radicis,^ cubicapariterinuentione nonpracifia , tantaque

fiupputatignum multitudine , bono ture deperditis proinde nihili

faciendis.idempendenter ofiendere licebit, de dato cuiufiuis alteriuspo-

lygoni aquilateri^ aquianguli Utere.

^Laterum infigniorum aliquot polygonorum regularium,

in dato circulo deferibendorum,particularis adinucntio.

^luuatinfuper eleflorum aliquot,infigniorumuepolygonorum regula-
3

rium,in dato itidem circulo deficribendorum, a numerispotfiimum ad-

inuicemprimis denominatorum latera,peculiaribus , recenfique d nobis

excoctam adinuentionibus reddere notainon alio quidem,qadm ocu-

lari.
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lari, C7* ad iujlam circini rationem examinato dijcurjif confirmare : id

enimprafens cogeretur excedere uolumen. 'Exponatur igitur datus cir-

culus a bcd, binis dimetientibus ac^bd.in illius centro e ad reBos

fiefeinuicem dirimentibus angulos , in quatuor quadrantes difiributus.

Sitpraterea circunfcripti quadrati latusfg,hifariddiuijum,& ipfum

contangens circulum in punEio b , atquead reEios angulos cum b efe-

midiametro confiitutum:und cum e'iufdem circunfcripti quadratifemi-

diametris ef egjcircunferentiam inpunElis h^ ifecantibus. Con-

neElanturpofimodumfi^gh linea reEla , eandem circunferentiam

inpunEiiskC^linterpcantes , atquebeJemidiametrum in communi

punElo m.Et connexishi^k.1 lineis reEits,ipfibm aqualisfecetur b n.

Inprimis i^tur, utraquefi gh erit latus trigoni regularis in dato

abcd circulo deJcriptureEla uero h i latus quadrati, 0"fnlatuspen^

tagoniy atque ipfak. llatus heptagoni quod in eodem circulo defcribi*

r ij
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tur,cui aqualis ejldimidia utriufquefi &gh- Iratusporro nonageni

itidem regularis, continet bispuhtenfam h ^icuiujrnodi e^lipfa h o. Secet

autem hiipfume hfemidiametrum injignop, ipfa hp diuidatur

proportionaliter in pun6lo q, cuius[ementum maiusfithq, quodbi~

Jariam diuidatur inpungor: connexa etenim reEiahr, erit latus un~

decagoni. Itemf rq bifariam diuidatur inpunBo s y ^conneBatur

bs linea reflaiea erit latus tredecagoni
.
Quodjing bifariam diuida-

tur, in fgno tierit n t ueltgreBa ,
latus quintidecagoni . Si autem

ipfi

hruelr q,aquali5feceturp u conneBaturb u linea reBa : illa erit

latuspolygoni regularis habentis latera 17 . Latus autempolygoni la-

terum ,eritfegmentum h s.Ltfuiproportionaliter diuidaturinpu-
Bo X, cuiusfegmentum maiusfti x : eritidemfegmentum maius latus

polygoni regularis habentis latera x \ . Se^entum infuper minus ipfius

hpihoceBpq, ejllatuspolygoni laterum . AtfreBagiproportio-

naliterdiuidatur inpunBoy, cuiusfegmentum maiusfitgy: eritidem

maiusfe^entum, latuspolygoni habentis latera . Diuidaturconfi-

quenterp ireBaproportionaliter , cuius fegmentummaisisfitpt^yhoc

efifeceturipfih q aqualis ex centro eperpunBum , educatur

Jemidiameter e ey' : erit enim chorda i& 3 latuspolygoni regularis la-

terum -vj-Segmentum aUtem h r, aut illi aquale rq^ erit latuspolygoni

habetis latera 19. Dimidiutadem ipfiusgtfacit latuspolygoni regula-

rulaterum 31. Caterorum autem polygonorum latera,in ipfamcoinci-

dere uidentur circunferentidyob illorum exiguam magnitudinem:de his

ergofatis . inorareputamus
,
fimidiametrum effe latus hexa-

goni:& tx quarta circunferentiaparte bifariam diuifa , oriri latus 0-

Bogonitex quinta uerojatus decagoni: atque exfexta eiufdem circun-

ferentiaparte,bifariam itidem diuifa
,
prodire latus dodecagoni . Ltin

,

hunc modum de cateris polygonorum lateribus , tam apariterparibus,

quam ab impariterparibus numeris denominatorum
: femperenimex

deferipto quouispolygono reflari, con/ur^tpolygonum duplatum ha-

bens laterum numerum

.

^Idem aliter.

f SVPRADICTORVM DENIQVE POLYGO-4
noYUm regularium , ab ipfispotifiimum numeris adinuicemprimis de-

nominatorum
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nominatorum latera,Jequentipoterunt artificio coUi^. Kefumatur ergo

circulus ab cdtcuius centrum e ihinis dimetientibus a c& bd ortho-

gonaliterfefe inuicem dirimentibus in quatuor quadrantes difhibutus:

eligaturque unus ipforum quadrantum infuturam laterum inuentio-

nem, ut^otea e h . I>iuidaturpofimodum e bjemidiameterpermediam

& extremam rationem,feuproportionaliterinpunSlof,cuiusfigmen-

tum maiusfitefi conneBanturab& afUneareHa . Abficindatur

mfuperexafitertia pars
,
qua fita g,cui aqualis fiatah : g^conne-

Baturfh linea refla. Confiquenter e fbifariam diuidatur , inip-

fo quidempunflo k ; g^ conneflatur refla h k . Diuidatur praterea

fh refla proportionaliterin punflo l, cuiusfigmentum maius fitfl.
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cui itqutilis jecetur am : conneHdtur k m linea re^a . Diuidatur

confeejuenter reSla e k pro^oreionalieer inpunBo n , cuiusfegmentum

maius fit en^ cui aqualis fecetureo : ^ conne^aturko^ on linea

refla. Ip/t deinde k o , aqualisfeceturop: ^37* conneflaturkp linea re-

fla. Diuidaturpraterea n k reflaproportionaliter , inpunflo uidelicet

r,cuiusJegmentum maiusjit n conneflaturorlinea refla . Cate-

rum diuidatur e o refla bifariamy inpunflo quidem s

:

c3r conneflatur

refla n s. Tandem refla e sproportionaliterdiuidatur , inpunflofcili-

cet tyCuiusjegmenmmmaiusjit e t: epr conneflaturnt linea refla.

^His in hunc modum conjhruflis y duplum inprimis ipfusfh eritlatm

trigoni regularis in dato circulo dejcripti : a h uero , latus quadrati : af
autempentagoni latusigp* ipfafhylatus heptagoni : deindehky latus

rionagoni :gTkm refla, undecagoni latus : kp uero,tredecagoni : Sed

k 0datuspolygoni laterum o rjaterum 19: no uerojaterum 13;

atque n s , latus polygoni habentis latera n t , eius quodhabet

lateraytin e tandem, latuspolygoni ( regularisfemperueliminteUigas)

cuius Uterafunt^^. Cateraautem intermediorumpolygonorum,tam

dpariterparibus
,
quam paribus impariter numeris denominatorum

latera ;utiproximaparte diflum efi,g^ cuiuis erudito manifeflumtue-

niuntpendenter colligenda.Hac igiturjtntfatis.

^Corollarium.

^Inuentts itaque lateribus datorum quorumuis polygonorum regula-

rium,in dato quopiam circulo dejcribendorum ,
ueluti fupra multifaria

traditum extitif.nota erunt, tanquam ex archetypo ,fmilia latera, in

quouis alio circulo delineanda. Sicut enimfe habetfemidiametercircu-

Ijaddati polygoni latusineodem circulo dejcripti :ficje habebit alte-

rius cuiufcunque circuli diameter,adfmiltspolygoni latus, quod in ip-

jo circulo dejcribendum proponitur

.

^\n maioremjupradiflorum exprefionem, gyt*fidem oculatam eorum

qua diximus,fequentem libuit addere circulum, utrique duorum ante-

cedentium aqualem: In quoprimaria aliquot
,
profigura capacitate,

deficribunturpolygona,iuxta rationem alterutriusproximarum tradi-

tionum delineata.

PROPO-



Atam quamuis rc<5tilincam figuram, etiam irregu-

larem , in circulum eidem figurae rcdtilines ^qua-

lem,confcqucncer cranfmutarc.

^RECTILINEAM APPELLAMVS FIGV-

ra.cfUiZfuh quotcuque lineis reflis cotineturijtue illafuerit regularis,hoc

efi,aquilatera^ aquianguU:Jiue de earum numero,qu£ neque late~

rum , neque angulorum ^feruant aqualitatem ,& irregulares diHte

funt . Si data igitur reSlilinea figura aquale parallelogrammum re-

Bangulum deferibatur , per 45 primi elementorum , ipji reBangulo

paradelogrammo quadratum figuretur aquale
,
perultimam fecundi

r iiij
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eorundem elementorum:huic demum quadrato defcribamraqualis cir-

culus,perfextam,feptimam,o6iauam , aut nonampropofitionem ante-

cedentiifecundi libraruntamhoye^ datafgurareBilmea,e^ defcri-

ptus ipfe circulus, eidem quadrato aqualia

:

eirproinde aqualia adin-

uicem.

^Dc rcdiiineorum uarictace,notanda.

^ Si datum itaque reSlilineum
,
fuerit inprimis triangulum : illud in i

parallelogrammum reclangulum,per 41primi elementorum immedia-

te re/olueturSifueritautem reSUlineum ipfum quadrilaterum ,&Ji-

mulparallelogrammum redlangulum-.nuRa opus erit reduflione
,
pra-

terquam in quadratum
.
Quod fi idem quadrilaterum, fuerit rurfum

parallelogrammum,fed obliquidgulum,utpote Khombus,aut rhcmboi-

des-.iUud tunc in reflangulum uelfacile connefletur,defcripto in eadem

ba/t, in eifdemparallelis cum ipfo rhombo uel rhomboide reElangu-

lo paraUelogrammoiilla enim erunt inuicem aquahaper^^ ipjtusprimi

elementorum.Atjiprafatum quadrilaterum,fuerittrape:^mm:iUud in

duo partiendum erittriangula,gy demum ipfa triangula inparallelo-

grammum reSlangulum eidem trapcT^io aquale refoluenda
,
peripfam

45prmi elementorum, idem quoquefaciendum ejje uelim intelligas , de

reflilineo multilatero, tam regulari, quam irregulari , in triangulapro

laterum multitudine dilhibuto: cuius tranfmutationem infiguram cir-

cularem,fequenti placet exemplo declarare

.

<J‘Exemplum dc redilineo pentagono irregulari.

fSIT IGITVR DATVM IRREGVLARE PEN- 3

tagonum,a b cde,cui oporteat circulum aqualem deferibere .'^efolua-

tur ergo idempentagonum ab cd e,inparallelogrammum reSiangulu,

in hunc quifequitur modum . Con-

neSianturacgyadlineareBa: gy
dato triangulo a b c,aqualeparalle-

logrammum coflruaturfgh, in dato

angulo reflo qui adf,per primi

elemetorum .Ad latus deindeghip-

ftus defcriptifgh paralelogrammi,

gy in dato angulo reflo qui adg,

dato triangulo a cd,aqualeparalle-

logrammum
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logrammum conjrruamrgh k l: attjne rurfum ad latus k lipjtusghk l

parallelogrammi , dato triangulo a de, aqualefabricetur parallelo-

grammumklmnjn dato angulo re^o qui adi, ger eiufdem primi

k ^ elementorum . Hac itaque tria pa-

rallelogramma reSlangula erunt,

perprimam dijfinitionem fecundi

atc. accL. aie elementorum:^ unum conflituen-

tia parallelogrammum , itidem re-

aquilaterum,^ aquiangulum,ipfa triangula a b c,a cd,ade ,aqua-

lia ejfentadinuicem:& ipja confequenterfgh,gh kl,^klmnpa-'

rallelogramma : Sufficeret itaque unicum defcribere parallelogrammu

reHanguIum , uni pradiflorum triangulorum aquale : atque illo ter

fumpto i Confcereprafatum reSlangulumparallelogrammumfn

.

Hoc
igtur reBangulum parallelogrammum fn , erit autquadratum , uel

alterapane longus

.

Si contingat illud ejfe quadratum , expedite ma-
gis ahfoluetur propoftionis intentio . Si uerdalterapane Icngius (ut

praafjumpto accidiffe uidetur exemplo
)
illud in quadratum aquale re-

foluenduin erit , inhunc qui[equitur modum. Vroducatur igiturfm,

alterum uidelicet longorum laterum ipfus paratlelogammi reHan-

guli fn , in dire^um^ continuum uerfuso: feceturqueipfmn ae-

qualis m 0, perteniamprimi elementorum.Totapoflmodum fo , bifa-

riam diuidatur in punSlor, per decimam ipfius primi elementorum.

Lt centro r , inter-

^
ualloautemrfaut

r 0 , femicirculus

defcrihaturf s o:

K- - A N. producaturque re-

/. i 5 \ flamn,incircun-

' \ ferentia pun^um

j

\ f. Clarumefiigi-

. \
tur ex

’ ’

^

ultima fe-

^ ® eundi pradi^oru

Hmquodexms deferihitur (utpotem s tu) aquii

'eHangulofn . Itaquefieidem quadrato ms tu,

1

!

7
r a o

aci. aie
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de/mbatur circulus decimam , uelundecimamproportio-

nem antecedentispcundi lihriyUtpote xj/ : ts erit aqualis ipjidatope-

tagono irregulari ab ede.Haud aliter,dato quouis alio multangulo re-

Bilineoyilludin circulum aqualem transformare licebit.

^Corollarium.

^Dabitur itaque circulus
,
pluribus^ diuerfis reSlilineisfigurisfimul ^

iunBis aqualis. Qualibet enim reBilineafigura, diuifibilis^in trian-

gula:^ omnibus illarum triangulis,confi^ipotefiaquale reBagulum

paraUelogrammum,per 4ij44,c^ primi elementorum.Cui quidem

reBanguloparallelogrammOydabitur aquale quadratumperultimam

fecundi eorundem elementorum:^ ipfidemum quadrato,aqualis dr-

culus deferiheturperfextamfiptimam, oBauam , aut nonampropofi-

tionem antecedentis librifecundi. Hicergo drculus, eifdemfiguris reBi-

lineis in ipfum generale reBangulum parallelogrammum coadunatis,

de necefiitate coaquabitur:utrunque enim,^profatum reBangulum

fingula datarumfigurarum referens mangula,& drculus ipfe, eidem

quadrato erunt aqualia,g^ proinde aqualia adinuicem.

PROPOSITIO V.

Irculum datum, inreiflilincamquamuis trilatera,

aut quadriiateramreuocare figuramrfimiliccr &in
mulcilateram regularem jfubsqualibus lateribus

& angulis comprehenfam.
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parallelis cum ipfo quadrato eidem circulo aquaU^ triangulum reHan -

gulumyohtujtangulHmue,feu acutiangulum defcrihatur ; Ipfum trian-

gulum erit inprimis eidem quadrato aqualey& ipjiconfequenter dato

circulo.OmneJiquidemquadratum,efiparallelogrammum : ^ omne

parallelogrammUyduplum efitrianguli quodin eadem hajty in eijde

parallelis cum ipjo dejcribiturparallelogrammoyper ipfiusprimi ele-

mentorumINeceffum ejligituryidem quadratumaquum ejje trianguloy

quod in dupla hafi, in eifdem confijiitparallelis cum ipfo quadrato:

Yelutex quadragefimafecunda eiufdemprimi elementorum difcurfuy

uelfacilecoUi^tur,^[ubjcripta uideturindicarefigura . In qua dato

ah drculoyquadratum aquale defcriptumefi cdef: triangula con—

fequentercdgygfdg^dgh y eidem quadrato cd efy& ipfipropterea

circulo datoyconjaihuntur aqualia.

h

7
5

2 ^QJOD SI PRAEFATVM CIRCVLVM, IN
liherum quoduis libuerit tranfinutare quadrilaterumy quodfimul (ue-

lim intelligasjfitparallelogrammum fquoniamperfeBi adimperfeBuy

hoceB circuli ad irregulare quadrilaterumreuocatioyuanaefi , atque

prorjus negligendajficfacito . 'Difcindaturquadratum ipfi dato circulo

aqualeyin duo triagula alteri eorum,addatam lineam reBam , ^
in dato angulo reBilineo{utpotereBoyacutOyUel ohtufo.) aqualeparal-

lelogrammum dejcrihaturifimiliter reliquo triangulo,ad latusprio-

risparaUelogrammiy^ in eodem angulo dato > aquale rurfum defcri-

haturparaUelogrammum, per 44primi elementorum . Hac enim duo

parallelogramma,perfiquentem 45 eiufdemprimi elementorumyunum

efidentparallelogrammum , ad datam lineam reBamy^ in dato an-

gulo reBilineo defcriptum

.

Em i^tur ex ipfis duobusparallelogrammu

re/ultans parallelogrammum , eidem quadrato aquale: ^ ipfidato
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^roptered circulo. \n quorum exemplum, fuhfcripta cotempleturfigura:

in qud dato rurfum a h circulo,& quadrato edefeidem circulo §qua^

liyaina dejcrtbunturparallelogrammafdegel^ hdl k,eidem quadra-

to edef,^ ipji confequenter dato circulo a b»atque inuicem aqualia.

^nuendo lateris polygoni regularis,dato circulo squalis.

CeVM PORRO EVNDEM CIRCVLVM, IN 3

multilateram
y fuhpluribus uidelicet quatuorlatenbus 0^ angulis in-

uicem aqualibus comprehenfamfiguram,reducerefueritoperapretium

(quodneminem hanenas temaffe, nedum fecijje comperimus)hacpro-

cedito uia.Ejlo datus circulus a b.quem oporteat inpentagonum {uerbi

gratia) aquilaterum0 aquiangulum rejoluere
,
quod ipfdato circulo

Jit aquale . Confiruatur inprimti ipjidato circulo aquale quadratum

cd Cyperfextdmfeptimamyotlduamy aut nonamprepofitionem antece-

dentisfecundi libri. Et ah ipjtus quadrati laterey utpote d e,quinta pars

abfeindaturypernonamfexti elementorumy quaJitdf: atqueperpun-

(lumfi ipfi lateri cdparallela ducaturfg ,
per 3

1

primi eorundem ele-

d f
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mentorum. Enf ergo dfg re^angulumparallelograinmu ,
quintapars

ipjius quadrati ede
:

proinde quinta itidempars ipjius dati circuli

ah. Varallelogramma enim c de ^dfg^fuh eodem uerticegconffttu-

ta^fe hahent ut hafes de atque dfyperprimamfexti elementorum . His

pramiJ^iSyexponaturpenragonum aliquod aquilaterum eJr §quiangu~

lumhk Ijndato circulo (cuius centrumm)per antecedentemfecun-

dam aut tertiam propojitionem deferiptum
:

quinque eiujdem cir-

culiJemidiametris y in quinque ijojcelia& inuicem aqualia triangula

di^hrihutum
,
quorum unumfitmkl. Dejerihatur confequenter ipjt d

fg paralielogrammo re^angulo aqualereSlilineum y ^ ipjt triangulo

mkljimikdn huncuidelicetmodum.Addatam lineam reUam k /{qua

latus ejl affumptipentagoni) ipJt triangulomkl, aqualeparaUelogra-

mumre^angulunide/crihaturkln . Deinde ad latus In yip/tparalie-

logrammo rediangulo dfg , aquale parallelogrammum itidem fexan-

guium deferihatur nl Oyperjpjdm 44primi elementorum. Tadem inter

kl^lo , mediaproportionalis inueniatur
,
per 13fexti eorundem ele-

mentorum y
qua fitp r :

Juper quam dejerihatur triangulumspr , ipfi

triangulom kJimiieyper i8 eiufdemfexti elementorum .

"Erit '^mrreXdineum
sp rtriangulumy^ aqutan^lum ipjt triangu-

lomkll : atque unum eius latusjfcilicetp r,JimUis rationis cum ipjd k /;

atque reliqua duo laterapsgg^rs inuicem aqualia,^fimilia lateri^

'h-Hsk.-m&m linuicempariteraqualibus . idempraterea triangulum

spXi aquumefiipjt reXanguloparallelogrammo n lo :quodipfidfg,

f
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hoc ej},quintaparti tam quadrati ede,quam dati a h circuli,peripfam

aquatur con^fruBionem. Triangulum itaque sp r efi quintapars , O*

p r latus ipjiuspentagoni aquilateri^ aquianguli
,
quod ipji dato

quum efl circulo. 'Ejiautem (utifupradiHumefl) ipjttriangulomk l

jimile: O" exjtmilibus reBilineis j numero aqualibus , eodem modo

Jumptis,Jtmilia confurgunt reBilinea. S/ deferibantur i^turfuper late-

raps^sr, triangulapstg^rsuig^ rurfum ad latera s t ,^su,
triangula,stx0^su x,eidem triangulo spr, atque inuicemftmiliat

per 1

8

fexti elementorum , cum ipfb triangulo spr quinarium manc-
iorum adimplentia numerumiConjiabiturex ipjts quinque triangulis,

pentagonum aquilaterum& aquiangulumpt xur, ipjlpentagono h

klex omnipartejtmile,atque ipJiquadrato cde,c^ dato confequenter

circulo a h aquale
. ^ Haud aliter, eidem circulo dato, aliud quoduis

polygonum aquilaterum^ aquiangulum ,d quocunque libueritnu-

mero denominatum,aquale de/cribetur.

^Corollarium primum.

nicuique i^tur ordinataparti circuli, hoc efi, perdatum numerum ^
exprejja, quemadmodum^ toti circulo : liberit^ aquale reBilineii,

pendenter deferibipoterit . Cum enimperprimam autfecundampro^ -

pofitionem antecedentUfecundi libri,circunfer€ntia dati cuiujlibetcir-

culi aqualis reBadeferibatur,a qua,p€rnonamfextielementorum or-

dinatapars abfeinditur ; Si dimidium ipfius ordinatapartis in reBani

Unedprius conuerfa,ducaturinfimidiametru eiufde circuli ,fietreBa-

gitlum
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gulam a^uale/eS^oriJp/am datam circulipartem ordinatam ex^rime-

ti. Nam quemadmodum ex dimidia circunferentia infemidiametrum,

fit reBangulam ipfidato circulo aqualeficex dimidia hafi, dimididue

Jecoris arcujn eundemfemidiametrum , conjurgitreBanguIum eidem

fiSloriyfiue ordinataparti circuli a^^uale . Viuic autem reftangulo a-

quale quadratum defcrihitur, liherumue triangulum,autparalleiogra-

mumjfeu datum quoduis aquilaterum& aquiangulumpolygonum

aquale,per ea qua nuperfuere demonjhrata. Corollarium i^tur, exo~

mniparte uerum.

^Corollarium fecundum.

5 ^^idem rurfum ordinataparti,datduefeBori circuli,dabitur circu-

lus itidem aqualis. Vtpote
,fidati circuli a b c abfcindaturfitlorb d c,

fiib duobusfemidiametris b d dc,g^ arcub c comprehenfus
,
quifit

quinta{uerhigratia) circunferentiapars'.clarum efi , ipfumfeBoremb

d cquintam itidem circulipartem continere.Qmdfiidem arcus b c di-

uidatur bifariam inpunHo e,per 30 tenti elementorum : utraquepars

b e uel e ederitdecimapars eiufdem circunferentia. Si tota igiturcircu-

ferentia, uertaturin lineam re6lam,perprimam,autfecundampropo^

fitionem antecedentisfecundi libri : ub eadem refla abfeindatur

pars decimapernonamfxti eorundem elementorum, qua uocetur b e:

comprehenfumfub ipfa beg^ dbfemidiametro reflangulum dbe, ei-

dem feflori erit aquale,&proinde quinta parti ipfius dati circuli. Ip-

fumporro reflangulumdb e,uertcturfacile in quadratumper ultima

fecundipradiflorum elementorumfit illud,quadratumfg. Huic demu

f n
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quadratofg,a^ua!is circulus defcrihaturh l,gerfextdm 3pptimam,o~

Hauam, autnonam propojitionem eiuflem antecedentisJecundilihri,

Ix enim circulus h l, iXqualis erit ipji bde reflangulo
:^ ipfipropterea

feSlori bdc.Quatuor enim,Htpote feflor h d c,re6langulum d b e,<jua-

dratum fg>& circulus h l,a(^ualiafunt adinuicem:^ unumquodque

pars quintajpfius dati circuli ab c.

^Subcorollarium.

^ Hinc Yurjumjit manifejium , circulumpojje difcindi in quotlibet dr- ^

culos aquales adinuicem . Ciim enim circunferentia diuidipojlit in

quotcunque partes inuicem aquales
>
perfecundum corollarium ante-

cedentisprimapropofitionis: circulusproinde diuidetur in quotcunque

libueritfeBores 3 cy demum in totidem aquales circulos 3per ea qua

nuperfuere demonftrata.

^Corollarium tertium.

€Omris deniquefeBor3fmditer feBio data circuluin reBangulum 7

quoduis,feu polygonum regulare, uelin circulum aquale tranfnutabi-

tur.lnprimu enim,fifeBorfueritpars qu''ta 3 fiue ordinata drculiipa-

tuitexproximo corollario
,
qualiter idemfeBor in reBangulum tranfi-

mutatur,g^ ipfum reBagulum in quadratum,^!^^ quadratum demum

in datumpolygonum regulare3aut in aqualem circulum. Vorrofidatus

fiBorfuerit contingenter affumptus , non exifiens quotafiue ordinata

pars circulr.dimidius arcus ipfiusfeBoris » in reBam lineam conuerta-

tur
,
perprimam partemfextidocumenti antecedentisprima propofi-

tionis: comprehenfium fubipfia linea reBat gjrfemidiametro circuli

reBangulum , eidemfeBori coaquabitur . Cluod(ueluti nuper ofienfum

efi) in quadratum , autpolygonum regulare , uel in ipjkm reuocabitur

circulum.

^Secunda pars,de fc<5bionc circuli.

^Dataporro circuli/eBio , in reBangulum inprimis , hocmodo con- h

uertetur . Sitiatur data circuli feBioabc, g^ ipfius circuli centrum

d . Compleatur eiufdem circulifcBorda b c : cuius arcus a cfub de b

femidiametro bifariam diuidatur, in ipfo quidempunBo b , chorda

rofeBionts inpunBo e .Vertendus eritfiBorda bc3 in quadrilaterum

reBdgulum,perprimampartem huius corollarijiutpote , in refiangulu

fghk . Deinde3triangulum ijo/celes da c 3 in reBangulum itidem uenit

conuertendum3fib d eperpendiculari g^ dimidia bafie c coprehenfum:

cui
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cui aqudleJttflm n.Erit igitur repagulumflm n, minus ipfdf^hk:

cum triangulum d a CijirparsfeSiork dabc. Producatur ergo nm i ad

partes cjuidem m, inpunBum 0 ipjius laterisgh : conneBatur di-

metiensfo,cuius interfeBio cum laterelm,fitp . VerpunBu deniquep,

utrique ipfarumfg n o,parallela ducaturrp s, per primi elemen-

torum. Erit igiturfgs rreBangulum^aquale ipfiflm n (jupplementum

enimgp,aquum eBfupplementop n,per^i ipfiusprimi elementorumy

gp* utrique commune Ir) gp^proinde aquale ipjttriangulod ac

.

Ef

quoniam totum re-

Bangulumfgh k,

aquum eji toti Je-

Bori dabc: reli-

quum ergo reBan-

gulum rs hkyreli-

quaparti eiufdem

JeBoriSyUtpote y^e-

Bionia bc de ne-

cej?itate cactquatur . Hocautem reBangulum rshk , uerteturaut in

quadratum , gp" pofimodum in circulum : aut in polygonum quoduis

aquilaterum.gp* aqUiangulumiuelutifupradiBumeJl^

^Se(5bionis in fcilorem redudio.

^ Chdde,quod(i latus s h,in arcum eiufdem reuocetur circuli^perfecun-

dam partemfexti documenti antecedentisprima propoftionis , cui a-

qualisJiat uterque btgp^buygp^ coneBantur dtgp^dufemtdiameiri:

fetfeBordth «, eidemfeBioniab c aqualis : uterque enim aquabitur

reBangulo rshk.
PROPOSITIO VI.

Atx cuiuis rcdiilincs figura , fimilem rec^ilineam

figuram, fub quauis ratione data maiorem uel mi-

norem defcribcre.

CVT TANDEM RECTARVM INVICEM PRO-
pcrtionalium ufum,JruBumue amplius dilucidemus : no incommodum

duximus hoc loco demon/lrare
y
qualiter unicuiqueJiguraplana reBi-

lineaydein circularifmilisfigura ,fub quauis ratione data maior aut

f iij
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y^inordejcnhendafit. id enim nmharum , tumfuhtilium , tum utilium,

rerum adinusntionibus, haudparumpoterit inferuire.

^Prima pars,de triangulo.

t"Ah ipjo itaque triangulo^reSliUneorumprimo
^ feliciterexordiamur. i

S;V igiturdatum triangulum a b c,cui expediatfimile,fimiliterquepofi~

tum defcTihere triangulum : in ea quidem ratione maius t autminus

,

quam habet linea d ad lineam e . Sujcipiatur itaque liberum aliquod

ipfius trianguli latus,utpote b c datis tribus lineis redlis 3 dfcilicet,

e^atque b r, quartaproportionalis inueniaturfg ,
perduodecimam

fexti elementorum.lnter ipfaspojrmodum reflas b c&fgi mediapro-

portionalis inueniatur h^Liperi^ ipfusfexti elementorum . Deindeju-

pereadem hk.y dato ab ctriangulo
yfmilef.militerquepoftum trian-

gulum defcribaturlhVyper t^emfdemfexti elementorum . clarum ejl

igitur3 exfuccedentis decimananapropoftionisipfusfxtidemonjlra-

tione, triangulum a bcad triangulum Ihkeandemhabere rationem,

quam b c refla^ad refiam h k . Ytautem b c refla , ad refiam h k
;ficy

per confhruflionem,dad e . "Et triangulum igiturah c, adfmilejhnili-

terquepoftum triangulum Ihk eandem rationem obtinebit y quam d

refla^ad reflam Cyperundecimam quinti elementorum . i^turd re-

fla^ad e refla maioris inaqualitatis rationem hab*uerit:triangulua b c,

proportionalitermaius erit ipfo triangulo l h k; ut inJubfcriptafigura.

Si autem ratio ipjlusdreflayode reflam , minorisfueritinaqualitatis:

idem triangulum a b c,ipfo triangulo Ihkproportionaliterminus erit:

uelutea quafequiturfigura de/criptio monfirat.
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fSecundaparSj dequadrangularibusfiguris.

iCDE QVADRANGVLARIBVS AVTEM, TAM
reBarigulkyquam ohliquiangulisfiguris,quagarallelogramma nuncu-

gant:ur,utpote quadrato, alteragane longiore , rhombo, atque rhom-

boide: idemgendenterefjefaciendum , ueUmnon inores . Vtfdatoin

primis quadrilatero reBanguloab cd,fmile ,jimiliterquepofitumre~

flangulum defcriberefuerit Qperapretium,in ea quidem ratione, quam
habete magnitudo, ad,fmagnitudinem:uno ipjtus redlanguli eledio la-

tere , utpote bc,g^ in tertiam magnitudinemposie^fcoajjumpto,

quanaproportionalis,inueniaturg h ,per ipfam izjexti elementorum,

htperfequentemi^ ipfus Jexti elementorum , interbc gh media

rurfum proportionalis inueniaturkl . Tandemfuperipfakl,datore~

Hangulo a b cd,fimile 3fmiliterque poftum dejcribaturmkln
,
per

ipfam i8 eiufdemfexti elementorum, ktquoniam tres linea reBab c,

k l,gh,continueJuntproportionalestefligitur, uehcadgh,fc redlan-

gulum a b cd, adpmile fmiliterquepoftum redlangulum m k In, per

ipfus fexti elementorum corollarium . Sicut porro bcadch
,
fcper

conflrudUonemeadf . Btfcutigitureadf, fcper undecimam quinti

eorundem elementorum rediangulum ab cd, adipfum reSlangulum m
kln. Itaquefmagnitudo e,ftmaiorfmagnitudine , refiangulumab

cdyipfomkln reHan^lo proportionaliter eritmaius: utjubfcripta

pradidlorumuideturofendere fi^ra.

Siautem prafata magnitudo e, ipfafminorextiterit, idemreSlangu^

Ium a b cdpfo mkln reBangulofub eadem ratione minus 'erit
:
quem^

ddmodumexea quafquiturpotes elicere defcriptione.
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^Haud diJSimili uia, catera (juadrilatera ,^ ohliquUngulagaralle^

logramma , rhombum uidelicet, atque rhomboides , necnon ea qua

trage:^ia nuncupantur
:gro data rationepragortionaliter augentur,

minuunturue.Qua cum ex iis, qua de quadrangulis reilangulis nuger

ojlenfafunt, uelfacile degrehendanturide ipforum obliquiangulorum,

^ irregularium quadrilaterorumaudento, ueldecremento , uerbum

addere confultofugerfedemus.

^Tertia pars,de figuris qus mulrilatcra: dicuntur.
\

fOMNES TANDEM M V LTIL AT E R AE, TAM
j

regulares,quam etiam irregularesfgura reildinea , haud dij^imili uia

fubquauis ratione data ueniunt augenda uelminuenda .Yrfifuerit

(exempligratia
)
datumpentagonum ab ede, cui oporteat fimilefmi-

literquepojitum pentagonum deferibere : in ea quidem ratione
,
quam

habet reila lineaf ,
ad ^ lineam reibam . Sumpto igitur uno eiufdem

pentagoni latere, utpote cd, quartapt oportionalis inueniatur h k
,
per

ipfam lifexti elementorum : ficut uidelicetfadg ,
jic latus edadip-

fam h k.Et rur/umper 13 ipfusfexti,inrercd^ h k,mediaproportio--

nalis inueniatur Im. Tandem, fuperipfamlm , dato pentagono ab cd

e,fmilefmiiterquepoftumpentagonum deferibatur n 0 Imp ,perfa-

pius allegatam j8 fexti elementorum . Cum igitur tres linea re^aed,

lm&* h k,fint inuicemproportionales : erit perfecundum corollarium

uigefma eiufdemfexti elementorum, utrefia edadreciam h k ,ficah

edepentagonum , adfimile fmiliterque deferiptumpentagonum nol

mp.Sicutporro c dreBa, adreBamhk : ficperconBruflionemfadg.

Etfcut icitur
,
per undecimam quinti elementorum jfadg: fc datum

pentagonum a bed e,adipfumpentagonum nolmp.Etproinde jifre >

Ba,fuerit maior ipfag: datum pentagonum ab ede, proportionaliter

maius erit ipfo no Imp.Ytinfubfcriptafigura uides objeruatum.

Etji
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^tjt fmagnitudo y minorfuerit eademg: minus erit ^roportionaliter

idem a b cd epentagonum y ipfopentagono nolmp . Vteaquajeejui-

turuidetur ojhnderefigura : in ejua pentagonum irregulare ahcdcy

fuh data ratione ^u<efadgyproportionaliterefiaugmentatum.

PROPOSITIO VII.

Irculum datum,arque illius partes, utpotcfccborcs^

& fe<5lioncs , fub quauis ratione data proportiona-

litcr augere,uel minuere.

I fRELroyVM EST TANDEM, AD CIRCVLO-
rumfub ratione data augendorum uelminuendorumperuenire defieri-

ptionem-.qudex iiSyqua de reSlangulisparallelogrammiSy fecundapar-

te antecedentis fiexta propofitionis traditafuntypenderefitmanifiefium^

Cum enim circulifiefe inuicem habeant , ficutex iliorum dimetientibus

deficripta quadratayperfecundam duodecimi elementorum: eofdem cir-

culos datos non aliteraugebimus^autminuemus , quam ipft dimetien-

tium quadrata:quemadmodum eademfecundaparte ipfius anteceden.

tispropofitionis dilucidatum extitit.Wtfidatusfuerit circulus ab CyCU-

ius dimetiens a c , operapretium fit alium defcnbere circulum, ad

quem idem circulus ab c eandem rationem habeat, quamdreHaad
reSlam e.lnprimisfumenda erit quartaproportionalisfg,adquam ui^

delicet dimetiens a ceandem rationem obtineat
,
quamdreUaadre-

Ham e,peripfam izfexti elementorum . T>einde,per 13 ifpfiusfexti, me-

dia proportionalis inueniaturh k .* quafiat diameter circuli hlk. Ex
tpfis demumac^ hkdimetientibus

,
quadrata deferihantur amn c,

hopkyper antepenultimamprimi elementorum. Hisinhunemo-
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dum conJhruBiSiCHtn tres linea reBd a Cyhk.,fg, Jlntperconfiruflione

continueproportionales : eritper corollarium ipfius ipJexti elemento-

rum,uta creSldyddreflamfgyjicijuadrammam nc^ad quadratum

hop h.Sed utquadratum ad quadratumyjic circulus ad circulum yper

ipfamfecundam duodecimi elementorum : atquejicuta c reEia y adre-

Elamfgficdad eperipfamconJlruElionem.Eritigiturperundecimam

quinti elementorum , ut dreBa ade reBa:fic circulus a h c^ad circulu

hlk.E.tproindeyjid reBafitmaior eidrculus a h Cycirculo hlkpropor-

tionaliter erit maior. Vtinpqueti defcriptione ohferuatum effe uidetur.

Siautem ipfa dreBa ,
fueritminoreadem e:minor eritproportionaliter

circulus ab Cy prafato circulo hlk. Qmmadmodumfubfcriptafigura
delineatioyfidemfacit apertam .De cateris quibufcunque circulis y idem

habeto iudicium.

circuliautem feBore, atquefeBione y idempendenter ohferuandu 2

effe uidetur.Quoniam auBo ueldiminutopro ratione data circulo : il-

liusfeBor, autfeBio data
, fitproporticnalitermaior , autminor y dum

modofimilis defcribatur. Nt enim totus circulus , ad totumfe habetcir-

culum:
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culum:jtcpars quislibetJimilis , adpartemjimilem . ^fumanturyex-

empligratia^proximarum defcriptionum circuli abc^^hlk:fitque

centrum dati circuli a h cpunSlum ip/lus hlk circuli centrumpu^

Bums.VroduBo igitur brfemidiametroyconne^aturrefia b c.Deinde

ad centrum s ipfius hl k circuli , dato angulo reililineo brc, aqualis

angulus reBilineus confiimaturlsk,peri^primielementorum:^

conneHatur chorda^/eu linea reSla lk . '£.runt itaque tum ferioresy tum

/edones eorudem circulorum inuicem jtmiles: aio quod 0^ ipjts circu-

lisproportionales . Qtiemadmodum uidelicet circulus ad circulum yjic

fe^oradfetorem , atquefeShoad/eSlionemJimilem: 0*proinde tum

JeSloreSy tumfefHones eorundem circulorum ,fub data ratione (
qualis

fuit dad e) inuicemproportionantur.

^ Corollarium i . Dcdiuifione circuli in duos fc(ftorcJ

iub ratione data.

^ ^X>atissergo circulusytn duosfeElores30 in duoseandem circulos>fuh

data rationeproportionatos diuidetur. Ytjidatusfuerit (exempligra-

tiajcirculus a bcdjcuius centrum etdaeauero ratioyquafgadghiuer-

tenda erit inprimis circunferentia circuli in linea recia yperprimd,aue

fecundampropoftionem antecedentisfecundi lihritquafitk l.lpfapofl-

modum k l refla,eidemfg»feil^ inpunflo g,fmiliterfecanda eflyinpu-

flo uidelicetm,perdecimamfexti elementorumifcut quidemfgadg hy

fckmadm LAlterutrumpratereafegmentorum ipfius k /, utpotem l,

in arcum ipfius dati circuli reuocetur , perfextum documentum ante-

cedentisprimapropofitionis: ftque idem arcus h cd,0 conneflantur

eh0€ dfemidiametri . Keliquus i^turarcus bady reliquofegmento

klerit aqualis.Yt autem arcus ad arcum yficfe habetfefloradfeflore,

Seflorigiture b adyadjeflorem e b edeamrationem habetyquamar-

cusbadadarcum bcd:0proinde quam sfadfg, Diuifus eflitaque
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ctrcuiffsab cdfin duosfeBoresfhh data ratione proportionatos.

^ Qomprehenfum autemfuh eiufdem circulifemidiametro (ut adfe~ h

eundampartem huiujce coroUarij deueniamus ) ^ dimidiofegmenta

k m ri^angulum^aquum eritfeHori eba d-^fub eodemfemidiame^

tro , & dimidio relicjuijegmentimlcontentum re^angulum i reliquo

JeBori e h cdcoaqitabitur.per tertium corollarium antecedentis qmnt§

propojitionis . Omne injuperreflangulumfacile uertitur in quadratu,

per ultimamjecundi elemetorum: quadratum tandem in circulum,

per decimam, uel undecimam propofitionem antecedentis librijecundi.

Sitiaturcirculus n o, aqualisJediori eb ad: ip/i uerofeBori ebcd,a-

qualis circulusp r . Datus ergo circulus a bed: in duos circulos noO*

p rfah data rationeproportionatos (nempefub eadem
,
qua^ ip/tfi^

Bores) tandemfeBus erit.
'

'

'

CEa: duobus tandem,uel pluribus circulis, unicuspoterit conjici circu~ ^
lus,ipjis datis circulis adamuj^im aqualis. Sint (uerbigratia) duo cir-

culi,in unum circulum in primis reuocandi.Vterque igitur circulus,per

jextamjeptimam,oBauam, aut nonampropofitionem ipjtus antecede-

tis librifecundi , uertetur in quadratum

:

cjt* ipjis duobus quadratis,

unum aquale quadratum , expenultimaprimi elementorum uelfacile

colligetur . Cuifiperdecimam eiufdem fecundi libripropofitionem cir-

culus defcribatnraqUalu:is erit§qualisprafatis duobus circulis^prin-

cipio datis.^ldemfuhfequetur, ubiplures duobus oblatifuerint circuli, y
utpote
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mpote ms.Yiisenim in cfuadrdta conuerjisy fiduorum primorum quu-

dratorum Utera:qu(efnt(u€rl;igratia)ab^ hc, in reflum angulum

quifub ahcconfiituantur^g^ conneHatur refia a c: clarum eft ex ipfa

^enukimaprimi elementorum^ quadratum quod ex a cdefcrihitur j a-

quum ejjedejcriptu exabg^r bc quadratis . Coflituaturrurjum latus

tcrtij quadrati,utpote cdjn reHum

angulum cum ac:g^ conneBatur

a d linea rcBa . Huius itaque qua-

dratum, eis qua ex a c clP* c d 3 ^
proindeeis qua exab, bc cd

quadratis defcrihuntur, erit§quale

.

Huic demum quadrato quod ex a

d,jt aqualis circulus deJcnbatUTiis erit aqualis prafatis tribus quadra-

tis,qua exab,bc(^cd:<^ ipjispropterea tribus datis circulis aqua-

lis.^{dem quoquefieripotent de datis quibufcunque reBilineisfiguris:

autpartim reBilineis,partim uero circularibus. Quemadmodum exfu-

pradiBis colligere, non efi dijficile . Vojfent^ alia innumera , non mi-

nus utilia,qudm Jcitu digna,expraoflenfispropofitionibus, ey earum

coroilariufubinferri: quajhidiojis rerum mathematicarum (cum hac in

prafintiarumJatis efje uideantur)profequeda,data relinquimus opera.

PROPOSITIO VIII.

Dato cuiufuis lateris oblati trianguli pun(flo,rcda

duccrc lineam, ordinatam partem ab ipfo

triangulo difcindat.

a ^VT HVIC LIBRO TERTIO GRATVM FI-

nem imponamus , iuuat tandem nonnulla de triangulo omnium reBi-

lineorum primo , in quod catera omnes refoluunturfigurareBili-

nea,fuperaddere problemata.non minus quidem utilia,qudm iucunda.

Ordinatam itaque partem appellamus
,
qua ab aliquo denominatur

numeroiutpote ,dimidiam qua d binario,tertiam qua d ternario,quar-

tam qua a quaternario uidetur accipere denominationem : dJT in hunc

modum de careris in infinitumprogredientibus numeris
,

partibus

quotis ah eijdem numeris denominatis. Sit igitur datum triangulum
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ipjifts trianguli latere 3 utpote 1? c , defignatumpun-

Hum dtjitquepropojitum tertiam (uerbigratia)parte ab eodem abfcin-

deretriangulo,fubreSla uidelicet^quaper dpun^lumfuerit delineata.

Secetur itaque ab ipfo latere b c , pars tertia b e
,
per nonamfexti ele-

mentorum . 'Et connexisad^ ae lineis refvis
,
per datumpuntlum e, •

reSla ducatur ipfia dparaUela^peryprimi eorundeelementoru:& co-

neBaturdemum re^adf,quajeceta dreBam inpunBog. Aio itaque»

reSlam dfabfcindere tertiampartem ab ipfo triagulo dato abc, utpoie

trianp‘ulum d b f.Triang'ulum enim

dge » in eadem bajt , atque

in eifdem conjijluntparallelis: aquis

eftpropterea triangulum d%f» ipji

triangulo df^e» per-^j ipjiusprimi

elementorum. Subduflo igiturcom-

muni triangulo agd^reliquum tria-

gulum afg,reliquoge d efi aqua-

le. Quodfiutriqueaqualium trian-

gulorum , addatur commune trape-

^iumfgeb» confurget triangulum

dfb aquale triangulo ab e. Etquo-

niam abc^ ab e triangula
»
fub

eodemfuntuerticeip habent igiturut bafes»perprimam/exii elemento-

rum .Eajisporro b e, ejitertiapars ipjius b c,per ipfam conlfruflionem:

epr triangulum i^turab e^efltertiapars ipjius trianguli abc. Etpro-

inde triangulumdfb 3 eiu/dem trianguli a b c pars itidem efi tertia:

qua enim funt inuicem aqualia3 eiufdemfunt aqueminora
3perfe-

ptima communis fententia conuer/tonem . Kefla igitur linea df3 ab-

fcindit tertiam partemdfb ab tpfotriangulo datoiibc. Quodopor-

tuitfecilje. ^ Haud aliter datam quamuis aliam partem ordinatam, i

ex eodem a b emansio dato yfub ipfa refla dfdijcindere licebit:etiam

uhidatum punflumd» interb&e punflafuerit defgnatum . Vtex

ea quafequitur figura diffofitione , uelfacile deprehenditur : in qua

punflum datum in latere bc efi rufum d,^ cerefla , eiufdem late-

ris pars quarta . Deferiptis enim , uelutifupra traditum efi, ad,df,

fe a lineis reflis , manifeflum efi rufum triangula agfelsr dge,

fore inuicem aqualia: 0^ triangulum confequenter aec > triangulo

dfc
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dfe ie^italejun&'0 uidelicet com-

muni trape:^iofg e c .tt cum

triangulum aec ,Jit quartapars

ipfiusdati a b c trianguli : erit

propterea triangulum dfCi eiuC-

dem trianguli a b c pars itidem

PROPOSITIO IX.

Ntra datum triangulum pun(5i:uminucnire,aquo

infingulos duda; linea: icOlx, triangulum ipfum

intria& inuicem arqualia diuidanttriangula.

fSIT OBLATVM TRIANGVLVM ABC,
^ abunoiUius latere, utpotebc,tertiaparsabfcindaturbd,per nona

fexti elementorum. Confeejuenter per ipfumpunclumd, ipji a b lateri

parallela ducatur d e
,
per i\primi eorundem elementorum

:
qua bifa-

riam diuidaturin punHofi per decimam eiufdemprimi elementorum.

Aio itaque,punSlumf ejp illudquod quarebatur. ConneSlantur enim

adyaffb ifclinea re&a:erunt igiturabdjafb triangula ineadem

baji a b ^atquein eifdemparallelis a b (y^ed: proinde inuicem a-

qualia,per}-/ primi elementorum.

Triangulum porro a b d
,
/e habet

ad totum triangulum datum abcy

utb dbajis adbajin b c,perprimam

fixti eorundem elementorum. Atqui

b d bajisyeji tertiapars ipfius b c,per

ipfam conflruSlionem : triangu-

lum igiturab dy atque ipfumpeden-

ter a f b triangulum , tertia itidem

pars eji eiufdem trianguli datiabc.

'R.eliqua nroinde triagula afc, bfc,

reliqua duo tertia eiufdem a b c trianguli comprehendunt: qua cum

fint inuicem aqualia^quodlibet eorundem triangulorum unum tertium

t q
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afficit ipjtus dati trianguli ah c

.
Quodautemafcc^ hfc trianguldy

Jint adinuicem dqualia , fit manifeftum . Triangulum nanque d fc,

triangulo cfe ,
perprimamfexti elementorum eft in primis acjuah

:
fe

hahent enim adinuicemiUt hafesdf& fe, qudper ipfam conjlruBione

funt dquales.Triangulum infupera ef, triangulo/ h d,ittdem coaqua^

tur,per 37primi eorundem elementorum
:
fum enim in eijdem hajihus

inuicem aqualibus dfg^fe, atque in eifdemparallelisah&ed con-

fifientia.Totumpropterea afc triangulum^ toti triangulo bfccoaqua-

tur.X>iuifum eftitaque triangulum datum a h c,in tria triangula inui-

cem aqualia,fuh trihus reBis lineis, dpunBofinJingulosprodeuntibus

angulos.Qmdfaciendum receperamus.

PROPOSITIO X.

Atum ir/upcr triangulum , m quatuor aqualia,

aeque inuicem Kquiangula,diuidere triangula.

fESTO RVRSVM DATVM TRIANGVLVM
a y c,cuius unumquodque latus bifariam diuidatur, perdecimampri-

mi elementorum:ah quidem in punHo d, g^hcinpunBo e , atque ca

inpuncto
f. conneBanturde,df(;^felinea reBa . Diuidirur ita-

que triangulum ah c,in quatuor triangula a dffde, h de , efc: qua

aio inprimis ejje inuicem aquiangula.Cum enim a helvae latera,pro-

port’onaliterfntdiuifa in punBis dg^f: (nempe utrumque bifariam)

connexa igitur reBa dfipf h c lateri eBparallela
,
perfecundamfexti

elementorum. Btproinde reBa de, parallela eft lateri a c : atque reBa

ef, lateri ah itidem parallela. Vterque igiturangulorum h de, efc,

aqualis ejt angulo qui adaigp* an-

guli confequemera dffe c,aquales

^ angulo qui ad h : necnon afd, deh
anguli, ei qui ad ctandem aquales,

per xs>primi elementorum : ^pro-
inde aquales adinuicem. Aequian-

gula Junt itaque adf, hde, efc

triangula : unicuique ipjorum

^ triangulorum,aquiangulum trian-
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gulumdef,tumperipfamz9ititmper$^primielementoru . Aioquod

^ prafata trian^laqtuituorifHntudinuicemieqiialia
:

quodexfola

3

4

jfrimi elementorum , fit manifeffum . Varallelogramma. enimfunta

defih dfe, de cfquadriUteru : unumquodqueproptere:i trHnrulum

a df,ljde,efc,<equuyn efl ipfitrianTulo d ef^quod cuiujlihet triumfu~

pradiclorumparalleloTrammorum efidimidium . Triangulum itaque

a h c,in quatuor triangula inuicem aqualUt'^ aquiangula diuiditur.

Qmdfaciendum erat.

PROPOSITIO XI.

Acum triangulum in duo partiri triangula , fub da-

ta ratione confiftcmia.

fSIT DATVM TRIANGVLVM ABC, QVOD
expediat in duo partiri triangu!a\/ub ratione qua efi dad ephahen^

tia .Liberum itaque ipfue trianguli latus, utpoteb c ,pcutdata linea

re£la,qua exd(^ e refultat,perdecimafexti elementorum diuidatur:

inpun^o quidem fut dfcilicetadepcbfadfc . conneHatur afli-

nea reSla. Aio itaque triangulum a b f,adtriangulum afeeandem ha-

bere rationem, quam dre^a ade. Triangula etenim ab f, afc,fuh

eodem fune uertice : [e ha-

bent igitur ut haps,perpri-

mam ipfus fexti elemento-

rum . Sicut propterea bojis

bfad hafimfc,Jictriangu-

lum a bfad triangulum af
c: utautem bfadfc, ficd

reEia ad ipfame . Ltfcut

igiturdad e,fca bftrian-
gulum ad triangulum afr,

per undecimam quinti ele-

mentorum. Diuifum eftita-

que tnangulum a b c , in duo triangula fub data ratione confjlentia:

quodoportebatfacere . idem quoquefiet deparallelogrammis.

fPROPOSITIO XII.

f tq



Mni triangulo daro^fimilc fimiliterque pofitum

triangulumjfub ratione data,aliter quam fuperius

traditum {ir,conftituerc.

fHOC EST, DATVM TRIANGVLVM, SVB
ratione ddtd,non mutata illiusj^ecie,proportionaliter augere 3 uel mi-

nuere . Sitigitur- rurfum datum triangulum a h c:data uero ratio,qu<£

dead ef.Kenocetur inprimis ipfurn ab c triangulum3 in quadratum a-

qualcjperultimamfecundi elementorum,ftque illudg hk : &produ-

catur latusg h in direBum& contmuum,adpartes quidem h uerfus L

Tribus deinde lineis datis de,ef,gb, quartaproportionalis ajfumatur

h l, peritfixtielementorum ,jicutuidelicetdeadef,fcg hadblig^

compleatur hk. lparallelogrammum Se habebit igiturquadratumg
hk ad ipfurn hk Iparallelogrammum, utbafisghadbapnh l,perpri-

mamfexti elementorum: proinde ut de ad efperundecimam quin -

tieorundem elementorum. T>atopojhnodum triangulo ahcfimile , ipp

autem hklparallelogrammo aquale triangulum conflituatur mno,

perz^eiu/dem fexti elementorum . ttquoniam triangulum a h c , ipp

quadratoghkeflaquale 3 g^triangulummno aqualeparallelogra-

mohkl: triangulumpropterea abc3adtrian^lum mno eandem ra-

^ tionem habebit,

quamgh k qua-

dratum ad ipfurn

hkl paraUelo-

grammu3hocep3

quamd e ade f:

aquales enimma-

gnitudines,ad a-

quales eande ha-

bent ratione
3
per

7 quinti elemen-

torum . Dato ita-

que tridgulo ab c,

Jim ilefimiliterque

poftum friant-

iummno defcripmm effub data quidem ratione ,qua deadef quod

oportuitfeciffe .



112.
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TICARVM, HACTENVS DESIDE-

B.ATAR.VM, LIBER Ci_V A R T V S.

PROPOSITIO I.

Mnem columnam, atque pyramidem la-

teracam , in rotundam eidem laterat^ ae-

qualem: atque e diuerfo, in primis trans-

mutare.

ifVT INVENTAE TANDEM CIRCVLI
^

quadratura i duarum quoque reBarum interduas datas inaquales li-

neas reBas continue pro^ortionalium^utilitatts^rofequamuramolitu-

dinem-.de cuho,tTjfh§ra, caterifquefolidisy conpquenterdifferendum

ejje uidetur:^fimuloBendendumyqualitereademfoUda tranjmuten-

turadinuicem,&*fiib quauis ratione dataproportionaliter augeantUTy

uel diminuantur

.

^ Ab ig/arum itaque lateratarum columnarum^

^pjramidum , in columnas y/eugyramides rotundas permutatione,

atque ediuerjo,exordiendum effe cenfuimus . hateratas igiturappel-

lamus columnas, atquepyramides
,
qua reBilineas habentbajes

:
qua-

rum tanta uidetureffe diuerfitas,quanta ipfarumfigurarum reBi-

linearum dijferentia.Alia namque triangularesfiunt,alia quadrangu-

lares , alia nero multangula: qua ueluti numeri , in infinitum_progre-

diuntur. Sedde columnis,atquepy ramidibus lateratis, quaBiopotifii-

mum effie uidetur y
quarum hafies funt regulares , hoceB ,aqutangula

aquilatera . Kotunda porro tam columna, quam pyramides uoci-

tantur
,
quarum bafes circulares exifiunt

:
qua fiola quantitate fcum

omnes circuUfimilesfint adinuicem) interfefie difierre uidentur. Eucli-

des autem in elementisgeometricis , lateratas columnasprifinata indifi-

firenterappellat:^ rotundam columnam,cylindrum atque ipfiampy-

ramidemrotundam 3 conumffecialiter nominare fiolitus eB 3/ub ipfius

pyramidis diffinitione , lateratasjolummodo pyramides comprehen-

dens.Qjitmadmodum ex diffinitionibus undecimi elementorum , colli-

gere haud difiicije ejl.

t iiij
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^Primaparsjdc columna aeque pyramidis lacerata in

rotundam permutatione.

fCV M IGITVR COLVMNAM ALIQVAM,
ueljtyramidem Uteratam^tn rotundam eidem laterat^ aqualem tranf-

mutare fuent operapretium : uenenda erit hajls laeerata in circulum^

eidem hajt aquakm,per quartampropojitionem antecedeniislil^riter-

tijlO* fupereodem circulo t columna j uelpyramis adeandem altitudi-

nemeri^nda. 'Nameaeritrotunda,0‘ipjtl^ieratieco!umnauel py-

ramidi aqualis
.

quadrangularem columnam abe^in rotun-

dam libuerit uertere columnam , hoc

efii ipjilaterata dare rotunda aqua-

lem
, qua eandem ohferuet altitudi-

nem: conuerfa baji quadrilatera h c,

in circularem dej excitetur columna

rotunda deft adaltitudinem quide

efqua ipji a hfitaqualis.Nampra-
fata columnadef, eidem laterata a

bc erit aqualis.

1 1
cl'

^Secunda pars, de rocunds tamcolumnx quam pyra-

midis in latcratam reductione.

^Sf IVVET AVTEM ROTVNDAM CO-

lumnam.qua tylindrus dicitur ^ aut rotundampyramidem, qua conus

uocitatur, in lateratam eidem rotunda aqualem , uerfa uice reducere:

conuerfoprocedendum erit ordine. Vertenda etenim erit bafis circularis

ipfius columna uelpyramidis rotundajin liberam quamuts reHdineam

figuram i eidem circulari aqualem,

perquintam propofitionem antece-

dentis libri tertij: 0*fuperipfafigu-
ra refiilinea, confhuenda columna,

uel pyramis laterata , adipfius ro-

tuda columna uelpyramidis altitu-

dinem. Nam eadem laterata colum-

na^uelpyramis,ipfirorudacoaqua-

bitur.
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hitur. uenendafuerit (uerhigratia) rotunda^yram^s dhc^^m

quadrilateram : reuocandus erit inprimis circulusbc/m quadratum

ef>&fuperiplo quadratofufcitandapyramis efgifub quatuorijofce-

libus inuicem aqualibus compteher^ay adaltitudine quidemgh
,
qua

ipjia djit aqualis. Quoniam ipfapyramis quadrilatera efgj aquabi-

tur ipji rotunda ab c.

^Supradid:ouum ratio matlicmatica.

4 ^Q^dautem hac itap habeant,fit manifejlum. \n primis enim quod

columna in bajihus aquaiihsv , ^fub eadem altitudine conflituta,

fint aquales adtnuicem, nulli dubium ej]e uidetur:cum ex duflu aqua-

liumplanorum,in §quales altitudinesfiue reflasprocreentur.'Hamfub

§qudlihusplanis,per§quates altitudines ^qualiter multiplicatis, aqua-

liaprocreanturJolida. ^Depyramidibus autem,certum eflidos effice-

re tertiampartem[uarum columnarum , eandem bafn 0" altitudinem

cum ipfis pyramidibus habentium : laterat§ quidem
,
per corollarium

jeptim^,rotund§ uero,per decimam duodecimi elementorum.hiujcemo-

di autem column§, §quaiesfunt adinuicem , uti nunc oflenfum ejl : 0
qu§ equahumfunt dimidiurn,uel tertiu,aut quouis modo §que minora,

fqualiafunt adinuirem.^itigitur,utpyramides,fquales bafes ,0 al-

titudines habentesfint inuicem aquales.

PROPOSITIO II.

Aram quamuis rotundam ,aut lareratam colum-

nam,in rotundam,aut laceratam pyramidcm, ei-

dem columnx a:qua!cmj& fubcadem altitudi-

ne comprehenlam rcducere:6c e conuerlx)

.

I CPRAEOSTENSO QVA RATIONE OMNIS
columna, atquepyramis laterata,m columnam, atquepyramidem ro-

tundam tranfmutetur , 0 ediuerfolhiclocus expojlulare uiietur , ut

mutuam ipfarum columnarum,atquepyramidum conuerfionem, pen-

dentcr edoceamus . Etinprimis qualiteroblata columna , lamrotun-

da
,
qudetiam laterata, in pyramidem §qualem,0fub eadem altitu-

dine comprehenfam reuoceturiidem confequenterfaiiurus,de dat§ cu-

iufcunquepyramidis,in columnam§qualem conuerfione.
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^Prima pars , dc columna: in pyramidem squalem ,

Se

ciufdem altitudinis conuerlione.

reVM IGITVR OMNIS PYRAMIS, SIT
tertUpars columna eandem hajime^ altitudinem hahentkcumippi

pyramide i uelutiproxima traditum eflpropojitione: ji illius columna,

cui expedit a<jualem^ eiufdem altitudinis darepyramidem, hajts tri-

pletur,hoceJl,fuy ratione tripla augeatur,perpxtam , uelfeptimapro-

pojitionem antecedentis libritertij, g^fupereademhaji triplicata , ad

altitudinem ipji-4s oblata columna ,
pyramis erigatur: ea erit tripla

illiuspyramidis
,
qua eandem bafn tgy altitudinem habet cum data

columna . Sub eodem enim faftigio fubjijlentespyramides , adinuicem

fe habentficut bajes,per quintam, fextam, undecimam duodecimi

elementorum
.
Qua autem eiufdem tripliciafunt , eafunt aqualia ad-

inuicem. Data igiturcolumna , in huncmodumconJlruSlapyra-

mis, eiufdem pyramidis erunt triplices: proinde inuicem aquales.

f Vry?('uerbigratia) datafueritcolumnarotunda ab c
,
quamopor-

teatin rotundamjimiliter,g^ eiuf-

/ a altitudinis mutarepyramidem,

^ eidem columna data aquakmtipjtus

^ columna bajt circulari bc,niploma-

iordefcrihatur,quajitde,perJepti-

f mam antecedentis libri tertijpropo^

jiiionem

.

Effuper eodem circulode,

t ^ ^d altitudinemfg, aqualem ipji a b,

^ ^

^ pyramidisfabriceturdfethac enim,

ueluti nuper ofienfum elb , eidem oblata columna abc,de necejsitate

^Secunda parsjde pyramide in columnam squalem,eiur-

demque altitudinis reuocanda.

CQVOD SI VERSA VICE DATA PYRAMIS,
in columnam aqualem,fimilem bafn , eandemque altitudinem haben-

tem , tranfmutanda proponatur : minuenda erit bajis ipjtus data

pyramidis ,fubprafata ratione tripla ,perJuperius allegatamfextam,

uel
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uel (eptimam propofttionem antecedentis lihri tertij :^ fitpereadem

hajifuytripla i erigenda colutnna ^ ad ipjius datapyramidis ahitudi-

nem. Wtratjue enim gy datapyramis ^ gyin huncmodum conftrufla

columna,tripla rurjum erit illiuspyramidis itjua eandem hajin al-

titudinem cum ipfa columna
:

proinde altera alteri aijualis.

tpotCj/t datampyramidemquadrilateramahc , cuius altitudojit a

d, in columnam itidem quadriiateram,gy ipft Pyramidi aqualem, uer^

o
g terefuerit oper§pretium:ac-

cipiendum erit quadratum

Juhtriplum ipjtus hafis ,jiue

quadrati y c, perfexta pro-

pojttionem ipfius antecede-

. tis Ithri tertij, utpote ef: gr
fuper eodem quadrato e f,

r erigenda columna quadri-

latera e fg, cuius altitudo

fg, ipji altitudini a d/tta-

qualis. En/ enim profata columna efg,datapyramidi a h c,uelutifu-

pradiBum efl aqualis.

^Notandum.

4 fE' quoniam omnis columna,Jimiliter g^ pyramis laterata, in rotun-

dam eidem laterata aqualem conuertitur , g^econuerfo perprimam

huiusprcpojitionem ;fit propterea , ut omnis columna data inpyrami-

dem , uelpyramis qualibet in columnam,aut rotundam,aut lateratam

indifferenter tranfmutetur.

^CorolIarium,de ucrtcnda columna,feu pyramidcjin fb-

iidum rcctangulum,cuius bafis fit quadrata.

^

^OMNIS ERGO COLVMNA, SIMILITER
^pyramis, infolidum reBangulum > fub aquidiBantihusplanis ,

in quadrata baficomprehenfum, eidem columna uelpyramidi aquale,

, uel facile reducetur. Verhanc etenimfecundampropofitionem , omnis

pyramis uertitur in columnam aqualem: gy econuerfo. ktperantece-

dentemprimampropofitionem , omnis columna ,fimiliter gy pyramis
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rotunda,in lateratam reuocatttr, O" e diuerfo. Ltproinde in reBangtt^

Ium folidum , fuper <juadrata haji conjiitutum tandem reducetur:

tranfmutando uidelicet reBilineam , aut circularem hafin ipjius data

columnaM quadratam, per ea , cjua tum fec tndo libro , tum ^uarta^

eiuintap^opojitione libri tertij tradita funt.}:^ic inter columnas^an^

numeramus etiam omnia reBangulafolida,fub aquidifiantibusplanis

comprehenjajquaparallelepipeda uocitantur.

PROPOSITIO irr.

Mnem columnam,(imiliter & pyramidem.fub da-

ta quauis altitudine, in longiorem, aut breuiorem

ttanfmutarc,fcruata quantitate magnitudinis.

fSVB EA ITAQVE RATIONE, Q^V A M
habetakitudo propoJita,adipliits datacolumnXi uelpyramidis altttu^

dinem y bafis eiufdem columna , uelpyramidis proportionaliteraugea-‘

tur, uel minuatur,perfextami uelfeptimam propoptionem anteceden-

tis libri tertij-^fuper huiu/cemodt baji j ad ipfam altitudinempropo-

fitam, columna.feupyramu mg.ituriHam ea erit aqualis ipji data co-

lumna,uelpyramidi
.
^^afes etenim (utpnguU mathematice dilucide-

mus)fuis altitudinibus erunt reciproceproportionales : gy tam colum-

na, quam pyramides rotunda
,
quarum bafesJuis altitudinibusfunt

reciproceproportionales, aqualesfunt adinuicem, per i
j
duodecimi ele-

mentorum. Ippsporro columnis, atquepyramidibus rotundis , laterata

deferibuntur aquales , gyfub eadem altitudine comprehenfa ,perpri-

mam huiuspropoptionem Et aquales magnitudinesad eafdem , uela-

quales , eandem habent rationem
,
perfeptimam quinti elementorum,

idem itaque uidetur ejfe iudicium de lateratis,quod de rotundis tam co-

lumnU,quam etiampyramidibus.

^Primum cxemplum^dc columnis.

Si> in exemplum data columna laterata ,utpote quadrilatera, quam
oporteat in longiorem reuocare columnam,ad altitudinem uidelicet d e,

qua maior efiab ipJius data columna altitudine.Sub ea itaque ratio-
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>ie, ^uamhahetaltitudo de adipjamahitudinem ah
,
profortionemr

i>af^ h cadbajln ef,perpxtam antecedentis tertij^ropojttionem:

ficfitquidemd e adipfam a h yjtcbajis hc ad bajin ef. E?fu^er ipfa bajt

efypro data ahitudi-

nede , columnafu-

/citeturd ef. Erit e-

nim i^fa d e/aqua-

lis data columna a

h c
3
per ea quapro-

xime fuere demon-

jirata. ^Voteritc!^

eade columna def,

in rotundam uelfa-

cile tran/mutari,per

primam huius pro-

poJitionem.Etproinde datam columnam a h c,nonjoium altitudine, fed

^ipfamfimulmutarepoffefiguram, relinquiturmanife/um
;Jeruata

nihilominuspropria quantitatis magnitudine

.

^Secundum exemplum,de pyramidibus.

5 ^EJIo rurfum datapyramis rotundag h k,cuius altitudog l,in hreuio-

rem coartandapjramidem , ippg h k nihilominus aqualem
:fuh data

quidem altitudine mn,quaipfag lutcunque minor exifiat. Eajts ita-

que circularis h E,Juh ea ratione inprimis adaugeatur,quam hahet al-

titudogl, addatam altitudinem m n,perJeptimampropo/tionem an-

tecedentis libri tertij:ptque(uerhigratia) o pjficut quidem altitudogl
ad ipfamm n,ficba-

Jisopad bapn hk.

Etfuper eadem bap

op,pro data altitu-

dine m n, pyramis

erigaturmop.Erut

itaque rurfum ipjdr

rumpyramidu la-

fes ifuis altitudini-

bus reciproce pro-

portionales:e^pro-
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indepyramides ipfe a<^uales ddinuicem

,
per ipfam nuperallegatam 15

duodecimi elementorum . ^ Voterit^ ipjapyramis rotundam opj in

lateratam mutaripyramidem,per ipfam antecedentem primampropo-

Jttionem.Hinc datapyramidis rotundagh k,tum altitudo, tumfgura

ipfafmul uariari potcritjp/tus quantitatis permanente magnitudine.

PROPOSITIO ini.

Atumfolidumredangulumjfub a;quidillantibus

^
planis,6c dimenfionibus insequalibuscomprehcn-

® fumjin cubum eidem folido a:quale conuertcrc.

CHVrVSCEMODI RECTANGVLA SOLIDA,i
ful> inuicem aquidifiantihasplanis comprehenja, parallelepipeda uoci-

tantur, hoc ejire^angulisplanis inuicemparallelis terminata.Cuhum

autem, ejlunumde quinque corporibus regularibus , hocejl ,reBan-

gulumfolidum , fex quadratisfuperfeiebus , injlar taxilli figuratum.

Omne autemfolidum re5langulum,fimul efiparadelepipedum , at non

e diuerfo : multa enimfunt parallelepipeda , amblygonia nuncupata,

partim rhombis,aut rhomboidibus,panim uero reihangulis terminata. .

^Confiderandum i^tur(utadpropofittonisexeeutionem deueniamus)
an datifolidi reSlangulifin cubum aquale reducendi, bafisfuerit qua-

drata,nec ne: quoniam utcunque difitdensfubfequetur operandi ratio.

ffPrima pars,de folido rcilanguio,cuius bafis eft quadrata.

^ Si datum itaque reHangulumJolidum , bafin habuerit quadratam: i

inueniantur inter ipfiusfilidi altitudinem , atque latus eiufdem qua-

drata bafis,dua media linea reilafub eadem ratione continuepropor-

tionales,peraliquam antecedentisprimi libripropofitionem.Ex ea tan-

dem mediaproportionali, qua eidem bafiuicinior extiterit , cubum de-

fcribatur,fub aqualibus dimenfionibus comprehenfum: illud enim dato

folido re^angulo erit aquale. ^ytfi(lucidioris intelligentiagratia) da-

tumfueritfolidum reftan^ulum a b cd,cuius altitudofitab , bafis ue-

ro quadratum bcd,& ipfius quadrati latusbcuelcd:ed^ ipfum re -

flangulumfolidum a b cd, in cubum aquale tranfinutarefit operapre-

tium.
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tium . Inter i^ftm igimraltitudinem latus quadrata haps c d,

dua media linea reSlafuh eadem ratione continue proportionales in-

ueniatur^quapntef&ghpcut quidem ab ad ef,pceadem efadgh.

asque ipfagh adprafatum latus cd. 'Exipfademumg media uideli-

cetproportionali qua eidem lateri cd uicinior efithocelt, proximema~
iorycubum defcrihaturghk lApfum nanquecubumghkl,aquum erit

dato folido reflanguloah cd: quemadmodum inp-a mathematice de-

ducetur.

CSecunda parsjde folido rc(5tanguIo,bafn niinime qua-

diacam habente.

^ ^VbiautemdatumfolidumreSlangulumybapn hahueritminimequa-

dratam,/ed.alterapartelongiorem: inueniendum erit tunc latus qua-

drati eidem bap aqualis
^
per ultimam fecundi elementorum . Deinde^

inter altitudinem ippus reblanguli folidiy cJt* idem latus quadrati , dua

media continueproportionales erunt (uelutifuprd diximus) colligenda.

Cubum enimplidum,quod ex ea mediarum proportionalium deferibe-

tur, qua eidem lateri uicinior extiterit^ ipp dato reSlangulofolido erit

aqualeinempe ippreSlanguloplido aquale,quodfub eadem altitudine^

^pper eadem quadrata hap(qua eiufdemfolidi bapcofquatur) con -

pituitur. SolidananqueparaUelepipeda
y
fuper aqualibus bapbus , ^

fub eadem altitudine conpPentiafuntadinuicem aqualia,per},i unde-

cimi elementorum

.

^Supradi6be coiiuerfionis dcmonftratio.

4 ^ Qitod autem huiupemodi folidum reBanguium
,
fubinaqualibus

u ij
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dimenjionihiis comprehenjum^ in cuhum eidemfolido aquale[uprafa^i-

pto modo reducatur:ex quarto corollario nonapropojitionis^anteceden-

tis libriprimiyfit manifejium.Vatuit enim,daris quatuor numeris conti-

tinue proportionalibusijolidum numerum reclangulum,cuius bajxs eli

quadratus unius extremorum numerorum , altitudo uerb reliquus ex -

tremus numerusiaqualem effe numero cubo,qui ex medio numeropro-

portionali eidem quadrato, numero, aut illius radici uiciniori defcrihi^

tur.Qua autem ipjxs accidunt numerist ea oportet magnitudinibus ejje

communia
:
quanquam non omnino econuerfo . Cum igiturprafatum

/olidum , confletex quadrato ipflus quarta lineaproportionalis,in pri-

mam lineam , hoc efl, in altitudinem eiufdem/olidi multiplicato : illius

cubica radix,erit tertiaproportionalis,^ cubum ex eadem tertiapro-

portionali defcriptum , ipfldato folido reSiangulo pendenter aqua-

le. Idque uelim inteUigasfflue datifolidi altitudo , maior autminor/ut^

rit ipflus quadrata baflsjUelin quadratum reduBa latere .

i,dc folido cuius dimcndonesfuncCIncidens notat

proportionales.

CQjfldflfor/itdn acciderit , ut tres ipflus datifolidi reBanguli dimen-

flones, continueflntproportionales : tunccubum ex ipfa mediapropor-

tionali de/criptum,ipfl datofolido rsHangulo,/ub eifdem tribus dimen-

flonihus continueproportionalibus comprehenfo erit aquale,per 3 5 un-

decimi elementorum. Vtpote ,fldatum fueritfolidum reBangulumab

cd, cuius altitudo ab ad illius lon^udinembceandem rationemha-

bear.
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hedt,<^uam eademhcad i^Jdm Utitudinemcd:^ exefi^jiycdqualiy

cubum defcrihaturefgh : illuderit d(^uale datofolido reHanguloab

cdyfub eijdem tribus dimenjtonibus a byb Cycd continuegrogonionali-

bus comprehenfo.

^Corollariumjde reductione columns,atque pyrami-

diSjin cubum squale.

(J ^OMNIS ERGO COLVMNA, SIMILITER
pyramis,in cubum eidem columna uelpyramidi aquale , uelfacile

tranfmutabitur . "Nam per corollarium antecedentis fecunda propoji-

tionisjtam columnd,quam etiampyramis, in[olidum rcflangulum,fub

aquidijlantibusplanis,& in quadrata baf comprehenfum , eidem co-

lumna,uelpyramidi aquale transformatur- Ltipfum reSlangulumfo-

lidumfuper quadrata bafconfflensyperip/am quartam propoftionem

(uti quamprimum oftenfumeil) uelfacile reuocatur. Corollarium igu

tur,ex omniparte uerum.

PROPOSITIO V.

Atum cubum, indats altitudinis folidumre-

clangulum:aut in parallelepipedum , fuper data

ball comprehenfum reducere.

I ^Sitinprimisdatumahc ,cuiexpediataquale[olidum re^angulum,

fub altitudine data, quafit de,fabricare. Vanatur i^turipfa altitudo

de lineaprima, latus uero dati cubi, utpote b c, lineafecunda: inue^

niatur tertia pro-

portionalis
,
quafit

fg,perundecimam

fexti elementorum.

Viat deinde planu

rellangulum efg,

fub ef(qua ipfib c

fit aqualis , ipfa

ffg) comprehenfum.

^^Tandem fuperipfo
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td altitudine d e

^
[olidum erigaturd efg^fub eijdem tribus lineis inui-

cemprogonionatibus contentum . Eritigitur[olidum reclan^ulum de

[gj£(^uale ip[ dato cubo abc^ quod ex mediaproportionali defcriptum

ejlyper^C undecimi elementorum.

Vt idem cubum , in datar altitudinis foliduni, fcd in

quadrata bafi conbftens rcuocetur.

^Quod/i libueritipfum datum cubum^ inpropojita rurfum altitudinis z

[olidum reBangulum ^[edcuius ba[sfit quadrata , immediathranfi-

mutare-.inuenieda erit mediaproportionalis , interdatam altitudinemy

O" ipfius cubi latus : deinde quarta proportionalis poji latus eiu[dem

cubiyper iz,^ 13[exti elementorum. Tandem faciendum erit quadra-

tum ex ipfa linea quarta :&[uperipfo quadrato , erigendum[olidum

reBangulum , adpropofitam altitudinemfiue lineam primampropor-

tionalem.llludenimJblidumjaquum erit ipfidato cuboyper contrariam

antecedentis quartapropofitionis operationem. Datts enim quatuor li-

neis reBis continue proportionalibus ypraoflenjum eB , reBangulum

[olidumyCuius bafiseBquadratum unius extremarum linearum , alti-

tudo uero reliquaiillud reBangulum aquum.ejfi cubo j quod ex ea me-

diarum proportionalium de[cribitur
y qua lateri ipfius quadrata bafis

uiciniorexifiit. ^Vtfi rurfumfueritdatumcuhumabc y&ip[aalti-

tudo propofita d e
:
[umenda erit mediaproportionalis interd e atque b

Cyquafit[g:d€inde quarta itidemproportionalis h k . 'Erutitaque qua-

tuor linea reBa yfub eadem ratione continue proportionales
:ficutui-

delicetd e ad[g,fic eadem[gad latus b CyUtque idem latus b cad reBa

h k.Viati^tur quadratum^ex ipfi h^: demum reBangulumfilidu

de h ky

ad pro-

titudine

de. Ipfi

nanque

rcBdgu-

lumJoli-

dum d e

hk y a-

I

!

i / m / ‘g/ • quii erit
^ ^
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cnho a h Cyperi^jitis antecedens quarta j^ropoftionis demonjhrationem.

^Scciindapars, ut eidem cubo arquale folidum paral-

lelepipedumXuper oblata babre^tilineafabricetur.

^Sed efto datahajts re^ilinea de yfuper quareceptum (it erigerefoli~

dumparadelepipedum^eidem ohlato cubo gquale. Ajjumatur ergo latus

quadrati^eidem haji rediilinea (fi nonfuerit quadrata) aqualis 3
per 45

primi}^ ultimamfecundi elementorum:ftque illudfg. idemporro la-

tusfgfatuaturlineaprima, latus uero cubi, utpote b c, lineafecunda:

O* inueniatur tertiaproportionalis h k j
per ipfam undecimamfexti e-

lementorum. T-iat deinde , utfgadbk. ^ficlatuscdadre^am lm ,per

duodecimam eiufdemfexti elementorum, ht quoniam tres linea re^a

fgjcdi h k ,funt continueproportionales
:
quadratum igitur ipfiusfg,

ad quadratum ipfus cdeandem habet rationem
,
quam ipftfgprima

linea ad tertiam h k,per corollarium dedmanonafexti elementorum:

proinde quam bcadipfam Im.lpfautem quadrato quodexfg, a-

quum ejirefiilineum d e,per cojhruSlionU hypothefin: & aquales ma-

gnitudines , ad eandem magnitudinem eandem habent rationem, per

feptimam quinti eorundem elementorum . Sicutigitur rediilineum de

adquadratum ipfus b c,fceadem bcadreBam lm. Si deferibatur ita^

quefuper eodem plano refHlineo de, ad altitudinem e n,qua ipfImft

aqualis,folidumparadelepipedu d e n: illud erit aquale dato cubo ab c.
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^er 34 undecimi elementorum. Habent enim hajesfuis altitudinibus re~

ciproce proportionales
:

quadratum enim ipjtus b cefbbajis dati cubi,

^ ipfa b c eiufdem cubiJublimitas,nempe aqualis ipji a b eiufdem cu~

bi lateri.

^Idem fieri pofle <dc quocunque iblido rcdrangulo, non cubo.

^idem quoquefieri poterit , de dato quouis reSlangulofolido non exi-

gente cuboiaccipiedo uidelicet illius altitudinem , loco altitudinis ipjius

dati cubi ;^ latus quadratipropria bajiaqualis , loco lateris eiufdem

cubi : atquefcutfgad h k ffcfaciendo ipjkm altitudinem ad regiam

lm . Erit enim rurjum eadem Im , altitudo folidiparallelepipedifuper

oblatoplano dejcripti,^ ipfdatofolido reSlangulo aqualis. Ajjumen-

dafunt igitur dua linea foco lateris ipfius cubi, utpote,in locumip-

fuslatensb c, quod ejl latus quadrata bafs, c^eiufdem cubifupple-

bat altitudinem.

^Corollarium biparticum,notatu dignum.

^ E>atum ergo cubum , pro data altitudinis , aut ipfusplana bafs di-

uerftate,in multiformia reuocabiturfolida,aut rotundam, autlatera-

tam bafn habentia-.quagenerali nomenclatura, columna uodtantur.

Omnisfquidem reailinea bafs , in circulum aqualem
,
perquartam

propoftionem antecedentis libri tertij reuocatur
. ^ Mutabiturtandem

ipfum oblatum cubum, in rotundam, autlateratam pyrarnidem : cum

perfecundam huius propoftionem , omnis columna in datam pyrami-

dem,hocef, rotundam aut lateratam bafn habentem, uelfacile tranf-

mutetur.

4

5

PROPOSITIO VI.

Pbsrxdacsjcubum Jcqualc; datdue cubo^squalem

fphxram confequcnter fabricare

.

^ Ex uigefmafeunda propoftione , libriprimi Archimedis de
jf
hara

(pp cylindro,certum habeturijfharam eff quadruplam coni ,feu rotu-

da pyramidis,cuius bafsfueritmaximus ipfusffhara circulus,altitu-

do uero eiufdem maximi circuli , autffharafemidiameter . Conus igi-

tur , cuius bafsfuerit quadruplus circulus ipfus maximi circuli , alti-

tudo uero idemfemidiameter oblataffhara : eidemjfhara aqualis erit,

idem nanque conus
,
quemadmodum^ ipfaffhara ,

quadruplus erit

ipfus coni, cuius bafsefi circulusffhara maximus, altitudo autem

eiufdem
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eitif^emjfhgrafemidUmeter. Suh eodem nanquefafligio exifientes co-

ni,adinuicemJehahentjicuthafes :,f)erundecimam duodecimi elemen-

torum . 'Dejcri^tus autem ex igjtusjj>har§ diametro circulus
3
quadru

^lus eil maximi eiufdemjfhara circuli : atque Ju^erficieiJj’harica a-

qualis 3per ypraaUegati lihri ipjius Archimedis , Contis igitur 3fuper

huiu/cemodi circulo ex diametrojfhara defcripto, adprafatam altitu-

dinemfemidiametrijfh§ra conflitutus:eidemJ^h§ra de necej^itate co§-

quatur. Huic autem cono3datur aquale cuhum3perantecedentis quar-

tapropojitionis corollarium:&proinde ipjijfharf dat§ cuhum aquale

defcrihitur
.
^Sit, infupradiBorumexemplum, data hara 3 in qua

maximus circulus a h eccuius centrum d3dimetiens uero a c: deferi-

haturinprimis ex ipfo dimetiente circulus efg, cuius centrum k, dime-

tiens autem egjipjiusac duplus. Supereodempo^modum circulo efg,

conus erigaturh efg,adaltitudinem quidem h k.,qua ipfdafemidia-

metroftaqualis.Hicautem conush efg,in cuhum aquale,iuxtaipfus

antecedentis quartapropoftionis traditionem,^ eius corollarium , in

hunc qui/equiturmodum reducatur . Quadreturinprimisidem cir-

culusefg3per aliquam propoftionum antecedentisfecundi lihri:

ipfus quadrati ajfumaturpars tertia ( quodfaBuuideturadmodum

facile) qu§ reducaturin quadratum ,perultimamfecudi elementorum,

Solidumenim reSlangulum
,
fupereodem quadrato,^^fuh altitudine

h^icomprehenfumjipfconohefg, proinde ipfjfh§r§dat§ erit §-

quale.Inter latus confequenter huiufce quadrati, quodftlm,^ alti--

tudinemhk, du§ medi§ line§ reB§ continueproportionales inuenian-

Cuhum a^ualejphtcradau.



RERVM MATHE.
^Hr^^erali^uampropojitionum antecedentis lihriprimi ^quafntno

^p r:jicut quidem Imadno ,Jiceadem noadpry^ ^p/dp radaU
titudinem h k . Cubum enim defcriptum ex ipfa n o , ipjt fphara data

coaquabitur.

. ^Altera fpha.’ra;cubicatio.

fIDEM QVOQVE LICEBIT ALITER AB~%
foluere. "t^ampereandem 3 1propofttionemy libriprimi de j^h§ra^ cy-

lindro ipjius Archimedis-.cylindrusyCuius bajis epimaximusj^hara cir-

culus y altitudo uero eiufdem maximi circuli autj^hara diameteryad

ipfamJ^haram rationem habetfefqualteram . LtproindeJit, ut cylin-

drus y cuius bajis ejl idem maximusJj>hara circulus y altitudo uero duo

ipjius diametri tertiayeidemJJhar^jit aqualis: Continebit enimyquem-

admodum^ ipfaJJharayduo tertiaprafati cylindri , cuius altitudo ejl

totus JJhfra diameter . Quoniam in hafibus aqualibus exiPlentes cy-

lindriy adinuicemfeje habentfcut illorum altitudines yperi^-duoded-

mi elementorum.Hic demum cylindr/ss,Jeu columna rotundadpfijjha-

ra aqualisifacile uerteturin cubum,per ippus antecedentis quart§pro-

pojitionis corollarium: quod quidem cubum eidemJfhar§coaquabitur.

S/> enim rurfum dataJJhgrayCuius maximus circulus a b c,& centrum

dy dimetiens autem a c . Bx ipjo itaque dimetiente ac yabfcindatur

pars tertiuypernonamfexti elementorumyquaJita e: Kejtdua igitur e c,

continebit reliqua duo tertia
.
Quadreturpofbnodum circulus maxi-

mus abcipfus JJh§ra data yper ahquam propoftionu/n antecedentis

librifecundi
:
ftque latus ipfus quadratifg . KcPlangulum enimJoli-

dumycuius bafs eritquadratum ipfusfgyaltitudo uero e Cy aquum erit

cylindroyCuius bafs eflmaximusJJh§ra circulas, altitudo uero eadem.

utpote e c.lnter ip-

fas demumf

g

e Cyduf medi§pro-

portionales inue-

niantury per ali-

quam libri primi

propoftionemyquf

fnthk&lm:f-
cutquiaem rg aa.

hkyfic
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h kjjiceademhk adlmjatque ipfalm adaltitudinem c e.Oithum enim

e^uodexipfahkdefcrihetur y ipjidata j^harf erit aquale : Et^roinde

eadem h k,ipfinoprioris demonflrationis coaquabimr.

filiatio notanda.

3 eftigitur cuhum , ex Utere quadrati dejcriptum
,
quod maximo

ipjiusjfhar§ aquatur circulo , eidemjfhar§ aquale:utpl§nque tradi-

deruntyd. quorum nominibus noflro more abjlinemus . Cum enimfgJit

latus quadrati eidemmaximo circuloaqualis y&ipfafgmaiorhky

qua ejilatus cubi dataJJharg aqualis y nempe aqualis cylindro qui ei-

dem jfhar§ co§quatuf ,
peripjius antecedentis quartapropojitionis de-

monjhrationem : Euidens relinquituryCJibum exipjdfgde/criptum,ea-

demjjharafenjiyiliter ejfe maius

.

^Secunda pars , ut dato cubo aequalis {ph;Era uerfa uicc

deferibatur

.

4fDATO AVTEM, SPHAERAM AEQVALEM
in hunc licebit dejariberemodum. E/lo datum cubum a b CyC ui expediat

aqualem fhh§ram dejignare. Eroponaturigitur oblata quauis ^h^ra,

cuiusfemidiameterJit d e:0* inueniaturlatus cubi eidem §qua-

liSyperalterutram antecedentis primapartis demonfhationem yftque

illudfg.EtJicutfgadpmidiametrum d Cyjicfiatlatus dati cubi (utpote

b c)adreBam hkyperi2.fextielementorum. Qumigiturquatuorlinef

reSlffgyd Cybcy hk yfintinuicemproportionales
:
permutatim quoque

proportionales erunt, perfedecimamfextielementorum yficut quidem

figadb Cyficde adipfamh k. Siautem quatuor line^ recl^
,
proportio-

nalesfuerint : &qu§exipfisJblidaparallelepipeda fimilia ,
fimiliter-

que dejcriptayproportionalia erunt :& e conuerfoyper 37 undecimi eo-

rundem elementorum . Cubumigiturquodfgdejcribitur y adeuhum

quodex bc eandem habet rationem, quam fjh§ra cuiusfemidiameter

efide y adffih§ram cuiusfemidiameter esi hk. Ytenim cubumfimile

e^i cuboyfic^ Ijh§ra fjhp-ffimilis ejje uidetur : utpote
,
qu§ omnium

[olidorum regularifiima efiy 0* omnifariam paraUelepipeda ; nempe

cuiusfuperficies, ex infinitis inuicem gquidiilantibus0^ confufisfu-
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pcyjlciehKS colare uidetur.Vr<eterea non oporteti^fa quatuorJblidaijt-

milia ejje adinuicem:Jed ea tantummodo
,
quorumproxima uelimme-

diatafitcomparatio . Cum fit i^turut cubum quod exfgadcubum
quodex bc de/cribitur^ficf^h^ra, cuiusfemidiameterefide , adf^h§rd

cuius/emidiameter elb h k ; eritquoquepermutarim,pereandemfede-

cimam librifixti elementorum , ut cubum quod exfg, adfhharam cu-

iusfemidiameterefld e,ficdatum cubum quodexbcadffh§ram cuius

femidiameter efihk.Sedcubum quod exfg dejcnbitur,aquatur ^h§-

ra cuiusfemidiameter e^ide,perconfiruSlionis hypothefin: datum igi^

turcubum quodfitexbc,aquum erit f^harf cuius femidiametere^

h k . Defirihaturipturex h k circulus adipfius circuli quantita-

tem, ffh§rahlm:eaenimaqualiseritipfidatocuboabc. Data i^-

tur^^har§,cubumaqualedefiribitur& econuerfb .
Quodfaciendum

receperamus.

^Corollarium i . Dc redudionc Iph^ra: in columnam,

auc pyramidem £equalcm:& c conucrfb.

fDATAE IGITVR SPHAERAE, LATERA-
tafiu rotunda columna , uelpyramis defiribeturaqualis:^ e conuer-

fo, cuilibet oblata columna, /eu pyramidi, reailineam uelcircula-

rembafin habenti t aqualis ffhgra defignabitur. Vrimapars corolla-

rij fit manifefla. Sphara enim^ uertiturin cubum aquale
,
perpri-

mampartem huiusfextgpropofitionis : 0" omne cubum , in dat§ alti-

tudinisfoUdum reBangulum ^ autinparalleleptpedumfuperdatabafi

confifiens
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conjtjlens reuocatur^per quintam huiuspropojitionem. idem autem re~

BangulumJolidum , aut parallelepipedum , in columnam cuius hafls

efl quadrata reducitur.Hancporro columnamifacile efl tranjmutare

in rotundam,perprimam huius propoftionem :& columnam demum

rotundam,in lateratam aut rotundampyramidem,perfecundam hu-

iuspropojitionem. ^ Secunda ueropars coroUarij, non minus euidens

e^i. Omnis etenim columna,fmiliter&pyramis, reducitur in cuhum,

eidem columna uel pyramidi aquale
,
per corollarium antecedentis

quartapropoftionis.Cuilibetautem cubo , aqualisjf
hara defcribitur,

perfecundam huiusJextapropojitionis.Data igitur columna,uelpyra-

mis,atquehuiufcemodiJfhara 3 eidem cubo erunt aqualia: ^proinde.

aqualiaadmuicem.Wtraque proptereacorollarijpars,uera.

^ Corollarium i.Qubd unumquodque extero-

rum regularium corporum^in cubum, aut
fphxram rcuocatur.

^MANIFESTVM EST PR AE TERE A , VNV M-

f
iodque caterorum retiarium corporum, in cubum, atque demum in

haram reduci uelfacilepojje. Corpora autem regularia, hoc efl,Jub

aquiangulis ac inuicem aqualibusplanis (quorum quodlibet, bajts in-

differeter dicitur) coprehenfa, funt tantumodo qtdinque. Vrimu corpus

regulare,quatuorbafbus triangularibus terminatur :^ tetrahedrum

dicitur. Secundum uero,fex quadratis clauditur bajibus :& uocatur

hexhadrumjjiue cubum.Tertium autem,fub oflo regularibus triangu-

lis continetur :^ oflahedrumpropterea nuncupatur. Quartum dici-

tur icofahedrum, uiginti bafbus itidem triangularibus terminatum.

Quintum denique regulare corpus ,Jub duodecim pentagonis bafbus

comprehenfum : dodecahedrum uocitatur.Qua quidem regularia cor-

pora,tum inuicem , tumipf ffharafunt infiriptibilia. Vnumquodque

igiturfupradi^orum quinque regularium corporum,ex tot rejultatpy-

ramidibus inuicem aqualwus
,
quotfunt in iHo triangulares, quadra-

ta,uelpentagona bafs:quarumpyramidum altitudo,eH lineaperpen-

dicularis,qua efl centro cuiuflibet regularis corporis , in bafn quamli-

bet educitur. ^xpraofienfs autem , atque geometricorum elemento-

rumpropoftionibus fit manifeftum , ipfas cuiuflibet regularis corporis
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hajesiinunam^olje reuocariJu^erfictemj etiam regularem. Su^erqua

uniuerfalifug^cie ijiad grafata perpendicularis altitudinempyra-

mis erigatur.ea erit aqualis omnibus ipjtus dati corporis regularispy-
ramidibusygf;r eidempropterea regulari corpori aqualis. Ipjd nanque

pyramis^ad unamquamquejingularempyramidem eam rationem ob-

tinebit,quam bajts ad bafn. Qjioties igitur bajts ipjtus uniuerfalispy-
ramidis, cuiujlibetpyramidisparticularis bajtn continebif.toties eadem

uniuerfalispyramis, unamquanqueJingularempyramidem, gy totum

propterea regulare corpus comprehendet. Omnis autempyramis, info-

Udum re^langulum,per corollarium antecedentisfecunda propoftionis

uelfacile tranjmutatur: gjr/olidum quodlibet reSlangulum, in cubum

aquale reducitur,per ipfam quartampropoftionem. Ipfi tandem cubo,

aqualis j/hara,perhancfextam propoftionem defcribitur. CoroUariu

igitur ex omniparte uerum.

PROPOSITIO VII.

Vbum cubo iungcrc:cx duobus uc cjibis squali-

bus,aut insqualibusjunum conficere cubum ipfis

datis cubis squale.

CIN PRIMIS IGITVR, SI CVBVM CVBO FVE- i

ritaquale,alterum alteri direBefuprapoftum,ejficietreBangulumf-
lidum alteraparte longius

:
quodper antecedentem quartampropofi-

tionem,facile uertetur in cubum,eidem reHangulofolido,^ ipjispro-

inde cubis datU aquale. ^ytf (uerbigratia) datumfueritcubumab,

cubo c d,aquali componendum : conficiatur ex ipjts duobus cubis, re-

Slangulum folidum aed, cuius bafis erit quadrata , altitudo uero ex

utri/que datorum cuborum con/urgens lateribus. Inuentis ergo duabus

lineis re^is,inter a c,atqUe c d,continueproportionalibus,per aliquam

propofitionum antecedentis libriprimi,quafint ef&gh,ficut quidem

ac,ad
e fificeademef,adipfm gh, atque eadem gh, ad ipfam cd:

de/cribaturex ipfagh,cuhumgh k.lUudenim erit aqualeprafatojo-

Udo redlangulo acd,0^ aqualepropterea ipfis datis cubis ab,gtr cd.

C Secunda



^ Secunda pars de cubis insqualibus.

^AT SI ALTERVM DATORVM GVBORVM
utpoteahymaiHSfuerit reliquo cd-.reuocadum erit idem minus cuhum

cd,inreflangulumfolidum ,fuh altitudine ipjius ^in quadrata

hajicomprehenfum, ^er antecedentem quintam jfro^ojitionem-: inueta

mediaproportionali interah,^ hc, deinde quarta itidem proportio-

nalipojlipfam h c^quajitfg-.ex qua defcrihatur quadratum,fuper quo

erigaturprafatum reBangulumfolidum efg. Canebaturpofimodum

egdinea reSia: cuius quadratum aquum erit iis, qua ex e fg>p^^
penultimamprimi elementorum, proinde quadratis qua ex a b, gp^

eademfgidefcribuntur.Viat igitur quadratum,ex ipja eg:& defcriha-

turfuperillo reflangulumfolidum eg h,adprafatam altitudinem cubi

maiorisfciliceta h. illud enim re^angulum Jolidum egh , aquum erit

eidem maiori cubo ah, atque reflangulo folido efgtgp" proinde datu

cubis ab,^c d,pendenter aquale. Sub eadem enim altitudine exiflen-

tia folida parallelepipeda , adinuicemJuntJicut bafes,per trigejimam

fecundam undecimi elementorum. Operapretium€fitandem,interla-

tus eg,quadratabajis, gp^ altitudinemgh(qua minor efi ipfo latere)

duas inuenire regias continue proportionales, per aliquam propojttio-

num antecedentis libriprimi
:
qua Jint(uerbigratia)kl,gp^ mn,Jicut

quidem eg,adkl,fic eadem.k. l,ad ipfam m n, atque eadem m n,ad

prafatam altitudinemgh. Cubum enim quod ex ipfakl,de/cribetur,

eidemfolido rcBangulo egh,gp‘ipfis confequenter datis cubis a b,gsr
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cdjperquartam huiKSpropojitionem erit aquale.Wahesi^turjqua uia

ex duobus cuhis inuicem aquaUhus aut inaqualihus,unum conficiatur

cuhum ipfis datis aquale.

Me(3ia,fportioiiaV.

inter ab^etcd.

^Notandum.

^ \demfiet confequenter de tribusyaut^lurihus cuhis, in unum cuhum

eifdem cuhis aquale componendis. Nam reduBis duohus primis cuhis,

in unum cuhum ipfis duohus aquale : illud, cum fequenti euho ordine

tertioyin unum cuhum (quod trihus primis erit aquale) reuocandum

erit:^ illud rurfum, cumfuccedenti quarto. Ef deinceps in hunc mo-

dum,pro data euhorum in unum reuocandorum multitudine.

^ Corollarium i.Dc duabus coIumnis,aut pyramidi-
bus,in unam componendis.

f quoquefietje columnis,^pyramidibus inuicem aqualibus

autinaquaiihfis. Hic intercolumnas lateratas, annumeramus omnia
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Jolida reBdn^la minime cuhica )fuh aquidiflantibus pUnis & di~

menjionibu^ inaequalibus comprehenjk. l^am eiujcemodi columna, 4f-

que^yramides,aut eiufdem erunt altitudinis,aut diuerfk. Sifecundum

acciderit, reuocenturad eandem altitudinem, longiorem in breuiorem

tranfmutandoiaut e conuerjd,feruata quantitate magnitudinis,gerter-

nam huius progoftionem. Deinde fiat bafs,qua utriufque columna,

uelpyramidis bajtn comprehendat. Duabus enim,aut pluribus redii-

lineis figuris , unica dari poteli aqualis , atque duobus , aut pluribus

circulis
, unus aqualis defcribi circulus,perfecundum corollarium fe-

ptima propofitionis antecedentis libri tertij. Circuluspraterea, in re-

Shlineam uertiturfiguram :^ e conuerfo ,per quartam ,& quin-

tam propojitionem ipfius pracedentis libri tertij : ut omnia propofito

compofitionis tibi citemus adminicula . Super hac igitur bafi, qua da-

tarum eiufdem altitudinis columnarum ,fiue pyramidum bafibus edi

aqualis,fi ad eandem altitudinem columna, uel pyramis erigatur : ea

erit aqualis ipfis columnis,fiuepyramidibus: quemadmodum expradi-

dliSiCf trigefimafecunda undecimi,atquefexta,& undecima duode-

cimi elementorum uelfacile colligitur.

^ Notandum.

j ^ 'Etproindefit, utduacolumna, uel pyramides , aut fimul rotunda,

aut fimul laterata , undue exifiente laterata , O* altera rotunda : in

unam aut rotundam,aut lateratam columnam
,
feupyramidem , ipfis

datis aqualem,uelfacile reducatur.

^ Corollarium i.De exteris regularibus corpori-

bus in unum componendis ipfis datis xquale.

^ ^ Eatet infuper, qualiter ex duobus caterorum regularium corporum

d cubo, unumfimile , ac eifdem aquale corpus fabricetur. Exfecundo
enim corollario antecedentis fixta propofitionis fit manifefium,quali-

ter catera regularia corpora , in ipfum cubum tranfinutentur : ex hac

autem fiptima propofitione
,
qua uia ipfis duobus autpluribus cubis,

unum aquale cubum deferibatur. Hoc autem cubum,fi infimile corpus

regulare cum ipfis datis reuocetur.iRud prafatis,hoc eHjdatisdprinci-

pio regularibus corporibus,de necefiitate coaquabitur.

X iij
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irinucntio laceris oblati corporis regularis, ipfi

dato cubo a:qualis.

^Kdi<^Hum efhergOydemonfhrare (jualiter inuemendHmfitldtHs dati 7
corforts regularis, eidem cubo aqualis, ifio itaque ^ropojltum in cate-

rorum exemplum, inuenire latus tetrahedri , dato cubo aqualis , cuius

Utusjit a b. AjJumatureYgo tetrahedrum quoddam libera magnitu-

dinisjcuius unum latusjttcdig^gerpcundum corollarium anteceden-

tisfexta^rogoJitioniSyillud in cubum aquale tranfnutetur, cuius latus

fitef. Datu confequenter tribus lineis reSlis,e f,a b,c d, quarta pro-

portionalis inueniaturg h,per izJexti elementorum . 'Erit enim re-

ila g h,latus tetrahedri ipji dato cubo aqualis . Quoniam ipfa qua-

tuorlineare6la,e f,a b,c d,g h,juntper conjlruSlionem inuicempro-

portionales:jicutuidelicetef,ad ipjamabyjicc d,ad ip/amgh. Ediigi-

turutcubum quodex ef,
adcubum quod ex a b,defcribitur:Jic tetra-

hedrum cuius latus e^ cd,ad tetrahedrum cuius latus eflgh,hoceIf,

fmilefolidum, adfmileJimiliterque dejcriptum
,
per undecimi ele-

mentorum. Etpermutatim erit igitur,per/edecimam quinti eorundem

elemetorum, ut cubum quod ex ef,ad tetrahedrum cuius latus efl c d:

jic cubit defcriptu ex ab, ad tetrahedru cuius latus ell gh.Atquipri-

mum aquaturfecudo,per conJhru6lionis hjpothefin: igitur& tertium,

ipjiquarto.Cubum igitur,cuius latus elia b, aquumeji tetrahedro cu-

ius latus ejigh. idem uelim inteliigas de cateru regularibus corporibus.

PROPO-
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PROPOSITIO VIII.

Maiori cubo decra(£i:o minori ,rcliduu exprimere cu-

bum: Idemque dcre<£tangulo folido non cubo ref-

pondenter obicruare.

I fESTO, CLARIORIS INTELLIGENTI AE GRA-
tia,^rol)ojimm,a maiori euho quod jitah e, detraElo minoridej reji~

duum euhum ex^Yimere.Yiati^turin primis quadratum^uni quadra-

torum ipfuscuhi maioris aquale:cuius latus fitgh. Etfuperipfo qua-

dratog h,dato euho dejaquale/olidum reflagulum deferihaturg h kj

perjecundampartem antecedentis quartapropoJitionisSeceturpoJbno-

dum ex dati cubi maioris latere a hdpjt h k»aqualis, utpote b l,per ter-

tiamprimi elemetorum.Etperpun^um /diuidaturidem cubum abe,

/ubplano l m.Detrahetur itaque ex ipjo maioricubo abcjolidumre-

Bangulum l m^ip/i re6iargulofolidog h k, equale :& proinde aquale

ipji minori cubo d ef.KeJiduumporro reBangulum/olidum a m,/ub in-

aquahbus dimenjionibus , in quadrata baji continebitur
:
quod in

cubum,eidemfolido reBangulo aquale^, perquartampropo/itionem uel

facile reducemrtinuentis inter latus ipfus quadrata bajis ab, alti-

tudinem a lyduabus lineis reBis continue proportionalibus
,
per ali-

quampropo/itionum antecedentis libri, qua fnt n 0,^ pr. Cubum

X liij
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tmm cjuodex ea media lineaproportionali defcrihemr > eide qua-

drata hajis lateri uicinior erit^ ipji rejiduo a m, erit aquale : ueluti cu-

huntiCHius latus efl n o,ipJiusfigurata dejmptionls.

^ Dcrcdtangulis foIidis,tninime cubis.

^ idem quoque faciendum effe uelim inteUigas , de re^angulisfolidis z

minime cubis.Namfuper quadrata baf maiorisfolidi re^angulijde-

fcrihipoteritfolidumreBangulumiipfi minori aqualejperea quapro-

poftione quintapradocuimus. Deindefacienda eritfubtraSlio minoris

folidi re^anguli^b ipfo maiori^ non aliter quam defuhtraBione mino-

ris cubi d maiori cubojnuperrimediSlum extitit.

^Corollarium i.De mutua columnarum^ucl
pyramidum fubtradione.

fAB OMNI IGITVR COLVMNA,SEV PYRA-
3

mide maiori,minorcolumna,fuepyramis, detrahi confequenterpote-

rit:& refduum infmilem uel columnam , uelpyramidem pendenter

reuocari. Namfdata columna,oblatauepyramides, inaquatisfuerint

altitudinis:minordiarum in altitudinem maioris, aut e diuerfo reduce

-

da erit,per tertiam huiuspropoptionem. Deinde bafes earundem colu-

narum,puepyramidum,qua nonfuerint quadrata,in quadrata eifde

bapbus aqualia tranfmutari debent,perea qua antecedentibus prao-

fenfa funtpropoptionibus : baps quadrata minoris columna, uel

pyramidis,d bap quadrata maioris confequenterauferri. Itaquep rep-

duum quadratum,in circularem,aut retliiineam quanuis reducaturp-

guram,&fupereadempgura,columnayUelpyramis,adprafatam de~

fcribatur altitudine-.ea erit,qua exipfdfubtraiiione relinquetur. quo-

niamfubtraBayatque relitia columna,uelpyramis,fe habent ut bafes.

Vt quadratum aquadratofubtrahatur.

^ Subtrahiturautem minus quadratum, d maiori quadrato, in hunc 4
quipquiturmodum.Epo latus maioris quadrati ab,minoris uerocd.

Etfuperab latere,pmicirculus defcribatur aeb. Ipppofmodummi-

nori Uteri c d, aqualis in eodem coapteturpmicirculo,perprima quarti

elementorum:
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clcmentorum:&* conneBataraeJinea reBa, 'E.ritenimae reBa, la-

tus quadrati rejidui
:

quoniam an-

gulus qui ad e^reBus eB,ger trige-

Jtmamprimam tertij eorundem ele-

mentorum. Ef proinde qua ex a e,

\ & e h^reBis quadrata dejcributury

aqualiaJunt ei quod jit ex a per

t '
* <' quadragejtmamjeptimamprimifu-

pradiBorum elementorum.

^ Corollarium z.Defubtradionc regularis corpo-

riSja fimili regulari corpore.

fPATET RVRSVM,QVAM FACILE VNVM-
quodque caterorumregulariumcorporumacuho,detrahipojiit a ma-
iori jimili corpore regulari-.atque latus rejidui corporis, ipjis datisji-

milis tandem exprimatur. Ytrunque enim regulare corpus in cubum

aquale reduci ueljacilepoterit ^ perfecundum corollarium anteceden-

tisfextapropojitionu :^ cubum minoris corporUiU cubo maiorispen-

denter auferriiperhanc oBauam ^ropojitionem.KeJtduum tandemfb-

lidum reBangulum,reuocaripoteritin cubum^per antecedentem quar-

tampropojitionem:atque demum inueniri latusjimilis corporis regula-

riSiCidem cubo^^^ ipjiproinde rejiduo aquale,per ea quaproximefue-

re demonjhrata.

PROPOSITIO IX.

Blatis duabus fphsris inuicem squalibus, aut ins-

qualibus,unam deferibere fphsram , ipfis datis x-

qualem.

fVTRIQVE SPHAERAE CVBVM AEQ^VALE
dejeribatur ,perfextam huiuspropojitionem. Ipjis pojhnodum cubis

,

unum aquale cubum fabricetur, perfequentem propoftionem jepti-

mamiquod ipjis duabusjjharis de necej^itate coaquahitur. H«jc demu

cubo, aqualisjjhara conjiruatur
,
per eandemjextam propoftionem.

'Eadem nanquejjhara,ipfs duabusjjharis a principio datis entaqua-

lis:utpote,qua eidem communi cubo fmuladaquantur.'Huiuspropof-

tionis ynudo opus ejje reor exemplo : ni uelis fngula ,
proximis O*
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nu^srallegamfropofitioniyusfufficieterexpreifa , in uanum refamere.

^ Notandum.

^ Qmdjigluteiduahusohlatafuerintj^hara, in unamJ^haramipfis %

datis aqualem reducenda ; reduBis duabus primis illarum, in unam

J^haram ipfs duahus aqualemteademj^hara una cumfequenti tertia,

in unam rurjumjfharam colligenda efi:^ deinceps in huncmodum

quantumlihet
,
pro datarum ^hararum in unam componendarum

multitudine.

PROPOSITIO X.

Maiori Tphara, minorem Iphsramauferrcr&rcfi-

duam fph^ram,uerfa uicc reddere notam.

^ Conuertatur in primis utraque jfhara in cubum aquale: ^ mi- i>

nus cubum ,d maiori cubo auferatur, perJextam,^ o^auam huius

propoftionem.Kefduum tandem /olidum rellangulum ,in cubuma-

quale,perquartam huiuspropoftionem rurfum tranfmutetur: Ipf

cubo aqualtSfJ/hara tandem dejcribatur,per nunc citatamJextam hu-

ius propo/itionem. 'Ham ipja ultima Jj>hara, erit ea, qua ex propofta

fubtra^lione reliBa efl.

^ Idem efficere de columnis & pyramidibus.

fIDEM QVOQVE FIERI POTERIT DECO-^
lumnis,^pyramidibus,in cubum aquakiper corollarium ipfius quar-

tapropoftionis,inprimis reuocatis.lpfum nanque refiduumfolidum re-

^angulum,inpriorisJ^eciei columnam, aut pyramidem,per corollariis

fuccedentis quintapropoftionis huius, tranfmutari uel facile poterit;

qua reliSlam columnam,uelpjramidem,expropofta columnarum,uel

pyramidumfubtraflione tandem propalabit.

PROPOSITIO Xl.

Vbum,ac unumquodque fblidumjfub^quidiftan-

tibus planis coprebenrum, pro datarationc iccarc.

fSIT DATVM IN PRIMIS CVBVM(VT AR- i

tem cif exemplofmul edoceamus
)
pro data rationefecandu a b cd. ipft

uero ratio data
,
qua ef,adipfamfg.X>atum itaque latus cubi, utpote
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b Cyddtit reBx linete eg,feSite in ^un^ofijimiliterfecetur in pun^o h»

per decimamfexd elementorum :
Jtcut quidem ef,ad ipf^^fgyfc h h,

figmentum ad reliquum h c.^tper ipfumpunBum h, utrique plano

quadratoahy^ cdyaquidifians Cr aqualeplanum quadratu defiri-

baturhk l.Aio itaque,planum h k l»datum cubum a h cd,fub data ra-

tioneficare. Varallelogramma enimfunty

atque reBangula hhky^khc, quadri-

laterayatquefuh eodem uertice confiituta:

fi habenti^tur ut bafisbh,& h c,perpri'

mamfixti elementorum.VaraUelogrammu

igiturbhk,adip/um k h c, parallelogra-

mumfi habet, utbafis h h,ad bafin h c:&
proinde ut ef, adfg. Sicutporroparallelo-

grammum b h k,ad ipfum k h c,parallelo-

grammumficfiUdum repagulum abhl,

e. iS" ad reflangulumfilidum Ihc d,per 3 1 un-

decimi elementorum:Junt enimfub eadem altitudine,qua efi ipfius da-

ti cubi latus.Solidum itaque re^langulum abh l,adfilidum reflangu-

lum Ihc d,eandem rationem habet, quam efA<^fg}ptr undecimam

uinti eorundem elementorum.l^atumpropterea cubum ab cd,plano

k lydijfiHum efl: atqueJub dataratione,qua
efiadfg.

De folidis paraIiclepipedis,non cubis.

^ Haudalienum habeto indicium dequouis reSlangulo,/olido minime

cubo : aut aliofilidoparallelepipedo ,fub aquidifiantibus planis com-

prehenfi.Wno etenim exlongioribus,aut breuioribus lateribus, inflar

ipfius efg,autfub quauis alia ratione,fimiliterdiuijo : reliqua omnia,

ut inpramijfia cubi diuifione,ueniuntpendenter obfiruanda.

^ CorolIarium,de diuifione cylindri/ub quauis

ratione data. ^

CCYLINDRVS CONSEQVENTER, SVB DATA
Itidem ratione diuidetur, upote, qua eft ipfius ef,adfg.Diuifitenim

illius altitudine ,fiue longitudine axis j infiar ipfius reBa efg, qua
/ub ratione datafiSla efi inpunBofjatqueduBoperpunBu diuifionis
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circulariflanoife hahehunt i^jiiis cjlindrije^entayUelutipartes axii,

per 14 duodecimi elementorum, proindeftcutpartes linea re^lat^ua

piy data ratione in primis diuifaproponetur.

PROPOSITIO XII.

Atam fpharra, in duas fedtioncs inxqualcs, fub qua-

uis ratione dacaconfequentcr diuiderc.

fESTO DATA SPHAER A , CVI VS CIRCVLVS
maiorJit a h c ddUiuJ^ue centrum e,atque eiufde circuli diameter a e c:

data uero ratio, quafg, reBa, adipfam gh. Defcrihatur igiturfuper

fg h,linea reBa,jemicirculusflh:^ exciteturgl,fuper perpendi-

cularis,perundecimamprimi elementorum: conneBaturquefl,&lh,

lineareBa.KeBHseritigiturangulusflh,per^i tertij elementorum:

atqueghmedia proportionalis,interfg,g^gh,per corollarium oSlaua

fexti eorundem elementorum:Jicut uidelicetfg, adg IJic eademgl,ad

ipfamgh. KatioautemipJiusfg,adgh,cdJlatexeiJdem rationibus,fg,

inquam adgl,& ipfusgl,adgh,pereaquafuperdecimamdijfinitio-

nem libri quinti, quintam dijfinitionem librifexti elemetorum con-

fcripfmus. Conflabitigitur ex alterutrapradiBarum rationum dupli-

cata,hoc eB,infeipfam duBa: utpote, ipfusfg,adgLDuplo maiorem

itaque rationem habetfg,adg h,qudm eademfg,ad ipfamg l. ¥iati^-

tur confequenter,ut lf,ad ipfamfg,Jtcdiameter ca,adreBam a h
,
per

IX fexti elementorum. 'E.tconneBaturreBa b c: ducaturque reBabd,

fuper eodem ac,dimetienteperpendicularis,pue orthogona.

HIS
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2, fHIS PRAEMISSIS, AIO CIRCVLVM ,CVIVS
dimetiens efi y mdydatdmjfharam ah c d,/uhdata ratione quaj^g,

adgh,dij^efcere. Angulus enim inprimis a hc, reHns eB,j>er 31 ter-

tij elementorum : 0* proinde aqualis reSlofg l.I^raterea, circuman-

gulos haCyO* lfgiConfijientia lateraffunt per conjhruflioneminui-

cemproportionalia
:
Jicutuidelicetcayadah^ficlf,adfg.Keliquorum

infuper anulorum h c a>g^f l g,uterqueJimulreBo minorefi.Ae-

quiangula itaquefuma h c,g^flgy triangula,perfextamfixti ele-

mentorum. £/per quartam eiufdemfexn , latera qua circum aqua-

les angulos,proponionaUafuntadinuicem: atquefmilis rationis, qua

aqualibus angulis laterafuhtenduntur. Sicut igiturfg,adg IJic a h,

adh c.Atquifg,adipfam gh,praoflenfa eH duplo maiorem obtinere

rationem, quam eadem fg, ad ipfam g l. '^adem proptereafg , ad

ipfam g h, duplo maiorem rationem habebit
,
quam eadem a b, ad

ipfam b c. Er quoniam circuliJeJe adinuicem habentjfcut qua ex illo-

rum dimetientibusfiunt quadrata,perfeundam duodecimi elemento-

rum
:
fe habent ifitur inuicem ,ficut quadrata qua ex eorundem cir-

culorum deferibunturfemidiametrts
,
qua fubquadrupla junt eorun-

dem quadratorum,qua ex ipfisfiunt diametris. Partes enim eodem mo-

do multiplicium,eandem rationem habentfumpta adinuicem,per quin-

decimam quinti eorundem elementorum. Circulus igitur, cuius je-

midiameter eft a b, ad circulum, cuius femidiameter ell b c,fe ha-

bet, ut quadratum quod fit ex eadem ab, ad quadratum quod fit

ex ipfa h c. Sed quadratum, ad quadratum duplo maiorem rationem

habet, quam latus ad latus. Quod igitur ex a b,fit quadratum, ad

id quod fit ex b c, proinde circulus, cuiusfmidiameter eli a b,

adcirculum cuiusfemidiameter efbb c, duplo maiorem rationemha-

bet,qudm eadem a b,re6la,ad ipfam b c. Atquifg, adg h, duplo

itidem maiorem rationem praofienfa efl habere rationem
,
quam

eadem a b,ad ipfam b c. Circulus itaque cuiusfemidiameter eflab,

ad circulum cuius femidiameter efl b c, eandem rationem habet,

quamfg, ad ipfam g h. Qmd inprimis fuerat ofiendendum.

3 fHIS PRAEOSTENSIS , MANIFESTVM EST
fecundi libri Archimedis deffhara g^cylindro,fuper-

ficiemfe^onis maioris b a d, ipfiusdata fihceraabcd, aquari circu-

y
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loyCmttsfemidiametere^i ah:atqHeJU^erjiciem minoris fe^ionk bcd,

^qHalem fmiliter ejje circulo , cuius femidiameter efl h c. Hor igitur

modo, urra^ue fuperjicies in circulum rejoluitur. l^erigjius autem li-

hrifecundi de jfhtera & cylindro 41 grogojitionem , data fe6lioni

J^hcera aqualis efl conus, cuius hajis aquaturfugerjiciei eiufdem je-

6lionis, altitudo uero ipjiusJ^hara femiaiametro. Qonus igitur, cuius

hajis fuerit circulus ex a h , defcrigtus , altitudo uero femidiameter

ae,aquabiturigffeBioni h a diConusfmiliter, cuius hafsfuerit cir-

culus dejcriptus ex ipjd h c, aquabitur feSiioni hcd. Hi proinde co-

ni, eandem habebunt altitudinem. Sub eodem porro ftfiigio exifen-

tes coni, adinuicem (e habentfcut ha/es, per undecimam duodecimi

elementorum. Conus itaque, cuius ba/is elb circulus ex ab,dejcriptus,

altitudo uerofemidiametera Cjad conum cuius bafs eftcirculus ex h c,

delineatus,& altitudo idemfemidiameter a e,uel e c,eandem rationem

habet,quam circulus qui ex a b,ad circulum qui ex b c,defcrihitur:g^

proinde, quam fg, ad ipjdm gh. Et ipfs demum feBiones b ad,

hcd, ei/dem conis aquales, eandem rationem habebunt adinuicem

,

quam eademfg,ad ipjdm g h. Data ergo jjhara a b c d, jub plano

circulari, cuius diameter efi reEia b m d,in duasfeEhones inaquales,

datam rationem quafg,adgh,objeruantes,dijjeEla eft.Qitodfacien-

dum,atque demonjhandum receperamus^

^ Corollarium •
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^ Corollarium i.Quodfphsera induas Ipha^ras/ub

data ratione proportionatas diuidatur.

^ Sphara itaque in duasjfharasfuh data itidem ratione proportiona-

tas diuidipoterit.Ver ea enim qua proxime demonflratafuere ijfhara

in duaspartiturfDiones datam rationem ohferuantes :& cuilihetf-

Biom,conus aqualis dejcrihirur
y
per allegatam propoftionemf-

cundi libri Ara)imedis defhara cylindro. Omnis autemconuSyin

cubum aquale tranfnutaturyper coroUarium antecedentis quartapro-

poftionis: cubum infharam
y
per oBauam huius propofdonem

tandem reducitur.

^ Corollarium 2 .Quod circulus induas fediioncs

fub ratione data partibilis cft.

fOMNIS PRAETEREA C I R C VL V S , IN D V A

S

fIlionesftb data ratione itidemproportionatas, diuidi admodumfa-
cilepoterit. Cum enim circulusfe habeatadfharamyUt linea refla ad

ipjum circulum : manifejlum efl refiam b m d,prafatum circulum

ab edyin duaspartirifefUonesba dyatque bcdyfub ipfa radone da-

ta quafgyadg hypropordonatas. Qi^a quidem omnia, haflenusfue-

re defderata.

PROPOSITIO XIII.

Vbo,acunicuiquc re6tagulo,autrcgularifblidofub

squalibus planis comprehcnfb : fimile iblidurnjfub

ratione data maius,aut minus conftruerc.

fFACIAMVS IN PRIMIS DE CVBO PERICV-
lumftquepropterea datum cubum,cuius latusftab, data uero rado,

qua c ad d. Ef operapretium ft fmile yfmiliterque poftum cubum

(iejeribere
, fib ipfa radone data qua c ad d, proporttonatum ; hoc

efl, ad quod datum cubum ex a b, latere dejeriptum eandem habeat

rationem
,
quam c refla , ad reflam d. Sicut i^tur c ad d, fic fiat

ab,latus,ad reflam e
f,

per duodecimam fexti elementorum. Confe-

quenter inter a b,gy ef,dua media Unea refla fub eadem ratione con-

tinuepropordonales inueniantur,per ea quaprimo libro tradita funt:

y H
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Jintg mijicut cjuidem a h,ddg hyfceademg h,ad lm, atque

eadem lm,ddipfam e f.Ex data gojbnodum linea reBa gh,datocu^

lo quod ex a y^fimile ^fmihterquegofmm cubum defcribaiurgh n,

pertj undecimi elementorum. Aio itaque^darum cubum quodexab^

Utere defcripmm efi, eandem habere rationem ad i^fum g hn, quod

exipfagh, defcribitur, quamc reBa,ad ipjam d. Cum enim quatuor

linearefla abgh,lm,efyContinuefntproportionales:eB igitur jicut

^rimt a b,ad quartam e f,fc datum cubum, cuius latus efi a b, ad

ipjum cubumgh n^quod exfecundaproportionali g h, defcriptum t/f,

per corollarium trige/tmatertU undecimi elementorum. Vt autem a b,

ad efyjic c,ad ipfam d,percoJhruclionem:Sicutpropterea Cyaddftcper

undecimam quinti eorundem elementorum,datum cubum quod ex ab,

ad ipjum cubumg h n.

^ Dc folidis parallelcpipedis minime cubis.

CHAVD ALITER DATVM QVODVIS ALIVD z

Jolidum non cubum , altera uidelicet parte longus reBangulumy

tantummodoueparallelepipedum:pro data ratione augere,uel minue^

re licebit. Quanquam autem huiujcemodi[olida, diuerfase!^ inaqua-

les habeantdimenjiones
:
poterit nihilominus unaquaquepradtBarum

dimenjlonum
,
pro prima linea proportionali indifferenter ufurpari

.

Cateraporroyueluti fupra demonjhrauimus ,pendenter ueniunt abfol-

uenda. C hjio in maiorem omnium elucidationem, datum (olidumpa-

ralleleptpedum a b c: data uero ratio,qua d reBa,ad ipfam e. htfcut

d,ad ipjam Cyfiefat latus a byadipfamfg:atque inter ipfas a bygTfgy
dua
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du<£ medU colligantur proportionales,per aliquam antecedentisprimi

libri propofltionem ,
quafint h l,^ mn: ficut uidelicet a h, latus ad

ipfam h l,jiceadem h l, ad ipfam m n, atque eadem m n,ad ipfamfg.
Defaibaturpojlmodum exipfa hl^olidum parallelepipedum hlo,ipli

ab c^jimile, atquejimiliter pojttum,per ipfam undecimi elemento-

rumJErit igitur,per idem corollarium 55 ipjtus undecimi, ut d,ad e,fic

ah c,Jolidumparallelepipedum, adfmile fmiliterque poftumfue de-

fcriptum parallelepipedum hio. Voterit quoque d principio fieri,ut d,

ad e,fic latus hc,ad ipfam fg. atque dua rurfum inueniri medio loco

proportionales lo,& m n,interidem latus hc,^ ipfamfgitandem-

que ahfolui reliqua omnia,quemadmodum nuper demonfiratu extitit.

3 ^ Haud alienum uelim habeas iudicium, de quolibet cateroru quatuor

regularium corporum a cuhoiea enim pro ratione data non aliter auge^

bis,quam de ipfo cubo,aut quouis alio/olidoparallelepipedo tradidimus.

^ CoroIIariunijDe augcnda^ucl minuenda fph^e-

ra,pro ratione, data.

4 ^ Data igiturJ/hara,/ub quauis ratione data, proportionaliter auge-

ri,uel minui confequenterpoterit, t^amper antecedentem fextampro-

pofitionem,j/hara uertitur in cubum:&perhancdecimam tertiam,

cubum ip[um,pro data ratione,proportiotialiter augetur, uelminuitur.

Ipfirurfum cubofub data ratione proportionaliterauHo , uel diminu-

to,aquatis ffhara defcribitur
,
pereandemfextam propofitionem. Co-

rollarium ergo uerum,atquefacillimum.

PROPOSITIO XIIII.

Mni columnXjfeu pyramidi, fimilcm & fub data

ratione maiorem,uel minorem columnam, feu py-

^ ramidem erigere.

y hj



RERVM MATHE.
fEX SEXTA PROPOSITIONE LIBRI TERTII i

nommrelinijuitur
,
qualiter omnis figura reShlinedi& proinde hajis

tam coluna quhn pyramidis lateratdtfuh quauis ratione datapropor-

tionaliteraugeaturyUeldiminuatur: hxfequetiueropropofitionefepti-

maeiufde libri tertij^idempraojhnfum eft de circulo. IgiturJtpro data

ratione^bajis oblata columna,uelpyramidis
,
proportionaliter augea-

tur^fUelminuatur,g^/uper huiufcemodi bajtfimilis columnaiUelpyra-

mis exciteturi ad ipjius data- columna uelpyramidis altitudinem: fiet

columna,fiue pyramisitadem oblata columna,pro ratione data maiora

aut minor. Sub eodem nanquefafli^o exiflentes pyramides,fe habent

adinuicemjicutbafes: laterata quidemper quintam c^fextam,rotu-

daueroper undecimam duodecimi elementorum. Er quoniam ipfa co-

lumna,eandem bafin altitudinem habentes cum ipftspyramidibus,

triplam rationem habentad ipfaspyramidesmeceffum efi idem prafa-

tis accidere columnis,quod^ ipfispyramidibus. Vartes enim, aque

multiplicia, eandem rationem habentJumpta adinuicem,per 15 quinti

elemetorum.^odem itaque modo columna, quo ipfapyramides,pro

ratione dataproportionaliteraugebuntur, uel diminuentur.

^ 1« quorum omniu maiorefidem,fubfcripta contemplentur dejcriptio- z

nes.\n quaruprima,data rotuda coluna ab c,pro ratione ipfius d,ade,

reSld,proportionaliteraubba efiiaugmentatopriusfub eade rationefg,

circulo,g^fuper illo defcripta colunafg h,ad altitudine gh,qua ipfia

h,fit aqualis.lnfecunda uerO defcriptione , lateratapyramis lmn,pro

ratione ipfius e,ad reSla d,proportionaliter efldiminuta:faSla inprimis

reflilineabafip r,ipfdbafimn,fubprafata ratione minori , atque ad

altitudinem lo, aqualem, utpote st, defcriptafmilifmiliterque pofta

pyramide spr.

P R O P O-



LIBER CLVARTVS,
PROPOSITIO XV.

130

Alorum tandem capacitates, tormentorumque bel-

licorum uircs,& pondera,atque his hmilia, fub da-

ta ratione propbrtionaliccr augere, ucl minuere.

I cde vasis hic POTISSIMVM INTELLIGI-
musyquix regulariafunt,^ quibusfmilia transformari uelfacilepof
fmticuiufnodi uidentur ejfe liquidorumi autgranorum uulgata men~

ptr^fg^ qua hisfmiliafunt. Augmentandafunt igitur in grimis, aut

mmuenda,pro data rationegeometricaieiufemodi uaforumfue men'

furarum bajesiger ea quafexta^atquefegtimagropoftione anteceden-

tis libri tertij tradita /unt.Vabricanda ftnt deindeyfuper buiujcemodi

proportionaliter auElis uel diminutis bafbusyfmilia fmiliterque gof-

ta uafafeu menfurarum infirumentai quemadmodum de columnisyCT

pyramidibus
3
proxima declaratum extitit propoftione .

Quacunque

enim de/olidis, antecedentibus tradita funtpropoftionibus (ne te lon-

gioribus uerborum detineamus ambagibus) infmilibus, hoceB,fmili-

terfgUYatis,atquefmiliter poftis uaforum atque menfurarum exca-

uaturisyueniuntpendenterobferuanda. 'Hicperhuiufcemodi uaforum,

atque menfurarum bafes,intelligimus illorum orifeia: qua inuerfoua-

fef.uemenfuraybafes effe uidentur.

^ De tormentis bellicis.

^'Nonaliterde tormentis bellicis , ac illorum emifjariisglobis cenfen-

dum,atquefaciendum efje uelim exijtimes. Inprimis enim emiffarq ta-

lium machinarumglobifgurafuntjfharicaiidcirco non aliteraugen-

di, uel minuendi, pro data ratione uidentur
eff, qudmipfum corpus

jfharicum.De cuiusproportionato incremento, ueldecremento,antece-

dentis decimatertia propoftionis traditum eft corollario . Ipfa porro

machina bellica,duobus modis augenda, uelminuenda,pro data uide-

tureffe ratione.lnprimis quidem,feruata eiufdem machina longitudi-

ne:^ baf,fmul cum illius capacitate aufla, uel diminuta. Secundo,

eadem crafitudinisbafiinuiolatapermanente:fedaufla, uel diminuta

longitudine, una cum ipfa capacitate. Hic de tota mole uelim non in-



\lUg4s machina
:fid deillim tantum excaaatura

, gUhum
redfumijfamm,0‘ m^uluem in ignem conuerfi, atque fupra loci

cagacitatem rarefaBhuiolenter eiidt. Qua quidem excauatura
^ cum

^lindriyfeu rotunda columna uideatur habere figuram: ipfarum

columnarumpropofita fuh quauis ratione data augmentatio-

neti atquediminutioneSi unacum illarum tranfmu-

tationibus jfuis propofitionibus corolla-

riisfuffidenterfint eluddata : de his '

ulterius uerbum addere^ne ea-

demfapius,ac inutiliter

repetere uideamur,

confiiltofuper-

[edemus.

QVARTI^ET VLTIMr LI-

bri rerum Mathematicarum hac-

tenus defideratarum Oron-

ito Vinao DelphinatCy Ke-

gio MathematicOy

authore,

FINIS.

Virefcit uulncre uirtus.












