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tingo ^amorano nos fue fecha relació diziédo qvos auiades

ttaduzido los feys libros primeros de la geometría de Eucli

des en nueftra legua efpaiíola porque hauian fido muydcílea

dos de muchas gentes por la granvtd'idad qué trayan adía

los que liguen las mathematicas como a todos los artífices,

y en traduzirlenofolo auiades pallado mucho trabajo en

que materia tan diflficil y obfcura,eftuuielTe clara en nuéftr a

lengua,pero a la república fe le hauia hecho no pequeño be-

neficio por la necefl'idad que de ella obra tenia , Suplicando

nos lo mándaíTem os Yéer y dar os licencia para lo poder im
primir,ocomo la nueftra merced fuelle. Lo qual villo por
los del nueftro ConfejOjpor quanto en el dicho libro fe h¡-

zieron las diligencias que la prematica por nos hechafobre

la ympreffion de los libros difpone , fue acordado que de-
uiamos mandar dar ella nueftra carta para vos en la dicha

razón & nos touimos lo por bié.Por la qual damos licencia

y facultad para que por ella vez qualquierympreílor deftos

nueftros reynos pueda imprimir el dicho libro fin que por
«lio cayga ni yncurra en pena alguna. Y mandamos que del-

pues de ymprello no fe pueda vender ni venda finque pri -
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mero le traya al rmeftro Confejo juntamente con el origi-

nal que fue vifto,que va rubricajo y firmado de luán gallo

de dadrad a nueftro fcritiano de camara de los que reliden

en elnueftro Coniejo,para queladichaimpreflionfe vea li

ella conforme al original y fe de licencia para lo poder ven-

der^ fe talle el precio a que fe huuiere de vender cada plie-

go del,fopena de caer & incurrir en las penas contenidas en -

ladichapregmaticayleyesde nueftros Reynos y mas de la

nueftra merced y de diez mili maranedis para la nueftra; ca-

mara.Dada é Madrid a veynte y quatro dias del mes de mar
$o de mili & quinientos y fetenta y quatro años

.

D.Eps Segobieñ. El Licenciado El doílor Franclfco

Pero gáleo. hernádez delieuana

ElEicenciado El doílor luys El Doílor
Contreras. de moliua. Aguilera,

Yo luán gallo de dndrada fcriuaao defamara defuMage-
llad la lize fereuirpor lu mandado conacuerdo de los del fu

Gonfejo.

Alonfo de Vargas
Pecellin Por chanciller

Alonfo de Vargas
Pecellin
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B L I G AM E jiíluñre leñar)

Lo.mucho .que. V.^ví.iTier
i

ece,

,f, Aíffl I .yiardeuda g.araeu¡,ar ;cn que

todas íasbuenas arces a.V.M
BMÉsssa¡^¡ll.le eEtajUdedicaríc como a pa

tron y tan eiludiólo d e codas ellas,eftos ícys

libros dcla Geometría de Euclides tradu-

zidos en nueílra lengua Efpañola
,
para co-

mentar concito a lpttiir alguna parce de lo

mucho q a.V.M.deuo y dedeo: corno apee-

lona que no folo en fus principales e Iludios

délas letras {agradas,pero aun en elle gene-

ro de profeísion tiene tambuena parte, que

bailara dar nombre no Tolo a elle, pero a

otros mas Illuítres trabajos . El qual confio

que lera gratamente reccbido de todos los

curiofos de las Mathematicas, tanto por yr

debaxo de calprotedlion y amparo, quanto

por

?
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por el titulo de fuproprioauthor principe de

la Gcometria,tan celebrado en todas las be -

dades .El qual íi en nueftra lengua a.V.M. die

re alguna fatisfacion,eftare cierto que podra

contentara todos los que guftan de tan loa-

bles eftudios. Suplico a.V.M.le admita, que

aunquepara el merecimiento de.V.M. el don

fea pequeño, le ofrece vna voluntad muy grá

de para fcruirle en cofas mayores.

Illuítre feñor.

Befa las manos de.v.m.fu feruidor.

Rodrigo

(¡amorano.



Rimero q la Geometria( curio

fo le£tor)fe rcduxefe al fer q ao

ra tiene,anduuo é vfo entre las

gétes. Cuyos inuétores dize ha

uer (Ido los Egyptios por la grá

q d ella tenia.Porq como el rio

Nilo cnél eftio creeia tato qfu creciere les re

gañe y aun anegafle todos los cápos
,
venia a

deshacer y borrar los términos y linderos de-

las heredades de toda la tierra. Y afli (obre la

aueriguacion de lo q a cada vno defpues de la

meguante le pertenecía, auia ordinariamete,

no pequeños pleytos y có tiendas entredós v-

nos
y los otros

,
eí'cogiedo a cada vno para (i

lo mas y mejor .Por lo qual les era forjado ca

da año acudir de nueuo a los juezes y gouer-

nadores déla derramara q los concertaílcn

.

De aqui vino q los juezes median por las re-

glas que cada vno hallaua mas ciertas yverda

deras lo que a cada vno le pertenecía . De los

quales el primero que fe lee hauer dado re-

glas para la medida fue Meris Rey de Egypto

al qual fe atribuyela inuencioñ de la Geome-
tría.
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tria. Defdeeíle vino la facultad del medir

poco a poco creiciendó eñnueuas inuencio

nes halla los ticmposde Pythagoras philoío

.

pho natural de la lila de Samo : el qual deí-

pu'es diccnhabcr inuentado enellalas deli-

mearioneslas formas,losinteruallos
,
las di-

ílanrias y las quantidades. Y acabó muchas

cofas de efta ídentia
,
entre las qúales halló

la virtud opotencia del triangulo reétangu

lo con tanto contentamiento y farií’fadiOn

de habeile hallado,que fe dice del
,
en pago

delamerced reccbida haber offrécido ala

Díofa Miner.ua elfacrificioHecatombe que

entonces llamaban,enel qual facrificó cien

vacas.Defpuesde Pythagoras hubo muchos
hombres excelentes enefta facultad y profe

ifion déla Geometria.Delos quales fue vno

cxcelentifsimo entre todos Archimedes na

tural de Saragoqa en Sicilia. Pueron tábien

principales eñlla Anaximadro Miléfio y Par

menides,el ql por razó Geometría aífimó q
la tierra era redonda y de figura fpherica

, y
que eftaua alentada en el medio del vniuer-

fo.LLego el negocio de la Geometría enton

ces a tanta cumbre
,
que entre los antiguos

parcf-
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parecía que c competencia por gencral incli-

nación le m.ouiántodos'á tratar déla medida

yafivnosá .otros ífc.ponia. diuerfas preguntas

y dificultades :y
qualquiera cofa que les pare

cia q eílaua bien hallada,la guardaua en eí’cri

pto,y afi la conninic'auáno folamcte cnEgip

to,pero poco a poco le vinotabic a tratar en

fíelas gétes afi apartadas,comovezinás.Aíla

q entre todos Euclidesphifofophornatural de

Megara é Grecia,que fue el que mas floreció,

tomando muy muchas de aquellas inuencio-

nes antigúaseles anadio có fu.agudezay iubtr

Icza de ingenio otras mucñas.Ypoíqueno fe

peidiefsenlos trabajos y eíhidios délos anti-

guosdas ¡unto todas en quinze libros,los qi:a

les llamo Elcmétos porque íiendo ellas flgu

ras de efta obra las primeras demóftrationes

que de Geometría le hazen, todas las de mas
que delta y de las otras fcicntias proceden, le

há de reduzir a ellas como a principios:opor

que afi como de los quatro elementos fe ha-

zen y penden todas las colas, afi de aquí pen

de todas las artes y fciendas.Enlas qualcs cía

riffimamente fe vee la neceffidad q tieriefiíde

la Geomctria.Porqíi procedemos de vna én

B otra



otra hallaremos que lo principal que tiene en

las artes la Archiceítura eñl defeñar de las pía

tas y conftitucion de los aleados de los hedifi

cios,y. de donde mas fe ayuda,es déla Geome
tria.Y aíCfevee claro que por falta de eftafci

encía fe han caydo muchos hedificios,por no

les hauer dado laforma deuida y quedes
j
era

jieceífaria.La pintura y efeulptnra en íus defe

ños y debujos ( como parece por Alberto Du
rero en el libro de Symmetria corporishuma

ni,yporLeonBaptifta Alberto en los de pit-

tuta) tienen tanta neceífidad de ella, que lo

principal-de fu arte ella pucfto,y cofifte en el

buen cdnofcimieiíto de la Geometría
,
fin la

qual a ninguna cofa de las que hazen fe lepue

de dar buena proportion y medida.Muy mal

puede elNibelador de aguas traerlas bien al

lugar dóde deífea,fin ayuda de la Geometría;

Ni el Ingeniero aíli enla guerra como ela paz

dara bien fin .Geometría la proportion que a

fus machinas fe deue.El capitán y el foldado,

fuera d,e otras muchas cofas' en que cada dia

experimenta ello, lo echan de ver,en qtianto

haze la figura para la fortaleza del efquadro

,

El artillero cambie có la Geometría mídelas

..

" *
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diftátias o interuailos fcgun la potencia ciclas

piceas eó que tira y hazc las minas para volar

los fuertes.Pero mucho mas fe echa de ver cf

to enlas ícientias:delas qualcs la Aftronomia

podría muy mal probar y demonftrar las qua

tidades y proporciones délos cuerpos celeilia

les y de la derrapara clconofcimiento délos

moüimicntos y éclipfes del-Sol y Luna, fi to -

das fus demonftracionesmo las hiziefe e Geo
xn'ctriáide la qual-en la Aftronomia fe lian l'a-

cjado tanta multitud de colas dignas de admi

ración y lubtileza que parecen trafeender la

capacidad humana.LaCofmographiá bié cía

ramente da a entender quanto fe aproueche

de efta fcientia enla defeription dé las prouin

cias y (Icio de los lugares,y ambas a dos en la

compoíicion de tantos inftrumétos comotic

lien por medio e interceílió déla Geometria.

La fcientia delaPerlpetftiua con Geometria

{

¡rueua todas fus coclufio.nes,ypor medio de

la no folo -inueftiga y efeudriña los. interio -

res fecretos de las obras de natura,pero tam-

bién faca aquella fub til'inu.cntion.de los cipe

jos vftorios o coburétcs.La philofophiahatu

ral q efcniucró Plato,Ariftotcles y todos lo?

j-. B i anti



antiguos ella tí llena de ejemplos Geómetra

cos^q fin cita fciétia es impolllblc poder é phí

iofophia l'aber el día de oycofa alguna.Táb ié

la philofophia moral es cola clara la neceííi-

dad de Geometría q tiene,pues Ariftoteles é

lasEticas copara las despartes delajufticiadi

íhibutiua y Comutatiua a las dos proportio

nes^Geométri-cay Árithmetica
,
Quintiliano

haze la Geometría ncceffaria ál OradorjyBar

tolo al’Iurílpetico.Y generalméteatodas las

demas artes y {'ciencias fe les hecha de ver la

neceflidad,pues vnas fin ella nopuedé paíTar,

y a las demas les es vtil en grande manera, co

mo lo vera quien a ello vn poco atender qui-

íiere.Ha íido fiempre tan tenida y eílimada

ella fcientia que Platón madaua ninguno de

fus difcipulos entrafe a oyrlephilofophia fino

fupiefe primero: Geometria. H/ppocratesfcfi

criuio vnlíbrtíde él quadrar él circülojAuice

na otro de lineasy'números,Archimédes rnq

chosjdelos qualcS algunos fe han perdido co

la injuria del tiempo^y otros andan aun eldia

de oy éntrelas manos délos curiólos . Hypfí-

cles feriuio dos libros de Geometría que tra-

tan de laproporcion de. los cinco cuerpos re

x - - guiares



guiares,los qualcs coíi algunos de los quince

de Eutlides traduxo en latín SeucrínoBoetio

Apollonio Pcrgeo folia 1er llamado diuino

por los ocho libros que eícribio de las fc&io

nés Conicas,dclos quales Ihlcn tanta diuer-

íldad de fubtilezas en los Rcloges Polares
, en

los inftrumentos Mathcmaticos,y principal-

mente en aquella delicada y admirable inue

tion de;el.Aftrolabio , Y finalmente anadie

podemos juzgar por do&Oja nadiepor perito

y exercitado en lulcientiá o en arte alguna:!!

carece del conocimiento de la Geometría ba
lis y fundamento de todas ellas .Por lo qual

fiendo eílafciétia tan antigua,necefariay.no

ble pciire de comunicar la a codos para que

le puedan vniueríalmente aprouechar delk

en todas las ar'tesy ícientias.Y no me ha pare

cido facar aora a luz mas de losprimcros feys

libros por í'cr ellos mas neceííarios que los

©tros.Ni lie querido poner en ellos comenta

rios,l¿holios,ni additiones(quc pudiera) por

que el auétor fue en ello tan ingeniólo que el

que quifiere,con facilidad puede
,
atendien-

do bien a la letra,percebir el lentido ydemon
ílraciondc.lo que el enfena. Y aunque elle

;o¿. B 3 mi



mi pequeño trabajo entiendo ha de fer agra-

dable a m«chos,pero a otros no les parecerá

tambienjporque aunno le hauia biencómeii.

cado quando tnc dixeron vnos bien y otros

mal de mi diligecia.Mas deípues peiíuadido-

por.ruegos de algunos amigos
}
j- dé la ííeceii ó

dad que de andar efte libró en nucítra legua

vulgar hauiaíteniendo ya aleada la mano de-,

la traduótion quife voluer ai ella'; Afta aca *

barios feys primeros. libros,que ion los mas
neceílarios. de todos losqueEuclides cicribio

Pareciendo me mejor el prouecho'quc a los

vnos hazia que no la murmuración que por

fue re a tengo de infrie de los demás, que lesp'a

fece^que el andarlas fcientias en lengua vul-

gares hazer las Mcchanicas,no mirando que

los ambares que al principio las fcribicron,

las- desearon (criptas en lengua que entonces

eratan vulgar comoaora lo es la nuciera
, y

que no bufearon otras agenas én que Ccrcbir

porque fu intención fue mas de aprouechar

a todos que nó'de encubrir a nadie la ícictia.

Pero porque citas gentes me parece que van

fuera de buen camino, rto Curare de gaftar pa

labras en eftoynas de encomendar al curioib

v.

""
leedor



le£tor,tenga por bueno mi trabajo,, el qual
yo entendiere que le es acepto Tacare

breuemente lo que falta de Eucíi
des,con otras cofas tocantes

a la Aílronomia,Afirolo- -

gia y Coímographia,q

entiedó aplacará.

a los curiofos.

Vale

.

ü



LIBRO PRIMERO DE

LOS ELEMENTOS
DE E VCDIDES PHILOSOPHO

Megarenfe,

D e tees géneros de principios

El primero las difinitiones

«. Punto es,cuya parte es Linea re£ia

ninguna.
Linea cuma.

Linea tortuofa.

Superficie llana.

L. 3 .

i Linea eslogitudque

no fe puede enfanchar.

3 Los tcrminosdela linea

fon punítos..

4 Linea reíla es la que y-

gualmete efta entrefus;

puntos.

f Superficie es lo que fo

lamentetiene lógitud

y anchura.,

6 Los terminosdela fupcrficie fon lineas.

7 Superficie llana cs,la que ygualmente ella

entre fus lineas.

8 Angulo llano es, la in Superficie cuma,

clinacio de doslineas

q fe toca en vn plano

y no efta en derecho

Angu



EVCLIDES. fa. o
:

9 Angulo redilineo fe llama quando las li-

ncas que cótienen el ángulo fueren re¿las

10 Quando eftando vna linea re

£ta fobre otra linea recta hi - A»guIorcílo

ziere ángulos de ambas par-

tes ygualcs entre íi
,
es reíto

cada vno délos ángulos ygiia

les, y la linca que fobre cita,

le dize perpendicular fobre

la que eftuuierc.
Obtufo a£uiío

n Angulo obtufo es el mayor

que re£to. » _B

1 1 Angulo agudo es el menor que rcéfo.

j 3 Termino es, lo que es fin de cada cofa.

14-Figura es la que es contenida de alguno, o

de algunos términos. Circulo.

ir Circulo es vna figurallana 1

cotenida'dcvna linea,que /\ / V
le llama cireuferccia

,
afta

|

ala qual todas las lineas q v. \J
faüerendevn’puntoqcftc



LIBRO PRIMERO DE
dentro cayendo tulla circúíérentia del írxií-

mo circujo íbn.entfe íiygnales.. .

Í4

i 6 Centro del mifmo circulo fe llama aquel

pur.cto. < • Ci

iyDiametro di circulo esyria¡;\<<. Ejametro,

linca reda tirada ppr-eldée.

t:ro:y de ambas pactes ter-a

minada éla circunferencia,-

del circulo . la qual diuide

alcirculojporniediá. ..

.s.u'iüiw» ; r ni

*8' Medio circulo es la figura te.

nida del diámetro yde la circú

fcrécia que con el es cortada,.:

-q- ;y

i íj Segmcto de circulo,cs la figu

ra contenida de yna linea re-

da y de vna circunferenciade

. circulo mayor o menor q mc-
• dio circulo.

io Figuras rectilíneas fon las que

das delineas redas.

Medió circulo

fon contení

1 1 Figuras de tres lados fon lascóte Tfilatera,

nidas debajo de tres lineas redas-

Figu-



E VC LID ES. /•'.

1 z Figuras quadrilatéras fon las
Qua'Inlaccra.

quéfe comprehenden debajb

ele quatro lincas rectas.

i j
Figuras de muchos lados ío Dc llltK ,10S laUos .

!' las qfe cóprehcdeh debajo < -

de mas que quatro lineas re

• ¿tas; pi -.5 •
"

*1 '

»•
i

1.4 Ótroíi délas figuras de tresla-

dos triangulo equilátero es el
:

qfe cóticne debajo de tres la-

dos yguales.

z i Y foíceles es el qescotenido

í’oláinete debajo de doslados

%& Eícaleno es clque es contení

do debajo de tres lacios dcíi

guales.

a^-Dcmas deffo 'delasfiguiras ele

tres lados triágulo rectagulo

es éíque viene ángulo: rekífcbc

xS Pero amblygonio' es él queti.

ene ángulo obrufo
, y - . a.

Re ¿tángelo-
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LIBRO PRIMERO.
¿9 Oxigonio el’que tienetres an

gulos agudos.

5 o Pero de las figuras quadrila-

tefas,qütdrado ds elquc es c-

quilacero y redtangulo

.

5 r Quadrangulo es,el que es re-

ctángulo po no es equilátero

j í Rombo es la figura q es cqui

latera, pero no es rcCtágula.

55 Romboyde es la figura q tic

ne los lados y ángulos contra

ríos yguales,pero ni es equila

teta ni reCtansmla.O

54 Los demas quadrilateros fue

ra deítos llamanfc trapezias

.

j s Lineas rcCtas parallclas (olas

q citado c vn mifmo llano
, y

eítédidas de abas partes é in-

finito, c ningúaparte cocurre

Oxigonio.

Quadrado.

Lll
Quadragnlo.

CD
Rombo

Romboyde.

\ p \

Trapezias.

ZE\
Paralelas

‘

El



LIBRO PRIMERO. fo.u

^ El íegundo genero de principios

las peticiones.

i. Tirar vna linca recta defdc qualquier pün
'

’ do afta qualquier pundo.

2

Vna linca reda termina da cftenderla có-

tinuay derechamente.

3 Sobre qualquier centro

y diftancia deferibir vn
circulo.

4 Todos los ángulos reatos

fer entre íi ygualcs.

j. Sicayédovna

• linea reda í'o

bre doslineas

redas hizicrc

los ángulos interiores y de vna mifmá par

te menores que dos rectos, aquellaslíñeas

i redas eftendidas en infinitóles neceflarí»'

^ ^ue concurra azia aquella parte ertlá qual

citan los ángulos menores que dos redos



LIBRO PRIMERO DE
El tercero genero de principios

las comunes /'emendas.

i Las colas que a vna

mifmafon yguales

tambié entre íi fon

’ yguales . .

i Si a cofas yguales fe ^ ' b
' t

les añaden cofas y- ¿ ¡y

guales, los codos fe

ran yguales.

3 Y fidecoíasygualesjfe quita colas yguales

lasque quedaré feran yguales.

4 Y 11 a deíigualcs fe

ajuntan cofas ygúa - . <

E
—-

—

leslostodosferáde ~——*— —3
(iguales.

f Y ll de deliguales fe quitan co las yguales

las relias feran defiguales.

6 Las cofas qfon do-

bladas svnamifma
• : fon yguales entre 11



LOS ELEMENTOS. fo, «,

7 Las cofas que fon de vna mifma fim mi -

tadfonyguales entre fi.

8 Las qué entre h conuienen fon ygualcs en

tre fi.

5 El todo es mayor que l'u parte

10 Dos lineas reítas no cierran fuperficie.

m,



LI-BRO PRIMERO DE

LOS ELE MEN TOS
GEOMETRICOSDEEVCLIDES

philoíopho Mcgarcníe.

Problema primero,propolitíon primcr.t.

Sobre vna linca re¿ta dada terminada hazer

vn triangulo equilátero.

Sea la linea reíta ciada terminada.A B.couiene deferenír

fobre A B.vn triágnlo eqiii

latero . Sobre el cetro. A. y
fegíi elefpacio. A. B . deferí

bafe elcirculo. B.C.D. (por

la tercera petitiS )Y tambié
(por la mifma)fobre el ten-

tro.B.y eúl efpacio.B A.def

criuafe el otro circulo. A.C.

E.Y(porIa primera petició)

defde el punfto.C.donde los círculos fe cortan,tirenfe las li-

neas re£l:as,C A,C B. afta los punftos.A.B.Y porque el pun-
£io. A. es centro del circulo.C.B.lD. fera ygual la linea. A. G
« la linea. A. B.(por la decima quinta definitio)Ité porque el

punto.B.es centro del circulo.C A E. fera ygual la linca.B C
nía linea. A B. luego ambas. C A. y la.C B.fcn Yguale^a la

linca.A.B. Y las colas que a vna fon Ygtiales,étre fi fon ygua
Jes(por la primera común fentencia) luego la linea. A G es

ygual a la linea. C B.luego las tres lineas CA.AB.BC. foir

yguales entre fi.Sera pues equilátero el triangulo. ABC.
y fabricado fobre la linea recia dada terminada.A B.lo**¿ual

conuino hazerfe. •mr'
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Problema fegundo. Fropofltion fecunda

.

Hazcr vna linea reda ygual a otra linea reda

dada,aeicle vn puncto feñalado.

Sea el punfto feñalado.A.y.la linea i'eíla dada.B C. es mene
fterdefde el punto.A.tirar vna linea recia ygqal ala linea

refla.BC.

Tirefe defde eIpun6lo.A.

afta el punfto.B.la lineare

¿la.A B. (por la primera
petition) y haga fe fobre

ella(por laprimerapropo
ficion) vn triangulo equi-

látero,Y fea.D A B,y eftié

danfe les a la D A . y ala

.

D B.las lineas. A Z. BE.
Derechamente(por la fe-

gunda petition)’y fobre el

centro . B. y en el elpacio.

B C.defcribafe por la ter-

cera petition) el circulo.

Cí TY tambiéfpor la mifma) fobre el cétro.D.y é el elpacio

D l.defcribafe el circulo.IKL. Pues porque elpunfto.B.

es centro del circulo.C I T. fera fpor la decima quinta defi-

niíion)lalinea.BC.ygualalalinea.B I.y porque el puníl'o.

D. es centro del circuío.IK L.fera(pór la milhia)ygual la li-

nea.DL. a la linea.D l.delas qnales.D A. es ygual ala mifma
D B.(por la propofition precedente)luego la linea reliante.

A L.es ygual a la linea. B I. que reftafpor la tercera común
fentenria)y ella demollrado que.B C.es Ygual a la.B I.luego

la vnay la otra.A L. y B C.esyguala la.B I. y las cofas que

a vna mifma fon Ygualesfpor la primera común fententia )
C fpn
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fon también entre II yguales,luego la linea.A L.es ygual ala

B C.Ha lepiies tirado defde el punto dado. A. la linea re£la .

A L.ygual a la linea recia dada.B C. Lo qual cóiiiuo hazcrlc

Problema tercero,Propoficion tercera.

^Dadas das lineas reítas deíiguales
,
cortar

déla mayor vna linea reda yguala la-menor..

¿*>Sean dos lineas redas dadas defiguates /A B.y. C. de las

quales fea,A B.la mayor,contiiene cortar de la, A B.mayor

vnálinea reílaygual a la.C.menor

Tirefe(por Ia.z.,ppofició')defde

el puntio. A.vna linea ygual a la

linea recia.C.y lobre el cetro. A
y ladiílautia,A D. defe ( por la?

tercera petiti5)el circulo.D EZ
Y porque el punéto.A.escentro

del circulo.D E Z.es ygual la li -

«ea.A.E.a laA D .y ¡alinea. C.

esygtialala millna. A.D, luego

ambas. AE.y la,C. fon ygnales

a la milma.A D.por lo qual ti-

bien la linea,A E.esgual ala.C.

Dadas pues las dos lineas retas

defiguales.A B.C. fe ha cortado

déla. A B.mayor,la.ÁE.ygual a la.C.menor lo-qijal-cóuenia

bazerfe.-

Xhoremaprimero,- Propoficion quarta.

Si dos triángulos tuuieren los dos lados ygua
les a los dos lados el vno y el otro al otro y al

otro,y el ángulo ygual al ángulo co tenido de

'bajo de yguales lineas redras,cendran la baírs

ygual ala baíls,y elvn maguió lera ygual al o-
tro>
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tro triágulo.-y Jos de mas águlos fera yguales

ajos de mas ángulos el vno al otro debajo de

los g.les fe eftienden ygu ales lados..

Sean dos triagulos. A B
C.p ÉlZ.que tengan los Aa.

Hgs ladosjconuiene a fa J\
ber . A B . A C . Yguales / \
a los dos lados q ion. D J \
E . D Z. el vno al otro, / \
rilo cs^A B. ala.D E .Y / \
Á C.a la D Z.y el águlo J \
B A.C ygual al ángulo.. /ji_ ¿
E DZ. Digo que tarn.bié

ln baiis . B C . es ygu al a la bafis.E Z. Y el triangulo. ABC.
lera ygual al triangulo. D E Z. Y los de mas ángulos ferany
guales a los dt ir as angulos.de.baxo de los quales fe eílienclé

yguales lados. el vno al oMo.efto es que el ángulo .ABC,
lera ygual al ángulo.D E Z. Y el.A C B.al ángulo.D ZE.Eor
que iebrep licito el triangulo.A B C al triangulo.D E Z.y pu
ello el punto. A.fobrc.D.y la linea refta.A B.fobrc D E.cae

ra el puuólo.B.también iobre el pnndto. E. porque la linea.

A B.es ygual .3 la.D E.(por la fupoíicio) y poniendo la linea

A B.fobrc la linea.D E.caera también la linea rcóla.A C.fo-

bre la linea.D Z.porq el ángulo.B A C.es ygual al ángulo. E
D Z(por la fuppofició)Yporq la linea.A C. es ygual a laD Z

( por la fuppoiicion)caera pues el punóbo.C.fobre el puto Z
Itenporq elpñdlo.C.cac fobre elpü&o.Z.y elpun&o. B.fo

bre el pü&o.E.Luego la baiis. B Cxae fobre la bafis.EZ.porq

íi cayédo.B.fobre.E.y.C.fobre.Z.la baiis. B C. no cayeíe fo-

bre la baiis.E Z.dos lineas re&as cerraría fuperficie: lo qual

(por la.io.comü fentétía)cs impobble, luego cae la baíis . B
C.fobre la baíis.E Z.yle esygual,por lo qual todo el triagulo

A B C.cae fobre todo el tiiáguio.D E Z.(por la.8. cotnü feíi

C z teutia
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técia)y le esygúal,ycaeran tibien los de mas angulosfpor la

mifma )fobre los de mas ángulos y les lera yguales., efto es el

ángulo.A B C.al ángulo.D E 2.y el ángulo.A CB. al ángulo

DÜÍ Luego quando dos triángulos tupieren los dos lados

yguales a los d os lados el vno al otro y el ángulo ygual aí an
guio contenido de yguales lineas rectas.tendrán también la

bafis ygual a la baíis^y el vn triangulo lera ygual al otro trií •

.guloty los de mas ángulos lera yguales a los de mas ángulos

el vno al otro, debajo de los quales fe ellieuden yguales la

doSjlo qualcomimo demonftrmie.

Tbeorema.z. Propoíltion. j.

^Los ángulos de los triigulos yíofceles q efta

í’obre la bafis fon entrefi yguales. Y eftédidas

las lineas reótas yguales, feran tibien yguales

entre filos ángulos q eftan debajo de la bafis

Sea el triagulo yfo Iceles. ABC. que tenga elíacío. A B

.

ygual al lado.A C. y clliendanfe derechamétefpor la fecuJa
petition) las lineas. B D.C E. a las lineas. AB.A C. digo que
el ángulo.A.B C.es ygual al anguío.A C B.y elang.ulo.CB I>

al ángulo. B C E . Tómele en

la lineaJ3 D. vn puto a cafo y
fea.Z.ycortefe déla linea.A E
mayor (por la tercera propo
¿icio) vna ygual a la.A.Z . me
nory fea.A I.y júntenle. Z.C

y I B.y porque. A Z.a la.A L

y A B. a la. A C. fon yguales,

luego lasdos ZA,A C.íoygua

les a las dos.1 A .A B.la vna a

Ja otra,y cierran el ángulo co

mun que es cotenido debajo

de. Z A L luego la bafis Z C .

es por
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«( por la.+.propofició) ygual alabafis.I B.y el triangulo.

A Z C.feraygual al triangulo.AI B.y los demas ángulos a
los de mas ángulos elvno al otro ferá yguaIes,debajo délos

quales fe eftienden yguales ladosillo es el ángulo.A C Z. al

ángulo.A B I5yel ángulo.A Z C.al ángulo.A IB. y porq to-

da la.A Z.es ygual a toda la.A I.de las.quales la linea . A B

.

es ygual ala linea.A C.luego la que refta.B Z. es ygual (por
la.j.comú fentencia)ala. C I.q relia.Y efta demoftrado que.

2 C.es ygual ala mifma.B I.luego las dos. B Z. ZC.fonygn,
ales alas dos.C I. I B.la vna ala otra,y el angulo.B Z C. es y
gual alangulo.C I B.(por Ia.4vppofici6)y la.B C. esbafis co

mun,lliego el trianguío.B Z C.fera ygual al triangulo.C I

B

y los demas ángulos alos demas ángulos el vno al otro ferá

también yguales debaxo délos qualcs fe eftienden yguales

lados(porlainilma)luego el angulo.Z B C.es ygual al angu

lo.I C B.y elangulo. B C Z al ángulo C B I.fon yguales.Pues

porq todo el águlo.A B I.como efta demoftrado es ygual a

todo el águlo.A CZ.delos quales.CB I.es ygual al angulo,B
CZ.luego el ángulo.A B C.q refta es ygual (por la.j.comú

fentécia) al ángulo reftáte.A C B.y fon fobrelabafis del tri

ángulo.A B C.per o efta demoftrado,queel angulo.Z B C.e»

ygual alangulo.I C B,y eftan debaxo déla bafis luego délos

triángulos y fofceles los ángulos que eftan lobre labafis fon

yguales entre fi,y eftendidas las lineas reñas y guales feran

también iguales entre fi los ángulos que eftan bebaxo de la

bafis lo qualfe auia de demoftrar.

Theorema.3. Bropoficiau.fi.

^ Si los dos ángulos del triágulo fuere ygua-

les cntrcíijtambicn los lados q eftan debaxo

dcyguales ángulos ferá yguales entre fi,

PvSca el triangulo.A B C.q ter>ga »I ángulo.A BC.ygual al

ángulo,A CB.Digo q también
el j*do. AB. es ygual al tado.

A C.porq fino es ygual el lado.A al lado.A C.elvno dello*

fera mayor,fea.ÁÉ.may or(Y p
or

3 - propoficion)cortefc

9 3 «Id
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del mayor.AB.vna linea yguala la.

AC.y ella lea-, D B. y tirefe la linea.

D C(poi-k.3.petitió)Pue3perq el la

do.DB.es ygualallado.AO.y cornil.

Ialinea,B C-luegolos dos lados . D
.11.B O. Ion yg'.ulcs-íi los dos lados.

A C.C B.el vno al otro,y el ángulo.

DBG.al águlo. AC.B. por la.ruppbíi

•ció, luego la baíisD C(por la.4.pro

•poficion) es.ygual ala bafis.AB.y el

ariágulo. DBCjferaygualjporía'inii

ma, al triangulo. ACB. es afaber el

menor al mityor,lo qual es. impofli

ile.Luego el lado.AB,noesdeíigual
aliado . AC.Serapuesygual .Luego li los dos ángulos de
vn triangulo fuere ygüaíes entre ii,cambié feran yguales los

lados entre fi,que fe eílienden debaxó de yguales ángulos,

-lo qualfe hauia de-demoílrar.,

Theorema:4. Propofition. 7.

íSobrevna miíma- linea reóta no í’c daran. dos

lincas re.ófcas.ygnaj.es a. otras dos lineaste ¿tas,

la Vna a la otra q concurra en otropuníto di

uerfo,teniendo vnos miíraos términos colas

prunerasdiiicas redtas

.

Porq fi es.poílÍblé,cícfe fiobre tfna mifina linea rcChu A'B-a

las dós^neasreótas.AC.GB.btrás dos liiieasre&as.AD. D B
yguales la viia a la otra q cocirfr&en diñerfos puchos q lean

• C D.haziavnas íhilujas partes couieneadaber hasia. CD-te
niedo.vnos mi finos temimos q fon.AB.De máera q.CA.dfea

yguai.a la.DA-teniedo* el mifrao termino q es.A.yla CB.ala

DB..tcíJiédo elmifinp termino q es.B.juceí'e.CD¿ppr Luí-pe
•

. tíció
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tici5)Pu'es {j.oi'gsjt C.esygual a la . A
D . lera tábieiiyguál elartJitfo.ACD

al sngulo.ADC.Espues.el agirlo A.D

C.mcnorq el ángulo.BDC. luego me
ñor es elauguloACD. q el Sgulo.BD
C.Serapues mucho menor el ángulo

BGP,q e) agirlo. BDG. luego mucho,

esuieuoí ebanguJp.BCD. q el ángulo

B.DC.De uias deito porque.BC.es y~

g¡ j ai <V¡q,DB,Es iurgoygual tibien el

ángulo,B CL^alanguío.C DB,.Y efta

yademroftrado
q es mucho menor

,

lo qual es ¡mp üílibie
r¡
Euego i'obrev-

1

na mifma tefita linea,a dos miliiias li

meas reftas no.fgd.ará píraí dosJineaS Veífcts ygpales la vna.

a la otra q cócurrá en.diuérfos pullos,liaziarnas inifmaspar

teSjteuiédo los miírnos términos con las primeras lineas re-

ñaSvLo qualconuino demonitrai-% - - , : : . i

Tlieoiema. p í’rojiofieion. 8 .

C Si dos triágulos tuuieix los dos lados ygua

les a los dos lados, el vno al ocio:y la baíis ta-

biéygual a la baíis,tedran tábie el ángulo co-

tenido de yguales lincas reífcas ygual al aguló
«[Sean dos triángulos.A 5 c., D E Z.que tega los dos lados

B C. A Cayguales a los la

dos.E Z; D Z.elvno al ó ,

tro eft© es.C B.ala Z E.f
AC.ala DZ y tengan la

balis.fi A,ygual ala bafis

C Bodigo quelangulo.B

C A. es ygual al angulo.E L
Z D.porque puedo el tri

ángulo.A B G.fobre el triangulo.D E £.ypuéfto el plinto. B
fobre el puijto.E.y la linea refta.B A.fohre..E D.cae también

-C’ 4
‘ elpunto
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elpunto.C.fobre el punto.Z.porque.B C.es ygual a la.E Z.

caen también. C A. AB. fobrelD. DZ.porque fila bafis

B A.caefobrelabafis.E D.peroloslados.B C. A C.nocaéfo
bre loslados.E Z. D Z.fino

¡j
fi difieren cnmo.E Z. E C.D Z.

D C.darfe han lbbre vna milma linea reña dos lineas reñas
yguales a otras dos lineas reñas lavnaala otra q.cócurráé

diferentes puntos hazia vna milma parte teniédo vuos mif
mos terminos.Pero no fe dan eftas(por la.7.propofieió)lue

go cayédo la bafis.B A.fobre la bafis .E D caerá tábien los la

dos.B C. A C.fobre los Iados.E Z. D Z.por lo qual también

el ángulo.B C A.caera fobre el ángulo. E Z D. y fera ygual,

Luegofi dos triángulos tmiieren los dos lados ygüales a los

dos lados elvnoal otroyla bafis tábien ygual ala bafis,ten-

drán el ángulo también ygnal al ángulo cótenido deyguales

r.eñas lineas, que era lo qfe auia de demoftrar.

Problema. 4. Propofítioo

^ Diuidir vn ángulo dado redi lineo en dos

partes yguales.,

tjSea el ángulo reñí lineo.dado.B A'C.conuiene diutdirle en

dos partes yguales.Tórnele enla linea.A B.vn puño a cafoy

fea.D.Y déla linea. A C.fporla.j.pro

pofició) cortefe. AE.ygual ala. A D.
y(por la.i.petici6)tirel'e la linea. D E
y haga fe(por la;i.propofi.ci5)vn triá

guio áyguales ladosfobre.D E. y lea

D Z E.y (por la.'i. petition)tire le la

A Z.Digo. q el águlo.B A C.es corta-

do con la linea.A Z.en dos partes y-
guales.Porq. A D.es ygual ala.A E.y

común la.A Z.luego las dos .D A . A
Z fó yguales alas dos.E A.A Z.iavna

ala otra,y la bafis,D Z.es ygual(por

la. i,pro.po.fictó)a la bafis,EZ,luego
(por la,¿)el águlo,D A Z es.ygual al
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juto,Z A E.Efta luego cortado en dos partes yguales con la

linea.AZ.el ángulo dado de Eneas reíbas.B A C.loqual coa

uino afli hazerfe.

Problema.?. Propofícion. io.

^ Diuidir en dos partes yguales vna linea re

da dada terminada,

a dada la linea reíia terminada.A B.cóuiene diuidir 1»

linea. A B.édos partes yguales.,hagafe(por la.i.propolició )
fobre ella el triágulo de

:
/guales lados

A B C (y por la.<i.|ppofici5)cortefe é

dos partes yguales el ángulo . A CB .

có la linea redirá, CD, digo q la linea

reída,A B. es cortada en despartes y
guales enel pim£ho,D.,porq(por la. i,

propolició)A C.es ygual a la.C B.y ía

CDescomun,lijegolasdosAC. C D fon yguales alas dos
B C.C Dda vna a la otra,y el ágtilo A C D. es ygual al águlo

B C D.Luego (por la.4 .) la bafis-A D es ygual a la baiis. DB
Elba pues cortada la linea 1A B-reíba dada terminada é dosy
guales partes. enel puncho,D.que era lo cj fe hauia de hazer

.

Problema. C. Propo lirio.. u»

C Dada vna linca reda,ía.car deí’dc vn puto

en ella íenaladovna recia linca en ángulos

redos.

?*Seala linea reíba dada.A B.y el punido feñalado en ella

fea.C.conuiene dtefie el miimopuníbo.C . deJamifmd linea

re£la,.A B.facarsrm linea reída era ángulos ,
reídos-,. Tome le

euLunifnra.A B., vn-puaóboacafoy 1'ea.Q-y pongafe(por la

tercera



LIBRO PRIMERO DE
tercera propofíció)la linea*" -

'

C E.ygual a ia.D C.y fobre

DE(porla.i. propolician)

haga fe cltriagulo de lados

yguales.Z D £,y.tirefe lali

nea
;
Z C- Digo q la linea re

£UéZ CTale 'déla linea.A
en ángulos refíos defde el C
púnelo feñalado en ella que es-C.Porq. D C.es yguál a ía . C
E.y lalinea.Z C.es coimi luego las dos.D C.C Z.lon yguales^

a los dos. E C. C Z. la vna a la otra y Jabaíis. D Z(por la . ir'-

propofició) es ygual a la bafis.EZ.luego el ángulo.D C Z. es

yguaI(porIa. 8.propolici6)al angtilo.EC Z
. y eílandevnay

otra parte.Yquado eilando vna linea refía iobre-otra linea

reóla hiziere de vna y otra parte ángulos entre íi yguales^ca

da vnof de los ángulos yguales es refío(por la.io.de/imcioii)

luego el ángulo. D C Z.yel angulo,Z C E.fon re61os. Luego
faco fe la linea re6ra, Z C.e arigtilos refííos de la linea recia . .

A B*y defde elpüfío.C.feñalado én ella,q éoniuno hazer fe.

.

Ploblenia.7 .
‘ rropofícidh. 12

.' ' -
: -

«[Tirar vna linca re£ta perpendicular ípbrc

vna linea rtífca dada infinita deídcvn puncto

que no eftc en ella
,

&&Sea vna línea refía infinita,y lea ella.A B. y el punfío da

do que no elle eja ella fea.C.conuiene fobre la linea refía da

cía infinita.A B.delde eTpiin61ójC.q no eíla efi élla tirar vti¡&

lineártela perpedjcular .Tómele enlavnapxirte déla miGna

línea refía.A B.vn punfío a cafo y lea.É.y fobre la.C. como
centro. Y fegun la diltancia.C E.defle(por Ia.ppeticíó) el cir

culo.E Z I.y cortefe(porla.io.propoficion) E I.é dos partes

yguales en elpuiifío.T.y tiren fe (porla.i.petició)Ias lineas

refías.C 1. C E.C T.Digo q la linea refía.C T.eíla tirada per

pedicular fobre la linea recia dada infinita.A B. defde el pú-
. .. -fí'Q
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Q ctf) daJo. C
. q no eft.i en

ella.Porque .

1

T..cs ygu al

ala.T E.y la.T C.es comíi

luego las dos.I.T. C T. lo

ygiiales alas dos.ET.CT
B la vna a la o tra, Y la baíis

T ^ C I.ala bafis.CE.esygual

(por la difinicion quinze) luego el ángulo . C TÍ . esygiial

(por la.S’.propofició)al angulo.C T E.Y eílan Je Vna y otra

parte.y quádo eftádo vna linea reéla l'obre otra linea rebla

hiziere de vnay otra parte ángulos-entredi yguales,cada v-

no délos yguales ángulos es re£lo(por la.io.difinició) y la li

nea recta q ella encima fe llama pepédteular. Luego fobre la

linea recia dada infinira.A Bldefde el púto.C.dado q no ella

é ella,ella tirada.la perpédicular.C T.q cóiiino hazerle.

Thorenu.S. Propofition. 13

Quando eftádo vna linca re£ta {obre otra

linea reóta hizicre ángulos,o hara dos redtos

o yguales a dos rectos.

^ Eítandovna linea re&a. AB^fobre la linea re¿ta,C,D3
haga

los ágúlospCBÁ,A B D.di

go qlos ángulos. C B A. A
B D.o Ton dósreétos.,o ygu
ales a dosreótos.Si el angu

lo.C B A.esygual al ángulo

A B p.ferá ya dos reares.

Pero fino faqueíe(por la.n.propoficion)defde el puecto. B.

dadtfen la linea.C 0, 1a linea.B E.en ángulos rectos. Allí que

los angulos.C B E.E B D(por la diíinici on. ro)feran reélos .

Y

porq el ángulo.C B E. es ygual a los dos angu los . CB A . A
B Ejpongaíepor coimm elangulo.D B E.luego los ángulos

C B E.E B D.fon yguales a los tres-angulcs q*íbn. C B A . A
BE.EBD. De mas defto p.orq el agulo. D BA.es ygual a los
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dos ángulos DBE.E B A.Pógafcpor comí! el ángulo.A BC
luego los ángulos.D B A.A B C.fonyguales alostres agido»

DB E. EB A.A B C.Y ella demonílradoq los águlos.C B E.

E B D.lo yguales a los mifmos'.tres,yIas cofas q avna mifma
fó yguales(por la.i.comúfentétia)fon entre fi ygualesduego

los águlos.C B E.E BD.fó yguales a los águlos.D B A .A B C

y los ángulos D B E.C B E.l'on dos retios
,
luego tibien los

ángulos.D B A.A B C.fonyguales a dos reílos.Enego quan
do eftádo vna linea recia fobre otra linea retía hiziere angu

Ios,oharados retios o yguales a dos reílos,lo qualfue con

ueniente deinonllrarfe.

Thorema.7. propollció. 14.

fSi de alguna linea reda:y devn pundo fuyo

tiradas doslincas redas haziadiuerfas partes

de vna y otra parte hiziere ángulos yguales a

dos redos
,
ellas entre íiferan en derecho de

linca reda.
í*>De alguna linea retía. A B.y de vn punto en ella .B . las

dos lincas retías.B C.B D.no tiradas hazia vna mifma parte

hagan de vna y otra parte los ángulos.A B C.A B D.yguale»

a dos retios .Digo que la linea retía.B D.ella en derecho de

la linea .CB.porqfialalinea.BD.no le ella é derecho la linea

B C.eilele a la.D B.la linea.B

E pueíta c derecho.Pues por

Í

[líela linca retía.A B . cayo
óbrela linea retía.DBE.lne
go los ángulos.A B D.A B E.

fon y guales adosretlos(por

la. 13. propoficion ) po los an

gulos.A B C.A B D.fon ygua
les ados reílos,luego las ángulos.D B A. A B E • fon yguales

a los ángulos .CB. A. A B D .y quitado el ángulo común A
B D.luego el ángulo que relia.A B E.es ygual al ángulo que

relia
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refta.A B C.el menor al mayor,lo qiul es impolííble.Luego

la linea.BE.no efta en derecho alalinea.B D.También de la

mifina manera deirioftraremos que ni otra linea fuera de la

linca.B C,luego ala linea.D B. díale en derecho la linea.B C
luego fi de alguna linea reña y de vn puto luyo

,
tiradas dos

lineas reñas acia diuerlas partes, hizieré ángulos devna y o-

tra psrtey guales a dos rectos, ellas entre li eftaran en dere-

cho de linea reóla,que conuino demoftrarfe.

Thorema.8. Fropoíició. iy.

fSi dos lineas redáis Ce corearen enere fi
,
ha-

rá los ángulos contrarios yguales entredi. .

F*>Cortcnfe entre filas dos lineas reñas.A B.C D.enel puto
E.digo q el ángulo.A E C.es ygual al ángulo.D E B .porque
cayendo la linea reña. A E.lobre la linea refta.C D.hazelos

ángulos. C E A. A E D.luego los aiigulos.C E A.A E D.l’ony

guales a dos reños (por la. 13.Fropoíició)Item,porq laiiiiea

refta D E.cae fobre ía li -

nea reña. AB.haziédo los

ángulos.A E D. D E B.

luego los ángulos. A E D.
D E B. fon yguales a dos

reftos (porlamifma.13.

propoíicio) y eíta derno-

ftrado ó los angulos.CEA

A E D . fon yguales a dos reños,Iuego los ángulos . C E A.
A E D.fon ygii.iles.alosángulos.A ED. DE B.quitado pues
el común. A E D . el angulo.C EA

. que refta, es ygual a! án-

gulo que refta,D E B.dela mifina forma fe demoftrara q tá-

.bienlos ahgüloslCE B. D E A. fon yguales. Luego fi dos li-

neas reñas fe cortaré entre fi, liaran los ángulos contrarios

yguales entre ¡i,que conuino demoftrarfe.

The orema
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Thcor ara. «?. i ropoíícíon. iC,

C Eltendido vn lado de qualquier triangulo

el ángulo exteriores mayor que qualquiera

délos ángulos interiores onpuefios..

r*.$ea el triügulo. A B C. y efliédafe vn’lado fuyo y fea.BC

halla'en.D.digo qel ángulo exterior.A C D.es mayor q qual

quiera interior que eftepuefto enlaparte contraria, ello es,

que el augulo.C B A. o,B A C.corteiela linea.A C.é dos par

tes yguales(por la.io.propo

íicion)enelpunélo.E.y eften

dida la linea.B E.por la.z.pe

tició)tircle afta elpúílo.Z.y

( porila.J. propoíició ) defte

la linea E Z.ygual a la B E,,

y

tirefe.Z C(porla primera pe
tició) ycíticdafe(por la.z.pe

tició la linea. A C. afta en . I.

/

V/

Bqesp.orq.AE. esygtialala

E.C,y la ,T¡ E, a la.E Z.luego las dos . A E. E B.l'on ygliales a

las,dos,C E,E Z.la vna.a la otra, y el angttloA E B. (por la

décima quinta propofidó)al'?,ngulo.Z E C.por fer opueftos

Luego la.bafís,A B.es .ygtia! a ¡a baíis.Z C. y el triangulo . A
B E.ygual al triangulo.Z E C.y los de mas ángulos fon ygua
Ies a los demas ángulos,el,vno al oteo debajo de los qiiales

fe eftienden ygualis Iados(p.or la,4propolicion)luego el an
gulo.B A E.es ygual al angulo.E C Z,per,o el angulo.E C D,

es mayor que el angulo.E C Z.Luego mayores el ángulo. A
GiD.quc.el angulo.fi A I.Dela miima forma fi fe corta é dos

partes yguales ¡a tiaca.B C.le demoftrara q el angulo.E C;I.

c.onuiene a Jabee,qel ángulo. A C D.es juay or qel ángulo.A
B D. uego eftédúlo el vn lado de qualquicr triangulo, esm.a

yol el ángulo exterior.qqualquierade los interiores epue
ftos,quc es lo que fe fama de dem.oftrar,

Xhcprema.io. Propoiicion.17.

1 Tomados
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Tornados de qlquiera fuerte los dos ángulos

‘de qlquicr maguió fon menores q dosredtos

d*>Sea el triangulo.A B C.digo que los dos ángulos del rail*

mo triangulo.A B C.tomados de qualquier mancra,fon m 1"

ñores que dos feítos.Porque eftiendale(p or la. a.petition

el lado.B C. aftaen.DjY porq del tria

guio. A BC(por la precedente)el án-

gulo exterior que es.A C D.esmayor
que el ángulo.A B C.interior.Admita
le el ángulo coinú.A C B. Ion pues los

ángulos.A C D.ACB. mayores q ¡os

.

águlos.A B C.B C A.Y (por Ia.t3.pr0

polition) los ángulos.A C D.ACB Tony-guales adosreélos
Luego ios ángulos.A B C.A C B.Tón snenofés q dos reíTos

.

Déla milma forma moftraremos también que los ángulos;

B A C. A C B.fon minores q dos reños^y tambitn los ángu-

los.C A B. A II C.Luego tomados de qualquiera fuerte los

dos'angulos de qualquier triangulo Ton menores que dos ré

ftos.Lo qital conuino demoftrarfi»*
•

Theorema.11. Propoíicion.18.

^E1 mayor lado-de todo trianguló le eílieri-

de debajo del mayor ángulo.

Sea el triágulo. A BC que tenga el lado. A C mayor q el la

do. A B. digo que también el ángulo.A B C.cs mayor q el a n
gulo.E C A.porqiie.A- CVes mayor qíte;A B. bagaile ygual la

linea. A D.ala.A B(por la.3.propofició)y (p;ór ¡á. 1 , pevició).

«refala lhiea.B D.-yp,orqdel tri-rvA

ángulo.B D C.élangulo exterior
1

1

A DB.'(porlappofició iú)esini

yor que el ángulo oppuefto y tn-

terior.D G B.y esygttal(por la.f

propoficion)el ángulo.A D B. al

ángulo-.A B D.porq el lado.A B.’-

ei ygual
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e3 ygual al.A D.luego mayor es el ángulo.A B D.que el an-

guío. A C E, luego mucho mayor es el ángulo. ABC. que el

ángulo,A C B.luego el mayor lailo de todo triangulofe eftic

de debaxo de mayor ángulo,que eonnino demoftrarfe

Thorema.12. Propoficion. jj.

^Debaxo dei mayor ángulo de todo triangu

lo fe eftiende mayor lado

.

«¿Sea el triangulo.A B C. que téga el angulo.A B C. mayor
qclangulo.BC A.digo que el lado. A C.es mayor q el lado.

A B.porque fino lo es,o fera el lado.A C.ygu.a! al lado .A B.

o menor que el. Ygual no lo es el lado. A C. aliado .A B.que

leria(por ía.j. propofició) ygual el angulo.A B C. al ángulo

A CB.no esygual,luego el lado.

A C.en ninguna manera es ygual

allado.AB.Tápoco ellado.A C
es inenorque el lado. AB.porque

** el angulo.A B C.leria mefcor q el

augulo.A C B.pero no lo esplie-

go el lado.A C.en ningunamanera es menor que el lado.A B
Luego mayor es el lado.A C..q el lado.A B.luegodebaxo del

mayor ángulo de todo triangulo fe eftiende mayor lado.Lo

qualconuino demoftrarfe.

Theorema.13. Propofició. 20.

^Los dos lados de todo triágulo tomados c

qualquier manera fon mayores q el q reíta.

«¿Seaeltriangulo.ABC.DigoquelosIadosdel mifmatri

angulo.A B C.fon mayores que el que refta de. qualquierma

ñera
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ñera que fe tomen, es a faber. BA. A C.inayores que. B C. y
BC. AB. que.A C. yBC. C A.que el mifmo.A B.tiendafe
(porla,2, petittó),B A,kaíta e!punto,D,y fporla.2,propon
fitió)pongafe,A D,ygual aía,A

C.y tírele.D C.Puesporque-D
A. es ygu al ala. AC.esygu al, el á

gulo.A DC.(por ¡a.f.propoliti

on)al ángulo.A C D y el ángu-

lo. íí C D.es mayor que el angn
lo.ACD.luego elangulo. BCD
es mayor que el angulo.A.DC

y porq es el triangu lo , D C B

.

que tiene mayorel angulo.B C
D.q el angulo.A D C.yalma-
yor ángulo fe le eiliéde mayor
¡ado(por la.i8.propofició)luego.DB.es mayor qB C .rgo es

ygual.D B alas dos.A C.AB.luego mayores f5 los lados.B A
AC q el mifmo.B C.De la milina forma demoftraremos q tí

bien los lados.A B. B C.fon mayores qC A. y también Í B C
CA.q A B. luego los dos lados de todo triaugulo tomados
en qualqtiier manera fon mayores que el que relia, lo qual

conuino demollrar fe

Theorema. 14. Fropoficibn.ir.

^Si délos términos del vn lado de vn triágu-

lo fe diere dentro del dos lineas re£tas:Iasquc

fe diere feran menores que los dos lados dé!

triangulo y contendrán mayor ángulo.

W-aSobre el Iado.B C.del triágulo. A BC.defde los términos

déla milina.B C denfe dos lineas reítas dentro del.B JJ. G D
digo que.B D. C D.fon menores que los lados. B A. A C

, q
relian del triangurb,y que el angulo.B D C.es mayor que.B

D A C.
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porque eiliédáfe(por la. z, petició)

la linea.B D.alla.E. y porque (por
la.zo.propofkió ) los tíos lados de

todo triangulo fon mas largos que
el reílante,feran los dos lados.A B
A E.del triangulo. ABE., mayores

que.B E.y pueíla común la linea.E

C.luego las lineas.B A.A C.fon ma

yores que las lineas.B E.EC.Y por

que por la mifma.losdos lados.CE •

E D del triangulo.C E D.fonmayo
res qiie.DC.pueila piies comíi.B D.feríí mayores las lineas*

C E.E B.que las lineas.C D.DB.y ella demoilrado que B A.

A0.fon mayores que.B E.EC. Luego mucho mayores ion

B A.A C.que las lineas.B D.DC. Demás dello poi q(por la

1-6.pi'.opoiicion)eí ángulo exterior de qualquiei'a triangulo

es mayor que el opueílo interior,luego el anguloiB D C.ex

terror, del triangulo, . CD E. es mayor que el ángulo; CE.D

.

Por lo qiial también el ángulo exterior.C E B. del triangulo

A B.E. es mayor que el angulo.B A C.Pero ella denroftiado

que el ángulo.B D C.es mayor que.C E B. Luego mucho nu
yor es el angulo.B DC.que el ángulo.B A C . Luego lí de los

términos del yn lado de vatriagulo fe dieren dentro del dos

lineas reftas las que fe dieren (eran mendresque los dos la-

tios que relian del triangulo, y contendrán mayor ángulo»

Lo qual conuino demoilrarfe-.

Problema. 8. Prop-ofieion. z z

.

fHazer vn triangulo de tres lincas rechisque

jeanyguales a tres lineas retías dadas:peroco

uienequelas dos lineas fcan mayores que la

.que relia tomadas de qualquicr manera,por

•que los dos lados de todo triangulotomados
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de quaíquier manera ion mayores qe/ relíate

£*jSeá tres lineas recias da
das, A.B.C.dos délas quales

tomadas en qualquier ma
ñera feá mayores q la relia

te,es a faber. A. B. mayor q
C.y A.C.mayor q.B.y CB,
mayor q.A.cóuienede tres

lineas recias ygnales a las

tres. A.B.C.hazer vn triágu

io.Deflevna linea termina

da día parte. D.pero no ter

minada por la partc.T.y(por la.
5 .propofici6)ponga fe la 1¡-

nea.D Z.ygual a la.A.y ala.B.la linea.Z I.Pero ala.C.la linea

TI
}y fobre el cetro, Z.y elpacio.Z D(jior lá.ppetició)defcri

bafe el circulo.L K D.y tábien fobre el cen tro.I. y el elpacio.

I T(por lamifma petició)defle el circulo T L K.y tiréfe(por

Ja primera petició)Z K.IK.Digo qeltriágulo.K Z 1. fe ha he
cho de tres lineas reílas ygüales alas tres.A.B.C.Porque el

püito.Z.es cetro del circulo.D K L.es ygual(por la. i y. defi-

nició^Z D. ala.Z K.yla A.esygualala.Z D.lucgo tábien. Z
K.esygualfpor la.i.comüfentécia)ala.A.Itéporq el pililo.

I,es cetro del circulo.L K T.esygual.IK a la.l T.y la.C. esy-

gual a la.l T.luegó la.lK.es-yguaÍ(por la.i.comú letécia )ala

C.y la Z J.es ygnal a la.B .(por la fuppofició)luego las tres li

' neas rectas.I Z.Z K.K I.fon yguales a las tres A. B.C. luego

detres lineas r eitas q fon, I Z. Z K;lf l.q fó ygualcsa las tres

lineas dadas A.B .C.ella hecho el triágulo. Z I. lo qualfue

íóueiiiétehazerfe.

í... : Ploblenia.i). Propofieion.a?.

«[Sobre vna linea reda y en vnpundo cnelía

íenalado hazer vn ángulo de lineas redas y-
gual a vn ángulo dado de lineas redas,

i. ..

' D z ' Sea
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?^Sea la linea Jada.A ii.v.cl púnelo dado en ella fea. A. y el

ángulo dado rectilíneo fea.D C E-cóuiene poner éla linea re

fia dada.AB.yenel pñélo é ella dado.Á.vn ángulo reítilineo

ygnal alanguloreétiüneo da

do.[D CE.Seá a ca ib enla v-

na y otralinea.C D C E.vnos

punétos,y lean ellos.D E
. y

tirefe.D É(por la.i. petició)

Ydelastres.liheas reélas Z
A.Z I.I A, quefón.ygualés a

las tres lineas re él as dadas

C D.D E.E C.haga le(por la

precedente, vn.triángulo’ , y
fea A Z I. De manera'qué la

linea.CD.feaygualalaliuea.AZ.y.CE.a la linea.A I.Ytam
bien.D E.a la,Z I.y porque las doslineas-D C.C E. lonyguá
les a las dos lineas . Z A-A I,Iavna a la otra,y la bafis . D E.

(por lafuppofition)alabafis.ZI.Luego el ángulo. D CE.es
ygnal al angulo.Z A I(por la.i¡.propoficion)luego enla linea

reéladada.AB.y enelpunélo en ella feüalado. A. ella dado
«1 ángulo reélilmeo.Z A I.ygual al anguloireétilineo.D C E.

que convino hazerle.

.

'Problema. 15- Propofitió.Z4

^"Si dos.triágulos tuuieren los dos ladosygua

les a los dos.: lados.,el vno alotro,pero mayor
el vn ángulo contenido, de yguales lineas re-

das que el angula,tendrán también:Ja bafis

mayor que la bafis..

é^Sean los dos triángulos.A B C.D E Z.que tengan los dos

'

lados.A B.A C.yguales a los doslados.DE-D Z.el vno al o-
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otro,eonuiene fabcr^el lado.A B.ai lado.D E-y
el lado. A C.

al lado.D Z.pero el ángulo.B A C.lea mayor que el ángulo

E D Z.Digo que también la bafis. B C.es mayor que labaíte

E Z.porque lleudo el ángulo. B A C . mayor que el ángulo

.

E D Z-pongafe(por la propolicion.Z
3
)enla linea rcfta. D E.

yen el punido. D.en ella el.ángulo. E Dl.ygual al ángulo.

B A C. y ponga fe la . D I. ygual a lavna de las dos.AC.D.Z

.y tireniefpor lapriftcra petición. 1 E.Z I .Pues porque.A B
es ygual a la.'D E.y A C.a la.D Honyguales las dos lineas,

B Á.A C. alas dos lineas.E D.DI. lavna ala otra,y el ángu-

lo.BA C(por laveyntey trespropoficion)ygual al ángulo.

EDI.Luegola batís, B.C.(por la quartapropofició) es ygual

a la bafis.E I. Iten porq es ygual,D I.a la.D.Z. luego el angit

lo.D I Z.es ygual al ángulo.D 7, 1.Luego el augulo.D Z I. es

mayor que el angulo.E 1 Z. es pUes mucho mayor el ángulo
E Z

I
que el angulo.E I Z.Y

p arqV1e es el triangulo E Z I.que

tiene el ángulo. E Z 1. tna-

yoijjel águío.E I Z.Y el ma
yor ángulo tiene opuefto

mayor ladofpor la.i8.pro

po(icion) luego mayor es

el lado,E I.que el lado E Z

y es ygual ellado.EI. alia

do B C, luego el lado-B C.

mayor es q el lado.E Z.lue

go li dostriangulostutiieré

losdos lados yguales a los dos lados,y lo que de mas fe ligue

como en lapropoficion.Lo qual comimo demoftrar.

Theorema.ifi. Fi opoficion.zy

.

<j~Si dos triágulos ruuierc los dos lados ygua-

les a los dos lad^s el vno al otro: pero la bafis

mayor q la bafis tedrá tábié el ángulo cóteni

do de yguales lineas redtas mayor q el agulo.

D ) Siendo
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Siído dos triangulo}.A B C.D E Z.que tengan los dos 1.1

dos. A B. A Clygimles a los dos lados.D E.D Z.elvnóa! otro

eftoes'AB,almilmo.DE.y AC.almifmo. DZ.pero la bafis

B C.fa mayor que la balis.E Z.Digo q el águlo.B A C.es nu
yor qel angulo.ED Z.porq fino,

o es ygual a el , o menor qpe el,

ygnalno la es el ángulo . B A C, A
ulangula.EDZ.Porquefi fuelle / \

ygual,la bafis también B C (por / \

íá.4.propoficiou)leriaygiial ala- / V

bafis.EZ. pero no lo es, luego el. / \

ángulo.B A C.' en ninguna mane / \

ra es ygual al ángulo.ED Z.ni tí / \

poco es menor el ángulo.B A C, [n. c\

que el ánguloE D Z. Por que la

bafis.B C.leria menor q la bafis.EZ.Pcro n o lo es.iüego el an
guio. B A C . no es menor q el angulo.ED Z.Y ella demoftra
do qniygual.Luego mayor es el 5gulo.B A C. que el ángulo

E D Z.Luego fi dos triángulos tuuieréylo que iefigue como
«nel theorema que cóuino Remoftrar..

Theóreme. '7. Propofitio. z6.

Si dos triángulos tuuierenlos- dos angulos

ygualcsalos dos angulos:el vno al otro
: y el

vnlado ygual al ;vn lado : aora el t| cita. entre

los dos ángulos- ygualesio el que fe opone ál

vno de fes yguales ángulos t endran también
los demas lados yguales a ios demas lacios el

vno al otro :y el águ-Io-refíat-e al .aguio relíate.

íiySeanlos dos triángulos.A’B C.ETE Z.que tengan Ios-dos

.-ángulos. A.BC.B C A.ygualesa.los doí ang^rlosD EZ.E ZD
el vno al otro,esafabcr,eiangúlo.AB C.alangu!o. D EZ.y
el angino.B C A.alágúlo.E Z D.y elva fááfrygnai al ni lado

y qóSktoa lo primero fea el que efta entre I06 dos ángulos,

cito es
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ello es,el lado.B C!al laclo.EZ. Digo q los demas ladoslos tí

drantábien yguales * los de

mas lados., elvno al otro,efto

es el lado.A B.al ladoD E • Y

dllado.A'C.allado.D.Z. y el

ángulo q relia ygual alangu

1t> q refia, es a áiber.B A C.ál

milmo.E IH.l5orq íl. AE.r.o

es ygual a D E -fer a ¡avnannt

yoijfea mayor.A B. y ponga

íéfpor la.'j.prOpoficio) ¡a 1L¿Ü
.

nea.IB.yguala la linea.D E,y tirefe.I C.pnes porq.IB .esy-

j>ualala.DE,Y Jn.BC.ala.EZ,luego las dos lineas. IB. BC.
ionyguales alas dos.DE.EZJavna ala otra,yel ángulo.

IB C.al ángulo,D E Z. es ygual,luego la bafis.IC (por la. 4

,

própofició)es ygual ala baiis.D Z.y el triangulo. I B C.es y-
gual al tnangulo.D EZ.Y los demas ángulos feran yguales a

los demás agidos debajo délos qiiales fe tiédé yguales lados

Luego ygual es el ángulo. I C B. al ángulo.DZÉ. Y el ángulo

D Z E.íc fupone ftr ygual a! imlmo.B C A .Luego el ángulo

B C I(pór^a,i.comú fentééja5es'ygual al angul'o.B C A.efme
noralmayor,<pesimpoffibie.Luego.AB;no es, defiguala la

D E.feri puesygual.y es tÚbien.BG.ygual a la.E Z.Luego ya
A B.B C fon yguales a.D E.E Z.la vna a la otra, y el ángulo.

A B C.es ygual al ángulo. DEZ.Luego(porla.4.propofitió)

la bafis.A. C.fera ygual a la bafis.D Z,y el ángulo.B A C.reftá

te ygual alanguío.E D Z. reliante.Demas defto féanyguales

Jos lados cj fe eftftden ayguales ángulos,y fean.A B DE.Pi-
go otra vez qne los demas lados feran yguales a los demas
lados,es afaber,ellad©.ACalladci.DZ.y el Igdo.BC.allado

E Z,y demas defto el Igulo reftáte.B AC.al águlp q reftá.ED

Z. lera ygual.Porq íi.BC.no es yguaí.a E Z.cl vn.adel!osfer,t

mayor.Sea pues mayor fies poflible ellado.B C,y (por Ja.3,

¿spofici6)pógafeygual¡aIinea.BT lala iineajÉZ.r tirtfe(por

•Ja.i.peticióJAT.Ypor q.B T.esygiialala.EZ-.y ABáia DE.
D 4 luego
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luego lis dos-A B.B T.fcm ygualcs a las dos.D E.E Z. !a vna
a la otra, y contiene yguales ángulos . Luego la balis . A T

.

(por la.4.propoSció)es ygual a la bafis.D.Z.y el triágulo. A
13 T.al crmngulo.DEZesygiial.Y los de mas ángulos fon y
guales a los.demas ángulos debajo délos quales le efti eliden

yguales lados,Lue°o el angulo.B T A.e6ygual al ángulo. D
Z E.Y el angulo.EZD.es ygual al angulo B C A.fera pues el'

angulo.B T A.ygual al angulo.B C A.luego el ángulo exte -

rior.B T A-del triangulo.A T C.es ygual al ángulo interior

y opuefto.B C A.Lo qualfpor la.iC.propoficion)es impofli -

kle-Luego el lado.E Z.no es defígual al íado.B C,y es, A B.y

gual ala.D E.Luego las dos.A B.B C .ionyguales alas dos

D E E Z.La vna a la otra y contienen ygualesangulos,luego

Id bafis.A C(porla.4.propo/icion)esyguálála bafis.D Z . Y
eltriangulo.A BC.al trianguló.D-ÉZ.y el ángulo qué refta,

B A C.es ygual al angultíiE D Z.que refta.Luego fi dos trian

g'ulos tuuieren loí d'os'angiilos yguales a los dos ángulos
,
y'

lo de mas como éñl theorema.Lo qual cótienia demoftrarte

Theorema.iX Propofició.zy

^Si cayendo vna linea reda fobrc dos lineas

re&as hiziere los agulos alternos entre fi y-

guales lasmifmas lineas reftas ferá entre fi pa

rallclas.

évPorque cayendo la linca'E Z.fobrelas doslineas reñas.

A B.C D.haga entre fi yguales los dngalosalternos. AE Z.

E Z D.Digo que es parale N.
lia. A B. a la.CD.por que q \ r A_

fino,eftendidas fe juntará, \
o hacia las partes . B D . o

hacia.A C.eftiendá fe pues P ^ c

y concurran hacia las par

tes.B D.cuelpiinfto.I.fi es poíll
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poífi ble.Luego el ángulo exterior.A E Z.del triangulo. 1 EZ
es ygual al angulo.E Zí.intcrior,y oppueíto.Lo qual(por la

ió.propoíicion)es impoílible.Luego.Á B.C D.eftendiaas lia

cía lasparteSjB D.en ninguna manera concurren. También
de la tnifma fuerte fe demolirara que ni hacia las partes.A C
y. las lineas que en ninguna parte concurren fon parallelas

(por lavltimadiíinicion)luego.A B.esparaíella a la.CD.Lu

ego íi cayendo vna linea re&a^y lo demás como enel tneore

nía que fe hauia de demoltrar.

TJieorema. 19. -1 Propoíieion.zS;.

<[Si cayendo vná linea re£hi í'obre dos lineas

rc¿tas hizieren el ángulo exterior ygual al in

teriory oppuefto haciavnas mifmas partes^o

los interiores hacia vnas miíinas partesygua

lee a dos rc£tos,íeraparalellas entre fi las mil'

mas lineas reótas.

cayendo la linea reéla.E Z . fobre las dos lineas realas

A B.C D.hicieren el ángulo exterior
?
E I B . ygual al ángulo

interior y oppuello.I T D.o los interiores hacia vna mifma
párteles a faber.B I T.I T D.yguales a dos reólos. Digo que
csparalella la linea.

AB.alaliMea.CD.
Porque el ángulo. E
I B(por lafupofició)

es ygual al ángulo, i

T D.y el ángulo. E I

B(por la*ií)es ygual al ángulo. A I T. luego el ángulo- á L T.

es ygual al ángulo.ITD.y ion alternos(por la veynte y (icte

propoii

1
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píopoíic'ion ) luego’ es paraiella. AB. ala.C D . Bcmasde-
íto porque los ángulos,B I T.IT D.íon ygtiales a dos reítos

(por la iappofkion)y los ángulos.A I T.B I T (por la treza

propoíkVou)forrygualcs a dosreftos .Luego los ángulo

3

A I T,B I T.fon yg,líales a los angulos.B I T.l T D
.
Quite fe

el ángulo comun.BIT.luego elrcftante.A IT.esyguala! re

ftante.I T D.y.fon alternos.Luego parallela es.AB.a la.CD.

luego ii cayendo vna linea recia fcbre dos lineas reñas,y lo

tiernas comoenlapropoíidon,queeslo qfcaiiiad? ,<¿cüia-

flrar.

Theorema.zo. . Propoí!don<z?.

<TCayendo vna linca recta í'obrc dos lincas re

¿tas
p araíell as,liara ¡os ángulo s alternos en -

trefiyguales
: y el exccriorygual al interior y

o-pueílo hacia vnasiniíniás partes :y|os dos

interiores hacia vnas xniímas partes yg-uá'ks-

a dos retios. ;

é^Caya ("obre las líneas re&as paralIelas.Á B.C D - la linea

refta.f, 2. D¡gq,qi¡e¡jaceygu ales los ángulos alternos.A IT
y I T I),y el ángulo extericr.EI B.al intertcrytopucfto haO 1

ciav-nas miftnaspartes,eftoís,alangulo.l T D,y lósinterio.

res y acia vpas jniijnas partes que fon.B I T.IT D.yguales a
dos rcftos''Po-rtj«eji.A 1 T.c.o.esygjjai a.¡ TDíe'lVné déll-os

es mayor, fea mayor.A 1 T.Fucs porqtle.Á 1 T . es mayor q
i T D.pongafep.or común el .ángulo.B .1 T,luegb los angu •

los.A 1T.B i T.ion mayores que.B 1 T. 1 T D.y los ángulos

A 1 T.T Í B(por ia.n.prppo!icion)fonyguales a dos re£los,

luego los angulos.B 1 T. IT D. fon menores que dos rectos -

y (por la quinta petición) las lineas qu e üaziendo menoresl

que
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qnedos reítos feel'

tienden en infinito,

concurren
, y citas

por ferparalellásno

concnrreiifpor laiíi

policióyluego el an-

gnto. A I T. nonífdefigos! al ángulo. IT D.Luego lera ygu.il

Y eíangnio.AT- T(por lá.if.propeíieián^Bsygual al ángulo

EIB. Luego elángulo.E IB (‘Porli.i. común ¡catencia) es

ygualal ángulo.!T D.Pongale por coman.B I T. Luego ¡os

ángulos.E i B¡. B I T.iTon ygnales a los ángulos. BÉ T.I T I).

:y los ángulos"EIB.BIT. ionyguales .idos retSló.sfpor'lanj

propolIeioirJhiego-los-angiilos.BIT, IT D.fbn yg nales a
dos re&osXúegó'cayendo vaa linca reíta ¡obré dos lineas

teñas paralcllas.,y-kule mis corno cnla.propoíieionjque cS

lj enia-üemolirax.

Theorenia.zi. Propofition.jo

.

fL as lineas redas que a vna miíina- ion para

Helas entre ilion par arleHas.

d&>Sean.A B.C Diparalel’as a la.E Z.dígo que.A'B.es parale

Ilaafá.CtJ.'Ciy.viobre ellas la linea recta- IT K," porqueta

4^- B

TT“ ¡2

K

linea reíta. ITK-.
cae íobre las lineas

rectas- paralelas.A

B:E Z.lnegó fer.i y-

giul el Sgnlo. AI T.

al abgalo . I T Z •

(p cTrla .zy
.propo !i fion) Item porque fobre las lineas rectas

paraleHas.E'Z.C D.cae la linea reírtá.í K.es,por laraihn.i,

ygual.í EZ.al.fK D.Y efta declarado q. A í T.es J'gUSl a! an-

gulo.ITZiy quc TKD.esyguala.i TZ. luego. AI K'esygual
a I.K D.y fon alteniaSjluegoparakíIa es.A'B. a’liCT). que
es le qtici'e auia de dcmoítrar.

Problema
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Problema, io Propoíitió^i-

íForvnpun&o dado tirar vna li&ea reda pa
rállela a vna linea reda dada.

.¿^Sea.A.e! punido dado,y la linea recia dada Tea.B C. co«u

iliene por elpunéto dad». A. tirar vna linea rc&a paralella

a la linca re&a.B C.Tomeíe vn pun&o a cafo en la milina li

mea re&a.B C.y í’ea,D.y tirefe(por la.i. petición) la linea. A
D(y porlapropoíicio n.Z3)hagafe fohre la linea rc£la dada

A D,y enel punélo. A.feñalado é ella,el ángulo.D A Z.ygual

•al ángulo dado.ADB
y eftieda fe le la linea

A Z.derechamente a

la linea A F/por la. z.petición) Y porque cayendo la rcóla li-

nea.A D.lobre las lineas re&as.B C.E Z.hizo entre fi ygua -

les los ángulos alternos!!.A D.A DiB.ferapues.EZ. parale

lia ala.B C.(porlapropofició.z7)Iuego per el pundto dado.

A.íetiro la linea refta.E A Z.paralella a la linea rc&a.B C.

Lo qual conuino hazerfe.

Theorema.zz. Propoficion.32.

CEftendido el vnlado de todo triágulo el an

guio exterior es vgual a los dos interiores de

U parte cótrarjiajy los tres interiores ángulos

del triangulo fon ygualcs arlos redros.

¿t?Sca el triágulo.ABG.y ef

tiedafe vn lado luyo
j y lea

B C.aíla c.D. digo que el an

guio.A C D. exterior es y-

• gual a los d.os.C A B.A B C.

interiores déla parte cótra

ria:y los tres ángulos inte-

% notes
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riores.A B C.C B A.B A C.del triangulo fon yguales a dosre

ííos.Tirefe(porlaprecedente)por elpunélo.C.lallnea.C E
parallelaalalineareÉla.AB.Y porque. A B.esparallela ala

C E.Yfobre las mifraas lineas cae.A C.los ángulos alternos.

B AC. A CE.fon entrefi yguales.De masdefto porque A B.

es parallela a la.C E.y fobre ellas cae la lineareíia.B D.el an
guio exterior,E CD(por las. 27. z8. Z9. propoficiones) es y-
gual al ángulo interior.A B C.oppuefto

. y demoftroíe
,
que

A C E,es ygual al ángulo.B A C.Luego todo el ángulo exte-

rior.A C D.es ygual a los dos interiores y opueftos,que fon

B A C.Á B C,Y póngale por común el angulo.A CB. Luego
A C D. A C B.fon yguales a los tres ángulos.ABC.BCA.G
A B.Pero A C D.A CB(por la.i 3. propoíicion) fon yguales

a dos redtos,luego los ángulos.A C B.C AB.CB A.lonygua
les a dos reftos.Luego eftendido el vn lado de todo triangil

lo,y lo de mas que fe ligue como enel theorema
, q conuino

demoftrarfe

Theorema.Z3 Fropoiició.3 3.

^Las lineas rectas quejuntan a ygualeslineas

reétas y parallclas hacia vnas miímas partes

,

ellas miímas tárnbié fon yguales y parallelas.

ífciSean las lineas reílasygualesypárallelas.AB.CD. yjun
' té las hacia vnas miímas partes las lineas recias. A C.B D.di

go que.AG.y BD.fon yguales y ’Párallelas.Tire fe(poiTapri

mera petición) la linea.B S.Y aífi porque.A B.a la.C D.espa

rállela y fobre ellas cae. B C .los

ángulos alternos.A E C.B CD.lo
entre fi yguales(por la.zy. propo
iicion)y porque.A B.es ygual ala

C D.y común, B.C. luego las dos

A B.B G.‘fon yguales a las dos. B
C.C D.Y el águlo.A B C. es ygual
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al ángulo.B C Dinego la bafis.D B(por la.4.propóficio) es

ygual a la bafis.A C.y el triangulo A B C.es ygual al triágulo

B C D.y los demás ángulos fon yguales a los demás augu-r

los el vno al otro debajo délos quales le ¡tienden yguales la-

dos.Luego el ángulo.A C B.es ygual al ángulo C B D.y el an

gulo.B A C al angulo.BD porq lobre las dos lineas re-

tiras.A C.BD.caela linea retía. fí C.haziendo yguales los ai)

gulos alternos A C B.CB D.entrefi,luégo.A C.parallela es

a la.BD(por la.z7.propoficion)y ella demoílrado qtambic

le esygu al.Luego las lineas retías qjunta a yguales lineas re

¿las yparallelas hacia vnas mifinas parte$,ellas mefmas ta-

bien fon yguales y parallelas,lo qual conuino demolirarfe.

The0re.ma.z4. Propoliti 0.34.

^Los lados oppueftos y los águlos délos eípa

cios de lados patallélQSjío yguales entre íi
: y

la diagonal los corta en dos partes yguales

,

ffdSca el cfpacio de lineas paralelas.A CP B.y fu diagonal

fea.B C.digo que los lados y los ángulos contrario? del ei'ph

„cio AC-DBde lados par alíelos fon entre li yguales, y la día

gonal.B C.le diuide en dos yguales partes.Porq por ler. A’
fc

B
par alíela a la.C D.y fobre ellas cae la linea retla.B C(ps>r la

zp.propoíiciójlos ángulos alternos.A B C.B G D.fon entre

fí yguales,Demas deíto porque.A C.es pnraíiela-a. la
;B D , y

iobre ellas cae la linea retla.B C.los ángulos alternos.AC $
C B D.fon entre li yguales.Luego.fólos

$os triángulos.A B C.B C D.que tienen

Iqs dos ángulos. A B C.A C B.ygtifiles a

los dos ángulos.B C D. C B D el vno al

otro,y el vn lado entre los dos ángulos

ygíialcs ygual al vn lado y común . B C.

acntrambos,lucgo(por lajZ^proppfi-

'k
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clon) los lados réftantes-.ferau ^guales a los lados relian»

teselvno al otrt>,ycI ángulo que reíta ygual al angnlo que
rellv.Luegoellado.A B.es ygual al lado.C D.y ellado. A C.

al lado.B D.y el angulo.B A C.es ygual al ángulo. BDC.V-
porque el ángulo A B C.es ygual al anguloB C D. y el angu
ío.C B O. al ángulo.A C B.Luego todo el ángulo.A B D.es y
guala todo elanguIo-A C D(por la.z.commi lentencia) y el'

ta demoilrado que el angulo.B AC.es ygual al Angulo.CDB
luego los lados oppuellosy los ángulos délos elpacios de la

dos paralelos ¡on yguales entreíi.Digo tábieu qúe la .diago-

nal le xliuide en dos partes yguales. Porque.A B.esygual ala

C D.y la.’B CÍ.es conftin,luego las dos.A B.B C.fon yguales a

las dos.B C.C D.la vna a la otnqy el ángulo.A B C. es ygual'

al angulo.B C D.luego'(pOr la.4 propolició)la bafis, A C . es

ygual alabafis.BD.y el triangulo.A B C.es ygual al triágulo

BCD. luego la diagonal. B C.en dos partes yguales diiiidc al

parallelogramo.A B D C.q era lo que fe hauia de demoftrar

Theorema.Zf. Propofítion. 55

.

^Los paraflelogramos que eftan en vna mif-

ina bafis yen vnas ínfimas lincas parallelas

ion yguales entre fi,

¿*iSeá los parallelogramos.A B C D:E B C Z.que ellan en
Vna mifmabafis^efto es, B C.y en vnas mifmas parailtlas, es

aíaber.A Z.B G. Digo que
el paraltlogramo . AB C D
es ygual al parallelogramo

E B C Z.Por que es paralle

logramOjA BcD. esygual

AD.ala.B.C.(por la.54.pro

poiieion)y por la- ir.ilhw ra
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Zon tambien.E Z.es ygual a la,B C.y allí también A D.es y-
gual a la.EZ.y es comun la.D E.luego toda la. A E es ygual

a toda Ja.D Z.Y la.A B. es ygual a la.D C.luego las dos. E A.
A B.fonyguales alas dos.Z D.D C.lavna ala otra,y elangu

lo.Z D C.es ygual al águlo.E AB.el exterior alinteiior. lúe

go(por la.4 propoficion)la bafis.EB.es ygual a la bafis.Z. C
y el triangulo.E A B.es ygual al triangulo.Z D C. quite fe el

comun triangulo.D I E.Luego el trapezio.E I C Z. es ygual

al trapezio.A B I D.Pongafe pues comun el triangulo.I B C.

Luego todo el parallelogramo. A BCD.es yguala todo el

parallelogramo. E B C Z.Luego los parallelogramos que ef

tan en vna mifmabafis,y lo de mas que fe (igüedo qual coa-

fiino demoftrarfe.

Theorema.zií. Propoficion.jí.

^Los parallelogramos que eftan en ygualcs

bafis y en vnas milinas parallelas fon ygualcs

entre íi.

¿*Scan los parallelogramos. A B C D.E Z I T.Pueftos é las

yguales bafes.B C. Z I.y en vnas milinas parallelas.A T.B I.

digo que el parallelogramo. A B C D . es ygual al' parállelo

gramo.E Z I T. Tirenfe.

B E.T C. Y porque es y-

gual.BCalaZLYlaZI
es ygual a la.E T.Luégo
tambien.B C . es ygual a

la. E T.ylo parallelas, y
juntan las la,B E. C T. y
las lineas que juntan a li

neasvguales yparallélas

fon ciias tainbié yguales y paral!elas(por la propofició , ;?)
Luego.E B.T C.ló ygualcs y parallclas.Es pues el parallelo

gramo.E B C T. ygual al parallelográmo . A B C D
.

porq
tiene
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tiene la mifma.bafis,efto es.B C.y en vnas mifmas paralellas

csafaber.BC.ET.ytambien por efto.E Z I T.es ygual a.E
•BC T,por lo qual el paralclógramo.A B C D.esygüal al p*
rallelogramo.EZ I T.luegolosparallelogramosqueeftá en

yg nales bafes,y lo <ie inas que fe ligue como en el theorema
que era lo que fe hauia de demoftrar

,

Theorcma.Z7. Fropofidon. 37.

^Los triángulos que eftá en vna mifma bafis

y cvnas mifmas paralelas :fon yguales entre Ti

í^Eften los triángulos.A B C.D B C.pueftos en vna mifina

bafis.B C.y é las miftáas lineas parallelas.A D.B C.digo que
el triangulo.A BC.es ygual al triangulo , D B C. eihendafe

(porla.z.petició) A D'.de vna y otra parte afta cn.E.Z.y por
el punflo.B.tirefe latinea

B E
.
paralella a la, C A.

(por la propoiicion.3i.)y

por el punfto.C.tírele . C
Z.(por la mifma)q fea pa
rállela a la.BD. Son pues

parallelogramos.EB C A
D B CZ.(y por la.35.pro

poficionjes ygual el parallelográmo.E E C A. al paralelogrí

nio.D B CZ.porque eftanen vna mifma bafis.B C.y élasinif

mas parallelas.B C.EZ.y el triangulo.A B C.es la mitad del

parallelográmo.E B CA.(por la.34.propoficion)porq la dia

gonal.A B.le diuide por medio,y el triangulo.D B C.es (por
la mifma)la mitad dclparallelográmo.DB CZ.porqla dia-

gonal.D C.le diuide por medio y las cofas que fon mitad de

colas yguales,entre fi fon ygualcs(por la.7,común fentécia)

luego el triangulo.A B C.es ygual al trianguIo.DB C.Luego
los triángulos que eftá en vna mifmas bafis,y lo que fe figue

como enel theorema q era lo que fe hauia de demoftrar.

E Theo
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Tiieorcnu.zü Fropofíció.jS.

Cl>s triángulos que eftan enyguáles bafes y
en vnas miímas parallelas í'on-yguales entreíi

é^Ellen los triángulos.A B C.D E Z.en bales yguales
, ello

eSjtn.B C.E Z,y en vnas mi linas parallelas,es a faber .B Z. A
D' Digo que el triangulo.AB C.es ygual al triangulo. E D Z,

eftienda fe(por la.z.petibión)A D.bíe vna y otra parte afta é

I,T.ypor e¡ puncto,:B.tire:

fe B I
.

parallela a lá C A.

(por la. 3 i. propoRcion^y"

pcrelpun&o.Z.tirefe.ZT

parallela a Ia.D E( por la

mil"ma)luego paraUelogra;

mo es. IB C A. y también.

D E Z T.y(por la,3ó.)eIparalIeIográmo.I BG A. es ygtial al

parallelográmo.DE Z T,porc¡ eftan é yguales bafes,eftoes,

BC.EZ.y en vnas mifinas parallelas que lbn.B Z. 1 T.y el tri

ángulo Á BC.es(por la.34.propoficiou)mitad del parallelo

gramo. 1 B C A.Porq la diagonal'A-B. le diuidep'or’medio, y
el triangulo.D E Z.es(por lamilmaljmitad dei parallelográ

mo.D E Z T. Porque la diagonal-D Z.le diuide por medio,y

las cofas que fon mitad de cofas yguales,fonyguales entreli

(por la.7.común fentencia)Iuego el triágnlo.AB C. esygual

al triangulo.D E Z.Luego los triángulos q eftanen yguales

bafes y en vnas mifmas paralleiasibn yguales entre fi, q coa.

uino demoftrarfe.

Theorema.zs. Propofícion.39.

ffLos triángulos yguales que eftan e vnaníif

ma baíísry hacia vnas mifmas partes eftan en

vnas miímas parallelas. :

Lite»
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r*.Eften fos’dos triagulosygUáles.A B C.D CB'en la mifma

taírsiB’ C; y hacia vna mifmaspartes.Digo que eílan e vnas

’mifínas parftllelás, Tireíe la

linéa.A Dhdigo que, A D es
/ ~P\ \

peraltóla a la.BC,porq fino, / x-/ \ \

tire fe por ei punto, A, la li-
j \ \

nea .A E. paralela ala. B C. / yr \\
(por la propofícibiY,

3
i )y tí Iyr >Ss0\l

refe.EC. luego el rrinnonln cnA

E B C.(pór Ia.37. propoíicion) és ygual al triangulo .ABC.
porque eftanen vna mifma balís.B C.y en vnas inifmas para-

líelas.A EiB C.y el triangulo.D B C . es (por la fuppolicton )
• ygual al triangulo.A B ¿.luego el triangulo. D B C. es ygual

al triangulo.E B C.conuiene faber el mayor al menor,que es

impoí]Ít>le,liiego.A E.en ninguna manera es paralella con la

B ¿.De la mifma manera demoítrareinos q ningua otra fue

ra de.A D.luego.A D.parallela es a la.fí C.luego los triangu

los yguales^y lo que le ligue q fe hauia de demoítrar,

Theorema. 30 Propoííti5.4Q,

CLos triágiilos yguales que eftanfobre bafís

yguales:y fabricados hazia vnas mifmas par-

tes,eftan en vnas mifmas parallelas.

r»)Seanyguales los triángulos. A.B C.CD Eyeften en bales

yguales que es en.B C.C E.y hacia las partes .A D . Digo que
citan en vn as, mifmas para
Jlelás tirefe.A D, por la . i.

petició, .Digo que. A D . es

parallela a la.B E -Porque
11 no tírele por elpúfto. A.

la linea.A Z .parallela ala

BE. ,por la.31. propoliciój

E z y tire

; f;

1
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y tire fe.Z E.luego el triangulo.A B C

,
es ygual al triangulo

,ZCE(porla.38)porqeftanen vnas mifinas bafís,yguales . B
C.C E.y en vnas miímas paral lelas.BE.A Z. Yifil triangulo.

A

B C-es ygual al triangulo.D C E.luego el trianguJo'.D G E.es

ygual al trianguIo.ZC E,el mayor al menor que es imponi-

ble.Luego.A Z.en ninguna manera es parallela a la.B £-y de

la mifma manera demoítraremos que otra ningunafuera de

A D.luego.A D.par alíela es a la.B E.q cóuenia demortrar-fe

.

Theorema.31. Propoficion,4 1. : ijí;

<[ Si vn parallclogramo y vn triangulo tuuie

rcn vna mií'ma baíis:y cftuuicren en vnas mil’

mas parallelas: el parallclogramo í'era el do-

blo del triangulo,

PvEI parallelógrámo.A B C'D.y el trianguIo.EB C.tenga la'

mifma bafis.B C.y eften en las mifmas parallelas ,B C.A E.Di

go que el parallclogramo.A B G D.es el doblo del triangulo :

E B C.tireiefpor la.i.peci-:

jc¡on)la linea . A C. Luego
el triangulo.A B C (por la

3 7 )es Ygual al triangulo.

E B C. Porque ellan en la

mifma bafis.B C, y en las

milmas parallelas.B C. A.

E.y el parallclogramo.A B C D.es doblado al triangulo. AB
C(por la.34.propofic¡on)porque'la‘diagonal.A Cile diuide é

dos yguales partes,por lo qual el parallelógrámo. A B C D.

es el doblo del trianguIo.EB C.inego fi vn parallelógrámo y
vn triangulo,y lo que fe figue reftante

,
quede auia de demo

Arar.

Problema, u- Propoficio.42'

t Sobre-
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^Sobrevn ángulo dadore&iíineolrazer vn
paraílelográmo ygual a vn triangulo dado

,

evSea el triágulo.A B C

y el ángulo reflilino Ja-

do fea.D. conuienepues

hazer en vn ángulo, reéli

lineo ygual al angulo.D.

Vn palíelo gramo ygual

al rniíino triágulo.ABC —

—

eortefe(poria,io.propoí¡iCÍon) la linea, B C, en dosygiiales

partes én el pun£í:o,E,y tirefe(por Ia,i,petició)la linea, A E

y (por la,Z3,propoficion)hagafefbbre la linea refta, E C,eia

el punfto fuyo,E,el angulo,CE Z,ygual al ángulo,D,y (por

lapropoficiñ,5 t)por el púnelo,A.tirefe, A I,para!lela a la,

EC,y,porlamii'ma,p.or elpun£l:o,C,tirefe,C l,parallelaala

linea .EZ, Sera pues parallelogramo,Z El Cydoblodel tri

ángulo,A E C,por laprecedente,y porq es ygual,B E,a la ,
E

C,el triangulo,A B E,por la, 38,es ygual al triangulo
,
A EC,

porq eftan é ¡as bafes yguaies.B E,EC,y enlas mifinas para -

Ilelas,B C,A I,luego el triangulo,A B C,es el doblo del trian

gulo,AEC,Y porqelparallelográmo,ECIZ,y el triangulo

A EC,eftá fobre vna mifuia,bafis,E C, y entre vnasmiíinas pa
rállelas,EC,A I,es doblado elparallelográmo,ECIZ,aI tria

gnlo,AEC,por laprecedente)Luego el paraílelográmo . Z
E CI.es ygual al miimo triangulo.A B C.y tiene el ángulo. C
EZ.ygual al ángulo dado'D,Luego díol’e el paraílelográmo

Z E C 1
.
ygual al triangulo.Á B C.fobre el ángulo refililineo.

CEZ.q es ygual al ángulo. D.lo qual conuino hazerfe.

Theorema^z. Propolicion. 43.

^So yguales entre fi los íuplemetos de aqllos

\

"

»\ i\/ ,
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parallelogramos que eft.iaen la diagonal de

todoparallelográmo.

£^>Sea elpavallelogramo . A B C
D.y fu diagonal fea.AC.y enla di

agonal. A C.eífcen los paralelográ

mos.ET.l Z.y los íupplementos

fean.B K.K D.digo que el fupple-

msnto.BK esyguai al fupplemen,

to
>
K D.Pues porfíes el parallelo-

gramo. A BC D.y fu diagonal. A
C el triangulo. A BC (por la. 34.

propoíició)es ygual al triangulo

A D C.Ite porq.A E K T. es para-

llelográmo y fu diagonal es.A K.Luego el triangulo. A E K“

es por lamiíin^ygual al triangulo. A T K.y por eílo tambie

el triangulo.K Z C.es ygual altrraguIo.K I C.yporque el tria

guio.A É K.es ygual al triangulo.A T K.y el triangulo.K Z C
es ygual al triangulo. K 1 C.Luegolos triángulos.A E K.K I

C

fon yguales a los triángulos.A T K.K Z C.Y todo el triagul®

A B C.es ygualatodo el triangulo. A D C . Luego el fupple-

mentó.B K.que reíta(por la. 3.común fcntencia) esyguai al

fupplemento.K D.q refta.Luego fon yguales entre fi los fup

plementos de aquellos parallelogrütnos q eíian en la diage*

»al de todoparallelogramo.Lo qual conuino demoílrar.

Problema, iz. Propoíicion. 4 4;}

^“Sobre vna linea reíla dada en vn ángulo da

do redlilineo hazer vn parallelogramo ygual

a.yn triangulo dado,
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$Í?'Sca.A B.la Enea;re£hidada

y fea.C.el triagulo dado,pero
el ángulo dado reótilineo fea.

D.cóuienepues fobrc la linca

reóla.AB.hacer vnparellelo-

graino ygiial al triágulo dado

C.e vn aguío ygual al aguio.D

Hagafe(p o r 1a
.42) el pale 1ogra

mo.BEZ I.ygual altriagulo.C

eiíl águlo,EB I.q es ygual al á-

guIo,D.y( por la. z.petició) ha-

ga fe B E.é derecho déla.ABy
eftiendafe.Z I.afta en.T. y por

el píi&o.A por la.31.jppo/icio_,

tirefe la linea.A T.parallela a las dos.B I.EZ.y tirefe (por la

primera petición) T B.Y -porque /obre las paraHelas . A T,
EZ.cae la linea rc&a,T ZJuego los ángulos, A T Z, T Z E,

(por la.Z9’propolicion)fon yguales a dos reótos, y los angu
ios.B T I.I Z E.lon menores q dos reótos_,y las lineas q hazié

do menóresque dos''recios, fe eftiéden en infinito concurren

(por la.f.petició^Luego las.T B.Z E.eftédidas en infinito co

curre, Eítiendanfe pues y concurran en.K.y, por la propoíi

«¡011*31.por el pú&.o.K. tirefe K L.parallela a las dos.E A.ZT
y e

6

ítiendáfe,por la.z.peticio las lineas.T A. I B.afta en los pü
iftos.L.M.luego esparallelogrSmo.T L KZ. y fa diagonal es

K T.y é la nnfma diagonal.K T.eílá los parallelognímos.A 1

M E.y los fupplemétos fon.L B.B Z.Luego,por la.43.L B.es

ygiial aBZ.y BZ,por la.4z.es yguafal triagulo.C.luego ta-

bieXB.es ygual al triaguIo.C.y porq el ángulo, 1 B E. por la.

ií.es ygual al angulo.A BM,y el angulo.lBE.es ygual al án-

gulo. D.liíego el ángulo A B M.es ygual al mifmo.D.Luego
fobre la linea reefta dada.A B.efta hecho el pallelogramo . A
M.ygual al triagulo dado.C.enel ángulo.A B M.que es ygiial

al angulo.D.lo qual conuino hazerfe.

Problema. 13, Propoficion.45’.

E 4 Hazer
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^Hazer vnparallelogramo ygual a vn re ¿lili

neo en vn ángulo dado rectilíneo.

¿fc’Sea elreddineo dado.A BCD. y el ángulo dado re<Slili

neo rea.E.conuiene hazerrn palíelogramo ygual al rectilí-

neo. A B C D. en vn ángulo dado redilineo,tirefe (por la pe

titió. i.)Ia linea.D B.y(por la propoíidó.4 z.'jhagafeel palle

Iográmo.Z T.ygual al triangulo.A B D.enel ángulo . I T K

.

que es ygual al angulo.E.ypor la.4 4jpP 0Ílc‘ó> liagafe i'obre

la linea reda.í T.el

paílelogranio. I M,
ygual al triangulo.

D B.C.enel ángulo.

TIL .q es ygual al

ángulo.E.yporque
al ángulo. E esygu
al el ángulo . 1 T K .y el anguloTTI L .luego el ángulo. I T K
es ygual al ángulo.T I L.pongafe cornil el águlo.MT Í.Iuego

los ángulos.

L

1 T.I T M.lon yguales a los angulos<K

T

1 . 1

X

M.y los ángulos.L 1 T. 1 T .M fonpor la.ip.yguales a dos re

dos,luego ios angulos.K T I.I T M.lon yguales adbsredos
luego delde vna linea reda.í T(por la. 14.propoíició) y def-

de vnpunto enella.T eftan lasdos lineas redas.K T.TMno
azia vnas mil mas partes que hacen de vna y oírU. parte án-

gulos yguales a dos redos.Luegoen vna lineareda ella.A T
con.T M.y porque fobre las palíelas.KM. Zl.caelalineare

da.T I.fon ygual.es. entrefiporla.29.propoíicici5ylos agplos

alternos.MT X.TI Z.pongafe coiiiiin' elángu.lo.T I L.luego

los anguIos.M T I.T I L.fonyguales.alos ángulos,T I Z. T £

L.y los anguIos.M T I.T I L.por la mifma,fonyguales a dos

redos,luego en derecho ella la linea.Z I.dela linea. IL.y por

que.K Z.(por la-34)es ygualypalela ala.T l.y la.M L.alaTl

luego por la.i.comú fentécia.Z K. es ygual ala.M L.y palíela

porÍa.30,ppolició. Vjuta las las dos lineas redas.KM.ZL.



EVCLID'ESr
^

33.
luego las lineas.K M.Z L.(por la propoíicion.33.)fon ygua-
Icsypalelas.Iuego.K Z.MtjLes pallelogramo

?y porque-" por
la.42.)el triangulo.A B D.es ygualalpallelogramo.Z T.y el

triagulo.D B C.alpallelogramo.IM.luego todo elredihneo
A BCD.es ygual artodo cípallelogramo.K Z L M.Luego ef

'ta hecho elpailelográino.K Z L M.ygnal al redilineo dado
ABC D.enel ángulo. KML.q por la. 34. es ygual ai ángulo
dado.E.Io qual conuino hazerfe.

Problema 14. Propolicion.46

fD e vna linca rcóta hazer, va quadrado.

«[Sea la linea reda.A B.conuiene defcribir vn quadrado de

la linea reda.A B.faquefe
?
por la.n.propofició,é ángulos re

dos -Cobre la linea reda.A B.defde el punto dado. A.la linea

A C.y corteíe'(por la.$.propoí¡cion ) la

linea. A D.ygualahuA B.y (por la pro-

policio.
3
i)porel punto. D.tírele.DE.pa

líela ala. A B.y por la mifma, por elpun
to.B.tireffc.BE.palela ala.A D.luego es

pallelogramo.A D E B.luego esygual la

A B.alai.DE.y la A D.ala.B E.porla. 34

y la. A'B. es también ygual ala. A D. lue-

go las quatro.A B.A D.DE.E B.í’on en-

trefiyguales luego el pallelogramo.AD
E B.es equilátero. Digo que tatnbié es redangulo

,
porque e

laspallelas.AB.DE.caelalineareda.A D.luego los angn -

los.B A D.A D E.por Iapropofició,29.fonygua1cs a dos re-

dos,y el ángulo.B A D.es red o.luego el ángulo.A DE.tam
bien es redo,y los lados y los ángulos opueftos de los efpa-

ciospalelogramos lonyguales entre íi(por Ia.34.propo(ici5

luego lo§ ángulos contrarios.A BE.B E D. abos tambié fon

redos.luego. A B E D.es redangulo,y ella demcítrado que

también eqdjivitero, luego es quadrado,y hecho déla linea,

A B.que conmiiohazerfe.

Theorema.33.. Propoíitio. 47 •

En los
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CEn Jos triángulos redangulos el quadrado

que es hecho de el ladoq'efta opueíto al angu

lo retío es ygual a los dos quadradosq fon he

chos de los lados q cotienen el ángulo redo,

daSea el triangulo reídágulo.ABC.qtengja reído el ángulo

B A C.digo que el quadrado q es hecho del lado.EC.esygual

a los quadrados q fe hazen de B A.y de.A C.Defcribaíe, por

la.qú.dela.B C.el quadrado.B DE iE,y por la mifma, de la B
A.y dela,A C.los quadrados.A B Z l.A CK T .y porelpúto
A.tireíe.A L.parallela co la.B. D.C E,por lípropofioio^ji, y
por ¡a. i.petició tírele A D.C Z.yporq los 5gulo3.B A C.B Al
ion reídos.Luego tiradas dos lineas reídas.A G.A l.defdé v -

na linea reíd;».A B.y defde vn pililo en ella.A. no.hacia vnas
mifmas ptes hace de vnay ot.rapte águlos iguales a dos xe»

Ídnj;3
porla.i4.ppofici6 )

luego é derecho efl# la.

A

C.üla.A Iy por eito.tábié

BA ella'é derecho de. A

y por q el ángulo. D B ,C.

esygual al angulo.ZB A.

povq cada .vn.o del Los es

re£do:p6gafe comú el án-

gulo ABC,. Luego todp
D B A es ygual a todo el

ángulo ZBC.y porq las

dos.A B.B D.fon.yguales

alas dos 13 Z.BC.lavna

a

la otra,y el águío. DBA
es ygual al anguío.Z B C.

luego ¡a liáis?.A i),por !a.4.,ppofictó,esyguq|jpla bafis.Z C.

y el triangulo.A B D.al triangulo.Z B C.ts ulíiedi ygual. V ql

paral!elogramo,BL,pop L1.4 i,es doblo del triangulo.A B D
por
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pofq.tieue vna mi fina b'alisqes. B D
. y eftüen vnas mifmas

parailelasj es afaber.D B.A L.y tábié el quadradod B.por la

milsna,cs doblo del triáguío.Z B C.porq tienela mifma baíis

í] es.fi 2
.

y

ella en vnas mifmas parallelas^es a faber.Z B. 1 C.

y las colas q fon doblo de colas yguales,por la. 6 .común fen

téciai,cntre 11 fon ygna!es,Luegó elparailelográmo.B L. es y
goal al quadrado. 1 B.Semejátemente fí,por la.i.peticion

, fe

tira.A E.B K.íe ¿emoftrara elparallelográmo.C L.fer ygual

al.qnadrado,T C, Luego todo el quadrado.B D EC,esygual

a los dos quadradoSjl í¡ ,T C,Y el quadrado,B D E C, es he-

cho xlel&jB C,y los cuadrados,! B,C T,fon hechos dela,B A
A C, Luego el quadrado'cpde el lado.B C . fe hizo es ygual a

los quadrádos q fon hechos deloslados,B A,A C ,
luego cu

los triángulos re¿tangirlos el quadrado q es hecho del lado

q eítaoppueíto.al ángulo reólo y lo que mas fe ligúe cómo é

el theorema,que fe hauia de demollrar,

Theolema. 34 . Inopoíieioa.qfí.

í¡~Si el quadrado que es hecho de vno de ios

lados del triagulo fuereygual a aqllosquadra

dos que de los demas lados del tmgulorel an
guio compreheiidido délos dos lados relian

tes del triangulojíera reólo

.

p*i El quadrado que es hecho

del vn lado.B C.del triangq lo. \
ABC. fea ygual a aqllos q lia-

. \
tirados que fon hechos de los \
lados.B A. A C.digo que el an -

gulo.B A C . es re616 . Saquefe' ^

(por la.ii.propoíuió)defde el

pulidlo. A. la.A D. en ángulos \
reítosconla dinea recia . A C. s V
y(porl¿.;.propoficion) ponga' / \
le.A D.ygualala.A B,y(porla ^ —

-

.i.petkió)tire le.D C.y porque esygual.D A.a la.A B.clqua

drado
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di ado que es hecho de.D A. es ygual al qnadrado de la. A B.

póngale común el quadrado dela.A C.Luego losquadrados

dela.D A.y dela.A C.fon yguales a les quadrados dela.B A.

y de la.A C,.y(por la precedente)a los quadrados déla. D A.

y dela.A C.esygual el quadrado dela.D C .porque es refto

el angulo.DA'C.y a los quadrados dela.A B.y dela.A C(por
lafuppofició)es ygual el quadrado dela.B C.porque elloalfi

fe admitió. Luego el quadrado de la.DC.es ygual'alquadra

do dela.BC.por loqual el lado.D C.esygual al lado.B C. Y
porque.A D.es ygual a la,A B.y común la.A C.luego las dos

DA,A C. fon yguales a los dos. B A.A C.y labafis. B C. ala

bafis .D C. es ygual, Luego elangulo.D A C(por laoftaua

propoficion) es ygual al angulo.B A C, y el ángulo . D A C.

es rcót o, luego tábien el ángulo B A C.es redto, Luego
11 el quadrado que es hecho de vno de los lados

éaa del triágulojfuere ygual aaquellosqua

drados q de los de mas lados del trian

gulo,él ángulo cóprehendido délos

dos lados reliantes del trian-

gulo, fera re£Vo
,
que fe

auia de demolti ar.

é*> (.:.)

fFIN DEL PPJMERLIBRO;
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LIBRO SEG VND O
DE LOS ELEMENTOS DEEVCL1

des Megarenfe philofopho, Griego.

Parallelográmo rectángulo.

^Todo parallelográmo re&angulo fe dizc ef

tar contenido debajo de las dos lineas reCtas

que comprehendcn el ángulo redro .

Que fea gnomon.

(¡¡"Cada vno de aquellos parallclográmos de

todo parallelográmo que cita en la diagonal

fuyarcó los dos fupplemécos fe llama gnom5

Theorema. i. Propoficion. i„

fS i fueren dos lineas reCtasry la vna dellas fe

cortare en algunas partes,cl rectángulo com
prehendido debajo délas dos lineas reCtas

es ygual a aquellos rectángulos que fon com
prehédidos de ella no cortada y qualquicra

parte ;

i
Sena
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Aí.Sean las dos fincas reílas.A.y la.B C.y corte felá yna de-

Ilas.B C.compquiera^ello. estenios píitos.D.E.digó qtieelrc

¿tangido. cóprehendido dela.A.y deia.B C. es ygual al recían

guio cóprehendido dela.A.y deia.B D.y a aquel que déla.A.

y dela.D E,y también a aquel que déla. A.y déla. £ C. Porq,

(por la. i i.propoficion del.i)íáquefe defde.B.la.B Z.en angu

los reétos con la, B C
. ( y por la. 3.

del.i.)pógafe también la.B l.ygnai

a la. A.y por.I.tirefelalinea.I T.pa

rállela a la.B C(pot la.31.del pri

mero y(por la mifmá)por los |>uh

¿los. D.E,C.tireñfe a la.B Idas pa-

rállelas. D K.F.L.CT.espues ygual

BT.al.B K.D L.E T.y el.B T.esy-

guai al que de. A.y deia.B C-Porque es comprehendido déla

I B.y de la.B C. y es ygual.B 1.a la. A.y B K.es ygualal que de

la.Á.y deia.B D.porquces comprehendido déla .Bl.y déla

B D.y es ygual.B I.a la. A.Pero. D L.es ygual al que de la . A.

y dela.D E.porquc.D K.ello es^B Les ygual a la. A .Y de mas
defto déla íWiíina manera.E T.es ygual al que de la.A.y de la

EC.Luegoelquees comprehendido de la .A. y de la. B G.es

ygual al que déla; A.y deia.B, D.y al que déla.A.y de la. E Pq
y también a aquel que déla.A.y dela.EC.Luego fi fuere 'dos

lineas reélas y la vna de ellas fe cortare.y lo que de mas fe ii

gue,que fehauiade demostrar.

Theoremn.r. Propofcion.z.
^

<[ Si vna linea re£ta fe cortare como quiera

:

los rectángulos que de toda ella y qualquiera

de (us partes fon c omprehpndidok :{ori ygua-

les a aquel quadrado que es de toda ella.

Cortt
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Á»)Cortefe latinea recta.A B.como quiera enelpunto.C. Di
go que el rectángulo comprehendido de.A B.B C.con el re -

¿tangido contenido de la.B A.A C . es ygual al quadrado da
Já.A B.Defcribafefpor la.46.del ,i.)dela A B. el quadrado. A
DE B.y faqnefe ( por la. 3 i.del

1.') por el punéto.C.laCZ. para

líela a las dos.A D.B.E.Espues

ygual.A E.con.A Z.y con . C E.

y .A E.es el quadrado dela ;A B

y AZ.el rectángulo contenido

de la.B A.y délaA CipOrque es

comprehiiidido de la.DA¡y de.

la.A C.y esyguaLÁ D.ala.AB.

y CE. a aquelquede.AB.BC.
porque es ygual.B E.a;la,A B.Luego él que de.B A.AC.con a.

quelque de.A B.B C.es ygual al quadrado que de.AB.Luego
fi vna linea refita.Y lo que de mas fe ligue como eneltheore-

majlo qual conuino demoilrar.

Theorema.}. Propdliciou .3.

^"Si vna linea refida fe corta comoquiera el re

¿bangulo comprehendido de ella toda
: y de

vna de fus partes es ygual al redtangulo tom-
prehendido de fus partes y a aquel quadrado

que fe hace déla dicha parte,

^[Cortefela linea refita. AB'.jComoqiiiera en el punfito. C.

digo qneéiirefiiangulo comprehendido déla A B.y. dela.B
Ces ygual al refitangulo comprehendido de la . A C

. y de la

C B.con el quadrado que fe hazc de la.B C. Defcribafe ( por

la.46.del.1Oel quadrado déla. B C.que íea.CD E B. y eftirn»

dafu.E D.alta en.Z(por la.z.peticion.y por el punfito.A. tire

fe,por
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fe(porla.ji.del.i.Ia. A Z.parallel*

a las dos C D,B E.Es pues aera y-

gual. A E.alos dos. A D. CE.y A
E. es el rectángulo ccmprehendi-;

do de. A B.yB C. porque fe com-
prehende de la. A B.y de.la.B E. y
es ygual a la.B C.lá .B E.y A D. es

el que de.A C.y B C.porque es ygual . D C.ala.CB.y D B.es

el qu adrado que fe hace de la.CB. Luego el reftangulo con

tenido de la.A B.y dcla.B C. es ygual al reftangulo compre
hendido déla A C.y dela.C B, có cLquadrado de la.B C.Lue

go (i vna linea refta fe corta,y lo demas que fe ligue enel the

orema que conuino demoftrarfe.

Theorema.4. Eropoficioii.4.

^ Si \ma linea recíba fe corta como quiera, el

quaclrado que.es hecho de ella toda es ygual

a los quadrados que fe hace de fus partes
: y a

aquel recítangulo que dos vezes fe comprehc
de debajo de fus partes.

Pí.Corte fe la linea refta.A B.en

elpunfto.C.como quiera, Digo
queelquadradodel.r AB. es y-

gual a los quadrados que, fe ha-

rén déla. A C.y de la.B C, V *1 re-

ftangulo que dos vezes es conte

nido dela.A C.y dela.C B. Deferí

bafe(por la.46. del. 1) elquadra-

olo.ADEB.déla linea.A B.ytire

fe.B D.Y (por la,
3
i.deI.r)por el’punfto.C.tirefe la linea,ZC

parallela a ambas,A D,B E.que diuide a la diagonal,B,D,en

elpunfto
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f(slaliu^iK:^ih^ajmiKifcABÁi¿^oc:diCÍdkiíKsí«íX}>ai

5SSts3s®®.encl púto.I,y(por la rujfma)por.I.tirefe.T K-.pa-

líela a ambas.A B.D E.y porque.Z C.es p.iU'la ala. A D.y lo

bre ellas cae.B D.(por la.29.del. i.)el ángulo exterior.C IB
es ygual al interiory oppucfto.AD B.y el ángulo. A D B. es

ygnal al .A B D.,por la.j.del.i.porqueellado.B A.es ygual

al lado.A D,luego elanguIo.C ÍB.es ygual al ángulo . IBC
por lo quaI(porIa.6.del.r .)e!lado.BC es ygual al lado. CI.

y.C B.por Ia.34.del primero es ygual ala.l K.y la.C I.ala KB
juego la.l K.es ygual ala.K BJuego.C lKB.esecjuilatcro.. Di
go quetanbié.es reñangulpporq In.C I.es palela ala.BK .y
cae fobre ellas la linea.B C,luego los ángulos . KB C. 1 C B

.

(porla.29,del.i,)fonyguaIes a dos reños y el ángulo.K BC,
es reño,Iuego tambié es reño el angalp.B C I. por lo qual.

(porla.34.deI. i,)tambien los ángulos oppueilos.ClK.ÍKB
fon reños.Ltiego.C B K l.es retangulory ella deinoílrado q
también es equilátero,luego es quadrado,Y es déla. BC.Y
por ello mil'mo tambien.T Z.es quadrado y es dela.T l.cfto

es déla.A C. por lo qual los quadrados.T Z .C K.fon délas li

neas.A C.CB.y porque.A l.es ygual a.l E.y.A l.es el que déla

A C.y dela.G B.porque.IC.esygual ala.CB.hiego.lE.(porla

43. del. 1. )es ygual al que es dela.A C.y déla.C.B.luego.A l.l

E.foii ygúales al q es dosvezes dela.A C.y déla CB.y los qua
diados.TZ.CK.fondela.AC.y dela.CB.Bor loqllos quatro

Al.BI.T Z.lE.lbnygualesalosquadrados que fehazendo
la. A C.y déla.CB.y aquel reñágulo que dos vezes es hecho

dela.A C.y dela.B C.y el.TZ.l A.CK.lE.fontodo. A D EB.
ques ti quadrado hecho dela.A B.luego el quadrado q es he

cho dela.A B.es ygual alos quadrados que lehazen dela.A

C

y déla.CB.y al reñágulo que dos vezes es comprehédidode
baxode.A C.y dela.C B.Luego fivua linea reña fe corta cq
mo quiera elquailrado que es hecho de ella toda,es ygual a

los quadrados que fe hacen de fus ptes y aaqiiel reñágulo

que dos vezes fe comprehenue debaxo de fuspartes.

De
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«Pe otra manera de moftrar lo miímo

Pv Oigo ñ el quadrado.AB.es iguala aquellos quTrdrados q
fe hacen déla.A C.y de la.C B,y a aquel reftangnlo qtrcrdos

vezes es copreheñdido debajo déla.A C.y dela.CBi Porqen
ía mifuis d'efcription.porqes ygual.A B.a Ia.Á D.esyguaíel
ángulo.A B D. al ángulo.A D B(por la. f.del.i.)Y porque Je

co Jo triangulo los tres ángulos fonjpor La. jz.del.i.ygualesa

dos reftos.lós trés ángulos.A DB.DB A.B A D.del triangu

lo. A B D.fod yguale3 a d'os reftcrs por ía mifma.Y el ángulo

B A-D.es reciro-jLu-égo los otros ángulos . A B D.A D'B.f&.u

yguálés a vil reílo'.Y fon yguales el vno al otro: Luego cada

Vno'de los dos.A B D.Á DB.es la mitad d e reéVo.Y’el ángulo

BCT.es réfiojporqué es ygual al ángulo, Aáopuefto ,-por la

veyuce y mieuedel primero.Luego el anguio.C 1 B’.que reda

es-la mitad de teño.Luego el anguio.C i B'.eíygual alangu-

guio.C B l.por füqiial también el latío". BC. es ygual a C !..

YBÓ.es-yguala .1K. y ,C1. ala.B K.cs también ygual
,
por la

jq.dl.i.Liiego equilátero es.C R.y doncel anguio.C BK . ré-

tto.Luegó.C K,es quadradOjY es d<r!a,B,C,y por eíboinilmo

tibien.T E, es quadrado: TygttA al que de la.A C’.Iiiego.C K
T Z,fci)npiadrados y fórfyguales a aqllos qnadV.ados que je

ftazen d’eia.AC.y delai.CBjY porque.A I.es>ygnalaI;E..J,y A I

es ygual al qn e delatAC,y cíela.C B.Porqil C. es ygual a la.

C

B’.Liíégoi.tápieiv.E Les ygual al que es hecho déla.A C.y déla

C B.luegolA'i.ELfon ygiiales al que dbsvezcs. es hecho dé
la.A C¡y dela,C B,y,C K,T Z,fon yguaíes alos quadrados ij

fon hechos déla. A,C-y dclaiC B.LucgoiCK.TZ. A1,IE fon

yguales a aquellas que fon hechordehqA C,y de la. CB. y a

aquel que dos veces ella debajo de. A C.y de.C B .y el . C. K.

T Z.Al.iE.íbn todo' el quadrado que es liecho
_deÍa;AB.lue

go el quadrado que fe hace déla.A B,es ygual'ados quadra-

dos que fe hacen déla, A C.y del.i,C B
. y a aquel rectángulo

que dos veces es compreliédido debajo déla,A C,y dela.BC,

Lo qualconuino demoftrarfe

Corolario, o ¡Ilación. De aqt!
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®‘D c aquí es man ifiefío q en los cípacios qua

drados, JosparaJicIogramos que cftan en la

diagonal ion quadradas, . .

Theomna.f. Propofícion.f.

CSí vna línea redia le corta en partes yguales

y en dcfiguales el rectángulo que fe compre-

hende délas partes dcfiguales de cllatoda,hi-

tamente con el quadrado déla parte cíe c me
dio délas diuifiones es ygual al quacirádo que

es hecho déla mitad,

£fc>Cortefe la linea reóla.A B,cn partes yguales en,C,y é Je
liguaies en,D.digo q el reñangulo cóprchendido déla, A D,
y deja,D B,iüntaméte có el íjdrado dela,CD,esygual al qua
drado q fe hace dela,C B(Ddcribá fe por la.4¿.del,r()el qua
drado,CEZB.-dela,CB.yporla.i,petic¡6 tirefe.BE,ypor la.31

del,i,por.D.tirefe,D l.pallelaalas dos,GE, BZ. q corréala

B E.efd pü£lo,T,y denjas dejlo,por la mifmá,por,T, tire fe

K M,ygual a la,A B,y palíela a las dos,A B,E Z,y tabic (pop

la mifma)por elpfi¿ío.A,defe,A K,pallela alas dos,C L,BM
y poiq(por la,43,del,i)el fupleméto,C T,es ygual al fuple -

m?to;TZ,p6gafe comfi ,D M,Lucgo todo,GM,es ygual ato

do,D Z,y,CM,esyguala,A L(porU,3<í,del,i)porq ,
A-Ceé

ygual a,C B.y ella entre las dos palíelas.AB.KM.luego tibié,

A L.es ygual aD Z.pógafe coruú.C X.luegotodoi A T.es y »

guala.D L.D Z.y.A T.es yrap—
gualalqdebaxode.AD.D
B,porque,D T,es ygual a, -~

DB, V,Z ÜL, esgnemoniK—
dc,L I,luego el gnomon, C
MM I,es ygual al que deba
so de,A D,DB,pongafe co

‘ E z mtin
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mun,L I,ques ygual al que fe haze de,C D,luego el gnomo
CM I,y,L I, ion yguales al rectángulo cóprehendido deba

so déla,A D,D B,y al quadrado que fe haze de, C D
, y el

gnom on.CM l,y el,L l.fon todo el qtiadrado,C E ZB,quej
dela,B C,luego el reftágulo cóprehédido debaxo déla,AD
y deía:D B,juiitaméte con el quadrado q fe hace dela,C D,
ts ygual al quadrado que fe haze dela,CB,luego fuma linea

refta y lo demas que fe figue como en eltheoremalo qual

cconuino demoftrarle,

Theorema.6. Bropoficion. ¿.

fSÍ vna linea recta fe diuide en dos partes y
guales y le le añade en derecho alguna linea

xeófcael rectángulo comprehcndido debaxo

de toda ella có la añadida,y de la añadida, jú

mente conel quadrado que fe haze de Ja mi-

tad,es ygual a aquel quadrado que como de

vna es hecho deja añadida y déla mitad juta

mente,,
ÁpCortefe la linea refla, AB.endos yguales partes en el pú
to,C,y añadafele é dérecho'vnaJinea re£la,B D,digo quelre

£1ángulo comprehendido» de la

A D.ylaJB D.juntamente conel

quadrado que fe hace de la.B C.

es ygual a aquel quadrado que
fehacedela.DC.hagafe,por la

4C.del.i,elquadradodeía. C D.

que es.C EZD,ypor la.i.petició,

tirefeD E.y, porla,-$ i.del.i.por

el punido,B.tire fe laparallela,B I.con la.CE.y con la. D Z.

que
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corte a la.DE.en elpunfto.T.yfpor la mifma)por el punto.

T.tirefe.K M.parallelaa catiavnadelas dos.A D.EZ.Y tibié

por la mifma,por el pííóho.A.tirefe.A K paralíela a cada vna
delas.dos.CL.D M.luego porqfpor la.36.del. i.A C.esygual

a la.C B. es ygual.A L.al.CT.Y por la(43.del.i)CT es ygtial

a.TZ.luégo AL.ala.T Z (por la.i.comú fentécia)es tibien

ygual.Póngale comnn.C, M.luego todo.A M.esygual algno
mon.N XO.y A M.es el q fe hace de.AD.y de.D B.porq es y-

gual.D M .a la,D B.por elcorolario déla.4. del a)Luego tant

bié el gnomo.N XO.es ygual al rectángulo cóprehendidodc

la.A D.y de la.D B.Pógafe comú.L l.q es ygual al quadrado

q fe hace dela.C B..luego elpeftágulo cóprehédido dela.A D
y de la.DB.iútaméte pó aql quadrado que de la.B C.es ygual

al gnomon.N X O. y ál.L l.y elgnomó.NXO.y el.L I. l'on.to

do elqu'adrado.CEZ D.q fe hace dela.C D.Luegoelreflágu

lo cóprehédido dela-AD.y dela.DBiuntaméte.có elquadra

do q es dela.B C.es ygual al quadrado que es dela.C D. Lue-

go ¡ivirá linea reftta,y lo de mas que fe figue.Lo qual couino

dcmcftrar,

7 h.eorema. 7. Propoficion.7.

«[Si vna linea reda fe corta comoquiera,clq

le hace de roda ella,y el q de vna de fus partes

abes quadtados,fonyguales alrcdagulo co-

prehendido dos veces de coda ella,y la dicha

parte,y al quadrado que fe hace tic la parte q
relia.

c^Cortefe como quiera la linea re6La.AB.enIpü£k>.C. digo

q los quadrad.os q k hacen dela.A B.y dela.B C. Ion yguales

al repágulo cótenido dos veces dela.A B.y de la.B C.y a aql

quadrado q fe hace dela.A C.Hagnfe ( por la.46. del. i)de la.

B.el quadrado .

A

D E B.y deferibafe la figura . Yporq por I*jl

(43.del,i)es ygual^A I.aí.I E.Pógafe comnn.C 2 . porq todo
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AZ.es yg'.ialatoJo.OE.Luego.AZ.yCE. fon el doblo de
A Z y.A Z.yCE • fó el gnomo, K
LM.y elqdrado.CZ. Luego el

giiomS. KLM.yel quiultido.

G Z . es el doblo. D E.AZ, y es

también el doblo de. A Z. lo

q-dos veces fe hace de. A B . en

BC.porq esygual.B Z.a la,B C
Luego el gnotnon.KLM. y el

quadrado.C Z.es ygual al reélá

guio cótenidodos veces de la.

A B.y dela,B C.Pógafe comfl.D Iiq es el quadrado de .A C

.

Luego el gnomon.K L Míy Ios quadradós,D 1.1 B.fónygua -

les al reílangüldq fe cótiené dos veces déla.A B.y de ía.B.C

yalquadrado qfehace dela.A C. el ygnornó KLM.ylos
quadrados.Bl.Dl.fontodo.B A D E.y.C Z.qfonlosquadra
dos de la.A B.y dela.B C.Luego los quadrados dela.A B.yde
la:B C.fon yguales al í'eñSgulo cóprehendido dos veces de-

bajo de.AB.B C.con aql quadrado
q

fe hace deia,AC.Luega

fi vna linea refla^y lo que mas fe ligue como enel theorqma,

que conuino deinoftrarfe.

Theoréma.S. Propoíicion .?.

^Si vna linea redta fe corta comoquiera,el re

ótáguloqfécóprehcdequatro veces debajo

de todá ellay de vna de fuá partes con el qua

drado qüe esdela parte q refta,esygual al qua

drado q fe hace de toda ella y de Ja dicha par

re como de vna.
«¡¡Córtele la linea re&a.A B.como quiera enelpíí&o.C, digo

q el reclaftgulo q qaatro vezes ie cóprehede tiebajo de. A B.

y dela.B Gamita;uete con el quadrado déla. A C, es ygual a

í

qua»
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qtiaclrado cj fe creícribe de la . A B,y de!a. B C.como de rna.

Por la,Zipefidó,eftiédafeen derecho a la linca. A B;. la ¡idea

B,D. y págale leygual la. B
D.a la C B(por la. r.del.i.)y

p0rla.4C.de!, i,defcribafe el

cjuadrado.A E Z D. de la. A
D.yhagafela figura dobla-

da.Pues porq es ygual. C.B.

ala,B D.y C B.ala.l K. es y-

gual.Luego(porIa.34.del.i)

B D.es ygual a la.K Ñ, Lue-
go tábié.l K.es ygual ala. K
N-V tábien-PR.ala. RO.es
ygual,Y porq.B C. es ygual

a la,E D, y la. 1 K. ala.KN
Luego ygual es.C K.a K D.y el.I R.a.RN(por la. 36. del.i)y

porla.43,del.i.")C K.es ygual,».R N,porqfon fupplementos

del parallelográmOjC O P D.luego,K D.es ygual.a.RN.lúe

go.C K,D K.l R RN.fon entrefiyguales.Luego todosquatro

fon quatro veces tiito que,C K. Iten p.orq es ygual . C B.a la

B D,y la.B D.es ygual a la.B K, efto.es a la.Cl.Luego.C B. ef

to es.IK.es ygual a la.R P.luego.C Les ygual a la.R P.ypor
queyguales.CK.al.KP.y.PR.a la.R 0,es yguaI,A I, a,L P,

y,Lp,al,R T,y,M Obporla, 43,,del, 1) es ygual a,0 t,porq¡
fon fupplemétos del parallelográmo,M L.luego rabien, A I.

es ygual al.R ;Z,por la, 43,del mifmo,Luego ios quatro,A 1
,M O..P L,R T,ibnyguales entre fi,Luego todos quatro fon

el quadrnplojde A Í,Y efta demoftradoque los quatro,C Ií,

K Ü,lR.RN,ibn ol quadruplo de,CK,Luegolos ocho q abra
tan algnomó.S QJqfon el quadrupul.o de,A K,Y porq A K,
es el q déla,A B,y dela,B D,porque, B K, es ygual a la.B D
Luego el q,quatro veces es déla,A B,y de la,B D

, es el qua-

drupulo de,A K,Pero efta denioftrad o q el gnom ó,5 Q_F,<*

quadruplo de,A K quatro doblado,Luego lo q quatroveces

CS hecho de,A B,y de,B D,cs ygual al gnomo,S QJs^pogafe
" F 4 pues
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pires comíí,X T,q es ygual al quadrado déla,A C ,

Luego el

quatro vezes comprehendido de la-. A.B.y de la B D,con el

quadrado dela.AC.esygual aignotno.S QF.'y al quadrado

xT.y elgúpmo.S QF.yXT.y fó todo el quadrado.AEZD.

q es déla. A D,luego lo q quatro vezes es déla
,A B, y <fía,B

DJuntaméte con aquel quadrado que fe hace déla, A C, es

ygual al quadrado q le haze día, A D,Y la, B D, es ygual ala

B C,luego el reóbuigulo coprehendido quatro vezes de la,

A B,y dela,B C,júntamete co aquel quadrado q fe haze día

A C,es ygualal quadrado que fe hize de la,A D, ello es déla

A B y de!a,B C,como de vna. Luego íí vna línea reóta
;y lo q

de mas fe ligue, que era lo q fe auia de demoltrar

.

Xheorema.9 Propoíició. 9 ..

^"Si vna linea re¿ta fe di aide cygualcs y en de

íiguales párteseos quadrados q te hazen de

las partes déíiguales d toda rilaron el doblo

de aquel quadrado que fe hace déla mitad
,

y

del que déla que efta en medio délas diuiíio-

^Vna linea re&a.A B. córtele enyguales ptes en el punto.

C.y en desiguales en.D.digo que los quadrados de la.B D. y
dela.D A. fon el doblo de aquellos quadrados que fon de la.

B C.y dcla.C D.Saq.uefe delde el puto.C.fobre la.AB.vna en
agidos re&os qfea.CE(por

la. 11. del.i )y haga fe ygu al

a cada vna cíe las dos . C A.

CB.(porla.3,dl.i,y(porla.i.

peticio,tirenfe,A E.EBypor

la.31.del.!. )por elpunto.D-

faqfe. DZ.palíela ala..E C (y
por la melma) por el püto.Z.tirele

4
Z I.palela ala. A B.y por

Ia.i.petició,tirefe.BZ.y porque.B C.esygual ala.C E.por la

quinta del. i. el ángulo. E BC.es ygual al angulo.C E B.yporq

ángulo dejunto, a, C. es reído,luego los demas angulos.E B
C^CEB
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.

C.C E B.fon yguales a vn reótojluego cada vno délos ángu-

los.B E C.E B C.es la mitad de vn reóto^y por lo mifmo ca-

davno délos dos.E A C.C E A. es la mitad de vn re£lo,Uicgo

todo.A E B es vn reóto.Y porque.I EZ. es la mitad de vn re

&o,y es reóto.E I Z.porq es ygual al interioryopuefto (por

la^p.del.i.jefto es al angnlo.E C A.luego.E Z I. q reíta es la

mitad dereóto,luego por la.tf.comu lenteclavel ángulo. IEZ.

es ygual aí.EZljpór lo ql porla.ó.dl.i.el lado.Z I,e$ ygual al

lado I E.Iteporqel agido. A. es medio re£to,y el agulo.ZD A
es retOjporqs ygual al interiory opuefl:o.ECA,(por la^2p di

.i)luego. AZD.es medió rccto,lncgo el ángulo. A. es ygual al

DZ A y aífi(pór la. 6.del.ñ)el lado. DZ.es ygual al lado.DA
y porq B C.es ygual a.CE.y es ygual el quadrado de la. B C.

al dela.C E.luego los quadrados dela.CB.y de ía.C E. fon do
blados al dela.B C.y(por Ja.47-del,i)alos dela.B C.y dela.C
E.es ygual el quadrado q fe hace de la. E B,porq el angulo,B

C Ey es reóto.,Íucgo el quadrado dcla,B E,es el doblo di de

la,B C,Ité porq, E I,es ygual ala,l Z,fera ygual el que déla,

Z I, alque dela,l E, luego los quadrados que fon dela,I E
, y

deía,IZ,fon el doblo del quadrado de Ia,IZ,y alos quadra
dos q fe hazé de la E I,y dela,í Z,es ygual el q de la,EZ,por

la,47.,delji,luego el quadrado dela,E Z,es doblado al de la

IZ,yes ygi?al,IZ
}
aIa,C D,luego el dela,E Z,es eldoblo de el

deh^CDjyes el q fe haze dc-la,B E,el doblo di q fe hace déla

B C.luego los adrados dela,BE,y deln,E Z, Ion el doblo de
los qdradosq le hace día, B C,y C D, y alos q fe hace dela,B

E,V dla,E Z,esygual el q fe hace dla,B Z,perla.47 dl.i.norq

el águlo»«B EZ.es reóto,luego el qdrado cíe la.B Z.es el do-
blo délos q fe haze. dela,B C.y dela.C D.Y al q fe hace déla.

B Z.fónyguales los q fe hace dela.B D.y dcla.Q Z. ( por la.

47,del.i.)porq es retío el ángulo.B D Z.luego losq fe hace

delá,B D.y dela.D Z.fon el doblo d aqllos cjadradosq fe ha
cen dela.B C.y déla C D.y es ygual la,D Z,ala, D A . Luego
los quadrados dcla^D^y dela.D A,fon el doblo délos qua

drados delajEC,y deiajCDjIiiegoíi vna linea reótale corta e

partes
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partes ygualcs

y

en defíguales los quadrádosq fe hace de lns

parres delignales de toda eIIa
;
fon el doblo de aquellos adra

dos q e haze déla mitad,y deí q de ia pte q ella en medio de

las diiúílones lo qual contiino aemoftrar.

Theorema.io. Propoíition.io

«[Si vna linca rcíla fe dimdc en partes ygua-

les,y íc 1c ajunca en derecho vna linea reñía,

el quadiado d toda ella co la añadida,y el de

la añadida,anabos a dos,fon el doblo del qua

drado q fe deícribe déla mitad,y del q de la o

tra mitad y déla añadida como de vna.
Vna lineareíla.A B.cortefep.or medio é.C.y ajútefele en

derecho vna linea reíla.B D.digo q los fJdrados’dela.A D.y
déla. D B. fon el doblo délos quadrados qfe hace déla.A C.y
dela.C O.Saqíefpor la,ll.del.i.)delpúto.C.la linca. CE, en i

gulos reílos.có la.A BD.y pógafeygualacada vnadlasdos
A C.CB.(por Ia.;.del,i.)y por ja.i.petkio,tirére.A E . Eli.

y

(por la.ji.SI.i.ÍJpor el.pvito.E.fa^re.EZ-paíela ala.A.D.y por
lamifma,por dpíito.D.faqfe.DZ.palela ala.CE.Yporq en
las lineas reílasparallelas.C E.,DZ.cae vna linea recia.E Z.

luego losúgulos.CEZ.E Z D,por la. ig. del. i.,fon ygu ales a
dos. reílos,luego los águlos.Z EB.EZ D.fon men ores q do*

rcílos,por la mifma.Y las qhaziédo menores qdos reílos fe

cftiédé,por !a.;.pet¡ció,cñciirré,luego.EB.ZD.eftédidas ha

cia las ptcs.B p,có
(

cur.r.é,Eftiédáfe y cócnrra en, I.y por la. J.

.peticiójtirefe.A I.y porq.A C.esygualala.CE.táblen elágU

lo.A E C.es ygual al águlo.E AC,

porla.s.31.i.,ye¡5 reílo I ágrjlo.A

C E.luego mitad d reílo fera cq,

da vno dlos.E AC. A EC.y porla

milina razó es tábié .mitad de re-

do cada vno delos.GEB .CBE.

luego reílo es.A EE-y porq elaa i
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'gnlo.EBC.es iriedio reño,ypor la. ry. del. I.,tibié el ángulo

D B I.fera mitad de reño,y el ángulo.B D I es reño porqes

ygual al ángulo.DC E.pórque fon altenios,luego el ángulo

D I B.q refta es medio reño.Luego,por la. 6 coma fentécia

el ángulo.D 1 B.es ygual al ángulo.D Bl.por lo qual el lado

B D.es ygual al lado.I D.íté porq el angliIo.E 1 Z .es medio
reño y el águlo.Z.es re 6to,porque,por la treyntiy quatro,

deti.es yguaí al águlo.E C D.luego el águlo que refta.Z E I.

es medio reño.Luego el anguIo.E I Z.es ygual al angulo.IE

Z.Y afsipor la.íí.delji.el Iado,ZE,es ygual al lado,ZÍ,y poi-

que,E C, es ygUal,a C A, lera ygual el quadrad o 31a,E C, al

quadrado déla,CA, luego los quadrados aia.C E,y dela,CA
fon el doblo de aquel quadrado qué le haze déla,A C,Y a a-

quellos que fe hazéjleJa,E C¿y'dela,CA es ygual p or la, 4 7
del, 1, el que deláJÉ A,luego el quadrado dela,E A, es dobla

do del que fehaze de la.A C,Item porque es ygual,IZ,ala,E

Z,el quadrado que fe haze de lá,lZ.es ygvial a aquel quadra
do,que fe haze dela.E Z.luego los quadrados que fe hazen

dela,lZ,y de la, EZ,fon el doblo de! que fe haze déla, EZ
Y a aquellos que fe hazen déla !Z,y- déla ,EZ,por la,

4

7 del

i,es ygual el quadrado que fe. haze déla, E 1 : luego el que fe

haze dekjE l,es el doblo del que fe haze dela,E Z, Yesygual

E Z,ala,C D,luego elque fe haze dela.E I, es eidoblo del que

fe haze dela.CD.Y eftu.uo. claro que el que fe hace dela,E A.

es eidoblo 31 q fe hace de la,A C. Luego los quadrados que

fe hazen dela.Á E,y doia,E 1,-fon el doblo de aquellos qua-
drados que fe hazen déla,A C,y dela,C D.Y alos quadrados

que fe hazen déla,A E.y déla, El, es ygual el quadrado que
fe haze dela.A l,(por layquarentay hete, del.i.jluego el qua
diado que fe ha.cé déla, A 1 . es el doblo délos que fe hazen

déla,A C,y dela,C D. Ya! que fe haze déla. A 1,1'onyguales

los quadrados qué fe hazen déla. A D.y de la,D 1,Luego los

quadrados que fe hazen déla, A D,y déla
,
D

1,
fon el doblo

de aquellos que fe hazen déla, A C,y de Ia,C D.Y a la,D 1 es

y gual.D B,Luego los quadrados que fe hacen déla.A D, y de

la
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la.D B.fon el doblo de aqllos quadrados qfehazé déla.A C.

y dela.C D.Luegofi vna linea refta fe corta en partes ygua-

íes ylo que mas fe ligue como en eltheorcma que conuino

deinoílrarfe. -
*

Froblcma.i. Propolici6.il.

^Diuidir vna linea de manera que el rcdtagu

lo de toda ella y vna de fus partes lea ygual a

aquel quadrado q fe haze de la parte q refta.

qSeala linea refta dada. A B.conuiene diuidir la mifma.A B
de fuerte que el reftangulo comprehendido de ella toda y
vnade fuspartes fea ygual a aql quadrado q ié hace delapar

te reliante. Deícribaíepor la.4tJ.del.1ei quadrado.B A C D
dela.A B.y cortefe(por la.io.del.i.)Ia.A C. por medio en el

punfto.E.y tirefé.B É. y eftiendafe (por la. z
.
pet¡eion)C A.

aftaen.Z(y porla.3. del

•t.)hagafe.EZ.ygual ala

BE.ypor la.46.del.i,def

críbale el quadrado. Z i I
I

T A.de la. A.Z.y eftieda

fe,por la.i,peticion.IT.

aftaen.K.Digoq,AB .fe ¿
corta en. T. demanera
qel reftangulo coinprehédido dela,AB.y dela.B T, es ygual

al quadrado de.AT.Borqla linea reftaA C.efta covtadapor

medio é.E,yfe le añade la,AZ,luego(por la.6.del.t.)el refta

guio cópr.ehédido dela.C Z.y de la,Z A. júntamete có el qna

drado q fe hace dela.EAxsygual al qdrado q fe hace déla EZ

y la.E Z,es ygual a la.E B.Ltiego.el reftangulo cóprehédido

de la.C Z.Z A.juntaméte có el quadrado S fe hace de la E A

.

es ygual al quadrado q ib .hace de la.E B.y al ó fe hace dela.E

B(por la.47. del primero) fon yguales los que fe hacen déla
B A.A E.porque es recio el ángulo. A.luego el que es de la,C
Z.y de ia.Z A.con el que fe hace de la_,A E,es ygual a aqllos
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que fe hazende la.B A.y déla. A E. qnitefe por comú el de la

A E.luego el re&angulo que refta cóprehendido dela.C y
dela.Z A.es ygual al quadrado que fehace de la.A B.Y el qué
es dela.CZ.y de la.ZA.es elmiirao.Z K.porque.Z A.esygual
a la mifmá.Z 1 .Y el que fe hace déla.A B .es el mifmo.AD.lue
go.Z ll’c-s ygual almifmo.A D , Quítele el comú. A.K. luego

elquerefta.Z T.es ygual al.TD.yT D.es el quede la.AB. y
dela.B T.Porque es ygual,A B.a la.B D.y el.ZT.es el que de
A T.Luego el reftangulo comprehendido de la. A B. y de la

B T.es ygual a aquel quadrado q fe hace dela.T A.Efta pues
la linea teña dada.A B.diuidida en.T.de manera q el reftan

gulocóprehendido déla.A B.y dela,B T.feaygualaaql qua
tirado que fe hace déla.A T.lo qual conuino hazerfe

.

Theorema.i 1. Propoúcion.u.

^"Enlos triángulos de ángulo obtufo el qua-

drado que fe hace ded lado opuefto al ángulo

obtufo tanto es mayor que aquellos quadra-

dos q fe hacen délos lados quecomprehcden
elágulo obtufo,quanto es el reítangulo conr

prehendido dos veces debajo de vno de los

que comprehenden el ángulo obtufo (
fobre

el qual eftendido cae vna perpedieular) y del

que es tomado fuera debajo déla perpédicu

lar afta el anearlo obtufo.O
P&Seá. el triangulo de ángulo obtufo.A B C. que tenga el an

gulo.B AC.obtufo y tirefe defde elpuíl:o,B.la linea,BD.per
pendicular fobre la,CA.eftendida,por la.iz,del.i.)Digo q el

quadrado dela.B.C.es mayor que los dela.BÍy déla.A C, por
elreftágulo cóprehendido dos vezes debaxo dehvC A. y de

la.A D.Puesporq la linea rcfta.CD.es cortada comoquiera
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en clpmicto.A. luego por ¡á.4.del.2,

el q felmc.e dia.CD.es ygual a los qiia

«Irados que fe hacen dela.C A.y de l,a

A D.y alre&angiiío dos veces copre

hendido debajo dela.C A.y déla A P
póngale por.cqmf el dc-U.DB.luego

los que fe h.izcu dola,C D.y de la • P
B.fon ygual CiS a los qyadradqs quefe

hacen de la.C A.y déla.A D.y dela.D

B.y al rectángulo cóprehendido dos

vezes debajo dela.C A.y dels-A D.y a los que fe hacen de la

C Dy de ¡a.DB.cs ygu.il el que.dela.C Bfpor la. 47. del. 1)

porque es recto d ángulo,D.y a los que fe hacen déla. A D.

y de la.Ó B(por la mifma)es ygual el que le hace de la . A B.

luego el cuadrado que fe hace déla,CB,es ygual alosquadra

dos queje hacen déla,C A.y dela^A B.por la mifinrqy aire-

Pangulo contenido dos vezes.debajo dela,C A,y «leía. A D.
l’.or lo, qiuhelqúadrado que fe hace d la.C B.es mayor qlos

quefchacendel.a.C A,yd,ela,AB,quanto es el reftangulo

coínprehendulo dos vezes debajo de la.C A.y cicla,A D, lu.e

go en los triágulosde anguloobtufo el quadradoque le hace

del lado opuelto a! ángulo obru.fp esjnayor.Ylode mas.que
le ligue que conutno dcmoltrar.

Theorema.u. Propolition.ij

«[Enlos triágulos oxigonios el quadrado q fe

hace cíl lado oppucfto al agulo agudo es tato

menor tj los quadr.ados dclos lados q coprcv

hendé clangulo agudo, quáto es el q fecopre

hende dos vezes debajo devno de aquellos q
ella cerca de! ángulo agudo íobre quie cae la

perpendicular
, y del cornado dentro debajo

déla perpendicular afta el ángulo agudo,

'
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r&Sci el triangulo oxigonio,A B C,q tega agudo el anguflo
B

3y por la,n,del,í,tirefe d ei'd e,A, fobre,B C,Ui perpendicií-
kr,A D, Digo q elqiudrado déla.A C, es menor q los qna*
drados q le hace de la, C B,y de la.B A.quáto es e’ rcótaguio

dos veces coprehendido debajo déla A-

C-.B,y dela,B D,Pues porq la linea re

61a, BC, ella co r tada conioqu iera e.D
ínego(por del.z)los qnadrados

fa,C B.y dela,B D.lon ygual.es al re-

ébügulodosveces cotenido debajo de

la,C B.y déla, BD,y al qdrado q le ha

ce d’la,CD.p6gafe comíi el quadrado .

dela,DA,lucgo Jos qdrados dela,C B 4
y dela.B D,y dela,DACpor la,7,dcl

; z)f0n yguales alrettagu
lo cóprehendido dos vezes,debajo dela,CÉ,y dela,B,D, y a
aqllos qnadrados q ib hacen dcIá,A D,y déla D C ,

Y a los q
le hacen dtla,B D¿y dela,D A, es 'ygu.il el q le hace de la,A B
porq el ángulo,!), es recto,y a los q fe hacen déla,A D

, y de
Ja^D.C,es ygual el dela,A C(por k,47,del,i. ) luego los q ib

hacen tleIa,C B,y déla, B A,fou yguales al q fe hace déla,AC
y a aql que dos veres el hecho debajo de la,C B,y dé'Ia,B D_,

pbrlo qual foío el qfe hacodtí llt, A C, es menor q aquellos

qpadrados que fe hacemdbiá}C E.y dela,B A,quinto es el re

cmngulo dos vezes comprehendido debajo de C B,B D,Luc
go en los triángulos oxigonios,y lo que mas fe ligue, lo qual

conuenia demolirar.

Poblema z. Propoficion . 14.

WUzer vn gdhidb ygual a vn rectilíneo dado
AsSéftW rectilíneo dado.A.cóuieue Jar vn quadrado ygual

aelte rettilinco,Defe vn .jjallélógrSmo reilSguIo ygual al re

ñilineo. A(por la.4S'.cie!.i.)y fcaíBCD S.y íi es ygual . B E.

a ¡a ED."Ya'cita hecho el problema ,porq fe Ja' el quadrado
B U.ygual al rectilíneo.Á.perolmo lera délas dos.B E.E D.

La
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La vna mayor,fealamayor.B E.y eftiedafc afta.Z. y pñga fe

EZ,ygualala, E —

(por la tercera

del primero ) y
torte fe. B Z por
medio en.I.y ha-

ciendo centro. I.

y efpacio la, I B.

0 la.IZ,defcriba

fe medio circulo

(y por la.z. peti-

ció) eftiédafe,D

E, afta é.T.ypor

la.r.petició)tire-

fe.IT.Pues porq

la reña linea.ZB.es cortada en.I.cn partes ygualesy en defi

guales en.E.luego,por Ja.f.del.z.")el reftangulo cóprchendi

dido dela.BE.y dela.EZ.có el quadrado q fe hace de la. El.

es ygua'l a aql quadrado q es dela.l Z.y la.lZ.es ygual a la. 1

T.luego elrcflágulo.cóprehendido dela.BE.y de la.EZ.por

la.f.del.z,có el quadrado dela.l E.es ygual al q fe hace do la

1 T.y al q fe hace dela.l T.fon yguales los quadrados q fe ha

. con déla.TE,y dela.l E,por la.47. deI.i,Luego el q fe copre

héde debajo de.B E.y de.EZ.có el q le hace dela.E I.es ygual

aaqllos quadrados q fe hacen déla.T E.y de la.E I.quitefe el

quadrado dela.l E.comíi,luego el reftiigulo q refta cóprehé

dido debajo de.B E,y de,E Z.es ygual al quadrado de la.E T

y elqfecótiene debajo de.B E.y de. E Z.es Iomifmo q.B D.

porq.E Z.es ygual ,a la.E D.lucgo el parallelogránio.B D. es

ygual a aql quadrado q fe hace de la.TE.y el.BD.es ygual al

jnilino redamen,A,Luego tabien el re£lilineo,A,esygual al

adrado hechodcla,T E,luego al dadoreíiüineo, A,hafe da

do ygual el quadrado dela.ET,defcrito,lo qí cóuinohazerfe

<’& Fin del libro fegnndo, .-5.a

Libro



LIBRO TERCERO
DELOS ELEMENTOS GEO-

metricos de Euclides Mcgarcnfo

Philofopho.

Definiciones.

Circula» jrjualc*,

i. Ipfguales circuios

Ion cuyos diáme-

tros fonygualcs, o

cuyos fcmidiamc-

tros fon vernales.
' * O

Linca íjtocft »l

circulo,

>. fLa linca re&a le dize tocar al

circulo que tocándole eftendi

da no corta el circulo.

Circulo! que fe tocan,

; . «[Los circuios fe di-

zé tocar fe entre fi,

que tocando fe en-

tre fi no fe cortan

.

Lw6
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4. <Las lineas redas circuios yguale*.

fe dizen igualmente

diftar del cetro en el

circuí o,qu ado fon y-

gualeslas perpédicu

lares,quc tiradas del centro caen fobre ellas.

Y dizefe diftar mas la c quien cae mayor per-

pendicular.

y ^Par te o fegmeto decir Segmétos de circulo,

culo es vna figura compre -

hendida de vna linca reda

y la circuíerccia delcirculo.

C. Angulo delfegmcnto es el -Angulo de i

quefccomprehede de la linca
meilta '

reda y déla circunferencia del

circulo.

Anguloenel
íegtnento

7. ^"El ángulo cfta en el fegmeto

quando fe toma vn pundo en la

circunferencia del fegméto,ydef

de el íc tira lincas redas alos ter

minos de la linca reda.^ es bafis

del IbgmentOjCS el ángulo elq es

cotenido debajo de las lincas redas tiradas.

Pero
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S. ^Pero quando las lineas rcdkas que copre

henden el ángulo coman alguna circunfieren

cia en aquella fe dize eítar el ángulo

.

9. Seiftor á circulo es 'Sedlor.

quando el ángulo eí-

tuuierc í'obrc electro I

del circulo
)
la figura'

comprclicdida deba

xo délas lineas re£tas q coprchenden
el angu

lo^y de la circúferccia tomada debaxo dcllas.

10 . Semejares fegmé
tos de circulo fon los

que reciben ygualcs

ángulos: o aqllos cu-

yos ángulos entre 11

fon ygualcs.
Poblema. 1.

Semejantes fegmento».

Propofícion . 1.

^Hallar el centro de vn circulo dado.

íifc)Sea el circulo dado.A BC. conuiene hallar el centro del

circulo.A B C.Tircfc eúlvna linca retía como quiera, y fe*.

AB.yCporla.io.del.i.cortefepormcdio enelpúclo.D.(ypor

la.n.del m¡fmo)faquefe.D C. dcl'de elptinílo. I). en ángulos

retios con la,A B.(y por la.z.peticion) elliédafe alia en.E.y

cortcfe (por l*io.del.i),CE.por medio en.Z.digo q.Zies cé

Q 1 tro

u
Ülf
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tro del circulo. A B C.porque <i no.fi es poiíible fea. I.(ypor

la. i,petición) tirenfe. I A.l D.lB.y porque es ygual.A D.ala

D B.y común.D I.Luego las dos

AD.D Ifonyguales a las dos.I D
DB.la vnaala otra., y por la. ij.

definición del.i,la bafis.l A, es y-

gual ala bafis .IB. Porque fajen

delcentro'Luego,por la.S.del. i.

el ángulo.A D l.es ygual al angu
lo.B D l.Y quádo vna linea rebla

cayédo fobre otra linea rébla hi-

ciere devnay otra parte ángulos >

yguales cadavno de aquelíosangnlos fera rcbtofpor la.to,

definición del,!.luego el'angulo.B Dl.es reblo
, y el ángulo

Z D B,es reblo.Luego el ángulo.Z D B. es ygual ai ángulo.

B D l.el mayor almenor,queesiinpofilble.luego.l.no es cen

tro del circulo.AB C.deíamifma.manerademoitraremos q
ninguno otro fino.Z.Luego.Z.es centro del circulo.A JJ C,q
«onuino demollrar.

.

Corolario

fDe aqui es manificílo que en el circulo al

guna linea reóta a alguna linea refta la corta

por medio y en ángulos rc&os ,cnla que cor-

ra cita el centro del circulo.

Theorcma.ij , Fropoficion. z.-

«TSi en la circunferencia de vn circulo fueren

tomados dos púdbos como quiera, la linca re

£ta que junta aquellos dos pnn¿tos,cae den-

tro del circulo-.

Sea
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fitiScx el circulo.A B C.y en fu circunfcrécia fean como qnie

rados punélos.A B.digo que la linea re&a tirada del'de.A. al*

ta.B.cae détro del mifmo circulo.A B C.Borque (ino,fi es po
ííible caya fuera,como.A E 11.y tómele el centro ¿del circuí»

y lea (por la precectente)D,y por

Ia,r,petic¡on)tirenfe, D A,D B, y
eftiédafe,DZ,afta en,E, IJues por-

que es ygual,D A(por la,iy, difini

ció del,i,a laJD B,iera ygualel au

gulo,D A E,al águlo,D B E.ypor
¡

que el lado, A E B,del triiígulo,D 1

Á E,le duende,(luego por la, 16
, \

del,i.)el angulo.D E B, es,mayor

q el angulo,D A E,Yes yguál el an
guIo,D A E,al ángulo,D B E,Lue
go mayor es el angulo,D E B,q el

angulo.D B E,y a mayor angufoanayor lado.le.efta opuefto

(por la.iH,del,;,Luego mayor es,DB,qnoD E,y por la, iy ,

definicion)es ygual,D B. a laD Z,Luego mayor es.D Z,q no
D E,la menor q la mayor que es impoíl'ible.Luego eftedida

vna linea re.fta defde.A, afta.B,no,cae fuera 31 circulo. Déla
mifrna manera .dernoftraremos,que ni en la mifma circunfe-

rencia,luego caera dentro.Luego (i en.la circunfcrécia devn
circulo.y lo de mas que le ligue como .enel theorema,Ioqual
conuino demoftrar.

Thcorciua,!, Propofieíon.j.

^Sí cnci círculo vnalinca re¿la tirada portel

cetro,cortare por medio a otra lincare£ta no

tirada por el centro,cortar la a en ángulos re

¿los, y (ik cortare en ángulos rcótos, cambie

la cortara por medio.
O i se*
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qSe.i el circulo. A B C.y enelyua linea recia tira Ja por el ce

tro.C D.corte por medio a la linea.A ii.no tirada por el cen

tro,enelpúído,Z.Digo q cambióla corta en ángulos reídos:

Ofrézcale o tómele *1 cetro del circulo.A B C.por la.i.del.;,

yfea.E.ypor la.i.petició.tiréfe.E A.EB.y porq.A Z. es ygual
a la.Z B.y es comú la.Z E.luego las dos,E Z

>
Z A fon yguales

alas dos.E Z
3Z B.y la bafis.E A cs ygual a IabafiSjBÉfporla

indefinido del. (.(Luego por la.S’.del.i.)el ángulo. A Z E. es

ygual al ángulo.B Z E.Y quádovna linea reída cayendo Co-

bre otra linea reída hiziere ángulos if rna y otra parte entre

fiyguales(porla.io,definició debí. ) cada vno délos miímos

ángulos Cera reíto.Luego cada

es reído. Luego. C D . eldendida

por el centro cortado a la . A B.

lio eilendida por el centro
,
por

mediojcorta la tábien í ángulos

reídos. Pero corte la.C D. a la A
B.enangudosreídos.Digo q tam
bien la corta por medio, efto es,

que.A Zes ygual a Ia,Z B
.
porq

diíptieídas las mifmas cofas y ti

bricadasdela mi fina manerapo
que es ygual.EA,alajE B(por la. tf.fil.i.)fera ygual el ángulo

E AZ^al alguno.E B Z.Y el ángulo.A Z E reído esygu*l(por

la.4,peticionjal ángulo reíto.B Z E.Luego fondos triangu*

los.E A Z,EBZ,q ue tiene los dos ángulos yguales a los Jos

ángulos.,y el rulado ygual al rulado que es .E Z
,
es a Caber

que Sendo comunfpor la.z6.del.i)fe oppone en ellos a moi
de los yguales angulos.Lucgo también los de mas lados ten

drau yguales a los de mas lados. Luego ygual es. A Z.a Ja.ZB

Luego fi rna linea reída,y lo de mas que fe figuc como e» el

thcorema^lo qual conuiuo demoitrarfe.

Si en

Tbeorema. 3. Propoficion.4.
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fSi.en el circulo dos lineas recitas fe cortaren

entre íi no tiradas por el centro, no fe corta -

ran por medio.
Sea el circulo. A BCD.y eneldos lineas rectas. A C.B D.

córtenle en,E,no eftendidas por el cetro. Digo q no fe corta

por medio. Porqli es poflible cortenfc entre li por medio de

tal manera q,A E,íeaygual ala E
C,y la.B E.a la.E D. Tomefe el cé

tro del círculo.A B C P,y fea por
la.r. del. 3.Z,y’por la, i.petj cien,ti-

re fe,Z E. Pues porq vna linea re

£ia,Z Ejtiradapor el cetro, cort;

por medio a la linea, A C,no tira-

da por el centro, corta la tábié en

Angulos reítos,porla.3.del-3.Lue

gorl.angulOjZE A,es reílo.Yten

porq vna linea re£la,Z E,corta también por medio ala linea

B D.no tirada por el centro también (por U.3.del.3)U cor-

ta en ángulos teños.Luego el angulo.Z E B,tábíen es reíto

y probofe que el ángulo,Z E A, es re¿to,luego elangulo.ZE

A,por la.4.peti,ció,es ygualal angulp,Z E B,el menor al ma
yor que es impoífible.Luego las lineas restas,A C,B D.é nnt

gima manera fe cortan por medio . Luego ti en vp circulo,

y

l.o que mas fe ligue que coiiuino denjoltrarfe,

Tbcorema. 4, Propolición, y,

f Sí
.

dos círculos étre fi fe cortaré,no fera vno

mcfmo el centro deilos,

é^Cortéíí los dos círculos,A B C,C B r,entrefiélos pú6to*

C,B,digo f| fu cetro no es vno rnefmo.Poiqfi es poflible fea

E,y por la,r,petíció,tireÍ£,E C,y tirefe tábié,E Z I,como qui

era,y porq el pí¡£lo,E,es cetro del circulo,A B C, fera ygual

G 4 EC,
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EC,a la,E Z,por Ia,lf, defini-

do del, r,)Yté porq elpun&o
E.es cetro del circulo, CB I,

csygualpor lamifma difini-

fió,EC,ala,EIjyeftademof 1

trado q,EZ,e8 ygual'ala,E C
luego tábien,EZ,es.ygual ala

E l, la menor ala mayor qes
impollible.Luegoelpú£to,E.

no es cerro de los círculos
,
ABC,C B I,.Luego (i dos círcu-

los y lo de mas que fe ligue, lo qualconqenia demollrar ,,

Theorema. j, propofició.6.-

Si entre ftíe tocaren dos circuios por de den
tro, el centro d c ellos no fera vno mcímo.
£»Toquenfe por de dentro I»s doscirculoSj.A BC,C DE.
enel pun&o,C,digo qel centro dellos.no es vnomifmo. Por

q li es poílible iea,Z,y por láji,p¿titÍQ,tirefe,ZC, y también

tirefe como quiera,? BjPues porq el punido.Z. es cetro del

.

circulo,A B C, es yguai,Z C,(por
la,if,)definició del.i,ala,Z B,Yté

porq e! punido Z,es centro del cir

Culo,C D E,es ygualjZ C,a la,Z E
por la naifina dcfinició: y cita fiabi-

dq q,ZC.es yguala la,Z B
, luego

Z E,es yguaí a la, Z B, la menor a

la mayor,lo qual es impoífiblc,Ln

ego el pú£to,Z, no es cetro de los

circuios,A B C,CD E, luego fi en-

tre ii fe tocaren dos circulos.y lo q masfe figue:como c el tht

erema que fe hauia de demoítrar.

Theorema. 6. propoficion, 7,

«fSi cnel diámetro de vn circulo íe tomare al

gunpíídto t[ en ningúa manera fea el centro
del
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del circulory deídc aql piído aí circulo í’alie-

rc algunas lincas rcdasda mayor íera en la q
efta el cérrotpero la mas pequeña la q reíia

3y
délas otras fiépre la mas cercana a aqíla que

paíTa por el centróles mayor que la mas apar

tada
3
mas folamente caen dos yguales lineas

redas defde el mií'mo pundo afta el circulo,

a am bas parces déla menor..
<->&. Seael circulo.A B CD,y fíi diámetro fea.A D.y en el mif
mp.Á D. tome fe vnpuftoy fea.Z.el qiial nó fea el cetro del

circulo:y fca(porlá.t.deL}j)elcentro'del circulo.E
. y defdo

Z.afta el circulo.AB G l)>¿ayáalí'ijhas
;

liiieáá reÉías'.Z B.Z C
Z I.Digo q la.Z A. es 1á mayorly la.Z Di esta menBrpero de

las ot ras la
3
Z B.és mayor que la.Z C.y la.Z Cupayór qla.ZJ
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ygual.ET,a la.E D.l.nego.l Z.Z E fon mayores q.E D, Quite

je la comú,E Z,luego la
í¡

reíla.'l Z,es mayor que la redante

Z D.Luego la mayor de tedas es,Z.A,y la menor . Z D. y es

mayor,

2

B. que.Z C y la.Z C,que la.Z l.Digo también q def

deelpuüfto,Z,íolamente dos lineas reftasygualescaen en
el circulo,A B C D,a ambas partes déla menor.Haga fe(por

•l3.ipdéi,i.)fobre!aHné.Treíta,EZ,y enel ptmóle.K. dadoé
ella el angulo,Z E T.ygUfd al úgulo.IE ¡Z (y porla.i.petició,

tircfe.Z T.Pues porq es ygual,IE,a la,E T,porla.15.definido
cid. i.y!a:‘E Z.es ccmlin,luego las dos,IÉ,EZ, ionyguales a

las dos.T E,EZ.y por,ia.Z3.del.:i,el ángulo^ E Z.es ygual ál

ángulo.T EZ.Lúegppor Ib. 4.debí, labafísdí lies ygual a la

rbaiis,T Z.Digo también q a la linea, Z 1 , ninguna otra le cae

ygual enel circulo defde elpiin£lo,Z,porqueli espofllbleca

ya.Z K.Y poique.Z K,csyguaiala,Z í,y la.Z T,esygual ala

Z 1 . Luego.Z K.es ygual ala,Z T,luego la que ella mas pro»

.piqqua a la qpe paila por electro es ygual a la mas apartada

que por lo qefta demoftrado es impoflible. O defta manera
por ia.i.petició,tirefe,E K.y porq (por la. 15. definido debí.)

es ygual.I E.a la,E K,y común la,Z E,ylabaíis.I Z.es ygual a

labafis,Z K. Luego por la. S.del.i.el ángulo,! EZ, es ygual al

ángulo,K E Z,y el ángulo. I E Z,cs ygual al ángulo,TE Z.Lu
ego por la.i.comú feutencia,el ángulo.T E Z.es ygual al an-

guíOjK EZ,el menor al mayor que es impoflible, Luego def

de el punfirOjZ,ninguna otra cae enel circulo ygual a la. 1 Z-
luego vna fola.Luego fi enel diámetro de vn circulo,ylo quu

mas fe ligue como eñl tjieorema q eslo q fé auia cf denioftrar

Thcorema,7 Propofícion. ?,

<}" Si fuera de vn circulo fe toma algupiíítoy

defde acj¡ puto al circulo fe tira algüas lincas

tedias de las guales la vna í'c cílieda por el cé
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tro,y Las demás como quiera, de Lis lineas re-

dirás q caen en la circunferencia conuexa es la

mayórlaqferiroporelcctro:y días otras fie

pre la maspropinqua a la q paila por el cetro

es mayor q la mas remota.Pero délaslineas re

¿tas q caen cía circííferecia cuma es la menor
la q efta entre el púdto y el diámetro: y la mas
propinqua a la menor fiepre es menor que la

mas apartada yfolametc dos lincas reótas cae

ygualcs eñl circulo a abas partes día menor,

¿«¿Sea el circnlo.A B C . Y
fuera del imfmo.ABC.To
mofe el púnelo. D.y deí'de

el tireufe algunas lineas re

ñas al intimo circulo, y leí

DA. DE. DZ. DC.y tire

ifé.D A. por el cetro. Digo

q de las lineas reñas,q caé

en la cirtüferécia del circu

lo.A E Z C.Es la mayor la

q paila por el centro, q es.

DA. y la menor la q ella

entre elptmft'o. D.y el día

metro.A I.í’ero mayor es

D E.q no D Z, y la D Z. q
nola.D C.pei o días lineas

reñas q eaenenla cireúfe-

récia cuma. T L K I.fiíprc

la mas llegada ala menor
D 1. «.menor ¡piola mas

apar
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apartada, cfto es la. DK, qno la.DL.y la.D L. q no la DT.
Tomcfe(por la. i. del, 3)el centro del circulo.A B C.y fea . M.

y por la. i. petición) tiren fe. M E. M Z.MC.M T,M L. M K.

(y porq por la.ij.difini.dl.r.)
;es ygual la.A M.a la.E M,póga

fe comun.M D.Luego A D.es ygual a lados.EM.M D.Pcro
la.EM.y la.MD, fon mayores qla.E D(por'la.2o.del.i)Lue

go tibié.A D.es mayorqla.E D.Yté porq (por la.if.dlfinició

¡del.i.)la.M E. es ygual a la.-M Z.ppg'a fe.M D.comú, luego la

EM.y la.M D.fon ygual es ala.Z M.y.ala.M D.y eligido, E
M D.es.mayor q el ángulo.Z M D.Luego por la.Z4,del,i).la

bafis.ED.es mayor íqla,bafis.Z D. Delamifma fuerte demof
trareuios q.Z D.es mayor q.C D. luego la mayor es . D A

. y
mayor. DE.qño.D Z.y la.D Z.qno la. D C. í (porqpor la

20.del,i)M K.y Ia,K D.fon mayores q.M D.(y por la.iy.defi

nieló del. ij)es.ygual.M I. a la.M K.luego la.K D . es mayor q
la.D I.Por lo.qiial.I D.es menor q no.K D.Y porq del trian-

gulo.M D L.del vi) lado.M D.falé dos lineas.M K.K D. q hi-

ziero.dentro.el triangulo.M K D.luego(p,ór la.2i.del.ñ)M

K

K D.fó menores q.M L.L D.3 las qles.M K.es,ygual ala.M L
Luego I,i,K D,q reída' es menor

éj
la.D L,q reída.Déla mifina

manera demoftraremos íj.D L. es meor q.D T}
luego la mas

pequeña es.D I,Pero la.D K.es menor q la.D L.y la
,
D L

, q
la.D T,Digo tibien q folaméte dos caen yguales delde elpú

c!o.D,fobreeI mi fino circuío a ambas partes día menor,D

I

Hagafefpor la.zj.del.fjfobrela linea redta.MD.y enelpütlo

M.fuyo.eI.angulo,DMB.ygualal aguí o,K M D,(y por la.i.

petició)tirefe. DB.yporqfpqr la.if .definíció di. i.)esygual la

M B.a laM K,y comú la.M Ó,Luego las dos,M K.M I), fon

yguales a las dos.B M,M D,Iavna a la otra,y el angulp.KM
D(por la,2;.del,r.)es ygual alangulo.BM D.Luego ( por la

4 . del . f , ) la bafis
,
D K, es ygual a la bafis,D B . Digo, pues

que a la linea reíta,DK , no cae otra ygual en el circulo

del’de el punflro
,
D

,
Porque fí es poffible

,
caya,y fea, D N,

Pues por que la,D N,es ygual ala,DK,ya lamifma,DK,
lees ygual D .B, Luego iarobíen,DB, por la primera co-

mún íeutéc¡a)es ygaaí a la.D N,Luego la maspropínqua ala

menor
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menor.D I.es ygual a la mas apartada,loquaIya cita demo
íiradopor ímpo/fihle.O tábic delta mancra(Tirefe por la.i,

petició)M N.y por^(por la.is
,

.difinici5)es ygual la.Ií.M.a la

M N.y comiin Ja.M.D.y la balls.DK.es ygual alabalis,D N
por la luppofícion,luego por la, 8,del.i,el ángulo,K M D. e»

ygual al anpulo.DM N.y el ángulo.KM D,es ygual al angix

lo.BM D.Lucgo el aiigulo.BMD.es ygual alangulo.N MD
es a faber el menor al mayor,que es impofltble,Luegodefde

el punfío.D.enel circulo! A BC.no caen mas de dos lineasre

fías ygtiales a ambas partes déla menor. D 1. Luego il fueta

de vn circulo fe toma vn púfío.Y lo de mas como en el theo

rema,lo qualconuino dem'oilrar

.

Tbeorema. 8. Propofícion.9..

^Si encl circulo fe tomavnpunóto.y dcfde el

punéto al circulo cayérenfmasque dos lineas

,re¿tasyguales,clpun6to tomado es détro del

miftno circulo.

P&iSca elcirculOj.A B C.y dentrp del elle el punfío.D^y def-

de elmilmo.D.eneícirculoiA B C.cayan mas qdos lineas re

fíasyguaW,eíto es.D A.D B.D C.digoqiieelpunño.D. es

centro del circulo, A B C.Tirenfepor la.(i.peticion. AB,EC

y cortenlepor medio en los pun
fíos.E Z:'( por la, 10. dcI.i.)Con —

—

z .* \
uiene afaber la.AB.en.E.y la.B, / n. / \
C eniZ.y tiradas.ED, DZ. por la / / \

(í.peticion) eltiendan fe a vna y I —i. 1

:-.'.

~e
_

otra parte afta los pu-nfíos, 1K. r D \ 1

L T.Pues porque es ygual A E. y
/

a la E B.y corauo la,E D, Luego \ J
k)sdosIados,AE,ED,fonygua -y/
les alos dos lados,B E, E D ,

Y- —

’

1' -- ^
por la fupofición,la balis^D A,ala'ba(!s,DB,esygual.LÍucgo

el ángulo,A E D,es ygual al angulo,BÉ D,(j>orla,8, del, 1)

luego



L IBRO TERCERO DE
luego cadavno deloa angulos.AE D.E E D.es re&o. Luego.
1K, r.ortapormedieala,A B.y é ángulos re£tos,por la. }. 31

3)yporqfienel circulo algúa linea refla corta por medio y
en ángulos reños a algña linea te£la(por e 1 corolario ák,¡.

del;;.)en1a q corta ella el cetro delcirculo,lnego cla.l K(por
el mi lino corolarío,cfta el cetro del mifmo circulo.A B C, Y
por lo mifmo rabien enla.T L.efta el cetro del circulo,A BC
yningúo otro tiene comú la.l K.yla.TL.fínoel púflo.D.ltie

go elpúúto.D.es cetro del circulo. ABC. Luego II detro de

vn circulo fe toma algñ púélo,y defde el púfto en el circulo

cayere mas cj dos lineas reftas yguales,el punfto tomado es

centro del circulo que cóuenia demoftrarfe

,
<TLo miímo fe demueftra de otra manera

.

PftiPorñ décro del circulo.A B C.Tomefe el pfi&o.D. y def-

de el mifaio.D.al circulo cayan mas q dos lineas reñas ygua
les.D A.DBjDC.Digo qel pufto.D,to mado escétro deleir

culo.A B C.Porcj fino,fies poílible fea.E.y tirada.D E.eftien

dafe afta é los puños.Z l.Luego
— ~

la.Z Les diámetro del mifmo cir

culo.A EC.Puesporqcnel diá-

metro. Z I. del circulo. A B C.fe
j

tomo el pü&o.D.q no es centro I

del milmo circulo, la mas grade l

fera.D l,por la.7.del.^, y mayor
’

la.D C.q no la.DB.y la.D B.que

no la,D A.Y es le también ygual

(porla fupofició)q es imponible

Luego la.E.no es cetro del circulo.A B C.de la mifrna mane-
ra demoftraremos que otro ninguno fino.D.Luego el pudo
D.es centro del circulo.A B C.

D T2 l\

r

y
Theorctna.y. Propofidon. 10.

^Vn circulo no corta a otro circulo en mas
punttos que dos.
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éfcPorqlí es polfible,el circulo.A B C.coree a! circulo,DEZ
en mas piiños que dós^efta es,en,B.I.T,Z.y ti» adas,B I.BT
córtenle por nacdiofpbr la,io.del.i.)en los pmi&os. K.L

, p
por In.it. del. i.)defde los núfmos.K.L.tiradas fobrc.B l.fi T
é ángulos reños.K C.LNM
eítiendanfe alíalos puños
A.X.E.Pues por q en el cir-

culo.A BC,lalineareña.A

C,corta por medio penan
gulos reños ala linea refta

B T(.por Ja.j.de-Lj^luego é

la mifma. A C. efta el cetro

dél circulo.A B C,Ycen por

q enel mifmo circulo,A BC
la linea rcña.N X.qes Ia.M E,corta a lalinea.B I.pormedio

p£n angulosreños,por la.pdeLp^luego enla.N X.eítaelcS

tro del circulo. A BC,por la mifma) p ella dfmoítrado que
tibien enl.i. A C,p en ningúo otro concurren las lineasreftas

AC.N X.entrefifino é.O.luego.O.es cetro del circulo. ABC
Déla mifma manera demoftraremos q tábié.O.es el cetro al

circulo.D EZ.luego délos dos circulos.AB C.D EZ.F¡ entre

íi fe cortá,es vn mifmo el cétro,lo quaI,por la,s.del. p)es ini

poífible.Luego vn circulo a otro circulo,é mas que do6pun
ños no le corta,que fehauia de demoftrar.

^ Lo mifmo fe demueftra de otra manera.
^¡Corte otra vez el circulo

A B C,al circulOjD E Z, en

tna-s que dos punños ^ es

*nB,Z,T.l,(ppor la,i,del

3.,)tome fe el centro dekír

«iilo,A BC,p fea, K,p tire

fe,K B,K 1,K 2, Pues porq
dentro deí circulo,DEZ,
fe toma vu pnnño,K, p eu .

el mifmo circulo caen mas

ocie dos
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quedos lineas reñas,K B.K 1,K Z,Iuego(porIa.j, del,;,) el

punclo,K,es centi o del circuío,D E Z,y del circulo, ABC,
es centro el mifmo,K,Luego de los dos circuios que entre li

fe cortan es vno mifmo elcétro,K. q(por la,y,del,;)esimpo

fl’ible,Luego vn circulo no corta a otro circulo en Rías que é

dos púnelos, que fe hauia de demoftrar,

Theorema. 10 . Propoíicion.n.

f Si dos circuios entre fi fe tocaren por detro

y fe toman fus centros,la linea reda que abra

<ja los centros de ellos eftendida cae en el to-

camiento de los circuios,

£»Los dos circuios,ABC,A DJF.Toquenfe entre íi por dé-

tro enel pfiño,A,y tomefe (por Ja,i,del,3,)el centro del cir

culo,A B C,y
;
fea,Z,y el del circuío,Á D E,fea,E,digo que la

linca refta tirada defde,Z,afta en.E.y cftendida,cac en el pú
ño, A.porque fino, fies pofl'i-

ble caya cómo,Z I D T.y tiré

fe.AZ.A I. I’ues porque. A I.

y la.l Z,por'la(zo.del.i)fó ma
yores que la.Z A. efto es,que

la.Z T. quítele la común . 1 Z,
Luego la,A l,que reftamayo-

res que la, 1 T. que refta, Y la

D l.es ygnal a la,l A(por la,if

definició del,i,) luego,lD, es

mayor que,ÍT,la menor que
la mayor

,
que es impoííible.

Luego la linea reña tirada defdc,Z, afta el punfto.I, no cae

fuera de,A,punño del tocamiento,luego cae en el mifmo tó

camicnto,Luego li dos circuios entre fi fe tocaré por cicero
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y fe toman fus ¿entros la linea reña que abraca los centros ¡f

líos eftendida cae cnel tocamiento dellos.

^Lo mifmo fe demucftra de otra manera.
Cayq como . I Z C. y eitiendafe en derecho.C.ZI.hafta cñlpú

to.T.y tirenfe.A I.A Z.puesporque.A I.I Z.fon mayores que
AZ.(por la.zo.del.i.)y la,A ;Z.e^ ygual aia.ZC.efto es ala .2

T.quitefe la común.Z I.luego la.A I.que relia es mayor q la

1 T que relia, ello es.I D.may or que.l T.la menor que la ma-
yor.quesiinpoffible.Semejantemente fe demoltrara l'er im-
ponible aunq cite el centro del circulo mayor fuera del circu

lo pequeño.

..ílUóyeiifiiíi’.'.V 1 y 1

^Si dos circuios entre’ fi por defuera fe tóca-

mela linca recia que abraca fus centros pa-

itara por el tocamiento.

£&Los dps circuios,A BC.AD E.toqueníepor defuera enel

punfto. A.y toméfe por la.i.del.pcl centro del circulo.A BC
y lea.Z.y el del circulo.A D E.fea.l.ijigo que la linea refla ti-

rada delde.Z.hafta.l.paíla por el tocamiento.A. porque lino

palle como.IC
C D T.li es po
ílible, y tiré fe

A K.AT.Phcs
por que.K. es

centro del cir

culo. A B C.fe

ra ygual. K A.

ala.KC. Item

porque el pun
élo.T es centro del circulo.A D E.fera ygual.A T. a la.D T.y

H efta
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y cita demollrado q.K A. es ygu.ll ala.KC.luego.K A.y la A

T

fon '/guales a la.KC.y ala.TD.por lo qual toda Ja.KT.es nw
yov que las dos.K A. A T.y es menor por la.zo.de!. i, lo qual

es iitipoíliblé.Luegolá linea fc&a tirada del cetro del vno al

ál otro paña por el punido. A.dél tocamiento . Luego fi do»

circuios fetocaren entre li por de fuera la linea réfta que a»

braca fus centros pallara por el tocamiento

.

Theorema.n. Propoíicioh.i;.

tj'Vn circulo no coca a otro circulo en maspu

áos que vno,aunque le toque por de fuera y
aunque por dentro.
ftfti Porq (i es poíílble toque el circulo. A B C,al circulo. E B
<%D,lo primero por dentro eii más que vupiiiifto, que es é

Ij.íí.y tómele el centro del indino circulo , A B C D. y lea. 1.

(por'la. i.delq.Jy ei dél circule

"ta.ii.del mifino)laliuearc£Ii

tirada defde.I.afta. T.Cae en.

ios punftos.B D.como.B 1

T

D.y porqueel puuéf o.í.es cé

pío iieí circuid.AS G D.'por

la.iy-defin'íció’n def.qirsygiial

Bl.,a U.D l.Lu'egci mayores
á I.qú'e,TD,lHegómucho nía

yor,B T,que no . T D. Ytein

porque el púnelo. T.es cetro 3
ileUirculo.EB Z D.es ygual

(por la milina)la.B T.a la,T
'D.y viole q mucho mayor q
ílla,qes inipofi'ible.Luegovn

circulo a otro circulo no to-

ca por dentro en mas que vn punfto.Digo tábienque ni por

fuera. Porque (i es poíhble,toque el circulo.A CK.al circulo

A0C D.por defuera en mas punílos q rao,cóuiene afaber
'

•
• en.A.
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en*A,y en.Cyy tircfe,A C,'pqrJa. i.petkió)Pncs poVciiie'Jn ia

circúferécia de ambos circuios.A flCD,AC K,iean tomarlo

dos púftos,acafoA,C,eae détro deaníbos(por la.z.del.V.)la

íiziea reña que los abraca,y cae dentro del circulo. A B C D
y fuera del circulo. A C K,lo qual es impoíjible.Luego vn rir

culo a otro circulo no le tocara pordefuera é mas punflos q
en VIH).Y eftademóffirado que ni por dentro.Luego vn circu

lo no toca a otro circulo en mas púnelos que vno aunq por
fuera,y aunque por dentro leroquedo qualconuiijo demo-
flrai/e.

Thcorc.ma.15, iPropofición.14.

fEnei circulo
yguales lincas recitas, ygualmc

pe diña del centro,y las que ygualm.cnte diña

del centro fon yguales entre t

.

;

P&Sci el circulo.A B C. y efté enel las líneas 7eflas,A B C-D
Digo q ygualmíte diftá delcécro,TomeieporIa.i,31

, 3 . el cS

tro del circulo. A BCD.yfeá.E.y defde el puño,É.fohre las

ir,limas.A B.C D(por l.i.ii.tícl. i.) tírele las perpendicular?»
EZ.ELy tírenle porl^.l. peti-

ción, A E,EC .Pues por q por
ia.i.del^.la fin ea refta.E Z.ti -

rada poi el cítro corta por el

medio y é ángulos reños vira

linearefla.AB.no eftEdídaper

el centro.luego ygii ;tl es, A Z.

a la.B Z.Luego, A B. es el do-

blo de. AZ,y"por lo mifmo tí-

bien.C D.é* el doblp de la.CL

y es ygual.A B a.la.C D.luego AZ.es ygual a la.C I.Y porq es

ygual. A E.a lavÉC.pOrfer del centro ala circunferencia , es

ygual el quadrado que fe haze déla. E C. al quadrado que le

haze déla,A E ,y p0r.la.47.de!. 1. al quadrado que fe haze de

Ja.AE.lbnygualcslosqiudrados que fehazendela. A Z. y
H z del
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Je la .7. E porqué es reflocl ángulo . Z.y a aquel que fe ha-

ze dela.E C. (por la raifmá) fon yguales los que fe hazen de
la,E I. y Je la. I C. porque es re£ío el ángulo. 1 . luego losqua

Jrados que fe hazen dela.A Z.y déla Z E.fon yguales a los q
fe hacen dela.C I,y dela.IE.delosquales aquel quefe hacede

la.A Z.es ygual al que fe hace dela,C I.porque es ygual.A Z.

ala.CT.luegoelreftante qviefehaze dela.Z E.es ygual alque

relia quefe haze.deIa;E-I.(por la.3.común lentencia ) -luego

E Z.es ygual ala.E I,y,énel circulólas lineas reítas fe dizen y.

gualmente diftar del centro quando las perpédiculares tira

das del centro harta ellas fonyguales(por la definido.4. del.

;.)luego. AB.C D.ygualmente dirtan del centro. ; Peropór
go que.A B.CD.ygualmente dirtan del centro,erto es q.EZj
feaygiial ala.E I.Digo ques ygual.A Bala.C D. Porquepue
ftas las nriímas cofas demoftraremos déla miíinu fuerte que
A B. es. el doblo déla mifma.AZ.y la C D,dela.C I. Y porqués

ygual. A E.ala.C E.por.falir del centro a Ja circunferentia, es

ygual el quadrado qiie fe haze dela.A E.alquadrado que fe

hace dela.C É. Y a.aql quadrado que fe haze déla. A E.fon y-

guales los qúadrados que fe hazen dela.E Z.yd la.Z A. (por

la.'47.del.r.)y al que fe haze dela.C E.fon ygualesqpar la ni i f

mallos que fe-hacen dela.E I.y dejad C.Luegolosquadrados
que fe hazen dela.E Z.y dela.Z A.fon yguales a aqüellosqua

diados que fe hazé dela.E l.y dela.I C.Delos quales el quefe

haze cíela.E I.es ygual al que fe haze dela.EZ.porques ygual

EZ.ala.E Lluego el que refta que fe haze JéU. A.Z, por la.;,

couum fcntenciCjCS ygual a aquel que fe hace dela.C Ljuegq

ygual es.A Z.ala.C l.y dela.A Z.es duplala.AB.ydela.CI.es

dupla la.C D.luegoygual es.A B.ala.C D,por la 6. .común fé

téci.ij Luego énel circulo ygúates.lineas, refias ygualmcntp

dirtan del centro.Y las queygualmente diltan del centro fon

yguales entre fí.Loqual fe auia de demoftrar.

Theorcma.i.f Propoñcion^if,

E11 el
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Encl circulo la mayor es el diámetro, y de las

otras fiempre la mas propincua al centro
,
es

mayor que lamas apartada.

í*>Sea el circulo,A B.C D.y el diámetro fuy o fea.A D.y el cé

tro : fea.E.y la más llegada al diametro.A D.fea.B C,y la mas
apartada fea.ZI,digo que.AD.es la mayor,y mayor es.BC.

queno.Z I.TÍréfe(por bi.u.de!.r.)defde el tetro. E,fobre las

<los,B C.Z I,las perpendiculares.ET.E K.y porqla mas llega

da al centro es.B C.y la mas a

-£>artáda,Zl.Ltiego porla.4.d¡

nnicion del, ¡.mayor es.E K,q
la,E T.pongafe (por la.4.del.

3OU.E L.ygual ala.E T.y por

la.u,del,t.tlrada.LM .por el

punido. L, en ángulos reídos

con,E K.eíliendáie halda. N. y
por la. j,peticioii, tírenle.E M.
E N.E Z..E I.Y porque. E T. es

ygualala.EL,( - por la.14.del

3.) y diHnicion,4.del mcimo.es ygual. BC.ala.M N.yten por
que es ygual.A E.ala,E M,y la.E D,ala.E N.luego,Á D. es y-

gual ala,E M,y ala.F. N.Y la ME,y la.E N.por la,20. del. 1.fon

mayores que.M N.luego. A D.es mayor que.M N -Y porque
las dos.M E,E N,fon yguales alas dos.Z E.E I.(por la.if.deii

nicion del. 1.,por 1er del centro ala circunferencia.Y el angu-

lo.M E N.es mayor que el angulo.Z E ELupgo la bafís.M N,
por la.14.dehx.es mayor que la bafiv.Z I.Y elda moldrxtdo.-M
N-,fer ygual,ala,BC,luego,BC.es mayor quc,ZI,Luego lama
yor es el diametro.A D.y mayor la,BC,que ta.ZI. Luego eñl.

circulo la mayor es el diámetro. Y délas otras iiempre lamas

propinqua al centro es mayor que la mas apartada,que con

uino demoilrarfe.

Thcorema.iy. PropqjGcion.16.

H 3
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<f"La que fe íacadda extremidad deídiarnetro

del circulo' en águlos rcótos cae fuera del mil’

mo circulo:y en el lugar de entre la rniíma lia

nearedtay la circunlerecia del circulo no ca

era otra linea rcita,y el ángulo del femicircu

lo es mayor que todo ángulo agudo redti li -

neo,y menor el que refta.

íijSea el circulo. A B C.lbbre el cencro.D.y el diámetro.AB
Digo que la que fe faca defde.A.en ángulos reilos con la . A
B.cae fuera del mifmo circulo,Porque fíno,fí es poflible ca-

ya dentro como. C A. Y tire fe.D C.Y porqtie.D A. es ygual

a la.D C.(por la.if. definición

del.i.)por fea del cetro ala eir

cunfcrccia, tambíé feraygual

ílangulo.D AC.al ángulo. D
C A. Y el angnlo.DAC.es re- A
£lo,lucgo.ÁC D.tábien es re-

6lo,Luegolos ángulos.DAC
A G D.fóyguales a dosreílos

Lo unal,por Ia.32.deb1, es inv

poflible . Luego la facada del

pililo. A.en ángulos reilos ton.A B.no cae détrodel círculo

Tábiendela tnilñia manera demoftrareroos q ni en la mifma
eircüferencia. Luego-cae fuera como.AE.Digo qenellugar

entre lalmea.AE.y la circúferécía.B.C A.nocaeotra lineare

fta.Porqfi es poflible cayacomo.Z A.y faquefefporla. iz}

del.i.)del púnelo.D.fobre la.Z A.la perpendicular.D 1-Ypor

Sj es refto el ángulo.A I D.y menor q reéio el ángulo. D A I.

Luego mayor es.AD.qno.Dl. Y es y'gualla.D A. a la, D T.
por fer de! cetro a la circuid encía.Luego por la. 19. del. lima

yor Cfi.D T.que no.i) Lia menor q la mayor, q es imponible.
• 1 Luego
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^
fC.

Luego enel lugar entre la linea re£ta.y la circüfereda no cae

otra linea reóla.Digo tábien q el ángulo del íemicirciilo con
tenido déla linca re&a. A B.y dela circüfcrcncia.C TA .es ma
yor que todo ángulo agudo rectilíneo,y el que relia contení

do deUcircuferencia.C T A.y déla linea reóta.AE,es menor

q todo ángulo agudo rectilíneo,l?orq fi hay algún ángulo re

cliliiíeo mayor q el ángulo que es contenido déla circunferí

cia.C T A.y déla linea rc&a.B A
.
pero menor q el que es con

tenido déla circunferí cía.C X A.yde la linea reóla. AE.caera

cnel lugar entre la circunfereciaiC T A.y la linea re£hv A E .

linea recia, la qual liara mayor el ángulo contenido de las li-

ncas re6las que el q es contenido de la linea reda . B A . y la

circunferecia-C T A. pero menor q el que es contenido de la

circunferencia.G T A.y déla linea rc&a.AE-.Y no cae. Luego
por la poííibilidad ya dvmoftrada^el ángulo agudo conteni-

do de lineas reftas,no es mayor que el Ángulo obtenido déla

linea recia,B A.y déla circunferida.G T A .ni tampoco me-
nor que el contenido déla circunferencia.C T A. y. dda linea

red^AE. / ... . . . I
.

€J’
Corolario.

•"De aqui es manifioíto que la Tacada déla ex

tremidad del diámetro de vn circuíoen angu

losre&os toca al mifmó circulo. Y que la li-

nea reirá,(olamcntc en yn p.uncto íolo toca

a vn circulo h
.

1 •

-Porque eftá demofVra¿Jo(por en'áqée

J
:
'.qs,4 e>s purt&os, ca..-,cae dentro,del,Lp qua! conjiico; iimp

itrarfe,

'
|J Problema'z, I'ropoíicion. 17.

.<^Qc;vn pUíito dado tira ivna linca rc&i que
roque a vn circulo dado. *

'' "

H 4 Sea
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¿fc’Sea el punto dado. A.y el círculo dado fea.B C D.couient

pues defde el púído dado, A,tirar vna linea reída q toque al

circulo,BCD,Tomefepor la, i.del,
3
.el centro del circulo y

lea, E.y tirefepor la.i.petició.A DE.y haciendo centro.E.fe

guilla diftañcía.E A.porla.
3 ,

petición, defcribaleel circulo.

A Z I.y defdeel !nifmo.Q.tirefe¿D_3.en águlos reídos l’obre

E A.por la. II;del,t,y por Ia.i,peticion.tirelVe.E BZ,y. AB.Di
góque defctie el pun£do.A.fe tiro la linea. AB.iquet.aca al circii

l'o.B C D.Porquc el puiitOyE,es centro del circulo, B C D, y
del,A Z I,és ygnal la,E A,ala,E Z,y la ED,ala,EB,por 1er 31

centro ala circunferencia,Lúe
go las dos,A E,E B, fonygua-

1

les alas dos,EZ,ED,y tiene co

mun el angulo,E, luego la ba-

fis,D Z,por la,4,del,i,esygU'
j

al ala balis.A Ejy el triangulo
[D E Z,al trianguIójE B A,es y

'

gnal,y los de maxágulos alos

de mas ángulos. Luego yguaL

es el ángulo,ED Z,al ángulo,

E B A,y es reído,E D Z,.luego>

también es reído,E B AXY Ia,E B,es defde el centro,/ la que
ín ángulos reídos fé facadela extremidad del diámetro del

circulo,toca, al mifino circulo por el corolario, déla*, i ú, deljj.

luego.A B,toca al circulo,B CD,luego del,punido dado. A,
Te tiro la linea;,,A B,tocando al cn'cnlo dado,D B C. LoquaL
cquuino hazeríc, ,

Theorema. iá„ Propoficion. iS ..

f Si alguna linca reéta tocare al circulo y ;

def-

de clcentroaf tocamictofctirare algúalinea.

reíta,la. tirada lera pcrpcdícular a la q toca..

((Al circulo.A B C.toque le alguna linea reída.D E.enelpun
¿to.C.y tomefe por la. i.del.

3
.el cetro del circulo.A B C.y fea

7-r
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Z.y defde.Z.afta en.C.tirefe por Ia.i.peticion,Z C.digo q ZG
es’perpédicular fobrcla.D E .Porgue fino,tirelepor la.iz.iíl

primero defde.Z.fobre . D E. la

perpendicular.Z I. Pues porque
el anguto.Z IC.cs redo,luego el

águloJ C Z.es agudo.Luego ma
yor es el angulo.ZlC.q el ángu-

lo.Z C 1 .ydebajo de mayor angu
lo(por la. 19.del. 1.) feeltiéde ma
yor ladojluego mayor es. Z C.q
no.Z l.y es ygual la.ZC.a la.C B
por ler del cetro ala circunferí:

cia,luegomayores.Z B.que.Z 1 .

la menor qla mayor,q es impo-
nible.Luego.Z 1,110 es perpendicular (obre.D E. Luego fi al-

guna linea reda tocare al circulo,y lo qmas fe ligue.Lo qual

sonuino dcmoftrarfe.

Thcorema.17» Propolicion.ip..

fSi alguna linea re£ta tocare al circulo, y def

de el tocamiento í'elc facare alguna linea re ;~

¿ta en ángulos re¿fcos„cnla que es lacada cita

ra el centro del circulo,

ri¡Al circulo.A B C.toqtielevna

linea recta.D E.enelpun do.C.

y defde.C.porla.n. del.i.. Tire fe 1

C A.en ángulos redos.Digoque
enla. mifma.C A.efta el ceücr.od!

circulo,Porq fino, fies.pó.iíible

elle en.Z.y por Ler.,petición tire

fe.C Z.I'ugs pOrqila’linea . D E.

toca al circiltó.AuB C. y defde el

«entro ál tocamiento fe tiroZ C

luego
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luego por la.i8.cs perpendicular a la D E.y'es reólo el angn
Jo.2 C K,y el ángulo.A C E.es reólo.Luego el ángulo. 2 C E.

es ygual al ángulo.A C E.el menor al inayor,que es imponi-

ble*. Luego. Z.no es centro del circulo.A B C.Tambien demo
litaremos de la mifma manera q ni en otra pa rte tuera del a

AC.Luego fi alguna linea reóla tocare al circulo, y defde el

tocaniiéco fe Tacare vna linea reéla en ángulos reélos lobre

la que toca,en la que le faca eftara el centro del circulo . Lo
qualconuino demoftrar fe.

Tbeoretna.!?, Propóíicíon.20

CEncl circulo, el ángulo fobre el cerro
,
es do

blado al de fobre la circunferéda,quandolos

ángulos tuuieren ygual circunferencia.

r*>Seael circulo,AB C.y fobre fu centro cfte el ángulo. B E
C. pero fobre la circunferencia, el angulo.B A C,y tenga por

. vna mifma bafis a la circunferencia,B C. Digo que el ángulo

B E C.es doblado al angulo.B A C. Porque tirada.A E.
( pó'r

]a.i.pctición)eftiendafe alia en.Z.

Pues parque es ygual ala.E B.por

fer del centro a la circunferencia,

es ygual el angulo.E A B. al ángu-

lo.EB A.Luego los anguIoslEÁB !

EB A.fon el doblo, del ángulo . EÍP.

A B (por la.í del.t. ) y es ygual ell'y

angulo.B EZ.(porla.;a.4leldií5 a

los ángulos.E A B.E E A.Luego el \
angulo.B EZ.es el doblo de.EAB
y porla mifma manera también el

ángulo.Z E C.es el doblo del angulo.E A C.por la mifma.Lu
ego todo.B EC.es el doblo dé tbdmB A C.Ycen póngale, o. «•

tro angulo.B D C.y tírele (por la.i.peticídií. DiEsy eilienda

fe por la. 2
.
petición afta cn.LDctnollraremot tambieu de la

e.; mifma
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mifniíi manera, que el ángulo. I EC.es doblado al ,-ingHlo . C
D E.Delos quales el que debaxo de.IEB.es ti doblo del án-

gulo.E D B.Luego el que refta.B E C.es el doblo de . B D C.

Luego eñl circulo el ángulo fobre el centro es doblado al de
iobre la circunferencia, quando los ángulos tuuietcn ygual

circunferencia.Lo quaí conuino demolliarfe.

, Theorema.19. Propoficíon, 21.

el circulo, los ángulos q eílan ei}-vn mif-

mo íegmcntOjí'on yguales entre (i.

•

.

•

'

i .

• •
'

:
' le..

¿*>Elten enelfegmcnto.B A E D.dcl circulo. A B C D. los an

guIos.B A D.B E D.digo que los ángulos. B A D.B E D . fon

enere íi yguales. Torne fe por la

.i.del.3.)ei centro del circulo.A
B CD.y fea.Z.y tirenfe por la. r.

petición. B Z.Z D
. y porque el

ángulo.B Z D. ella íobre ei cen-

tro,y el ángulo.B A D. lobre La

ckcunferencia,y tiene por batís

la mifma circunferencia. BCD
Luego el ángulo, B Z D

,
por la

precedente, es doblado al angu
ío.B A D.Y por ello el ángulo. B Z D . es también doblado
al ángulo.B E D.Luego ygual es el ánguloJ3 A D. al ángulo

JB E D( por la común lentecía que dize,Las cofas que devna
mifma ion mitad entre ii fon yguales.Luego en el circulo 1 os

ángulos que eílan en vn mííino légmeto fon ygual es entre fu

Lo qual conuino demollrarfe.

Theorcnia. 2 o,. Propoíicion.22:.

^Los ángulos oppueftos ellos quadrifateros

q cita en los circuios ion yguales a dos redos
Sea
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¿VÍea el circulo.A B C D.y eftc encl el quadrilatero.ABCD
Digo que los ángulos oppueftos fon yguales a dos reftos.Ti

ren le(por Ia.i.pedcion)A C.B D.Puesporq(por 1 a, 3 a.del. i)

los tres ángulos de todo triangulo fon yguales a dos reños,
luego del triangulo.AB C.los tres

angulos-C A B.A B C.B C A,fon y
guales a dos reftos,y el angulo.C

A B.es ygual al angulo.BD C.por

laz1.deL3.por citar eñlmifmofeg

mento.B A 0 C.Y el ángulo.ACB
(por la milhia) al ángulo , A D B.

por eftar en vn jnifuio fegmento,

A DC B.luegotodo.ADC.es y-

gual a los dos.B AC.ACB.Ponga
i'epor común el ángulo.A B C.lue^

C.BC A-fon yguales ajos ángulos.A
los.A B C.B A C.A C B,fon yguales a dos reños,íuegolo's an
gulos.A B C.A D C, fon yguales a dos reños.Del* m ifma fu-
erte fe demoftrara que también fon yguales a dos reños . B
A D.DCB.Luego los ángulos oppueftos délos quadrilate.

rosque cita en los círculos fon yguales a dos reños.Lo quaj

tonuenia demoftrarfe.

Theorema. ai. Propofidon.23.

CSobre vna miíma linca rcdta dada, no fe da

rá hazia vnas mifma.s parces,dos fegmetos de

circuios femejantes y
deííguales.

^ Porque fi es poífibIe,haganfe fobre vna mífma lineare-

¿Va.A B.dos fermentos de círculos femejantes y desiguales

ACB. A D B. házia viías intimas partes , y tire fe . ACD.
(por la primera petición) y- del'pues tiren te.C B. D B.

Pues por que el fegmento.ACB.es feincjante al fermento

A DB.
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ADB.y fon remojantes fegmentos ¡Je circuíoslos que recibe

yguales ángulos,por Ia’definiciñ.

io. del. 3,luego elanguIo.AC B,es

yguál al ángulo.A D B. el exteri-

or al interior.Lo qual,por la. tú •

del.i.esimpofsible. Luego fobre

vna mifma linea rebla dada no fe

daran hazia varas mifrnas partes dos fegtnétos de circuios fe

inejantes y defiguales.Lo qual conuiuo demollrarl'e.

Theorema.zz. Propoficion.zq.

^Los fegmentos femejantes dcciiculos^pue-

ítos í'obrc ygualcs lineas recias fon yguaies,

entre íi.

réJ Ponga (é fobre las lineas reblas yguales-4 B.C D. los fe-

méritos de círculos.A E B;C Z D,femejantes.Digo quelleg-
mento.A EB.es ygual al legmen-

to.C Z D.pqtque iobre puelto el S* ''sv
fegmento.AEB.alfegmento.EZ / \
D.y puello eípnnto.A.fobre elpíi / \
to.D, y la liuei recia.AB. quadrí \ Ib

do fpbre la linea rebla. D'C.tambi

en el punto, B .
quadrára fobre el

^
pun£lo.C.Porqueesygual,AB, a

, \\j
la,CD,yquadi Jtio la linea rebla /

y

\\

A B,fobre la linea rebla,C D,.qua '[/
c\)

dra también el fegmentOjA E B, P ^ ~

^

alfegmepto.CZ D.Porque fila linca-rebla,Á B, qúaJra fo-

bre la linea reéla,CD,pero el fermento,A EB.no quadra fo

bre el fegmento,C Z L,fino que difiere,como,C 1 1),Y vn.cir

culo a otro circulo,por la, zo, del,},no le.corta en mas q dos

puntos,y el círculo,C I D,corta al circulo,C ZD,,en mas que
.

en dos punblbs que es en,C.l,D,lo qual por la iniiina es im-

pelir-
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poíIlbIe,Luego no quadrando la linca reda.A B. fobre ¡alL

nearcQa.CD.tampoco qti adrara el Tegmento. A EB . fobre

«1 fegraento.CZ D,I liego quadray es le ygual.Luego los feg

mentos femejantes di circuios,puertos (obre yguales lineas

reñatjfon yguales entre C .Lo qual fe Iiauii de demoftrar

.

Problema.3. Rropoficion.2f.

! Da do vn í'cgmcnto de circulo: deí'eribir el

circulo cuyo í'cgmcnto es.

fvSca el Tegmento del circulo dado. A B C . conuiene deferí

Jirel circulo del qual es fegméto.A B C,Cortele(por la.io,

dtl.i.)la. A C.por medio enelpunéto.D.y defde . D . faquefc

(por Ia.ii.)delmifmo)la.B :D.en ángulos rectos lobre AC,jr

tirefe.A B(por la.r.peticion).C6

parado pues el ángulo.A B D.có
el sgulo.B A D.oes mayor que el

o ygual,o menor.Sea lo primero

mayor.y porl1.23.de! niifnio,ha

gafefobi e la linea refía.A B, y f,

el punChqA.el ángulo. B A E.y-
gualalangulo.A B D

. y por la.z.

pétici on,eitiendafe.BD.afta en.E

y tire fe( por la.i
.

petición) E C.

X ’iies.porquee'l arígado. A B E. es

ygual al ángulo. B A E . luego es

ygual,(por la.ú.del.i.)!» linea re-

tira. E B, a la, A E, y porque’es y -

gual. Á .D-.a la,p C, y común la.D
¡Lluego las dos.A D.DE,fóygua
Ies a las dos.G D.D E.la vna a la ó
tra,y el ángulo,AD E,por la,4.pe

tirion
, es ygual al ángulo, C D E.

poiq es recto cadavno. Luego ,p
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¡baíIs.A E,por la.4.del.i,esygual alabaíis.CÉ.y efta dcnio-

íbado que la. A E,es ygual.a Ia.B E,luego ia.B K,es ygual ala

C E,Iuego las tres.A E,E B,E C,fon ygualcs entre fi
,
Luego;

deíciiptq vn circulo lbbre el pmiflp.E.iegun el cfpacio.A E.

o el,E B,o el elpacip,E C(por la. j.petició,pallara por Los, do

nías puniftos y qtiedara.de.fcrito.Liiego dadovn fegméto de-

circulo dejCcribiofe el ciroüJo.Y cola clara esque el fegmento

A B C.es menor.qué medio, ctrculo^porque el centro. E, cae

fuera del.Tamblen Je la mifma manera demoftraremos que

aunque el ángulo,A B D, fea ygual al ángulo.B A D. Porque

tiendo ygual.A D,a cada vna dc.lasdos ,B D. DC,luego las

t¡res,D A,D E,DC fon yguafes entfeti,y Igra centro el mif-

n’io.D.dé| circulo cumpütjp.? tapibipn.A BC .lera,medio cir

cplo.PerQ^ cl anguloyA B D.fuere menor q,ue el ángulo.BA
Jyjharemps por la, r^delprimerp,fobre la ¡inga recia. A B.

eiiel pupilo, A,vn anguloyguahd'angnlo,A B D,dentro del

tegmento.A B C.yel centro del circulo cacra fobre la,D B.y
fera el fegmcto,A B C.mayor que medio circiilo,Dadopues

rn fegmento fe dcicribe ei circulo cuyo es fcgmento,Io qual

coniiinohaz erfe.

- Theorema.i3,- Propofici'on.ifi
,

<[Los ángulos yguales cnygualcs circuios cf-

tan íbbr'é ygualcs circunferencias, aora citen

fobre los centros o íobre las circunferencias.

Sean ygUáles los

circuios. A BC.DEZ
y en ellos femV ygua- /
les los ángulos fobre /

los centros.B I C.ET I

Z
} y fobre fas circun - Y

terencias,BA C. EDZ £
Digo que la c¿reuniré-

.

renda
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rencia.B K C .es ygual a la circunferencia.E L Z . Tiré fe por
la.qpeticion.BC.EZ

, y porque los circuios, A BC, DE Z,

fon yguales,también lo ¡eran las lineas qiic falco délos, pen-*

tros(por la. i.dcfinició del.
3
)Luego las.dos,BI,IC.fonyg.ua

Ies-alas dos, H T.T Z.Y elangulo.l.es ygual al ángulo.T.Lu
ego por la.4,dél’.i,la báfis.B C. es yguála la bafisjE Z . Y por
que el- aiigulo.'A.es ygual al ángulo,D, luego él fegiiiento. B
AG.poríá.z4.del, j.)es femejante al fegiiiéntigÉ D 21, y ef-

tan en yguales lineas re£tas,B C,E Z, y los fégmentos léme-

jantes de circuios que cftanfobre yguales lineas reélas (por

la mifma.-í^fon yguales entre fi.Liiégó él fegm.ento ,
B A C

es ygual alfeg;néfó,EDZ,ytotlo eleir'CLilb.A f¡ C;cs ygual

a todo el circulo,D E Z,Luego la circunferencia,B K C, que

refta es ygualfpdr la. 3
.cómunfent‘epcia)a W Circunferencia

E-L Z.que reft a. L'uvgo'é yguales círculos,Yguales' ángulos ef

tá en yguales circurifeíencías;aora efteü íobre los cctros;aÓ
1

rá fdbrc las círcunfereHeias.Lo qual corinino deriioftrarfe.

Theorema.¿4. " Propoílcioh .Z7.

^En yguales circuios los ángulos que eftá fo-

Dre,yguales circunferencias íonygíialcs enere

Íhaora eften hechos Tobre los centros,aofaíb

bre las circunferencias.

áfti-Enlos círculos y*
guales.ABCrBE Z lo

brel'as circunferidas

yguales, C.’E Z.efté
[

fórrelos centros los

ángulos . B,1 C.E T Z. c
.

y flíbre las circunferí

das eíleu los ángulos
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B AC.E D Z.digo que elangulo.B IC.esygual alangulo.E T
Z,y el ángulo.B AC.es ygual al águlo.E D Z.Puesfiel ángulo

B ÍCes ygual al angulo.E TZ. claro es que también el angu
lo.B A C.es ygual alangulo.E DZ.por la.io.del.j.Pero fino

el vno dellos lera may or.Sca mayor el angulo.B 1 C.y por la

23. del.i,hágale fobre la linea reífta,BI.y eíiipúcto.I.el ángulo

B I K. ygual al angulo.E T Z.y los ángulos ygnales eftan fo-

bre yguales circunferencias (porla.26.del.3.)quando fueren

enlos centros,luego ygual es la circunferencia.B K.a la circú

ferencia.EZ.y la.E Z. es ygual ala.B C. luego la,B I<. es rabié

ygual ala,B C.la menor ala mayor ques impoflible.Luego el

angulo.B IC.no es defigual al ángulo,E T Z.fera pues ygual

Y el ángulo. A. es la mitad de el angulo.B I C.(por la.20.del.}

y porlamifma)el angulo.D.es mitad del angulo.E T Z. lue-

go ygual es el ángulo. A.al ángulo. D.Luego en circulosygu»

lesjlos ángulos que eftan fobre yguales circunferencias fon

yguales entre fi aora eften hechos fobre los centros aora fo-

bre las circunferencias,lo qual conuino demoftrale.

Theorema,2f. Propoficion.zS.

^Enlos circuios ygua|es,laslineas rc&asygua

les cortan yguales circunferencias,mayor ala

mayor ,y menor ala menor.
qjSeanlos circuios

yguales.A B C.D E
Z.y enellos efté las

lineas reÉtas ygua-

les.BC.EZ.que cor

ten las circunfieren

cias mayoreSjBAC
E D Z.y las meno-
res, BKC.ETZ.
Digo que la circun

fercnaa.B A Cuna

y 01',es ygual a la circunferencia,E D Z mayor.Pero la circú-

I rencia



LIBRO TERCERO DE
ferecia,B K C.menor es ygual a la circáfcrecU.ETZ.hiéiioÜ

Por Li.i.dcl. 3. tomen fe ion centros cielos circuios y lean. I L

y tírenle. I B.í C.L E.L Z.Y porque los circuios fon yguales,

fon tibien yguales las lineas qué talen de los centros (por la

Ltlefinicio deí.3 .)luegb las dos.B l.I C. fon yguales a las. dos

L E.L Z. y la balis.Fi C(por la fnpofici on)es ygual. a la batís •

EZ.Luego el angulo.fi lC.es ygual al angulo.E LZ.por Ia.8.

del.i. Ylos ángulos yguales é circuios yguales(por la.20.dL3)

eltan fobre yguales círcüfcrencias,quando fueren hechos fo

bre los centros. Luego la circunferencia.B K C.es ygual ala

circunferencia.ET Z.Y es todo el circulo. ABC.ygual a
:

todo

elcirculo.E D Z,Luego la circunferencia.B A C.que refta fe-

ra ygual a la circunferencia,E D Z.q relta(por la.3.com£í fen

téncia.)Luego en los circuios yguales,las lineas reófas ygua
les cortan yguales circunferencias,mayor a la mayor, y me
ñor a la menor.Lo qual conuino demoftrar

Thcorema.26. Própoílcion.zj)

los círculos yguales dcb.axo de yguales

circúferecias fe eíliédcii yguales lincas re¿las

íft>Sean ygualés los circuios.A B C.DEZ.y en ellos tomé fe

las yguales circunferencias.B I C.ET Z.Tirenfe las lineas re

ftas.B C.E Z,Di-

go qué es ygual

la linea re£la,BC

alalina* recta^E

Z, Tórnenle (por

la.r.deI.;,)los ce-

tros cielos circu-

ios, y lean, K,L.

Tirenfe.KB.K C.

E L.L Z . Y porc-
ia circunferencia

£ I C.es ygual a la.E TZ.es ygual el anguIo.B K C. al ángulo

.
>, .

EL z
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EL Z.por la.z7.propolicion del.3--)yporc|Ios circuIos.ABC

D E Z.íon yguales,feran también yguales las que falé de los

cetros (por la. t. definición del ttiilmo)Lu‘ego las'dós.BKJKC

fon yguales a las dos.L E.L Z .y comptehenden ángulos y -

guales,luego la ba!is.BC(por ia---;.. del. i.) es ygual a la balis

EZ.Luego en los circuios yguales debaxo de yguales circun

ferencias fe ellienden yguales lineas reólas, lo qual conuino

,

demollrarfe.

Problema.4. Propoficion. 30.

^Diuidir por medio vna circunferida dada.
«jSea la circunferencia dada.A D B.cóuiene aora diuidir por

medio la mifma circunferencia.AD B. Tírele.A B,ypor la. 10

del.l.)diuidafe por medio en el punóio,C.y defde. C. (por la

n.deI.i,)faquefe.C D.cn ángulos rebles lobre ¡alinea reda
AB.ytircfe.AD.B D.Yporque
la.A C. es ygual a la,CB

. y co-

mún la.C D.Luego las dos,A C
C D.fonyguales a las dos

,
B C.

CD.y el angulo.A C D.por la.4

petició,es ygual al ángulo, B.CnP
porque cada wnn dellos es rcóto.Luego la bafis.A D. (por la

4-deJ.i,)es ygual ala bafis.D B.Y yguales lineas reflas corta

yguales circunferencias,mayor a la mayor,y menor a la me
nor(por la.ríí.ilcl. 3-)y cada vna délas circunferencias. A D.
L) B.es menor q medio circulo.Luego la circunferencia.A D.
es ygual ala circunferencia.D B.Iuego la circunferida dad*

efta diuididapor medio.Lo qual conuino hazer fe

.

*
V

Theorema. 7.7, Propoficion.
3

1.

^En el circulo, el ángulo que efta enel medio
circulo es redo, y el que efta en el legmento
mayor, es menor q redo,y el cjcñl menor íeg

I 1 mentó
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mentOjes mayor que redo.Y de mas defto el

ángulo del mayor Tegmento es mayor que re

&o:y el ángulo del menor fegmcto es menor
que redo

.

faiSea. el circulo. 4 B C D,y fu

diámetro fea.B C.y el cetro fea

E.ytome le euel medio cigcnto

vn puño como quiera y fea.D.

,

y tirenfe.B A.AC.A D,D C. Di
go qu e el ángulo . B A C . en el

medio circulo es redo.Y el án-

gulo enellegmento.A B Cuna.-

yor.que medio circulo, que es

ABC.es menorque reíio. Pera
el ángulo en.AD C.íegméto menor que medio circu!o,ques

A D C.es mayor que redo.Tirefe.A E.y eltiendafe.B A. alia

eu.Z.y porque.B É.es ygual a la.E A. por fer del cetro afta la

eirniníx'rcuTnA,c.i 7^n al el angulo.E A B.Por la.f.del.i.al an-

gulo.E B A . Ytem porque cs-yguaMa.A F-.ala. EC . es ygual
por Iamifma)el angulo.C A É.al ángulo.A C E. Luego todo
elanguIo.B A C.es ygual a los dos ángulos. A B C.ACB.Y el

anguto.Z AC.fuera del triangulo.A BC .es ygual a los dos

ángulos.A B C.A C B(por laqt.del.iOLuego el ángulo.BAC
es ygual alangulo.Z AC.Luegocadavnodelloses redo. Lu
ego eú! medio circulo.B AC.El angulo.B A C.es redo.Y por

que los dos ángulos.A B C.B AC.del triangulo. A.B C.por la

17. del. 1.) fon menores que dos reños.Y el angulo.B A C.es

redo,luego el ángulo.A B C.es menor que redo,y ella en el

fegmento.ABC.mayor que medio circulo.Yporque el qua
drilatero.ABC D.eftaenelcirculo,ylos ángulos opueftos

délos quadrilateros qneeftSenlos circulos(por la.zt.del.;)

fonyguales a dos redos
.
.Luego los ángulos. ABC.CDA

(por la miímajfon yguales a dos redos, y el ángulo. ABC"
es menor.
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ei menor que reño,luego el ángulo.AD C. que relia es m*
yor que reflo,y efta enel fegmento menor que medíocircu-

ío.Digo pues también quel angiiló del fegmento mayor co-

prehendidodela circunferencia.A BC.ydela linea reña.AC
es mayor que reñoiFero el ángulo del menor fegmento có

prehendido déla circunferencia.A DC.y déla linea reña.

A

C. es menor que reño.Yeftamanifiefto.Porqueel angulocó
prehédidodelas lineas reñas.BÁ.A C.esreftoduego el angu
¡ocomprehendido déla circunferécia.A BC,y delaliuea re

íla.A C.es mayor que reño,porque eltodo es mayor quefu

parte (por la. 9 .común fentencia) Yten porque elAngulo có

prehendido délas lineas reftas.A C.A Z.esreftoduegoelan

guio comprehendido déla linea reña.C A.y déla circunferí

cia.A DC.es menor que reño.Luego en el circulo el ángulo

que efta en el medio circulo es reño, y el que efta en el teg-

mento mayor es menor que reño,y el que eñl menor es nía

yor que reño,y demas defto elangulo del mayor fegmento

es mayor que reño,y el del mehor fegmento menor que re

ño.Lo qual conuino demoftratfe.

<5*. Otra demoftracion que el anguIo.B A C. es reño . Porq
el ángulo.A E C.es doblado al anguIo.B A E.(por la.}z. del.

í.porqs ygual a ¡os dos interioresy oppueftos,y Iosinterio

res(por la.y.)fonyguales:y el águlo.AEB.es doblado al an
gulo.E A C.luegolos ángulos.A EB.AEC.fonel doblo delá

gulo.B A C.y los ángulos.A EB.AEC.fonyguales a dos re

ños,iuego el águlo.BAC es reño,lo |1 fe auia de demoítrar

Corolario.

fDcaqui esmanifiefto quefi civil ángulo

de vn triangulo fuere ygual a los dos que rc-

ftan,que fera rc&o.Porque el que le efta pe-

gado,conuienc a íaber el que es Irccho eften

dido el lado fuera deltriangulo,es ygual alos

1

3

mil-
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mifmosiy qliando de vna y otra parte fueren

yguales fon reótos.

Theorema.28. Propofíció. 32.

ÍSÍ algua linea tedia tocare al circulo.,ydefde

el tocamiéto fuere tiradavna linea redba qcor

te al circulólos ángulos q hace con la q toca

fon yguales a aquellos ángulos que efta enlos

tegmentos alternos del circulo.

% Al circulo. AB C. toq le la linea reóla.E Z. eñl puólo B.Ydef

de el pilólo. B.faqfe vna linea reóla détro ¿?1 circulo A BCD«
qle corte yfea.BD.digo qlos agidos q la.B D.haze jíítaméte

co la.E Z.q tocación yguales a los ángulos q ella é los fegme

tos alternos del circulo, ello es,q el agido.ZB D. es ygual al

ángulo q ella eñlfegtnéto.B AD.y elanguIo.EB D.es ygual

al ángulo q^eíla enel fegmeto-

BCD,Saq le (porla.n.del.i,):

defde el pilólo. B.la BA.e agu
los reólos fobre. E Z. Y tome
fe comoquiera vn pilólo enla

circuferencia.B D.y fea.C.yti

refe.AD.D C.C B . Y porq al

circulo. A B C D; le toca vna
linea reóla.E Z.eJB.y defde el

tocamiéto.B. fe faco la.B A.ean¿

ego e la mifnia.B A.ella el cetro del circulo,A B CD,por la. 19

del.3.y el águlo. A D B.q ella eñl medio circulo es reóto(por

la. 31. del..3.)luego los agidos q^reíla.B AD.A BD.fon yguales

avn reólo,y el ángulo. A B Z.es reóloXuego el ángulo.ABZ,
es ygual a los ángulos.B A D.A B D.quitefe el ángulo comu.
A BD.luego elanguio.DB Z.q, relia es ygual al angulo.BAD
q ella enel l'egméco alterno del circulo. Ypqrqefd circulo ella

elquadrilatero.A B C D.los ángulos oppueltos fon yguales

a.das reólos(por la.zz.del.3)luegolos angulos.DB Z.DB E
fonygua

reólos có la q toca.Ln
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ío yguales a los angulos.BAD.BCD.,de los qu.ilcs ti ángulo.

EiD.eila demolirado q es ygual al ángulo.D B Z,Luego el

agulo.D B E.íj refta es ygual al auguio.DCB.q ella eúlfegroc

to alterno.Luego fi al circulo le tocare alguna linea refta., y
defdc el tocamiéto fuere tirada alguna linea refta q corte al

circuíoslos ángulos q hace con la q toca fon yguales a aqllos

augulos q cílan en los fegmétos alternos del circulo, que fe

auia de demoftrar

.

Problema.?. Propolicion.
3 3.

«[Sobre vna linea reda dada dderibir vn fe

g

meto de circulo que reciba vn ángulo ygual

a vn ángulo dado redilineo.
«Sea la linea refta dad».A B.y el ángulo reftilineo dado fea

C.conuienc fobre la linea recia dada.A B.defcribir vn fegmé

to de circulo que recibavn ángulo ygual al mifnio ángulo.

C

Es pues el angulo.C.o agudo,o refto,o obtufo.Sca lo prime
ro agudo,como en la primer fi-

gura,Y por la.2 3,del.i.hagafe fo

ble la linea refta, A B.yfobre el

púfto luyo. A. el ángulo. D A B
ygual al ángulo.C. es pues el an
gtilo-D A B.agudo.Saquefepor
la.11.del mifmo)la. A E.en angu

los reftos fobre.A D.y córtele la.A B.por medio en el púfto

Z.por Ia.io.del.i.)y defde el píífto.Z.faquele.Z I.cn ángulos

reftos fobre. A B.por la.n.del miiino y tirefe la.l Ü.Yporq es

ygual la,A Z.ala.Z B.y comúla.Z 1.Luego las dos . A Z.Z I.

fó yguales a las dos.Z B.Z I.y el águío.A Z bpoiia.q.petició

es ygual al águlo.l Z B,Luego la b.iils.A I.por la. 4. del.i. es y
gual ala bafis.I B.Luego lobie el cetro. 1.y el eipacio.I A(pdr
Ja.3.peti.defciito vn circulo pallara tibié por. B. Delcriba fe

y fea.A B E.y tirefe.E B.Puesporq cf la extremidad ¿11 diamo
tro.A E.dfdeélpúólo.A.fale.A D.éSgulos reftos fobre.A E,

Luego la.A D. toca al circulo.ABE.por el coreíatio de la. 18.
•*’’

' " noró el circulo. A BE. le toca la linca refta.A D.y def-

1 4 de ti
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del tocamiento. A.deatro delmifino circulo fe faco la linea

reña.A B.Iuego el angulo.D A Bmorlaqz^del mifmo.es y

-

gual al ángulo.A E B.que ellaenel tegmento alterno del cir

culo.Y el angulo.D A B.es ygual al ángulo.C.luego el angu-
10.

C.cs ygual alangulo.AEB.luegp fobre la linea reña da-

da .A B.efla deferipto elfegméto de circulóque recibe el an

guio.A EB.ygu al al ángulo da
docC.Pero fea reñoelangulo
C. y fea meneller otra vez def

crebirfóbre la. AiB.vn fegmé--

rodé circulóque reciba vn an

guloygualial ángulo recto. C^-

hagafe otra vez Pobre la linea

reña¡AtB.y fobre el pimfto.A el ángulo. B A:D. ygualal á*-
guIó: re¿Hlineo'.dado.C.porIa.23.del.'i..como : enla:2. deferip

tió.y por la:jo:del.i.cortefe por medio la.A B.enel punto.

Z

y fobrecel centro Z. y el e,(pació. Z A.o.ZBideforiba fe el cir-

culó. A'E B!(por lá.;.petició«.)Tocapues la linea recta.AD
al circuló; A.E B.porque elangylo.’A.es refto.y- el ángulo . B
AD.es ygual 'al ángulo que ella enel íe-gmento.A E B

.

piprq

también es reblo él mifmo que ella eneímedio circulo ( por

la.31.del.3-5y elanguló.B AD.es ygual al ángulo. C . Luego
ella otra vez deferito fobre la.A Bi el Tegmento del circulo

A EB.que recibevn ángulo ygual al an

guló.C. Pero lea el angulo.C. obtufo,y

haga fe le ygual el ángulo. B A D.fobre R
latinea relia. A B.y fobre elpunblo.A.

(por la.z3.del primero)comoella’en la

tercera defcripcion ) y foble lá’. A D

.

faquefe en ángulos rectos la,A E(porIa n

11.

delinifmo)y corte fe lá.A B
.
por me;

dio enel pñ£lo.Z,por la.10.dcl miímojy fobre lá.AB.faque fe

í ángulos retios.Z l.por ¡a.ii.delmifmo.Y tírefela.I B. Y allí

porq es ygual la.A Z.a la.Z B.y común lá.Z 1 . Luego las dos

AZiZ l.fou yguales alas dos.B Z.Z I.y el ángulo. AZI. por
la.q.
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Ia.4.pet¡ci6jes ygual al ángulo.B Z I.Luego la bafis.A I. por

la.4.del miTmo esygualalabafís.IB.Pues (obre el centro. I.

y elefpacio.I A.(por la.3.petició)defcrito vn circulo pallara

por.B.Paflecomo.A B E.Y porq déla extremidad del diame
tro.A E.en ángulos reídos fe faco la.A L>Luego(por el coro
lario dela.16.del 3). la.A D. toca al circulo. AF, B.Y desde el

tocamieto. A.fe eftiéde la. A B.Luego el ángulo.B A D(por la

37.. del mifmo)es ygual al ángulo. A T B.q ella en el fegméto
alterno del circulo.Y el ángulo .B A D.esygualal ángulo . C.

Luego el ángulo q ellaenel fegmento.A TB.es ygualalangu
lo.C.Luego ¡obre la linea recia dada.A B.eiladélcrito el feg

mentó de circulo.A T B.que recibe vn ángulo ygual al águlo

C.que conuino hazer fe.

Problema. 6. Propoficion.34.

fD e vn circulo dad o, cortarvn fegmétoqicci

Ba vn águlo ygual avn águlo dado reábilineó.

<>4s>Sea elcirculo dado.A B C.y el ángulo reíliliiieo dado fea

D. cóuiene aora del circuló.A B C.cortar vn fegmento q re-

ciba vn ángulo ygual al ángulo. D.Saque le (por la. 17. del. 3.)

vna linea
q
toque al circulo y fea.E Z.y toque le enel púnelo

B.y haga le(por la.z}. del. 1.

)

fbbre la linea relia:E Z.yenel

púto.B.el angüIó.Z BC,ygual

al ángulo. D. Pues porq al cir

culo. ABC.letocaviia linea re

Ala.EZ.enel püílo.B.y defde

el tOcimiento.Bi fe faco.B C.

Luego el angulo.Z B C.por la

3a:del.'3.es ygual alangtilo.B 1

terno,y"el.’angiilo.Z B C.'es ygual al ángulo: D. Luego el án-

gulo q ella enelTegmentO.B AC.es ygual al anguIo.D.Luego

de el circuIodado.A B C.fe corto el fegmentójB A C. que re

cibe vn ángulo ygual al ángulo reiljlineo dado. Lo qual con

uinohazerfe.-

The"
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Theorema.stj. Fropoficion . jy,

^Siencl circulo fe cortaré entre íidos lincas

redaste! redangulo comprehendido detaxo

de las partes de la vna,es ygual al rc&angulo

c¡ fe cóprehédc debaxo délas partes déla otra

£4 En ti circulo.A BC D.cortcnfe entre fíUs dos líneas.AC

B D.enclpunño.E.Digo que el reflangulo cóprehendido de

baxodcla.AEly de

la.EC.es ygual al

reñangulocópre-

hédido debaxo de I

la.DE. ydela.EB

'

Pues Ji la.A C.y la

D B.pallan por el

centro demanera
q.E.fea centro del

circulo. ABC D.
Máifiello es íjpucs

A E.EC.D E.EB.fon ygualeSjque el redlangrilo.pomprehen
dido debaxo de la.A E.y dela.EC.es ygual al reñanguloque
fecomprehende debaxo dela.D E. y de la,E B.Eftcn pues la

A C.y la.B D.no eftendidaspor clcentro,ytomefeel centro

delcirculG.ABC D.y fea.Z.(por Ia,i.del.$,)y defde.Z. fobr?

la.A C.y fobre la.DB. lineas reñas tírenle por l?,n. del. i.las

perpédiculáres.Z I.Z T.y tiréle.ZBiZC.Z E.Y porq por la. 5.

del. 3. la linea refta.Z ¡.tirada por el cetro corta ala linea re-

ña.A C,q no paila por el cétro,é ángulos reñotjcortar la a

tibien por médio,lúego ygual es. AI,a la.I C.Y porq la linca

redla.A C.eftacortada en partes ygualesenel puño. í,y en

defiguales en.E,luego el reñágulo cóprehendido debaxo de
la.A E.y dela.E C.juntaméte có aqtquadrado q fe haze de la

E I.(por la. f.del. z.es ygual al q fehaze deía.I C. Póngale co-
mún el q feliaze dela.I Z. Luego elqfccópreliéde deis .A E.

^ de la
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y dela.E Cautamente con los quadrados délas dos.E I.í Z>es

yguaí a !os q fe haze dela.CI.y dela.I Z.Y alo.s q fe hazen de
la.E I.y dela4;Ziesygual el q fe haze dla,Z,E(por'la-í4'7’*deI.i.

Pero a los q fe haze.dela.C I.y déla. I Z,: es y-gjual el q fe haze

dela.Z;C.(por la inifma. Luego el q fe contiene debaxo dé la

A E.y dela.E C.iuqtflméte con el q fe haze dela.Z E. es yguaí
al q fe haze dela.Z C.y es ygtiAl la.Z C.a Ia,Z B.por fer defde

el centro a la circimferecia. Luego el
q

fe cotiene debaxo de

Ja. A E.y dela.E C.juntaméte con el q le haze de la.E Z. es y-

gualal q fe haze dela.Z B.Y por ello el q fe contiene debaxo
dela.D E.y dela.E B.juntainente con el q fe haze dela.Z E.es

yguaí al q fe haze de la.Z 13 . Luego el qué fe ccitiene debaxo
déla. AE.ydda.E C.jutaméte có el q fe haze dela.Z E.es yguaí
al q fe haze de la. Z B. luego el que fe con tiene debaxo de la

AE^y de la.E C.juntamente c5 el que fe haze de la.Z E. es y-
gual al q fe cotiene debaxo dela.ED.y dela.E B.jíkamcte có

el q fe haze dela.Z E.quitefe por comú el q fe haze de la.Z E.

Luego el reótangulo q relia cóprehendido debaxo déla. AE
y dela.E C.es yguaí «al re&iigulo coprehendido debaxo déla

D E.y de la.E B.luego (i enel circulo fe cortare. Entreli dos li

neas re¿las,cl re&angulo coprehedido debaxo de las partes

déla vna es yguaí al reólahgulo q.í'e compréhede debaxo de

las partes déla otra.Lo quarconuinó demollrar fe.

Thcbrema^Pi Propófícion.3 6.

<j~Si fuera: de I circuíale toma algún pundto: y
defclcicl alia el circulo cayeren dos-lincas re -

6fcis,y la vna deilas : cortare al circuio,yla otra

le toca,clre&angulo que cscomprehendiáo
debaxo de todá lu que Corta,y la q es tomada
de fuera entre el pundio yla circunferida cur

na es yguaí al quadrado q fe haze déla q toca
Fuer
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Fuer* del circulo.A B C.tome fe algún punño y fea, D. y

defdeelinifmo.D.afta elcirculo.A B C.cayan las dos lineas

reñas, D C A.D B.y corte al circulo.A B C.Ia linea reña . D
C Á.y la.B D.toqiíele.Digo que el reftangulo compreheñdi-

do debaxo déla.A D.y de la.DC.es ygual al quadrado quefe

hazedela.B D,La linea reña.DCA.o ella tirada por el cetro

o no,Efte lo primero tirada por el cctro,y (por Ia.i.<fl.j.)fea

Z.cl cetro del circulo,ABC.y tirefe.ZB.Luego el ágtilo.ZBD

es reño.Y porque lalínea reña.A C.eftadiuidida pormedio
en.Z.y le efta pegada la linea reña.C D.el que es contenido

debaxo dela.A D.y dela.D C.juntamentecon el que fe haze

dela.Z C.es ygual al que fe haze dela.Z D.Cpor.la. fi.del.z.) y
es ygual la.ZC.a la.ZB .

por fer del centro ala circunferen-

cia,Luego el que fe contiene debaxo de la.A D.Y déla. D C.

juntamente con el que fe haze dela.Z B.es ygual al que fe ha

z e dela.Z D.y es ygual el que fe hace de la. Z D. a los que fe

hazen dela.Z B.y de la.B D(por la.47.del.r.)porq el ángulo,

7. B D.es reño.Luego el q fe cótíene debaxo de.A D.y de la.

C.juntaméte có él qfehazedeIa.ZB.es ygual a los qfeha

:n dela.Z B.y de la.BD.Qirite fe por comú el q fe haze de la

ZB.
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Z B,luego el q refta debaxo déla.A D.y dela.D C.es ygual a!

<j. fe haze cfla.D B.q toca . Pero la linea refta.D C A. No fea

tirada por el centro clel circulo.A E C,y por la. i. del. j.íea.Ej

centro del circüló.AB C,y defde.E.fobre.A C.por la.u.dsl.t

tírele la.perpendicular,E^.y tirenfe.EB.EC.ED.E s pues re

ño el ángulo..EZ D.y porque la linea reña.E Z. tirada por
el centro(por la, ; .dc 1 . V)c

o

r ta en ángulos reños ala linca. A
C,no tirada por el centro

, corta la también por medio, lúe

goda. A Z. es ygual ala.Z C.Y porque la linea reña. A C.es di

uididapor medio ene! punño.Z.yle eftu pegadala linea.C D
luego elqne es contenido debajo dela.AD.y dela.D C.junta

mente con el que le haze dela.Z C.es ygual al que fe haze de

la.Z D.(por la.ú.del.a .Pongafe por común el que fe haze de

la.Z E.luego el que es contenido debaxo dela.D A.y déla. D
C.juntamente con los que fehazen dela.EZ.y dela.Z C. fon

ygu ales alos q fe hazeu dela.ZDy de!a.ZE.Y aios q fe hazéde

la.ZD.y déla ZE es ygual elq fe haze dela.DE.por la.47.deh1

portpiees reño el ángulo.E Z D.y alos que fe hacen déla. C.

Z.y déla Z E.por la indina es ygual el q le haze dela.C E.lue-

go el que fe contiene debaxo déla.A D.y dela.DC.juntamen

te con el que fe haze dela.E C.es ygual al que fe haze déla .E

D.y es ygual la.E C.ala.E B.por fer del centro ala circunferí

cia.Luego el que es contenido debajo déla.A D.y déla. D C.

juntamente con el que fe haze dela.E B.es ygual al que fe ha
ze dela.ED.Y al que fe haze dela.E D,por la.47.del .1 . fon y-

guales los que fe hazen dela.E B.y dela.B D.porque el ángu-

lo.EB D. es reño.Luego el que es contenido dela.AD.y déla

D C.jtintanientecoiielquele haze dela.E B es ygual a los q
fe hazen dela.E B.y dela.B D.Quitefe por comíi el que fe ha

ce dela.E B.lücgo el redante que fe contiene debaxo déla. A
D.y dela.DC.es ygual al que fe haze déla,DB,Luego (i fuera

del circulo fe toma algún puliólo.Y lo demas que fe ligue, lo

qual conuino demoftrafe.

Theoréma.31. Fropofició. 37.

Si fuera
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íj'Si fuera del círculo fe toma algú pu£bo,y def

de aquel punto al circulo cayeren dos lineas

re£tas,quc la vna dellas corte el circulo
, y la

otra caya, y lea el que íe haze de toda la q cor

ta,y de la que fuera es tomada entre el pinito

y la circunferencia curuajygual al que fe haze

de la que cae,la que cae tocara al circulo

.

r»Fuera del circulo .ABC. Tomefevn punfto y fea .D .y

defde.D.al circulo.A B C.cayan las dos lineas rettas.D C A.

D B.y la. D C A.corte al circulo y la.D B.caya. Y el que es có

tenido debaxo déla.A D.y dela.D C.fea ygual al que fe haze

déla.B D.Digo qtie.D B. toca

al circulo.A B C .Saquete (por

la, 17. del.p vna linea reéia que
t oque al circulo , A B C

. y lea.

DE,yiéa.Z. el centro del cir-

culo.A B C(por la.i.del. j.)y ti

rente. Z E.ZB. Z D, Luego el

ángulo .Z E D, es reéio
. y por

que ¡alinea refta,DE. tocaal

circulo. A B C
, y la linea refta

DCA.le corta. Luego el que

fe contiene debaxo de la. A D.

y dela.D C.es ygual al que fe haze de la.DE.Y fuponefe que
el que fe contiene debaxo déla.A D,y dela.D C.es ygual al

eme fe haze de hijOB. Luego el que fe haze de la. DE, es y-,

gual al que fe haze de la.D B. Luego la.D E.es ygual a la.Dfí

y es tábien la . Z E .ygual a la .Z B . Por fer defde el centro

a la circunferencia . Luego las dos ,D E .E Z, fonygtiales

a ¡os dos . D B. B Z . y la baíis dellas es común . Z D . Lue -

go ci ángulo. DEZ .(por la oñaua del primero) es ygual

al ángulo
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al ángulo .DE Z, y el ángulo. DE Z. es refto Luego tam-

bién es retío .D B Z.Y la. Z B. eftendida es diámetro y
laque de la extremidad deldiaáretro del circulo

fe faca en ángulos reftos,to ca al circulofpor

la. lo.del.rOlucgo la linea refta.D II.roca

al circulo.A B C.Dola mi fina fuerte fe

demoftrara fi cíluuiere el centro

fobre la. A C . Luego fi fuera
' del circulo fe tomare al

gunptmfto.Y lo de

mas que fe figue.

Lo qual conuino demollravíé.

( * )



libro qvarto
DELOS ELEMENTOS DEEVCU

des Megarenfephilofopho griego.

«[Definiciones.

1. ^Dizefe deícribir fe vna figura redtilinca c

otra figura redtilinea quando cada ángulo

déla figura inferipta toca a cada lado de la

figura en la qual fe deferibe.

2 . ^Delamiírnamane

ravna figura fe dize

deferibirfe a otra fi

gura quádocada vn

lado de la deferipta

a la redonda toea a

cada ángulo de a_quella en cuyo derredor

fe deferibe.

3. í[Vna figura rediilinea fe dize deferibirfe c

vn circulo quádo cada ángulo de la figura

inferipta toca ala circúferéciadel circulo

4 ^Vn circulojfe dize dfcribirfe al derredor

de vna figura rcótilinea quando la circun-

ferencia del circulo toca a cada ángulo de

aquella en cuyo derredor fe deferibe.

El
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j. ^"El circulo fe dize deferibirfe c vna figura

redtilinea quando la círcñfcrécia del circu

lo loca a cada lado de aquella en la qual fe

defcribe.'

C. Dizefe deferebirfe vna figurareótilmea al

derredor de vn circulo quando cada Jado

déla que fe defcribe,al derredor toca en la

circunferencia del circulo.

7 . fl Vna linea redi:a fe dize aífentaríé,quan-

do fus cxtremidades.caen en la circunferí

cia del circulo.

Problema. i. Propoficion r.

CfEn vn circulo dado ademar vna linea reda
yguala vna lincaredta dada^que noesmayor
que el diámetro del circulo.

£*>Sea él circulo dado.AB C.y la linea -reóla ciada que no es

mayor que el diámetro lea.D.Conuiene aora en el circulo.

A B C.allentar vna linea re

éla yguál a la linca re 61a . D.
Tírele el diámetro del circu-

lo.A B C.y fea.BC. Silabe,
es ygual a la.D.ya cita hecho
lo que fe propone. Porqueen
el circulo dado.A B C. Ella ai

Tentada la linea.B C
. y«nal a

la mifma.D.Pero fino mayor
es la.B C.que no la. D. Ponga
je por la.?,.del.i.)Ia.C E.vgtial ala.D.y fobre el centro.C.y el

elpacio.C E ( por la tercera petición. )dcíbribafie el circulo*

K PAZ
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E A Z.y tire fe la.C A. Pues porque el centro del circulo.E A
Z.es el puníto. C. (por la quinze definición del.i.)es ygual la

C A.a la.C E.y a la nufma.D.es ygual la.C E.luego (por la.r.

común fentencia)tambien la. D.es ygual a la.A C.luego é va
circulo dado.A B C.efta afrentada la.C A. ygual a la linea re

fita dada.D.lo qual conuenia hazerl'e.

Froblema. z. Propofícioii. z .

fEn vil circulo dado defcribir vn triangulo

de ángulos yguales a los de vn triagulo dado.

£|ySea el circulo dado.A B C.y el triangulo dado fea.D E Z.

conuienepues en el circulo dado.A B C.defcribir vn triangu

lo de ángulos yguales a los del triagulo.D E Z.Saque fe(por

la. 17.de!. j.)vna linea reólaque toque al circulo. A BC. y fea

I A T.y toque le en. A
. ( y

por la. 23.de!. i.)hagafe fo-

bre la linea reóla.A T.y fo

bre el pun£lo en ella. A. el

ángulo.T A C.ygual al án-

gulo.DEZ.y fobre la linea

re£la. A I. y fobre el píi&o

en ella.A.hagafe el ángulo

1 A B.ygual al ángulo.D Z
Ejpor la mifma)y tirefe Ja

B C.Pues porque al circulo.A B C.le toca la linea reblad AT
y defde el tocamiento.A.dentro del circulo fe faca la lineare

¿la.A C.luego el anguIo.TA C(por la.3r.del.3)es ygual al an
guio que ella enel alterno fegmento.AB C.y el angulo.TAC
es ygual al ángulo.D E Z.luego el ángulo.A BC . es ygual al

ángulo.DEZ.y tambié por ello el ángulo. A CB.cs ygual al

ángulo.D Z E. luego también clanguloque relia.B A C,es y-

gual al que relia, E DZ,luego el triangulo, A B C,es de angu

los yguales al triangulo, DEZ> y ella deferito el triangul o,
CAB



E V C L I D E S, 70
A BC.en el circulo dad o,A B C.

A
luego en vn circulo i',ado fe

ha deferito vil triangulo de ángulos yguaies a los de vu crian

guio dado.

Problema.;. Propoficion. 3.

«[AI derredor ct vn circulo dcicribirvn triágu

lo de águlos yguaies a ¡os devn rriagulo dado

£fc)Sea el circulo Jado. A B C.y el triangulo dado fea.D E Z
conuicne deferibir al denedor del circulo ABC. vn triangu

lo equiángulo al triangulo.DEZ.efticndafela.E Z. por vna

y otra parte afta los punólos.I.T.y toinefe (por la.i. del. 3.

)

el centro del circillo.A B C. :

y lea.K.ytirefocomoquie y\
ra la lineareña.K B.y haga

r
í / V

fe(por la.23.deb1.) fobrela /\t / \ t
linea re£la.I<B.y en el pun- u~ g "

61o en ella.K.el agido.B KA a/ [v.

ygual al ángulo. DE 1 . y el
]\

angulo.BK C.ygua! al aiv / V
\ J \ ,*

guio.DZT.ypor los putos m VB| -Xc

A B C(por la. 17. del. 3.) tiréfe lineas reñas que toquen al cir

culo.A B C.y fean.L A M.M BN.N CL. y porque las lineas

reílas.L M.M N.N L.tocan al circulo.A B C. en los puliólos

A 13 C.y defde el centro.K.fobre los puliólos.A B C. fe tirará

las lineas recías.K A.K B.K C.luego los ángulos que ella en
los pimólos.A BC.fon reótosyyporqlos quat.ro ángulos del

quadrilatero.A M B K.fon yguaies aquatro reótos
,
porq el

quadrilatero.A M B K.fe diuide en dos triangutosAdelos qna

les los dos ángulosJC A M.K B M-fon dos reótos . Luego los

ángulos que relian.A KB.B M A.fon yguaies a Jos recles'

.

V los ángulos.!) E i.DEZ.porla treze del primero, fon y-

guales a dos reótos,luego los ángulos . A K B. AH B, fon

yguaies a losangulos
, D E J. D ¿ Z. de los quales elangufo

K 2. A K B
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A K B.es ygual al ángulo.D E Lluego el ángulo . A M B.que

reft a es ygual al ángulo que refta.D E Z.Dé la mifma mane-
ra-fe demoltrara que también.el ángulo L N M. es ygual al á

guio .D Z E.luego el ángulo qué relta.M L N.es ygual al án-

gulo que refta.E D Z.luego el triangulo.L M N. es el equian

guio al triangulo.D E Z.y deícribeíe al derredor del circulo

A BC.luegoal derredor de vn circulo dado ella defcrito vn
triangulo sequianguloa yn.triangulo dado.Lo qijal cóuenia

hacerle..-

Problema;^. Propofició. 4.

fEn vn triangulo dado deícribirvn circulo.

Pb> Sea el triágulo dado. A B C.es menelter eñl. triágulo. A B
C.d efcrjbk rn circulo.Cortenfefpor la:p:deLi.).Ios : ángulos

A B C.A CB.por medio con las lineas rectas.B D.D C.q con

curran enel punílo.D.y faquenfepor la: n.del,i3
defde elpú

flo.D.fobrelas mifmas lineas reflras.A B-B C.C A, las perpé

diculares.D E.D Z. D I.y porqués ygual el ángulo.A B D
,
al •

angulo.CB D.y el angulo.B E.

D/eílo esygual al ángulo re

fio.B Z D.Sóu ya los dos tria

gulosrEB D.Z.BD,que tiene

los dos ángulos yguales a los

dos águlos^yel vn lado ygual

alvn ladóesa.faber.B D.él ql

es común,a.ellosy oppueíto a c i

Jos ángulos ygtiales.Luego los demas lados(porla.a<5. del. 1.

tendrán yguales a los demas lados.Luego la^D E. es ygual a
la.D Z.y por ello tambienla.D J.es ygnal ala.DZ.por lo ql

también la.DE.es ygual ala.D Lluego las tres.D E.DZ. D I.

fon yguales entre fi(par la primera común fentencia) luego

defcripto vn circulo fobre el centro.D.fegun el eipacio.D E
aDZ.oD í.padara por los demas púnelos y tocara a Las li-

areis reblas. AB.BC.CA.porquelos ángulos que citan en

los
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enlos punños.E Z I.fon reídos.Porque fi las corta ,
carra en

el circulo la linea facada en ángulos reños déla extremidad

del diámetro del circulo,lo qual fer impoflible fe vio claro a

rriba en Ta-.16.del.) .luego el circulo defcrito fobre el centro

D.y el efpacio.D E.0DZ.0D 1 . no corta a las lineas reñas
AB.B C.C A.Luego tocar las a,por el corelario de la tnifma,

y eftara defcrito el circulo enel triangulo.A B C.Luego en c-I

triangulo dado. A B C.efta defcrito el circulo.E ZI.lO qual có
uenia haz erfc.

Problema.;. : Propoficion.

«fAl derredor de vn triangulo dado deferibir

vn círculo.

ík’Sea el triangulo dado. A
B C. conuiene al derredor

de el triangulo dado .ABC.
deferibir vn circulo. Corten

fe las lineas rectas. A'B.A C,

porinediodn lüspuriños.D ¡ ,.

E(por la decimadelpiimero :

ydefdelospunñQs.P.É.fá-
<¡nenfefporla.i 1..del prime-

ro) D Z¿E¡ Z. en ángulos re-

ños fobre.A B.A C y ellas couc

lo.A BC.o en la lihea reña.BC.o fuera de la linea rebla. BC
Concurran pues lo primero dentro del mifmo triangulo en

elpun&o.Z.y tiren lefpor la primerapeticion).Z B.Z C.ZA

y porque es ygnal la,4 D.a la,B D,y común la. DZ.y eu alíf

gulos reños.Luego labalis. A Z(por la quarta del primero )

es yguai'aia balis.Z B,dé la mifma' manera de'mditrarrdmos

que también la.C Z,esygual a la.A Z
,
por lo qual la. Z B. e*

K- je, ygnal
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ygnala la.Z C . luego las tres

Z A Z B.Z C. fonygiúles en

tre li.lusg’a loare el centro.

Z

y el efpacio.Z A.o.Z B.o.ZC.

defcrito vn circulo pallara
c

por los de mas pun£tos:y ef-

tara defcrito el circulo al der

redor del triangulo .ABC.
defcribafe ya como .ABC.
Pero concurran las lineas re

ftas.DZ.EZ.fobrela linea re

¿ta.B C.en el punólo. Z . co-

mo ella en la leguada deferí

pcioiijY tire fe la.A Z . y de-

mollearemos también de la

mifma fuerte que el punteo

Z. es el centro del circulo de

feripto al derredor del triá-

gulo.AB C.Conciirranpues

las lineas recias . D Z . E Z.

fuera del mitrao triangulo.A B C.en el pun6lo;Z.otravez¿co

ano ella en la tercera defcripcion. tiren fe las lineas*re£las. A
Z.Z B.Z C. Y porque también es ygual la.A D.ajla.D B, y co

muny en ángulos re6tos la.D Zlluego la batís. A Z J

.( por la

qrarta del primero es ygual a la batís. EZ. Déla mí fina mane
ra demoítrareraos también que la,C Z.es ygual a la.A Z.lue

gootra vez Cobre el centro.Z.,y el elpaeio. Z A.o.Z B. o.Z C.

defcrito vn circulo pallara por los de mas punólos, y cítara

defcrito al derredor del triangulo.A B C.defcribafe puesteo

mo.A B C.'Iuogo al derredor de vn triangiilo dado cita def-

crito vn circuíoslo qual conuenia hazerfe.

Corolario
eV Y es manifiello que quaiido dentro del trian -

guio cae el centro del circulo
,
el angulo.B A C. que ella en

Sia/or iegmento de circulóles menor que reSto y quando
cae.
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cae en la linea re$a. B C. el ángulo eílar.do en medio circ ti-

lo es rcólo.Pero qliando cae el centro Aierade la linea re-

éta.B C.elangulo.B A C.eftando en menor fegmento de cir-

cuJo^es mayor que íT&o.Por lo qtial también quando el im
guio dado fuere menor que redi o^las lineas redlas. DZ. E Z
concurren dentro del miímo triangulo, y quáiido es refío,

fobre la. B C. Pero qiuulo mayor qué tedio concurren fuera

de la mifma.B C.lo qual conumo liazerfe.

Problema. 5. Propoíicion. 6,

fEn vn circulo da d o cíeferibir vn quadrado.

í'fciSea el circulo dado/A BCD, es menefter en el clrctilo

.

A B C D.defcribir vn quadrado . Saquen fe los diámetros
delmifmo circulo!A BC D.
en ángulos retios entre 11

,

y fean . A C. B D. y ti ren fe
, r,

A B. B C. C D I) Á. Y por

queesygualla.B E. a la. D ,

3E.(por la dfccima quinta de ; b

finiciondel primero). Por
que.E.es el centro,ycomun
yen ángulos retios la, E A.

Luego la bafis.A B. (por, la

.quartadel primero) esygual ala bafis.A D.ypor ello tam-
bien cada vua de las dos.B C.C Dies yg'ttal a cacia vna de las

dos.A B.A D.Luego es equilátero el qúadi ¡latero. ABC I).

Digo que también retlangulo.Porque la linea retía. B D.
es diámetro del circulo. A B C D. Luego ti ángulo es de

medio circulo. Luego el ángulo. B A D. es retío (por la

31 . del tercero )y por ello también cada vnode los ángulos

contenidos debaxo.de.A BC.BC D.CD A.esretla. Luego
K 4 es redi»
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f? refl.inguto el qnajrilatero. ABC D.y ella de moftrado q
también eqnilatei'OjIiiego esquadrado(por la.30. definidor»

del. «.) y defcnpco enel circuí o.A B C D.lo qual comiino ha-

zerlé.

Problem a.7. Propoficion. 7.

^"Al derredor de vncirculo dado deícribir vn

cpadrado.

£ív Sea el circulo Jado. A BC D.es meneiler al derredor del

circulo.A BC D. deícribir vn quadrado. Saquefe dos diame
tros del circulo. A BCD. en án-

gulos reci os entre íi,y fean. A C
B D.y por los puliólos. A. B.C.D
por la 1 7.del. 3*tírenle lineas re«

£las que toquen al circulo. A B.

C D.y fea.ZK.KT.TLlZ. pues

porque la linea reóla.Z l.toca al

mifmo circulo. A B C D. enel pü
¿lo.A.y defde el centro. E. baila 7

el púnelo. A.del toca meto lalelalmeareóla.E A. lu ego los

ángulos que eíla júto ala. A.fon reólos,por la.i8.del.;. y por

ello también los ángulos que eílan cerca de los puliólos,B.

C,D_,fon reólos.yporque el ángulo.A E B.es re6lo
>y tambíe

el ángulo.E B I.cs reólo.Luego. I T.es palelá al a. A C.por la

.

28;deí.r.y por ello también la.A C.es parallela ala.Z K. déla

miílna manera también demoílraremos que cada vna délas

dos,IZ.T K.es parallela ala^B E D, luego fon paraielogra-

mos,I D, IC.AKjB K.luego ygual es la. I Z.ala,T K.yla.I T.

ala.Z K.por la.; 4.del.i-y porqués ygual la. AC,ala,B D.y la

AC.es yguala cadavnadías dos,IT. Z K.y la. B D.es ygual
a cada vna de ias dos.I Z.T K. luego cada vna de las dos.I T
ZK, es ygual a cada vna délas dos.I Z.TK.luego el quadrila
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tero.Zl.TK.es equilátero. Digo que también reítangulo

.Porqtie.IBEA.es pkra,llelogramo
3y elángulo. AEB. es re-

ftojluego'también eslreíío el ángulo.A I B.por la. 3 4.del.í,

déla niifma manera cambien demoltraremos que los angu-

los.T.K.Z. Ion vecloSjltiego esreítangulo el qnadrilatero.Z

1 T K.v eltá demollrado qne fambiqn '.equilátero,luego es

quadradoíy al derredor del circulo. A B C D.elta deferipto.

Luego al derredor de vil circulo dado ella delcripto vn qua
dradojlo qtial comieaia hazerfe.

Problema.8. Propoíicion.S,

CEn vn quadrado dado describir vn circulo.

Sea el qiiadraiío.A B C D.contiíéne.enel qiujdrado . A B
C D.defc-ribir vn circulo, cortefe3por la.io.dei.i. cadaVna if

las dos.AB.A D.por medio enlos pun£tos.E.Z.y por elpun
Éto3E.tireffe.E Tiparalléla a cada Vna délas dos.A B . D G.

polla.; i.ucl.ijV por elpiiri£to.Z.tireífe.Z.K,paralela a cada

vna dejas dos.A D.B C.porLa.j i.del
3
lluego es paralelogra-

nio cada vno deltos,A K,K-

B.A T.T D.A 1.1 D.BIjlCjY B
los ladosfuyos conuiene afa

bcr los Opueftos fonyguales

por -Ia1.54.del primeroy por
que A D . es ygual a ¡a . A ¡r

B3y la . A E,es la mitad de la

A D,yla
3
AZ.esla mitadde

la, A Bjluego ygual es la A E
a la

,
A Z, por lo qual tam- c

bien las oppueftas(por la m¡rma)fon yguales. Luego la,Z 1.

es ygual ala.EljSemejanteinente también demoltraremos
que cada vna délas dbs,I T.I K,es ygual acadavnadlasdos

Z 1,
1 E,luego las quatro,lE,IZ,l T,í K, fonyguales entre (i,

por la,ijComun fentencia) luegodefcripto vn circulo fobre

el centro,l,fegun el elpacio,l É,o,l Z,otl T,o,l, K, pallara

tam
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también pos los'demas .punétesy toca'ía a las líhé'as 'feñas.

AB.BC.C D.D A.pcirqiielos ángulos q eftail en los puños;.

E.Z.T.K.fdn reñoLPorque fi ñoirculocartaaks lineas .AB

B C.CD'l) rj.la linea qfetira'é ángulos rcéiíis acije la extre

anidad del diámetro caerla dentro ,déimiftn.osircijloí,loquál

(por la.i6idel;5.)es¡mpb£Gble.Liiegó fofereel tí tíQ.b.y el el"

pació. lE.o.IZ.odT.ól.K. detenta vh circulo no corta; alas

lincas leñas.A B.B CtDC.D A.luego tocalas^y eíta eñl qua
drado.A B C D.luego en vn quadradodadoy lo que de mas
fe ligue.Lo qual conuenia hazerfe.

Problema, 9,' PropóS(ád.".í*; i'í

9 Al derredor de yñ quadrado claclodcícríbir

vn circulo. -

¿«.¿Sea elquadrado dádo.A B C D.conuiene ál derredor del

fcjnadradb.A B CD.defcribir vn circulo.Tiradas las lineas re

cías.A C.B D.cortcn fe entre íien.E.ypórqufe csygiul la.DA
a la.A B.y común la.AC.luego las dos.D A.AC. fon yguales

alas dos.B A.AC.la vna ala o
tra,y la bafis.D C.es ygual ala

baiis.B C. Luego el ángulo . D
A C(por la.8,del.i,)es ygual al

ángulo.B A C. luego el ángulo

DAB.efta diuidido por medio
con la linea. A C. De la mifina
manera también demoftrare-

inos que cada vno de los ángulos.A BC.B C D.C D A.cftadi

uidido por medio con las lineas re&as.A C.I)B. y porque el

ángulo.D A B.es ygual al ángulo.A B C.y el ángulo.E A B.es

mitad del ángulo.D A B.y el ángulo.A BE.es mitad del angu
lo. A BC. luego cUngulo.EAB.eVygual al ángulo,EB A.por

10 qual(por la.ó.del.i.ellado.B A. es ygual al lado. B F.Dc* la

miíma manera doraobraremos q cacíá vna tillas dos lineas

redas
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íeíiás.Ei A,E Bieslygual a cada vna délas dos.E C.E D. Loe-
goks.quatr«.E4.&B,EC

iE D.fonyguales entre fí. Luego
fobre el centrd.E.y el dpacio,E A.o.E B.o.E C,o.E D. deferí

tovn circulo pallarap.orl6s.de mas ptmcíor. V fera deferito

al derredor del quadrado.A B G D.Defcribafc como, ABC
D’.Lnego al derredor de.vn quadrado dado ella deferito vn
«¡rcuIo.Lo qüal conuino hazerfe .

-Problema, io.
1

Propofícion.io.

^Hazcr vn triangulo yjíoíecles que tenga ca

da vnó de los ángulos de íobre la bafis dobla
dó déí que reíla.

#*>Tirefe,rna. linea re

£la.AIí.ydiuidafc(por

la undécima del.2 .) en

el pulidlo.C. d,e mane,
raque. el reiftfigulo cp:

Í

irehédidp'dcbaxo de

a.A B.y da la.'B G . fea

ygual al quadradaque,

fe haze de la'.QVV,y lo-

bre el centro, A. y el ef

pació, A B.(por la ter-

cera petición) deferi-

bafe el circulo . B D E,

y alfidorele é elcirculo

B O E .Jíi linea reíla, B D.ygual a la reíla linea. A C . la qual

no es.niayprqu® el diámetro delc¡rculo,B D.E. ( por la pri-

mera del quarto)y tiren le.A D.D C.,y (por la qnintajJol.^.)

deferibafe el circulo.A C D E-al derredor del.tciaiigulo. A Ó
I).Y porque,el reflangplo que fe contiene dpbaxo. déla, A ,B.

y de la.B C.es ygual al quadrado que fe haze de la.A C . Pop
que
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que .lili fe admitió ello,y la.A Oes ygüál a Ia¿B D. luego el 2

¡

le contiene debaxo de la.A B.y de la.B C.es ygual al quadra
do que fe haze de la.B D. Y porque fuera del circulo*A C DE
fe toma vn pimólo.B.y defdé el mifmo punÓlo.B.fobre el cu'

rulo.A CD E.cayeron las dos lineas reólas . B C A.B D.y la

yna deltas le cortay la otra cae,vel contenido debaxo de la

A B.y de la.B C.es ygiialalquadrado.de la.B D.luego(por la

37.de!. 3. la,B D.toca al circulo.A CDE, Pues porque. B D

.

le toca en el punélo.D.y delüe el pun£to. D: del tocamiento

fe tiro la. D C.Iuego el ángulo.B D C.(por la. 32. del miJipo )
es ygúai al que ella en el Tegmento alterno del circulo yques

al a íguIo.D A C.Pues porque esygual.el angulo.,B DC.alan
gulo.D A C.pongal’e común el ángulo.C D A. luego^todo el

angnlo.B D A. es ygual a los dos agulos.C D A.D A C.y a los

dos,C D A.D’,A C, es ygual el ángulo cxterior.B C D (por la

3z.del.i.)luego el ángulo.B DA.es ygual al angulo.B C D. y
el angulo.B D A(por la quinta del primero) es ygual al angu

lo.CBD.porque el lado.AD(por la quinze definición dél pri

mero) es ygual al lado. A B. Por lo qital también el ángulo

D B A(por la primera común fentenciaj es ygual al ángulo.

E CD.luego fon yguales entre fi los tres anguIos.B D A.D B
A.B C D.Y porque es ygual el ángulo.D B C.al angulo.BCD
lera también ygual el lado.D B.al lado.D C.y B D(por la fu-

po(icion)esygual a la.C A.luego también la^C A.es ygual a

ía.C D.por lo qual también el ángulo . G D A (por la quinta

del primero)es vgual al ángulo. D A C.Luego los ángulos. C
D A.D A C.fon el doblo del ángulo,C A D.pero el angulo.B
C D-es ygual a los angu 1os.C D A.D A C.Iuego tambie el ati

guIo.B C D.es el doblo del ángulo.C A D.y es ygual el dngu
lo.B C D. a cada vno délos dófe angulfo¿s.B DA.DB A.Luego
también cada vno de los angúlos.B D A,D B A . es el doblo
del angulo.D AB.luego ella hecho el t-riaiigulo y fófceles.A

B D.que tiene cada vno de los ángulos de fobre la bafis. D B
doblado cjeí que rella.Lo qualcomíino hazerfe.

Pioble
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Problema.i i. Propoíicion.n.

a vn circulo dado defcribir vn pcntango

no ^equilátero y ¡equiángulo.
pai Sei el circulo dado,A BCDE.cs menefter en el circulo.

AB C D E.defcríbir vn pentágono ¡equilátero y equiángu-
lo,tomefe(por la.io.defte) vn trianguloy fofceles, y fea,Z
I T.que tenga el angu

lo qualquiera'defobre

la bafis doblado al q
refta,ques.Z.y deferí-

bafe por la.2.del,4, en

el circulo. A B C D. el

tri 3gulo,A C D.ygual

en ángulos al triangu-

lo,ZIT,de tal manera

q al ángulo. Z. fe le ha

ga ygual el ángulo.C A D.y cada vnode los dos ángulos.A C
D,C D A,fe haga ygual a cada vno de los dos angulos.TIy af
si cada vnode los dos, A C D,C D A, es el doblo del ángulo,
C A D,Corteflé,por lanoiiena del primero cada.' vno clellos

dos ángulos.A C D.C D A
.
por medio có las lineas reñas.

C

E,DB.y tirenle,A B,B C.CD,D E, E A, puesporq cada vno
délos 5gulos,A C D,CD A,es’ el doblo del ángulo,CAD,y ef
tá diuididos por medio có las lineas reñas, C E, D B

,
luego

los cinco agidos q fon,DÁC,A CE,E C D,C DB,B D A, fon

yguales entre ii,y los ángulos ygualés eftS fobreygúales cir

cunferécias,por la,26,del,3,luego fon yguales entre li lascin

co circunferencias, A B,B C,G D ;D E,E A, y a yguales circíi

ferentias,por la,2<i,del mifiuo fe eftienden yguales lineas re

ñas.Luego las cinco lineas reñas. A B.B C.C D. D E.E A.fó

yguales entre fi.Luego equilátero es el petagono. A B C D E.

Digo ya que también equiángulo
,
porque la circunferencia.

A B.es ygual a la circunferencia.D E.Pongafe comim.B C D.

Lingo
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Luego toda la circunferencia. A B C D.es ygual a toda la cir—

cunferencia:E D C B.y ella fobre la circunferencia.A BCD,
el ángulo.A E D.Y fobre la circuuferécia.E D C B. ella el an
gulo.B A E.luego tábien el angulo.B AE. es ygual al ángulo

A ED.y por elfo cada vno délos angulos.A B C.B C D.CDE
es ygual a cada vno délos ángulos.B A E.A E D.luego elpen

tagono.A BCD E.es equiangulo,y ella demoílrado q tábié

equilaterojluego é vn circulo dado ella defcrito vil pentago

no equilátero y equiángulo lo qualconueniahazerfe.

Problema.12. Propofícion.u.

^"Al derredor de vn circulo dado deícribirvn

pentágono equilátero y equiángulo.

P*Sea el circulo dado.A B CD E.es menefter alderredor d'l

circulo.A BCD E.defcribir vn pentágono equilátero y cqui

angulo.E ntiendanfe lospunílos.A.B.C.D.E. de los ángulos

del pentágono defcriptofpor la. n.del.4.) de tal manera que

(por laprecedéte)fean yguales

las circunferencias.AB.BC.CD
D E.E A.Y por los punólos.AB
C D E.fean tiradas(por la.17.dl

•3)las lineas reílas.l T.T K.K L T

L M. IM
.
que toquen al mifmo

circulo, y tome fe el centro del

milmo circulo. A B C D E. y fea

2 .(por laa.del.3Oy tirenfe las li

neas re 6las.2B.2K.2C.ZL.ZD

y porque la linea reña.K Ltoca enelpuntlo.C. ál circulo. A
B C D E.y defde el centro. Z . fobre el mifmo tocamiento fe

tiro I.1.Z C.Iuegofpor la.ití.dcl.jda.Z C.fobrela.K L.es perpí

dicuIar,lue»o es re¿lo cada vno délos ángulos q ellan cn.C.Y

por
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por ello los ángulos que eftanen los púíl os.B. D. fon reétos

Y porque el angulo.Z C K.es reóto.luego el qu mirado de la.

Z K.es ygual a los que fe hazen dela.Z C.y cíela. C K ( por la.

47.del.i.)y por ello a los que fe hazen de la.Z B.y déla. B Jí.

es ygüal el que fe haze dela.Z Ií
.
(por la mifma

. ) luego los

que fe hazen de la.Z C.y dela.C K.fon yguales a los que feha

zen dela.Z,B.y dela.B'K.de los quales el q fe haze dela.ZC es

ygual al q fe haze dela.Z B.ltiego el q relia que fe haze déla

C K.es ygual al q relia que fe haze de la.B K . luego ygual es

la.C K.a la.K B- Y porqués ygual la.Z B.a la.Z C.y cornil la. Z
K.luego las dos.B Z.Z K.fon yguales a las dos . C Z.Z K.y la

bafís.B K.esygualalabafis.C K.luego elangulo.B Z K.(por

Ia- 8.del.r.)esygual al angulo.K Z C.y el angulo.B K Z.al an-

gulo.Z K C.luego el angulo.B Z C.es doblado al angulo.K Z
C.y elangulo.B K C.al angulo.Z K C.y por ello tibien el án-

gulo.CZ D. es doblado al ángulo.C Z L.y el ángulo.D L C.al

angulo.Z LC'V porqla circunferencia.B C.es ygual a la cir-

cunferécia.C D.el angulo.B Z C(por Ia.i7.del.3.)es ygual al

ángulo.C Z D.y el angulo.B Z C.es doblado al angulo.K Z C
y el ángulo.DZ C.al angulo.LZ C.luego el angulo.K Z C.es

ygual al angulo.B Z C.luego ya fon los dos triangulos.Z KC
Z LC.que tienen los dos ángulos yguales a los dos ángulos,

y el vn lado ygual al vnlado(por 1 ¡1.26.del. i.)ycomú deellos

que es.ZC.efto es,qué es a ellos comú.luego losdemas lados

tendrán yguales a los demas lados
, y el ángulo que relia al

ángulo que rella.Luego ygual es la linea redla.K C.a la.C L

.

y el angulo.Z K C.al angulo.Z L C.y porqu es ygual la.K C.

a la.C ¡-.luego es doblada la.K L.a la.K C.y por ello tambié

fe demoftrara que.T K.es doblada a la.B K. y porque ella de

mollrado q.B K.es ygual a la.K C.y la.KL.es doblada ala.I'C

y la.TK.ala.B K.luego la.T K.es ygual ala.K L.Dela mifma
manera también fe demoftrara que cada vna délas lineas. I T
I M.ML.es ygual a cada vua délas lineas.T K. KL. luego es

equilátero el pcntagono.l T K LM.Digo q tibien equiiigulo

Porqueelangalo.ZKC.es ygual al ángulo. Z LK.y ella de-

mollr»
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demotlrado que el ángulo.T K L.es doblado alangulo.ZKC

y el anguIo.K L M.es doblado al angulo.2 L C.luego elangu

lo.TK L.es ygual al angulo.K L M.Seméjate mente fe demo
tirara también que cada vno de los anguíos.K T l.T I M.IM
L.es ygual a cada vno de los angulos.T K L.K L M.Iucgo los

cinco ángulos que fon.l T K.T K L.K L M.LMI.M I T. fon

yguales entre fi.luego es equiángulo el pentagono.I TK LM
y efta demoílrado que también equilátero^ ella deferito al

derredor del circulo. A B C D E.lo qual conuino hazer fe.

Problema. 13. Propofiaon.13.

fEn vn pentágono dado equilátero y equiati

guio dcícribir vn circulo.

£»)Sea el pentágono dado equilátero y equiángulo.A B CD
E.es meneller enel pentágono.A B C D E.defcribir vn circu-

lo. Corte fe(porla.p.del,i.)por medio cada vno délos angu.

los. B C D.C E> E.con las lineas refitas.C Z.Z D.v defde el pú
fto.Z. en el qual concurren entre lilas lineas reé’tas.C Z.DZ
Tiren fe las lineas reflas.Z B.Z A.Z E . Yporque es ygual la

B C.a Ia.C D.y común Ia.C Z.lue

go las dos.B C.C Z.fon yguales a

las dos.D C.C Z
. y el angulo.B C

Z.es ygual al angulo.D CZ.luego

la batís.B Z(por la.4. del. 1.) es y-

gual a la batís.D Z. y el triangulo

BCZ. al triangulo.DC Z.ylosde

mas ángulos fon yguales a los de

mas ángulos debaxo de los qua.

les fe elliendenygiiales lados.lue

go ygual es el ángulo.CBZ. al an

guio.C D Z.Yporque el angulo.C D E.es el doblodel ángulo
CDZ.y el ángulo. C DE.es ygual a! angulo.AB C.y elágulo

cbz
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C DZ.al ángulo,CBZ,luego elangulo.CBA.es doblado al

angulo.C B Z.lu.cgo el ángulo,A B Z. es ygual al ángulo. Z B
C. Luego el ángulo.A B C.éfta düudido'por medio con la li-

nea r eci a .B Z.de la niifma manera también fe demoftrara q
también 'cada vno de los angulosAÍ A E.A'E D.efta diuidido

por medio conlás dos lineas reblas.AZ.Z E.$a'<jnenfe,por la

.’i2.del.l.)defde el püSlo.Z, (obre fas lineas.A B.B C.CD.DE
E A, las perpédiculares, Z K.Z T.Z I.Z L. Z M. y por que es

ygual el águIo.T C Z.al ángulo.! C Z.y el ángulo rebloZ T C
ygnal al ángulo reblo.Z IC. fon ya los dos triangulos.Z T C.

Z I C.f] tiene los dos ángulos yguales a los dos adulos el vno
al otro y elvnladoygital al vn lado,poró, C’Z.es comuhdc
líos eftédido debajo de vnq délos ygúales angutoS.luego, ten

drá los demasladoaygualesa lós demás lados(por la.26.eb1

luego es ygual la perpendicular. Z T.aIaperpendicular,Z 1.3

la mifma manera tibié fe demoftrara qcada vna délas lineas

ZL.ZM.ZK.es ygual a cada qual délas dos.Z T.Z 1,luego las

cinco lineas reólas.Z I.Z T.Z K.Z L.Z M.fonyguales entre!!

luego fqbre el centro.Z.y el efpacio.Z I.o,Z L.o,Z M.oZ K.

e.Z T.defcripto vn circulo por la.ppeticion vendrá por los

dcmaspiiuctos,y tocáro nlas lineas reblas. AB.B C.C D.D E
E A.(por el corolario dsla.ifi.delq.jporque los ángulos que
eftanjunto alpspim6los.K.T.I-L,M,fon re£los,porque fino

las tocare,fino que las cort a acontecerá que la linea tirada

déla extremidad del diámetro en ángulos rebtos citera den-

tro del circulo, lo qnal fer impofsible efta demoftrado (por
la.j6.del.;)luego lbbre el centró.Z.y el efpaciovno de los pú
blos.K.T.l.L.M.defcriptovn circulo,en ningíia manera cor

tara.alas lineas reblas,A B.B C.CD.D E.E A . luego tocara

laí¡(porel corolario dela.(i6.del.3.)deicribáfe como. I< T I

L M.ltiegp enel pentágono dado equilátero y equiángulo ef

ta deferito vn circülo.Lo qual counenia hazerfe.

Problema.14. Propoficion.14

L Al der
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^AI de ríedo r de vn pentágono dado equilá-

tero y equiángulo deferibir vn circulo.

el pentagoiiadado equilátero y equiángulo.A B C D 6
cou'uijiie al derredor del pentágono.ABCD E. deferibir vía

cir.eiiÍo.Co;rceie(po" U.9Ídel,r.) por medio cada vno de los

ángulos.B CD.CD E.con las dosJmcas.C Z.D Z . y defde el

punido. Z.en que concurren las niifmas lineas rectas afta los

punttos.B. A.E.tireu fe las lineas re6tas.Z B.Z A.Z E. Semeja
teniente a la precedente fe de

moftrara que cada vno délos

ángulos. C B A.B A E.AED.
es diuidido por med¡o,con ca

da.vna de las lineas reídas.

Z

3
Z A.Z E. V porque es ygual el

angulo.BC D. al ángulo CDE
(por la fupppficion)y el angu
lo.Z C D.es la mitad del angu
lo.B C D

. y el ángulo. C D Z.

es mitad del angíilo.C DE.Luego(pbr la.7.comunfentécia)

el ángulo.Z C D.es ygual al ángulo.Z D C. Por lo qual tñbie

el laclo.Z C.es ygual al lado.Z D.(por la.<j,del. i.) De femejá

te manera fe demoftrara que también cada vna de las lineas

Z B.Z A.Z E.es ygual a cada vna de las lineas.Z C.ZD.luego
las cinco lineas reÉVas.Z A.Z B.Z C.Z D.Z E.fonyguales en-

tre fi.Lucgo fobre e! centro.Z.y el efpacio.Z A.o.Z B.o. Z C.

o.Z D,o,Z E, deferito vncirculofpor la.;,petición) paífara

por los de maspun£tos,Y eftara deferito al derredor del pe
tagono,A BCD E,que es equilátero y equiángulo.Defcriba

fe y fea,A BCD E.luego al derredor del pentágono dado q
esquilatero y equiángulo efta deferito vn circulo, Lo qual

«onuenia hazerfe.

[En vn

Problema.! ¡r . Propoficion. 15-.
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ffen vñ circulo dado Ü;eícriBir, vn hexágono
xquilatcro y equiángulo.

£»Sea el circulo dado .ABC DEZ, conulene enel circulo

dado,A B C D E Z,defcribit vn hexágono equilátero y eqoi

angulo.Saquc fe el diámetro del circulo mifmO.A B C D ÉZ

y fea,A D,y tomef»(pOr la primera del tercero)el cetro deí

circulo y fta.l,y fobre el centro, D,

y el efpacio,D I,por la, 3 ,petició def
: críbale el circuí o, C 1 E T, y tiradas

las lineas reéla«,E 1,1 C,Eftiendani'é

afta los punftos,B,Z,y tire>nfejA-B. I
B C,C D,DE,E Z,Z A,Digo que, A
B.C D E Z, es hexágono equilátero

y equiángulo
,
Porqué el ¡kinílo, 1,

es centro del crculofA B Ó DEZ,
es ygual(por, la quinzé definicio del

pr¡méro)la;l E, a la, 1 D, Yten porq

el punido, D, es centro del circulo,

CIE T'y es ygual ( por la mifma )
la

DE,aJa,D L¡y la,l E,efta deludirá-

do que es ygual a la,l D,luego la,l E,es ygual a la,E D(porla
primera común fentenc<a)hiego' es equilátero el triangulo,

E 1 DjLuego los tres ángulos iuyos,efto es.E 1 U.l D E.D E

1

fonyguales entre fi . Porque por la quinta del primero) los

ángulos de fobre la balis délos triángulos y folceles, fon y.
guales entre fi,y los tres ángulos del tciahgulofpor 1 .1

, 52 .del

prit®ero)fon ygual es a dos reédos.hiego el ángulo, E 1 D . es

el tercio dedos reídos.Semejanteméte,tibié dcmoítraremos
que el ángulo, D lC.es el tercio de dos re£dos,yporñ la linea

reída,C l,tfiado fobre la.E B(por Ía,i
3
,del,i,de ambas par-

tes haze los agidos,E 1 C,C 1 B,yguales a dos reílos luego td

bié el ángulo que refta,C lR,es el tercio dedos rcílos,lucgo

los anguíos.EtD.D I C.C 1 B.fon ygtiales entre li,porlo qual

L z los
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los ángulos oppefto.s
q
lon.BIA.Aí Z;Z lE.fou yguales a lo?

mifmoSjÉ ID.D'f C.'Ó'IÉ/. por la. i déí. r.Ií7egó los teys árigu

los.E I D. D 1 C.C1B.B 1 A,A I Z.ZfE.fonyguálo-s cntréíijy

los ángulos yguales eftan fobre yguales circunferencias,por

Iá.2ó.dél, 3-luegó lasdeys cireunferécias.A B.B C.G D.D E.&
Z.Z A.fon yguales entre fi.y debaxo de yguales circnnferctt.

eias le eftienden yguales lineas re£tas(por la.29.del indino).

Luego las feys lineas reélas.A B;B C.C D.D E.EZ.Z A.l’ony

guales entre fi,luego es equilátero el hexagono.Á BCD EZ.
Digo también qge equiángulo., Porque la circim&rcfia.A Z
es ygual ala circunferencia.E D.jnntefe por común la circun

ferencia.AB CD. luego toda la, Z A B C D . es ygual a toda

la.E D C B A.y fobre la eircunferencta.ZA B C D. efta el anr

gulo.Z E D.y fobre la circunferencia.E D C B A.ella el angu
lo.A Z E.luego el ángulo.A Z E.es ygual al ángulo. D E Z.

Déla mifina manera también fe demoítrara que tambienlos

demás ángulos delhejtagonp.4'R (?iDEZ,eilo és
J
iCada.vno

délos angulos.Z A B.Á B C.B C D,(¿ ¿>E,fo.nygu¡des a cada

vno délos ángulos,A ZE.Z E Denegó cquiangnto es el liexa

gono.A BCDEZ.y ella demoílradoqiie fambieiv equilate

ro,yefta deferipto enel circulo,A B C D EZ,luegoerielcircu

lo dado,A BC DEZ,eíla deferipto vn hexagono.equilatero

y equiángulo, lo qual couiieniahazerfe.

Corolario.

fD e aquí es manifiefto

que el lado del hexágo-

no es ygual al femidia-,

metro dlcirculo.y fi por

los puados. A.B.C.D.E
Z.tiramos lineas que to

qucualcirculo/c deferí

Lira.
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bíra al derredor del circulo vil hexágono x-
p

r W
qui]atero y equiángulo, lo qualie ícguira de

lo dicho enel pentagoncnY denlas defto por

lo que ferie iance'men te ella .dicho en el pen-

thagono inícribiremos vñ circulo en el hexa

gono dado,y le deícribircmos al derredor, lo

qual conucnia hazer fe.

Froblemá'ió; * ¡ ,! vTfodolícíon. 16.

CEn vn circulo dftetó ddí'H'íuir vnn figura de

quinze ángulos cquüatcr^y'équiangula.
i:: 10 fj

fSea el circulo dado.A B C D.conuiene en el circulo. ABC
D.deícribir vna figura de. i?. ángulos equilátera y equiangu
la.defcribafe en el circulo. A B C D. el lado.A C. devn trian-

gulo equilátero,y deLpetagono equilátero el lado.A B.en el

arco. A C.luego délos legmentqs que el circulo.A BC D.fue

re quinze yguales,de los tales lá circunferencia.AB C.que e»

el tercio del mifino cir

culo fera cinco, y la cir

diferencia.A B. qije es

la quinta parte del cir-

culo fera cf tres. Luego
la reliante.B Güera de

dos yguales. Córtele la

B C.(por latreynta del

tercero) por medio en

E.luego cadavna délas

dos circuferécias.BE.E

C, fera la quincena gtc

del mifimo circulo. A E
C D. Luego íi alientan

l
i no s
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m os é el circulo.A B C D.las lineas reétas.B E,C E. o yguales

a ellas(por la primera del quarto)eftara en el defcrita

vna figura de quince ángulos equilátera y' equian ’’ '

gula. Lo qual cóuenia Imzcrfe.Dela mifmafuer

te como en el pentagonb,fi porda diuifion

del circulo tiraremos lineas que toqué
al circulo, fedefcribira alderredor

delcirculo vna figura de quinze

ángulos equilateray equian

gula.Y por la demoftra

cion como enlos pen
tagonos defcribi,

remosdentro
y.alderre-

dor de
vna

figura de quinze ángulos

equilátera y equian

gula vn circulo.

( * )

^ Fin del quarto libro

Libro



EVCLIDES. So.

LIBRO Q V I NT O
D EL OS EL EME N TO S DE EVCLI

des Mcgarenfe philofopho griego.

^Definiciones.

i. ^Parte es quantidad de quantidad
,
me -

ñor déla.mayor,quádo ja menor mide a la

• mayor .

.

,-r

í. Mukiplice es mayor de la menor, quádo
la mide la menor. :

"

3* Razón es vincierto reípeófco que tiene dos

quantidades de vnmiímo género entre fi

en alguna manera

.

4. Proporcion es la íemeja^a délas razones.

5. Dizefe tener razó entre fidos qtiatidadcs

qfépuedémukiplicadas exceder entre fi.

6 . Envnamifmarazó fe dizé citar las qua-

cidadesjla primera con la íegunda y la ter-

cera con la quarta,quando los ygua Imite

multíplices de la primera y de la tercera a
1

los yguaimcmemultiplices.de la íegunda

y déla quarta,fegnn qualquier multiplica

cion,o juntamentelos exceden,o júntame

te fon ygualcs,o juntamente fon menores

tomados entre li el vno al otro.

L 4 Llamen



LIBRO QJ/ARJO DE
7. Llámele proportionales las cátidades que

tiene vna mifma razón.

8. Quando elygualmente multíplice de la

primera excediere al multíplice de la í'egú

da,y el multiplice de la tercera no excedie

re al multíplice de la quarta
,
entonces la

primera fe dirá tener mayor razoneó la le

gunda,que no la terceracon la quarta.

5. La proporción por lo menos es e trester-

s minos.

10. Quando tres quantidades fueren propor

cionales la primera coa la tercera fe dirá

tener doblada proporción que con la fe-

gunda . Pero quando quatro cjuantida-

desfucrenproporcionaleslaprirnera con

:1a quartafe'dira tener tres dobladapropor

cion que con la fegunda,y íierttpre de ay a

delante vna mas mientras la proporción

fuere.

11. Las quantidades fe dizen de femejante ra

zon,las antecedentes alas antecedentes, y
laSjConfequentes alas coníé quemes

.

u.Permutadarazon es el tomar del antecede

te con el antecedente
: y del confequente

conelconfequente. Con
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13, Conucrfa razón es, el tomar del coníequc

-te con el antecedente, como del antecede

te al confequente.

1 4.Compoficion de razón es, el tomardel an

tececlente con el confequente,como dev-

no al miímo confequente.
* 5 - Ijiuiíion de razón es, el tomar del excedo

en que excede el antecedente al confcqué

te, a el miímo confequente.

1 á.Conuerfion de razón es,el tomar del ante

ceden te al pxeeílo en que excede el antece

dente al miímo confequente.

17. Ygual razón es,deudo muchas'catidades

y otras yguales a ellas en numero tomadas

juntamente
,y en vna miíma razo, quando

fuere como en las primeras cantidades la

primera ala vltima,aíli cri las íegundas cá

tidades la primera a lavltima,0 c otra ¡na

ñera
,
el tomar de las extremas por quita-

miento de las de en medio.

ig. Ordenada proporción es,quando fuere ei

antecedente al coníequente, y el confe -

quente a otra cofa
,
como el confequente

a otra cofa.

Defor-
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ir). Dcfordcnada proporción es quandó fue-

re el antecedente al conlequente,como el

antecedente al confequente, ;

y el eorifc-

quente a otra cofa,como otra cofa al aiíte

cedentc,
10

. Eñcndidaproporcio es quado fücrc co

mo el antecedente al coüíequente, aíli el

antecedente al confequente: y fuere tam-

bien como el confequente a otra cofa,aííi

el confequente a otra cola.

n.Perturbadaproporcion es qtiando íiedo

tres cantidades:y otras yguáles a ellas en

numero y
fuere q como en las primeras cá

tidades el antecedente al confequente ,

adíenlas fecundas cantidades el antece-

dente al confequente
: y como en las pri-

meras cantidades el confecjucnte a otra

cofa, alíi en las fegundas otra cofa al ante-

cedente.

Theorema.i. Propoficion. i.

CSi fueren algunas quantidades, de otras al-

gunas quantidadesyguales en numero cada

qualcs decadaquaíes ygualmentemultipli-
ees
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ces',quan multíplice de la vna es la vna quati

dad tan multíplices de todas íeran todas.

f
l&Sean algunas quautídades.AB.C t). de otras siguas quí
tiüades yguales én numero.E.2.yjyiaimeute multíplices ca

daqualesde cada quales.Digo que quan multíplice es la . A
B.de la.E.tarurmltipüces fcran la.AB.y la. CU . délas dos.

E. Z.Porque esygualmente multíplice la

A B.de la.E.y la.C D.de la.Z.luego quan
tas quantidades ay enla.A B.yguales ala A •

E.tancas ay enla.C D.yguales a la.Z. Di- »'

utdafe pues la. A B.en quantidades ygua
Ies a la.EjCfto cs,/ÍÜB.,y también la. C
D.en quantidades yguales ala.Z.efto es

C T.T D.luego el numero délas . C T.T 1

D.feraygual a! numero de las. A I.IB. Y
porqués y gualda.A 1.a la.E.y la.C T.ala

Z.Iuegola.A I.y la.C T.fpn yguales a las

dosiE.Ziy por ello porque también es y 15 i

gual la.l B.a la.E.y la.T D.a la.Z. cambié

la. í B.y la.T D.lo forana las dos.E.Z.luego quantns ay en la

A B.yguales a la. E.tantas también enla.A B.y enla.C D.ay y
guales a las dos.E.Z.luego quan multíplice es la.A B.de la.É.

tan multíplices í'on.A B.C D.delas dos.E.Z.luego li ftierenal

gunas quantidades de otras algunas quantidades yguales é

numero cada quales de cada quales ygtralmeute multíplices

quan multíplice es la vna quantidad de la vna, tan multípli-

ces feran todas de todas,lo qualconumo demollcarfe.

Theorema.i. Propoficio». z.

•fSi la primera fuere yguaímente multíplice

de laícgunda,quela cerceia de la quarta,y \x

quinta

yj
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quinta de la íegunda ygualmente multiplicc

que la fexta de la quarta,también compucfta

la primera y la quinta,(era de la íegunda ygu

alíñete multiplice,que la tercera y lá fexta de

la quarta.
dfdSea la primera.A Bagualmente multíplice delafegimda

C.que la tercera.D E.dela quarta.Z.Y fea' también la quinta

B l.ygualmente multíplice déla fegurida.C.como,la‘(exta. E
T.dela quarta.Z.digo c]úe la.A I.cóiripüeftá ílel.V prnnüra y
déla quinta,lera déla fegrinda.C.ygiíalmenfce mültiplice que
la tercia y fexta.DT. d'elamjfma.Z.

quarta.Porque la. A B.esygnalmente
multíplice dela.G.que la.DE.déláí Z 1

luego quantas cantidades hay en

-

la'.A B. ygu ales ala.C.tantas cantida-.

des ay.tambien enla.D E.ygu al es Ala

Z.y por efto también quantas ay en - J

i
•

¡

la.El.yguales ala.C.tantas táiríbiéay
j ’r 1

enla.ÉT-ygualesala.Z,luego quitas ,
®~ !

ay en todala.AI.ygüales ala.C. titas

ay en toda la,D T.yguales ala .Z. lúe

go qtian multíplice es la. A I.de la.C.

tari multíplice es Ia.D T.dela.Z .lúe-
-1 •‘ JJ

go también compuerta.A I. déla primera y déla quinta fera

déla fegunda.C.ygualmcnte multíplice quela.D T.fe’rcéra y
fexta dcla.Z.qumta, Luego fila primera déla iegfidd'ftieré

y

gualrilérite multipüce.que latercíra déla qUarhfy-da quinta'

déla Iegunda ygualmente multíplice que la fexta déla quar-

ta/ambieii compuerta la primera y la quinta féra de la fegú

dayguahnente multíplice que la tercera y la fexta delqquar

ta,Io qual couuino demoftrarfe,

Theorema.}. Propolicion . 3
.

Si el
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fl\Si el primero del Ccgu-ndo fuere ygualtn,en-

te multíplice que el tercero del quarco:y feto

mareti :dcl primero y del tercero ygu.vlmente

multiplicesttambie por ygual el vno y e! otro

de los que fueren tomados íera ygualmente

multiplice deí vno y del otro,el vno del íegú-

do y el otro del quarto .

£*>Sea. A. el primero de.B.fegúdoygu,'límete multíplice que
el terceto.G;de el quartWD,y tómenle délos niifmos . A C.

los ygualmente multiphces.E Z.I T . Pigo.que de. B. es.E Z.

ygmhnente multíplice que.I T-dé.D-

porquelEZide.Á. esygualuleríte mal
tipúce que.I T.de.C.Luego quantascü

tiJades ay en.E Z.ygual es ala. A. tatas

quantidádes ay también en.l T. ygua-

les a la.C.Diuidafe.E Z.en quStidades

y-guales a la. A.que ftan.'E K.K Z.
. y la

1 T.en yguales a la.C.que fean-I L.L T
y aíl'i lera ygual el numero de.E K.KZ
al numero de.l LL T.Y porque. A. de

B.és multiplice ygualmente que. C.de

D.y es ygual.E K.a la.A.y Ja.I L.á la.C

luego. F. K.de la. B es multíplice ygual
~

mente que.I L.de la.D^y por ello: tan ygualniente multíplice

es.p Z de la. B.como.L T.de la; D.Luego porque el primero
E K.del (egundo.B.es multíplice ygualmente que el tercero,

1 L.del quartójD.y es el quinto.K Z.de.B.fegúdo ygnalméte
multíplice q el fexto.L T.del quarto. D.!uego(por la. j.del.y:

el ¿ópuefto primero y qumto.EZ.del milino. B . íegtindo es

multiplice ygualmente que el tercero y fexto.l T.de el quar
to.D.Luego lí el primero de el fegundofuereygiialmete nuil,

tiplico
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tipliceque el tercero de el qnarto,y fe tomaren del primero

y cíe! tercero ygualmente multíplices también por ygual el

rao y el otro de los q fuero tomados fera ygualméte multi -

plice delvnoy del otro,elvnoflfegúdoy elotro delquarto

Theorema.4. Propofició.4.

CSicl primero alfegudo tuuierc lamiíma ra

zon que el tercero al quarto,tabien los ygual

mete multíplices del primero y del tercero a

los ygualmente multíplices del fegundo ydel

quarto,fegun qualquiera multiplicado, ten-

dran la mií'ma razón, tomados entre fi

.

?»íElprimero.A.al fegiirulo.B,tengal3 mifma.rat.on q elter

eero.C.al qiiarto.D.y tómenle délos dos.A.C.losygua’men

te multíplices, E.Z.y de los dos.B.D.otros ygualmente mul-

típlices como qtiiera.I.T.Digo que como fe ha.E.con.l.afli fe

liabra.Z.con.T. Toméfe
de ios dos.E.Z.los ygual

mente multíplices.!?. L.

y de los dos.I. T.otrosy
gualméte multíplices co

mo quiera que feá.M.N.

y porq.E.es multíplice 3
A.ygualméteq.Z.de.C.y

de los dos.E.Z. fe toma-

ron los ygualméte mnlti

plíces.K.L.Iuego. K.por

la. 3-del.5-.es de.A.multí-

plice ygualméte q. L.de

C. yporlamifmacaufa
es tam

1

ÍEAB X M tZCDIN
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es tábien.M.muItip!ice de.B.ygualmente que.N. dc.D. y por

que es como. A.a la.B.aíft la.C.a la.D. y fe tomará délas dos

A.C.íos ygualineóte m ultiplices. K.

L

.y délas dos. B.D. otros
yguatrnenté multíplices comoquiera, efto es.MN.luego íi.K

excede a.M.también excede. L.a la.N.y íi es yg'üal ygual,y II

menor,meuor por la.6.difimciondeI.s.)y fou.K.L.délos dos

E.Z.igualmente multíplices,y fon.M.N.délos dos.l.T.otros

ygualmente multíplices como quiera.Luego como fe ha . E.

con.I,Afli.Z.con.T.luego (> el primero con el fegundo tuuie

re la mifma razón que el tercero con el quarto también los

igualmente multíplices del primero y del tercero con losy-

gualmente multíplices del fegundo y del quarto fegun qual-

quiera multiplicación,tendrán la mifma razón , tomados en

trefi(por la.6.defiuició)lo qualcohiiemademoftrarfe.

Lemma,o aífumption.

«[Pues porque efta demoftradoque íi.K.excc

de a la.M.también. L.excede a la.N.y íi ygual

ygual.y íi menor mcnor.Es maniíiefto q íi.M

excede ala.K.tambien.N.excede ala.L.yíiy-

gual ygual,y íi menor menor.Y poreílo fera

que como íe ha.I.con.E aífi.T.con. 2 •

Corolario .

De aquí es manifieíto que íi quatro quatida-

des fuere proporcionales,a la contra tambie

lcran proporcionales.
Teore
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Theorema. f. Propoficioil.f.

^Si vna quantidad fuere de otra quantidad

ygualméte multíplice que la cortada déla cor

rada,también la que refta de la que refta fera

ygualméte multíplice q la toda déla toda.

r*L.-t quantidad,A B. dek quantidad.CD.fea ygualmente
multíplice q la cortada,AE.de la cortada.C Z.Digo qtábien

Ia.EB.q refta de la q refta.D Z.es multiplice ygualméte q to

dala.A B.es multiplice de toda la.C D.hagafe la,E B.ta multi

plice de Ia.O I.quan multíplice es la.A E.dela

C Z.y porque(por la fuppoficion)la.A E . es

de.CZ.yguaJmente multiplice que.A B.dela1 x

C D.y ponefe que.A E.es de.C Z. ygualméte

multiplice que.E B. de. Cl,Luego. A B.es de

las dos.lZ.C D.ygualmente multiplice. Lúe,

go la.l Z.esygualala.CD.quite fe la común c
CZ.Luego la.IC.que refta esygual ala.D Z
que refta.Y porque. A E,es déla. C Z. ygnal- 2

mente multiplice que la.EB.dela.lC. y es.y-

gual la.Cl. a la.DZ.lutgolaAE.es delaCZ
ygualmente multiplice quela.EB. delaZD

y ponefe la. A E. de la.C Z. por ygualmente D
multiplice que Ia.A B.de la.C D. luego la.EB

. d e D . es

ygualméte multíplice que la. A B.de la.C D.lu egola.E B.que
refta fera ygualmente multiplice de la. Z D. querella, quan
multiplice es toda la.AB.de tmiala.CJD.Luego lívna quan-
tidad fuere de otra quantidad ygualmente multiplice que la

cortada de la cortada,tambien la que refta de la que refta fe

ra ygualmente multiplice que la toda de la toda. Lo qualco

uino demoftrarfe. .

Theorema.fi. Propoficion.fi.

Si do*
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^"Si dos quatitidades fuere de otras dos quá
tidades ygualmentemultiplices, y alguas cor

tadas fueren ygualmcntc multiplices délas

mifmas, también lasreftátes feran o a las mif
masygualeSjO ygualmcntc multiplices délas

miímas.

ívLas dos quantidades.A B.C D.delas dos quátiJades.E.Z

fean ygualmente multiplices y alguiias cortadas.A I.C T.feá

también ygualmente multíplices délas inifmas.E. Z. Digo q
también! as reftanteS.l B/T D.álasmifmas.E.Z , o lesión y-
gualeijb ygualmente multíplices dellas.Sea lo primero. I B.

ygual ala.E digo que tambien.T D.es ygual ala.Z. pógafe la

C K.ygual ala.Z.y porque.A I.es de.E.ygnalmente multípli-

ce que,C T.de. Z.y la.I B.es ygual ala.E.y la.K C. ala.Z. lue-

go. A B. dela.E.es ygualmente multíplice

que la.K T.de la mifma.Z,y ponefe la. A B.3

la.E.ygualniente multíplice que la.C D.dela

Z.luego,K T.de.Z.esygualmente multíplice

que,C D.de. Z. pues:porque cada vna de las

dos.KT.CD. es ygualmente multíplice á.Z
luego( por la.i.común íentccia)la.K T.es y-

gual ala.C D.qúitefela conuin.C T.luego la

K C.que relia es ygual ala.TD.que reíla.Yla

2,es ygual ala.KG.luego también la.z-esy

-gual-ala.T- D.por lo qual li'la.I B.es ygual a

la.E.ferat amblé.DT.ygual ala.Z. Déla mif
ma fnertetámbiédemollraremosque lifue & i® dl> lB
re.I Baniíltipliee de.E.tan multiplice fera.T D.Uela.Z.luego

fi'dos quancidades fueren dq otras dos qtianridades ygual-

mente multíplices y algúas cortadas fueren ygualmétc mul-
típlices délas mifmas.Tambienlas relias feran alas núfmas

M oygua
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o ygtules, oygualmente multíplices délas mil'mas loqual có

üino démoftrarfe.

TheOrema.?. -
,

PrOp'OficiÓ.7 .;- . , , , ;

^Lasyguales tienéri' vna miftna razona vna

mifma,y la mifma alas ygualés. <"

'

, : .-i

qSeá yguales las quátidades, A.B.y fea otra catidad.C,como

quiéra . Digo que qiialqiilera délas dos. A.Bjtienevnamiftt&i

razó ala mifma.C.yla:C.a cada vna días .
,

: ¡

mifmas ,A.B. Tomenfe por la. 3 . del.f,)

las ygualmente multíplices délas dos. A
B.y lean . D.E, y déla. C

,
fea otra como

quiera multíplice y fea.Z.’pues porque
D.es ygualmente multiplico délaíiA.que

(
.

Ia.E:déla.B.yla.A,es ygu'al ala.B.iuegó,
. y ^

(por la fexta común lentecía) yguales

íaiDjala.E.yes dtra qlquiera.Z.mukiplt:

ce déla mifmi.E,luego' II excede la.D.a-

la,Z,excede también kt.Eula mi fina. Z,

yfiygiulygualjy.fi menor menor.Y fon

D,É.ygualtnenté multíplices de las dos

A.B.yU.Z.de.C.otra multiplice como
quiera,luego como es la. A.ala,C. allí la.B. a Ia.C. Digo rabié

q la,C.a cada vna de las dos.A.B.ticne la mifma razón. Porq
diípueftas 31a mifma manera dcmoftraremos famejátcméte

q la D. es ygual.ala.E.y es otra qlquiera,Z.luego ll la.Z.exce

de ala.D. excederá tibien a la.E,y fi ygual,ygual, y fi menor
menor.Y la.Z.es multiplice de la .C.y la.D. E.de ¡as dos.A.B.

fon otras multíplices qualefquiera.luego comp fe ha.C,c5.A

aflfi tSbien.C.con.B.luego las yguales tienen vna mifma razo
a vna mifmaiyla mifma alas yguales,lo qual feauia de deino

ftrar.
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Theorema.8. . Propóíicion . 8.
' '

^Déks quántidades deíiguales, la mayor A

vna mifma tiene mayor razón que la menor

y la mifma a la menor tiene mayor razonquc

a la mayor.

«f Sean las quajitidades definíales. AB . C.y fea mayor la. A
¡B.que la,C.y fea otra comoquiera como.D.digo que la.A B
ala.D. tiene mayor razón que no.C.có, la. D.y Ia.D.co la . C
tiene mayor razón que no c6 la.A B.Porque es may or.la.A

3^,que n o la, C. ppngafe ta.B 35. ygual a la miínia.C
, y afl'i la

menor de las dos. AE.B1 S.jnijltipljqada^yeiulra a.fer mayor
que no la.D.Sea lo primero.A E.me
Morque no.EB.y.multipliqiiefe.AE

afta que lo que fehiziere,venga a fer

mayor que .D.y fea fu multíplice.

Zl.elqnal es mayor que,D.y quan
niultiplie es.Z I.de.AB.fca tan muí-
tiplice.l T.de la.E B,y la.IÍ- de la.C.

ytomefe el doblo dela.D,y fea. L. y

deípues el tres doblo y fea.M. y def
j

pues affivno mas,afta queel toma-
do vengan fer hecho multíplice,de
la.D.y primero mayorque. K. y tp-

mele y, fea,hl,el quadrupulo.de,p.y primero mayor que ..K,.

pues,porque, IC,es,primero meiior que.N.luegp.Kjífe es afe
npr qne,M.Y porque yguaUnente multíplice es, I T, de la

E;Bj copio usygualmentemulviplicej'Z de la ,
A E . Luego

(por,la prjpieiyi
1
dej,.f.)la.Z l'.es de la.A B

,
ygualnicte.imií-

tiplice que la.K.'de lá.C.íuego la.'Z T.y la.K. fon ygnftUiiente

multíplices de la.A B.y de la.C. (por la mifma), Otrofipor q
1 T.cs dela.E B. ygualmcntc mu 1 ijp líteq li $lA'E dela,C.y es

C i

11

" M 3 ygua
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ygualla.E B.ala.C.luego la.lT.es ygual a la.K*y la.K . no es

menor que la.M. luego tampoco la.l T.es menor que la . M.
Pero es mayor la.Z I.que ia.D.luego toda la.Z T.ju'ntaméte

es mayor que las dos.D.M. Y fon yguales las dos.D.M.a la.N

porque.M.es el triplo de.D.y las dos.M,D.fon el qua¿lt tipio

de.D.y es.N.el quadruplo de.p.luego las dos.M.D.fonygua

les ala.N.y es mayor.Z T.que.M.D.Luego la.Z T. excede á

la.N.y no excede la.K. a la,N.y lo la.ZT.y la.K.dela. A B.yde

la.C.multiplícesygualmentey la.N.dela.D.es otra qualqtlie

ra'muttiplice,luegola.A B.conla.D.ihayor razón tiene que
no la.C.con!a.D.(por la.S.tlefinicion del. y. ) Digo pites' que
también la.D.con ta.C. tiene mayor razón que la. D.con la.A
B, Porque deferitas aquellas afli,de!a mifma manera tierno-

lli aremos que Ia.N.es mayor que la, K. pero no mayor que
la.ZT-y la.N.es multíplice de la.D. pero las d'os.Z T.y la.K.

de las dos.A B.y de la.C.otras qiíalesqufera ygualroentemul

tiplices.Luegp (porTa.S.difínicion de el.y.)la. D.con la. C.tié

né mayor razón que la. D.con la. A B.q[ Pero aorala. A E. es

mayorqne la.E B.luego multiplicada la mehor.EB.fera algu

na vez mayor que.D.imiltipliqueféy féa.l T.el multipücede

E B.y mayor que la.D.y quan multíplice cs.I T.de la.E B. lia-

gafe tan multíplice.Z I. déla. A E,y la.K.de la C. De la mifma
manera demotlraremos que la.Z T.y la, K . fon ygualmente
multíplices déla. A B.y de la.C.Tomele de ía mifma fuerte el

multíplice dela.D.pero el primero mayor q. Z l.porloqual

tábié.Z lino es menor q.M.y es mayor,l T.q no.D.ltiego to-

da.Z T.excede alas.D. M. ello es,ala.N.y la.K.no excede a

Ia.N,porq tápoco.Z I.q es mayor q.I T,eílo es,q.K. no exce

de ala.N.y de la mifma forma repítiédo lo cf arriba haremos
la demoftració.Luego délas quátidades deliguales la mayor
a yna mifma tiene mayor razón q la menor

, y la mifma a la

menor tiene mayor razón q alamayor,loqual cóuino de-

moftrar fe-

Thcorema.p. Propoficion.?,



EVC LIDES. tj.

qTas que avna mifma tienen vna mifma ra-

zon,fonygnalcsentreíi:yalasquc la mifma
tiene vna mifma razon,cüas milmas fonygua

les.

?*Tenga cada vna de las dos.A.B.con la.

C.vna mifma razón . Digo que es ygual ia

A.ala.B .porque lino cada vna de las dos

AS. no tendría conla.C. la mifma razón.

(por la oíUua del quinto) tiene la
, luego

yguales la. A.ala.B. Tenga pues la.C.vna

mifma razón a cada vna de las dos. A.B.
digo que es ygual la,A,a la.B,porque lino

la,C,a cada vna de las dos. A, B,no tédria

la mifma razón, tiene la,luego ygual es la

A, a la,B,luego las que avna mifma tienen

vna mifma razón fon yguales, entre íi,y a

las que la mifma tiene vna mifma razón,

ellas mifmas fon yguales.

Theorema.io. Fropoficion.io

TD c las que tienen razón avna miíma,la que
tiene mayor razón,aquella es mayor: y ala

la mifma tiene mayor razó,aquella es menor

enga la.A.con la.C.mayor razón que Ja.B.con la.C. di-

go que la. A. es mayor que la.B.porquefino,ola.A. es ygual

a la.B.o menor que ella.Ygual en ninguna manera es la. A. a

la.B porque cada vna de las dos.A .B.tendria la milma razón

con la.C.por la nona del quinto)no la tiene,luego.A.en nin-

guna manera es ygual a la.B.Ni tampoco es menor.A.que la

B.porque la.A.tendria con la.C.menor razón que la . B. con
M

3
la. C.
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I.i.C. (por la q£fciua del qiiilito)qó; la tiene, lúe*

go la. A, «o es menor que la.B.y ella demoftra»

do que tañí loco es ygual . Lué|o mayores IV

A,que la. B,Tenga pi¡i$» lk>9,conl%B,-mayór ra

,

zo'n que Ia,C,con ¡a. A.Digo que es menor. B,

que no . A, porque fi no, o le es ygual o menor
que ella.ygual notoes la,B; a la,A, porque la

C. tendría vnamifma razón a cada vnáf de las

d;os,A,B,( por la nona del quinto )
no la tiene,

_

1úego la.A. en ninguna manera esygual ala. B.ni

tampoco es mayor la.B.qne la. A. porque la. C.

con la.B.tendría menor razón qué no con la. A.

(por la oftana del quintó)no la tiene, luego m.iy0r es ¡a _ g.

quela.A.y demollrofeqné tampoco es ygtíal, ! ueg0 menor
es la.B.que la.A.luego de las que tienen razón a vna mifma,
la qiie tiene mayor rizón aquella es mayor,y a ¡a qUe la mi

f

nía tiene mayor razón aquella es menor . Lo qual le auia de
dériloílrar. V 1 "

.

Theorema-M- Propoficion,! t.

fLas razones que fon vnas a vna mifma
,
fon

vnas mifmas entre fi.

ífciSean como la.A
conla.B.affila.C.cS «.

la.D.y como la . C.

con la. D. allí la. E.

conla.Z.digo q co-

mo fe ha la. A.cola

B.aíTi la.E. con la.Z

Tómele de las tres

A.C.E. lasygualmé

te multíplices y leíí

I.T. K.y de las tres

B. D.Z.otrasquales
1 A B 1 r

quiera ygualmentc multíplices,y fean

C D M K‘ B 7. >T

.L.M.N. y porque co-

mo fe

V
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mofehala.A.c6 Ia,BraííI la.C.con la.D.y tomaron i'edela.A

y de la,C,las ygualméte multíplices. LT.y de las dos.B. D.o
tras qualesquieraygtial mente mil ltijilices.L.M.luego íi la. I.

excede a la. L.también.T.excede a.M.y li ygual ygu al,y lime

por menorfpor la couei la dela.6. definí. di. í.)Otrofi porqco
mole ha la.É.a la^Z.afifl la,C.a la, D.y délas dos.C.E.Cc toma
ró las ygualméte multiplices.T.K,y délas dos.D.Z,otrasqua

lesquiera ygualmente multíplices.M.N.luego íi excede la. T
ila.M.tamhié excede la.K.a la.:M.y fi ygual ygual,y 11 menor
menor(por la m : 1ma)y li excede la.T.a la. M. tábien excede

la. 1.a la.L.y li ygual,ygual,y fi menor menor ( por la mifma
donuerfion)por.J

l
o qtial fj excede la.l.ála;L. excede también

ía.K.a Ia.N.y fi ygual ygual, y 11 menor,menor(por la mifma)

'y fdnila.IiJ' iá.E.’delá/A.'y.tfclajtt.ygúalmente Iruiltiplices . Y
lastlos.LibJ.otrasqy alesqureraiy:g.uahnér.e multíplices de la

B.y dela,Z.luego ecurofe iia la.¿.con la.B.afii la.E. có la.Z.

Luego 1

las razbnes;que fon .vnas a vna milma, foovnas mif-

mas entre filló qtialcóuino demoftrar fe.

! ,

• Theortma. .íi Propoficion.iz,

^Si fueren qu'alé^ quiera quancidades que te

gan proporción., lera que como la vna de las

antecedentes a Vna delás coní'equétes,afli to

das las antecedentes a todas las confequetcs.

íAvJea#), algunas quátidades. que twgamprqporcion.A. B.C
D,E,Z,fqmo.la,A,a'la,B,'fliÍ!la,G,a)aiD,y l.i,E,a la.Z, Dij
go que como fe ha la, A. a la, 11, all í fe han las. A‘C E

,
con las

BD Z, Tojneijfeilás ygupiinente multíplices dé las,A ,C,E,y
fean,I,T ,E,y délas,13,D,Z,otras qualesquiera ygualmente

multiplices y fepr-,L,M,N,Y porque como fe ha la.A. a la,B

átli!á,fj,aÍá,D.y ía,E',ala,Z,y c!elas,A,C,E. fe toroar'oii ¡as

ygúálménifo iiiultipUfces ,1 T,K,y d a las, B, Dt,Z . otras quas

M 4 les
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Ies quiera ygualmé
ente multíplices y
fean.L.M.N. y por-
que comofe líala.A
ala.B.afsila. C. ala

D.y Ia,E.ala.Z,y de

Jas.A.C.E.fetoma'

ronlasygualmente

multíplices.I.T , K.
ydelas.B.D.Z.otras

qnalesquiera ygual

mentemultiplicesñ , K
fon-LjM.N.luego (i

Ia.I. excede a la.L.excede tibien la.T.a la.M,y la.K.ala.N. Y
li ygual ygual¿y fi menor menor.(por la conuerfa déla. 6. de

finiciondel-íOpor lo qual también fi excede la.l. ala. L. exce

den también las.l.T.K.alas.L,M,N,y fiygualesyguales.,y fi

menores menores (por.la mifina) y fon la.l.y las.I T.K. ygu-
almente multíplices dela.A.y délas. A.C.E.porq (por la. i. del

y.)fi fueren quales quiera quátidades.de otras quales quiera

catidadesyguales é numero cada quales u cada quales ygual

mente multipliceSjquan multíplice de lavna es lavna^tá muí
tiplicesferan todas detodas.Y porefto también la. L.y las.

L

M.N.dela.ii.y de!as.B.D.Z,fon ygualmente multipliceSjlue

go como fe hala. A.conla.B.afsi la. A,C.E.alas.B.D.Z.(porla

í.definición del.s.)luego A fueren quales quiera quátidade»

que tengan proporcionara que como vna délas anteceden

tes a vnadelas conlequentes afsi todas las antecedentes ato.

das las confequentes.Lo qual fe hauia de demoílrar.

Theorema.ijd PropoficioH. ij.

^"Si la primera ala fegúda tuuuiere la miíma
lazon queja tercera ala quarta, y:

tenga. la tcr

sera.

V
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cera ala quarta mayor razón que la quinta a

Ja fexca,cambien la primera ala í’cgunda cen-

dra mayor razón que la quinta ala í'exta.

?*) La primera. A.ala fe gumía. B. tenga la miíina razón que
latercera.C,ala quarta.D,perola tercera.C,a!aquarta.D.tl

ga mayor razón que la quinta.E.ala fexta,Z,Digo que tam-
bién la primera,A, ala fegunda.B,tendramayor razón quela

quinta,E,ala fexta.Z.porque la.C.ala.D,tiene mayor razón

que la,E,ala.Z,tomenfe pues délas dos,C,E,las ygualmente
multíplices,I.T,y délas -

dos. D> Z. otras quales

quiera ygualméte mul-
tipliceSjK.L.d tal mane
raque.l,exceda ala,K,y

la.T.ala.L>,nola exceda

Y quan multíplice es,I

,

dela,C,támultiplice ti . 7

bien fea la,M, déla. A,y , ,

y quan multíplice es la,

K.de la,D,tan multipli
, ,

cefeatambien.N.dela, T

B,Yporqcomo fe ha la
j

A,ala,B. afsila,C,ala, M A BN I ODKT E Z V.
T.y fé tomará déla. A.

y tfla.C.las ygualmétemnltiplices.M,l,y délas dos, B,D,otras

quales quiera ygualmente multíplices.N,K.luegoli excédela

M.ala. N.excede tibien la.l,.ala,K,y (i ygual,ygual,y (i menor
inenor (por la conuerfadela,6 . definición del.f ,) y excede

(por la conftrucion) la.l .a la,K,luego excede también la.M.

ala.N,y no excede ía,T,ala L. y fon.M, T. las ygualmente,

multíplices délas dos.A.E.y las.N L.delas.B Z. ocrasqualef

quiera ygualmente multiplices.Luego la.A,ala.B,tiene ma-
yor razón que la.E.ala.Z.por la.íljdefinicion del. j,luego fila

pri-
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primera a la fcgunda tuuíere la mifma razón qla tercera a la

quarta, y tenga la tercera ala quarta mayor razón qla quin-

ta a la fexta,también la.primera a la legunda tendrá mayor
razón que la quinta a la fexta.Lo qual cóuenia demoítrari'e

Theorema.14. Propoíicion . 14.

Si la primera ala legunda tuuiere la mifma

razón que la tercera a la quarta
,
pero la pri-

mera fuere mayor que la tercera, también- la

fcgunda lera mayor que la quarta
: y fi. yguál

yguabyíi menor menor.
.. v 1.

¿«La primera.A.a la fegúda.B.tenga
1

la mirma
”

razón que la tercera.C. alaquarta.D. y fea la ..

A.mayor que Ia.C.Digo que también la.B .es

mayor que la.D..poi que la.A.eá mayor que la

C.y es otra alguna qiiantidaJ.E.lucgo(f>or lá

oftaua del quinto)la.A.ala.B.ticne mayor ra
'

zon que la.C.s la.B.y como la.A,a la.B i aíli la -

C.ala.D.Luego la.C.ala.D.tiene mayor razó

que 110 Ia.C.a la.B.Y a lo que vnomifmo tiene .

.

mayor razó,aquello es menor( por la décima

del quinto)luego menor es la.D. que no la.B.

porloqualmayoresla.B.qnola.D.Dela'lnil'

rna manera también demóitraremós'-qúéfi fu o c B A' 1

ere ygual la. A.ala.C.fera también ygñá’ílk.B."

a la.D,y fi fuere menor la. A.que la.C.fe'ratambieri ra¿i4cii: 14

B.que la.D.Luego fi la primera a la fegúda tmriere’la mifnfti*

razón que la tercera ala qtiarta, pero la primera fuere- ma-
yor que la tercer a,también la fegúda lera mayor que laquar

ta,v li ygual ygual,y fi menor menor . Lo qu al conuenia de-

Hioilrari’e.

TJieo.
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Thoorema.if. Propoíicioa.if,

1 '

j .

'

C Las parces de las multíplices de vna mifm'a

manera tienen vna miíina razón tomadas en

treíi.

foíScsL la. A B.de la.C.ygúalmete multíplice que la.D E.delá

2. Digo que como fe haln.C.con la.Z.afli la, A B.con la. DE.
porque la. A B.es de la.C.ygualmeijte multíplice que la.D E*

de la.Z.luego quantas quantidades hay en la.A B
.
yguales a

la.C,tantas hay en la.D E.yguales a la.Z. Di

uida felá. A B. en quantidades yguales a la \«

C.elto es. A l.í T.T B.y la;D E. en quandda
des yguales a la.Z. ello esi D K.K L.LE. fe-

rapues el numero de las. A I.l.T.T B. ygtíal

al numero de las.D K.K L.LE.Y porque las 1 '

A 1. 1 T.T B
,
Ion yguales entre li

,
también ^

D K.K L.LE. feran yguales entre íi, luego

como fe ha la. A 1.a la.D K.aflila.I T. a la.K

L.y ía.T B.a la.LE.luego ( por la doze del
j. T

T

quinto)domo fe ha uno de los anteccdetes

a uno de los confcqticntesjaíli todos los an

tecedentes a todos los cóíequentes. Luego
como fe ha la. A 1.a la.D K.aíli le ha la. A B. 1

-J-

ala.DE.yesygualla.Al.ala.C.yla. DK. a z B c

la.Z.luego como fe ha la.C.a la.Z. aOiTe ha la.A B. a la. P E.

Luego las partes de las multíplices de una miíina manera tie

nen vna miíina razón tomadas entredi . lo qual conuino de-

molerarfe,

Theorema. i<5. Propoficion. 16 .

^Siquatro quantidades fueren proporciona

les cambié traílrocadas fera proporcionales.
Sean.
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«jSean las quatro quátidades proporcionales.A.B.C.D. que
como la. A. a la.B.aífi la.C.a la.D.Digo que traftrocadas ferá

proporcionalej,que como Ia.A.a la.C.afli Ia.B.ala.D.tome»

fe délas dos.A.B.Ias igualmente multíplices. E, Z
. y de las

dos.C.D otras qualcsquiera vgual

menee multiplices.I.K. y porque la

E.de la. A. es ygualmentemultiplice

que la.Z.de la. B.y las partes délas

multíplices devnamil’ma manera
tienen la mifma razón tomadas en

tre fi(por la precedente) luego co-

mo fe ha la.Á.a la.B.allí la. E.a la. Z. •

Y como fe ha la.A.a la.B.afli la.C.a

la.D.Luego también como fe ha la

C.a la.D.aflila.E.ala.Z
.
(por la.u.

. ;.
,

del. f.)otro fi porque las. I. K. délas .

dos.C.D. fon ygualmente multípli-

ces, y las partes délas multíplices lili J.

de vna mifma manera tienen La mifB A B Z K C D I

ma razón tomadas entre fi (por la. ij.del.f.) luego como fe

ha la.C.a la.D.aifi la.K.a Ia.I.y como fe ha la.C.a la. D. allí la

E.a la. Z.luego también como fe ha la.E.a la.Z. allí la.K.a la.

I.(por Ia.u.deI.y.)Y (i quatro quantidades fueren proporcio

naleSjpero la primera fea mayor que la tercera , fera tambic

la fegunda mayor que la quarta,y fi ygualyglial/y (i menor
menor,por lacatoizedel quinto.luego fi Ia.E.excede ala. K
también excedela.Z.ala.I.y fiygualygual, y fi menor m4r
hor,y fon las dos.E.Z. ygualmente multíplices de las dos. A
B . y las dos.K I.de las dos.C, D . otras qualesquiéra ygual -

mente multíplices.Luego (por la fexta definido del quinto)

como le ha la.A.a la. C . allí es 1.1. B. a la. D. Luego fi quatro

quantidades fueren proporcionales tambic traftocadas fe-

ran proporcionales.Lo qual conuino demoltrar lé.

Theo
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''"nseoremíit^ Fropoñcion.17.

^Si las quántidádbs compueftas fijeren pro-

porcionales,también cHuididas (eran propor

dónales.

e&iSean las qtiantidades cópueftas proporcionales. A B.BE
C D.D Z.v con: o fe ha la.A B.a la.B E.aili la . C D.a la . D Z,

Digo qnetambieii dmididas ferali proporcionales quecomo
la.A E.le ha contó. B E. Afilia,GZiCon la, DZ.tómenle las y-

gu almete multíplices delascA E.E B.D2
Z D. y lean. I T,T K.L M.MiNv y de las

«los.E B.Z D.otras qualesquieta ygual-

meirte multíplices, eft-oes .RX-N P .Y i

porque. I T.dela.A E.es ygualmétemul-
tiplice que la,T K.dela. :E B. luego ygual

mente multíplice es.I -T.dela.A Efque la I<

I K.dela.A B(por la-i.del. jr.) y es.I T, y-

gualmente multíplice déla.A E. que la.L
; ;

ídfla.C Z.luego la.I K.ygualmente mul-

típlice rs deja.A B.quela.L M.dela.C Z. T
(por la. a. del roifmó.)"C>tro(iporq . LM.
es ygualménfc multíplice de. CZ‘. que la

M N.dela.D Z. luego la.LM.ifla. CZ.esy
gualmente multíplice que la . L N. de la

*

C D(por la. i.del miftno)_y era la.L M. ygualmcte multíplice

de la.CZ.que la.IK.déla.A B.Iuego la.I K.dela.A B.es ygual-

mente multíplice que la.L N.dela.C D.Luego la.I Ií.y la.L N
fon igualmente multíplices de las dos.A B.C D . Ytem porq
la.T K,de la.E B,es ygualmehte multíplice q la,M,N,Je la,Z

D.y es la.K X.dela.EB..ygualmente multíplice quela.N.P.de

la,Z D.Luego(por la fegunda del mifmo)compue(ta la. T X
dela.E B,es ygualmente multíplice que la,MIL de la, Z D . Y
porque comofeIula,AB.ala,BE,aíli es la,C D. ala.DZ.y

X

PT

N

A'
c - M

Ei
¿1

kJ dJ . L.



LIBRO Q_V INTO DE
fe tomaron délas dos.A B.C D.lasygualrnéte multíplices.IK
L N,y délas dos.E B,Z D. otras quaíesquiera ygualmécernul

tipfces,efto. c$,TX.M p.Luego,lUailK. excede a la.TN.tam

bien la.L N.a la.M P,y i7ygua!,ygual,yii menor,menor(por
la comumfa déla, ¿.definición del.f.^excedapucs la. I K. a la

T X. luego también quitada la común.T K. excede la. 1 T. a la

K X.y íi excede la.l K,a la,T X.excede tambié la.L N.a la.M
P.cxccd* pues la,L N.a la.bíP.y quitada la comú.M N,exce
de también la,L M.ala,N P.por ¡oqual ti :excedck(,1 T. a la

K X.excede también.la,L M;a la.N PjDc lemejartte, manera
demoñra remos quefi fuere la,l T.ygual a lá;K X.dlefa táhté

la.L M,ygual a la,N P
?
y-fi menbrmeñor,y’fpii la,I T, y'la.L

M.de las dos,A E.C Z,igualmente multíplices,y la. K X.y la

Ñ P.otras quaíesquiera ygualmente multíplices délas dos.E

B;.Z D.Luego coinoiehala,AE,al.ijEB,afli es, ¡a. C Z.ala.Z

D,(por la.C.dcfinicidmde el.f ,)lupga lilas qiiantidades com
ptieltas fueren píopoi!c.i,opales,' taWhien'áiiudidas feran pro
porcionales.Lo qual coajJnio detnoftrárfe . .i I,

•

¡
.

- 1 X C-t • ; \ i

Theorema.i8.i jiiii di /. própoñaoiiv i?. .
-

CSi diuidiclaslas^ilantidades fueren a
proporciónalcsytariíbic compueftas^.T

¡eran proporcionales.

,

:

,

'

"l

up'-... d.in, *
¡y ul,

:

dty Sean lasdiuíoidás quantidadés pfópóvcidji'd- _ b "
,

Ies.A E,ER.CZ.Z D-imecomofel^lá, A Ejá la,
*’•

t

E B.aíli fea la,C Zala.Z D,digo ip.se también co-
1

p ,

pneftas ferau proporcionales ,qtie como ’lád Á B,z
"

ála.B E, aflila,C D, a la, DZ. pprquefino fehaü

q como la,A Il.aIa.B E,affi la.C D, a la.Z D , fer.-.I •

q corno la
,
A B, ada.B E.áüi la.C D,a otra menor

q la. 2 D, o mayor.Scaló primero átameno'r,D I i I

y porque
corno fe líala. A B,a'la, BE,alli la, CD.

®

a la
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a las compueitas quantkiad.es fon proporci onales.,

por ioqtsaltanibien diuididas.ferfvq.propoi'cíonales (por. la

17 . del
í
qi)(iito5Íitegp._ccpiq.rq.h,a.J.a>&EJa lajEBnilíi la -C 1.a

,1a. 1 D.y.pfeluponefe que como Ia,
:

A,¡A,;a ¡a, B E,aíl’i l;t,C Z,H

tk:¿ O . ,luegó(,po.r ía.i i.dej'i y,,)cónio l.qCl.aü. IDpafli la

fiZ.ala,Z D,y es maXQr iapti.metoijCljqla tefcera.CZ.Iiie-

gp(p ;

pr.¡a.i4,del.í.)mayoi' es la fegunda,! D. que la quarta

,

'A ü.yesimqnor.que es irnp.qílible ,Iue<'trna es qcomn la,A
B.á la,B E.alTi l,i..C D ,

alaiue 1

1

o repu ela .7. D.Üela mi lina fu-

erte también cfemoiiraremos que ni a la mayor . luego a la

mifma . luego (i dilucidas las quancifjades fueren proporcio
nales

,
también cópiiellias feranproporcionalcs. Lo qual có

qiinp demqftrarie,
. ;

.

' . i:

: Theotema.19. " Ffopoüoión.19.

^Si fuercquc como el todo. aiAodo,aHi loqui

tildo a lo, quitado
,
también la relia a la relia

lera como el tóflo altpdo. ;

£&>Sea que como tocia la. A P>,a toda la,C D, allí el

pedazo.A E,al peda^o,C Z,Digo quetambien la té

Íba.EB,a la reíba, Z D.fera como toda, A B, a toda,

C O, Porque es como toda, A B,aCoda.C li, allí la

A-E.a Ia.C Z.cambié trajbrocad.a i>(por la. 1 6,del.?.)

fera que como,A B, ala,A E, aíli también la
,
L) C.

a Ia,C Z,y porque las quantidades eompueíbas ion

prop;orcionales(poi* Ia.i7,yj.i8,del¿?, ) también di-

uidicias (eran proporcionales, friego como la, B E,

a Ja.É A,aííl la,D <£,a Ja,C Z,luego también traíbro

cádals ( por la deziíeys del quinto ) Pora que com t

l.Í,BE.ajla.D Z,aill lajE A,a‘la,Z O,y íupone ib que

como la.A E,a la,C ZjaiTÍ toda, A B,a toda,CD.lúe
go la reíla,EB,ala reila,Z ü,féra como toda, A B
a toda,CD,Iuego íl fuere como el todo a!todo,aili

lo quitado a lo. quitado , cambien la r.oíta ala re iba fera

,

1 como
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iera como el todo al todo ,

lo qual fe auia de demoftrar . Y
porque ella demollrado que como es la, AB.aIa,CD,alfi es

la,E B,a la,Z D. También al trocado como la,A B, a Ia,B E,

afli la,C D,aIa,DZ,luego‘lasquátidadescompuellas fonpró

porcionales (por la.iíi, piopolició del,j ) y ella demollrado

que como la, B A,a la,A E.aíTi la,D C,a la.C Z, y es conuer-

tiendo.De aqui es manifiefto que fi las quantidades compile

Has fueren proporcionales, cambié conuertieiido leran pro

porcionales . Lo qual fe hauiade dcmollrar

,

Theorema. zo. Propoficion . io

.

«[Si fuere tres quatidades,y otras c numeró y
guales a Jas miífnas,tomadas de dos cdos^vna

niifma razó,po porygual la primerafuere ma
yor q la tercera, íera tambié la quarta mayor

q la íexta,y fi ygual ygual
. y

íl menor menor.

¿fSean las tres quantida

des,A,B,C, y otras ygna-
les adiasen numero,D*E
Z,tomadas de dos en dos

. T
'

’ T

y en vna mifma razó que
como la, A, a la,B, aíli la,

D,a )a,E,ycomo la.B,ala . r

C, afl"i la,E,ala,Z,y por y-

gual Tea mayor la. Ay que
I

la,C, digo que también la
"

D, fera mayor que la
>
Z.y i ,

1

íi ygual ygual, y fi menor, '

J I _ ^

menor. Porque es mayor A B C c C DE ZZ Tt

la, A,que la,C,y es vna otra,B,y la mayor a vna mifma
,
por

la o&aua del quinto,tiene mayor razón que la menor,luego
la,A
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Ja. A,ala.B.mayor razón tiene que la.C,a!a.B. y como fe ha

Ia.A,ala.B,alsi es la.D.ala,E.y como Ia.C.ala,B.otro fi, tam
bien ia.Z.ala,E.luego tibien la. D . ala.E.tiene mayor razón
que )a.Z.ala.E.(por el corolario dela.4.del.jr.)y delasquetie

nen razón a vna mi(ma,la que tiene mayor razón,esmayor
(por la décima de!.í.)luego mayor es la.D. que la.2. Tam-
bién déla mtfma forma demoftraremos que li es ygual la.A.

ala.C, también fera ygual la,D.ala.Z.y (i menor,menor
,
lúe

go fi fueren tresquátidadesy otras a ellas yguales en mime
rOjtomadas de dos en dos en vna mii’ma razón,pero por y-

gual,la primera fuere mayor que la tercera, fera también la

quarta mayor que la lexta.-y (i ygual,ygual
: y fi menor me-

nor,loqual conuenia demoilrar.

Theorcma.21. Propoficion .ir.

Ts i fueren tres quanridad.es
, y otras a ellas y

guales en numero
,
tomadas de dos en dos y

en vna mifma razón
, y fuere la proportio de

ellas perturbada
,
pero por ygual la primera

fuere mayor que la tercera
, íera también la

quarta mayor que la ícxtaiy fi ygual,ygual: y
íi menor,menor.
f*. Sean las tres quantidades. A B C.y otras a ellas yguales

en numero.D EZ. tomadas de dos en dos, y envna mifma ra

zon,y fea la proporción dellas perturbada,que como la. A,
ala.B.afsi la.E.ala.Z.y como la.B.ala.C.afsi ia.D.al.i.E. pero

por ygual la.Á.fea mayor que la.C.digo que también la .D .

fera mayor que la.Z.yfi ygual, ygual.y fi menor,menor.For

que es mayor la.A.que la.C.y vna otra. B. luego (porta.S.del

quinto)la.A.ala.B, tiene mayor razó que la.C.ala.B.y como
la,A.aIa,B,a(Tila.E ala.Z. otro fi como la, C,ala.B.afli la.E.

a la.D.Luego tibien la.E.a la.Z.tiene mayor razón que la.E.

N ala



LIBRO QJVINTO DE"
:t!.i,D,por el corolario de

del, ;,y a la
¡j
vna mil'-.

ma tiene mayor razón
, ¡i-

quella es menor,por la.to.

del.f.luego menor es la,Z. T "

que la.D.íuego mayor esla

D,que Ia.Z. Tambíé denlo ..

tiraremos déla mifma fuer
"

tequefila.A,es,ygualala .. ,,

C.fera tibien la. D. ygual a

la. Z.y li menor menor.Lu
ego fi fueren tres quantida

des, y otras a ellas yguales

é numero,tomadas de dos ,vBC c C D D D je 55

en dos y é vna mifma razó

y fuere la proporción de ellas perturbada,pero por ygual la

primera fuere mayor que la tercera:fera también la quarta

mayor q la fexta,y fi ygual ygual,y fimenor menor, lo quail

connenia demoftrarfe

.

Theorema.ii. Propoficion. 22 .

Si fueren cualesquiera quantidades
, y otras

a ellas yguales é numero,tomadas de dos en

dos en vna mifma razón, también por ygual

citará en la miíma razón.
Se an cualesquiera quantidades . A B C. y otras a ellas y

guales en numero.D.E.Z.tomadas de dos en dos en vna mií-

ma razó,qcomo la. A-ala.B.aííi la.D.a la.E.y como Ia.B. a la

C. allí la.E.a Ia.Z.Digo que también por ygual citaran en la

mifma razón,que como ía.A.a la.C.aífi la.D.a Ia.Z . Tomen
fe de las dos.A.D.las ygualmente multiplices.l.T.y dclasdos

B.E.otras qual.es quiera ygualmente multiplices.K.L. y tam
bic délas dos.C.Z.otras qualesquiera ygualmente multipli-

ces.M.N.yporq como fe ha Ia.A.a la.B aüila. D, ala. E.y de

las dos.A. D.fe tomaron las vzualméte multiplices.I.T.y cíe



EVCLíDES.
las dos.B.E.otrasqna

lesquieraygtialméte - -

muItiplices.K.L.lue-

go(por la, 4. dcl
3 f.)

tomo fe ha la. I. ala.

K.aflila. T. ala. L.y
por ello como la . K.

ala.M.a/íi la.L.ala.N

luego porque fó tres

quátidades.I.K.M.y " t

otras a ellas ygu ales

en numero , T. L . N. 1

tomadas de dos édasJ; >

y en vna mifma razó j icmabCD-EZTXN
luego por ygual(por
la. 20. del. f.)li excede la. N.a la.M. excede taml'ien la . T. a

la.I.y fi ygiial ygual
3y fi menor menor.Y las dos.l T.fondelas

dos.A.D.ygualméte multiplices
3y las dos.M.N, de las dos.C

Z. otras qualesquieraygualméte multipliccs
3
lLiego(porla. i.

definició del.y.)como fe ha la.A.a la.C.n/lí la.D.ala.Z. luego

li fuere qlesquieracátidadesy otras a ellas yguales c numero
tomadas de dos é dos é vna mifma razó tábiéporygual ella

rá en la mifma razón.Lo qual conuino demoftrarfe.

Theorema.íj. Propolicion.23.

fuere tres ejuátidades,y otras a ellas ygua

Jes ¿numero tomadas de dos c dos ¿vna mif

tna razó,y la proporció de] Jas fuere perturba

da rabien por ygua] citará en Ja mifma razó.

eV Sean las tres quantjdades,.A B C. y otras a ellas yguales

en numero tomadas de dos en dos e Ja mifma razon.D.E.Z

y la proporcio delias fea perturbada,que como la.A,ala. B.

alsi Ja.E.ala.Z.y como Ja,B.aIa.C,aisi Ia,D.ala.E . Digo que
fera también como h,A.íil<vQalli la.D.ala.Z, Tómenle dé-

las,A B D.lasygwalwente multíplices.J.T.K.y délas. CEZ.
otras qualcfijiueraygualmentc multíplices.L .hf. N,y por?]

N z las
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las.I T.delas.A B.fon

yigualmente multipli

ces,ylas partes délas

multíplices d vna mif

ma manera tienen v-

na mifma razon(por

la.ij.del.f.) luego co

mofeha la.A.ala.B.a .
' ’

fli la.I.ala.T.y p or e

-

fto también como la
"

E.ak.Z.afsik.M.ala
. I T

N.y como fe ha la.A. í .1

c6k,B.afsila.E,cók i 1 i lililí
Z,luegotábiencomo * TKABCJ3EZI1IH
Ia.I.ala.T.afsi la.M.a!a.N.(por k.n.del.f .) Yporq como fe

ha la. B.con k.C.afsi es la.D.ak,E,yeftan tomadas delasdos

B.D.las ygualmente multiplices.T K.ydelas dos.C,E,otras

algunas ygualmente multiplices.L,M, luego como fe ha la

T.ak.L.afsik,K,ak,M,y al traftrocado,por la,ní, deboco
mo kjB.a k,D,afs¡ k,C,a k,E,y porque las ,T.K, deks,B,
D,fon ygualmente multiplices,y las partes de las ygualmé'

te multíplices tienen la mifma razon,por la,if,del, f, luego

como fe hala B,ak,D,afsik,T,ala.K.y como k.B,ak D,af

fi k,C,ak,E,luegotábié como k,T,ala.K.aíli laC,ala,E,por

la,n, del quinto.Otro (¡porque.L.M. délas. C, F,, fon ygual-

mente multíplices,luego como k,C,ak,E,aííi k.L.ak,M,y
como la,C,ala.E,aíí¡ la,T,a k,K.luego como k,T,ak,K,am
la.L,ala,M,y tambiéal traftrocado,potík.t<í.del,s'.comO k
T.akjL,también k,K,ak,M,yefadenyqíh-adoqpé como
la, 1.a k,T,afl"i k,M,a k,N.Pues porque tres quátida-des fon

proporcionales,!,T,L,y otras a ellas ygualcs en numero,K,
M,N,de dos en dos tomadas en vna mifma razó,yk propor
cion de ellas es perturbada,luego por ygual,por la,zr, del,y,
li excede la,l,a la, Ljtambié excede, FC,ala,N,y líygualygual

y í¡ menor menor, Y fon, I,K, ygualmente multiplices de las

A,D,
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A.D.y las.L.N.de las.C.Z.fon igualmente multíplices. Lue-

go como fe ha la.A.a la.C.aíli la.D.a la.Z.fpor la.i.definició

del quinto)luego fi fueren tres quantidades,y otras a ellas y
guales en numero,tomadas de dos en dos en vna mifma ra -

zon,y la proporción dellas fuere perturbada,tambien por y
gual eliaran en la mifma razon.Lo qual cóuino demoftrarfe

Theorema.r4 Propoficioil.Z4 .

Si el primero al fegúdo tuuiere la mifmarazó

que el tercero al quarto,pero tuuiere el quin

to al fegundo la mifma razón que el Texto al

quarto,también compueftos primero y quin

to cendran la mifma razón al fegundo,que el

tercero y el Texto al quarto.
A*EI primero.A B.al fegundo. C. tenga la mifma razón que

el tercero.D E.al quarto.Z.y tenga también el quinto. B I. al

fegundo. C.la mifma razón que el fexto
f

ET.alquarto.Z. Digo q también cópue

líos primero y quinto.A I.al fegundo.C.

tendrá la mifma razón,q el tercero y fex

to.D T,al quarto, Z. porque como fe ha

B I.ala.C.aflies.E T. ala.Z . luego tábié

conucrtiendojcomo fe hala.C.ala.Ii l.af B
fi la.Z,a la.E T, Pues porque como la,

A

B. a la.C.aíli la,D E.a la.Z. y como la.C.a

la,B I.aífila.Z.a la.E T,Luego porygual

(por la.» z.del.s.)feraque como.A B.ala

B 1,'aífi la.D E.a la,E T. y porque djuidi-

das las quantidades fon proporcionales

también copueftas ferá proporcionales

(por la.iíí.del.í.) luego como la. A I-a la
A"

I B.afli la,D T.a la,T E.y como la.B 1.a la.C. afli tiíbie la, E T.
alá.Z,luego por ygual (por la.z i,del, j,)ferá que como. A I.

N 3
ala
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ata.C.afsi la. D T.ala.Z.luego li el primero allegúelo tuuiere

la mifma razó q el tercero al quarto, pero tuuiere el quinto

al fegundo la mifma razó q el fexto al quarto, tábien cópue
líos primero y quinto alfegúdo temlríi la mifma razón quel

tercero y fexto al quarto, lo qual ¿oiiuenia demoftrarfe.

Theorema. iy. Propolicion . z?

.

^Si quatro quautidades fueren proportiona

les, la mayor deílas y la menor fer an mayores

que las que reftan.

r^Seá quatro cátidadcsproportiouales.A B.C D.E.Z.qco
mo la. A B.ala.C D.afsi la. E. a la Z.y fea la.A B.la mayor de
lias,y la menor fea.Z.digo q las dos.A B.Z. fó mayores q las

dos.C D.E.pongafe,por.ta.3.del.i,la.A I.ygualala.E. yla . C
T.ygnal a la . Z. pues porque como fe B
ha la. A B.ala.C D.afsi la. E,ala.Z.y es y
gualla.E.ala. A I.yla.Z.ala. C T. luego i

como la. AB,ala.C D.afsi la,A t.ala.CT

y porque como toda la .A B. a toda la.

C D.afsi la parte. A I. ala parte.C T. lúe

go la relia. I B,por la. 19.del. j. a la relia.

T D.fera como toda. A B.a toda.C D.y
es mayor la. A B.que la.C D. luego ma
yor es la .1 B.q la.T D. Y porqcs ygual

la. A I.ala,E,y la.CT.a!a,Z, luego la. A

I

y'la,Z,fou yguales a l.»s,CT, E,y porq

lia deliguales feles añaden yguales,los

todos leran hechos deliguales,porla. 4. \
comiin fentencia

,
luego como la.I B,y

la.T D,feá deliguales y la, IB, fea mayor,y ala IB,fe le añada

la. A l,yla,Z, y ala,T D. fe le añada la.C T.y lá E.producirále

la.A B.y la. Z, mayores q las dos.C D.y la.E. luego li quatro
quátidades fuere proporcional es, la mayordellas yla menor

. lera mayores q las que relia. Lo qual cóueuia demollrar fe.

% Pin del quinto libro
. ;

Libro
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LIBRO SEXTODE
LOS ELEMENTOS DE EÍCLI-

des Megarenfe philofopho

Griego.

^‘Definiciones.

i. Sf Semejares figuras redtilincas fon las que

vno a vno nienen los ángulos yguales,y los

• lados que contienen a los angulosyguales

. fon proporcionales,

x. Figuras reciprocas fon, quandoenla vna

y otra figura los términos antecedentes, y
los confequentcs fueren racionales.

3. Dizc íc fer diuidida vna linea refta con ra

|
zon extrema ymediaquando fuere queco

ino fe ha toda a la mayor parte,aili la ma-
yor a la menor.

4, Laj altura de cada figura es Ja perpédicular

tirada clefidc la punta afta la bafis,

j, La razón fie dize confiar de dos o masrazo

lies quando las quatidades de las razones

multiplicadas hazcn alguna quancidad
N 4. .

Sea
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fSea la,A B.queten
ga dada la razón a la

CD.como doblada

otres doblada o otra

qualquiera,y la.C D.
ala.E Z.tambien ten

ga la mifrna dada. Di

go que la razón de la

«tilma.A B.y dela,E

Z.conlladela,AB.a

la.C D.y de la.CD.a
la.EZ. o qile la quan
tidad de la raz5. A B
a la.C D.nmltiplicada por la quantidad déla razón dela.CD

ala.E Z.haze la razón dela.AB.a la,EZ.y fea lo primero la

A B.mayor que la. C D.y la.C D.que la,E Z.y fea la.A B. do-

blada a la.C D.luego la.A B,fera feyscupla dela.E,Z,porque

fi doblamos el triplo
-JA.

de alguna cofa, haze

fe feyscupIo,porque

ello es propriaméte

coinpoficion,Odefta

manera,porque la.A
B,es doblo dela.C D
diuidafe la.A B.en y-
guales a la, C D. que
fea.A 1. 1 B, y p orque

C D. es tripla de la.E

Z,y esygual la. A l,a

la.C D.Inego también la.A I,es tripla a la . E Z. y por elfo la

1 B.es también tripla a la.E ¿.luego toda la. A B. es leys cu -

pía déla.E Z.luego toda la razón de la. A B.a la.E Z. fe junta

por la.C D.terminomediOjCompueíladela razón déla.A B,

a la,C D.y de la.C D,a la,E Z.Dela mifrna manera también (t

fuere menor la.C D.que cada vna délas dos.A B.E Z.fe colle

gira
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gira lo mifmo.Porquefea otrofí la.A B.tripla a la.C D. pero

la,C D.fea mitad de la.EZ.y porque la.C D.es mitad dcla.E

Z.y la,A E.es tripla de la,C D, luego la. A B. es fefquialtera

de la.E Z.porque fi triplicamos la mitad dé alguna cofia, con
tendrá la vez y media.}- porque la. A B. escripia déla. C D.y
la,C D.es mitad dela.EZ.luego délas quela.A B.es tresygua

íes üela.C D.de tales es’dós la.EZ.por lo dual la.A B. es fief-

quialtera dela.EZ. luego la razón de la. A B.ala,EZ. fie copo
nepor el termino niedio.C D.cópuefta déla razón de la. A B
a la.C D.y déla,C D.a la.E Z. Pero fea ya la.C D. mayor que
cada vna délas dos.A B.E Z.yifieaJa.A Bimitad de la . G D. y
la.C D. fefquitercia dela.E Z.Pues porq'ue délas q la. A B . es

dos de tales la.G®>,qúatro,y de quates la.CD.es quatro deta

les la,F.Z.tres.Luego de quales la.A B.es dos de tales la. EZ.
tres, luego cóponenfielarazondclaíA B.a la.EZ.por el ter-

mino medio.C D,que.es de dos a tres . Délamifima manera
también en'nías,y en los cafios qreftan.'Y mamfiefta cofia es

qué fi de viia razón compuerta fie quita.vna qualquiera délas

capueftas,echado vno de los limpies fie tomara la que relia

délas compuertas. .
1

.
'

¡

Theorema.i. Fropoficion. i.

^"Los triángulos y los paralleibgramosque ef

tan debaxo de vna miíma altura fe han entre

ü como las bafes.

íssiSean los, trianguIos.A B C.A C D.y los pararte!ogramos.

EC.CZ.que eften debaxo de vna,miíma altura comiieneafa

:ber,d la perpedieular tirada defdela. A. afta la.B D.digo que

como fe ha la bafis.B C,cou la bafis.C D.aíli fie ha el triangu -

lo.AB C,al triangulo.A C D,y elparallelogramo.EC.al pa-

rallelogramo.C Z-Eftiendafe (por la,t.petición ) la .D B. de

vna y Otra parte arta en los pun£los.T.L,y(por la.z.delpri-

mero)ponganfe yguales ala bafis.B C.algunas.B 1,1 T,y a la

bafis
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«. baíyt.QDíOtt.astA'neas’ygíja

—nz- -tós.D K,K fireij JeJas li-

neas.A 1,AT¡A K.AL.y por

\y, que,CB.BI,I T.fonygualés

\\\ entre fijferan yguales tam*

\ \\. . bien entre (i los triángulos.

\ \\ AT,l.AlB.ABC.(pórla,}8

\ \ \ 31n.i)¡negc) qn'multiplice es

d u labafisTC.dela bafis.BC.tá

'
;

r i, ,, multíplice es el triangulo,A
T C.deltriágulo.A EC.y por lo mifnio quan multíplice esJa

báfis.L C.delabafis.DC.tá multiplice es tábien el triüguIo.A

1L C.dd triangulo,A D C,y li esyguai la bajis , T C. a la bafis

C L.tambieu(porIa,r8¿del.i.)leraygual el triangulo.A T C.

al triangulo.A L C,y li la bafis,T Cjexcede ala bsfis,C L.tam
bien el triangulo.A TC.excede al triágulo.iA C L.y fi menor
mcnoi'(pot la.Cndefinida del.f.)luegoalas quatro. quanrida

des,dos bafcs,ello ej.B ÍC.C D,y .dos triángulos efto es,AEC
AC D.eftá'tomadaslas ygnalméte multiplice* déla balis,B C
y del triágulojA ECjla baus,T C,y eltriáguiOjAT C,pcro S
la b.iíis.CD,v deItr¡3gulo,A C D, otras algunas ygualroéto

nudtiplices-q esla bafis,GX,y eltriágulo, ABC,y eftadmoílra

do qfi excede la baíis,T C,a la bafis,C B,excede tábien el tri

ángulo,A T C,al tnjgulo,A L C,y fi ygual ygual
, y fi menor

menor,Buego como le ha la balis,B C,a!a balis,C D,alTi el tri

ángulo
,
A B C,al triágulo,A D C (por la,6,d'fim.ció.del,s,)y

porq (por la,4 i,del,;,el pí(raüe!ogram9,F.C,es duplo al crifi

j»u!o, A;B Cjy del triágiilOjAC D,es,por Id mifunK
, duplo el

parallélográmpjC Z,y las partes de las ygiijlmétd ’mnltipji-

oes.pór !a,if,de!,f,t¡en{ la mifipa razón,Ibego como feliael

triangulo,A B C,aí triapglílo,AC D, aífi el párallelográmp

E C,al parallelográmOjC Z,Pues porque eftuiío claro que
como la batís,p C,a labaíls ,C D ,affi el triangulo

, A B C,al

triangulo,A CD,y como el triágulo,AB C,a! triágulo.ACD
afif!e!par.illelogr,ímo,EC, alpaHelográmOjZ C,luego tábic

por
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(porla.it.del.f.)como la bafis.BC.alabalis.C D.afsi el pará

lelogramOjE C.alpaílelogramo.Z O.ÍU ego Ios-triángulos ^
los paralelogránios'que ella débaxn de.ltna mifma altura le

há entra fi como las vafes, lo qualconueniá>demoilrarfe.

. Theórcma.f; Propoficidn.t.

V ¿fuere tirada' álgjSa' tí tic* feÁa cquidiMtc

a vno délos lados del triágulo,con:a ,pportio

naímete los lados del triangulo.Y <1 los lados

del triágiijoiuere cgrjca^QSpropórtíanalmc

te,laliiMa're^^:a-brafrtós!tíiaiíía'flcS'rcia'e

^uidiftatelil liclo'q ’rcjíía dclmiímo triágulQ

.'a Tírele la linea.D n.Halel.i ,í! Iado.B C.del triágutó.A B C
Digo q como fe ha la.B D.ala. D A.afsi es la.CE.ala.EA. tírele

B E.C D.luego(por la.57.8L1.) yguales
el triágulo.BDEal criágulo.C DE.por

q ella enlá mlfma balis.UE.yé vqasmif
,

mas palclas.D E.BC.y es otro triágulo

ADE.ypor la.7.Sl.f.lás yguales tiene v
namifmárazó avna milina, luegocomo
fe lia el triágulo.B D E.al triágulo. A D
E.afsi el triágulo.C DE. a! triágulo. A D
E ¡y como el triágulo.B D E.al triágulo

ADE.afsi es la.B D.ala. DA:por.q.co
aio eltéábáxocl.viia mifma altura, per

pédicular esa fabérdfde. E.lbbre. AB.fe

rail en'tre fícomo las bales,por la,i.del.6, y por tato como el

triangulo. CDE.al triangulo.A D E.alsl.la.C E.ala.E A., lue-

go también f por la. 11. del.?.) como.BD.aIa,D A.afsi la. C

.

E.ala.E A. Pero cortcnfe aora los lados .A B. A C.del trian

guio. A B C. proportionalmente que como la.B D.ala.

D A.afsi la.C E.ala.E A.y cireie.DE. digo que es parallela la

DE.
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D E.a la . B C, porque difpUefto como antes, porque como
la.B D.fe lia có la.D A.afl’i la.C E.có Ia.E A.

y

como la. BD.a
la.DA,afliel triágulo.BDE.al triüguIoiADE(parla.i.del.<í.)

y como la.C E.ala^E A.aíTí eltriáguíó.CDE.al triágulo.ADE
(por la mifma) (luego tábiéporla.u.del.f)como el triágulo

BDE.al triágulo,ADR. aflfi el triágulo.CDE. al triágulo. ADE
luego cada rao délos dqs triangulos.B D E.CDE. tiene vna
mifmarazó coni A DE.(por la.9,der.f.)luego(por la mifma)
ygual es el triágulo,B D E.al triangulo.CD E. y ellan en vna

mifma balis.DE.y los triágulos yguales y q eftan qn vna mif
ma balis,también eílá en vnas miímas parallelas (por Ia¡. 39.

del .i. Iúego.D E.par'allela és a la.B G. luegb'fi fileré tiraba al

guija linea reSaparallelaavno délos lados deltriágulocorta

proporcionalméte los lados del triágulo,y fi los lados del tri

ángulo fuere Cor tados proporcionálmentela linea reíla q a

bra^ala's diuifiones fera equidiftánte al lado 'qtie' relia del

mifmo triangulo.Lo qual colmillo demoftrarle

.

Theorema. 3, : Propoficion. ;.

Í SÍ el ángulo de vn triágulo fe diuidiere por

medio,y la linea re£ba que diuide el angulodi

uidiere también la bafis,las partes de la baíis

tendrá vna mifma razón a los demas lados di

mifmo triangulo
:y

fi las partes déla bafis tu-

uieren vna mifma razó a los de mas lados del

mifmo triangulóla linea reóta tirada defdcel

pundo a la diuiíion diuide por medio el an -

guio delmiímo triangulo.

P*jsea el triangulo. A B C. y (por la nona del primero) corte

,fe por medio el augulo.B A C.con la linea relia,A D. digo q
como
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como fe ha la.B D.cón la.C D . allí es

la,B A.có la, A C.Saquefe(por la. 31.

del.i.) por elpunfto.C.la, CE.para-
líela a la.D A,y e(hendida la.B A. cotí

curra con ella en.E. Y porq fobre las

parallelas.A D,G F,,cayo la linea re-

ída.AC.luego el ángulo. ACE (por

la.zp.del,i.)es ygual a! ángulo.C AD
y iupouefe que el ángulo. B A D.es y
gual a! angul,o,CAD,Iuegoel ángulo

B A D,es ygual al ángulo,A C É,Otroii porq fobre las para-

llelas.A D.É C.cayoila linea re-íía.B A E,(por Ia,zS;del.r.)el

ángulo, exferíor.B A^D.es ygual al ángulo interior. A E C. y
ella demoftrado q el ángulo.A CE.es ygual al angulo.B A D
luego tábiéel angulo.A C E,es ygual al auguIo.A EC. por ¡o.

qual tambié el lado.A E.es ygual al lado.A C(por la. 6 . del. r.)

y porque al vn lado^E C.del triangulo.B C E.le tiroparalle-

ia la. AD,ltíego corta los lados.B.EÍB C.proporcionalmen-

tefpor ía,i.del.6.)luego copio.B D.a la.D C.aílila.B A. a la

A E.y es ygual la.A E.a la.A C.luegofpor la.i 1. del. f.comofe
ha la.B D.a Ia.UC.alfi fe ña la.B A.ajaiA C.Pero fea que co -

mo la.B D.a la.D C.aílila.B A-a la.A C,y tírele la. A D. digo

que con la linea reíla, A D.esdiuidido por medio el ángulo

B A C.Porq diípuefto todo de la anfina manera,porque co-

mo fe ha la.B D.a la.D C.affi es la,B A.a la.A C
. y afllcomo.

D B.con.D C.aífi la.B A.con la.A E(por la.t.del, 6
. ) porque

al vn lado.E C.del triangulo.B CE,fe tiro parallela la.AD.Iu

egocomola.B A. a la. A C.aílila.B A. ala.A E.Luegopor la.

9,

del.f.)la.A C.es ygual a la.E A.por lo qualtambien el angu

10.

A E C.(por la quinta del primero)es ygual al ángulo, A C
E.y por la.ip,del.i.)el ángulo.A EC.es ygual al exterior . B
A D.y el angulo.A CE.es ygual alaugulo.C A D. Luego.B A
D.es ygual al ángulo.C A D.luego el angulo.B A C.es ditiidi

do por medio con la linea redla.A D.luego íi el ángulo de vil

triágulo fediuidierepor medio y la linea reíla q diuidealan

guio
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guio diuidiere tSiiien la baile

,
las partes delabaíis tédrá vna

imTma razó a los demasiados del mifmo triügulo.y <1 1aspar

tes déla bafis tuuieré vija mifma razó a los demasiados del

mifmo triangulóla linea recia tirada defdedtpuntip a la d¡-

uií5on,diuide por medio el ángulo del mifmo triangulo . Lo
qualfehauiade demoftrar.

Theorema.4. Propoíició.q.

fLos lados de los triángulos equíágulos que

abracan yguales ángulos fonproporcionaies;

y ion de ¿enrejante razón los lados que fe o-

ponen a yguajes ángulos,

«flSeanloscriaguIos deyguales ángulos,A B C.D CE,qtenga
ygual el águlo.4 B C,al angiilo.D C E.y e l ;águ!o,B A C,ai;m
gulo,CD E,y el ángulo,A CB,al águlo,DEC,Digo que fon
proportionales los lados délos triangulo*,A BC,D C E,que
abracan yguales ángulos, y
que fon de vna mifma razó

los lados que ella opueftos

a yguales angulos.Ponga le

en linea reéla la ,
B C , con

Ja,CE, y porque los 3gulos

A B C,A C B,fon menoresq

dos reílos (por la,i7,del,t)

y es ygual el ángulo, A C B,

al angulOjD E C.luego los angulos,A B C,D EC,fon meno-

res que dos recios,Juego produzidas la,E A,y la, E D. vídrí

ajuntarfe. juntenfe y vengan a tocarle enelpunflo, Z,y por

qilc(por la fuppolic!on)es ygual el ángulo,D C E
,
al ángulo

A B C,lnego(por la, 18, del, i,)es parallela la,B Z, a la.C D,
Qtroóporquc(por la fuppaficíon)elangulo,A CB.es ygual

alan
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al angu!o,DEC(.por la,zí(,d®l,i,fera parnlleU la, SC,*lít,Z E
luego,Z A C D, es parallclográmo,luego ygual es Ia,Z A, ala

I)C,y la,A C,aIa,Z D,y porque(por la feguda del, 6,) fe tiro

la.A C.parallela al vníado.Z E.del triangulo.Z B E,luego co

lito le ha la.B A,a la.A Z.aíl'i la.B C,a la.C E.y es ygual la.A Z
ala.CD.luego(porla.i i.del. f.)como fe ha la.B A. a la.C D.a

Al la.B C.ala.C E.y al trailxocado(por la, ió.del.y.)como la.

A B.a la.B C.aíll la.D C.a la.C E,Ycenporque.C D.esparalle

la a la.B Z.!uego(por la.2. del .
&.') como le ha la.B C.a la,C E

alli Ia.Z D.a la D E.y es ygual la.Z D.a la.A C.luego cpliiola

BC.ala.CE.alíila.AC.ala DE.luege al traftrocado(por la

ífi.del.f.comojla.B C.a la.C A.aíTi la.C £ .a la.E D. pues porq
ella demostrado q como la.A Ba la.B C.aifi la.D C.a la. C E

y como la.B C.ala.C A. allí la.CE.a la.E D. luego por ygual

(por la.22.del.f.)como la.B A. a la.A C.a fl¡la,C D. ala . £) E
Y por tanto los lados de los triángulos equiágutos que abra

can yguales ángulos (bu proporcionales.^ fon de ¡enrejante

razón los lados que fe oponen a yguales angnlos.Lo qual le

huno de demoftrar.

Tlieorema.f. Propoílcian.í

,

dos triángulos tuuieren proporcionales

los ladoSjferan triángulos equiangulos.y ten

dran yguales los ángulos, a los quaiesíc opo-

nen lados de vna mifma razón.

AftiSeanlos ángulos.A B C,D E Z.que tengan los lados pro-

porcÍQnales,q como fe ha.la.A B.có la.BC,afli la. DE. con la

EZ.y como la.B C.cóla.C A.aíl'i la.E Z.cóla.Z D,y tibié co

»iio la.B A.có la.AC.aiíi la.ED.co Ia.DZ. Digo q el triágulo

A B C.es equiángulo al triágulo. D EZ. y tendrá yguales los

ángulos a los quales fe oponen lados de vna mifma razón,
ello es, el ángulo .ABC. con el ángulo, D E Z. y el ángulo

IlCA
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BC A.con el ángulo.E Z D.y de mas deflo el ángulo . B A C.

con el angu[o. E D Z.hagafe pues,por la. ¿3. del. 1, fobre la li>

nea reóla.E Z.y en el púnelo íuyo'.E.el ángulo. Z E l .ygual

al ángulo!A B C.y fobre el punélo.Z.el ángulo.EZ í.ygual al

ángulo.A C B.luego(por Ia.3z.del.i.)el ángulo. B A C.que re

ftaesygualalangulo.EIZ.quereíta.Luegoes equiagulo el

triangulo. ABC. al triagulo

Z E Lluego los lados délos KA.
D

x.

triángulos.A BC. El Z.que

compreheriden yguales an n(E

gulos fon proporcionales ^
(por la. 4. del. o .) y fon de

vnamifma razón los lados c
que fe opponen ayguales yi

angulos.Luego como le ha la.A B.con la.B C.afiY la. I E. con

la* É Z.y como la.A B.con la.B C.aíli fe prefupone la.D E. co

la.E Z.luego como la.D E.con la.E Z.aííi la,I E.con la.E Z.I11

egó cadavna de-las dos. DE.I E.con la.E Z. tiene vnamifma
razón.Iuego(por la.9.del.f.)la.D E.es ygual a la . E I

. y por
canco también la.D Z.es ygual ala.Z I. pues porque la. DE,
es ygual a la.E I.y común la.E Z.luego las dos. D E.E Z . fon

yguales a las dos. I E.E Z.y la baíis.D Z.es ygual a la bafís. Z
E.luego el ángulo.D E Z,por la.S.del.i.es ygual al ángulo. 1E
Z.y el triangulo.D E Z,por la.4.del. i.,es ygual al triangulo.

1 E Z.y los de mas ángulos ferá yguales a los de mas ángulos

debaxo délos quales fe eftiédé yguales lados.
(
Luego el águlo

D Z E.es ygual al agulo.l Z E.y el agulo.E D Z. al agulo.E 1 Z

y porq el ágijlo.Z E D.es ygual al águlo. 1 E Z.y el agulo,l EZ
al ángulo.A B C.luego tibie el águlo.A B C.es ygual al águlo.

Z ED.y por el tato tibié el águlo.A C B.es ygual al ángulo,

D

Z E.Y demas dello el águlo del pü&o.A.y el delpüólo,D.lue

go el triagulo. A BC.es equiagulo al triagulo. D EZ. luego íi

dos triagulo s tuuiere los lados proporcionales ferá los triá-

gulos equ iagidos y tédrá yguales los ángulos, a los quales fe

les oponen lados devna mifma razo, lo qual fe auiade demo
ílrnr. Theo-
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Theorema.í. PropoficioH. í.

Si dos triángulos tuuieren el vil ángulo y-

gual al vn ángulo,y proporcionales los lados

dejunto ayguales angulos,feran equiágulos

los triangulos,y tendrán yguales los ángulos

debaxo de los quales fe eítiende lados dcvna

mií'nra razón.

í*Sean los dos triángulos,A B C,D E Z,c[ue tégan ygual el

vn ángulo,B Á C,al vn ángulo.E D Z,y los lados de junto a

yguales angulos,proporcionaIes que como B A,có,A C, allí

E D,con,D Z,Digo que el triangulo,A B C,es equiángulo al

triangulo,D É Z,y tendrá el ángulo,A B C, ygual al ángulo

D E Z,y el ángulo,A C B.al angulo,DZ E,Hagafe,por la,23,

del,
i,

fobre la linea redla,

D Z,y fobre el punño, D,
el angulo.Z D

I,
ygual a.ca

davno délos dos,B AC,E
D Z,y el ángulo,D Z I, y-

gual al ángulo, A C B, lue-

go el ángulo, B, que refta

es ygual al ángulo . I. que
relia.Luego el triangulo.A B C. es equiángulo al triangulo.

DIZ. luego han fe proporclonalmente que como la . B A.
con la.AC.aífi la.l D.conla.D Zfpor la.4.del. 6.) y efta rece-

laido que como la.B A.con la.A C.aflí la.E D.con la.D Z.lue>-

gocambien(porla.n.del.f.)comola.E D.con la. DZ. aíli la

1 D.con Ia.DZ.Iuego(por Ia.p.del.y.la.E D.es ygual a la.D 1 .

y comíí la.D Z,Son pues yguales las dos. E D. DZ,alasdos
í D.D Zy(por Ialupofíc¡6)elíigulo.EDZ. es ygual al águlo

J DZ,luego la báíis.E.Z(por la.4.del.i.)es ygual a la bafis.l.Z

O y el
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y el triangulo.D E Z.es ygualfpor la mifmajal triangulo.ID
Z.y los demás ángulos feran yguales a los demás ángulos de

bajo délos quales fe ettíenden yguales lados,luego el ángulo

DZ I. es ygual alanguIo.DZ E. y el ángulo . I
.
ygual al án-

gulo. E. Pero el ángulo.D Z I.es ygual al angulo.ACB.lue-

go el ángulo.A C B.es ygual al ángulo.D ZE.y ella admitido

quel ángulo,B A C.es ygual al angulo.ED Z.íuego el ángulo

B.que relia es ygual alangulo.E.que refta,luego el triangulo

ABC.es equiángulo al triangulo. DEZ,Luegofi dos triangu

los tuuieren el vn ángulo ygual al vn atignIo,y pr oporciona

les los lados dejunto a yguales ángulos ,
feran equiángulos

los triángulos y tendrán yguales los ángulos, debaxo délos

quales le ellienden lados devna mifraa razon,lo qual fe ofre

ció demollrarfe.

Theorema.y. Propoficion.7.

fSi <ios triangulosmuicré clvn ángulo ygual

la vn ángulo,yjpporcionales los lados dejúto

a los otros ángulos,pero el vno y el otro jun-

tamente délos que relian o menor ,0 no me-
nor que re&o/eran equiángulos los triangu

los y tendrán yguales los ángulos, junto a los

quales los lados fon proporcionales.

¿fciSeanlos dos triangulos.ABC.D EZ.qtie tengan el vnan
guio ygual a vn angulo,comi¡ene a laber, el angul o.BAC. al

angulo.E D’Z.pero proporcionales los lados de junto a los

otros ángulos. A B C.D E Z.de manera que como fe ha. A B.

con.B C.afsi.D E.con E Z.y ambos a dos júntamete los que
eftan enlos pun¿tos.C.Z,quanto a lo primero mayores que
refto.Djgo quel triangulo.A B C.es equiángulo aí triangulo

DEZ
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D E Z.y queferaygual el ángulo.A B C.al ángulo,DEZ.y el

ángulo. C, que, refta a! ángulo.2 .
que refta Porque fi es defi-

guai el ángulo.A B C.a! ángulo .DE Z . el vnodellos esma-
yor,Sea mayor el ai guio.A B C.y j10rla.z3.deLi. fobrelali

nea retía.A B.y en elpun-
cío fuyo.B.hagafe el angu

lo. A B l.ygu al ángulo. D.

E Z.y porque el ángulo.

A

csygual ángulo.

D

.

y

el an

guio.A Bl.al ángulo. D E
¿.luego el ángulo.A IBjq
reftaes ygiialaligulo.D

B

Z E.que reíia,luego el triangulo.A B Les equiángulo al triá-

gulo.D E Z.luego por la.4,del.fi.como fe ha la.AB.con la.BI

afsi fe ha la.DE. con la.E Z.y ella admitido q como la. DE,
conla.EZ.afsila.A B.conla.BC.luego por la. 1 1. delquinto,

como fe ha la.A B,con la.B C.alsi la. AB.có la,B Lluego, por

la. 9, del. j. la. A B, tiene vna miftna razón con cada vna délas

dos.B C.B Lluego ygual e£ la.B C,ala.B I.por lo qual, por la

y, debí,también el angulo.B IC.es ygual alágulo.B Cl.y fup#
gafe elangulo.C.menor que rc£lo.,luego el angulo.B JC. es

menor que retlo.Por lo qualpor la.13.debr. el ángulo déla o
tra parte.A I B,es mayor que retío,y ella demoftrado qesy
guál al angiilo.Z.lnego el ángulo. Z.es njayor que reé\o,Pe-

ro fupponefe pormenor quere£lo,lo qual es abfurdo,luego

el ángulo. A B C.en ninguna manera es dejignal al ajigulo. D
E Z.yes ygual el angulodelpunto-A-al ángulo. D. luego tam
bien el angu!o,C.que refta es ygual al águlo.Z.quereftn,por

Ia.3z.delj!,luego el triágulo.A B C.es equiángulo al triigul.o

DEZ.Otro í¡ prelupongafe que el vnoV el otro délos angu»

los.C,Z,rio es menor que retío.Digo pera vez q es tibien er

qtiiigulo el triágulo.A BC.al triangulo.D E Z.porque rilan-

do dilpuefto todo déla mi fin a manera, femejáteroéte tierno

ftraremos q.B C. es ygual ala. Bl.por lo ql tibié el águlo.C.es

ygual al iguio.BIC.y el águlo.C.noes menor q retío luego ni

O 1 tampo
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tápoco es menor qreído el an

giiIo.B IC.ltiego(por la.17.del

. i.)los dos ángulos del triágu

lo.B I C.110 fon menores qdós

reídos
,
lo qual es impoílible..

No luego otra vez esdefígual

el augulo. A BC.al ángulo . D
E Z.ltiegoesygual.Y es el am
guio. A.ygiial'alaBguIo.D.luego el'anguló.C.q relia esygual

al reft'ante.Z.luego el triagulo: ABCles equiágulb al tríágulo

D EZ'.Luego 11 dos.triágulos tnuiere el vn agolo yguál al vn
ángulo y proporcionales los lados dejunto a los otros añgu
los, pero, ebvno y el otro delbs q reftá juntamente o menor,
o no menorque reído, ferá eqniáguios los triágtilos, y tédrá

ygualés los angulosyjúto a los quales los lados ion.propór -

cionales.Lo qualcontiino demollrarfé.

.

Theorema.8. Propofícion . 8.

^Si encl rrianguldreótágula f¿: tiraré vna per

pendicularfobre Jabafis, defdeefangulo re-

¿fco,Ios triángulos, defobre Ja perpendicular,

fon íernejantesial toda^y entre ü.

Sea eltriáguIbreídáguIo.A B C.q tiene reídosel ígtlIo.B A C.

y tirefe(pof lati2.del.i.)defde.A.(obr.e;B C. lá perpendicular

A D.Dlgoq'cada vno
de los dos triaugulos.

A B D.A D C.es feme-

jante.a todo el triágu-

lo.A B C. y tibien .en-

tre li.PorqesCpor la,.
,

4:.peticion)ygual el ángulo.B AC.al ángulo.AD B.porque el
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vno y el otro és reño,y el angulOiB.es común délos mifmo»
dos triángulos. A B C,Á B D.luego el ángulo que relia.A CB
es ygual a! ángulo’que refta.B A D(por la.52.del. i.) luego el

triangulo.A BC.es equiígulo al triangulo.A B D.lupgo(por
la.4.deI..á.)como fe ha la.C B. oppuella al ángulo reño del

triangulo.B A C.ala.B A.oppueilaal ángulo reño del trian

giilo.B A D áífi la mifmá.A B. oppuella al angulo.C.del tria

guio.A B C-a la.B D.’oppuelta al ángulo ygUal.B A D,del tri

ángulo mifmo.A ¡B D.ytambien la. A C.ala.A D. opuella al

angulo.B.cornil délos dos 1 triángulos.Luego el triangulo .A
B C.es equiángulo al triágulo.A B D.(por la.7. del <S.)y tiene

proporcionales los. lados (jijé citan juntó ayguaíes ángulos

Luego el triangulo. A BC.es femejante al triangulo . A B D.
(por la primera difinicion delfcXto)Delamifma fuerte de-
moflearemos también que eítrjangulo.A D C . es femejante

al triangulo,A B C.Iuegocadavnodelos dos triágulos . A B
D. A D C.es femejantea todo,A B C. Digo también que aun
entre 15 fon femejantesios triángulos. A B D.A D C, porqué
el ángulo reño.B D A.es ygual al ángulo reílo.AD C(porl*

quarta peticionjy ella demoilradoque también es ygual él

angulo.B A Dial angtlló.C.Luego el angulo-B.que relia esy-

gual al ángulo qrellaiD A C.luego el triangulo.A B D. es é-

quiangulo al triangulo.A D C.klego como fe ha la.BD.opue

lía al angulo.B A D.del triangule. A B D,cóla.D A. opuella

al angulo.C.del triangulo. A DC.ygua! al angulo.B A D.alíi

la.A D.opuefta al ángulo.B.del triangulo.ÁB D. con la.D C
oppueíla al ángulo.D A C, del triángulo, Á D C. ygiial al án-

gulo, B.y demas deilola-B A,con la. AG.qufr értá' oppuellas

a los angulos .reños,Luego el triangulo.A B D. es femejante

al triangulo. A DjC.Luego fí euél triangulo reñangulo fe ti-

rare vna perpendicularTabre la baíis defde el ángulo reño ,

los triángulos tléfobre’Ia perpendicular fon lemejítei alta

do,y. intrefi.Lo qual conuino demoftrarfe

.

Corolario.

O } D#
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fDe aquí esmanifieíto que fi en el triafvguío

tecfciiigulo defde el ángulo reóio. fe tira yrí£

perpendicular labre la badis
,
la que es tirada

es media proporcional alas parces delabaíls:

y de mas defto el lado de júto a la parte es me
dio proporcional entre toda la bafis y la mif-

qia parte:qiie fe llama de demoftrar
f

.

:• , , i'

Problema.!. , ,Propofíctoá.i>v

^Dada vna linca re¿ta,cortar vna parte que

nos mandan. '

; , i í- ;

'

ffciSeala-ljiiínfeíiaáadí. AB. ooianieHe .

cíe la mifnsa. A B. cortar vnaparts q ai/os

mandan. \[andefe:Vii,itercera párte, y.tí-

rete cler4e.A.Ia'linea.re£ta.A G.qoebiaga-.

;

con la. 4 B.augnlp,y
:
to¡ire£é:eii¡a’.A C.vri

,

punálo acafo
J

,ylea.D.>r hagafe(por.la,í. :

(iel.i.)la.D E.ygual a la.A D.y eanibic.ii lar

t

EC.y trrele.B G.y por el pimiSlo.D. (por :

la ,3 i.dcl. [.'irirefe l.t.DZ.paralio la ala.BC

Pires.porque al,vn lado.B Cjdeltriágndo

A B C.fe tirola.Z D,.pai¡aIIe.la>.luego es.

.

propoi'cioiialniéte(por la.2.del.i3.
) q co-

ino la.C D.có la.DA. allí la.B Z.cp la.Z

A

yla.Cl) . es el ir pía a la.D A. luego rabien

ps dupla la. B Z,a la,Z A,luego la.B A, es tripla a la,

A

go dada la linea reña.A B. fe corto la tercera parte.A

fe mando.Lo cpal conuino hazerfe.

Pro-
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r* Problema.. 2, Propoíidoh.io.'

a^a v,na linea retía no,diuiciida
3
diuidirla

lemcjaj:
;
em

:
éte a vna linea rc£bi dada cortada

¿A)$ea la linea reña dada no cortada. A B. y la cortada fea.

A CjCOimienc cortar la linea retí a,A B.fcinejanteinente a la

linea reña cortada.A C.Sea la linea.A C.diuidida en los pun
fios.D.E.y eften puedas de fuerte que haga ángulo qualquie

ii,y tire fe.B C.y por' ios ptin&os. X> JE. Á
¿iren fe.D Z.E I.parallelas.a la.-BG(por

ía treyntay Vna del primero) y por. D.
fique fe.D T K.parallel¡) a la. A B,(por ¿
lamifraa)ferapue£ párallelogravno ca-

da vilo de los dos.Z T.T B. luego. D T.
^

esygual a la.Z l.y la. T K, a la.l ¡3. Y por

que al vn ukio.K C.iiel triangulo.!) K C
fe tiro parallela la linea reña. T F.. lúe-

go(por la feguiido del . 6 .
)fera propon . i

^iomdm.ente,que,como la.C F..C011 la.F. D.aflila.K T . con fe.

T D.y la.K T-.cs ygual a la.B l.y la.T D.a fe . 1 Z. Luego fera

(por la legunda del quinto)que como.C E.con la.E D, afli la

B l.conla.lZ. Otro fi porque fe tiro la.Z D.parallela afvn
lado.l E.del triangulo. A' í E.lúego es proporcional nictefp'or

la primera de!.<¡)q_up como la.E D.con,la,D A.aíli la.lZ.coh

la.Z A.y demoftrofe que; conjo Ia.C E.con la.E D. a/íi fe. B 1.

con la.IZ.lyego fera que
1

cora o la.C Eicon la.E-D. alfila.B l.

con la.IZ,y como la.E D.con la.D A .afltife, I K, con fe. Z A,

luego dada la i i re;a reña no cortado,A B. .Cortóle- feniejante

mente a 1a linea rci'ta dada cortada. A Q

.

Lo qual coirocnfe

haz.erfc.

. i Problema.;. Propolicion. 1 1, .

o. ! O 4 Dadas

1
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redas

^ hallar otra tercera

itas dadas.B A.A C.yeften de mane
ra que hagan ángulo a cafo.conui ene alas dos.B A.A C .ha-

llarles vna tercera proporcional. Eftié

danfe la.B A.y la. A. C. afta los punños
D.E.y ponga fe Ia-B D(por la.í. del.i.)

ygnal a Ja.A C.y tifefe.B C.y faque felá

D Ejpor elpunfto.D.(por la. 31. del.i.)

parallela con . B C.Pues p orque fe tiro

la.B C.paralellaal vnlado.D E.del tria

guio ,
A DE . fera proporcionalmente

(por la. a. del 6.) que como la.A B , con

la.B D.aflrla.A C.con la.C E.y es ygual

la.B D.a la.A C. Luego como fe hala.

A

B.con la.A C.affi la.A C.con la. C E.lue

go dadas las dos lineas recias.A B.A C.fe íeshallo proporcio.

ualIatercera.CE.lo.qual conueniahazerfe f

([Dadas dos lineas

proporcional.
AfciSean las dos lineas rei

Problema. 4. Propoficion .tí ..

Dadas tres lineas redas hallarvna quartapro

porcional

„

fjsíieá tres lineas reñas da
das. A.B.C-conuiene a citas.

A.B.C.halIarfes vna quarta

proporcional.Pongáfe dos

lineas reñas. D E.D Z.que

contenganvn ángulo a cafo

y fea.E D Z.y pongafe(por

Ía.í.delJ.)la. D I.ygual a la

A.y laj I E ygual a la.B.yqgt

bien Ia,D T.ygual a la.Ci jítirada la.l T.tire fe vna parallel*

a ella por el púño.E.y fea;íiZ.(por la.31.del. i.)Pues porque
fe tiro
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fe tiro la.I T.p rállela alvn lado.E Z. del triaguIo.DEZ.luego

(por la.2.del.6.)como fe ha.D l.có la.I E,aíf¡ la. DT.có la.TZ

y es ygual Ia.D 1 .a la: A.y la.I Eihla.B.y )a,D T.ala. C.lnego

como la. A.có la.B.aífi Ia.C.con. la.T Z.Luego hallóle la ciliar

ta linea.T Z.proporcional a las rites lineas reblas dadas.Á. B
C.Lo qual conuenia hazer fe.

Problema. f. , Propofició. 13.

^ Dadas dos lineas redtas hallar vna media
proporcional.

Seá dos lineas reblas. A E.BC.coiiuieiie delqs dos.AB BG
hallar vna médiá'propbrtioiial.Difponganle en' lineas reblas

(por Ia.'i4,del.i.)y deícjritáfe (óbrela. A C. el medio circulo

A D C.y faquefe,púr la

pnzé del.i.defde el piin

íto ,B, la linea,B D,en
ángulos reétos Pobre la

linea,A C,y tiré fe,A D
D C.Porque, p or la. 51.

del ,3, el ángulo q ella
A

enel medio cífcíiío que es.A E) C.es reblo, y porq enel triagu

lo rebl'anguIo,A DC,delde el ángulo reftofqbrela balis fe

tiro laperpdicular,D B,luego,pqr elco'relario de la,í¡.dl,6,

la linea.D,B,es media proporcioqal a las partes déla balis. A
B,B C,Iuego dadas dos lineas reblas,A B.B C, fe les hallo la

media proporcional,D B,Lo qual conuino hazerfe,

Theorema.S,. Propoficion. 14

^ Son recíprocos los lados que eílan junco a

ygualcs ángulos délos parallelográmos ygüa

les y q tienen él vn ángulo ygual alvn ángulo:

y en los parallelogramos que tiene el vn angu

lo ygual al vn a ngulo y fus lados fon recipro.

cos/ambien ellos fon ygualcs entre íí.

Sean
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.A&'Sean los parnlíclograniós ygiiales,A B,B G,qne tengan y
guales' los ángulos de junto-a la,B.y pongan/e,por Ía.14, del

.priniero,.eolíticas recUs.li)B;B E.ltiego también citan en li-

neas .réélas.Z: B.B Í
í
pof.Ia

J
i5.del

P
i
?
Digo que ion recíprocos

Jos UdíÍív.de;los dos.A B,E.Gi, !

que citan junto a yguales angu T; >
'•

losadlo cs,.q:cotnó fe ha la.B D
con la.B E.,aííi es la*, 1 B ,

con la E
B Z.cupía fe el parallelográmo

Z E^pues porq(por la íunpoíj

ció ) •esygiia! elp'alíeló'grámo. ^
^ B>al paraÍle!ogramo,fí y csvn otro,Z E^Tuego,pór ja,-7
deW lera qti e co ni 0, A c oír ¿ E

}
a((i, BC,con,.Z E,y como

A B,con_,Z E.afli,D B,c.on,B E,y como
?
B C,cQn.,Z Ejüííijl lj

c°n,B Z,lnego,por la,i,del,5,como,D B,con
;
B E,a£fi,I B,co

B Z.luego los lados de los dos paralléTógr aijios., Á B, B C,q
citan junto a yguales ángulos ion recíprocos,

Pero íean recíprocos los lados q eitan junto a yguales, angu

iotiy lea q conio,ÜB,con,B E,affi,l B,con,B pígo que e$

ygu.aí elparallciogramq, A B. ^lparallej ograiúo;iB C,Porq
como le ha,

Ó"

É

:>
co»,B ' É^aííí^ l,B3con,B^,y tabiéncppio,!)#

co,]B H,¡aííi,por la, i
;
Vlel.,ó,eI parallelpgram.o,A 13 , con. el para

lleíogtfUiió.Z‘E;y comq.rfe.có.B Z.aííí el para¡lejogramQ.B

C.có él
:

pajielpgrajn'o.Z É’,luego(por la.n.del'.f.^cbmo.A B.

có.ZE.aíli.BC.con Z E.luego ygualcs el pallelogramo. A Ij

al palleíogriímo.B C.íucgo los ladbs.de yguales y
eqtiiangn-

i o s para ileíognlnios fon récipr-ocos^íos qúales/e ítan jiint,o. a

ygiítvl es-á ngii lo's.-Y los pá'fAtóbgímiWs qtrem-neii • el vh nn-

gulo ,ygu
s
i l al yn apgljlo[y;

-iys lados Iqo recíprocos tambien

ellos ion ygiules éntre íi.Lq qualcomiino deinoUraríe.

Theotema. 10
* ' T'ropoiicion.if,

r

6‘Son recipíóces los lados’q cíHijúto a ygua-

ics águlos délos triagulos
-y
guajes y <j

tiene el

’ y .

'

;
,

vbi
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vn angulo y'gual alyit‘agulo:ylqs'tnagm|is ^
tiene el,yn ángulo yg^ál aj vn ángulo, yCifUa

dos lo r,eci'pi-0G05,tabi.c elius loygúslcs erre ñ
d&iSea yguales los criÚgulos. A B C. A D E.y ó cegá elvii ángú
loygual al vn 5¡»ulo,efto c'syeí ángulo. B A C.ygual al ángulo
L).‘A E.DigOjcjios Udolf^f¿ft3.JiÍiií;o ; a"ygtíálesoiñgulos'de ¡os

dos friági.ilo’s,A
íf
C.A,D E.íbn r ecip .o coy có u icne i lahenq

como fehá.C A,c5 Á D.aíTi.E A.có.A B . Pógú fe,p or ’ao4 . t¡c1

Jjen iineásreftas.C A.cS.A D.Enégo'en dferechaefta.É'A.có

A B.ytii-efelalinealBp.Pues-porq's , ;;;,J u.) o

(porlaft^poffció)elcríágijlp.ABC
, ..¿/Ia.,

ésygüa!.títfiagirlo.Á ÍÍEly ésvno \
6rp.PAp.Luegp(

[p.,or la.7 .cfel y¿)fo; >

,

ra ó como el Criágiilo .A CB.ie.h3. .

cli el triAghíot /ÍÍPÓ.hffi el tríugulo'
"

A 11 Q.có el mifmo criágulo.AB D. /' \
y'cdiho el'tfiagnlb.A BC^cñ'qlifiií /’ \
Viiío. A B D.iafli la. C A.có la. Á P‘. Es .

o c

por la.i.dl.ójy'tabie, por l.VnlifnTa
'

’r
1

;

como el-triáijwlo.E AÍj>..con.'B A p., affi'íaíE A.lco la.'AB. ltfe

go(por ¡a.ii,t.lel.?.)como ía.C'Á.a lo. A P.áiTi la'.TÍ A.a la.BÁ

luego forj recíprocos lós lados quitan junloaygiialbs ángu-

los delostrivingiilos.A'BC.A'D ElPero feán recíprocos los

Bulos de los dos triángulos.A B C.A' O E. yiea que como le

lia.C A.con.AD.uíí] la. E A. con LpA B. digo que es ygtial el

{rlan»ulij),A Í3 C.ál'trianguló.Á D E. Por,que tirada ot'ra véíc

P. D .porque como le hala.CVÍico'nlk.A TJ.aíli la.E A. con la

A B.Y como l'c ha la.OA.con la.A D, aíTi el triáiigüloiA B C..

con el triangulo. B A D.y como la.E A con la. Á B. aflVcítri

ángulo. E AD.eon él triangulo.B A.l3\fóé‘gtt como el trian-

gulo.A BG.cdiV 'el triangulo:!! A D!,afJ;i;el triángulo'. E A D.
co el triágulo.B"A D,laego cada Vno délos dos.A B

1

C,E A P
tiene vnamilma rizo có,B'A 0¿liiego',porla.<¿,áS,j,yg'a4r'es

el triágiil'o¡A-B..CjáltVi3gtllb
!

.E'iAD
Jl-iiego lóii icdipócos los

.

o lados.
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lados qeftan junto a yguales ángulos délos triángulos ygu

a

les y que tienen el vn ángulo ygual al vil ángulo,y los triágu

los que tienen el vn ángulo ygual al vn áíigilfó,y fus lados Jo

recíprocos,tambienellosfqn yguales entreii.Lo qual contit.

no demoftrarfe.

Theorema.n.' Propoficion.Kí

^Si quatro lincas rectas fu eren proporciona

les,cl re£tangulo cómprehendidq debaxo de

las dos extremas es .ygual al comprehendido

debaxo délas dos medias: v fi el reítangulocó

prehendido debaxo délas extremas fuere y
••

gual al que fe contiene debaxo délas de é me
dio las qtro lineas fpfl'^qp'órci^A^^

fySean quatro lineas reña^ proporcionales,B A-C D.E,Z.

que como la.A B.a la.C D,a(n la,É.a la.Z.digo que el reñan
guio comprehendido debaxo déla.A B. y dela.Z, esygual al

reñanguloquefé contiene de- .

baxodela.C D.y dela.E. Porq
,

faquenle(por la.ii.del.i.) defde

los punftos . A . C . en ángulos

rectos fobre,A B. CD.lineas re-

ñas las dos.A 1,C T. y ponga fe

(por la.2, del.i. ) la.,A I.yguaJ a

Ía,Z,y)a.CT.yguála)a¡E.ycun .

plan fe los paralie! ogranunps.., . <b h

I B.T D.y porque como fe ha la

A B.có la.C D.aífi es la,E.có la,
. ,,7 , gg.,,1..

Z.y es ygual la,E.aIa. CT y la.Z.a la.Aldufgo/erá efeomo 1*

A B,có ¡a.C D.aífi.CTjcS la.A flucgofpor la.í4.!del.«.)l,os la

.dos délos parallelográmos.B I.D T ,fon recíprocos
, ¡j eftan

junto a yguales ángulos, y délos parallelogrammos equi-
ángulos
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anguloscuyos lados fon recíprocos cj eftan jííto áyguales an
giilos, ellos tibien fon yguales,luego el parallelográmo. B í.

es ygual alparallelogramo.D T.y es el parallel ogramo. B I.

el q fe compréhende debaxo déla.A B.y dela.Z.porq la. A I.

es ygual a la.Z.y el paralleJogramo.DT.es el que fe coprehé
de debaxo dela.C D.y dela.E.porq es ygual Ia.C T.a Ja. E. lúe

go el reCtíígulo c5tenido debaxo déla.A B.y déla.Z. es ygual

al reCtangnlo q fe contiene debaxo dela.C D.y de Ia.E. i ero

fea ygual el rectángulo q fe comprehende debaxo de la. A B

y de.la.Z.al rectángulo q es cóp-itehendído debaxo de la.C D
y d e Ia.E.Digo qué las qii a tro-1iheas reCtás Tetan p rop o r ci

o

nales,que como iehaJa;A.B.co la.C D.a/íi la,E.eó la.Z. Por

q hechas las mi(más coíkspór q dlq'cs cóprehedido cfbáxo

de la.A B.y dela.Z'.es-yguaí al que es coprehendido debaxo
de la.C D. y dcíá.E.y el q debaxo deJa.A B¿y dela.Z.es el re-

Ctangulo-.B 1.porque la.Al.es ygual a la.Z.y el que debaxo ct

la.C D.y dela.E.es el reCtangulo.D T.porqué es ygual la.C

T.a Ia.E Juego.B l.es ygual al re£tanguÍo.DT,y ion equian -

gnlos.Y fon recíprocos los lados qeílan junto a yguales án-

gulos de los parallelogramos yguaIesy eqiiiang.ulos(por la

14.de!. tí.)luego fiera (portaje. del, ?. )q'¿omo la.A-B.a la.C

D.aífi la.C T.a la.A l.y es ygualJa.C T.a Ia.E'.y lüvAl.a la. Z,

luego Jera que como la.A B’.coiiJa.CD(a(Tí la.E.có la.Z, Lúe
go íi’quatro lineas reCtas fueren proporcio'nales,el reCtangu

lo coprehendido debaxo dejas dos' estrenuas es ygual al re-

ctángulo coprehendido debaxo délas dos de en medio. Y fiel

rectángulo coprehendido debaxo dé las dos extremas es y-
gual al reCtangulo comprehendido-debaxa dé las dos de en

mediólas quatro lineas redas fiera proporcionales, lo qual

conueniaidemoltraríe. D.

!i

Theorema.12. Propofició. 17.

CSi tres lineas reótas {aeren proporcionales,

el reítangulo c[ es comprehédido debaxo de
1.13
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las extremas csyguaj a¡ quadrado quefe hazc

déla de en medio: y íi el redtangulo que es có

tenido debaxo de las extremas fuere ygual al

quadrado déla de en mcdio,las tres lineas re-

dirás feran proporcionales

.

r&Setn tres lineas reídas proporcionales. A.B.C. que como
Ia.A.con la.B.afl’i la.B. con la.C.Digo que elreftangulo cora

prehendido debaxo de las dos,A.C, es ygual al quadrado de

la.B.Pógnfe(porla.z.de);i.)IaÍinea.D.yguaI ala.B.y porque

(por la fuppoficiotf)comb (e lia Ia.A.con la.B.alíi la.B.coril»

C,y es ygual la.B.a In.D.luego(por la ,7.deI.y.)coino la.A.có

la.B.alíi Ia.D.con la,C.Y fi quatro lineas reftas fnerépropor

eionales el reítangulo comprehendido debaxo de las extre-

mas es ygnal al t;e£langtílb.qú:e fe

contiene debaxo, de las deen me-
dio(por la,ifi.dejijá.)liiegp el que

fe comprehendeidebaxo de. A.C.

ygual es al que debaxo de las . B,

D.y el que debaxo de las.B. D. es

el quadrado delá.B. porqué la.B.

es ygual a la.D.kicga el re&nngu
lo coinprehepdido debaxo de.A.

C’es ygual al quadrado que fe ha

ze de la.B, Pero fea que el que ee

debaxo de. A.C. comprehendido'

fea ygual al quadrado de la.B. Digo que fera qne como la. A
aiaiB.aífi la.B.a la.C. Porque hechas ¡as milmas celas

,
porfj

eí rectángulo de la. A.y de la.C.es ygual al quadrado de la.B.

y al quadrado de la.B.es el que debaxo á la.E.y d? la.D.porq
es ygual la B.ala.D.luegoel q escótemdo debaxo déla, A.y
de la.C.es ygual a!

q
debaxo ueía.B.y dela.D.y fi el q debaxp

délas extremas fuere ygual al que debaxo délas de enmedió
las qua
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las qtiatrolíneasTedias ibnpróporcionales(pof la'.i<5 .del.í¡.)

luego como fe ha la.A.conlá.B.alTi la.D.conla.C,-y.és ygual

.
la.B,ala.D.luego comodaiA.eólaiB.alíi la.B.có la.C, Luego
fí tres lineas reinas fuere proporciónales el redtágnlo cóprie

hendido debaxo de las extremas es ygara! ál quadrado de la

de en medio,y li el reólágnlo que es'cómprehSdido debaxo
délas extremas esygual al quadradodela de í mediólas tres

lineas reftas ferSjPporcionales.Loqualcóuenia demollrar.

• Problema. 6 . Propoficion.i^

fD e vtlá linca dada.reóta défcribir vn rc&i'li-

neo ícmcjantcy femejancemence puefto a vn
rectilíneo dado.

A*fSea la linea reíla dada.A B.y el reflilineo dado.C E.con-

uiene hazei1 de la linea recia dada.A B.vn rectilíneo femejan

te al reñillneo.CE.y feinejantemente puefto.Tírele la linea

D 2.yhagafe(por la.i3.del.r.)fobre la linea refta:A B.y lá-

brelos pnndlos en ella.A .B.eIangnlo.|jíyj^. ygual al angn

lo!E,CD.y el angnlo.A B I.ygual al ángulo • C D 2 . luego el

ángulo.DSECq re

lia es ygual al án-

gulo. A B I . luego

el triangiiIo.CZD
es cquiágulo al tri

angulo.I A B(por
la. 4.del. 6.) luego

es proporcionalmente,que como fe ha.ZD.con la.l B.aflfi.Z

C.con la.l A.y la.C D.có la.A B.Otro fihagafe(por la. 23.di. r.

fobre la linea redta.B I.y fobrelos pundtosen ella.B.I. clan

gulo.B I T.ygual al angulo.D 2 E.y el angulo.I B T.ygnal al

angulo.ZDE.luego el ángulo.E.q relia es ygual al águlo. T.
que rellajluego el triagulo.Z D E.es equiángulo al triangulo

1BT
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I B T.Iuego lera proporcionalmente q como fe ha la.Z D.có
I B.aíli la.Z E.con la.l Tiy la.E D.con la.T B.(por la.4. Jel.ú)

y ella demoftrado que como la.Z P,có la.lB.aífi la.Z C.con
la.l A.y la;CD,có Ia.AB.luego(por la.11. del,?.) como fe ha
C Z.cou la.A l.afl’i la.C D.con la.A B

.

y

la.Z E.cóla.I T.ytam
bien la.E D.con la.T B.Yporque es ygual el angulo.CZ D.al

angulo.AlB,y el ángulo.D ZE.alangulo.Bl T. luego el án-

gulo todo.CZ E.es ygual al ángulo todo.AlT'ypor lo mif-

motábien elangulo.C D E.es ygual al ángulo. A B T.y es tí

bien el ángulo.C.ygual al ángulo. A.y el ángulo . E .al ángulo

T.luego.A T.es equiángulo al mlfmo.CE. y tiene proporcio

nales a el los lados que ellan junto a yguales ángulos.Luego
(por la.i.definició del,C.)eI reíHlineo.A T.es feniejanteal re

¿Hlineo.C E.Iuego de vna línea reña dada.A B. ella deferito

el reñilineo.AÍ!. (entejante y femejátementepuefto al reñlli

neo.C E.lo qual conueniahazer fe.

TheorCma.i; Propoficion. 19

^"Los triángulos femejátes entre fi efta en du
pía razón dekrj lados de íemejante razón .

e^Séan los triángulos.A B C.D E Z.femejantes,y que tégaiv

ygual elangnlo.B.alangulo.E.y quecomo feha.AB.con.BC
afli,D E.có E Z.délnañera q.B C.y.E Z.fean de femejante ra

zon. Digo que el triangulo. ABC. al triangulo,DEZ. tiene

doblada razó que.B C.ala.EZ,

Tome fe(porla.i i.del ,6.)ala,

I! C,y a la.E Z.vna tercera pro-

porcional.B 1 . de fuerte q,fe ha

yan q como la. B C, con la.E Z.

affi la.E Z . con la, B l.y tire fe la

A 1. Pues porque fe han q como
la,A B.con la,8 C,aífi la.D E cí>

la.EZ
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l.i.E Z.Itiego al traflrocado(por la.i6.dl.;.)como la,AB cola

DE.afsila.B Ccóla .EZ.y como la.B C.có la.EZ. afli es,EZ.

cfila.B I.luego(por la.n.del.;)como la.A B.có la.DE,a¡'s¡ la.

EZ.cóla.B .(.luego. (por la .i;.del.6.)los lados délos triáguios

A BI.DEZ. fon recíprocos q eftá junto ayguales ángulos. Y
los triángulos que tienen el vn ángulo ygual al vn ángulo

, y
fus lados fon recíprocos,también ellos fon yguales entre fi

por lamifma.)luego eltriangulo.A B I.es ygual al triangulo

D EZ.Y porque es que como feha.BC.con la.EZ.afsi la.EZ

tonIa,BI.y li tres lineas reñas fuere proportionales. La pri

mera ala tercera tendrá doblada razonque ala fegunda,lue'

go la.B C.alrt.B I.tiene doblada razonque alaEZ.fpor la.io

definido del.;.)y.como fe ha la.B C.conla.B I.afsí el triangu

lo.A B C.con el triangulo.A B I.(por la.i.del.<5.)luego el tria

guio.A B C.tiene al triangnlo.A B l.porla mifma definidon

doblada razón que la.B C.ala.EZ.y es ygual el triangulo.A-
B I.al triangulo.D E Z. luego también el triangulo,A B C. al

triangulo.DE Z.tiene doblada razón que la.B C. ala.E Z.lue

go los triangulosfcmejantes entre li.eftan en doblada razón

délos lados de femejáte razon,lo qual cóuenia deinoltrarfe.

Corolario.

^ De aqui es manifiefto que íi tres lineas re-

inas fueren proporcionales como fe ha la pri

mera có la tercera, afsi el triangulo de la pri-

mera con aquel maguió que es femejáte y fe

mejantcmente deferipto déla íegunda. Porq

efta demoftrado que como la.CB. con la.B I

afsi eltriangulo.A B C.con el triangulo. D E,

Z.lo qualconuenia demoftrarfe.

Propoficion.io.Theorcma.14.

P Se-
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^'Semejantes polígonos fe diuiden en femejá

tes triagulosy yguales en numero, y en femejá

te razón con los todos,y el polígono al poligo

no tiene doblada razón que el lado de íemejá

te raz5 aliado de íemejante razón,
í*' Sean femejantes los polígonos.A B C D E.Z I T K L.yfea

A B.de Iemejante razó ala.Z I,Digoqlos polígonos .ABC
D E.Z 1 T K L.fe diuiden en triángulos femejantes y yguales

en numero,y en femej ante razó con los codos,y el polígono

A B CDE.tiene doblada razó al polígono. ZITKL,deIa q
tiene. A B. a la.Z 1.Tírenle.B E.E C.l L.L T . Porq el polígono

A BC D E(por la fupoficion)es femejante al polígono. 7. 1

T

K L.es ygual el angulo.B A E.al angulo.l Z L.y habranfe que

comola.B A.con la.A E.aífi la.IZ.con la.Z L.Pues porqlon
los dos triángulos.A B E.Z 1 L.que tienen el vn ángulo ygual

al vn ángulo, y proportionales los lados de junto a yguales

angulos.Luegofpor la.S.del.£.)el triangulo.A BE.es equía n
guio al triangulo.Z 1 L.por lo qual también femejante.y es y
gual también elangulo.ABE.al angulo.Z lL.y todo elangu
guio.A B C.es ygual a todo el angulo.Z 1 T.por la femejanca
de los polígonos.Luego el ángulo que relia.E B C.esygual al

ángulo que refta.L 1T.Y porque por la femejanca de los dos

triángulos.A B E.Z 1 L.es que como fe hala.E B.con la. B A .

aíli la.L l.con la.l Z.y también por la femejanca délos poligo

nos es que como fe hala.A B.con la.B C.aífi la.Z l.con la. 1 T
luego por ygual(por la,i 2 xiel.j)fera que como la.E B.con la

BC.aflila.L l.con la.l T.y los lados fon proporttonales que
cita jüto a los yguales 3gulos.EBC.Ll T.luego,por la.ó.deí. 6

es equiángulo el triangulo.E B C.al triangulo.L 1 T,por lo Íjí

también el triangulo,EB C,es femejante al triangulo,L lT,y

por ello también (por la.l,difinicion del,<5,)el triÜguIo,ECD,

es femejante al triangulo.L T K.luego los polígonos .ABC,
D E.Z I

T

K L. citan dniididos en femejantes triángulos y y-
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guales en numero.Digo otrofi que fon de femejante razón

conlos todos,efto es,que fon proporcionales y anteceden-

tes,A BE.EB C.EC D.pero cólequentesde ellos.Z 1 L.L 1

T

LT ]K.y que el polígono.A BC D E.conel polígono.Z 1 TKL,
tiene doblada razón que ellado de femejante razón con el

lado de femejante razoiqefto es,que,AB.con.Z l.Tiréfe.AC

Z T.y porque por la femejan$a de los polígonos es ygual el

ángulo.A B C.al angulo.Z 1 T.y es que como fe ha . A B . con
B C.affi Ia.Z l,con.l T.Iuego el triangulo.A B C.(por la.O.del

S.)es equiángulo al triangulo, Z 1 T.Iuego es ygual el ángulo

B AC.al ángulo. 1 Z T.y el angulo.B C A.al ángulo, 1 TZ.ypor
que es ygual el angulo.B A M,al ángulo. 1 Z N. y ella demo-
liendo que el ángulo.A B M.es ygual al ángulo . Z 1 N .luego

el ángulo querella.A MB.es ygual al ángulo que refta^Z N I

luegofpor la.<í.del,(í.)el triangulo,A B M . es equiángulo al

triágulo

ZIN.De
lamifma
manera J3

tábié de

moftra -

remos q
el trian-

gulo , B
M G , es

equiángulo al triangulo.! N T , luego es proporcionalmente

(por la.
3
.del.<í.)que como fe ha la. A M.con la.M B .afli la. Z

N-con la.N I.Pero como.B M.con,M C.aíli.l N.con N T.por

lo qual por yguaKpor la,2z,del.f,)como fe ha la.A M.có . M
C.afli.Z hj.có, N T.y como la. A M.có la.MC • afli el triágulo

A B M.có el triangulo.MB C.y el.A ME.có el.E M C,porque

fon entre fi milmos como las bafes (por la. i. del. 6
. ) y como

vn !_:> d los antecedétea a vno délos cófequetes(por la.ia.del. ¡f

aíTi todos los antecedítes a todos los cófequítesXuegopov
lacáuerfió dela.i.defjnidó del.ó.como fe hael triáguló.AMB

P z con el
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c5 oí triügulo.E M C.afii» A E B.con.C B E.y aííi como. A MB
con.B M Cafsi. A M.con,M C,luegp,por la.n.del.f.comola

A. M.con la.M C.afsLeL triángulo,A B E.con el triangulo.EB
C.y por tanto como.Z N có.N T. afsi eí triangulo.Z IL,con
el triangulo. I L T.luego es que como fe ha la.AM.con ¡a. 1VÍ

C.afsi.Z N.con.N T.luego tábie,por laai.del. 5 . como el tria

guio.A B E.con eltriagulo.B E C.afsi eltriágulo.Z'I L.co el

triagiilo.I L T.y al traftrocado,por Ia. 16.deL 5.como el tria

guio.A B E.con el triangulo.Z 1 L.afsi el triangulo.B E C.c5

el triangulo.i.LT.También demollraremos dela mifma ma
ñera,tiradas.BD.I IC.que tambien.como eltríangulo. E B C.

con el triángulo.L IT.aisiel.triangulo.EiC D; coii el trian-

gulo,L T K.Y porque es que como fe. ha el triangulo. A B E,

con el triangulo,Z I L.afsi el triangulo.E B C.con el triangu

lo.L I T.y- también el triangulo,EC D.con el triangulo.L T
K luego tambié,por la;i 2.del quinto,como vnodelos antece

dentes a vno delos configuientes. afsi todos los anteceden-

tes a todos los configuiéntes,!uego como fe ha-eltriangulo

A.B E.con el triangulo.Z I L.afsi el poligono.A:BC D E.con

el polígono.Z I T K L.Pero eltriangyló,AB E. al triangulo

Z I L.tiene doblada razón,que.AB.lado defemejante razón

a Z I,laclo de femejante razon,porque los triángulos lenteja

tes ellan en doblada razón, délos lados de femejante razón

por la.i 9.del. 6 . 1uegotábien el polígono.A.B C D E.tiene do
blada razón al polígono.Z ITK L.que la.A B.Iado de feme
jante razón a la,Z 1. lado de femejante razoiiyLuego lenteja

tes polígonos le diuiden en femejantes trianguios,yygualcs

en numero,y en femejante razón con los todos, y el poligo

no al polígono tiene doblada razón que el lado de femejííte

razo aliado de femejííte razó, lo qual cóuenia demoíhar fe

Primer,cordado.

Por tanto vniuerlalmencc es manifiefto c[ las

figuras femejantes rectilíneas entre íi eftá en
du-
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dupla razón de los Jados de femejante razón

Y íi délas dos.AB.Z I.tomamos ocrapropor

tional.x.lamiíma.ÁB, p
:

--

'

!li . '

: .

ala..X.tiene dupla ra
A

g
zonqla.AB. ala. ZI, st,

B

pero tiene también el polígono o quadrilatc

ro al quadrilatcro dupla razón q ellado de íc

mojante razón al lado de lemcjáte.raZO
j,
ello

cs.Á-B,a la.Z I.yc;íl<? viole' cnlos triagulos . Y
también femejantemétele demoílrara enlos

C

uadrados íemejantesq íbn en dupla razón

c los lados de femejante razonxy viole tam-

bién en los triángulos.

Segundo corolario.

Por tanto tabien vniuer

falmentc es manifiefto

que íi tres lineas rectas ,S-_

,

fueren proporcionales lera qne como la pri-

mera ala tercera,aíTi la figura que es deferirá

déla primera a la q de la fegunda femejante
,

y femejantemente.
En otra manera y mas fácil mente demoftraremos fer los tri

ángulos de femejante razón.Háganle otra vez los polígonos

A BC)D E.Z ITK L.y tiren fe.BE.E C.l L.LT. digo queco
ino fe ha el trmngulOjA B E.con.Z I L,aíTr,E B C.con . L I T.

y también.G D E.con.T K E.porque es femejante el triangu-

lo.A BE.al triangulo.Z I L.luego(porla dezinueue del.6.) el

P 3 trian-
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triangula..A BE; ti ene dupla razona! triangulo, Z IL.queJa
B E.a id. I L.y por tanto también el rnaiiguío.B É C. ¡\l trian-

gúio¿l ti T. tiene do pía ra-

yo que el lado. B E . al lado

I L. Luego fera quécóino el

triangulo. AB E,al triangu

lo.Z l L,^ií¡ el triangulo. B
E C.al triangulo .IL T . O
tro!! porque el triágulo . K
B C. es (entejante al triágu

lo.L I.T.Juego.E B C. tiene

altnangploXI T.'duplára

zónqúc la roña linea C E.a la reñía linéa.TL. y por ella cau
fa también el triangulo.E C D. tiene doblada razón al trian»

guio.LTK'que la.C E.a l.r.TL luego lera que como, el trian-

gulo.B E C.al triangulo.ILT. alíi.C D E.al tri.inguIo . LTK

.

y yipfeqne como.EB C.con.LtT. afir; A B E.coniZ IL.Iuego

también porla.il, del.?.como, A.BE,conZlt,a®,BE C, có

1 L T,luego tambié(por la.iz.del.f.) como vno délos antece

dentes a vno de Ipseófequentes, aífi'todos los antecedentes

a todos los confequei:tes,y lo de nías como eii la primera de
moílracion.Lo qual conuenia demoilrar.

. í I*" :

Theotema.i f. Propoficion.z r.

^Los que a vn mil’mo rcótiiineo ion femejan

tes,fon femejantes entre fi;

£*jSeaeÍ vnoyel otro
K

a
délos dos re&ilineos . A / \ / '

B. feinejáte al re&ilineo I / c

C. digo quetambie, A. es / L
femejante a.B.porquees

femejate el reótilineo,A atre£lilineo.C
;)
fera le tábien equiagia

lo (por la couerfíon déla. i.definición del. 6.)y tendrá propor
dónales los lados qeitan júto ayguales ángulos

3
Ytcn porq
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i u
B.es femejhnte airé6HHneo.C.liíego es eqiiia-pXií6 a el

3
por ’la.

fniínia^y tiene proporcionales los ladós que Gltan junto a y-
guales angulos.Luego cada vilo délos do'syA'.B. es fcqüiangn

lo a. C
3
por la.íí.dej.6, y tiene proporcionales los lados que

eilan junto a yguales ángulos. Por lo qual,porla rnilinajtam

bien.Á.tís equiángulo, a £.

y

tiene propoi dónales los lados

de junto a yguales ángulos.luego. B.es feniejantc a.A.loqual

conuenia demoítrar

.

Theorema. 1 6 . Propoíicion.22 ,

<TSiquatro lineasredas fueren proporciona

les,también los redilincos que íe h.azc de e-

llas íemejantes y femejantemente deícritos,

íeran proporcionales:}? fi los redtilincos de e-

llas fueren proporcionales
,
también las mil-

mas lineas redas íeran proporcionales.

M

* Z

ífc'Sean qnatro lineas reftas. A B.C D.E Z.l T. que como la

A B.con la,C D.affi la.E Z.con la.I T.y haganfe,por la.i8,dl

fexto,dela.A E.v cíela.CD
los reítílineos. KAB.LC.
D.femejantes,y femejante

mente pueftos,ydélas dos
E Z.l T, por la mlfma, los

reítílineos , M Z,N T ,
fe-

mc|átes yfeméjdeeméte pu
eftos Digo ci como fe ha,K
A B,có.L C 1.) allí es

,
M Z-

con. N T.Porque tome fe,

por la,n,del.6.vnaíercera

jPporcional.X. de las dos,

A B.C D. y vna tercia proporcional. O . de las dos.EZ, 1 T.

y porque es que como la. A B. co la.C D afli la.E Z.c.ó la, 1

T

y como la.C D.a la.X.alíi la.l T .c6 lá.O.luego porygual,por

P 4
'

la.ü.

1N

r ti iíl
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,.)cpmo Ia.AB,ala.X,afsi la.E Z.ala.O. Pero como
la A B,ala.X.afsi. K A B.c6,LCD(por el corelariq.2.de)a.2o.

del. 6.)Iuego como.Ia.EZ.alavQ.aísi\MZ,c6-N T.Pero fea q
conio.KA B.có.LGD.afsi.M Z.cp,NT.digo q lera q como. A
B.có CD.afsi.E Z,con,l T’.porqhagafe (por la. 22.de!. <5.)qco

mo la. A B.có la.O D.afsi la-E Z.con.P R.y defcribafe (po.r la

8/.lel.6 .)dela.linea P, R.eI . S,R. femejante y’femejantemete <ff

cripto a cada vno delos. dos.MZ.NT.Pues porque es que co
mo,A B',.con.C B.alsi.E Z.con.P R.y fe han hecho de las dos

A B.C D.los,K A B.L C D.lemejantes y femejfintemétepue

Ros,y délas dos.E Z. P R ,
los femejantes y femejantemente

'pueÍíos,M Z.S R.luego lera que como.K A B.eon.LC D.afsi

M Z.cñ.S R.y como K A B.có.LC D.afsi.M Z.có.N T. luego

tñbié(por la.n.deKy.comOjM Z.có.S R^alli.M.Z.có.N T.lue

go (porla:y;.del.5r.)Z M, tiene vna mi (matraz ó con cada vno
delosdos.N.T.S R.luego ygual es.N T.a.S R.y es le femejáte

y femej anteme ce. p n eltoyluego . I T.es ygtial a.P R.Y porq es

como. A B.ala
;
CD.afsiiÉZ.có.PR,yes yguahPR^ala.I T.lue

go fera que como-.A B.có. C D..afsi.E Z.con.l T.Luego fi qua
tro lineas, reftas fuere proportióná'lésytainbien los reóliline

os que Ion hechos dellas femejantes y femejantemente deí-

criptos leí an proportionales,y tilos reóHlineos hechos de-

llas femejantes y femejantemente hechos fueren proportio

nales,también las inilmas lineas refias feran proportiona-

les,lo qu.il con uino démo lirarfe.

íLemma.
^Empero, q íi los rectilíneos fueren yguales y
femejantes loslados fnyos de lemejante razo

lera yguales. etre h ,.demoftrarlo hemos aísi.

P&iSíítu yguales y femejantes los: reSilmeos.N T'.S R.y fea:

que como. T I.có.l N,afsi,P R.con.P S.digoque es y guat la.

R P.ala.l T.porqua ii fon desiguales
,
la vna dellas lera ma-

yoiqlea mayor.P R.que.T l.y porque es como.R P.con. P S

afsi¡
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aísí.T I.con.l N.luego tábien al traftrocado,por la.16. del.

como.R P.con.T l.afsi.P S.con.l N y es mayor la.P R.que la

T Lluego mayor es.P S.que Ia.l N.por lo qual cambien.R S.

es mayor que.TN,y es también y «nal,por la fuppoíicion^Io

qual es imponible.Luego.P R. en niagua manera es deíigual

a la.T l.Luego fera ygual,lo qual contiino demoítrarfe.

Theoreina.17. Propoíicion.23
>

^"Los paralfclogramos equiágulos tienen en

trc íi la razón compuerta délos lados.
¿fr’Sean los paralelogramos equiángulos. A C.C Z, que ten-

gan ygual el ángulo B C D.al ángulo.E C l.digo que el para*-

lelogramo.ACalparalelogranro.cz .tiene la razón com-
puefta délos lados,dlo es de aquella que tiene.BC.con C l.y

de aquella que tiene.DC.con.C E.porqne pongale,por la. 14
del. 1.de manera que elle en linea re&a.B'C.có.C l.luego,por
la mi fm a. D C.ella con .C E.en li-

nea re£la,Climpia fe el paral leí o

gramo,D l.ypongafe vna linea re

éhi.K.y hagafc,(por Ia.iz.del.6 .

)

que como la.B C.ala.C I.afsi la.K.

ala.L.y que como la. D C.ala. C E
afsi la. L. ala.M.luego las razones

de la. K.ala. L.y déla. L.ala.M. fon

vnas miímas alas razones delosla

doSjB C.ala.C l.y dela.D C.a la.C

E.Pero la razón dela,K,ala,M, fe

compone déla razón dela.K, ala,

L.ydeIa.L,ala,M,porIo qual tam
bien Ia,K,ala M, tiene la razón compuerta délos lados,y por
que es que como,B C,con>C I,afs¡ el paraíelogramo, A C,al

parallelogramo^C T,por la, 1,de,

<

5
,y como.B C. con. C I.aiíi

K.con.L,Luego cambien(por la onze del.ff)conio laiK.có la

L . aiíi

1
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L.afll.A C.con C T.Otro íi porque es que como.D C.co.C E.

aíli el parallelogramo.C T.con el parallelogramo.C Z.y allí

como,D C.con. CE.aífi.L.có.M. Luego( porla mifma)como
L.con.M. allí el paralIelogriímo.C T.con el parallelogramo.

C Z.Eues porq ella demoítrado que como la.K.con la.L allí

el parallelogramo.A C.con el parallelogramo.C T . V como
la L con la. M. aíli el parallelogramo.C T.con el parallelográ

nao. C Z. luego por ygual(por la.22.del.?.)como la.K. con la

M. afii el parallelogramo.A C.con el parallelogramo. C Z. y
la.K. can ia.M,tiene la razón compuerta de los lados. Luego
el parallelogramo.A C.con el paralelogramo-C Z.tiene la ra

zon compuerta deloslados,luegolosparallelogramos equi

ángulos tienen entre íi la razón compuerta de los lados . Lo
«ual conuino demolirá ríe,

Theorema.iS. Proportcion.24.

^Los parallelogramos que citan íobre la día

gonal de todo parallelogramo fon í'cmejates

al roclojV entre fí.

¿t>SeaeIparalirI ogramo.A B C D.y fea fu diagonal. A C, y
fobre la diagonal.A C.eften Iosparallelogramos.EJ.T K.Di-
go que cada vno de los dos . E 1 .

T K.parallelogramos, es femejá

te a todo.A B CD.y entre íi, Fot*

que fe tiro la linea. EZ.parallela

al vn lado.B C.del triangulo.AB
C.es p r opo rcio nalmente(p o r la

fegunda dtl, 6. ) que como.B E.

con .E A . a ll f.C Z. c o ti.ZA .Otro li

porque fe tiro la linea. I Z.para*

lela al vn lado.DC.del triangulo

A D C , es proporcionalmente
(oorla tegunua dei.<>.)qiieeom»

CZ.



E VC LIDES. 114
C Z-epa.Z A.aíli D l.con.A I.y aííi comola.C 2. coa la.Z A.

aiii efta demoftrada !a,B E.con la.E A. luego tambien(porla

onzedel-íOcomo la.B E.con la.E A,alíl la.D l.con la.I A.lue

go también componiendo(por lA. 18.dcL?,)’que como . B A

.

coa.A E.aííi.D A. con. A 1
. y traftrocando(por la.t4.del, s'J

quccomo.B A.con. A D.afl't.E A.con.A 1.Luego fon propor-
cionales los lados que elH júto al ángulo comú-B A D. ciclos

parallelogramos. A B C D. El.y porque. 1 Z. es parallela a la

DC.esygual(por la.ip.del.t.él ángulo.A 1 Z.a! ángulo.A DC
y el ángulo.IZ A. al angulo.DC A,y es común el ángulo.DA
Cálelos dos triángulos.A DC.AZ ¡.luego el triangulo.D A
C.es equiángulo al triangulo.A 1 Z.y por lo miltno también
eltriangulo.ABC.es equiángulo al tria'ügulolA EZ. y todo

el parallelogramo.A BC D.es equiágulo al paralleíogramo

E l.Lucgo es proporcionaImetlte(por la. 4,del.<í.)c]He como
íeha.A D.con.AC.aH'i.A l.con.lZ.y conto.D C.con.C A. aíí'i

fe lia.l Z.con.Z A.Empero como le, ha. A C.con.C B.alíi fe ha

A Z,con.Z E.y otrofi como.C B.con.B A.afli.Z E.con.E A. y
porque ella demoftrado que como.D C.con.C A.afli.Z l.con

Z A . empero como.A C,con.C B.aíTi, A Z.con, Z E. luego es

por yguabpor la. as.del.;',que como.D, C.con.C B.alíi.l Z.co

Z E,luego los lados que eftan junto aygualcs ángulos de los

parallelogramos.ABC D¿El.fó proporcionales. Luego,por
la’primeradefiniciotr dd-<5,el paralleíogramo.A B C D. es fe

mejante al paralleíogramo.E I.y por tanto también el para-

llelogramo.A B C D.es (enrejante alparallélográmo.KT.Íue

go cada qual de los dos.E 1,T K.parallelogramos es femejan

te al paralleíogramo.A B C D iy los refliiineos que a vil mil

mo rcéliUne.o fon femejantes también entre fi fon femcjSte»

(por la ,
21

,
del. 6.)Luego también el paralleíogramo. K 1. es

{enrejante al paralleíogramo.T K. luego los parallelogram-

mos que eilan junto a la diagonal de todo parallelogratumo

fon femejantes al todo,y entre ix.Lo qual fe Irania de demo-
rtrar.

Problema.7, PropolicioUpij.

Hazer

#
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IfHazcr vn femejante a vn rectilíneo dado, y
ygual a otro dado
¿aiSea el reélilineo dado, al qual conüiene hazer otro fcme-
jante.Á B C.y aquien es merieftcr hazerle ygual, fea,D, con-
uiene hazer vn femejáteal mirtino.A B C.y ygual al mifmo. D
(por ¡a.44,dcI,T,)hagafe fobre la,B C,el parallelográmo.B E
ygual al triangulo.A B C,y fobre la.C £ . el parállelográaio.

C M.ygual al paialIeIográmo.D,enel angulo.Z C E. que es y
goal al ángulo.L E C,luego

(po r la. 14,d el, 1) 1 a, B C, ella

en la linea reéla con, C Z,y
la,LE,con !a,E M, Y tome
fe ( por ¡3,13, del. ó,) la, I T.

media proporcional de las

dos, B C, Z C, y deferibafe

(porIá,iíí,del,6,)dela, I T, mí

vil femejante al mifmo,AB
C,y femejanteméte puerto

Kl T, y porque es q como
B C, con,I T, afl?,I T, con j

C Z . y (i fueren tres lineas

réftas proporcionales,como fe ha la primera cón la tercera

allí la figura que fe haze de la.i,con la figura que fe hazedela
fegunda femejante y femejantemente del'cripta, Luego(pór
el corelario,i,dela,2o,del,<>,)comola,B C,con la,C Z,ail'i el

triangulo, A B C,con el triangulo,K I T . Pero como la, B C,

con la,CZ.aíl"ielparalIelográmo,BE,co el parallelográmo

E Z,luego tábien(por !a.i,del,rí)como el triangulo,AB C,c5
el triangulo, Ii 1 T,alí¡ el paraIlelográmo,B E,có elparallelo

graniOjEZ,luego traftrocádofpor Ia,i6.del,y, q como el tri

ángulo, A B C,có elparalleIográmo,B E,afii el triangulo, K
I T ,con el parallelogramo,EZ,y es ygual el triangulo, A B
C.al parallelográmo,B E,luego el triangulo,K I T, es ygual

alparallelogramnio, EZ, Pero elparallelogrammo, EZ,es

ygual al mifmo, D, luego también, K IT, es ygual al mirt-

ino.
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mo.D.yes.K X T.íemejiinre al mifmo, A B C. luego hizo fe el

mifmo.K 1 T.femejante al rectilíneo dado.A B C.)' ygual ava
otro.D.lo qual conuenia házerfe.

Theorema.ij. Propoficion.26.

^Si devn parallelcígramo-fe quita, otro para

üelogramo íemejantq al todo y ícnáejantcme

te puefto teniendo con cl vn ángulo común,
eftafobrela mifma diagbnalcoael todo.

£*>De el pa
t
rallelogr^tilío.A 3 C D. quite fe el parallelograna

mo.A Z.femejanté almifmo. A B C l).y femejantemete pue

fto.teniendo común con el el ángulo D A B.Digo que el mii-

mo.A B C D.efta fobre vná niifina diagonal con.A Z.porque

li no,íi es pofllble fea lli dia-
" '

g onal.A T C.y faqueíe, por
Ta.3i.del.i,defde. T. la linea

T K.parallela a cada vnade

los dos.A D.B C.Pues por-

que.A B C D.efta fobre vna

ini filia diagonal con . 1 K.es

Iemejante,por la. 24. del.ó.

AB CD.al mifmo.l ¿.luego

es que conio.D A.con.A B.

aíl‘i.1 A. con.A K,por laeouerfíon dela.i.difinició del.6, y por
la lemejan^a de los dos. C B A D.E lies que como.D A.có. A
B.afli.l A.con.AE. Luego,por la.p.del.^.I A. tiene vna mifma
razón con cadaqual dé las dos. A KlA E.luego la linea. A K.

es ygual a la linea.A E.la menor a la mayor,lo qual es impo-
nible.Luego.ABC D no ella fobre la mifma diagonal que.K

1, luego el parallelográmo.A B C Dicíta fobre la mifma dia-

gonal que el parallelogránio.A Z. luego li de vnparalielogra

mo

1
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mo fe quita otroparaIleIográmofemejautealtodo,y feme-

jantemente puerto,teniendo con elvn ángulo comun,efta fo

bre ia mifma diagonal con el todo.Lo qual conuenia derao-

ftrarfe.

Theorgma.jo, Propofícion, ay.

^Dctodos losparallelográmospueftostobre

vna mifma linea re£ta y faltos por figuras pa

llelogramas femejantes y feinejantemécepue

fías aqqucl que es deferíto de la media,cima
yorparallelogramo eselqefta puefto fobre

la media,fiendo femejantc al tomado.

ft&Sea la linea reéta.AB.y corte fe,por la.to.dél. i. pof me-
dio en el pun&o.C.y haga fe tambien,por la.iS.del.Ci,fobrela

linea refta.AB.elparallelogrímo.AD.faltoporla figurapa

rallelográma.D B.femejante y femejantemente puerta al de

la mi'addela.A B.efto ee, C
B. Digo que de todos los pa-

ra 11elogramospueftosfobre

la . A B
. y faltos por figuras

pallelogramas femejantes y
íemejnntemétepuertas al pa
rallefográmo.D B.el mayor
es.A D.Pógafe fobre la linea

refta.AB. elparallelográmo

A Z,falto por la figura' palle

¡ográma,Z B, lemejáute y fe

mejantemente puerta al.D A. Digo que mayor es. A D
. que

no.A Z, Porque es femejaote.D B.paralídográipo al pararte

lográmo.Z B. luego eftnn fobre la mifma diagonalfpor la. 31!

tí el festo)Saque le fu diagonal,D B. y hagale la figura.Pues

por

r
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porqne(ppr la.41.de el.i.)es ygual.Z C.al milmo. Z E ,
pon -

ga fe común .

2

B,luego todo.C T.es ygual a todo . R E, pero

CT.esygual al.CI(por Ia.;<i.dei.i.)porqne la linea refta.AC

es ygual ala linea recta.C B. luego .

1

C.es ygual al.E K.ponga
fe conum.C Z.luego todo. A Z. es ygual a todo el gnomon. L
M N.por lo qual elparallelográmo.D B,efto es,A D. es ma-
yor que elparallelográmo.A Z.Luego de todos los paralle-

logramos que edanfolire vna mifma linea refta^y faltos por

figuras parallelográmas^femejantes y femejantemente p Lic-

itas a aquel que es deferito de la mediad mayor parallelo-

grámoeselque ella puedo fobre la media, (iendo femejiíte

al tomado.Lo qual couuenia demodrarfei

De otra manera. Sea otra vez.A B. diuididapor medio
enelpunfto.C.y feaelapplicado.AL. falto por la figura . L
,B.y apliquefe otra vez fobre la. A B.el parallelográmo. A E.

falto por la figura parallelográma.E B.femejante y femejan

temente pueda al mifmo . L B.el ' _ _
qual es hecho de la mitad de la. A 1

B-Digo que.A L. aplicado ala mi
tad es mayor que.AE. Porque es

femejante.EB.ai.LB. edan lobre

la mifma diagonalf por la. 16. del

<5.)fea fu diagonal.E B. y deferiba

fe la figura y porque es ygual.L Z
al.L T.porque la linea reda . Z I.

es ygual a la linea recia. I T.Iuego

mayor es.L Z.que no^KE. y es y-
gual.LZ.almilmo.D L.luego ma -

• :~

yor es.D L.que no.K Js.fea comú.KD.luegb todo. A L.es ma
yor que todo.A Ejlo qual conuenia deinodrarfe.

Problema. 8, Propoficion.zS.

^Sobre vna linea redta aplicar vn parallclo-

gramo falto en figura parallclograma fieme -

játe a vno ciado ,y ygual a vn reóbilineo dado
Peío

L/

/
K
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Pero eonuiene que el redtilineo dado a quien

conuiene dar otro ygual, no fea mayor que el

hecho déla mitad, fiendo fcmejates los toma
dos,a aquel que de la mitad,yfcmejáte al que

conuiene que falte.

aséala linea reña dada.A B .y elreñilineo dado a quien

conuiene a(Tentar otro ygual fobre la. A B.lea. C,que no fea

mayor q aquel que fe hizo de lamitad,fiendo tomados feme
jantes al que es neceflario q le falte icnfemejáte alparallelo

gramo. D.Cóuiene pues
fobre la linea reña dada
A B.hazer vn parallelo*

grámoygual al reñilineo

dado¿C,yq faltepor vna
figura parallelográma q
feafemejáte alparalleló

grámo,D.Cortefe la,AB
pormedio(por la,io,del

i,) enelpunño, E,ydef-
cribafe(por Ia.i8,del,á,)

dela,E B, el parallelográ

mo,E B Z I, ('«nejante al

parallelográmo, D,y fe-

mejanteméte puedo,ycú.

piafe el parallelográmo,

A I,Aora pues o el para-

lielogrémo,A I. es ygual

al reñilineo.C.o mayor q el(por ladeterminació.y fi,A I, es

ygual al,C,ya efta echo lo q bufcamos,porq eftaria afletado

fobre la linea reña.A B. el parallelográmo.A I.ygual al reñí

lineo dado.E.y falto por la figura parallelográma . lB.feme-

jante al parallelográmo. D.Pero fiesmayor.E T.queno.C.y
elparallelográmo.T E.es ygual alparallelogramo.l B.luego

1 B.
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I B.es niayor que.C.Y en qúanto es mayor.I B.que no. Cien

talexcelío fe liara el paralelográmo.K LM N.(por la. 2 f.dcl

<¡.)ygnal al párallelográmo.D.y femejante y femejanteraen

te pueftd.Y porque el paralelogránio.D. es femejante a. 1 B.

luego también.K M. es femejante ai niifmo.1 B. Sea pues de
femejante razon.KL,con.IE.y,L M.có-. 1 Za porque es y-
gual.I B.alos dos.C.K M.luego.I B.mayor es que.KM.luégo
mayor es.IE.queno.KL.y.l Z.queno.L M.pógafcpuespot
Ia,;.del.i.)la.l X.ygual ala.K L.'y la.l O.ygual ala LM.ycnrm
piafe el paralelográmo.X 1 0 P.luego.l P.esygual y femejá-

te ala.K M.Pero.K M.es femejante a.IB. luego también. I P.

es femejante al! B.luegofpor la.z6.del.6,)l P.etta con.lB.fo

bre vna inifma diagonal, fea fu diagonal.! PB.y hagafela fi-

gura.Puesporque.B l.es ygual'alos dos.C,K M.de los qua
les.I P.es ygual con.K M.luego el gnouióiFG H.es ygual có
C.querella.Y porque.O R.es ygual con.XS.luego todo.OB
es ygual con.X B.pero.X B.es ygual con.QJÍ. XJorque el la-

do. A E. es ygual al lado.E B.luego QJi.es ygnal con.OB.pó
gafe por común.X S.luego todo.QJi, es ygual a todo el gno
mon.F GH.y ella dcmoltrado q el gnomo.F GH.es ygual al

reñilineo.C.luego. Q_S.es ygual al reftilineo.C. luego fobre

la linea reña dada. A B. fe alentó el palelogramo.Qji.ygual

al re£til¡neo,C.y falto por vira figura paralelograma. P B. q
es femejante alparaleloglamo.D. porque el paralelogramo

PB,es femej fue alparallelogiamo.K M, qeralopropuefto.

Problema.;». PropoficioH, z¡).

^Sobrc vna linea rcdta dada acomraodar vn
parallelográmoyguála vnredtilineo dado,

y

que exceda en vna figura parallelograma íc-

niejantc a vno dado.

f
1i>>Sca la linea reña d ada . A B

. y el reñilineo dado a cuy®

Q. ygual
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ygual conuíens acomodar vn otro parallelogramo Pobre» A
B.fea.C.y femeja-ite al qual conuiene acomodar le,fen.D.có

uiene aora fobre la linea rechi.A B. acomodar vn. parallelo-

gramo ygual al reclilineo.C.y q exceda evna figura.paralleh

grama íemejante al mifmo. D
cortefe(por la.ío (f).i.).Ia. AB

.

pormedio é.E.y hagafe(poría

6.del.6.)de la.É B.cl parallelo

grárno.B Z.fetnejante al, D.y

íemejateméte puefto
, y haga

fe el palielogrSmo. 1 T. ygual

a. 1 os dos. B Z. C. y fetnejáce a

D.y femejantem ente puedo
Luego -

1

T.feinejance es a.BZ

y fea.K T. de íemejante razó

eó la. line.ijZ L.q la.K Leo la

ZE.Y po rqp e es mayor . 1 T.

que no.Z B. luego mayor es.

K T.q.Z L.y la.K I.que la.Z E.Eflienda fe.Z L;Z E,y lea • Z L
M.ygual a la.K T.y tabien.Z E Ndea ygual aíla.KI.y cumpla

fe.M N, luego. NI N. es.ygual y femejanteal.l T.péro.lT.es fe

majante a.E L.Iuegp(por l.a»i&deL6/)M N.es femejate a.EL
luego Pobre vna mifma diagonal eftá.E L.M N.Saque.fefü di

agonal.Z X.y defcribafe la ligura.Pues porq es ygual .1 T . a

I03 dps.E L C.j?evo.l T.és ygual a.M N. luego tÜbien.M N.es

ygual a los miUnos.E L C.quitefe el comíí.E L. luego el gno-

mon q rella^F G P.es ygual al mifmo.C .y porque la . A E. es

ygual a la.E B.tabien es ygual (por la. 36. del primero
1

).A N

.

al mifmo.N B.eílo es(por la.43.del. 1. ) alparallelográmo.L

Opóngale comun.E Xduegortodo. A X.és ygual algnomo

.

P G F,y clgnomo.P G F.es ygual al mifmo.C .luego.A X.es

ygual al milmo.C.luego Pobre la linea reékt dada.A B. fe acó

modo el parallelográmo. A X.ygual al triangulo da do.C.y q
excede porlaíigurapallelográma.BX.q es femejate almifmo

D porq. D.es femejante al mi fulo.BZ.y B Z.es femejate a.BX

por q cita fobre vna mifmadiagonal.Loqual cóuino hazerfe.

Proble-
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Problema. lo. PropoScron,3o.'

^'Dfqidir vná linca recta dada terminada có

extrema y media razón.
¿«,’Sea la linea reña riada terminada.A B.cóniene diuidir có

extrema ymedja razóla linea tóStíuA B.liagafe el ^drado de

la. ÁB(por la.4¡S.deí.i/)y fea.BC.yfpor la.ip,tíel.6)allrtte le

lotee ía;Á G.él jjaraUdiógffinio. C D.ygual ál milmo.B C.y q
é iigurá parallelograma

exceda porel .

A

D.fcme
jsnte al quadrado . B C,

y es qnadrado.B C. lue-

go tíbien es quadrado

.

AD.v porque,B C.cs

gual áliiiifmo.C D. qui-

te fe él comü C E.' luego
el B Z.qrefta'és ygual al

que reda. A D.y es tamlíien équiaitgHlOjlnego(por la.14.del

lexto) fon recíprocos los lados délos mifnioslB Z.D A.que
eftá junto a yguales ángulos. Luego es que como fe ha. Z E’.

coa.DE.afli fe ha.A El con. E B.y esZ E.^gival ald,A O. ello

es ala mifma, A B . y la linea . E D » a la linea
. A E. luego es

que como.B A. con ,.A Ji. afli la,A E.con la, EE'. y es mayor
fia.A B.que la,A F..luego mayor es la. A E.' queda ,EB , lue-

go la línea reíta.A B.esdiúidida en eípimfld.E.con razó ex-

trema y inedia y'-iu mayor parte es.A E.lo ql cóiiinqliaite'rfe

qiDeótrá manera.' Sea la linea reftVdadá,A B, cuiiicné df-

úidir lá mifrna, A B.cSi t^zQ extveipa y media,.Cortcfe la
, A

Bjén'Efpor U,iiytle}yí,)d'e manera {jel rtñahgnló compre?
hendido debaxo de!a,A B,y déla,BE, fea ygual a! quadrado
de l.ijE A,Pues ptíi-q el reétangulo que es contenido debaxb
déla, A B,y deía,B E,¿s ygual al quadrado de la, E A

,
luego

(por la. 17,de éfté)comó laB Aleó la, A E, allí la, A E,cop lá

li B.luego la, A B, es dimdida con rqzqneftremayhiédja. Lo
dual couuéniaha'zerle. .

' a •
• V"-'

Qjz Tiieo

D E

' A
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Theorema.ti. Propoficion:,

j
-»<•'

n los críágulos reófcágulos la figura q fe fia

ze del lado opuefto al ángulo reóto es ygual a

las figuras femejátés y femejácemente hechas

délos lados que coprclié den al ángulo recito

¿«Sea el triangulo.A B'C,que tiene el ángulo reído, B A C.

digo que la figura que fe hazedela.B C.es ygual a aquellas fi

guras femejantes y remejautemente hechas dela.B A,y déla

AC.Saqueíe.(por Ia.u.delj.)laperpédicu!ar. AD.pues por
que ene! triangulo rectángulo ,A B C.defde el ángulo redo
Á.i’ohre la bafis.B C.fe tiró la perpendicular .A D. los trian

guio?.A;BD.A,DG
dejunto a la.perpé

dicular fon feniejS

tesaltodo.ABCj.y

tábien entre fi (por
la. S.ib 6). Y porqs .

feinejante. JYB C.al

mifmo.ÁBD.lnego’

es q como.C B.coa

B A.afsi.AB. c6. B
D yporqtres lineas,

refitas, fon proporcionales luego (poreIcoreIario.2-,deIa. 2e
del.<í.)es que como la,primera conla. tercera afsi la figura

que es deferipta déla primera có aquella que déla. fegíida,fi>

majante y femejantcmente.Luego.como.C B.có,B D.afsi la

figura que dela.B C, con la que es deferipta de la.B A. feme-

jante y(emejantemente,Y también por lo mifmo como.B G
eon.C D.afsi la figura que es dela,B C.con la que de la. C A,

Por loqualcamo k,B C,con la,B D,y la,D C, afsi la figura

que fe haze dela,BC,con aquellas que debajo de,B A, y de,

A C,fon defcriptas femejantes y lemejantemente, Pero es y
gu.ll la, B C.a,tí D,y,D C,luego es ygual la figura que fe ha
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Ze de la.B C.a aquellas figuras (enrejantes y femejantemen -

te hechas de la,B A,y de la,A C.Luego en los triángulos re-

ctángulos la figura que fe haze de diado opuerto al ángulo

reño es ygual a ¡as figuras femejantes y femqantemente he
chas délos lados que comprehendenalangulore£to,lo qual

conuino demoftrarfe,

De otra manera,
Eorquepor elcorelariopriiriero dela,20.del.í.) femejantes

figuras ertan en doblada razón de los lados defemejante ra-

Zon,la figura dela.B C,a aquella que es déla,BA. tiene dobla

da razón quéla.CB.a laB A.Y el quadrado ¿i la. B C. al qua-

drado deIa,B A.tiene doblada razón que la.C B.a la.B A.ltie

go como la figura que es. de Ia.CB,a aquella figura que es de

la,B A.afli el quadrado déla, CB,aí quadrado de la.B A.y tá-

bien por tanto como la figura que es de la, B.C.a la figura de
la,C A.afli él quadrado déla. B C.a los quadrados déla. B A.

y de la.A C,Pero el quadrado déla, B C . es ygual a los qua-
drados de la.B A.y déla. A C(por la.qy.del.i.jluego la figura

de la.B Cíes ygual a aquellas figuras que fon femejantes y fe

mejantemente hechas dela.B A.y de la .A C ..

Theorema.az. Propoficion^i,

•[Si dos triángulos fe cóponen en vn ángulo,

teniendo los dos lados proporcionales a Jos

dos lados,en manera que los lados que íonde

femejante razón lean tambienparalelIos,eíta

ran en linea rcóta los dé mas lados de los nüf

mos triángulos.o

Afc’Seanlosdostriágulos.A B C.DCE.q teng&los dos lados

B A.A C.proporcionalesa los doslados.DC,D E.q como le

hala.AB.cóla.AC.affila.D C,có la.D E.yparallelala. A B.
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a la.DC.y la.A C.ala.D E. Digo que. BC. efla en linea reña
có.CE.porquc la.A B.es paraliela a la. D C. y fobre ellas eae

latinea reéfa.A C. luego «.

(poda,zs.dehi,) los an- ^
gulos alternos.B A C . A
CD.fon yguales entre íi

Y por tanto también el

ángulo ,
C D E . es ygnal

ál ángulo.A CD,por lo ja

<jiialelangulo.BAC.es

ygual al ángulo,C P E.y porque fon dos tríagulos, ABÓ. C
D E.q tienen el™ ángulo. A,ygual al vn ángulo,P.ylos lado?

de junco a yguales ángulos proporcionales que como. B A.

con.A C.aflqC D.con.D E,lucgo(por la.$.del,!S.)e¡ triangulo

A B C.es equiángulo f¡ trjanguJp.D C E, Luego el ángulo, .Á

Ji C.cs yguál alanguIp.P CE.y dcmoftrofe el ángulo.ACÓ
ferygiul(ppr la.z;.del.i.)»I angulo.B A C.Hiégo todo el an-

guio.A C É. es ygual a los dos.A BC.l? A C,póngale comu pl

ángulo,A C B.luego los ángulos.A CE. A CB, fon y guates a

los angulos.C AB.AC B.C B A .pero los anguí 05.B A C.CB A
AC B(por la.'jZ.del.l.Jfon yguales a dos re ¿los,luego los an
gulos.A C E.A C B.fop yguales a dp$ reños . Y dcfde vna 1¡-

neareid3,AC,ydcvn punido en ella. C. tiradas dos lineas.

8

C.C E.no hazla vnas milinas partes,devn cabo y otro hazeu
los dos agidos.A C E.A C B.ygoales a dos reídos, Iuego(por

la.i4.del.i,)eji vna linea reña ella la,B C.pon la.C Lluego íi

dos triángulos fe componen en vn ángulo
,
teniendo los dos

lados proporcionales a los dos lados, en manera,que los la-

dos que Ion de jenujante razón lean cambié parallelos, ella

rari en linea reóia los demas lados de los njiímos triiuij? tilos

íoqualconHlnqdeinpítrarfp, V. a;

Theorema.ij, rropofic¡on,3 3
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circuios yguales los ángulos tiene la mif

roa razón que jas circuníerccias í'o.bre lasqua

les cftan,aora'fean hechos en los centros ao-

ra eq las circunferencias: y también los feóto

res que fon los hechos en ¡os centros

.

¿AiSean los circuios yguales. A E C.DF. Z,y en fiis centros.

I.iTjeften los ángulos.B I C,E T Z.y en fus circunferencias íf

tenJoshngulos.B A C.BD Z. Digo que como fe ha la circuí*'

ferencia.B.Gx'ou lacirfiunfereucia.EZ.siiír es-el «ngulo.BlC
con el ángulo. F,T Z.y el ángulo.,B A G.conel aligulo .E DZ
y demás tieftó el fe&dt.l B C;eoll-eí feftort T EZ.pongan fe

<(póf tá'-vfcyhíe y ocho deí . '5 .')'pbr orden algunas circunfe -

.renciaVygrU'les a la circmtferencia.B C.yfean.C K.K L. y-al-

giinas circunlerencias.Z M.M Nj yguales a la circunferencia

E Z.y tiren fe las lineas reílas^l K.1L.T M.T N.I’ues porque

fon ygua tes las ci reunieren cias.B C.C K.K L.entre i.Tarqbié

fonygi)ates(po r la .z 7.de I . ; ,) 1os angnlos.B l'C. Cf K . K I L
Luego qnan mulriplice es la circunfercivcia-B L. de la cfrcun

ferencia.B C^tan multíplice es el ángulo . B lL.de él ángulo
B ! C.y Por tanto también qnan multíplice es la circúnferat

CÍa.NE¿de la citeunferenciaJE Z^tan multíplice es el' ángulo

Q_ 4 NTB



LIBRO SEXTO DE
NTE.del anguIo.ET Z,Luegofi lacircúferécia.EL.esygua!

al a circüfcrencia. E N.ygual es también el ángulo,B lL.al an
gulo.E T N,y fila circunferencia. B L.cs mayor que la circú

ferencia.E N.tábien es mayor el angulo.B lL.q el ángulo . E
T N.y fi menor inenor.Luego fiédo quatro quantidades,dos

circunferenciaSjB C.E Z.y dos ángulos c]ue lon.B 1 C. E T Z.

fe-toman déla circunferencia.BC.y del angulo.B 1G. losygái

«luiente multíplices que fon la circfiferécia,B L .y el ángulo

B 1 L.y déla circúferencia.E Z.y del águIo.E T Z.lacircúferé

cia.E N.y elangulo.E T N,y ella dcmollrado que 'fi lacircun

ferencia.B L,excede a la circunferida. E N,t3bieu el angula

B I L.excede a! ángulo,ET N,y fiygual,ygual,y fi menor
menor,luego fera,por la.S. definición deI.f,qco»io la circun-

ferencia.B C,fe lia con lacircunferen cia.E Z.aíficl angulo.B

1 C.con eIangulo,E TZ,Pero comofe ha el angulo.B 1 G. có
el ángulo,ET Z,aífi cl angulo.B AC,con el ángulo, E D Z,
porque.cadavno(por]a,io,del,

3
,)es duplo decadaqual,lue

go lera quecomole ha la circunferencia,BC,con lacircun

ferencia.E Z.afi'i elangulo,B 1 C,con el angulo,E T Z,y el an
gulo,B A C,cOn el ángulo, E D Z,Luego en circuios ygtialcs

los ángulos tienen la mí fin a razón que las circunferenciasfo

bre las quales eftan,aora fean hechos en los centros,Aora en

las circunferencias. Lo qual conuino demoftrarfe,Digo tira

bien que como fe ha la circunferencia.B C,con la circunferí

«ia
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cia.EZ.affí el feétor.l B C,con el le6lor,T E Z,Tiren felasli-i

neas,B C,C K,y tomados fobre las circunferencias, B C,C K
lospun&os, X.O,tirenfelaslineas,B X,XC,CO,OK,ypor
que(pov la.tfjdefinicion del,i.)Ias dos,B 1,1 C,fon yguales- a-

las dos,C I,lK,y abracan yguales ángulos,Luego(por la, 4i
del,i,-)la ba(is,B C,-e§ ygual a la;bafis,C K, y el triangulo ,-I B-

C.esygualaltriágulo,I CKfyporqueés.yguallacircimferen

cia.B C.ala circunferencia. C K. luego la circunferencia qua
relia,y cumple todo el circulo.A B C.es ygual a la circuriferé

da que refta,y cumple todo el circulo mifrno. A B C-Por lo

qual también el angnlo.B X C.es ygual al angulo.C O K.Lue

go( porla.io.ditínició del.;.)elfegmento,B X C. es femejátc

al fegmento.C O K.y citan en la s lineas reílas yguales . B C
K C.y Jos Tegmentos de circuios lemejantes que ellan éygua
les lineas reátas,ellos entredi Tpnryguales(por la,24.del. j .

)

luego elfegmento.B X C.esygiiaía! fegmento.C O K. Pero
el triangulo. I B C.es ygual al triangulo .1 C K. luego todo el

fedtor.l B C.es ygual a todo el feilcr.l C K . (por la primera

común (entencia)y por tanto también el feétor. 1 K L . es y-

gual a cada vno délos dos.I BC.ICK. Luego los tres fefito-

res.lB C, 1 CK.l Ií L.fon yguales entre 15,y por tanto tübien

ion yguales entre fi los Teítores.T EZ.T Z M.T M N. luego

quan multíplice es la circunferencia. B L. de la circunferen-

cia. El C.tar. multipliqe.es el fe&or.Ll B'. de el fector. IB C.y
también por lo snifino quan multíplice es la circunferencia.

N E.de la circunferencia.E Z.tá multiplice es el feétor.T EN
de el feótor.T E Z.Luego li la circunferencia.B L. es ygual a

la circunferencia.E N.ygual es también el fettor.B l L, al fe-

flor, E T N.y (5 la circunferencia.B L.excede a la circunferí-

cia.E N. excede también el feütor.B.l L.al leflor . T E N. y fi

falta,falta.luego fiendo quatró quantidades,dos circunferí

das.B C.IíZ.y dos feflores.l B C,E T Z.fon tomados los y-

gualmente multiplieesde la circunferencia.B C.y del feélor

J B C.la circunferencia.B L.y el feílor.l B L;y déla circunfe-

rencia.E Z.y de el íeítor,T E Z. la circunferencia. E N . y el

ÍL leílor



LIBRO' SEXTO DE EVCLID^.S
feñor.T E N.y efta demoftrado que G la circunferencia,B L
excede a la circunferencia.EN.que también exceded feñor
B I L.al feñor.ET N.y G ygual,ygua(,y fi falca,falta . Luego
fera(por la conuerGon déla primera definición del fexto

) q
«orno fe ha la circunferencia. B C. con la . E Z . afli el feñor.
1 B C.con el feñor.T E Z.Lo qual fe auia de demoftrar.

Corclario.

Y manificfta cofa es que como fe ha el fe&or

con í'c¿tor,aífi el ángulo con elangulo

,

€pFinis.



Ponga feFolio, fükna, Ringlon. Qulcefe

y X 22 ran tan

7 z 1 Z pareelédo pareciendo

10 X lí 8 2*

11 I X fon

IZ 2 *7 fabricado fabricado

tí t 4 menor menor

«4 I 19 triangulo triangulo

*4 z * 4 DEZ PZE
ir [ 26 bal' barts

16 2 z EZ ZD
17 1 10 corte fe cortefe en

l» 2 *3 z 3

*3 I 8 pribera primera

*3 X 18 yor el yor q el

24 X X EZ EZ
24 1 S EDC E DZ
26 I u BET BI T
16 2 J* EAD.AD C:ZAD,ADB
27, z 4 BC D B DC
z? 2 I y en y ellan en

3° X *3 eílen y eften

31 I 16 ZECI 2E1C
32 X n eftiendefe eftiendafe

32 z 16 IT L TIL
33 I 2 KZ.LM KZML
33 z 8 BDCE BDEC
34 I 1 y ella y eftan •

34 z 14 dos del del

3< X 29 Z D ZC
37 í K fe B D etc. harta do dize gonal

B D . en.quitcfe todo erto.

37 z n BG y B C
”



Folio Plana Ringlon. Quite fe Póngale-

*

4013; S QJE S QJ?4024 y fon ion

42 t 3? gual ygual

43 i 27 CB C A
43 1 ' 28 de la.B, déla B A
44 2 2 ala.E ala.ED
jo i 13 eirulo circulo

5-3 2 13 CD ZD
5-3 .1 19 y'porla porla

57 2 22 CAB EAB
co 1 11 DE DC
62 1 20 B C £ CD
(16 1 13 y tía y déla

69 1 18 tar avila tarvna

69 2 31 EDC EDZ
7? 1 18 T TI
76 2 6 EMC LMI
82 1 18 FZ EZ
91 1 18 M.Ia, M.dela
92 2 12 dósvna, dosenvna
96 i 8 la punta fu punto mas alto

99 2 4 la punta el punto
107 1 13 elporq es q es. porq el q es

108 1 17 A IB IAB
108 1 18 CZD ZCD
108 1 19 DCZ DZC
110, i 4 ITK LTK

Eritas délas figuras

en la figura dela.27.del.i.enla linea.A E E-diga.A E B.enla fi-

gura dea.41.tire fie vim linea dek-A.harta la.C.enla.Z4jdel.
3

en el circulo.A B.pongafe vna.E,enln.i8.del.6,enla figura. l-.Z

DD.ponEZCD.

v.

'

f'.v.










